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Sedert  het  jaar  I790 ,  éat  deze  Grondbegiiifels 

der  Meetkunde  voor  het  eerst  in  V  licht  verf c henen  ^ 
zf/f»  er  9erfckeide  werken  efer  de  Wiskuhde  in  het 
a^eme^n ,  en  ever  de  Meetkunde  in  V  bijzonder ,  in 
taal  nhgekemen^  Me  zeer  greete^  heewelzeet 
verjchiilendef  verdienfien  bezitten.  Na  deze  verkla^ 
ring  zat  men  mtf  misfchien  vragen  ^  waarem  ik  date 
niet  in  die  werken  berust^  en  de  wereld  nog  mei 
een  nieumt  keek  ei^er  de  Mfde  ftofe  kezwaar  t  Het 
antwoord  is  eemoutBg*  Niettegenfiaande  het  aan'- 
wezen  der  zee  even  kedeelde  werken  y  en  ierzeher 
neg  fteedt  toenemend  getal  ,  hebben  deze  Orpndbe- 
ginAIs  em  zee  gunstig  enthaal  geneteh  dat  zij  ge* 
heel  ui  f  ver  kucht  zijn  9  en  de  uitgevers  eenen  nieu- 
-  wen  druk  daarvan  begeerden  opteleggen.  Ik  had 
te  minder  redenen  om  mij  daaraan  te  omtrekken^ 
dan  ik  mij  in  fiaai  kef  end  het  werk  zeer  aanmerkt^ 

lijk  te  verbeteren^ 
Tet  die  rerbeterlng  hefken  zeer  9eét  toegehragt^ 

vooreerst  het  gebruik  dat  ik ,  gedurende  zes-en-twimig 
jaren  y  van  dit  werk  in  mijne  lesfen  gemaakt  hek^  en 
waardoor  ik  alle  deszei fs  zwakke  plaaifen^  misfchien 
meer  dan  iemand ^  hek  ieeren  kennen;  ten  anderen  4a 
vorderingen  die  ik  zelf^  in  dien  tijd^  in  de  Meet* 
ketndêy  weeral  in  het  enderwijs  daarvan  hek  ge» 
pusakt :  vervolgens  de  aanmerkingen  die  verfcheide 
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mijner  leerlingen  mij  9  van  tijd  tot  tijdy  hebbeü  me^ 
degedeeU:  die^  welke  ik  ontvangen  heb^  reeis  véér 
iangf  van  den  yoortrefelijken  IVi^kundigen^  den  Heer 
O.  s.  BANcatfAt  lAè  iet  JKeninklijkem  Nederlan^ehem 
Jt^ituuts:  daarna  van  de  HoQgleeraren  piëjison  tho* 
JUEN  M  BXAMA,  üe  dit  wetk  in  kunme  kéfen  ge- 
bruiken ,  en  waarvan  de  eentgemelde ,  in  V  bijzoa- 
ietj  mij  zeer  veel  ter  verbetert fjg  en  mthreURttg 
'beeft  bezargdi  hetgeen  de  Heer  mo^-es  x^smans,  zeer 
ervaren  enderwijxer  in  4e  IFisktmde  ^  en  de  nee 
ved  belovende  nog  jênge  beoefenaar  der  Mathetna^ 
tifcbe  fFetenfch^ppcn ,  de  Heer  rbhusl  lobatto  mij^ 
van  tijd  tot  tijd^  hebben  medegedeeld:  eindelijk  het 
exemplaar  dee  werks,  mij  door  den  j^gem  Heer. 
TUOLEJN,  zoon  van  den  HoQgleeraar ,  bezorgd^  waar- 
fn  zijn  Ed*  9  na  hetzelve  geheel  van  bladzijde  ie$ 
bladzijde  te  hebben  doorgewerkt  ^  aUes  heeft  aange^ 
teekend  gehad  wat  verbetering  moest  bekomen,  ^at^ 
allen  betuig  ik  mijnen  cpregten  dank  voor  deze  be^ 
wezene  hulp. 

Wanneer  men  er  dergelijke  ontvangt  ,  valt  het 
niet  moéijetijk  een  werk  te  verbeteren:  en  de  em^ 
flagtige  arbeid  di^  daartoe  vereischt  wordt ,  it  er 
merkelijk  doftr  verligt.  Er  ie  bijna  geen  beek  9 
geene  afdeeling^  of  er  is  verbeteriug^  vermeerdering 
aan  toegehragt  ^  en  verfcheidene  afdeeUngett  zijn 
gelteel  op  nieuw  bearbeid  gewprden.  Het  zoude  ottm 
nuttig  zijn ,  en  misfehien .  wel  zoude  het  als  een$ 
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groatsAeidf  eene  bedekte  wijae  om  mijn  werk  aan  te 
prijzen^  kefchouwd  kunnen  werden y  indien  ik  hier 
alle  de  verbeteringen  en  permeerderingen  ging  op* . 
tellen.  Ik  hlijf  neg  Uj  hei  gereelen ,  door  mij  tódr 
zes-en  twintig  jaren  in  de  Voorrede  da  eerjien  drttki 
gi'tdt;  dêt  men  namelijk  dergelijke  werken  niee  moef 
i^tgeyen  om  roem  ,voor  ziek  zeiven  te  verwerven  » 

enmegelijk  ie^ 

maar  enkel  om  tmtig  $e  zijn* 
He  Heer  Mt.fibtbk.  albeuus  iitnnc^  wiene  fehrwm 

derheid  en  overgroote  naauwheutigheid  ik  reeds  heb 
iêêren  kermen^  eoem  nifn  Eé.  tieb  op  de  Meeekmoén 

ioeleidef  heeft  de  goedJieid  gehad  alle  de  proeve» 

nm  m^  m  $e  zien.  Om  dit  mee  u  enneréer  tekm^ 

ffeid  te  kunnen  doen ,  heeft  zijn  Ed.  het  gebeele  hoek 
fsn  èlêézifde  tee  ikednijée  êndarzeeht  en  geèeü  mtge* 
merkte  waardoor  hij  in  fiaat  geweest  is  mij  nog  het 
0tm  en  etnddr  mede  en  deetm.  Men  znl  in  ie$  eer/In 
hoofd/} uk  des  Aanhangfels  eene  zijner  gewigtige  ver* 
èneringem  etmttrefen.  De  Heer  Smdeac  mi,  Mn 
de  Meetkunde  vlijtig  heeft  beoefend ,  heeft  de  moeite 
^  ziek  gemnum  em  nik  ie  fig&rem  zeer  netrnm^ 

keurig  te  teek<:nen ,  en  bij  die  gelegenheid  bet  ge» 

teek  merk  mmegann:  een  engheid  wmrpeer  ik  etem 
nijn  Edf  zeer  veel  verpligting  heb. 

« 

J.  H.  VAW  SW.INDEW* 

•  jfmfiertlam^ 

1  yulij^  i8itf*  •  • 
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^pim  tf ,  vóir  tij f  jaren  ^  aam  ie  éearütekêige  Stkaêt 
^;ur  Stad  btroêpen  werd^  ênder  andere  takke» 
der  fFijsgerige  H^etenfehappen^  eek  ie  ff^iekmmk  U 
enderwijzen^  begreep  ik  dm  het  nuttig  zeude  ziju 
M  hert  te  grip  der  Meeêhtmb  optefieiiem^  emSaar* 
yott  in  mijne  ies/en  gei/ruik  te  maken  Ik  gaf  het'- 
zehe  in  het  jaar  1786  In  he$  Laeyn  in  bei  Ueket 
en  toen  ik  yéér  een  jaar  begonnen  heb  »  in  hope  van 
êOM  eem  greeNr  aamutl  jemge  lieden  nmtig  te  zijn , 
mijne  iesj'e»  over  de  Meetkunde  in  het  Nederdtütteh 
te  henden  ^  meeee  ik  9ok  ke$  gemelde,,  kers  heg^p  in. 
anze  moedertaal  uitgeven.  Dan^  ik  zag  wel  roei 
dat  ik  met  eene  Uoete  vertaling ,  mij  zeieen  ten  mim* 
ften^  geenszins  zoude  voldoen:  maar  dat  ikf  bij  die 
gelegenkeidi  ket  geheele  werk  merkelijk  meeee  per* 
beteren  en  in  alk  opzigten  y olmaken:  te  meer^ 
daar  wij  w  enxe  taal  mei  koeken  ran  dkn.aaré 

fiechf  voorzien  zijn.  Hiertoe  heb  ik  Ofch  Hjé^  noch 
arbeid  ge/paard»  Of  ket  mij  heeft  mogen  §elnkken 
een  beur  en  vollediger  famenftel  te  vervaardigen^ 
dan  wij  tot  nu  toe  gehad  hekben  ^  fla»  niet  'aan 
mijf  maar  aan  den  lezer  p  te  beoor deeku.  * 
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'  Ik  zal-  mij  nlei  uUlaan  wer  ie  manier  om  iê 

Meetkunde  yoordeelig  te  onderwijzen :  over  den  lof 
der  Ouden;  wer  dten  fan  sucuobs  in  het  Hjz^n^ 
der ;  ovt^r  dc  groote  vraag ,  of  men ,  zoo  als  eenigen 
'millen^  tljne  grwdèeglnfels  t  zijnen  trant  ^  zijné 
ordef  altijd  volgen  moet?  en  of  het  onmogelijk  zij 
'ttne  andere  orde  dan  de  zijne  te  velgen  ^  en  echtetr 
goede  grondbeginfels  der  Meetkunde  voor  den  dag 
te  irengen  t  ever  den  waren  aard  van  matkematifeie 

en  wel  fynihctifche  bcwijzen  j  naar  den  trant  der 
Ouden  ;  en  óf  ket  niet  mogelijk  zij  dezen  fiiptelijk 
te  volgen  ,  en  echter  eenige  teekens  te  bezigen  die 
idj  niét  gebruikten  9  mide  ik  dU  deen ,  dan  ztmde 

dczo  ï'oorrcde  e^n  geheel  boek  uitmaken;  doch  ik 

moet  iett  zeggen  ever  het  doel  dat  ik  mij  in  die  Werk 

héb  voorgefteld. 
Ik  heb  vooreerst  getracht  niets  weg  te  laten  van 

den  fJrilcflen  bewijstrant  der  Ouden  ,  waarvan  el- 
<:lid£s  en  AacHiMROBs  ons  zulke  voertrefelijke  voor* 
beelden  hebben  nagelaten^  en  gccne  motite  ontzien^ 
om  zeer  naauwkeurige  denkbeelden  der  zaken  voor 
te  dragen;  ietSj  dat  op  eene  zeer  aanmerkelijke  wijze 
in  de  meeste  hedendaagfhe  boeken^  die  den  naam 
yan  Grondbeginfels  der  Meetkunde  dragen^  vetwaar^ 
lootd  wordt.  Den  geest  te  vormen  ^  denzelven  aan 
die^  naauwkeurigheid  van  denkbeelden ,  aan  dien 
firikten  redeneertrant ,  aan  dié  volmaakt  aa/teenge'^ 
fehakelde  bewijzen^  te  gewennen^  is  ccn  der  hoofd* 

*  3  voor^ 
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v&orwerpen^  welke  men  zich  in  het  onderwijzen  der 
Btê6$kundc  ^oor  9êge^  met  ftêUeni  uue  iêr  voor»^ 
naamfte  redenen^  die  de  jMge  Heden  vmnn  aanzet- 
$en  &m  iezehe  te  kéren.  ^^Er  zegt  ts  regt  (*) 
QuiNTiLiANüs ,  „  in  de  Meetkunde  een  gedeelte  dat 
^  909r  ie  jeugd  nuttig  is:  want  Aet  perftand  warü 
9,  er  do&r  geoefend  ^  de  geest  gefcherpt;  de  fnelheid 

in  iê  hevatting  fpruit  uit  dezitfe  voert:  fa  zeifi 
,1  de  Meetkunde  is  nuttig ,  niet »  zoo  als  de  ^ndcra 
^  konften^  wanneer  men  ze  verjiaatj  maar  eek  zelfs 
f»  wanneer  men  ze  leert.^*  En  het,  is  juist  dat  ge» 
éeelte ,  dat  gewigtige  gedeelte  5  dat  men  verwaar^ 
loost  >  wanneer  men  iets  van  den  firikten  redeneer^ 
en  bewijstrant  der  Otsdén  achterwege  laat  y  ettder 
veerwendfel  van  de  zaken  bevattelijker  voortefiellen^ 
of  aangenamer  te  maken  Ct)< 

Het  is  om  de  oefening  van  het  verfland^  het  fcher* 
fen  van  den  geest  te  keverderen  ^  en  dezen  die  buig- 
zaamheid te  doen  verkrijgen^  waardoor  hij  zich^ 
we  wel  tot  het  bevatten  der  waér heden  ^  als  ter  het 

(♦)  Inflif.  Orat.  Lih,  L  Cap.  lo.  §.  8. 

(t}  De  groote  Wiskonüeoaar  la  caANGE,  (m  1813  overle- 
dbitt>  tan  wlen  de  dnaljfii  soo  Tcel  te  danken  heeft,  ^mfgde 
echter  vwik  zich  ïdven :  „  Te^eit  fetn  ie  tevmar  frêqusmmees 
^  smx  confidérations  géomécriques,  que  je  cróis  très-propres  4 
M  dnmer  eu  Jegeitmt  de  te  firce  et  dê  ia  nmeté:^  Zie  Zeiu 
fekrifi  fltr  Jttremeae  ven  B«  TON  undsnau  und  wmvih 
iltapHf  I»  h^od,  bU  ii4> 
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êplosfen  der  Werkjakken ,  bekwaam  maakt  9  tt 
vêrrê  dé  muiU  plaatfsn  alkm  éh  gronden  %  %*aar^ 
'op  de  bewijzen  der  Voor  (lellen  fteunen^  heb  aange- 
fiipt  ^  e»  d4  fVerkJlukke»  ^an  dê  VoorficUeu «  (Theo- 
remata) ,  af  ÏMrflukken ,  afgezonderd  hek.    Ik  beéoêi 
ii$  eerfiê ,  dê  j<mg4  lUden  aan  se  zetten  om  dê  « 
bewijzen  zelf  9p  te  maken ;  het  geen  hun  ie  minder 
moêijelijk  zal  vallen  9  daar  ik  alle  dê  yêerjieilen  «. 
die  zij  daartêê  medig  hebben  ,  heb  aangehaald  in 
diê  (^de ,  in  welke  zij  in  het  bewijs  moeten  voorkO" 
men*   Ik  hei  die  aanhalingen  meer  ef  minder  wijé^ 
loopig  gemaakt  *  naarmate  zulks  mij  noodig  voor^ 
«     iwam,  peeral  imr  Me  VeerfieÜen^  welke  ik  niet  ge^ 
woon  ben  in  mijne  lesfen  uitteleggen  en  te  bewijzen  ^ 
en  die  met  eene  kleine  leiter  gedrukt  zijn.  Veelal 
heb  ik  dan  ha  bewijs  er  geAeei  bij  gevoegd^  inzen* 
derheid  op  de  moeijelijkfle  plaatfem    ik  denk  dat  ée 
jonge  ii&den  ^  en  andere  liefhebbers  der  Meetkunde^ 
hierdoor  een  ruim  veld  pan  bezegelingen  en  arbeid 
zullen  bekomen.    De  aanhalingen  van  euclidës  en 
êenige  andere  fchrijvert  zullen  den  lezer  in  ftaae 
/lellen^  die  fchrijvers  te  raadplegen  %  hunne  manier 
tan  ketêgen  met  de  mtjne  ie  vergelijken  ,  en  daar^* 
door  een  beter  begrip  van  de  zaken  te  y  er  krij- 
gen Q).  bannier  men  in  een  koek  altijd  hei  bewijs 

hij 

O       beb  ia  dezen  tweeden  druk  »  behaiven  jbuclioks  » 
boOeadlf  iTiBiitTEA  «11  u  ctaam  tao^ehiald  voor  dk  Voofw 

«4 


Digitized  by  Google 


vm  VOORREDE. 


hij  het  PhürflH  a^ntrcfi  ,  'werh  de  geest  niet  ü/H 
he$  bewijs  te  vinden ,  maar  blijft  stn  dien  Qpugte 
geheel  werkeloos.    Wanneer  een  dergelijk  hek  to$ 
imderwijs  ditnt^  kan  de  onderwijzer  bijna  niets  doen  ^ 
dan  mondeling  het  zelfde  bewijt  herhalen.    Ik  heh 
'  dusf  ook  otn  die  reden s  verkozen^  daar  toch  mij» 
hek  gefehikt  is  hm  in  mijne  lesfen  door  mij  uitge- 
legd te  worden^  de  bewijzen  achterwege  te  laten  ^ 
dezelve  in  tegemroordtgheid  mijner  soehoorders  uie 
de  aan  geflipte  gronden  optemaken »  en  over  der  zeiver 
Aard  en  voortgang  verjck^idene  Aanmerkingen  er  HJ 

te 

Hellen »  welke      deze  fchrijverf  (evondes  wofden » -tlt  «Voda 

kQttne  werken  tbint  wél  liec  raeett  in  gebrnik:  akcshiedis  tu 

•ndercn  worden  hier  en  dnar  aangeteekend.  Bij  eui^ele  voor- 
üelleo  zal  my  de  aaoM^QS  van  dezen  of  genea  Cchrijver  ^  dien 
1(1  gemdpleegd  keb»  omglfpc  sQn:  en  het  zonde  mQ  leed 
deen*  indien  men  wunde  dit  ik  die  voorfTellen,  wur  bij  men 
geen  aanhalingen  aantreft ,  als  van  my  atKomftig  wilde  doen 
doorgaan:  ik  geef  gzarne  ieder  wat  hem  toekocnc  s  eo 
Itomt,  in  dit  werk,  behelve  de  f^pbikfclng,  ▼eeiligc  tl  .zeer  we^ 
ulg  toe.  Ik  beaam  gebee!  het  gezegde  van  plinivs  (Hiit.Nat^ 
Itfib*  L)  9»  /luc  tor  urn  nomina  praefexui:  est  enim'benig-iinn ,  ut 
^  ésrHtror^eS  pknmm  ingpmt  puderis  fetwi^  per  e»cs  profecens^ 
^nm  uf  pterêptÊ  ex  U$  eeot  estigtt  fioenmt^'*  ^4  ^4 
Yan  de  fcbrijvers  die  hij  aanhaalt  dit  voegde:  ^  SHto  eeim  em^ 
n  ff^^P^t^  eft^ivies  vie  deprehenJisfe  a  jurattsftmis  et  proxiinit 
^  vetores  tramcriptês  ed  verbum^  neque  nominstes.  '  Ten. zelf- 
den einde  dient  de  atnwQzIng  der  fchryvert  en  der  boeken « 
die  in  dezen  tweeden  druk  vollediger  U  den  in  deneerlteni 
ooi:  met  hijvoegifig  den  l^ft^d-  d«  WUKwuUgen  4i€ 
giMd  WQfdcQt 
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$c  voegen:  ctm  handelwijze  ,  %  aar  lij  ik  mij  zeer  f 

£k  herbaal  het:  men  kan  de  leerlingen  nia  g<.» 
mig  4$amtetmf  om  »êhe  H  werkm^  zehe  im  épiê» 

/lellen:  bij  gebrek  van  die  voorzorg  worden  nut  zei* - 

4ên  dé  bêi$ê  gêètien  rerdoefdj  ef  $en  mUÊftm  irsger 

dan  zij  anders  zouden  geweest  zijn  (*).  Hierom 
M  ik  de,  Iferkfiukkm  vam  de  ¥oerfi€lUu^  dm  iit 
het  werkdadige  van  het  befchouwende  gedeelte  afge* 
wmierd,  en  achter  ieder  Veerftel  aangefiiff^  welk 
fVerkftiik  men  alsdan  in  ftaat  ts  optelosfen.  Ik  laat 
dm  die  U^erk/tukkem  deor  de  jemge  Meden  zel»e  op* 
losfen  en  bewijzen  ^  en  bej'ieed  eenen  dag  der  Week 
em  hunne  oplosfittgen  natezien*  Ik  hek  mij  uilnemend 

wel  bij  die  handelwijze  bevonden  y  cu  mij  r,,eer  dan 

eens  verwenderd  ^er  de  vaardigheid  die  de  leer^ 

lingen  in  korten  tijd  in  dit  [tuk  verkrijgem*  Einm 
delijk  y  het  is  eek  om  die  zelfde  reden  ^  dat  ik  meer 

dan  ééns  in  Gevolgen^  of  Aanmerkingen  ^  heb  doers 
efmerken ,  hoe  men  ééne  en  de  zelfde  zaak  uit  ver^ 
fchillende  grondbeginfels  kan  bewijzen.  Alle  bewijs 
zen ,  miss  zij  rigtig  zijn »  zijn  wel  voer  den  ^« 
konsienOi^^  maar  niet  voor  den  Wijsgeer  ^  van  ge* 

Ui- 

(•)  La  grange,  2eWe  ook:  „  V^sprU  esf  paresfeux,  il  faut 
^  prévemr  fa  Idcheté  naiurelU  et  I4  tenir  en  haleine  pour  en 
I»  dêvekfper  teutes  Ut  fcrcet^  et  kt  avotr  prêtet  ee  kifoi».  U 
if      e  im  tezersiee  'fmr  eekt.**  Ub.'  iii^» 

♦5 
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üjie  wMarJc.  hêuit  Mi  voor  de  btêiêy  mgHs 

meer  regtjireeks  uit  den,  waren  aard  der  voorw^r^ 
fen  a^eieid  zijfi.  Ha  Theorema  yan  pvtoagoras, 
iij  voorbeeld f  over  den  regsuuekigcn  drteAaek^  kam 
htwêzom  worden  in  dom  srano  vam  buclidb«  9  900 
als  wij  zulks  in  het  lö  VoorjUl  van  liet  ii  Boek 
fodaam  bobben^  of  ook f  veü  korior  om  gomakkoliji^ 
ker^  uit  de  leer  der  gelijkvormige  driehoeken  wor^ 
don  ofgoloid  (IK  15.  jfanmserking  3.);  doch  hot 
oorfie  konu  mij  voor ,  wijsgeerig  gefproken ,  ha  heste 
to  zijm»  Ik  iaat  tUtmmor  oonigo  gei^^hoid  voorUj 
gaaHf  van  dergelijke  bijzonderheden  aan  mijne  loe* 
hoorders,  to  doen  opmorhm» 

.  Ik  heby  ten  tweeden^  getracht,^  dit  werk  in  eene 
hekwatme  ordo  te  fehikkom^  en  de  verfchillendo  foor^ 
ten  van  voorwerpen ,  :ioo  veel  mogelijk ,  afzonderlijk 
te  Mfchouwen^  Het  heeft  niet  weinig  moeite  gekost 
om  zulks  te  verrigten  zonder  eenigc  gciping.  Het 
kwam  mij  voor  het  beste  om  gefchikt/le  te  zijm^  do 

regie  lijnen  afzo}::Lriljk  ie  htfehuuwen  ^  zondey  der» 

vWer  olgonfchappen  uit  die  der  driehoeken  te  moe^ 

ten  ajleiaen;  cn  dan  eerst  tot  de  driehoeken  over  te 

gaan  :  do  regtlijnige  figuren  af  te  handokm »  tUfo^ 

retis  over  den  cirkel  te  fpreken ,  euz»  Men  klimt 
dut  indodaad  trapswijze  en  in  eono  geregelde  orde 

op.    Het  derde  Boek  ,   dat  over  de  eyenredigheid 

handelt 9  behoort  niet  tot  de  Meetkunde^  alt  zooda^ 

fiige  befchouwdp  maar  meer  tot  de  Rekenkunde ,  of 

tot 
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iot  de  Algebra,  of  Stelkunde,  Dit  Doek  maaki  dut 
'  êene  fi^n  vm  êusfckem^ijziMg ,  Hfsn  sis  zulks  bij 
EtcLiDEs  voor  zijn  vijfde  Boek  plaats  heeft.  Mis» 
fskién  ksds  h$s  ieiêr  geweest  het  zeüte  ifeoroém  j  sis 
ecne  Inkiriiiig ,  ie  plaatfen.  Die  in  dat  gevoelen 
fisat^  kan  zsMs  éêens  masar  ik  hsh  ondervonden'^ 
dat  het  denkbeeld  van  rede  en  evenredigheid,  ho$ 
eemeisMg  hes  indedsad  ook  zij»  echter  de»  hse'lith 
gen  altijd  moeijelijk  voorkomt  ^  cn  ik  heb  dus  beter 
geë^deeld  dê^r  de  tweê  eer  fis  hscken  hun  verftsnd 
allengskens  san  het  kefchouwen  van  afgetrokken 
ésBkbssldsn  te  gewennsn.  Die  mosijcUjkhsid^  welke 
zij  lts  de  befchsuwing  wan  rede  en  evenredigheid 
aantreden f  zekerlijk ^  veor  een  groot  gedeelte^ 
hieraan  toetefchrijven ,  dat  men  ,  in  de  rekenfcho- 
JeSj  dit  denkbeeld  bijna  in  het  geheel  niet  9  ef  ten 
minften  zeer  gebrekkig  ^  ontvouwt  ^  hoewel  bijna  al- 
ies  ia  de  rekenkisnde  da^of  rust. 

Ik  had  na  het  IL  Boek  ennUddelijk  het  F.  kun^ 
nen  laten  velgen  t'  en  dan  het  XIL  en  XVIL  ^^«r- 
fi^  alleen  ep  de  wijze  van  sik*lidbs  kunnen  bewij- 
zen: en  dit  had  ik  ook  in  het  eerjie  bejiek  van.  dit 
Werk  gedaan  i  maar  ik  hei  dit  naderhand  veran- 
derd 9  em  dat  men  dan  buiten  /laat  is  van  gewag 
$i  kantten  maken  van  de  rede  in  welke  de  verfchil^ 
lende  lijnen  in  ef  tot  den  cirkel  getrokken  elkander 
fnijden;  dat  k  van  het  /.  enll.  Gevolg  van  hetXILem 
.van  ketU  U^UUnlVSievQlgvsnhetXVU.  Veer/lel^ 
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.  €9Ê  fon  hei  XIIL  Foorftel;  waarvan  men  dok  geen 
^êord  bij  £ijclid£S  aamrcju  ik  heb  dui  verkozen 
den  cirkel  geheel  in  hef  F.  Beek^  na  de  leere  dtt 
gelijkvormige  driehoeken  ea  regtlijnige  figuren  f  die 
In  het  IF.  Béek  begrepen  afiekandeJen :  deck 
miefs  belet. <^  dat  iemand  onmiddelijk^  na  dat  hij  het 
IL  Soek  ten  einde  ' gebragt  ^eft ,  die  fiukken  9an 
het  V. ,  welke  niet  van  het  IF.  afhangen ,  beftudeere  > 
Xftf  hij  zulks  begeerte 

Het  laatfie  d4t  ik  bedoeld  heb  is  een  veel  volle- 
'diger  famen/fel  voer  den  dag  te  krengen  dan  toe 
'hier  toe  gejchied  is.  .  De  groot fie  voorflanders  van 
«öCLiDSS  kunnen  niet  ontkennen  ^  dat  er  met  allee 
in  £UcuDEs  gevonden  wordt  wat  men  thans  volftrekt 
noodig  heeft  om^  of  zieh  tot  de  prakrijk  van  de 
Meetkunde  bekwaam  te  maken  ^  of  tot  de  Natuur» 
on  Sterrekunde  ovortegaan.   Men  vindt  niets  over 
dc  inhoudvinding  der  figuren;  niets ^  of  bijna  niette 
over  do  Theorie  der  veelhoeketi;  niets  over  de  reden  ^ 
yan  den  omtrek  van  den  cirkel  *tot  den  diameter  i 
niets  oiver  de  dHehoeksmeting ;  niets  over  de  fehootm 
^mdekkingen  van  archim£D£S  (die  eerst  70  jaren  na 
BUCLIDES  leefde)  omtrent  den  cylinder^  kloot  en  ke* 
gel:  4nz.  zoo  dat  men^  na  euclides  afgehandeld  te 
hekken^  nog  dat  alles  ttit  andere  koeken  moet  oni-^ 
leenen    Zij  kunnen  niet  ontveinzen  dat  men  van  dc 
dertien ,  of  vijftien ,  boeken  van  bucudes  ,  thans  al^, 
leen  de  zes  eer/ie ^  het  XL  en  XIL  gebruikt:  het 


Digitized  by  Google 


XV^  iteU  4a$  wtin  z$  mindmr  mutfig  ach$^  êtA 
Ml  dat  m6n  2£  op  dkn  tr^nê  als  frucujoes  zc  ki^ 
këniili  heêft  nUi  verftaém  kam  zêftder  kif  X  ^ 
dét  Ziét  mêéijelijk  is^  vêimaaki  ic  v^  fisanm  Dh 
Bêeken  zijn  eth^r  In  hmnnt  foort  yo§ral  mi&$ 
é/^r  fraai  dan  d$  achi  welke  meu  geètuiki:  Aa  Xm 
iimf  mil  ppor  een  meniêrfiuk  $$  zl}n.  Ge^fi  wmm 
dan  9QC^  da$  er  eenige  ftukken  zijn  die  men  ieser 
'ian^  of  anders  mag^  tekandektê  dan  eocudbs  ge^ 
d^rrrn  heejïy  waarom  ook  dan  nieS  aan  zijn  geheeio* 
ftelfel  allé  ynbetéring  en  nrmêirderiag  i^egebragi 
die  men  ntatig  0Qr4eeIt  ?  Ik  hek  dus  nies  ge^ 
fehreomd  zulke  u  deen:  em  mam  -zei  zien  doê^  eek 
ms  das  oogpum  befchouwd  f  mijn  werk  vollediger  is 
dam  de  meeste  y  zoe  niit^aUey  de  hêdendaagfebê 
Grondbe^ififels  der  Meetkunde  die  mij  bekend  zijn^ 
daar  in  haezeli^  mint  aUsem  eenigé  FeerfieUem  uk 
het  VII^  Vin^  JX  en  X  Boek^  maar  eek  het  gc^ 
back  XlUy  XIV  en  XF  Beek  van  edcuobs  inge* 
lascASf  èfi  zoQ  kors  en  duidelijk  ais  mij  mogelijk  waSf 
HweMn  Jkeb. 

£r  zijn  boven  tUen  vele  nuttige  f^oorjlellen  dia 
niet  'kif  cucudss  maar  wel  in  amshre  ehnieottire 
werken  gevonden  warden:  er  zijn  er,  die  men  in  g/eené 
dar  taatssgemelden^  maar  eldere  Virfprdd^  aantr^^ 
trs  waarvan  echter  het  gebruik  zeer  aanmrklijk  is  % 

feer* 
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ifoêral  in  ie  NoHiurkttnék.  ik  kek  geö&rJeeU  die 
alle  in  mijn  werk  te  moeten  brengen.  En  zeker  ^ 
mékn  ik  met  geweeed  kad  kenéhe  teel  H  cm* 
Jlagtig  te  maken ^  en  getwijfeld  of  het  wel  genoeg- 
zè0m  in  den  tegenwoordigen  fmaak  vëlt^  zeude-ik 
het  nog  veel  vollediger  hebben  kunnen  maken,  Hoe 
Memerf  heb  ik ,  de  Verhandelingen  wn  verfcbeideh 
^cad^miën  9  de  werken  van  pappus  ,  vieta,  snel* 
£tot  en  anderen  9  ifooral  de  geomeoria  roblimior  iNtn 
RRAFFT  ter  dezer  gelegenheid  nagaande  y  niet  mei 
ieedweun^pele  fchoene  fiukken  aeheerwege  gelaten 

^om^niet  ta  breedvoerig  te  zijnf  en  hoe  dikwerf  heb 

fk  niee  gewenschi  dm  eenmaal  ienumd  de  meelte  ep 

zich  nam  y  om  alle  de  Mat  hernat  ij  che  roorflcllen^ 
dié  in  henderde  beften  ^^mijd  en  zijd  verfpreid  Hg- 
gen  y  in  éin  ligchaam  te  verza;,:Jen?  dan  zouden 
wif  eeret  enun.  rijkdom  in  de  Meetkunde  kénnen  t 

en  daar  men-,  viet  alle  die  Voor  [tellen  in  één  gere- 
geld ligchaam  te  brengen ,  en  bet  èene  uit  het  ate^ 
dere  te  bewijzen  ^  wel  hier  en  daar  eenige  gaping 
MéUde  befpenren^  zoude  dettéy  zoo  ah  ook  de  be* 

jchuuwing   zelve   van   dien   voorraad ,  aanleiding 

tot  het  ontdekken  van  vele  nieuwe  eigenfehappen 

geven. 

Jk  zal  hier  alle  de  bijzondere  Feorftellen  die  -ik 

'  in  het  L  en  IL  Boek  heb  ingelascht  niet  optellen  i 
doch  alleen  melden  dat  ik  meen  de  leer  der  erenré* 

digheden  vollediger  dan  gewoonlijk  gefcbiedt  behan^ 

deU 


Digitized  by 


VOOK&BOE»  onr 


ü^ld  ie  hebben:  dat  ik  mlj  nbi  kerimnfr  imf  mn 
U$$  belang  ^ver  haroaooiicl^  evearedigheid 
UI  onze  taal  aantreft^  tn  dat  M$  /hk^  Ime  mtfiig 
0ok  In  de  Natuurkunde^  bijua  ninmir  aaagerêerd, 
wordt:  da;  ik ,  zoê  Wêt  in  hei  IF.  Beek  (XF.  Foorftw 
Qép*  4^  en  aie  i»  het  F.  QXFII.  Foerfl.  j.  m  4# 
Gcyo/g)  het  noêdige  gezegd  heb  iet  het  ver/laan 
beoordeeUn  van  bet  vraagduk  om  tw^  middel 'even^ 
redt  ge  lijnen  te  itlndenX^t  dat  ik  im  het  FL  Beek 
de  gehecle  ker  der  in-  en  omgefchreven  veelhcekete 
Teel  veUediger  behandeld  héb  dan  tet  nu  tee  gedaatt 
is:  dat  ik  in  de  11/^ •  Mfdccling^  in  het  XÜW.  i^&or^ 
ftel  en  vervolgens^  het  febeme  ftuk  i»  da  Heep 
ii£NN£RT  in  de  Ferhandeüngen  der  Haarlemfcha 
Maatfchappij  ever  Mt  enderoferp  heeft  eüt gegeven^ 
tfit  zeer  eenvoudige  bewijzen  heb  gcbragt  ^  die  ii 
éhn  kzen  verzeek  wtet  de  algebraifeha  ie^ften  vam 
tSen  Heegleeraar  te  vergelijkm  ^  dat  ik  de  fchoona 
ontdekkingen  van  huygbns  ,  fNBUiüs ,  lOendlf*  van 
JDU  jTAVy  SAUBJN,  die  bijna  in  vergetelheid 
geraakt  zijn;  en  ziek  in  êoekm  kevitubn  die  mek 
namwlijks  meer.  leest  ^  om  derzaJver  nuttigheid  en 
firaaihefd  héb  ontgaven :  en  dat  dé  F.  AfdeeUn^ 
bijna  geheel  nieuw  isé 

a 

(*)  In  deze  tweede  druk  is  daarover  in  het  III.  Boek  der 
Werkilttkkeii,  Werk^.  5;.  Aaomerlu  a«  zear  brttdviotrig  ftluuir 
deld<  gelUk  mede  la.heK  I»  fipek»  Werkft.  1/  Aaom»»  over  kei 
•  fiiQdeB  vttt  boeken  In'  drié  deelen» 
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ik  hek  in  het  VU.  Boek  m$  d$  Uer  der  Limieièii 

begonnen;  ie$s  waarover  wij  in  onze  taal  niets  be* 
zietM  :  Se  leer  ir  hei  eemigc  mtédei  em  ée  Veer» 

fiellen  die  de  rede  van  den  omtrek  des  Cirkels  tot 
den  4Üamieterf  den  ittheui  van  den  Cirkel^  van  Fy^ 
randden  9  C;^linders^  Kegels  ^  Scheer  en  ^  betreffen^ 
met  naanwkeiêrigheid  u  bewijzen.  Oek  hekken  9  zee 

wel  AULiiiAiüDES  als  EucLiüEs  ,  die  leer,  tneer  of 
min^  ingewikkeld  9  gebrmkt.  Zij  is  èefMdten  de 
eenige  grond  waarup  de  hereekeningen  der  hooge  Ma* 
tkefii  rtuien  ^  indien  men  deze  naar  keheoren  wit 
verklaï  euy  en  nici  tot  het  onnaauwkeurig  en  gansch 
'  eaoitcbemtoach  denkbeeld  pan  oneindig  gioot  en  oa- 
ciudig  klein  zijne  ioevlugt  nemen. 

Ik  hek  verder  in  het  VU.  Boek  de  entdekkingen 
niet  alken  van  archimedes  ,  maar  ook  van  snellius 

en  HUijOEMftf  die  men  nergens  dan  in  de  kuiten  gebrmk 

'geraakte  fchriften  van  die  fchrijvers  aantrejt^  op^ 
gegevM  en  kewm^ien. 

'  Het  VIIL  Boek  behelst  verfcheiden  /Jukken  die  njcn 

deergaands  in  attdere  beeken  van  dezen  aard  niet 

aantreft :  ik  heb  in  dc  IL  en  vooral  in  de  Afdee^ 
Ung  meest  alles  nit  het  uitmuntend  werk  van  den 
Heer  cagnoli  ontleend:  ofer  het  onderwerp  van  dc 

jtfdeeliisg  was  nimmer  in  onze  taal  gefchreven. 
'   Het  IX*  Boek^  of  de  Trigonometrie  ^  is  veel  yolle^' 
diger  dan  men  ze,  immer ^  op  den  Heer  cagnoli 
na^  dien  ik  meest  gevolgd  hsb,  behandeld  heeft. 

I» 
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.  I»  het  XL  Ma^  is  dc  Icfir  der  rê^dmaiigê  Üg^ 
thamm  im  i^êk  opzigten  op  êemn  gihiet  «iMnmi 
irofis  bckaudddf  i»o  ais  ook  in  h(U  XIL  dc  l$cr  der 
infchritnng  tm  die  Mêlfde  Ugehamm  te  dm  kU9tt 
WMtdmr  ik  in  ftaat  gefield  bca  em  hetgcbeck  XUI^ 
XIFu  M  XF.  Boek  rem  bocudki  Mütikggen  ^  zem 
der  hes  X  dien  ^c^r ijver  ^  dm  mgcmccn  moei- 
jelijk  i$s  u  gshrmkmt  wMê  ftukken^  dut  aUe^bij^ 
Mn  vermmeld^  in  geen  der  mij  bekende  werkeBge^ 
weefden  ^e^rden» 

De  Lezer  ^ordeele  dan  uh  het  gezegde  %  en  nog 
meer  uit  ke$  n^erk  zehe^  en  in  kee  p^fem  keêf 
icclve  gemegzaam  voikdig  ^  oj  voUediger  dan  andere  ^ 
kan  getoemf  berden*  Mee. kern  mij  mi^»  xee 
veor  meer  als  yeer  min  gevorderden  gefclnki  ie  zijni 
Hes  feen  ntes  gree$ê  lessen  gedruke  ie  tnasks.  op 

SLich  zclye  tm  geheel  famenftei  van  de  meest  fmdr. 
zakelijke  yoerfieiien  nis»  Men  kern  in  den  keginoê 
^es  overige  f  dat  met  kleine  letters  gedrukS  f  en  P00r^ 
meer  gevorderden  gefchiks  is,  e^efjlaan.  '  '         «  * 

Ik  wensek  das  tk  met  dis  n^erk,  zee  den  kef* 
tingen  die  mij  sos  hunnen  leidsman  in  de  Meeskumi 
de  verkiezen  9  ah  mijnen  la^^geneesen^  èemfnnOéH 
.  dier  edele  ifetenfchap,  dienst  heb  mogen  doen:  dit 
is  mijn  eenig  deeMs  mei  hts  mSgepen  vOn  hetzetvé 
geweesSi  geenszins  om  roem  voor  mij  zeiven  te  be* 
hateHé  Ik  weet  das  daartt  in  deu  etisw,  etèmed^ 

rijt 
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êijzéniet  in  di$  Hjdpok  der  mtetfthappen  ^  Wsricn 

yan  tenen  geheel  anderen  aard  vereisckt  worden. 

Ik  betuig  üpenlijk  mijften  Aofieli^m  dank  aam 
mijnen  vriend  den  lieer  pz£X£&  nieuwlano,  Lecior 
in  de  0^t*  Sterre^  en  Z$e9adr$kunde  man  *de 
Doorluchtige  Schok  dezer  Stad  (^^^  voor  de  moeke 
die  hij  genomen  heeft  om^  niet  alteen  ie  proeven^ 
maar  ook  het  geheele  H^erk ,  aivorem  het  ter  persje 
ging  j  nategaan ,  en  zoo  wel  de  proeven  van  vek 
drukfeilen  ale  iet  Werk  zelve  van  Mnaamvkeurig' 
heden  te  Miiveren^  en  met  gewigtige  aanmerkingen 

te  verrijken» 

dknfierdam  i8  Jutij  1790* 

•  .  •  •  •  * 

•  Sedert,  te  weten  in  1793,  Hoogleemr  te  Leyden,al* 
W«ar  14  COC  overgroot  nadeel  der  Weceuiciiappeo ,  den  14  No« 
^mlMt  vr9^%  in  dta  Woei  xüoer  jaren»  if  «vcricdeiu  2ie  jaüne 
lykreden  o^r  dien  vtfidienfteiykeii  mao,  in  1795*  ^  Anftei^ 

dam  9      den  uitgever  vaa  dU  werk,  iu  't  licbc  veffchêuen* 

m 
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AANWIJZING 

WISKUNDIGEN, 

i 

I 

WlSa    OITlriNDlNGlfl    VERMELD,    Ot    WIER  | 
iCU]LXFX£llt  1£«  DIT  WERK,  AAKQEHAALD 

WQRDEN. 


ADmA!«  ANTBOPiitE »  uftvliMltr  17»  dit  ffvte  ffljddelltfn 
tot  den  omrtk  dei.cIrkdEt  wdke. onder  dfio  oiaiR  vta 
MBTios  gaat,  worde  atngeliaEld  tl*  305. 

ALE,M&e.&*r ,  Mélanges  de  Littératurt  fJistoire  et  de  Vhihfo* 
pMe^  1763.  8'.  5  voï.  Wij  bebbcn  die  werk  van  dezen 
Züö  beroemden  Wiskundigen ,  die  in  1783  overleden  is,  meer 
dan  eens  aangeliuaU  wegens  de  iikiuur.cenuc  uraimcrkingen 
welke  lil  bet  zelve  gevouden  worden,  over  den  aard  der  Ma- 
dKfiiitirclie  bew^zeoy  en  der  Grondbegmfdea  door  fommigen 
febrnfkt* 

Apollomus  rrRCAF.us  leefde  twee  eeuwen  vóór  onze  tijdre- 
kening: de  beste  druk  zijner  werken  is  die ,  welke  in  het 
Gfieksch  en  in  het  Latijn  door  iialley  is  uügegevea,  onder 
den  tijtel  van  apollonu  pergaei  Conicorum  Librt  Octo  ^  et 
(h  fccttone  Coni  et  C^Iiudri  Libri  duo^  Oxonii  17 10, 
foU  Er  U  ook  eene  uitgave  apollonu  ptRGAti  Coaica  ^ 
0$m  tAppi  Lemmatibus  ^  eurd  commai^oini,  Bononiae  2^66, 
foU  en  eone  «in  &icharduS|  Antverpioê  1^15,  M*  ZI0 
vader  aARRov. 

AacHiMEDEs  biocide  in  de  derde  Eenw  vóór  onze  trMrekening  ,en 
verloor,  op  eeno  ongelukkige  wijze,  zijn  leven  in  bet  janr 
2! 2.  De  béste  druk  der  werken  van  dien  grooten  man  is 
ARCHi>iEDis  tjuae  fuperfunt  omrda^  cum  futocu  Ascalonitac 

'  mr.mentariis ,  $urd  jos.  torelli,  Cr.  Lat.  Öxordl  1792.  fol» 
Tüt  dcii  tijd  dat  dezL*  druk  verfchecn ,  was  de  bü:»;e  /aiCHl» 
HEDis  Opera  quae  extant  illustrata  per  D.  rivaltüM,  Ptf- 
rifih  1615.  fotlo.  De  VoorHellen  z^n  in  Kêt  Grfekscli  en  la 
kc»  LettfBPdn  bewiiten;  die  van  rivaltüi  zijn,  dl^nlii 
\m.  Lwfn*  Zie  verder  rarrow, 

PRsnuRD  beeft  eene  nhRwmeode  ftuMe  veltëing  der 
WRrina  vm  ARcmms  beflcrtd»  oildef  d«i  van 
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s  Aamfijüng  ier  JPbkunJigené 

Oatfrei  ^drckimtdèf  Psris  itof*  4^  HQ  hetft  er  seer 
goede  «nteekeningeii  b^gevoegd»  mittgaders  eene  leprbe* 

langrijke  verhandeling  over  den  BranJjpiegel  van  arcbiii»» 
DES  en  cene  overheerlijke  verbaodetlag  via  pefcMimt  over 
de  Rekenkunde  der  Grieken. 

j.  c.  STüRMirs  heefr  eene  goede  Hoogduitfche  vertaling 
der  werken  vtin  arcuimedes,  te  Nurenbergia  1^0,  beaiorgd: 
zfl  !s  met  goede  aLiiiraerkiiigen  verrijkt. 
,  Eeuigc  liukkcn  van  AacHiMEDüi  zyn  afzondetivik  mee  aan- 
ceekeoingen  uitgegeven  gewordens  onder  aotoeiii  ADRUifi 
moium  in  hwommwaa  ÖnaU  Ümta/kittm  êxptfigk  et  mu^ 
fnretkirgi  1598. /«iK». 

Tacqust  beeft  tehter  t^m  «i^ve  ves  locuwf  de  be« 
langrijkiïe  voorfteilen  van  aechimeobs  gavoegdf  onder  den 
itfcel  van  Sikam  «r  Anainnon  TAi&femMf 

BAifGUt  Co«.  8.)  bieft  vtribheide  nuttige  werken  nftgegcven: 
bier  wofdc  iiogehtild  hkii&ng  têiie  M§ehrm ,  8^.  Amft.  tgii. 

Barrovv  (isaac)  heeft  te  zaraen  ia  écu  deel  uitgegeven  ah-  * 
ceiMRDis  Opeta^  apollonii  Conicorum^  LibriW,  Theqdosii 
SpJiacrica  y  LonJuii  1675.  4*.  Dc  bewijzen  zijn  van  bar* 
Row,  en  zoo  kort  en  dnidel^k  als  mogeI\)k  was,  voorge- 
field.  Baerow  ii  in  1677  overleden*  Zie  verder  op  su« 
cLion.  ' 

Beaufort  (^ds)  worde  aangehaald  bi.  73.  Uy  is  In  i/fiS* 
overleden» 

Bbrnoüilli,  ( JAC  O  li}  van  dezen  groeten  Wiskundigen ,  iu  1705 
overleden»  worde  alleen  aangehaald  hec  3de  gedeelte  sQner 
beroemde  Ptfitiems  A  ferUhut  infieMs.  taerdrnkt  in  tfjne 
Opera^  te  Oeneve  in  1744  enz,  nitgegeven* 

BlON,  Traité  de  la  conftruction  et  des  prineipaux  nfages  des 
Inftrvmchs  dc  Mashémaiiques ^  Vurii  1725.  4^.  Er  zijn  ver- 
fcheide  drukken  en  vertalingen  vun  die  werk»  waarvan  dt 
fcfarijver  In  1733.  in  boogen  onderdora  overleden  is. 

BoscovisCH,  (^ROGERius)  Ff^age  Géographiquê  ct  ^fironomique 
pour  la  mcjure  de  deux  degrez  du  JUaidieu^  PufU  1770*  4^* 
Bec  oorfpronkelijke  ii  te  Rome  in  1755  in'bec  Ltiijn  vk* 
gekomen.  Deze  groote  WlikondIge  ft  in  1787*  overleden. 

Cagnoli,  Traité  de  Tri^onotnétrie^  reciitf^ne  et  fphérique  ^  tra* 
M$  4e  riêaüen^  Paris  1785.  4*».  Br  is  een  twec^  drnk 
•  van  itef.  Ben  der  fcboonfte  werken  mij  over  die- onder- 
werp bekends  V4>on|  voor  de  toeptifing  der  belde  drie- 
hoeks-metingen»  op  de  Landmeetknnde»  de  iklgebra,  en 
de  Scerrekunde»  Ik  heb  veei  nk  liecielve  ontleend  in  do 
AfdeeMog  w  iiec  Vil»  en  in  de  g«»  van  iwr  liU  Boek. 
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.  CmLLK»  Cm  la)  Ltpm  de  MathématifueSf  Paris 

X«f«f9f  érJItrommie^  Paris  1761.         De  ScbrÜTer  worde 

in  du  werk  inecscal  door  de  Letters  l.  c.  aaogeduid:  m 
heefc  verfcheide  andere    werken,  ook  Legom  de  Mécanique 
en   Lcfons  d  üptique^  uicgegevci,  die  alle  keirmerkeii  vau  • 
'j  suus  aaiieid  en  joiitheid  dragen^  en  is  ia  1761  overieden. 

CSAfftLLX,  (OB  la)  Inffitutions  de  GémHrte  ;  die  werk 
WCMrdt  bedeodig  in  de  eerfte  Afdeeiins  van  htt  VIL  Boek 
■t^gffhuM*  en  nog  eens  la  het  IV., 

CARrtuoiy  of  oiiomif»  ZQoe  Cimêêrie^  ctfe  In  dit  wtrk 
atBfeltfald  wordt»  it  in  j4Sj7  In  bet  Freaicb  okgekonNi»» 
cn  beeft  eene  gebeeic  versoderlof  In  bet  bebandelen  . 
Mttbemarifcb»  Weienfcbappeen  te  weof  gebragt.  Vele  zijn 
de  vertalingen  ei)  de  uitgaven*    De  beste  is  in  het  Latijn 

.  CAfiTEsii  Oeometria   aim  Commentarits  trancisci  van  scho- 
ten: Ed.  2*,  Amll.   1659.  4*,  a  deelcn  :  cn  in  het  Franscb 
Cé'ymétrie  de  Dcicariii  avsc  utt  Commentaire  ^ar  rabuel» 
L.>'üu  1730.  4'. 

C.^smLON.  (jEAN  de)  Een  allezins  uitratinrend  Wijsgeer  en 
Mathematicus,  door  vele  verhandelingen  cn  werken  be- 
roemd ,  cn  die  geheel  met  den  geest  der  oude  Wiskunt.'f^^cn 
doordrongen  was ,  is  in  1791  in  zeer  hoogen  ouderdom 
overleden.  Hy  wordt  iiier  op  verfcheide  plaatfen  aan.« 
gebaald. 

Cavallibri  C^onavektura)  door  vele  werken  bekend  on  in 
1647  ovexiedea»  wofdt  bier  aeageheakU 

CtAviüt»  dmnria  pr^cs^  Mpgmii  'iM^  4^,  Zie  Terdir 
op  EOCUPfiS*  Alle  de  werken  van  dez^n  te  regc  beroem* 
den  mattt  I&  x^m  overleed »  ia'  'v^f  deden  ia 
fidiê  jDlcgegeven* 

Clerc,  (sebastien  le)  Cimétrie  fur  Ie  papier  et  fur  Ie  ter^ 
rHn,  8<*.  Do  dmbben  ca  wttUogen  ven  dit  werk  nga 
neer  aenigvnldli. 

CoMMANDiNus,  (rREDERicus)  uitgcver  van  verfeilt  de  werkea 
van  onde  Wiskunflenaars ,  en  zelf  een  voornaaiu  V/i. kundige 
in  zljuen  tijd,  wordt  duur  ons  bi.  35^  aangehaald,  uy  is  ia 
1571  overleden. 

C&OiE,  ^la)  Elémem  d^Algébre:  p  Ed.  Parit  i8il«  ^, 
Coifiit  (sAMtJiL)  Ctiif^nÊeiim  émd  ufi  tffkê  Sifi^p  Lmim 

OkLAHiRE,  MêtUêti  anaijtUput  p$ur  h  détermination  d*Mm 
êff  dm  MérUkiff  Fërit  1799*  4*»  Vele  seken»  datris  oau 
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wikkeld»  sQa  breder  vcrhandtld  in  hec  doorwrochte  werkdet<- 
•zelfden  üitmuntenden  SchnjveTs^  Bafe  tiu  Sysfème  mètr/^uf^ 
JPart's^  3  vol.  4*^.    Z-e  verder  op  archimkdes  eu  FTOLE- 
MAEU8.  ^  ^^/^^  é^J^liromoaUê^  Paris  18 13, 

])fPARCisux«  NêuviêBx  TrsUéf  de  THgêmmifrk^  4t»êf  im»tiÊM 
de  Onenomifue^  Pms  1731.  4^.  Dm  Schrjlm  is  in  1768 
oTerleden, 

DUCARtBS*    Zie  CARTISIUS* 

DiNosTRATEs,  wclkc  370  jaren  vóór  onze  tijdrekening  leef- 
de, woidt  yiL  Atmn.  *t6l  tangeliaatd  wegens  liet  vinden 
Ttn  eene  regte  IQn  gelQk  aan  den  omnrek  èens  .cirkels, 
door  middel  van  zekere  kromme  Itfn  Qu^ratrix  genoemd» 
door  kem  nbgedaekt,  of  een  mfnflen ,  daartoe  dIenfUg  gemaakt» 

Eratostiif.nrs  ,  een  beroemd  Grieksch  I^Tathematiciis ,  die  240 
jaren  vóór  onze  lijdrckeuing  leefde,  worde  io  bec  IX* 
werkllak  van.h^  UI*  Bod(  aangehaald,  wegens  aljne  op* 
losfiog  van  bet  vraagAuk»  om  tnsfcben  twee  gc^cveu  iijifea 
twee  middel-evenredige  te  vinden. 

EucLiDEs.  Zeer  talryk  zfin  de  nftgaven  der  Groodbeginfefs 
van  dezen  nitmuntenden  Griekfcken  Wisknnileaaar,  welke 

*  drie  eeuwen  vóór  on^e  tQdrekening  leefde,  en  aicb,  In- 
zonderbeid  door  dat  werk,  eenen  onderfelQken  roem  ver* 
worven  heefc.  Deze  Grmdbeginfeh  beibuin  iilc  XV  Boe- 
ken, hoewel  er  hoopstwaarfchrjnlijk ,  om  niet  te  zeggen 
zeker,  maar  XTU.  vrai  riTci.iDKs  zelvcn  zijn:  en  bet  XIV.  en 
XV. ,  met  reden ,  aan  hypisicles  worden  toocdchreven.  De 
meeste  uitgaven  bevatten  nlleen  de  zes  eeritc  Boeken  met 
het  elfde  en  twaalfde.    Zoodanige  zijn  in  onze  taal  die  van 

DOUW,  COETS,   LABORDUS,  WARIUS,  CnZ.:  düch  C.  J.  rOOGT 

heeft  in  1695  de  15  Boeken  uitgegeven.  Zonder  mij  over 
de  waarde  van  die  nicgaveo  uiuelaten  zal  ik  alleen  zeggen, 
dat  de  volgende  mQ  de  beste  voorgekomen  zyn ,  te  weoen: . 

EocuDis  quM  fupetfittH  emnim^  e»  weemfme  davidis  «si* 
GOR11,  Cr.  Lêu%  OxmU  1703.  fol.  —  EUmimrum  eucuoes 
libri  XV.  curmUe  babrman,  U^ae  1743.  De  Scbrd- 
ver  hccfc  den  trant  cn  de  kern  der  bewezen  vnn  Et'CMnis 
behoiKicn  ,  docli  dezelve  700  kort  nojreH] k  voo^-L^en^cId. 
EüC^.lD!^'  Element orum  ^  Libri  XV.  brcvitvr  dcir.cv.jlraïi  ab 
ïSAACo  r.ARROw,  Cantabrigiae  1655.  la*.  De  r>ata  van  eucli» 
DES ,  door  BARROw  uitgegeven,  zltn  bij  foimni^e  drnkken  der- 
Element a  gevoegd.  —  '^i^zixm.t Element orum  Ltbi  i  W.auctG^ 
re  c.  ct.Avio,  FrancfQvti  1607.  Deze  uitgave  is  wet  eene 
zeer  breedvoerige  uitlegging  en  vele  b^voegfels  verfierd, 
die  fomitlds  geraadplee^  moeten  worden;  bet  geen  attQd' 
met  vmcht  gefchledt. 
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Element a  eucudeab  Ccmetriae^  et  Selecta  ex  ARcmiiEDfc 
T'icorcmaia:  quibu$  acceOif  Trigouomaria^  aucsore  a.  tac- 
<^LLv,  AmftihÊidmÊi  1^25.  0e  aanmerkingen  en  byvoegfela 
zQn  uit0«iic«fld ;  de  gewigtig^  voorMien  van  AmCttliiittt  crtft 
aiea  la  geena  andere  tUmentairÉ  weitai  nm\  ét  TfiMm$» 
wiirla  Is  zeer  go0d*  lo  den  atogeha&lden  dmk  Imft  éè 
Hoog^ecraar  miacBiiCBROEK  de  aanmerkingen  mn  wuistobi 
en  de  Trigonomeiria  Spherica  vnn  schottus  gevoegd.  Deze 
ii!rf.»nve  \s  in  1745  te  Romen  in  2  de£»!cn  8**.  herdrukt,  en 
men  heeic  er  toen  nog  bijgevoegd  ecue  Trigonomctria  Sphc» 
rica,  eii  eene  verhandeling  de  Cycloïde  ^  en  de  l^gi/iica ,  bei- 
de van  BoscoviscH,  mitsgaders  de  Sectiottcs  Cenicuc  van 
COIDO  GRANDi;  aile  uiinemende  (lukken. 

Ekments  cf  £UClid:  Viz*  the  fint  fix  Sooh  together 
Wi$h  thê  ekMmk  émd  ApagfïA,  èj  roukt  flusoN,  Clasgo^ 
1757*  4"**  Br  n^n  tüe  drukken  m  dk  werk»  ook  in  8*. 
BQ  den  éUtm  dmk  le  London  In  1801  in  S**  «itgekoaen9> 
«yn  gevoegd  eüclidis  Data^  eene  vUkke  en  eene  klootfieke 
'drlchocksinenni^.  Dij  üüc  de  uicgm  kteft  aaucm  be- 
langrijke aanteekeni'ngen  gevoegd. 

Elémens  de  Cêométric  ^  cmitenant  ics  fix  premiers  livres 
i>'EüCLJDE,  par  koeaNjg,  augvientês  de  Coiméme  et  du  dou- 
zié  me  ^  par  j.  j.  blassiere  ,  la  flaye  1762  4^.  Deze  uic- 
gave  is  vooial  aantcpr^zen  wegens  de  ujciuinitende  uitleg» 
ging  van  hec  V*  Boek»  en  faec  Aaxüuogfel  op  het  zdfoil 
Boek»  vaarfn  de  Heer  xokbdo  den  aard  der  Logarldunea 
teer  wel  Terklaam  • 

Peyrard  is  besig  mec  eene  nl^ve  m  tocLiDtt  In  hae 
Oriekscb,  LatQn  enPransck,  re  vervaardigen  ,watriu  de  ceksc 
naflf  de  beice  nog  onoiigegevene  handTekriften  aai  ftvol|d 

lu  het  XI.  Boek  hebben  wij  ook  de  volgende  uitgave 
oangehsald  Euclidis  Eictnenta  Qcometrica  ^  Lihri  XVL 
QuibiiS  ncceifu  Uher  XVI ,  i^c.  auctore  francisco  flussatr 
CANDALLA,  tmijii^  fol.  Dit  XVM.  Uuek  is  door  VOOCT 

lu  zijue  Nederlandlclie  uitgave  ïnjgela&cht.  . 

Euwi»  hsÊr9ék€fh  i»  Jnalyfin  hfinl$9rmm%  Cewefëi 

£«  Er  fs  te  ParQi,  In  1791*  eene  Fcanfbbe  vertaling  van 
\  werk  door  den  Heer  labbbt»  net  aanmerkflogen»  nitgo» 
komen «  In  •  deelen,  4^.   Dit  werk  heeft,  getQk  de  overige 

van  EüLER  (die  in  1783  overleden  ia)  eene  geheele  veran- 
derir,?^  in  vele  deplen  der  ftelkunde  ,  en  te  dê  W^ie  on| 
«ieMive.  u  beJiaiideieo »  le  weeg  gebraigc* 

EuTociüs  yttcaloiiita  ^  leefde  in  de  zesde  eeuw  onzer  tijd- 
rckcaiui',  cu      beroemd  door  zij  ten  Cêmmcntariai  over 
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snv  Jianwijzittg  <kr  WUkundigm 

ARcniMF.DES  OH  over  APOLT.oNTu?,  UTt  dico  koorde  wordt 
h\)  meer  dan  eens  in  die  werk  tangehaald* 

FAWAiia»  iMhttsM  Mmumêikêi  fiftf*  4?..^  y^^^ 

"  Fay       wofidt  Miifiliiald  U«  ts  ea  95^  Otii  vttdiüillclQfee 
aum  te»  aog  josf  ilM^f  ^»  overleden* 

Flo&yn  t  CjACoO  Crmuiheginfe/s  der  h^tre  ÉS^imde,  Roe- 
cerdam  1794.  ^* 

Gauss  ,  Disquifitionei  AriihmeHcae.  Er  Is  eeoe  Franfcbe  ver« 
miDg  vso  dtt  werk  fmder  den  tycd  na  iCeeAmil^i  ^r//^- 
wéüfuett  P9ri$  1810. 

Gelder»   (o£)  Beginfeh  dir  Meetkunde ^  Amüerdam  en  dca 

AmftoPdim  iSod.  4^*  Tot  nu  toe  te  er  niec  meer  ém  het  eer« 
Ito  deel  uitgekomen.  De  fchcUfer  wordt  veetel  enkel  door 
de  lettert  aangdunld^ 

GftLUnnAim»  TriiünmnHm  SrUmmkêf  J^ê  4$  êmHnm  irim^* 
gaUrMMf  libri  éüiêp  Gmiêf  169$»  Ibllo.  Dt  Cdirt)ver  te 
in  è6$T  <^l«den» 

CufOftB*  (ia)  Eiémens  de  Cêmêirit^  t\  Ik  keb  den  tfendea 
dmk  in  iSio  te  Parijs  uitgekomen  gebruikt :  er  te  eeBerri;^Mr#« 
mitrie  bijgevoegd»  Peze  SchiUver  wordfi  door-  de  lettert 
li*  G«  aangehaald. 

CiRARD,  (auiit)  hmafm  muveïu  f»  Jlfgêèf^  Aw4*  v^^Pw 

klein  4^*    Een  ongemeen  belangr^k  en  uitermate  zetdzaini 

verkie.  Na  den  dood  des  Schrijvers  is,  in  1634,  uic  rek  omen 
zijne  venaiini  van  de  werken  van  simom  aT&viif »  met  aas« 
werkingen* 

CnAAF,  fAnriATïAM  Df.')  Affafyft^  ^  f^f  Stelkundige  cnthiMpiÊig  im 
Mutkumtige  IVerkjiukkcn  ^  Amft,  1706.  4*^. 

ÓRKGORTt  (david)  Tfeatif'e  of  practical  Ceometrj^  Edinhurg 
1715.  in  8^.  Dir  werk  is  toen  eerst  !n  het  licht  gekomen: 
hoewel  liet  na  den  dood  des  Schrijvers,  in  170^  voorge- 
vallen  y  in  handrcbritt  tot  onderwyi  gebruikt  werd. 

GniTKyCDE  LA iMétnuel  de  Trigommétrie pratique ^  Paris  1754.  S*» 

GOMTKR*  (iniUND)  beroemd  En geisch  Hoogleeraar ,  in  idjtf 
overleden,  en  aangehnnld  in  VI! I.  Afd*  g»  Wegenf  de  Zigge- 
TükÊiêarfchaal  die  zynen  naam  draagu 

HiNNBRT»  Hoogleeraar  ce  Utrechc,  een  uttmumende  Wiskun^ 
fteniar,  d^  vele  werken»  ook  door  cenen  Otr/iii  Mëêhefcot 

pi^ 

O  Op  hl«  tso  tatt  In  die  aaibaliag  Jlir»*  ie  fétêi^  woel 


Digitized  by 


ftmuf  3  d.  ni  8^,  cit  door  ccA^  Cmfiit'MUtè^  sf^lkm^* 

$é$e^  in  d  d«  in  S"".  4)«roemd,  en  in  1813  ia  lio0(Ktt 

otiderdoia  overledea,  worde     960  «ngetaki, 

« 

Hero  JUMMdrhm^  leefde  teq  Ulde  m  Aftcami»M«  tMmle 
door  OOI  unsetakl  I.  Bep.  id.  A^nuu  8»  U*  3p.  eofil  bet  IIU 
Boek  der  WerkHokkeot  IX.  Werkll.  e«  Atnnu  UI>  over. 
«Hoe  haiidelirlfxe  on  twee  nidddperenrfdlge  te  vladeih 

Hippias,  die  in  de  vijfde  eeuw  vóór  onze  cijdrekcning  leefde 
!•  tticv/oder  van  eeoe  liromme  lyn  genoeiad  Quati/  atrix  tVfQtdt 
eaegeliteid  V1I«  ed.  Atmn.  6» 

fJiRE,  (DE  la)  Sfc/to7!cs  Cnmcae,  Parifiis  16S5  CoU  Eenden* 
iMnnuntendlle  werken  gcfchreven  in  den  crani  der  Onden , 
wiens  geest  la  hire  voUomen  kende,  en  dien  hy  gaarne 
volgde,  üec  eerüe  gedeelte  bevat  eenige  voornellen  ov^ 
lyoen  in  Aarmmii/eki  eveoredlglMid  geiheden.:  en  ha  ie 
deeroni  dei  dte  werk  door  oae  wocdi  eaageheald  la  de  éet^ 
de  Afide^ec  vut  hm,  IIL  Boek* 

HORREBOW,  ///  contifiuajti  pt  'pGrticnem  htirvtonicain  hlathrmnta^ 
1737'*  berdrukt  in  het  eerfle  deel  zijner  Oj>(;ra  MaihcmaiiQii^ 
Phjfica^  Hafniae  1740.  3  vol.  4". 

Hl/ILIER  y  (l')  Expoptim  élémentaire  des  pn'neipcs  ff  ft  cnlcuh 
fupérieurt^  Berlin  ijZ6.  4*^.    De  Schrijver  heeft  naderhand 
dit  werk  op  nieuw  bearbeid  in  zijne  Principiorum  csUuU 
.    difertmiaUi  et  iutegralii  expujUio  elemcutaris  ^  ^795*  4^« 

Elémens  d*  ^naljft  Géomitrique  et  tT/fnaljfe  Mgibrique  ap* 

Smrotfiit  de  dtHÊH MsgtUttu^Mê  iÊ»mim^  iH^m  Bs^.  1^54* 
40.  kerdrakt  te  dessells  Op$rm  l^&Hm  ^  L.  B.  1794*  4« 
Dese  grooce  aeo,  is  1639  gekores»  is  la  over- 
ledeiit  >  . 

m 

Htpsicles  ,  uit  Alexandrle  t  leeMe  ten  tijde  van  ptolom ASüS  t 
cf  iets  later.  Hij  h  hoogst waar&htleMIk  SchrQver  via  het 
XIV.  en  XV.  Boek  der  ElmuMiM  vea  wcuDta»  ai« 

BUCUOtf. 

Kaestner,  een  der  beroemde  Mtthemttiei  vee  onze  tlfden, 
in  1800  te  Gottingen  ,  in  hoogen  ooderdom «  overleden^  keeft 

ccne  menigte  werken  cn  verhnndeliD^^en  uitgegeven  ,  waar* 
Vün  er  hier  maar  één  worJr  ann^ehaaid  ,  t.  \\\  Geometrtfchc 
Abhandlungen  ^  QUtingm  ^  Ö*.  ffUC  fammlitngt,  WSP» 
fammlung  1791. 

Karsten  Mfitkefis  Thcoretica  El-mentaris  aifUi  Mümkr^  Rm» 
$9§hH  it  Gryfhiiwaldiéic  ^  1760.  • 
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XXVf  Aanwijzing  der  Wnkutidigcn 

» 

Kliivkenberg  •  een  wel  bekend  WiskonReoaar  en  Sterrekuo- 
dige,  I79P  in  hoogen  oodeidom  o verleden,  worde  aan- 
gehaald VI  f*  ^  Ainm.  4»  . 

KocHANSï,  aangehaald  bi,  317, 

KOEMG.     Zie  £UCLID£S. 

Kraaijeniioff  ,  Prédi  Mstorique  dis  Opératiêfts  Cécdéfym^  et 
Jlfir<mmiquei  faites  en  üëUindei  Lm  tiaje  i9l5.  4% 

Keaftt,  (o.  w.)  Injlinaiêngt  Gêmnrêm  Suèümimrit^  ThêHfgat 

1753*  4**»  I>c  Schrijver  y  te  regc,  door  dk  werlt  en  vete 
andere  beroemd ,  ii  ia  1754  overiedea» 

iMHY.  (oEVEea  icecr  foed  wiskimfieoaart  door  vele  freaile 
Verbandelingen  bekend  t  ttt  in  1733  averledeo,  worde  bier 
eafigebaild  bl«  804f  314» 

Imibirt  ,  0^1*  BtitMiKy  Sejtr^gi  'mm  ^awtk  der  JUMU* 
matick  ÏÊHé  disfen  - aawendung »  Ü^rlfn  i76Sm  8^.  3-  tbeiie. 
In  het  eerfie  fiHC  eene  fcboone  Verhandeling  een  tijtel  yee- 
rend^i  ^mn/jerhwgeti  und  Zuzatfm  msr  praktifche  GeomeÊriCm 
Deze  voortreffelijke  Wiskundige  en  fcberpzinnige  Wijsgeer» 
fchriiver  vnn  vele  uiunoncende  weriten^is  den  25  September 
1777  overleden. 

Lami,  Elimens  de  Mathématifues^  ou  Traité  de  la  Grandeur^ 
Jmft»  1710.  8*.   Een  zeer  nuttig  werk:  wij  hebben  alleen 

vfin  liet  hatfte  gedeelte  des  VIII.  Boeks  dnt  over  de  hnr- 
n^juifchc  evenredigheid  handelt ,  gebruik  gemaakt.  Die  ge» 
leerde  cn  zeer  verdienfteiyke  man  is  in  1715.  overleden. 

lxotovik^(}tcQit)Theatrum  MMckinatmmm  i/a^.  5  deelen  ia  fol* 

LixELLt  beroemd  WislconftenMr,  worde  aangehaald  bl.  «tfj^ 

LuooLr  VAN  CEUUM  f  Pim  den  Htkti;  LeVden  1515.  ede  drok ,  4% 
^FiindmmetttmAeiihmiiicm  ei  QemetriCB^  t  yefnmieh  im  i^H* 
emm  irmtiaea  «  sn*  h«  v*  (w*  anELLio  Rudofpki  FtUe") 
Lugd.  Bea.  14^15.  in  40.  Ludolp  is  ce  Leyden^  alweer  hy 
Hoogleeraar  wai  ^  in  itfao  ovarieden* 

MACLAOEnf  9  t^reMfe  efFhuHem^^  Edenè.  1741U  In  4^.  e  dee« 
len*  'De  Fitnfi^  venallng  draage  eoc  miel  Thraité  Set 
FiuxUm^  Paris  lyifi*  4*».  a  voU  Deze  nicmnntende  Wii*- 
iBOoftenaar  ia  in  174$  geHorren* 

Martin,  (benjamin)  Temg  Higoaemeten  Cuêde^  Lend.  1735» 
a  deeten »  een  «eer  nettig  wcrit 

Mauduit,  een  zeer  goed  Wiakoofleoaar,  door  vele  fcboone 
werken  bekend,  en  vt5ör  weinige  jaren  overleden »  worde 
XL  sp.  aangehaald» 

Maver  Grundlichei  und  outfBrUekes  mterrkhi  über  die  frékti»^ 
kii£  Gsiytnesrie.  Cete*  l8o3.  4  th» 
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MKVVCVlfOi»  l>roeder  tin  dinostratcs,  worde  in  te  éeté& 
boek  der  Werk  (lukken »  Werkft.  UU  Aanyi*  «•  mgnhiriJ 
weget»  ket  vinden  van  f wee  niddd-evenredif  o  tntfeken  twee 
mnen. 

VtTius,  ^^DRTAAfl)  dmitria  PnuHem^  F^aneqweraM  i€u^^ 
in  4««  Deie  beroemde  «an  ie  in  i6z$  oferloden* 

MoNTUCLiiy  Hhtoire  dei  Mathémattques  ^  Paris  171  $•  2  voh  4". 
'£r  ii  vervoigeoe  een  tweede  Teel  venneerderde  en  rer* 
beterde  drnk  nlcgekomen»  in  vier  doelen  ;  wttrvan  de  twen 
oerflOy  in  I799«  kort  vddr  1|et  oreriQden  det  fclullvm» 
door  hem  zeiven  nt|n  nitgegeven;  de  twee  laatile  xQn  in* 
1802  utcgekomen  door  de  zorg  van  la  i«4ifOE,  die»  bet 
gere  de  fchrijver  nfct  Ir^dr  faitinen  volrooiicTi ,  j^etrnclK 
liücfc  te  volbrengen;  hec  geheel  maakt  een  zeer  belangrijk 
werk.  —  Ihstoire  ac  la  Qjiadraturc  du  Cercle  ^  tarh  1754* 

in  8^.  doch  zonder  den  naam  des  rchryvers}  een  zeer 
fchoon  werk. 

Morgenster  9  ïVcrUndige  MuÉkmu^  ifêmnrékré  éêêt  |. 

Naas£n-CDDiiff«AL  nm\  een  der  beroemdile  Molbinaatten» 
beeft  over  de  ElemmÊim  van  EtrcuMa  en  de  Spèeriem  van 

THEODosia^  en  MENELAus  gefkkrefeo;  hij  is  In  hec  jaar  d^*. 
of «  gelijk  andere  wllien »  in  687  van  de     /r<f  (dac  is  ni  lef^ 
offn  1283  van  onae t^drekening)  overieden.  iiy  wordi  U  tow 
'  Aaom.  aaageliaald* 

Hmn  9  O^B^^)  Selioca  fidebnan  •  de  eerile  n^* 
▼inder  der  Logiruhinen«  heeft  daarover  to  Bdinbnrg»  in 
I6r4,  in  klefn  4*.  nitgegeven /.(?^^r///^nr(7iv«a  GiiMa/f 
cripth.  Een  jaar  na  zijn  overlijden,  d.  i*  in  1(^19,  gaf  zijn 
%oon  te  Edinburg,  te  gelijk  mee  den  tsveeden  druk  van 
het  gemelde  werk ,  uit  Mirifiei  L^-^nrithmorum  Canonis  con- 
fiructio  ;  xma  cnm  appcndice  de  aUa  atque  praeflanthrum 
Logariihmornm  fpccie  c-'fulen^a:  quitnis  accesferuut  propofilio* 
nes  ad  Triar.c^uta  Sph^rica  faciliot  i  calcuh  refolyenda  ^ 
tina  cum  ahuoiatio.iibus  Hcnrici  Briggii  y  4^. 

Nbwton  Arlthnictxcn  ür:verfalit%  cerfte  druk  1707.  in 
coor  wnisTON  uitgegeven  ;  de  beste  drukken  zijn  die, 
welke 's  cnAVESANDE  te  Lenden,  in  1732,  beeft  bezorgd 
in  4^.,  en  vooral  die,  welKe  castillon,  ïn  17Ö1 ,  ïn  twee* 
dcelen  in  4**.,  met  eencn  zeer  bidden  Commentarins  ^  te  Am- 
flerdam  heeft  uitgegeven.  —  PriiKipia  PhUofivhiac  Naturalis 
Mathematica^  4**»»  de  ecr(lc  druk  London  iCZ6^  dc  twee« 
de  1713,  en  d^  derde  en  laatfle  17^6^  kort  vdór  den  dood 
des  ichrijven,  die  in  1727  voorviel ,  uitgegeven. 
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I^icoMEDES,  die  waarfcbijnlijk  in  de  tweede  of  in  de  eerfle  ' 

Eeuw  vóór  onze  tijdrekening  leefde,  wordt  in  bet  III. 
Boe!:  der  Werkdukken  ,  V/erkft.  IX.  aangehaald  ,  over  het 
vinden  van  twee  middei-evcnredige»  Hij  is  zeer  befOÊittd 
do<»:  hec  uiuiuden  vaa  de  Omcmidc^  of  Schuif  trek. 

OzANAM,  Vfage  du  Comp0S  de  prüporthn^  Paris  i\  ^  Mé* 
thóde  de  lever  les  Plans  ,  Paris  171 6.  8*».  Deze  fchriiver 
heeft  vele  :^eer  goede  en  nutiige  werken  uicgfigéveOtL  eo  ii 
in  17&7  overJledea. 

FAm  Jilexmidrini^  CüUeetlones  Matkematicae  a  ruBOBRico 
COMMAIimNo  éditêê^  Bononiae  i665.  'Oe  Griékfeiieteksc 
Tan  desen  fcbrijver»  die  in  de  vijfde  Eeuw  van  onze  tifd* 
rekening  leefde ,  is  nog  nimmer  in  zijn  geheel  nitge^vei) , 

fleclits  hebben  eenige  (lukken  het  Hein  gezien.  Ook  zijn  • 
er  van  hem  Lemmata  over  apollonii  s,  die  door  lULLST»  bi| 
Zijne  uitgave  van  APOLLo£«iius»  gevoegd  zijn* 

PlUf  (IOBN)  CêiarcvirfiM  4ê  vera  circuU  mh.furainter  LON- 
GOMONTACfu»  et  PELLiuM  Amflel.  1647.  4^'   ^iu.t  was  toen 

Hooglccraar  to  Amflerdnm ,  werd  het  kort  di^ar  na  te  Bveda^ 
vertrok  in  x^%%  weder  naar  J&ngelandf  ^n  ia  in  i68a 
overleden* 

|>IRRAULT,  (claude)  ccn  vefdlenstvollc  Nntiiiirltenner  en 
Bouwkundige,  door  vele  werken  beroemd,  en  onder  anderen 
door  zijne  Frai^che  verteLing  van  viTauviua»  hier  aange- 

haald  bl.  39. 

PaiLO  van  B-\za',)tiiim  ,  een  beroemd  Grieksch  Mnthnnntku% ^  die 
.  na  HEK.0  leetde,  niisfchieu  twee  Eeuwen  vóór  onze  tijdre- 
kening, wordt  aangehaald  V*  17.  Gev,  4,  en  in  het  IX. 
Werkduk  van  het  lil.  J^uek»  over  het  vindéü  van  twee  mid- 
del-evcüredige. 

FiTOT,  een  fchffinder  Witkonflenaar,  in  I7;r4  q^eriedeo»  worde 
nitgehiald  VJU  n.  '  ;  . 

Plato  »  beroemd  Crlekscb  Wijsgeer,  die  vferlu>nderil  Jiren  vóór 
onze  tijdrekening  leefde*  en  aan  wien  vele  nitvindiogen 
in  de  Meetkunde  worden  toegefchrcven,  wordi  «angemUi 

IV.  15.  Aanm.  5.  en  H^erkfïukken  III,  9.  over  eene  zeer 
vernuftige  w^ae  om  cwee  middelevenredige  te  vuiden* 

PiDCLüf  •  in  primm  Hkrum  tocun»  CÊnnuntêrimtm  HM 
JS.  idenH  ¥R4Nasco  BAEOCIO*  Patmim  15^.  Foh  De 
Oriekfche  tekst  van  PRocLoa»  welke  in 't  mfddender  vQfde 

'  Eeuw  van  onze  tijdrekening  leefde ,  is  in  *t  Jaar  1535  te 

Bazel,  achter  den  euclides,  gedrnkt;  doch  t^akocius  kinngt 

over  het. gebrekkige  van  die  oitgaye.   £ris  te  loonden,  in 
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179* «  twee  doelen  'm  4'*.,  eene  Engelfche  venniing  van 
dit  wc''^  \Hfgekuiii€n^  verrykt  Eied  vele  aanieekcningeu, 
met  verhandelingen  over  de  Phtonifche  Witsbc^certe ,  ca 
met  nog  een  onder  werk  vau  ieaocLus.  Dc  geheeic  tijtel  is, 
The  PhiloJ'ophical  and  Matbêmati€al  Commensariês  ifwmocLVê 
.  m  iit  fn$  Mt  bvcud*!  EkmêÊÊtt:  7>  Mek  wtrtmM 
m  hiït9fj  pf  th  r0if0tafUn  of  Pla/onic  Thtphgy  bj  thê  Imfimr 
Platonists ,  and      truntlatiw  frm  tht  grtik  rf  p&OCLUi 

Ptolbmaei  AlmagiiSum^  ftu  magnae  compofiiimii^  mathetxs* 
ticae  cpuSf  is  te  vinden  in  des  fcliiiJvert  «rerken,  in  taLatQn 

.  citgegmn  te  Bucl«  l»  fUh^^in,  1515;  ea  lm»,  ook  te 
1551 9  door  BRAiMut  ofWALD  sCHtiSKtMBVSiot*  Hec  oor- 
(proDkèUyk  werk. ir  In  *c  Griektch,  in  het  jaar  153B  te'BtMi 
:1iieK  èea  Cmnmtarlui  vnn  thion  gedrnkt.  Oe  Heer  halma 
bereidt  eene  uitmuntende  iiirj^nve  vnn  dïr  werk,  in  *t  Grieksch 
en  In  *t  Franseh.  Dc  verialiu^  is  gcb-jcl  door  nfLAMBRE 
.«agetien,  die  hcc  werk  mee  i'cboune  en  nuttige  aanmerWin« 
gen  heeft  verrijkt,  liet  eerlle  deel  is  in  1813,  te  Pnrijs  in 
4".  uic^ekooien.  Ptolemaf.us  leefde  in  de  eerUe  hêlii  der 
tweede  £euY^  van  onze  tijdrekening. 

PurssANT,  Traité  de  Céodéfie  ,  Peris  1806. 
Traiié  de  Topogri^fèU  ^  4"Af^9U4i$9- ^  a  di  Nimikmuêi,i 
Paris  1807* 

PfTBAGORés^  deze  beroemde  WQ^geer,  die  vgf  Eeuwen  tdór 
cnxe  tijdrekening  leefde ,  li  ia  dc  Wiskunde  bekend  door 
hei  voorftel  dac  zijnen  ntam  draagt  (II.  16.)  en  wordt  ook 
anr^ehaaid  (II.  16.  Annm.  3.)  wegeot  ten  akktd  dw 

.  aiï^ietd  om  wiaiKUak^n  c«  beproefcs* 

'IUi«Au>iNi9*(CAE0Ltis)  Hoogleetur  ce  Pétdt^a^  tn  tldm  fa 
.  1700  overleden,  beeft  vele  werken  uitgegevea,  vin  welkt 

er  hier  maar  één  aangehaald  wordt,  te  weien:  analpicm 
Mathmatum  «  Fiorentiae  166$,  FuL  en  daarin  zijn  tractaat 
•  de '  Rffü!v.t*one  et  Qompoftfhve  Math^viafka.    De  Hoogleeraar  . 
TMOLRN  heL'fc         vriendelijkheid  gehad  mij  uit  drt  werk 
(dat  ik  niet  bezit)  het  geen       noodig  was »  te  Uezorgetu 

'  S^OBERtsOtf »  (joBN)  A  Trêotife  cf  Mfikemtifol  Jafrusnents^ 
Lond,  1749.  i^^^The  EUmcnti  of  Navigation  \L»r^din  i5g5. 
'  The  s  MéMw^  b  deden  S^^  De  eerfte  drok  ia  vfto  174a. 

.  ^AURii^»  (josEMi}  overleden  in  1739,  wordt  aangehaald  bl.  2<5^. 

Sauveür,  (joseph)  Qéométrie  élémentaire  et  Pratique,  uitge- 
geven en  vermeerderd  door  lr  blond  1753,  in  4%  i^e 
fchr^tver  was  reeda  ia  1716  orefieden« 
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Perenijs  ,  een  goed  Wfskun(leiM»r,  die  in  de  vierde  of  vijfde 
Ecu.v  van  onze  tijdrekemng  leefde,  liccfc  ccn  werk  ^^e- 
fchrevcn  dc  Seciiuue  Coni,  en  een  de  ^s^t"//://*t'  Cyinédn, 
welke  UALLEY  bij  zijDe  uitgave  van  APOLLoNiui  ^cvoe^dheeU» 

Sheksvin.  Zie  hier  onder ,  IVla[heaiacifche  Tafels. 

"  Opera  quaeiam  reliqua  post  aucforis  vtorUm  in  heem 
etiitay  G/asguae  1775,  op  kosten  vap  Lord  stanhoi  e  ri*ge. 
geven,  die  maar  een  zeer  klein  getal  exemplaren,  tot  ge- 
Ichenk ,  heeft  laten  opleggen,  waar  doAT  hec  W€rk  zeer 

zeldzaam  is.    Zie  verder  up  euclïdies, 

SnivsoN,  (THOMAS^  LicÊttcnts  of  CéQmciry,  xth.  E^u  LondoH 
1760.  8**. 

£lusii  >  (rënati  francisci)  Mefolahnm^  LcoMi  i66i^4\  Beze 
. .  beroemde  WukuaÜeuaar  overleed  ia  lói^s» 

Snsllius,  (willebrord)  Cyc/omefricus,  L:fgd,  Batav,  1621. 

j3eze  iitrmuiiiiiiiit  maa.     in  d«a  Uoii        kveost  ui  léA^ 
4>vericdeii« 

SvoRUS»  sangebaald  fn  het  IIL  Boek  der  Werk  (bukken,  Werk§«5^> 
over  hec  viackn  van  cvpee  middel* evenredige* 

Stedmaii»  imgeheald  bL  t5>« 

-  STEsnmA»  Gfofféttgif^eé  der  Mtakmtü  8^.»  een  weit  wnr- 
van  zeven  dmkken  sQn»   Hec  wordt,  korcibeidshalve,  door 

^  de  lettert  Sc.  aangc wezen*  FerkaiuhUng  over  de  klooi fshe 
driehocktmecting  ^  Amfl.  1770.  8^.  wordt  hier  aangehaald  met 
de  verkoniogy  ki.dr*  De  fcbrijver  is  ia  1788  overiedeiu 

firmdniDf*  ijm.  christofh)  Van  de  roexrigvoldige  werken  door 
dezen  venüennelljken  man*  die  in  1703  overleden  is,  uic« 

gegeven,  wordt  alleen  op  hec  einde  der  Werkdiikkcn  aange- 
haald, ÏMathepA  Envclcata  ^  Noribcrgae  f^^.    De  cerltc  druk, 

!n  1686  uic||»ei^umeiii  de  tweede»  ua  des  fchryveis  dood^ 
in  171  !• 

Tacquet  ,  ("amjivKas)  Zio  op  ^uclides.  Verfcheide  Mathema- 
tifcbe  Verhandelingen  ziju  in  een  deel,  in  folio,  onder  dea 
lijicl,  A.  TACQUET  Opera  ,  verfchenen.    Mij  ftierf  in  1660. 

TiiALES.  Aan  dezen  beroemden  Griekfcben  Wijsgeer ,  die  600 
jaren  vóór  onze  tijdrekening  leefde,  worden  verfcheide  ont- 
dekkingen In  de  Meetkunde  tocgcfchrcven*  wordt  hier 
aangehaald  V.  7.  Asnm.  4. 

Theonis  smyknaf.i,  Eorum  quae  m  Mathematlcii  ad  platonis 
Lectionem  ulilia  fuut  expofitio:  edidii  ïsmael  liULUAi^nuf. 
Gr.  Lat*  Lutetiac  1644.  4''.  Tueon  leefde  ia  het  b^giii 
der  ^tweede  eeuw  vau  uüiq,  liidrekeuin^» 
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ViETA»  OpiTM  Matkmatkë^  Pperd  atque  ftm^  Hr.  fém  Sekm 
ten  i  Lugd.  Jfiff.iÓJV^  lo  Fotto.  Deie  grooie  Mtt  fi  k  i^o^ 
óverledeiu  « 

VlvlANi,  De  Ucis  folidis  fecunda  iivinatio  Cfometricam  Th* 
>    rentiéUy  1701.  in  1'olio.    Deze  vernuftige  WiskoiiHenaar, 
die  vele  goede  werken  beeft  oitgegeveo»  ftierf  in  1703. 

Wallis,  De  Algebra  Tractatus :  dit  boek  is  in  het  jaar  \6o$ 
in  hec  Eigc!$ch  uitgekomen,  eii  in  het  Laiyn  herdmla  ia 
her  icfe  deel  der  Opera  Mathematica  vtn  dfen  fchrijver, 

'  -  Oxford  1693,  3  vol.  folio.  Deze  verdienstelijke  en  door  en 
door  geleerde  man  Aierf  in  i^q^  iü  hei  ë^ile  jaar  2i)us 
ongemeen  nuccigeu  levens* 

WoLFiT ,  (c{iRT5TTANi)  Elemetitn  Mathefrc?  Univerfae ,  FIttfas 
1742,  5  declen  in  4^.  Verfcbeide  Mnthematifchc  011  Wijs- 
geerige  werken  van  dien  fchnjver,  die  in  1754  oveci^d^ 
is,  z^n  in  onze  ual  ia  gedruku 
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^    AANWIJZING  VAK  TAFËL& 

•     .     •  '  *■ 

.M«idB  T«relf  m  v9orzieiu  alt  dm  xQa  t  L  ^itmi-t^f^X 
11.  Q^adfaat-  «n  (Mf^^T^<üi       T^^ts.vao  J^ivifêrm  es 

I*  Vtn  de  ^«C'  en  Logërishmm*7afeh  z^Ju  vele  drukkea 
••lii^Ue  lileiii  dt  1)«flte  in  de.oiixa  cVtti  -  - 

VsfiJem  Ammemü  dé,  Sinusftn ,  Tangenten^  Sa: anten  éim^ 

gewmc  gitallcn  van  i  ^10,000»        s.  I»  BOUWfi»»  H^Am» 

fUrdam^  bij  G.  Ifiilst  van  Keulen,  1779,  in  S^. 

En  vooral,  de  groote  Tnfcls  van  dciizelven,  die  tot  tijtel 
voeren  ,  Tafelen ,  behelzende  de  SinusJ'en ,  Tangenten ,  Secanten  , 

óV/:«5  verfut  enz»  henevms  de  verg.  ootend:  breedte ,  ah  mede 
de  Logarithmen  VGor  alle  getalU^u  van  1  tat  1 00,000  ,  door 
B.  ],  Douw£3  9  fc  Amfterdam^  bij  J»  van  Keulen  eu  Zoouen^ 

Oese  cQfi  ^fchfiR  mar  de  Ttfelen  van  shrrwihi  doeb  daar 
de  Heer  oouwes  io  de  Taftts  der  Logarlchmen  Skm4tti> 
enz.  de  verfcbiflen  wegglffaten  'lee!^»  xQii  dese -Taftis  veel 
nioder  nuttig  dan  die  van  sherwin,  welke  toe  tijtel  voereai 

SnERwrN's  I\f,i:hr!Tjatical  Tablet:  rnrcfully  revifed  and  cor" 
recfed,  by  willia.m  GARDI^ER.  Ik  gebriiiic  den  druk  in  1761  ,  rs 
Londen,  in  8^.  iiitgci;evcn;  daar  na  zijn  nog  nadere  drukkea 
in  't  licht  verfchcnpn  ^  men  heeft  mi)  ber'jrt  dat  er  onder  de^e 
2^11  vvnarin  zeer  vele  drukfeilen  gevonden  worden. 

De  uit^ellreialle  cu  beste  Tafels  ziju;  die  van  vLAcq,  iüió23 
en  1633,  te  ^Gouda  in  folio  gedrukt,  doch  die  chant  seer  teld* 
saam  voorkomen  en  xeer  davr  s(to.  Vbga  heeft  eeoen  berdmk 
van  dezelve  bezorgd;  de  groote  I^garitkimtt'Trfêh  vancAU* 
Diher»  zijn  in  1742,  te  Londen  In  4<*.  uitgegeven t  men  vlodc 
er  de  Logarithmen  der  Sinmfen  enz*  van  10  tot  10  fecondent 
deze  Tafels  zijn  in  't  Fransch  met  vele  en  belangrijke  vermeer, 
dcringcn  uitgegeven  door  den  Meer  pezenas  ,  onder  den  tijtel: 
Ti  bles  des  Lcgarithmes  ^  conteuant  le$  Logai  ithmcs  des  nom* 
bres    depuis  i  jusqu  d  102100  publUêi  ci^devam  ^  $at 

M.  GARDiNER,  /Ivignou  1770.  4^. 

Lüch  vóór  eeuige  jareu  zyn  die  Tafels  wederom  met  alle 
luogel^ke  naauwkevrlgneld  In  8^.  hendmkt»  en,  wat  de  fcbik* 
lüDg  der  Logarithmen  betreft,  verbeterd^  onder  den  tytet  vant 
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'MhkfprtmtiPei  éê  Ugërkhnm^  puBliées  4  Lonirei^  pmt  <IA»»- 
BiNftUt  tfif»^^     perfectionnéei  dani  kur  difftfitim^  pat 

«•CALLET,  Paris,  chcz  Didot,  17I3. 

Deze  TaHjls  vcrciieoeu»  mijö»  oordeels,  de  voorkeuze  boven - 
alle  andere  van  dien  «ard  (')  ,  vooral  zcderd  den  druk  vau  1795, 
weike  gejiereotypeerd  h  geworden.  In  de  aclucrvolgende  uit:^a- 
ven  heeft  w^qu  he:  zoo  ver  gebra^^'C,  dat  men,  tot  nu  toe,  in  de, 
laaiile  gêen  drukieiieü  ht^efi  kuoncu  oucdekkeu.  Men  behoorc 
echter  ce  lenen  det  nea  Ia  jiexelve  (evca  tl»  io  die  vtn  ps-^ 
iÉiut>  0f  MDunu)  4e  m$ÊmrUikê  of  jS^rri^  ^miilt»t  Tam^ ' 
ta  Sicmtm  ilec  atinreft  »  zoo  sii  In-  dtt  gtvoae  Tft- 
Irlf  9  Docb  de  finus  vtrfim^  zoo  als  in  dio  van  sukrwin.  Datr 
echter  de  tuhs^fkmifin  en  ftnui  nrfm  In  fommige  deelett 
der  Stourmansknnst  te  pas  komen  ,  moet  men  z'c*i  00!:  vrn 
eenij^e  dier  rced«?  opgenoemde  kleine  tafels  voorzien,  hoewel 
men,  zonder  vcei  moeite,  uit  den  Logftritkmu:- finus  den  Na* 
tuur/ijken  /iam ,  door  de  I-ö^^rZ/^r  wvi- Tafels  kan  oi>intken« 
Mackenzie  beeft  lik  zijne  Yerhftudcüng  over  de  Lengte  op 
Zee,  Tafels  vtü  fecht-jinui  vtrfux  nitgegeven  van  10  tot  10 
reecoden  ;  '#elke  Ik  in  de  vijfde  drak  mtfiier  VerkiiKklIiii; 

dSf  Lengte  op  Zêê  heb  letea  beidnikkeii , '  wem- 
tfezelve  eene  meer  duldcmke  en  kortere  fchikking  geveade* 

Onder  ille  de  drekken  tid  kleine  LogarUkmttt''TMM^  dh 
fü  verre  de  meeste  gevallen  der  praktijk  genoegzüfli  zijn,  eti 
flfs  een  handboek  kunnen  J'ienen ,  zijn  de  volgende  de  hesre. 
Inzonderheid  voor  de  fchtlUdng  der  getallen «  die  voorue^< 
l^k  is. 

Tai/es  de  Logarithmei  pour  les  Sinu$  et  Tangentis      toutei . 

les  im'fïutes  du  quart  de  cfrcïe ,  et  pour  toui  !cs  fi  om  bres  nd» 
fureli  depuis  i  jusqu'è  loöoo.  Pari^  c'iez  Guerin  et  de  Ii 
.Tour,  1760.  8®.  en  vooral  de  Tafels  van  la  lamde,  in  klein 
duêdcciiuQ  ^  getijteld:  T.ibki  de  Lngarit'imcs  pour  les  nombret 
et  pour  les  finus.  De^e  zijn  gelkreot^peerd^  eu  zoo  veel  meu 
COC  nu  beefc  knnnen  nagaan ,  zijn  er  geen  feilen  fn. 

II.  Hcc  kan  fomrijds  in  de  praktijk  nuttig  en  aangennam  zijn 
iner  een  opHag  van  b?t  oog  het  quadraat  of  den  mhui  van 
eenig  getn!  te  vfnden,  of  den  quadraat-  cubiek -won  2\  van 
eenig  gcial  te  kunnen  narraan  :  hiertoe  dienen  de  z  ->oi;enaam« 
de  ditadraat'  en  Cutiek  -  TaJlU  die  men  In  e;iiii^e  boeken  over 
de  Algebra,  en  ookifconderlijk ,  aantreft :  zOo  aU  die,  welke 
dofr  BtiCHNEa  mee  eene.  BoogdultTche  verktaring  ^ya  nitge- 
geven, onder  den  cQcel  |oh.  faul  avcnnnaf  Taiuia  raifcum 

(♦)  Tk  zef!  v.^n  dici  aard.  Want  MrciiAIL  Taylor  heeft  In  179a.  te 
Lonüca  XaieU  ia  4i.u  u,agegcvca  vaa  Lt'^ürHh%  fsuis  ca^,  vao  f«t£^a« 

^  toe  Ihcoade. 
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fjufi^-^7ff>ru:n  et  cuBorum  ^  lis  nnf  isooo,  Nurnherg  ifoii  itk* 
ian^Aerpig  8".    in  deze  Tafels  zijn  vele  drukfeilen. 

labics  des  quarrés  et  des  cubes  ei  ik  Icurs  racincs  repréi 
fenUes  pour   ies  nombres  naturels  d'puïs  /  uhüé  jusqu^U  dix 
mlle  par  c.  siguin  tAini,    Var  is  i8üi.  8*.    Deze  Tafels 
zQn  zeer  naauvvkcarig  eu  dooi  eenc  uitvoerige  en  keurige 
vMtsridg  vooitfgeg&in* 

TeitatimmtHM  TêMMm^  mamn  &•  }«  lodoliio»  dm» 
/MêééM        4*.  bene  Mr  «itvofrlgi  Qwdiitt^Taftlt. 

£r  fttan  ook  Qotdrvtt*  e&  Cabiek-TaMi  van  i  loc  dif» 
xendy  in  bec  iverk  vto  lambirt,  toe  cycel  voereoëes 

Zufaetfe  %u  dtm  L<ygaH$hmifikê»  mU  Tri^immêiHfskm  ' 
IkMkn »  Beriin  1770.  8% 

lO»  Mei  Tiodc  TaAli  vm  Prim^gêfsUtM  io  bec  reedt  nu* 
jrtW^Me  boek  vaa  lahsert;  doch  ty  tijü  van  xelf  begrepea 
io  «Ue  Tafcis ,  welke  de  deelers  va»  alle  de  getallen  opIeve« 
res,  vernies  de  getallen»  welke  geen  deelers  kebben  dan  dt 

etabei<3,  piim^getalkn  zijn:  ond^r  deze  mnmen  zeer  uit: 
Anjema,  Tf^b.'r  dfi  di'  ifeurs  de  tout  kt  fiêmèrqismmtmrih  dim 

fMi5  1  jinqna  10,000,  Leyde  1767. 

i\^Aiici,  (adolph  fr£D&rik)  Uitvoerige  Tafelen  van  Prim- 

getallen  van  1'  tot  400.000;  benevens  ecne  verhandeling  over 

de  wijze  van  vinding  an  de  HUUigiuid  dar  piui  -  ^ciaUcn;  uim* 

fiêrdsm  1771.  8*. 
Oacb  vooral . 

Cbernac,  (l.)  Cribrum  ürUhmfUum^  Daventriae  itiu 
A^.  dit  werk  vlodt  men  de  divifmm  van  alle  de  gecaUen 
die  niet  door  i ,  3 ,  of  5  deelbaar  zijn ;  van  i  toe  1020000. 

BuRCKHARD  heeft  het  tweede  en  derde  milHoen  uitgewerkt 
in  Tnfels,  ten  t^te!  drngende :  Tablc  des  divifeur^  t^us 
les  v.  ifubrcs  dit  dcuxièmc  ti^HHon  ,  Paris  1814.  d-:  rroifième 
mi/iioi} ,  Paris  1815,  beide  in  4^.  op  het  zelfde  formaat  all 
het  we^k  van  cu&ax«iAC,  waaraan  uit  tot  vervolg  dient*  * 

IV,  Voor  de  befchrijvin^  van  Mathenatifche  laftmaenten* 
Zie  hier  boven  de  werken  van  bion«  ozanam,  cum^  no* 
mTsoM* 
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AAN  W  IJ  ZING 

DEK. 

MATHEMATISCHE  WERKTUIGEN, 

WSLRE  IN  DIT  WERK  UITGBLËGD  VVOiU>iuN. 


D&EL  PASSKR ,  vERDBEMAim »  Ih  *c  lloogdaksch  fi^/  P^j/^r, 

iiêMhtêmpMSfeSf  IV*  ft.  AiBM.  ^ 

Günter's  schaal  of  Logarhikmtn^fclmêl ^  VIII.  Afd.  3.  N*.  2. 

HoEKMEETRfi ,  UoorgiauJs  T vamporteur ,  ca  by  de  Engdfchea 
Protractor  genoemd,  VIH.  fi.  Aauni.  a.  \ 

Liniaal.  Zie  P^iraHel  -liniaal, 

LoGARiTiiMEN-  SCHAAL.    Zie  Guntcr i-fchaal. 

pARALLFL  LINIAAL,  doo;  iniddc!  van  twee  liniilen.  L  Bep.io. 

Gcv.  2*  Aanm.  —  Gewane  I»  38*  AaoiQu  a*.—  Van  £Cjyu|üDr 

!•  Bep.  i5.  Aaom.  3. 

Pamui*  Zit  Dul'paifer^  ProporHonaal-pa-  fer. 

PtEiN- SCHAAL*   Op  dezelve  zQa  verfcheide  ignen:  tls 
'Lfln  van  gelijke  aeeUn  ^  ook  met  7/-/7«jm-y2ii^ii,lV.2.Aanni,6i  ^ 
^Choorden  en  Rhumbs  of  Compatfirekem.  VlILls»  Aaiiq|»4  tn4» 

—  A'fii^i.  VIII.  15.  Ar.nJi. 

—  Tangenten,  —  VIH.  25.  Aatim.  a.  J3I.  353. 

—  S.  T.  of  Sinus '  Tangsnftfi.  Viii,  35.  Aaam«  3, 
— *  S^ca/itefi.  VlIL  31.  Aauui,  2.  - 

^  longitude ^  ook  genaamd  M.  L*  ül^VSfi  Longitude,  VL  a. 
'  Aamn.  3*  en  %\u  14*  Aaoflu 

PftoPo&TioN4AL  •  FASEER ,  bij  de  £n(eU<;hen  Sector  ^  hli  de 
Franfclieo  Compm  ii  proportiw. 

Algemeen  grondbepofbl  marep  ^hs^  gebmik  /(Bfad§t, 

is.  IV.  fl.  Aaom»  n 
Uitlegging  dér  verfcnllleDde  Iflnen  die  op  den  Propoftio* 

naal'paifer  meest -al  gevonden  worden. 
JJjn  van  i^elijke  (l^flr^i  :  ook  Arith.r.ctifche ^  of  pfirtie%-é^aUi^ 

of  a:////^/      .  5  gesoeiad»  ook  mee  eeoe  L«  beOempeU» 

IV.  2.  Ai'^in  8, 
,  —   iii  uiterjle  en  m'dldfle  rede,  of  mtfêms  ei  «kmS^  m* 
/f0i2<e,  IV.  I/.  Asijni.  2» 
.  der  i^óikke  figuren ,  //^w^  ^/^i  plam ,  ook  geêmetrifche 

lijn  genoemd,  IV.  24.  Aanm.  a.  en  voor  vloden 
eener  midd^*  evenredige.  Werkftokken  IIL  Ainv« 
Dezer  (te  leldtn  op  de  Ei^fekt  FroponinMi-pif 
fère;  altUd  op  de  Franfehe. 
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Lijn.  der  Pê^oncn »  of  Vedhoekeo.  Vf •  ^  Atunu  i • 

^  der  Choorden.  Vltl.  13.  AtOtll.  ft» 

cler  Simusfin,  VIII.  15.  Aanou 
Tangenten,  VIII.  25.  Aanin.  i  , 

—  Secanfen.  VUL  31.  Aanm.  2. 

—  Ligckamefit  Corpora  folida^  fJgne  da  foltdes,  XI.  36* 
Aanta.  en  voor  hec  vinden  vau  twee  middel -evenre- 
dige. Werkdukken  \lU^,Asnm,  a.  O^toijmg  Vi»  verder 
voor  de  Spheer.  XII.  S3«  Aanm.  i* 

^  Mféiaio  Corpofum  fMêmm  XL  15.  AiMB»  4.* 

—  JnfeHpi»  Citforum  filiéuvrn.  XIU  40  Am*  ' 
Dese  twee  vöfden  tbtot  .selden  op  de  Proporcionaai-. 

pufers  gevonden;  en  nooit t  even  weiniip  tls  die 
^  vnn  de  Ligchamen ,  op  de  tegcnwodtdf ge  Engelfche. 

•»<•  dec  £detaUn\  ü'gng  disMetOM^*  XIL  A2.  'AaQ0U  s» 

PftonACTOR*  Zie  Hnknutir," 

ScsAAu  Zie  PMtÊfckMi^  S^iffchmL 

SbbihF  -aciüiALy      de  Engelfcben  SUdir^mfi»  TUL  Afd.  i« 

Slci  or.    Zie  Proportionaah  pasfer* 

Trans i'uPvTtüR.   Zie  Hoekmeter* 

Middelen  om  dezelve  te  toetfcn. 
'  Middel  van  pvthagoras.  II.  i5.  Aawtt»  3* 
'       vau  TiiAL&s*  V«  7»  Aanm,  4* 


UITLEGGING  D£R  TEEKENS 

I«    OIT    W£RK  CSBRUIKT* 

s  bcUckcn^  gelijkheid;  A  =  B  is  A  gelijk  aan  B.  ' 

00  Dit  teeken  werd  oudtijds  voor  gelijkheid 
gebruikt:  wij  zullen  het  {gebruiken  om  gelijk'- 
haltightid^  of  gelijkheid  yan  inhêud  aan  te 
duiden  :  zoo  dat  A  00  B  beceekeat  dat  A 
gelijken  inhoud  heeft  als  B  ^  hoe  veel  ook 
nndcrzins  van  B  in  gedaante  verfiAilletidd  t  en 
A  =  B  zal  bedendig  bedeekenen  Af  alle 
opzichten  gelijk  tan  B:  en  dot  ookf  gdijk* 
haMg. 


grooicr  ^  A  >  B  18  h  grmcr  dan 
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VUie^ittg  dcr  tabm  in  iU  wétk  gthridkêm  xxxvu 

<  kaaiM  kleiner;  A  <  B  is  A  kl&iticr  dan  B.  .  * 

Sommigen  gebruiken  het  teekeo  C*  in  plaats 
vaa  >  ea       in  plaau  van  ^* 

tim  offomi  A  4-  B  dal  b  A  pbts  ^ie/cm 
^  A  eo  i« 

van  '  -  ' 

muhiplicaife ;  A  X  B  of  A.  B  beteekent  A  ge- 
^  munipncecrd  door       eo  iC  ±  D)  .  B»  of 

Q  Hh  O  •  E,  beteokeot  de  Tom  ifiii  C  +  D of 
boe  vorfohii  vta  C  en  D  dm»  £  gemuIcipUoterd» 

divifioi  f  it  A  f «rihriAwW  door  ft. 

Dit  .wordt  ook  fomtijds  door  twee  ftippcn  (:) 
.      aangeduidt;  a]s  A;B  boteokeiu  ook  A  j^/- 
Vfdeerd  door  B. 

gehjkvonnig^  A     B  dat  ia  A  gelijkvormig  aan  B. 

redo;.A  i  B  botoekent  de  rede  van  A  tot  B; 
dit  #ofdf  wanneer  rede  geomeirifc^ 
ia  9  wd  eens  door  diyific^  en  du&  ook  door 
A 

^  uitgodrukc»  want  gdmt$Hfib^  itda 

X  — ^  loodregt;  Ai.B  ia  A  kmiregf  qp  B. 

//  ■  «TOowjjdig;  A  //  B  li  A  tvemfijdig  net  B. 

£  .  II  hoek.' 

L  re^te  hoek. 

A  ■  dheboek.  . 

CU  ■  II  parallelograeié 
£— j    'i     II  regthoek» 

p     I  I    ■■  vierknnt, 

Q     "       omtiek  van  den  etrkel. 

■      ■  boog  van  eeoen  cirkel* 
0    V  I   ■  cickel^  de  gdieele  inhoud  van  de  fignur. 


••♦s  AAN- 
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AANTBëKëNINO  DBR.PJ10P0SIT^£N  VAN 
BUCLIDES,  DI£  MET  OB  VOOaSTELLEN 
VAN  DIT  Wfi&K  OV£&£ëNKOMëN. 

NB,  De  letur  W  duidt  dc  Ikerkfiukken  aan» 


I.    BOBK  TAN  EUCtlOklW 


IV. 
V. 

'  VI. 
VII. 

VIII. 

XL 
XU. 

XI 11. 

XV. 
XVI. 
XVÏI. 

XV  m. 

XTX. 
XX. 
XXI. 
XXiL 
XXUL 
XXIV. 
XXV. 
XXVI. 
XXVII. 
XXV 111. 
XX 'X* 
XXX. 

xxxx. 


!•  Ffopofitte  is 


ons  w.  ir«  9» 

W.  I.  r. 

—  W.  I.  a. 

—  4.  21. 

—  1.  27-  ' 

—  I.  a». 

i.  2(5.  Gev.  SU 

I.  20. 

—  W.  I.  15. 
— .  W.  I.  7. 

—  W.  \.  3, 

—  W.  L  5. 

^  r.  4- 

—  I.  5- 

—  I.  15*  Gev.  I. 

—  (•>. 

—  (.  18. 

—  T.  17. 

—  I.  ip. 

I.  80. 

—  W.      f . 

—  W.  U  lu 

—  I.  83* 

<—  I.  BS»  AÉoa» 

I.  sa. 


1.7. 

1.  9. 
W.  I.  6. 


XXXII. 

O  11  ^1^^  hoeken  vao  eeoen  driehoek  zjja  kleiner  dan  twee  reg- 

tai  cerfte  Bock  ftiUwïgen4 


w  11  ^wee  noeKen  van  eeoen  ctrtenoeic 
_  MO.*  Dit  Hst  in  b€(  ^W.  Voosfiel  w 
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«  XXXIL  Propofiit»  i»  01»  I.  IJ» 

XXXIIU    —  —  L  30. 

XXXiV.    —  —  L  31.  33. 

XXXV.     —  —  —  n.  II. 

XXX  vi*    —  II.  12.  • 


XXXVii. 
XXXV  lil. 

XL. 


JLL      —  —  —  !!•  II*  G«7.  fl* 

XIAU    —  —  W.  JI.  19. 

XLIII-    U.  14. 

XLIV.      —  —  —  W.  II.  H, 

XLV.    —  —  —  w.  n.  17. 

XLVi.    —  —  W.  11.  5. 

XLVIT.    —  —  II.  i6. 

XLViii.    —  —  II..  17. 

U.    BOSK    VAM  £UCLlDftf. 

F.  Propoficie  Is  bi)  ont  11.  i. 

'    II.     —  —  —  li.  I.  Ge?,  r. 

— —  — *  —  IL  I.  Gtv.  2. 

IV.      —  —  II.  3. 

V.    —  II.  5* 

VI.    —  —II.  4$.  , 

VII.    —  -*H.  4« 

VUL    —  —  —  n.  7. 

IX.     —  —  —  u.  «• 


•   X.  —  —     —  II.  p. 

XI.    —     —  W.  1.  10. 

XII.    — 

XIII.    — 

aav.  —  —  *  —  w,  u.  so. 


II.  19. 


III.  BOEK  VAN  EüCLIUËS. 

I.  Propofitle  Is  bö  ooi  W.  V,  i. 
II.  — -    —  — .  V.  1. 

VI. 

VII.      —  —  V.  10. 

VIII.      —     —      —  V.  II. 

Ui.  -rr-  —  ^  V.  p.  G4V. 
^  •  ^   

t 
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X.  Pfopöiitie  is  bij  ous  V.  aj» 

XIV.  ■   —     —  V«  !!•  Oer  , 

XV.  —     —  V.  lu  Oev.  it 

XVI.   •  -     —  V.  3  i. 

XVII-  —  —  W.V.13. 

Xviii.  • 

XiX. 


XX.    ^  ^  V-  5. 

XXI.    —  —  V.  5  Gey.  i, 

XXU.  —  ^  —VI.  6. 

XXIII.   —  ^  VIII.  4.  Gcr,  3. 

XXIV.  —  r-.  —  VIII.  4  Guv, 

XXV.  — —  —  —  W.  V.  a. 
XXVL    — 

XXVIJ.    ^ 

XXVIIU,  ^  ^  V.  6.,Gev  ^ 

XXIX.  — .  —  —  V.  6.  Ge?.  5, 

•  XXX.  .-^  —  w.  V.  7, 

XXXI.  —  —  —  V.  r. 

XXXII.    —  —  V.  8. 

xxxni.  —  —  —  w.  V.  5. 

xxxfv.   ,   —  •  —  w.  V. 'a. 

YXW.  —  -i.  —  V.  12. 

XXXVI.  ^  *  -iv  .O 

IV.  »OBC  VAM  lOCLIDEI.  • 

L  Propofici*  it  bV  ons  W.  V.  3« 

II.    —  —  W,  VJ.  I. 

III.  —  —  —  W.  VI.  2. 

IV.    —  W.  VI.  4. 

V.  w.  VI.  5. 

VI.    —  W.  VI.  6. 

VIJL,  ^  ^  VV.  VI.  7. 

VUL    —  —  Wt  VI.  8, 

IX,  ~-.  ^  w.  VI.  ^ 

-   X.  *  .  —  *-  W*  II.  10. 

XI.  —  —  —  W.  VI.  II. 

XII.  —  —  Wt  VT.  !«• 

xnu  — ^  —  —  w.  VI.  ia« 

XIV»  — .  —  —  W.  VI.  I4« 


V,   ,       —         —  Wr  VI.  15, 
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De  1,  II,  lil,  V.  en  Vï.  PropoftdeTi ,  betreflfeit  de  byzQQdtre 
leer  vau  ëuclides  omcreut  de  gelijkvoudin* 

m 

IV«  Brofofliit  ii  ons  BL  • 

VIL     —    —  —  111.  AjdoM  tf 

viu     —  —  m. 

IX.  —    —       m.  ^  |, 

X.  — .      —      —  HL  —  t. 

XJ.    —  —  III.   —  5. 

XlU    ^  —  111.  iS. 

XI II.     —  —  III.  A:ciomt  60 

XiV.      —     —  «.  lil  4. 

XV.  —     —  —  UI-  Axioma  4, 

XVI.  -  — '    ^  ^nu6. 

Xvri  i  ~*  UI»  8* 

XIX.     ~     —     —  iii,  8.  Mam  t. 

,XXU     —     -  lIlILn.  G«T.  I. 

XXII.      —  — 


^  III*  II»  AUMk  i« 


XXIII.  —  — 

xxa.  — '  —  —  ifi.  13.  Aanu 

XXV.      —      —     —  lU.  i?. 

VL  ^BOSK  VAN  tUCLlOEf. 

I.  FropoOcle  I»  b|f  oot  IV.  d. 

II.  —  —  —  IV.  I. 

m.  —  —  —  IV.  12. 

IV.  —1  —  IV.  8. 

V.    ^  —  IV.  3. 

VI.  —      —      —  IV.  4. 

VII.  —  —  —  IV.  5- 

VXII.  —  —  —  IV.  15. 

JX.  —  —  —  W.  I.  ^ 

X.  — *  —         W.  lU.  I« 

XI.  —  —  ^w.  m.4» 

XII.  —  ^  —  w;m.4. 
xiii.  —  -w.  m.f. 

XIV»  «««  «.7 

XV!  —  -  _t  IV.  8.  Gev.  4. 

XVI.    —  .i-  IV.  8.  Ger.  5. 

XVII.    —  ^  IV.  8.  Gev.  60 

}CVm.    —  —  W.  IV.  JU  . 
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XX.  PfopoGiie  is  hii  ons  JV. 

XXï.    ^     ^f)  * 

f,  XXII»      —  —  IV  as, 

XXIIL     —     —     —  IV.  8.  G«v,  I. 

•    XXV.     —     ^     ^      JV.  3* 
XXVI.      —r      ^      —  Ct> 

XX  VIL    —   —   —  r 

XXVÏll,     —     —  ->($)• 

xxix.    —    ^    —  V 

XXX.  —      —     —  w.  III.  lu 

XXXI.    IV.  2Ó. 

xxxii.    —    —    —  r^) 

XXXIII.     —     —     —  VIU.  1. 

Vn»   9PBX  VAM  EUCLIDEi» 

Nfi.  Die  Boek,  b«t  VIIL  en  liec  IX* •  luiMklefi  over  d« 
eigetofelüppea  dtr  getsUeo*  en  derhalve  beboeren  dexdve 
niet  tot  dc  Geometrie.  £r  worden  echter  vic  die  boeken 

tn  ons  Werk  eenige  bepalingen  vcrkhacd*  en  eenige  proT  • 
Ballen  bewezen.  Zie  bier  dezelve 

V.  Bepaling  Is  by  [ons  Ilf.  Rep.  2. 
XVI.  — —      —  IV  9.  Ant-m.  2. 

XVU?     —      —      —  111.  Bcp.  4.  Aanm.  i. 
XVIili  eo  XI.  12.  Aanm.  3. 

XIX.     *^     —         XI.  13*  Asnm.  3* 
XX     ^     ^     ^  UI,  Bep.  IS.  Aanm.  4. 
XXI.     —     —     —  IV.  9-  Atnm.  e. 

Ttt  XI.  IS.  Aanm.  $ 

XL 

(*i  T)e  propofllle  Is»  9,  r  c.^tlijrii;:?  fi£r*jren  ,  die   T.'^n  ccwq  cn 
ii^ciiue  figuur  gelykyurmig  xyn  ,  z^u  oiiiierliug  gcl^kvormig  "  Die 
U  in  de  dtad  een  Axioma.  « 
Ct)  De  woorden  zyn.  ^  Indien  men  CFIg.  5t.)  van  eea  yaraUek^ran 

,9  A  D ,  een  CD  G  D  afneemt ,  dat  aan  bcc  ecrstgemelde  gel^kvor- 
yy  m\g  en  gel^kclyk  geplaatst  !s ,  en  eenen  boek  FBE  mcc  het  zelve 
9»  genieën  heeft';  Z9I  dat  par&Uelogram  om  de  diagonaal  van  het 
19  eerstgemelde  parallelogram  flun.* 

CS)  Zie  bier  over  4a  4.  en     Aiamerkinf  op  V.  13. 

Dc  propoficic  h  •.       Indien  twee  driehotkcn  (Fig.  89.)  B  D  F  ctt 
»t  ADE,  vaann  tw«:c  zijden  eveniedig  z^u  iiaa  twee  zyden  (BFt 
mDF  =  DK:£A  :{oodani|  met  eenen         (B  D  F  en  A  D  E>  aan  « 
»9  elkander  gcftefd  zQn  ,  dat  oe  cveneentgeplaacila  a^eca  (EF  en  DBt 
f,  D  F  cn  A  K   cvenwydig  aan  elkanderen  z!3n ,  znllcn  de  twee  overige 

zijden  (Ui)  c;i  DA)  ééne  regre  lijn  BD  A  uitmaken.**   Het  kOlDtf 
>/at  Uct  we<^co  tiex  ^1%^  UcfieXi»  luct  iV.  a.'^«¥.  ^  QVfr^eu. 
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XII. 

xmeiiXVUL 

XX, 
XXII  7 
XXllit 


XI.  Pfopofkie  is  hier  lïl  8. 


III.  i8. 
111  6. 

IXU  AiUm  4» 
IIL5- 

111  5.  Gcf*  I. 
.in*  II* 


Xl» 

XIL 

XVUL 
XIX. 
XXI. 
XKVI. 

xxvu. 


VUL  BO£K   VAM  «UCLIDfii. 

V«  Fropodtfe  is  bier  IV.  5^  Aanm.  2. 


1T«  9.  Aanni»  !• 
X(*  II*  Gcv«  3« 
IV*  94*  Gnw.  ft» 

XL  13«  Gr6¥«  $• 

XI  12.  Gev.  V 
IV.  a4.  Gev.  2. 
Xi.  13»  Gev.  3* 


IX.   BOSK  TAII  KUCLIOBt. 

VIII  en  IX  Propofitie  bUu  bier  Iil«  if*  Gev*  u 
XVill  en  XIX  (•) 

XXXV.  Propoüiie  U  hier    111  ig.  Cev*  3.  * 

X*BOEK  VAN£UCLiaCS« 

In  f^it  Boek,  dat  zeer  moeijeüjk  te  verdaan  f$,  behandelt  de 
Schrijver  de  leer  der  onmeetbare  groothodcn  op  cene  zeer 
volledige,  en  naar  den  trant  der  Orden  ^cTciiikte  wijzes 
fommfge  Bepalingen  en  VoorHeilen  wordea  Qok  op  eeiugft 
plaatlen  van  ons  Werk  uitgelegd. 

II.  Bepalij]^  is  by  oos  UI.  üep.  8« 
IlUl 
IV.  f 

v.>        ^  Uer  om  IV.  9*  Gtv*  la 

Vlij 


O  In  deze  propofuica  lUlc  st|CLU>es  voor  te  bepaieii  %  of  men 
til  nvce  of  diie  gescvca  getallen  een  4erde  of  vierde  eveofedige 
▼inden  kint  hac  geen  fcbünc  te  firydcn  met  11  {.  |.  Oe^. 

den  rc(;?T  om  die  getatten  te  vinden  ,  alt  al^eneen  OffMtvêa 
liebben.  Doch  de  rede  is,  dac  ëucliufü  door  bec  woord  geJuT^  ge* 
lieel  getal  zonder  brenken  vcrftaat ;  eu  gotal  in  het  algemeen ,  hec 
%%  geheel ,  het  z9  kfmk-    WwmMt  w  hm  prodDcc  der  Addelfte  gf- 

talltn  niet  zonder  ovcrfchor  dcor  het  cerflc  knn  n'orrlcn  gcJividccrJ, 
i&  het  gezochte   getal  ;:;^cn   geliccl  getnl  ,  cn  iJas  g  fOJ|^lUI  4eO  xia  lo. 


Digitized  by  Google 


XU9 


'  jianhaiittgcn 

Voordel  is  bij  ons  VH.  t. 

III.  Bep.  8.  Ainm.  r. 
IIU  Bep.  y,  Aariin.  4, 

IV.  p.  Gev.  10.  N^.  4. 
UI.  Bep.  12.  Gev.  i«  Aanm.  3, 

uBwummt  it  bQ  OQi  II.  16.  Gev,  ii. 

komt  <mr  ees  met  |V.  Ger*  lObM^.  i« 
Lmma  u  U IL  iS> 

— •  •    IV.  19.     VI#      Gev»  ft»  - 
IIL  Bep«  8.  Aiiim»  ft  # 
.  —      IV*  ^ft.  Getr»  k 

.XI.  BOBK  TA»  ftVCltlDEI* 


L.Propoficie  ii 
II.      —  — 


ons 


III. 

IV, 

V. 

VI. 
•VII. 
•VIIL 

IX. 
•  X, 

XI. 

XII. 

Xïll. 
XIV. 
XV. 
XVI. 
XVil. 
XVllL 
XIX. 
XX. 
XXI, 

xxu. 

XXIII. 

XXIV. 

XXV. 

xxvu 

XXVII. 


X.  Bep,  I.  Aanm. 
X   1.  en  Gev.  1.  * 

^     —  X.  Bep.  2.  Aaum. 

—  —  X»  3.  -  ' 
— •  — '  X.  3» 

—  —  X  4» 

- 

—  —  X.  5. 

M»  mam  X.  • 

—  —  X  ft.  Aatun.  U 

—  ^  X.  4.  Aanm. 
~     —  X.  8.  Gev.  u 

—  —  X.  7* 

—  —  X  6. 

—  —  X.  7.  Gev.  2.^         ,  . 

X«  8»  , 

*^  X-  3.  GCT.  4. 

—  —  X.  ft.  Gevt  6, 

—  —  XI.  I. 

—  Xï.  2. 

xie  b0  m  XI.  Bep.  a.  Oer.  ft*  Aiaa* 

^      mam  XI,  3»  Aanm.  2. 

XT  Bep.     Gev.  i. 

Xi.  7. 

XI.  5.  Gev.  r. 
XL  Bep.  5).  Gev.  $« 

xxvur. 


is  bij 
zie  by 


ons 
ons 


„  Indien  twee  ftfte  IQnen  eveim9dig  im  clkaBte  iffn»  en  «4M 
^  een  ftlp  in  leder  derzelve  neemt,  welke   flippen  men  dorr  ccne 

regte  Iqn  rcrccnfgt  ,  znl  die  lën  in  het  zelfde  vlak  liggen  é« 
twee  Acgeven  evenwijdige  maüu'*  .Du  ii  een  Aftipma. 
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uit  B;jucLiJ>Ea*  •    ^  «uiP 
XXVIIL  Propaülie  is  bi]  om  ^ 

XXX  >    —  — 

XXXL      —  —     —  XUsk 

XXXII.  — ^  —     —  XL  la. 

XXXIU.  —      —XI»  13»  ^ 

ZXXIV.     ^  —  »•  Gtv«  t* 

XXXV»   '  ^  «ie  by  OM  XI.  5.  Gev* 

XXXVL      —  ll  b$  ons  XL  13.  Gev.  4* 

XXXVII.     —  —      —  XI.  13*  Cie?« 

XXXVUl.    —  X.  fi.  Gev.  5. 

XXXIX*    -      -  XI  6.  Gev.  3. 

XLa  —      —  XL  ld.  Aaosi.  i. 

XQs  VA^i  &UCLIDSS. 

1.  FropofiUe  Is  bQ  on^VL  9. 

m     ^  » VU. 

TI  U      —  —     —  XL  «O* 

IV.          —  mm         —  XI.  ftl* 

V,      —  —      —  XI.  «3. 

VI.      ^  —  XI.  24.  . 

VII.    —      —  XT.  35. 

ViiL  • — '  —      —       26.  Gev.  (J. 

jX.      —  —      —  XI.  2(5.  Gev.  4t 

X.      —  —  *  —  XI!.  8. 

XI.     ~  —   .  —  XlL  a.  Gev. 

XIU.     -~  —     — I  XILfl.  Gev.  3.  en  o.  Cc v.  i« 

XV.  .  —  —  XIL  ^  Oev.  4* 


-  .ric-)-- 


XVI.  — 

XVII.  •  — 
XVllL     —      —     —  XIL  19* 


XilL  BO£K  VAN  EUpI'IDES. 

L  Propoficie  is  b^ï  ons  IV.  i8« 

II.  •  —        —  IV.  20. 

III.  ^     —     -.IV.  %u 

IV.  —   —  —  iV'^i'. 

V.  —    — ■     nr#  td. 


(♦)  Tiree  Werkftukken  <5e  in  om  bcflck  niet  re  pfl«  kwamen  t  doch 
f^edeeUe  van  de  bewerking  vm  het  XVil.  kan  Uier  tot  <ic 
merluui     het  i.  (^T«l«  vta  XU.      gcl^iagt  worden. 


Digitized  by  Google 


2LVI         s  jioiMMngcn  fd$  soclidbs» 

vr.  Propoficie  Is  bli  ons  IV»  lo.  . 

VU.C*) —  — 
Vill.     —     —     —  IV.  32. 

IX.  —     —      —  VLsi.Gev.  3» 

X.  —  VI.  52. 

XI.         •     —      —  VI.  222.  Gev.  u 
Xtl.     —     —     —  VL  18.  ■ 

tlVU     —     —  —  Xn.  3Ï-  TM**  ï« 

xni.  Liwmü^  —  IV.  15. 'Gev.  3. 

XIV.  Propofitle  —  —  Xlf.  s3.  NO.  ir. 

XV.  —    —  —  XII,  3S.  N^  iiu 

XVI.  —  —  XII.  38.  IV, 

XVI r.     —     —         XII.  3«.  N%  V. 

XVIII.     —    —    —  xn .  33. 

XVni.  Schjlium    —  XI.  31.  Gev.  r. 

Lemma  komt,  wat  den  viffhoek  becreft,  over-  ' 

eeu  mee  II*  2^.  Gev.  i» 

Xnr«  BOEK  TAll  BUCLIDES. 

I.  Propefitle  it  bQ  om  VI.  ai.  Gev;  a» 

U.  — *  —  IV.  37*  Gev.  s. 

Lemma  •  VI.  22.  Gev.  s. 

III.  Propoüüe  —  XL  35.  Aanm.  3. 

IV.  —    XII.  4Ö.  Gev.  i. 

Lemma   •  VI.  23. 

V.  Propofide    Xir.  37.  Ge7.  22. 

VI.  —  •  Xil,  37.  Gev.  2.  " 
Vil.      —  /—  IV.  !/• 

XV*  liO£K   VAN  £UCLiDES. 

L  Propoficid  if  bg  oof  XI.  38.  Gev.  3« 

»  XI.  38.  Gev.  4.     .  " 

M'  ■    1.        i  •  I     Xr.  r^'*.  Gev.  5, 

V.    —    XI.  3  .  Gev.  6^ 

VL         '  ■         XI.  32. 

VIL  ■••11       —  Xii.  33.  Aamn.  d. 

I 

(»)  „  Zoo  in  een'  pclijkirijdiffen  v^fhoek  drie  hoeken  ouderling  g€» 

sgny  is  de  vytiiock  gci^kUückig."  Dit  Voorftci  kiraoi  iA  oas  b«» 
le  pia» 


IN*. 
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I  N  L  £  I  D  I  N  G.  •  t 

I. 

De  Mcetkmde  ii  dat  gedeelte  der  Wiskunde  ,  dat  ds 
eigenfcbappeii  der  Qttgebreidbeid  navorscfaty  en  dezeive 
do#i  cekeie  redeoeringiui  bev^ 

De  uitgebreidheid  cn  bare  drie  afttótingen,  lengte,  breed- 
te en  dikLc,  zoo  wel  als  de  Figuren  die  daaruit  ontdaan, 
z^u  het.  Oiidervv^rj)  der  Meetkunde. 

Het  is  enkel  door  cenc  r.firckl;ing  des  Verftaads,  dnt 
men  deze  drie  afaietingen  van  dü  ligcliamcn  zelvea»  ai^ 
fcheidc,  om  se  afzoudeilijk  te  kuouca  befcliouweu. 

Het  Voorwerp  der  M(?etkuade  is  dus  een  afgetrokken 

Itfi  zeer  ecivfjudig  denkbeeld. 

V. 

Het  is  anu  die  ecnvoadighi^id  van  het  Oi)Jcriverp  ,  aan 
de  Grond  begin  fels  welke  de  Meeikundigcn  ft-^IIcn  ,  cn  aan 
de  wiizè  op  welke  2ij  voortgaan,  dat  meu  de  kkarblyke.' 
lykheid  der  Meetkunde  verfchiddigd  is» 

VL 

De  Grondbcginfels  waaruit  de  Wiskundigca  imnnc  h&» 
wijden  oiitleencn,  ziin  de  bepalini:;cn  zelve  der  voorwerpen 
dfe  21)  befchouvven;  waar  bij  fomniigen  ccnige  algenieene 
kundif^heden  voegen,  die  200  klanibliikclijk  zijn  dat  n ie- 
niaihi  vnii  ^^czond  verÜand  cr  aan  kan  tw^feleo*  Dc^e 
worden  Axiomata  genoemd :  bijv.  als 

Twee  grootheden  die  aan  ééae  CU  dezelfde  gelijk 
zijn  onderling  gelijk. 
20,  Het  deeï  is  kleiner  dan  het  geheel. 
3*».  Alle  de  deelt'n  te  ramen  maken  het  geheel  u*t. 
48»  Indien  raen  gelijke  grootlïcden  bij  geh'jke  grontbc- 
den  voegt,  of  vnn  dezelvcn  aftrekt,  aija  de  ioai- 
aea  of  de  verlclillieii  ook  gelijk. 

VU. 
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Iivm         I  N  L  £  I  D  «i  N.  Gi*    *  ' 

VU. 

I 

De  Wiskundigen  maken  van  twee  foorten  van  bewijs 
gebruik:  de  regtfirukfcht  en  de  htüHjten        hu  ongc*^ 

rijmdcm  ' 

Een  bewijs,  dat  regtftreeks  voortgaat,  beflaat  hierin^ 
dat  men,  door  eenc  aaiiëengefchakclde  redenering ,  hetgeen 
bewezen  moet  wordt^u  uïi  de  eeomaal  gclklüt^  groudbe* 
ginfels  aüddu 

VUL  . 

De  bewijzen  uil  ha  ongerijmde  beftaan  hierin,  dat  men 
bewijze  dat  ecoe  zaak  waar  is  om  dat  ze  niet  valsch  kan 
zijn:  dat  is,  om  dat  men,  met  te  flellen  dat  zij  valsch, 
tax  dus  het  tegendeel  waar  is»  ia  ougerijmdheden  vervait* 

dVlembert,  Melanges  y  T«  IV.  p.  xtftfimco  Oeft  scedl  ecttTOOS» 
liceld  van  4ie  tMwIzea  tan ,  in  L 

Men  maakt  in  bjLIe  de  foorten  van  bewijzen  een  ^* 
durig  gebrnÜc  van  het  grond Hej^ialel  vnn  op  elkander  ftcU 
Ung  {fupcrpofitto)  eii  overeenkomst  (congruemia).  Men 
verbeelde  zich  namelijk,  dat  eene  Figuur  zoodanig  op  eene 
undere  geplaatst  zij  ,  dat  eenige  der  deelen  van  de  eerst« 
.gemelde  met  eenige  deelen  der  Iaat3tgeme1de  overeenko*» 
aien»  of  op  dezelven  vallen  s  ea  men  gaat  daaraic  na»  of 
lOe  do  andere  deden  van  de  eeratgemelde  Figuur  op  a1!b 
de  andere  deelen  van  de  laatstgemeld  vallen ,  en  dos  of  die 
beide  Figuren  gebed  met  elkander  oveieenkomeOt  en  ge- 
iKdgeUjk  onderUng  gelijk  xijn,  ja  dan  scen* 

.  "  D^AVEMQËRT»  MéiaH^AS  ^  p.  165  »  iC^.  Dit  grondbcgin fel  is  Tiet 
oorfijvoiikellk  frasdbcgtefol  v»  gelplietd  ;  tie  I.  Uock  ,  Bep. 
VrtI,   Annm    IlI.  en  reeds  in  liet  [.  Voorlid  van  ]»et  IClve 

men  ecu  voorbeeld  aia  van  die  foort  van  bew^aea* 


GROND- 
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GRONDBEGINSELS 

i  D  £  B. 

MEETKUNDE. 


■  * 


EERSTE  BOEK. 

OVSft   I>£    ALGBMEENC   B JOEliSCH AFF.fiH  OBE 
EBOTB  LIJNBN»  ZOO  WBI*    OP  ZICH  SBLYB 
BBftCHOO VD  »t  AL$    IN   B'4>0  VBBBB  BIJ 
DB  HOBBBN   TAN  DRIEBOBBBM  BN 
VIBBBOBKBN      UITMAKBN  «     O»  ' 
DBEBELVBB  B]|BB1I  BIJlf* 


INLEIDING, 

Wamieer  meo  de  nitg^reidlieid  tlleen  met  betrekking 
tot  hare  kffgte  befchoowty  op  de  èradu  én  fikte  geen 
acht  gevende ,  maar  deze  belde  afirekkende ,  verkrijgt  uiea 
het  denkbeeld  ecniT  linie  of  lijn, 

AANMBBKlifD.  Van  dtiT  de  gewooe  fpreekwijze  der  Wff« 
kiiodi£eii,  dai  de  lijs  #m#  JSnifl^  it'Mfinder  ènedtif  tfahê^ 
AB»  if«  I  CB  ig*  s* 

1I«  BEPALING* 

De  üiteitidea  der  lijnen ,  en  hare  onderlinge  fnijHingieo, 
worden  flippen  genoemd.  Bi)  voorbeeld  :  A »  B  ^  fig*  i. 
Bt  C,  Dt  flg.  s« 

Euct.  I.  Fep.  I  en  3.  —  St,  I.  Bcp.  L.  G.  1.  Bep.  i. 

!•  AAN.MFRKiNG.  VaH  dasf  de  gewone  fpreekw^ze  der  Wi«« 
kuüdi4i;en»  dac  de  flippen  geen  ^ekn  bezitten^ 

n.  AANMKRKiM»  Sommigeh  berchouwen  de  IQn  [bQ  voorb* 
A  B ,  fig.  I.  ADB^  fig.  Bt]  aU  door  den  gedurigeo  voort- 
gang  van  een  (lip  geboren;  zoo  men  wü,  als  de  moet^  of 
bee  fpoÊT^  dac  eeB  bewogen  (lip  » al  voortgaande  t  ronde  na* 

A  «  III. 
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«    /.  Bock:  Qur  dc  lijnen  ^  cn  ik  sijdtn  der  Figuren^ 

IIL  AANMB&KiMG.  De  lijueo  welke  mea  in  de  Meeckapde  be« 
fcboQwc  sya  n$t€  of  kfêmm  Mliien. 

Seift  r^^/;  lijti  b  eene  xooduilge  lijn  ^  die  oveM  geUj*. 
kelijk  tosfcben  liare  ffippeo  gelegea  is,  Fig.  i»  AB: 

« 

Bucu  X.  Bef*  4»  —  SU  !•  Bep«  5» 

OBVOLO. 

•  Wanneer  twee  ftippen  gegeven  ziin,  wordt  derzelver 
iflland  van  eikander  gemeten  door  de  regte  lya  dk  vatt 
het  eene  tot  het  aüdere  getrokken  wordt. 

L  AANMtREtMo*  AodmB  Zeggen:  eeoe  r«gie  IQn  \t  die»  wdte 
de  korcOe  is  cosfchen  twee  ftippeo.  Deze  bepaling  komt 
alt  voor  eerder  een  gevdg  van  onze  bepaling,  4ao  wel  eea  • 

grondbeginfel  te  z^n.   Hoe  d!t  zij ,  indien  zij  aangenomea 

worde,  is  ons  XIX  Voordel  een  Axioma^  mnar  dnn  wordt 
ook  ons  eerüe  Jxktm  epi  VoorlUl  dat  bewezen  moec 
worden* 

L»  G.  I.  Bcp.  3/ 

II.  AANMfiBJUNG*  Het  !•  lliec  'deze  bepaiiog  gelegen,  even 
«If  met  ille  bepalingen  van  zaken,  die  te  eenvoudig  zUn  om 
mee  woorden  oitgelegd  te  kannen  worden:  ^  tgn  au» 
onvolmaakt ,  en  meer  of  min  duister.  De  Heer  D^ALiaaiET 
beeft  hier  over  i^irniumend  gehandeld  in  zijne  Jliéümget  dk 
Pkilofi^hie  IV  Deel,  bU  i6%  en  V  Deel,  bU  ft03-^fto6. 

\lh  AANMERKING*  Uit  deze  bepaling  van  eene  regte  lyn  voI« 
gen  deze  drie  AaAmÊmtm^  of  algefnane  hmdfgkedemi  en  da- 
se  ddtsfi^emeiiuyêcrMèrfiêUingenfOiPêsnÊl^^ 

L  AZioatA» 

Regte  lijnen  witfVMi  twee  ffippen  ovemokomeo  f  komett 
geheel  over  een,  of  liggen  geheel  op  elkander. 

AANMERKING.  Wniincer  men  tot  bepaling  nanneemt,  dac 
de  kortfte  lijn  tusfchen  twee  flippen  regte  lijn  genoemd 
wordt,"  is  dit  y^xioma  geen  yfxioma^  maar  een  voordel  dat 
bewezen  moet  worden ,  gelijk  ouk  l&  0£ND&&  i^edaa^ 
beefc,  I:  3* 

IL  AXIOMA* 

ILegte  Hjnen  [AB,  CE,  fig.  3.]  die  dkancler  Ibydep» 
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of  die  nif  wOttt  tttp  gemMm  wordes ,  [gelijk  B  C , 
BB 9  fig.  6*3  hebben  tiiers'met  etander  gemeen  dan  het 
flip  iniriA  xl)  tich  fotfvien  ,  oF  ontmoeten ,  of  waaruit 
sij  gc-troklteq  worden:  dit  b  het  ecnigCle  het  welk  tot  alle 
djel^nen  behoort. 

Si*  L  Jjtima  ti« 

HL  AXIOMA* 

^  Regte  lijnen ,  wier  ulterfle  flippen  met  dkaoder  tmn* 
tenkometf,  en  die  gevelgelijk  [dxhma  I.]  gebed 
cenkdinea,  djjn  tin  elkinder  gelijk;  en  mjMbrr//,  lijooi 
4te  tan  ^kaoder  geiyk  zijn,  komen  gehed  met  elkander 
cArereen ,  zoo  meu  bare  uiterfte  ftippeo  ^  niumdeii  ^  op 
dkanderkgt. 

.1  AADifBRKiito.    Het  is  nft  dft  eetvottKg  grondbeginfel  dac 
aPe  cie  h?w!f?^en .  de  g^Hfkhefd  van  r^gl9  IQntn  kcireffmtt^ 
!  ooffproakeiitk  oaileend  wordeiu 

I.    VOOflONDBRS       t  LINO* 

Men  voorondcrflelc  dat  bet  mogel^  fs  eene  regte  lijn 
van  ceiii^  üip  tor  eenig  auder^  of  onbepaaldelgk  ,  tc  nekken* 

m 

AKtmÊUMxmm  In  de  mktOIr  wordt  damoe  tdccv  mtei  dÉi 
cen  lialaal  cü  eena  crtkpen  vcreiadit. 

IL  VOOnONDBftiTBI.LIflO*. 

Men  vooronderdelt  dat  het  mogelyk  ia  eene  gegeven 
regte  lijn  te  verlengen;  het  zij  zoo  ver  onen  wU,  bet  zij 
tot  dat  zij  aan  eene  andere  gegem  lya  gdijk  z^  t  of 
(footer  worde  daa.  dcMb 

XUCL.  h  Poft.  1, 

AANMFT.KT^c.  Hoc  m c II  handelen  moet  om  wit  een  pegeven 
(b'p  cciie  regte  lijn  le  trekken,  die  aan  eene  gegeven  lijn 
gelijk  zij,  Ts  her  onderwerp  van  het  eerlle  xverkfluk,  in 
.  het  eerlle  boek  der  werkihiklcen.  De  oplosfing  is  gevt^igd 
op  bet  vierde  4xima,  na  de  V  Lcpaliug  o^u^eveiu 

A«  III. 
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4    L  Bock:  Over  de  Hjmn^tnie  zêjien  der  Pigurm. 

IlL  yOOROMO&ESTSLUZtrO^. 

Men  vooronJjrftek  dat  men  v.n  clmic  gegjven  regtc  lij]^ 
jun  ituk  luo  afuAoien  dat  aaa  e«!ne  gegievea  lijn  giel^k  i&i 

AANiiKitimê.  Die  is  h«t  onderwerp  vtn  liec  sde  werkt! ak , 
in  iféc  I  Boek  der  werkjakken.  De  oploifiog  is  gevescigd 
op  he(  Tolg^ndc  17  Axioms. 

IV*.  BS  PALING. 

Eenc  kromme  lijn  is  cene  lijn,  welke  [zoo  n1?  ADB 
fig*  a«J  Oügdykelijk  tusfcbea  hare  uiidndea  g^ieg^u  is* 

L  AANMERKING.    De  11.  Aanmerking  op  de  III.  Bepaliiig  fs 

i>ok  hier  coeptsfelUk.  Anderen, gelijk  le  gbndrb, [L Bep.4.] 
noemen  krmme  iijneu^  die,  welke  noch  regce  lyneitt  noch 
een  femenfiel  vra  regce  l^nes*  iQn* 

il.  AANMERKING.  Van  hcc  oneindig  gcra!  kromme  lijnen  dïe 
men  zich  kan  voorrtehen  ,  wordt  er  maar  déne  éénige  be- 
fchüuvvd,  in  bet  getMi  men,  volgens  den  ftrikften  zin  door 
de  Ouden  aan  dat  woord  gegeven  ,  Elementaire  Qeomctrie , 
of  Grondbcgin fels  der  Meetkunde^  noemt;  te  weten ,  de  uM' 
mk  des  drkeL ,  en  de  deden  van  dien  omtrek. 

V*  BKPAI.I1IO»  Fig»  4« 

Men  noemt  cirkel  eene  ruimte  door  édne  éénige  krom- 
flie  üin  [A.B  DE FJ  befloten^  welke  de  omtrek  des  cirkels 
genoemd  worde,  en  xoodnoitc  gefield        dnc  «He  de  lij- 
Tien  [AC>  ÜC,  DC,  EC,  ^C]  die  men  uit  alle  de 
ftippen  van  denselven  trekt  tot  zeker  (lip  (C)  bionen 
den  cirkel  gelegen,  en  waarin  zij  derliniven  famétakomen, 
geiyk  syn«  Dit  ftip  rC)  wordt  het  middelpunt  des  cirkels 
genoemd:  de  gemelde  lynen  [CA,  CB,  C  n .  CE,  CF] 
welke  daaruit  naar  den  omtrek   [ABD£FJ  getrokken 
worden»  dragen  den  naam  v^Xkfirakn^  of  radiL  Die  van 
diameur^  'of  middellijn^  wordt  aan  de  lyo  [ACE]  g^ge» 
.▼en,  welke,  door  het  middelpunt  [C]  gaande,  den  omtrek 
.wederxQdt  raakt.   Deelen  des  omtreks  [gelfik  BD,  J>EP 
•  ens.]  worden  drkêl^bogen  genoeoMl* 

• 

EOCL.  I.  Bep.  15,       179      St.  I«  Bc]^,      10,  11,      L.  O.  U« 
Bep»  I»      ^.  . 
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tnUdtfif.  5 

Iedere  ftrnnl       de  helft  van  eenc  niiddolliin  :  watfOBI 
de  linka  .ook  èalvc  midMUjnc»  geooeoui  wordem 

XV.    VOOR  014  OBESTSLLING* 

Men  fodOnNideifldt  dit  npgeiak  Is  oft  m  gegeven 
ffipt  »!«  niddelpoor*  en  ner  ceo^ 'bepaalden  ftraal.»  of 

AANMERKiNo.  GdQk  «MS»  081  eene  regce  IQn  te  trekken,, 

ip  de  prnkrijk  geen  aixier  werktuig  behoeft  dan  een  ($» 
niaal  en  ecno  trekpeni  zop  ook  oin  eenen  c/r^^/  te  trek* 
ken  hecT:  men  niets  noodig  d:\n  een  pa'ffr.  Vermits  men 
mi,  gelijk  reeds  gezegd  TBcp.  IV.  Aanm.  2.]  in  de 
JE.UmetUait e  Gtumcnte  iiiccs  undcrb  dau  itj^ic  Ujueu,  iuitfi« 

gaders  de  figttren  iilc  dezelve  famengedeld^^eo  cirkeU  be« 
snKwmf  xêgc  aMO,  dai  er»  om  allea  ce  tewèrkea  wu  daar- 
in  te  ▼errifteD  vale,  geene  aodere  weitciilgea  veriifclie 
.  worden  dan  een  liniaal  ^  een  patfer,'  en  eene  trekpen* 

IV«  AXIOMA»  Fig*  lu 

Indien  men  uit  de  twee  uiteinden  [A  en  BJ  van  eene 
Vrn ,  middelpunten,  twee  cirkels  trtkt  ujct  een'  eu 
den  zelfcn  Itraal  [AB,  BAJ  welke  gelijk  is  aan  die  liin^ 
of  gronrcr  dan  dezelve;  zuüen  d;e  cirkeïa  {CÜC&D$ 
ea  ACFCJ  elkander,  [in  C  en  G j  foijdeiu 

I*  AAN iiBtuNo«  Men  kan  thana  hei  i  en  n  Werküak  van  tMC 
I.  Boek  bplocTen. 

n.  AANMP.RKfNG.  EucuDES  lecfc  wcl  dit  voorüc!  niet  mee 
'  zoo  vele  woorden  uitgedruk: ;  doch  hij  gebruikt  het,  klaar- 

1)lijke!ijk ,  in  de  bewerking  van  hec  1 «  s  eo  3  Voorftel  vaa 

zijn  eerfle'^ek» 

III.  AANMERKING.  Wij  flellen  dir  Voordel  otider  de  /fxtoma' 
ta  om  dat  het  van  :^e!f  blijkbaar  n.  Woi.f  heeft  er  in 
Bi^e  Elementa  ^laitinc'S  \.  Deel,  §.  19"^.  FJem.  Üiom.  een 
bewijs  van  gegeven:  hei  geen  hi«r  op  ücer  komt,  dat  de 
cfrkeli  zich  fnijden  om  dat  bet  middelpunt  van  deo  eenen 
binnen  den  oaatrek  van  den  anderen  valt» 

iV.  AAN^fERKINO•    Indieii  men  tot  flraal  eene  lijn  gebrtiikte 
die  kort^  ware  dan  AB>  zouden  <ie  ciikeia  gicb  wel  fnij. 
•  '  den. 
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den,  zoo  lang  die  lijn  grooter  h  dan  de  hdfc  van  A  B: 
irdien  zij  gelijk  was  a.in  die  helfc,  zonden  de  cirkels  zich 
'flechts  op  dc  lijn  zelve  aanraken:  zoo  IvlvMier,  zouden 
cirkels  zich  noch  rakeUy  uoch  Tuyaeu,  .lua^  ^q)^}^  yüa 
elkander  afilaau. 

VI.    BBPALIlia.  * 

Men  noemt  oppcrvliktc  ccr.c  ruimte  die  allddii  met 
beirekkinar  tot  Liii^te  cii  brocvkc  beiciiouvvt ,  zonJer  op 
de  dikte  te  iccica ,  m^iui ,  ia  tégeudeel  ^  dezelve  aftrek- 

J.  AANMEftiimo.  Van  daar  de  fpreekwifze  dér  Wi^koridigé»» 
dat  de  oppefvlftkte  ftliééo  «U  Impé  ett  kmkk9  bfeftilt» 
zonder  iikit.  -        .  . 

neu  L  Bi^  !•  —  Sc  L  Bep«  9*  —  L»     L       J*.  ' 

GS  VO  L  O*  •  •*    '  ' 

'De  uheinden  eener  oppervlakte  iljn  lijnen). liet  zij  regte, 
Uet  zij  kromiDe  lijnen»  •  i 

xiiCL  l  Bep  6*  *^  Sb  I*  Bcp.  s. 
II  AANMERKING.    Snomilgen  hefciioBweQ  éi  oppervlakte  alt 

door  den  voo'*rj^nng  een»*r  geboren  r  a!s  hec  /j^OMT^  joi 
de  moet ,  die  eene  bewogen  i^n  zoude  aalteen*  '* 

* 

VIL  BKPiiLiKis.  r 

Een  Vlak^  of  tfen  oppervlakte^  of  p/^r/^r  oppmlatoe» 
is  eene  zoodanig  ,  wdke  overal  ge]ijkeli|k  tofthen  hait 
«beiAden  Ugc. 

ZUCL.  1.  Bcp.  f.  —  L.  G.  I.  Bcp.  6.  ' 

h  AAmfaKiM6«  Anderen  bepalen  het  Hak  ^Idni s  eene  ff* 

pervlakie,  welke  eene  re^te  lijn  in  alle  nare  ïeelen  can 
lakens  op  welke  eene  regte  Ifjn  geheel  paat  ed  fluit* 

Zie  m^Tius  op  4e  7        vaa  het  L  Boek  van  lucuMS* 
Sk  I.  Bep.  ^.  * 

II*  AAMMEJUUBO.  Wij  t^ü  hier  wederom  in -het  gevaK  waar* 
'  vitt  wV  lo  de  IL  Aaittarking'  vaB  ome  Ui  Bepaling  ge« 
wag  gsflMria  ksbben»  \'r-\^  '.  : 

IIL  AANMERKING.  Men  fnefkc  eens  voor!^!  op,  dat  alle  de 
deelen  van  de  figuren,  die  in  de  negen  ccrile  Boeken  voor- 
ki»aeayVgou)iKie£iUid  worden  ueof  i(:dwre  Jguuf^  .ol  ftiuen' 
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nelling,  fiT  éen  en  het  zelfde  viak  t«  liggen,  2oo  ilac  aUd 
de  ügurtiü  viukke  figuren  z^u, 

Vin«  BB»Ai.ii«o*  Fif.  5» 

De  oüderlin.cje  Iiclliiig  van  twGc  lijnen  TD  D  en  E  B J 
die  in  het  zelfde  vlak  gelegen  zijn,  en  verlengd  wordL'n, 
tot  dat  7A]  elkander  in  eenig  (lip  [B]  fnijden,  of  ontmoe- 
ten, wordt  vlakke  hoek  genoemd.  Die  lioek  is  r^üijnig, 
aoo  de  lijnen,  die  denzelven  uitmaken,  regt  zijn. 

Het  (lip  [B],  waar  de  beide  lijnen  elkander  ontmoeten, 
of  waarin  zij  zich  fnijden,  wordt  de  kruin^  of  de  top  ,  van 
den  hoek  genoemd:  de  l^nen  z£lve  [BD»  BE]  xija  de 
bumn  Yaii  den  hoek*  , 

■ 

]•  AANMEK.KING.  Wannccf  een  hoek  mot  letters  wordt  uitge- 
drukt, gebruikt  men  daartoe,  üT  drie  letters,  of  ééne 
letter:  aU  men  er  ééne  gebruikc,  is  bet  aU^d  de  letter  die 
tm  dm  tof  iami  ili  me»  èr  ilfie  gebruikt^  (teil  men  iU 
iQd  ile  Iccter  van  den  top  in  bet  mfdden  \  4xl%  wordt  .4ft 
boek  Itt  5,  of  boek  DBE»  of  wel  enkel  boek  B»  ge- 
noend,  Ala  een  boek,  gelijk  in  Sg.  5,,  alleen  fiaat»  ge» 
brufkc  men  meest  enkel  de  cop-lerrer:  maar  wanneer,  ge«* 
lijk  in  fl?.  7,  verfcheide  Üfnen  AR,  ER,  DB,  FB,  CB 
in,  een  ll  p  f?  fiaien  komen  ,  en  ddar  verfcheide  l^ockeu 
maken,  moet  men  noodzakeiyk  drie  letters  gebruiken,  ea 
zeggen  de  hoeken  ABE,  EBD,  DBF,  i  BC:  of  wel, 
men  ftelt  in  zoodanig  geval  een  klein  lettertje  w,  ^, 
^,  ia  ieder  der  hoeiieQ  digt  bij  de  kruin ,  en  noemt  iederen 
boek  naar  het  lettertje  dat  ef  in  ftaat,  hoek  01,  hoek  n  enz* 

Q»  AANMERKtNc.  Unnr  dc  hoek  de  helling  van  twee  lijnen 
is;  volgt  het,  dat  de  grootte  van  den  hoek  alléén  uit  de 
grootte  van  die  helling,  en  geenszins  uit  de  lengte  der 
keent n  van  denzelven  ,  moet  beOurdeeld  worden.  Of  de  bee- 
nen  lang  of  kort  zijn,  of  zy  meer  of  min  verlengd  wor- 
den, blijft  bnnne  belling,  en  dna  de  boek  dien  maken, 
dexeffde:  in  üg.  5  Is  boek  DBK  de  selftle  boek  alt  IBK» 

IIT.  AANMERKING.  Men  beoordeelt  de  gelijkheid  van  twee 
hoeken  uit  derzelvcr  overeenkomst.  Zij  zijn  namelijk  ge- 
lijk, indien,  wanneer  men  vooronderftcit,  dat  [iig  5  en  6l 
de  beide  toppen  F  en  B  op  elkander,  en  een  been  [FNj 
van  den  ééoisa  boek  langi  een  been  [BBl  Tan  den  ande» 
fei,  gelegd  zynde«  bet  tweede  been  LCFj  tan  den  mnt» 
feMden»  net  bec  tweede  bten  [DB]  van  daa  laaotge» 

A  4  «efc» 
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8    /•  Bocki  Over  dc  Ujtm^  én  dc  ztjden  der  Figuren. 

melden,  overeenkomt,  cn  dus  de  zelfde  belling  heefr.  Ton 
dit  geen  plaats  beeft,  zal  die  hoek  de  grootfte  fijn,  wiens 
tweede  been  buiten  het  tweede  been  van  den  anderen  valt, 
gelijk  in  fig.  8 ,  hoek  D  B  &  grooter  is  dan  hoek  U  Ü  C  i 
en  hoek  £BF  kleiner  is  dan  hoek  CBF. 

Dh  If  het  oorfpronkelQk  denkbeeld  ,  en  de  nacnnrlijke 
mm,  van  de  gelQkheid  of  ongelQkfaefd  ?an  hoeken.  Oe 
zwaai  der  Timmerlieden  fteunt  op  dat  grondbeginfel.  En 
hec  is  daarop,  en  daarop  aiiéény  dat  de  Wiskundigen  alles 
bon  wen,  \vn  zij  van  de  gel^khéid  of  OQgeU}kheid  van  ver* 
fckiUende  hoekea  ben^xeu* 

IV.  AANMERKING»  Ef  zljn  cr,  die  willen,  dat  men  in  de  ver- 
gelijking van  twee  hoeken  dna  ce  werk  gaa:  dac  men  na« 
metijk  [fig.  5  en  6J\  van  de  beenen  gelijke  deeten  BI,  .BK« 

LF,  MF  aftbyde ;  met  dezelven  als  ftralen^  nit  de  ipp* 
pen  B  en  F,  cirkelbogen  IK,  LM  befchryve:  en  dac  men 
dan   iiic  de  gel^kheid  of  ongelijkheid  der  ruimten  IBK, 

L  F  IM  'óvor  de  geHikheid  of  ongelijkheid  der  hoeken  oor- 
decie.  Zie  d'alembert  ,  Melanges ,  V.  Deel ,  p.  207.  en 
p.  38.  Doch  men  moet  met  hec  denkbeeld  van  een  hoek , 
welke  enkel  in  de  helling  vini  twee  lijnen  bcilaat  ,  dat 
van  eene  riiiiiue,  die  tusfchen  drie  lijnen  begrepen  is» 
niet  verwarren.  Ook  niec  mee  dac  van  eenigen  boog  iR 
dien  men  als  maac  van  den  hoek  aanneemt.  [Sc  L  Bep. 
W9  «olleA,  wel  Is  waar,  in  het  eerfie  en  tweede  Voortld 
van  ona  VIII  Boek  -  bewQzen ,  dat  de  drkelbogen  eene 
eigenaanige  maat  vóór  boeken  opleveren:  doch  ik  twijfel 
of  dit  grondbeginfel  wel  als  een  ecrfc  grondbeginfel  kan 
befcbonwd  worden:  vooral  wanneer  men  tevens  hec  denk- 
•  beeld  vnn  graden  wnarin  de  omtrek  des  cirkels  verdeeld 
wordt,  voegr'by  dat  van  den  boog  waar  door  men  zege 
den  boek  ce  meien ,  dac  is ,  bij  dac  vau  den  hoek  zelveo, 


I.  AF. 
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I.    A  P  D  £  E  L  I  N  a 

•    •  • 

ZtLVB    BS6CM0UWD.  . 

« 

Wanneer  eeac  8|a  [ËD)  op  ceoe  ■ndere  [DF)  in  bet 
tètfde  vlftk  fdegeo »  in  ccnig  lfa> '  [BI  invalt ,  maakt  zt{ 
om  4hc  aip  [B]  twee  hoeken,  [Bi F  at  BBQJ  dk  of 
onderling  gelijk  zijn  [iig.  9.)  of  ongelijk  [fig.  8.) 

j^ANMERKiNG.  Dit  voofllel  IS ,  in  de  daad,  een  Axioma.  De 
voorwaarde  in  het  zelfde  vlok  gelegen ,  is  hier ,  duidelijk- 
heids h^ve,  nog  eens  bij  gevoegd;  maai*  zy  iuoet ,  geiijk. 
reeds  gezegd  is  (Bcp.  VIL  AmaL  3»)  ▼oor  alle  dt  voor* 
MUd  in  d«  ween  etrfte  Boekm»  fiitswIDgead  Toofoader* 
ftdd  worden. . 

IX^    BXPALIMO*    Fig»  9.  / 

Wanneer  eenc  JIjn  [EB]  zoniinni|]j  op  eene  andere  lijii 
[DF]  invalt,  dat  zij  ter  wederziiJc  vaii  i)ct  flip  [B]  vari 
invaiiing  gelijke  hoeken  [EBD,  EBFJ  maakt ,  worden  die 
hoeken  rcgic  hoeken  genoemd  :  de  invallende  \\\\\  [E  BJ 
wordt  gezegd  loocircgt  op  de  andere  [DF]  te  ftnan,  en 
drangt  den  naam  van  ioodngte^  oï  perpendiculaire^  lijn» 

Een  hoek  [E  B  D  fig.  8.]  die  grooter  is  dan  een 
rcgtc  hoek  [DüCJ  wordt  jlompc  ,  of  plompe  hoek  ge- 
iioemd:  en  een  hoek  [EB F]  die  kleiner  is  dao  een  rcgtc 
£CBF^  V90ïéi  fchcrpc  hoek  genoemd. 

nrcL.  I.  Bep.  io>  SI »  19.      Sc  J.        Ut  16»  17*  »  1»  G»  I» 

AAtiMEBKniO.  .Uk  deze  b^ittf  vin  den  rtgten  boek  volgt 
die  AsfiméÊm 

V.  AXIOMA* 

Wanneer  een  flip  [A  £(•  38.]  boiten  eene  Ji}n  [IDl, 
of  derzclver  venjeogingy  gqteven  h  :  zal  er  onder  do 
menigvuldige  lijnen  die  men  oit  dat  flip  [A]  op  die  Qit 
[IDl  trekken  kan^  icker  "«eiie  ai{n  £ABj  die  loodregt 
op  dezelve  valt :  en  insgelijks  onder  de  menigvuldige  lij. 
sen  rBC«  BË»  %      dio  men  uk  een  gegeven  ftip 

Ar  w 
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xo  L  Soek:  Om  d^.i^mn^  m  de.z^ém  ite*  figurm. 

P>3  van  eene  gegejwi;  lijn  [DF]  trekken  kto/xal  crecsDe 
BCJ  «jn  welke  op  die  lijo  loodrcgc  iiaar. 

AAifiimiilNi»  IMtf  ef  uit  een  frip  in  ecna  gegeven  Xio  maar  ^éne 
tV'nige  loodf«iie      die  Ign  gerigc  kaa  wordan,  «1  In  Voorftel 

II.  Gev.  2.  bewezen  worden  :  dat  er  insgelijks  uit  een  ftip  bui- 
*  ten  eene  I^n«  maar  éc^nc  dénigr  !r>ndregu>  op  die  l|ja  vaUmlwi 
Ml  bewezen  worden  in  het  X£.  Vuuiiicl. 

II.  ^dORSTiL.'  Fig.  9  en  lo» 
.Alle       boeken  i^fn  ïonderliDg  gelijk. 

VERKLARING.-  Dc  vraag  is  hier  niet  of,  wnnnccr  de  lijn 
EB  [fig.  10.3  loodregc  vale  op  de  lijn  Al,  de  huek  A  IJ  G 
g  lijk  is  aan  den  hoek  EBI?  cn  of,  wanneer  de  lijn 
K  i>  [fig.  9.]  loodregc  valt  op  de  lijn  DF,  de  huelc 
D  B:£  géiyk  '45  aftn  den  hoek  F  6  £  ?  want  de  gelpheid  dier 
boeken  levert  de  bepalffng  op  vtn  loodregce  lijnen  [Bep.  0  ]: 
Biaer  de  vraag  is,  oC.de  koek  A  B£  [figj  10.]  welke  door 
de  loodlijn  BE  gêv  rmd  cn  fr^/ 'genoemd  wordt,  gelijk  )t 
.•en  den  boek  EED  [tig.  9.]  die  door  de  loodlVn  fia^C- 
Vorrad»  en  ook  regte  hêtk  genoemd  wbrdc? 

.  wfii^  Men  .onderfteOe  dat  de  fig*  9*  0^  de  fig#  10. 
•  mrianig  geplaatst'  worde  ,  dat  het  ftip  B  op  H  en  de 
^lljn  fiftop  BS  valte:  Ik  zeg; dat  de  lijn  DF  op  de  lijn 
Al  vidlen  zal.  Zoo  iemand  bet  Joehent;  ondemelle  hij  ' 
^.datdelija  DBF  niet  op  de  lijn  ABl  yalle,  maar  van  de- 
'  zelve  verfcbiUende zij :  dan  is  2  DB6>  it  ABB« en  der- 
halve b  ide  {^qW'M  l  SBF  ook  >  ABK:  maar  L  ABB 
SS  l  EBI  Ll3cp  9]:  gevolglijk  L  BBF  ook  >  BB|t 
dat  onwaar  is»  wanl  hij  is  kleiner  [Bep,  VIll»  Aanm.  3.3t 
*dn8'"is'hdt  onwaar  dat  de  Hjn  DP  niet  op  AI  vait; 
derhalve  is  het  waar  dat  DF  op  AI  valt:  en  gevolgeiijk 
ook  dat  Z  DBE  =  Z  ABE  :      Z  BBP  ae  i  BBl. 

AANMERKING.  KucLiDHs  liccft  di^  rcl^kheid  dcr  rcgte  hcrircn  , 
als  eene  zaak  welke  van  xclf  Ipicckt,  aangenomen:  doch  ruo- 
CLVi  beeft,  te  regt,.  beweerd  t  in  cfjne  ainmerkingen  op  dien 
•.$cbrövef,  dat  cte  2atk  bewezen  -rnr  r  A-nr'cn  Men  zie  dcnzeN 
..  jren.»  soo  at.^  ct  ^vnis  in  z|fae  Aanmerkt ingen  op  iietaa<^iaMi| 
van  Met  L  Bock  van  ^uclioes. 

Daar  dnn  c!c  rcgtc  hoeken  allen  aan  elkander  gelijk 
Élfx^  en  dus  eeue  bepaalde  ca  bedeadj^  grootte  bebbeu , 
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Imif  die  .(^oek  eciie  eigen^artige  maat  op,  .welke  tot  bee 
teptlën  der  gmtie  vio  «Ue  iMkm.  biMkcB  kimaea 

-  Uit  een  ftip  B  van  eenc  rcgte  lijn  DF,  ^kan  waar  eenc 
loodlijn  BC  [fig.  S.J  op^efigc  wofden. 

*ftc  I.  2»  Cer.  t.  ' 

UI.  ¥OOft8TBL.  Fig.  tcn^ 

Wanneer  eene  jiegte  fijn  [BE]  eene  andere  [DFj 
bvtlr,  en  deselvè  in  eenig  ilp  [H]  fnijdt,  mankt  zij 
om  dat  fl:ip  ,  Of  twee  rep:te  hoeken  [DBE  en  EBF^ 
fi&:9«]  of  tviiee  boeken  en  CBF,  fig.  8.1»  4k^ 

te  .fiuneo  genomeD »  geliik  zijn  aan  twee  legte  boeieiu 
.   ««ca.  i»ia%**ihi*i««*i«>o«I»a*.  # 

'  BEWIJS.  Voor'het  eqrlle  geval,  wanneer  de  lUn  £B  [fig.  9.1 

fdijke  hoetea  pB£  ea  £EF  wake,  Mlfkt  éa-aaak  «li 
ep.  p. 

lo  hec  cweede  geval  [fig»  8.] .  wamieer  de  IQd  E  B  rcbofaa 

*   Invalt,  en  dn>  niet  loodregt  fbdR «  niatr  ongeHjKe  hoeken 
DBE  en  £  BF  mtakc»  Éeile  toen  \,4»iom4  5O  dat  de  lya 

BC  loodregt  zij.  Dan  wordt  het  bewijs  omleend  uit  de 
belchouwing  dat  de  forn  der  hoeken  I)  B  K  en  EBF  ge^k 
il  aan  de  fom  der  iwee  regte  hoeken  DBC  en  CBF. 

•  '  •  •     OBTOtpO.  *  Fig.  7. 

Alle  de  hoeken  [ABE,  EBD,  DBF,  FBC]  welke 
om  een  en  het  zelfde  ftip  [B] ,  en  aan  den  zelfden  kant 
van  cenige  lijn  [ACJ,  door  zo)  vele  liine.i  f&B,  DB, 
FBj  als  tnen  wii  gevormd  worden  ^  sijn  u  aaaaen  (RIO» 
aan  felilk  ^  .t«pae.j«gte  iioekea» 

t.  G*  L  a»  OcT.  «•  * 

IV.  VOORSTEL.   Fig.  ia  en  13. 

Indien  twee  regte  lijnen'  [AB  ea  BC]  eene  derde  [DB} 
^  iiet  «elfite.  flip  £B]  ontmoeten,  zoodanig  dat  ag  net 
ifirsfive  ^twee  hoeken  maken  [ABO  en  DfiCl  di^^^  te  fa* 
men  ganoyneni  gelijk  'zijn  «an  twee  regte  hoeken:  jnillen 
.diA  twee  lagts;  IQnen  [AB,  BC]  maar  eeop  ea  deiaUik 
%  [AC]  ijitm^ltciw 

'  .«VGU  L  X4«  -ip^tei       6er..a9  «^.KC»  li  4» 
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U  A  Bock:  Onr  d$ Ujmn^  m  dê  Mjdmtkr  figurem, 

• 

BP.wrjS,  Het  wordt  afgeleid  m't  de  ongerijmdheid  ^vaarih' 
men  vemlt,  raet  hec  tegendeel  te  (lellen,  en  tc  bewe* 
ren,  dat  oiet  AB  de  verlengiog  van  liC  is,  eu  met  de- 
ze maar  ééne  lijn  AC  uitmaakt  [fii^.  12  "),  maar  dat  EB 
[fig'  13']»  voorbeeld,  de  ve.ieuii  üg  vaii  BC  zoude  zijn 
en  C  B »  B  A  xwee  lUnen  zonden  oicmaken*  De  oogerijmd- 
^      beid  ii  uk  het  IIK  Voorflel'  bl^kbav,  . 

AANMERKING»  Dit  Voordcl  is  bcc  Gtiigel^erdc  van  hec 
voorgiande.  Niet  alle  Voorftellen  kmiiieii  omgekeerd  wor* 
'den,  of  tyo,  gelVk  Ben  In  de  redeneerkunde  nk- 
dmln»  $9^€€rd  wttr.  W)|  zullen  hec  tUljd  doen  opmer- 
ken ,  wanneer  die  omkoering  pkuica  lieeft* 

■ 

V,     VOORSTEL.     Fif.  3. 

Indkn  twee  lijnen  [ABf  C£J  eikand&r  in  een  (b'p  [D] 
fntjden,  zullen  (fc  tegenorerftunide  of  /chriks-hêeien  'dte  • 
m  dat  ftip  [D]  ge?dmd  worden.  [AD&'eif 
AOC  en  £DB]  uil  «Ikander  gelQk  si^:.en  de  vier 
Jmken  aiileD;  ce.iuni  genomen,  i^clijk  zijn  ttn  vier 
regte  boeken.  .  ^ 

SVCL»  L  tS«  !•  s.  — >  U  G»  i*  $•  .  : 

•  BBWifi.  Ulc  Voorüel  IIU 

AAMimBiiio^  Hec  eerde  gedeelte  "van  die  .Voordel  komt 
mi]  voor  geen  bevvijs  noodfg  te  hebben,  eii  onder  de  al* 
gemeene  kundigheden  gefield  te  moeren  worden, -daar  AD 

en  DE,  als  zijnde  de,  verier  gingen  van  li  I>  en  O  D ,  nood- 
wendig de  zelfde  ondeiirge-  helling  hebben»  als  deze»  en 
das  eeoeu  even  grooteu  boek  makeu*  ' 

•  OAVÖLC.  -Fig,  7* 

Alle  bojkcn,  die  om  dén  ftip  geiuna'u  kunnen  xvor- 
den,  do  n  zoo  vele  rogre  lijnen  nicn  wil,  (e  izm&Sl 
geaomcu  gelijk  aau  vier  regte  hoeken. .  ,  <  • 

Sc,  I.  a.  Cevolf  i.  —  I*.  a  1.  i.  ^tMh,       ,  // 1 

VL  vooRtTiu,  Fig«  14. 

Indien  eene  regte  l^n  [CKI  twefr  tnderfc  rejet»*  Mjnen 
TAO  en  GE]  soodann;  mogt  Komen  te  fnijden  [in  o-en 
m  F]  dit  de  tiitwendige  hod^  [CB  A]  aiti  den  efcnen 
kant '  ediilt  wart  tio  den  tegenoVergelMÜen  hiweÉdl- 
gen  [CFG]  tan  den  neUdcn  fcnnt  ^  kftl  Mc.de  «tdere 
uitwendige  lioek  [GFK}  um  den  zeifitai  kant  feiijk 
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xgn  aan  zijnen  tegenover^cfteideti  in\^'endi^cn  [ABKj  : 
CB  de  iiitwendij^e  hoeken  [CBDen  EFK]  aan  den  tui- 
tecii  kant  zuilen  ook  gelijk  zijn  aan  hunne  tegenover- 
gefielde  inwendigen  [CF£  eo  OBK]  aan  dka  kant,  ieder 
«aa  ieder. 

Bcwqti  uit  Vftotfttl  nii 

Reieta  IQnea  t^D,  GE]  wonkn  gezegd  üo  dka&der 
fmroHêi  of  e^emtjdigy  te  zijn»  als  zij ,  ten  opzigte  van 
tene  derde  lijn  [CKJ  die  haar  fnlj  irde  leffite  hdlliig  heb- 
ben: d.  i.  mee  ileze  ei^nen  ultwendigcn  hoek  [CBA]  aan 
eenen  kant,  gelijk  maken  aan  den  tegenovergefteldtoi  in* 
wendigen  [C  F  G]  aan  den  zelfden  kant^ 

!•  AANMERKING.  Her  7,e«;de  Voorf^'?!  toont  nan  dat  ^et  on- 
verrchiUig  is  aan  welkea  k«nc  men  tie  hoekeil  neme  die 

■  Dien  zcfjt  preliik  ce  zijn.  (r.  w.  of  C li A  en  CFG;  of 
GFK.  eii  AJSKi  of  CBD  en  CF£:  of  £FK  en  DBK). 

Wanneer  twee,  of  meer,  regce  lijnen  onderling  evenwij-, 
dig  zijn ,  zal  de  lijn  die  cene  derzei ve  fnijdt ,  ook  (des 
noods  verlengd  zijodé^  alie  dis  aodecef  (des  nooda  vet- 
lengd)  fnijden. 

'  vu  AAHMKRKrNO.  Edclidei  1ieef\  we!  dit  gevolg  niet  uitdrukkellfk 
voorp.cclr.igcn .  mnar  liij  gebruikt  het,  niet  te  min,  ftilrwijgend  , 
op  verfcheide  pUacfen:  gelyk  in  de  beneidiag  vwi  hcc  30  cn  31 
Voorft«l  van  z^a  eerfie  biielc  Zie  de  atamerkinten  ¥an  ko»- 
mo  op  het^  &7  Voorftel.  Misfchien  echter  volgt  die  fcelling  niet 
zon  onmiddeiijk  tiit  de  bepaling  welke  svcLiMt  Via  4e  erea* 

Wïidigc  lyncn  gegeven  hcc  ft. 

Ui,  AAMMKRKiNG.  Het  vftlc  iiiec  gemtkkeiyk  een  wttr  en  eenvoudig 
dcekbecld  vas  evenwgdige  lijnen  te  geven.  Baar  over  ^iju,  li 
vroegere  en  latere  dagen ,  geheele  boekdeektt  geschreven,  dto 
bet  noodcloos  zoiuk'  zijn  hier  aantcha^en.  Men  kan  zich  ver* 
genoegen  met  d'albmbeut.  Mélanges  de  Phihjhphie  ^  V.  Deel, 

\  p*  9oa«  gcl^k  mede  tac<^uët  en  clavius,  in  hunne  verklariogeii 
•ver  de  84fte  bepaling  des  eerften  boeka  van  BOCXtDaa  te  raad* 
plegen.  Ik  heb  die  bepnlinjï  voori-cJrnj^cn  welke  mli  vnnrVomr  de 
eenvoudigfte  en  meest  juisrc  te  zijn,  ca  die  tevens  toelaat, 
om  alle  de  eigenrchappeu  der  eveuwgdige  lijnen  tc  bewijzen,'* 
zonder ,  geiQk  suetam  gedan  liiaft»'ile  eifealbhappeB  der 
hoeken  imeroep^. 

.tV«  AAüHEaMNo.    KucT.iDBf  geeft  0«  B.  Bcp.  3?.)  deze  Vepallnu  vaTt 

de  evcnwgdi^c  lijnen:       her  zijn  !rjncti   die,  In  bef  7cUde  vlik 
«f  £ciegen,tn  in  bet  ojiamciige- verlea^d,  cikaa^iar. nimiocr  fnM*  • 
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O  dem.^  tk  twyfel  of  be(  denkbeeld  via  een^  ^erUngiag  in  he;^ 
•  ü/Êfimllge ,  en  via  nimmêf  te  IhQdeii »  Toor  een  cèm  groodbe- 
flllfel  dui  'cTijl:  e."  v  e,'  z^j  :  7A\Uen  in  het  Gevolg  var  hef 
X  Vo'^rflcl  bewyzcn,  dat  die  eigenfchap  van  zich  nimmer  M 
rayica,  uok  uit  Oii^ic  bepaling  der  eveniv^dige  lyuea  volgt, 

L.  G.  l  Bcp,  12.  ' 

V,  AANMitRKiNG.    Aüdcrcn  geven  deze  bepaling:  evenwydige  lyaeil 
zQo  die,  welk«  alc^d  even  Ter  via  elkeAder  «tfftiiii  ^  dti  1$, 

die  zoodanig  zijn,  dat  alle  loodfijnen  fn. ,  CK,  .  üm,  is3 
tusfchcn  dezelve  gerrrt?:kcn,  gclij':  zijn  \V  ]  zullen  in  liet  XJII, 
Voorfcel  bcwgzcn,  dac  d;c  ook  uu  utuc  bepaling  volgt:  docii 
lA^  betio<^eii  te  deeif  o^i^erkee,  4m  deie  bepalfiiff  niet  deor» 
gaat,  ten  zij  men  te  voren  bewezen  hebbe  •  of  vooronderfkelle » 
d.ir  de  affl'ind  van  eenit;  ftip  [Bj  tot  eeoe  rcgte  i^O  L^^^Jt 
door  dc  loodlijn  [BLJ  moet  gemeten  werdeo. 

St.  I.  Bép,  17. 

II>  0&TOI.O*  .  Fi(>  14*  ^ 

Ecne  lijn  [GE]  en  een  ftip  [B]  gegeven  zijnde,  kan 
men  .ikij  V  vooroiiJerflelleiï  dar  er  eenige  lijn  [li  D].  door 
dat  ilij)  [r>]  gaat  wcike  aan  de  gegevcu  iija  £G£J  even* 
wijdig  is.  •  ' 

Bswilt*   Indien  men  door  hec  Hip  B  eene  IQn  CBK  nttr 

welgevallen  trekt ,  "welke  de  lijn  GE  fnijdt ,  en  derhal  ven 
met  haar  eenen  hoek  CFE  maakt:  zal  er  onder  alle  de 
lijnen  welke  men  \m  R  trekken  kan,  noodzakelijk  eene 
zijn,  waar  mede  de  lijn  C K  eeneo  hoek  CJ^D  maken  lü 
geiyk  aan  den  hoek  CF£, 

TToc  TTirn  c?nc  zoodanifre  evenw^jcfïge  HJn  trekken  kan,  i*:  het 
onderworp  v:^Tt  het  Vi.  wcrkltttk  des  ccrften  boeksa  ca  zal  n»? 
derhanü  geieerd  worden» 

AANMERKING.  Op  dere  onze  bepnlinj:  f^ennt  de  wff7e  door 
velen  gebroikc,  om  door  rai-if^el  van  cwee  litiialcn  even  vij- 
dige  lijnen  te  trekken ;  Immers  ,  indien  men  hec  liniaal 
^NH  [ég:,  49.]  met  den  kant  NI  tegen  dejijnlegt,  wnnraan 
men  evenwljdigen  trekken  wil,  en  men  llelt  den  kant  OW 
van  het  liniaal  01,  tegen  Ili:  zal  het  liniaal  NH,  langt 
kam  OH  cic3i  zoodanig  bewegen,  dat  hec  dttr  W6m 
da  beftendig  gel^ke  hoeken  maakt  tao  den  selfden  kiaCf 
dat  is  t  tlcli  erenwtd'S  «ao  sich  aelven  beweegt. 

VII.  vooasTfiL.  Fig.  14* 

Wabfieêr  eène  legte  V\n  (C  K)  twee  evenwijdlffB  legte 

lijnen  TAD,  GLl  fnijdt.  zijn       de  ^crhandrM^ 
VHTÊkfiM^  boekai  [ABF  en  BPL;  of  DBF  en  BT(7] 
,.oodecüug  gelyks      .at»  de  twee  inwendige  hoekea»  die 

nns 
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aan  den  «elfden  kint  Ottk  [ABF  en  GFR,'  of  DBF  ea 

li  F  L]  ziju  tc  famen  genomen  gelijk  m'cwee  regtfi  hoekeo» 

■vcu  L  99;.  »  8t.  I.  U  C  L  ftd* 

Bftwijs.  Voor  Imc  eerfte  nic  den  itrd  der  evenwydife  Vli^ni 
d«  i*  uk  BeptUof  ïj  bl.  13.  en  uic  Voorftél  V. 
Voor  hcc  tweede,  oi(  Beptling  Xt'tn  Voorfid  IIL 

o&voLG.   Fig«  15» 

Hcgte  lifpen  [BL,  CK,  Dl],  welke  op  de  eene  [AF] 
van  twee  evenwijdii^c  lijnen  [AF,  MG]  loodregt  Uaan^ 
fiaao  ook  loodregt  op  de  andere  [MGJ. 

ViU.  V00R8TSU  Fig,  I4« 

Indien  conc  rcgtc  lijn  [C K]  andere  [AD,  GLJ 

loodaiiig  inijdc,  dat  éc  overhand (che  hoeken  [ABF  cii 
BFL  of  CBD  en  GFKJ  ouderling  gelijk  zijn:  of  dat  de 
fom  der  biidc  inwendige  [ABF  en  GFB  of  BFL  en 
FB  Dj  aan  deu  zelfden  kant  i^ciiomen,  gelijk  is  aan  twee 
xfigce  hoeken;  ^^n  die  twee  üjnen  JlAD>  CLJeveuwijdig» 

soct»  I»  ft7  e»  Bl. »  8c;  L  ts.  Gcv*  l* 

BEWIJS.  Voor  het  eerste  uit  de  onderüeUiog,  Voorfcel  V«  ea 
Bepaling  X* 

Voor  bet  tmeilft ,  nie  de  onteiMUng ,  Vootftë  en 

AANMSEUifo,  Dfe  Vooritel  li  bel  omgekeerde  van  fiei  voor* 
fMknde:  ea  Iiec  ka«  ook»  gélp,  meeatal,  voor  4e  omge. 
kétfde  voordellen  plaats  heefc,  uic  hn  oogec^Mde  bewe» 
xen  worden:  wam  indien  AD  niet  evenwijdig  li  taa  GL, 
zal  eenige  aiideré  lijn  Hl,  door  het  ftip  B  gaande,  evea- 
w^dig  ann  GL  zfjn  [Bep.  X.  Gev.  c:.],  doch  dan  vervalt 
men  (door  Voorfrel  VIL^  in  de  onger^auU)ei4  dtt  ^  ÜBF 
G  l  ABF  Mode  tï^VL^ 

oBTOi«a  Figw  Ij; 

PvC^re  lijnen  [B  L ,  C  K .  1)T]  welke  Inodregt  finnn  op 
ceBfi  ea  de  a^elitk  lijn  £A  FJ  zijn  onderliag  eveaw^dig» 

IX.    VOORSTEL.    Fig,  i5. 

Zm  twee^  of  aieerim,  fegta^jaien  [CD,  Sf]  «a 

CCDi 
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i6  L  Boek :  Over  de  üjnen  ^cnde  zijden  der  figureru 

* 

eene  en  dc  2elWc  regte  lija  [ABJ  evenwijdig  zija»  zijtt 
zij  ouderüQg  evenwijdig* 

sud.»  L  30W     L.  O.  L  fl4* 

BEüsiDlNG.  Men  trekc  uaar  willekeur  de  lijn  GL  die  de 
lijnen  AB,  CD,  EF,  in  H,  I  en  K  fnüdc. 

iMLWijs.  Uic  Bepaling  X.  Gevolg  x. 

X.  vop&STSL.  Fig«  14. 

iDdfen  eene  lijn  [CKJ  twee  andrn  regte  16nen/[HI 
en  GL]  zoodanig  fogdt,-  dat  de  belde  inwendige  hoeken 
[tBP  en  BFL]  aan  den  «elfden  kant,  te  famen  geno- 
men 9  kleiner  zgn  dan  twee  regte  hoeken:  ftutten  die 
twee  lynen  [KI  en  GL]  niet  evenwQdig  zgn  aan  elkin* 
der :  en  s*.  2^  zdllen  ,  des  naoda  verlengd  sQnde  ^  dkaii» 
der  crgene  [in  £J  naardien  kanr»  fn|}deii  9  of  ontmoeteiu 

BEWIJS.  Voor  het  L  Zoo  het  onwaar  UtdatHIenGL 

niet  evenwijdig  zijn  aan  elkander;  is  het  waar  dac  zij  onder* 
ling  evenwijdig  zijn  :  en  derhal  ven  [Voorf!:.  VH.]  dac 
/IBF  +  ZBFL  —  2  Ldat  ongery  md  is ,  om  dac  hec 
cegengeftclde  vooroiiderlleid  worde. 

Voor  het  II.    Vermits  (door  het  ee'fce)  H  l  niet  evenwij- 
dig is  aan  GE,  gaac  er  door  B  cenige  andere  lijn  AD  die 
aan  GE  evenwijdig  is  [Bep.  X.  Gev.  2  ].   Dan  fnfldt  Hl 
öê  Itftt  AD«  gevolglQk  ook  de  evenwijdige  GL  [liep.  X*  . 
Gev.  I*]  t  dac  is  H 1  en  G  L  ontmoeten  elkander  ergeni . 
In  B*  . 

AANMCRKiNo.  EucLiDES  heeic  dit  vüorfiel  ouder  de  algemceuc 
knndiglMden  geftei4:  het  is  natnelgk  bem  de  elfde:  docli 
het  behoort  nïct  tot  die  klasfc  :  Zie  kof.nig  op  dlc  plaats  en  op 
het  27  Voorftel  van  het  I  liock  ,  cn  TAC<.^ÜKr  op  bet  31.  Mon- 
TUCLA.  (,Uiil-  des  Mulhem.  i.  p.  209.}  gi^t ,  ic  rcgc,  dat  die 
Axiowutt  door  omuienwlteiiriglietd  der  oude  Copisten,  uic  cVae 
*  ■-  ware  plaats  is  gcrulit,  cn  dat  het  ccnc  gcvoIjrrre!:ldn|>  geweest 
is  uit  het  i"^  VoorfrcI  Na«s  An-rmiN  -  AL  •  TOSSI  heet't  dit  //.v/ö-v.vs 
ia  Ziiiiï:  AtdbiL'ciiQ  uitlcggiug  van  EucLiOESy  welke  te  Romen  is 
ubgegeven,  be^fcceai  wallis  taeeft  eene  Lat^ofche  ▼eitallag  van 
dat  bewys  in  zijne  Opera  Mathematica ,  Fol,  11,  bl  667  en  67a 
geplaatst  cn  cr  eene  andere  van  zich  zclven  j  mitsgaders  vcio 
•anmericiiigcu  op  dit  onderwerp  •  bygevoegd.  Men  raatipic^c 
ook  over  dtt  bewgs,  en  over  de  leer  der  evenwijdige  lijnen « 
de  Verhandeliogen  van  castillon*  in  de  ifymim  d$  ré/udê^ 
A$  #«f/w,  voor  de  jaren  1786  en  I7M, 

■ 
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/.  JfiMngi  Our  i$  teffê  Sfmn.  tf 

L  Fig»  14. 

Eve&wQdlg^  l^ien  Ihp»  t  of  ontnocccQ ,  ëim 

BEWIJS.    Zoo  neen  ,  laten  de  li/iieii  Ui»  GL,  hoewel 
evenwijdig  ,  zich  in  E  ontmoeten.   Dan  maakt  de  lijti 
HIE  met  de  iijn  GLE,  in  het  ftip  E,  eenen  hoelc  HiiG: 
men  neme  in  de  lijn  HE  een  f!ip  É,  raar  welgevallen; 
dan  zal  er  ,  order  aile  de  lijnen  wcike  uit  B  petrokken 
kunnen  worden,  ééne  zijn  die  in  B  met  HE  cencn  hoek 
maakt  gelijk  aan  den  hoek  BEF:  zij  A  B  D  die  lijo^  zoo 
dat  Z  DBE  =r:  Z  BEF:  dan  is  [door  Voorfl.  VIU.3 
AD  //  G  E  :  en  derhalve  i».  L  D  B  F  +  Z  B  K  E  =  2  L  . 
maar  om  dat,  door  de  onderftelling,   HE  //  GE,  is 
[VoorR.  VU.]  2*.  Z  EBF    -t-  Z  BFE  =  0  L:  der- 
halve 3*.   i  DBF  +  i  Bi  E  s=  l  EBF  +  1  BF  E: 
en   dus  Z  DBF  =  l  EBP,  dat  valsch  is.    Het  is  du« 
onwaar  dat  de  lijnen  Hi  en  GL,  200  zij  onderlin^^  even« 
wijdi;^  zijn ,  zich  ergeos  oauooeteo»  Zij  aounoetea  gicU 
derhalve  mmmfir* 

AAinnaiKiNO.  Het  hl^tt  dan  dtt  de  bepaling  welke  lacLiDBt  'tm 
de  evenwQdfge  Igncn  gegeven  beeft  (X*  AnM«  4,  VU  li<> 
een  gcYolg  worde  vin  de  onze. 

JU  GftvoLO.  Fig.  14^ 

Twee  IRnet!  [AD,  GL]  die  elkander  aimmer  ommoe-  ' 
teo  »  of  io^dcu ,  zyn  evenwijdig. 

stwijt.  Zoo  nèenj  d.  u  aoo  AD  niet  //OL,  it  itfet 
Z  DBP  4.  4  BFL  s  a  L  CVootM  VIIO«  oiiiror>» 
of  <  a  U  Zoo  Z  DBP  +  Z  BFL  >  i  L*  ii 
[Voorft.  nu}  L  ABP  +  ZiFO<aLt  «■  dcrfaalvcQ 
aooden  (door  dit  Voorftel>  AD  eo  GL  sidi  mir  dim 
kaoc  oatmoecen  ,  dit  tegc»  de  onderftdliog  flnrjjdt,  ca 
ditt ongerijiDd  is*  Zoo  Z  DBF  -f*  ^  BFL  <  a  £oi»> 
den  AD  en  GL  Bich  nair  den  kant  viii  L  fniiden:  dic 
iDijfeliJkt  t^eirdé  oaderfieUiDg  arijdt ,  en  dus  ongerijmd  is* 

AANMERKING.  Het  bl|kc  daa  dftc  ook  onse  bepaUag  uit  die  vaa 
lUCLXOlS  volgu 

.  IIL  ORVQI.G*  Fig.  I4« 

Indien  uit  twee  (lippen  [F  en  B]  van  enie  en  de  «elfde 
lijü  li  F»  twee  Fynea  [F  £  eu  B  £]  getrokken  wordtin  ^  die  eN 

B  ^  kaa* 
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i&  i.  Bocki  Ow  ik  MJmn^  m  de  zijiim  éUr  fgurm* 

kander  ergens  [in  Ë]  ontmoeten.  Kal  de  fom  der  bddc 
inwendige  hoeken  [Ë^FB  en  F  BÉ]  die  zij  met  de  gemd» 
<k  I9d  BF  miln»  klstncf  #i  ëao  ime  fcgte  hoeken* 

ft^wijs.  Immers  zoo  die  fom  gelijl;  aan  twee  regcc  hoeken 
wat»  soud^n  die  IQnen  efeat^dig,  zyn  [Voorftel  VIII]: 
soo  zij  grodter  m  xosdmi  de  lynen  zich  aan  den  andere» 
kanc  van  BF,  en  aiec  ia  £ »  ontmoecea:  dat  cegea  de  odp 
derftelling  ftrfidi. 

MNMikfijUNG.   Dli  i^evolg  is  hec  omgekeerde  vau  hec  voorilel*. 

XI.  vooaaTEu  Fig»  17. 

*  Indien  verfchei(Je  regte  lijnen  [AB,  AC,  ADJ,  uit eea 
en  bet  zcJlJe  ftip  [A]  getrokken,  op  eene  regte  lijn  [EF] 
invaiien ,  kan  er  maar  ééoc  derzelve  [ftel  A  B]  loodreac 
zijn:  de  overige  zullen,  met  de  gec^even  Jijn  [EF} 
ten  opzigte  der  loodlijn  [A  B]  des  te  kleiner  fchcrpe  in- 
weiuligc  [ACB  en  AOB]  en  (^cs  te  grooter  ftompe  uit» 
wenUigc  hoeken  [ACF  en  AD  F]  maken,  dat  de  gemel- 
de lijnen  zich  meer  van  de  loodlijn  verwijderen:  3^.  de 
loodlijn  is  de  körtlle  van  alle  die  lijnen:  de  overige  zijn 
te  langer  da(  zi|  verder  van  de  ioodlijn  aiHaan. 

jiüwijs.  Voor  betl.  Uit  Voordel  X  Gev.  3*  fs,  zoo  /  ABC 
regt,  l  ACB,  of  l  ADB  iioedzakel||k  kleiner  ian  regt  o( 
[Bepaling  IX.]  fcfaerp:  eo  dus  [uit  Voorftd  III.]  ^  ACV 
of  /  AOF  groocer  dan  regt ,  of  Homp. 

Voor  het  IL  Z«  ID  //  AC:  dan  is  l  IDB  =  iACB 
tBep.  X.]  :  derhalve  is  ^  A  D  B  die  <  is  / 1  D  B,  ook  <  A C B :  e» 
gevolgeiyk  [ttic  Voordel  III.]  i:ADF>/ACF. 

Voor  het  III;  bereiding.  2ij  CG  x  op  AC  en  CH  t 
1»  ACt  dan  zal,  oin  dat  1  ACB  fchcrp  Is  [uit  het  1.]  en 
/ACG  L,  dc  lyn  CG  onder  CB  vallen,  en  dus  AB 
verlengd  ontmoeten:  en  om  dat  Z  ACD  ftomp  is,  en  dns 
>  l  ACH  die  regt  is,  -azï  CH  op  AD  tusfcben  A  en  D 
vaiien* 

I 

BBWijs.  AC  |s  of  s  AB »  of  <  AB,  of  >  AB  i  zoa 
'  AC  =  AB9  ia  OOI  de  zelfde  reden  AG  =  AC:  en 
ëua  AQ  =:  AB:  dat  valsch  is.  Zoo  AC  <  AB» 
la  t  om  de  zelfde  reden  •AO<ACendtil  AO<AB; 
dat  vibcii  ia.  Daar  dan  AC  noali  S  ABi  oooh  <  AEt 
ia  AC  >  AB. Jlaoiaook  AB  > AC>  en  dua  AD> AC 
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/•  4fMuiii  Over  d4  ngtê  ii/Mm^  if 

De  loodlijn  [A  B]  «k  «Miff^  ftip  [A]  op  eene  lifn  [E  F] 
nedergelaten ,  is  ,de  dgeakartig^  maat  dcü  afiUuds  vau  dac 
ftip  tot  die  lijn, 

'  Immm  de  kleiofte  zijiide  vttt  alfe  de  IQneii  dte  mêer» 
gètateo  wordea ,  heeft      eene  beptalde  grootte»  en  én» 

'  het  verefschte  om  tot  maat  te  dienen :  daar  alle  de  andere 
'  Vijnen  ^rooter  of  kiefner  itfo »  nitr  naie  fto  de  hoekea 
o^der  welke  InvaUen* 

Er  kunnen  uit  eenig  itip  [A  ]  op  eene  lijn  E  F  ann 
den  zelfden  kanc  vm  de  Inodlijn  geen  twe^:  lljuen  ge* 
trokken  worden  die  nao  eikander  gelijk  zijn  :  nmar  wel 
twee  [AC  en  Al]  gelijke,  wa;ir  vin  de  cinc  naii  den 
eenen  de  nndere  a;in  den  anderen  K-nnt  van  de  ]oodli[n 
valt;  deze  maken  gelijke  hoeken  [lAC  en  CAf']  mcr  de 
loodlijn,  en  ouk  gelijke  hoci(fiü  [AiB  Cfk  dCBJ  met  d€ 
Jya  marop^  2ij  vaüeo* 

• 

,  BEwijf.  Indien  mes  nlc  A  net  den  raUm  AG  eenen  elN 

kelboog  crekCy  die  de  IQtt.  BF  ia  1  fnydt,  en  dia  ae  Ugii 
AI  crekr,  ii  AI  =:  AC. 

Indien  men  xlch  verbeeldt  de  lifn  BC  op  te  tillen,  ea 
langs  B I  te  leggen,  blijvende  B  in  R,.en  BA  op  BA 
vallen  ,  zal  het  flip  C  op  I  vallen :  wam  viel  her  tusfchen 
I  en  B,  zoude  de  lijn  AC  korter,  en  zoo  voorbij  i  zou- 
de zi]  langer  z.ifn  dan  AI,  (door  dit  VoorOel)  dnar  echter 
A  C  =  A  I  [Rer.].  Zoo  nu  C  op  ƒ  vnk  ,  is  B I  —  Li  ei  vnlc 
'  AC  op  Al,aaijs/  lAD  — -t:CAüenZ  A1B=Z  ACB.  • 

L  AANMERKING.  Men  h  TtM  m  ftm  om  hec  3  ea  4  werktak 
van  bec  X.  Boek  op  te  iosfeü» 

MMwaaaam»  De  4rie  leden  van  dit  Véornel ,  ea  dtaelTs  fwe« 

gevolgen,  kunnen  ook  uit  de  leer  der  driehoeken  heweecn  worden  , 
en  worden  het  doorgaans:  men  zie  hier  onder  Voorftcl  XVII.  dtt 
Aanmerking  t  tn  Voordel  XXVU«  Oev.  4.  Aanmerking  $  ^ 
ifclkc  nit  andeft  eronden  t  tai  dit  Veorftel»  kewcxea  wonteo» 

Xllf   VOORSTAL*   Fig.  15^* 

Mfen  twee  regte  Wnen  [AC»  AB]  elkander  ia  eenIg 
fBp  [A]  ofirmoetea  of  fiiHden:  ffltan  de  verrchlltende  flip- 
pen  rii,  F,  D,  Cl  Tiao  de  eene  ffia  [ACl  de«  tè  wder 
'  Ba*  Vtti 

m  m  9  •  « 
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AB]  af,  dat  zij  meeïdcr  vau  het  Hip 
verwijderd  zijn.    '      i  '  **     *  ' 


vaii  de  andere  liin 
Yan  oiiiuioeting  [A^ 

* 

mrtEooiNo.  Dtar  w9  nu  wewo  [Voorüd  XL  Gev*  t.] 

dat  de  afüand  vtn  een  (lip  coc  eene  lijn  doof  dè'Ioodiya 

Hlc  dac  ftip  op  de  gemelde  lijn  sedervaliende  gemeten  worde, 
moec  men  he;vijzen  d:\[  die  loodlijnen  (ftcl  UI,  FG,  DB, 
CB)  groeier  en  groocer  wordea  oaar  mue de  üippMi  ti» 
.  I>  9  C  verder  vaa  A  afllaao. 

■ 

Bswijs.  Zoo  dit  Voorllel  ai  piet  ih  'Ai^êtim  mag  be* 
fchoot^d  worden;  zj  flf  eene  x  oji  AB,  eo  HG  eene  x 
op  AC,  en  OP  X  op  ABy  en  P£  x  op  AC  en 
ED  X  op  ABf  en  DB  X  op  AC  en  BC  x  op  AB:  dan 
is  door  Voorftel  Xt  3.:  BC>  PB  >  DB  >  FC 
>PG>HG>IH. 

XUJ«  yooAST&^«  Fig.  i5# 

Twee  tegte  lijnen  die  onderling  evenwijdig  zijn ,  [A  F , 
MG}  daan  altijd  op  den  irifilen  aflUnd  van  elkander: 
iat  U^èt  loodlijnen  [del  BL,  CK^  Dl]  tuslchcü  en  op 
dezelve  getogen ,  zijn  ouderling  gelijk*  •  .  . 

L,  G.  I.  a$,  ♦ 

OlTLEGGiNc.  De  reden  vnn  de  wóórden  ^ ligt  in  bet 
L  Gevolg  van  bec  XL  VooiiteU 

Biwtjv»  Indien  de  XX  fiL  en  CK  met  gelijk  ahui  eIM« 
der  BijOf  sij  eene  derseive  bijv.  CK  groorér  dan  BL; 
sij  dan  het  ftnlc  £0  ss  BU   Men  trekke  <)oor  B  en 
O  de  lijn  B0«  '  Om  dat  B O  binnen  den  Z  LBC  vale 
die  regt  is,  is  l  LBO  <  L  en  dus  L  BLQ  +  L  LBO^ 
<  a  L3  en  derhalve  ontmoet  de  lijn  BO  verlengd  de^* 
lijn  MG  ergens  in  Q  [door  X^t  derhalven  moet  üK< 
LB  zijn  [Voorft.  XII.)  dat  flnjdc  met  de  onderftellingi 
dat  O  K  =  LB,  en  dus  onmogelijk  Is :  het  is  dan  onwaar 
dat  CK<BL:  en  dus  is  CK  =  BL. 

L  AANMERKING.  Men  knti  fhnn^  de  a  oploaÜDg  verrigcea  van 
hec  6  werkltuk  des  eerüea  boeks»  ^  . 

If.  AANHBuuifo.  De  benaaffli  êvemHtiigf  ëlnem^  verwekt 
in  onze  laal  cerdond  bet  denkbeeld  van  lijnen  die  alcij4 
even  wijd^  of  even  ver  van  elkander  (laan:  die  denkbeeld  ts 
nu  ürlkt  bewezen  i  hoewel  het  misfchieo ,  ingewikkeld , 

ceeda 


■ 
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reeds  he^lQKea.iflg  in  ket  dankbeeld  vaa  uck  mmsufir  tt  ens* 

>  •  •  ♦     ■•  , 

IIL  AANMiKuiNTr.  Kct  blijkt  dnt  u!t  onzen  trant  van  tic  evcnurydige 
]?jncii  IC  bcl'chouucn  ,  oolc  die  eigcnfchap  vo'^r,  n-eïke  fomnngcn 
,      ais  ceiie-  I^cpalii^  vuu  gvctuv^di^e  l:gncn  )^e^«:vca  hifubco.  j&ia  Aaii« 
J  r  fit iking  y.  op  0epallii9  X 

liidien  er  pp  eeiie  regte  Ifja  [MG]  twee  gelQltc  lood- 
-K^im^IiAy.Ck]  ütaiiy  CD  aea  door  deridver  utidDdai 
[13,  CJ  eene  vegte  HJn  AP  trekt:  sal  die  lijn  atft  de- 
eerstgemeld^  [MO]  evcmqdig 

•Ewijj.   4oo  neen:  zij  cene  ard^rc  IQn  BO  ataMG  even- 
.wydig:  dan  Js  ^Voorftel  Xill.]  BL  —  KO:  en  dus  IvO 
=  C  K  ,  dat  ongerijmd  is.  .Gevol^^k  U  fitotfiOt  BMor  wel 
BF»  aaa  MG  evenwydig» 

A&rancREiNo.  Vh  Tobrilef  li  'fcec  daigekeerdc  ttB  voor* 

.  ALOE!tfEÉNE  AANMEKKTNG  ovff  c'tr  Ucf  iUr  evenypfjdtge  lijtifn, 

WJj  hebben  alJe  dc  citcnlxiiappen  der  evcnwijdi^^c  li:i;cn  uit  dc 
bepaling  £«tlve  at^^cleid,  cn  zonder  eeuige  hulp  vau      leer  der 
^elwekeii.  Sonorixeik,  cu  onder  iteien  ca<tu.u)ii,  tew«ren  du 
"    EUct.inKS  die  clgc-nrthnppcii  ook  uit  zijn?  hepaltug  ar^clctd  hccfc: 
maar  is  'act  wel  in  de  dind  7.üc>*    Pan  immcr"^  ^oiidc  het  eerfte 
Vaori'c^l  ^iiec^  XXVIIJ  waoiuiU^  vau  cveiiw^jdigtvi^iwiihaa^eit,  200« 
^an{g  motten -ge  wcesc  agn » éik  tittsSék  nimmer  9mmoiten  vu  regte 
l\)nen ,  die  evenwijdige  genoemd  worden,  tot  grondllag  gelegd  zun« 
dc  ,  d'inrnic  de  gelijkheid  der  ovcrlundfchc  hoeken  ai't;c!cid  gc- 
*'      Worden  ware  :   \kai  ;u>ude  b^v   aldus  hebben  moeccn  lakten: 
it  WiWer  ^wee  regte  lijnen». die  «kil  aiouaer  «MnoMtt»  door 
cene  dtrde  gcfncdeu  worden  ♦  zal  deze  gelijke  ovcrliandfchc 
^,  b<»el;eii  m;ikcn      ats   dhn  zoude  die  ei'^onichap  der  evenwijdipte 
lijnen  uic  de  bepaling  zelve  afgeleid  geworden  zijn.  Maar  z\jn  XXVII, 
VoorfVet  is  foitt  her  orogptt^er^e  hiemna  te  wettn:  •«  Indien 
cene  regte  lijn,"ecne  andere  ftljdende,  de  overtaandfche  hoeken 
M      «9  gelQk  maakt,  zullen  die  lijnen  eycnwijdig  zijn:**  d.  i.  zy  zullen 
"      alkander  nimnier  ontnioeten:  zoo  dat  het  zich  niet  ontmoeten  hier 
4>kt  alt  gfMJkegtttfeU  iumr  iM^hwfitat  uit  dt  gelgklMld  der  oMf* 
liandCchc  jhóckcn  voorkomt.   In   het  volgende  XXVIIl  Voorftel 
wordt  hst  ivehwijdtg  zijn  utt  de  gelijkheid  der  hoeken  nan  den  zelf- 
^  •      den  küut^  C<I.,u  m  de  d^ad  uic  on^e  bepaling}  aijeelcid*  maar  met 
'beliulp  via  Ifet  vt»orgtande'  jÖCVÜ. 

Wel  is  waar  dat  bet  XXIX.  Voörftcl  het  mngekeerde  h  van  het 
!XXV1I.  en,  fdiijrtbanr ,  7<)nder  behulp' der  voorgaande  XXVllT  of 
XXVU.  Vo^ppilfD  bewezen  wordf4  200  dat  socudbs  hetzelve 
vdór  dete  sonde  liebben  kvshèa  ftelleas  maar  dat  ia  xoo  fleditt 
kk  DehHas  want  In  liet  bew^  gqbrdikt  BOcunKS  i^n  ZL  Ajaoma  ^ 

«  S  dat 
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%%  L  Bock:  Over  de  HfnuTi  "in  d$  sipfkn  ikr  FigmreB» 

dat  ïs  ons  X.  Voorftcl  (zie  de  aanmerking  op  A»t  Vóorftel)  het 
welk  ver  at  is  van  een  Axioma  te  zun :  en,  indien  men  het,  de 
bepaling  van  euclidks  aangenomen  d|ade«  bewezen  zi1,kaahec 
vXtt  gefchicdcu  dan  door  attrf  XXVlf.  Voordel ,  waarvan  hét  e«A 
gCTClg  is.   Zie  koentc  in  zijne  Aanmerkingen  op  dac  Voorfccl. 

EucLiDES  fchyQE,  wel  is  waar,  aldus  geredeneerd  te  hebbeoi 
twee  rögce  l^nen  zu'n  onderling  sóodanig  gefield  Vat  zü  tiÊti  er* 
gen«  ontmoeten «  en  dni  eeneil  boek  met  elkander  mahen »  of  ticli 
rimmcr  ontmoercn ,  als  wanneer  zij  ck'enw^dlgé-genoemd  worden: 
maar  ik  twijfel  ol  het  denkbeeld  van  zich  nijmmt  te.gntmoeien  dui» 
dcl^k  genoeg  om  er  eeu  grondbeginfel 'vn  Ift 'tvikens  ^n  idj 
hebben  foslen  hoe  êücLidrs  dU  ontdoken  hc^jtecde  f^P* 
feeld  4fr  ombaadfehe  iioehea  la  plnaf»  tt  ft«yea« 


11.    A  F  D  E  E  L  I  N  O, 

■OBXBlf  BN  -'pAR3lLI»BrLOOtt'4^At«tftf 

Mm  noemt  Figuur  eeoe  ruimte  dte  tosTcheo^legté,  of 
kronne,  lijnen  begiepeo»  en  dooi!  deadte  tieflotea 

«OIL  1.  fiep.  14.     Sc  L  Bep.  i8.         6«  L  Bep.  x$. 

GBV.OLG* 

Twee  rctife  lijnen  luimen  nimmer  eene  figuur  tiltma» 
kep:  er  worden  daartoe  teu  loiailcu  drie  lijaen  yeieischt* 

AANMaRKiNG.  Wij  herhalcu  nogmaals,  her  geen  reeds  hier 
bovea  gezegd  is  [üep  Aanin.  3.]'  dit>  Mere  figoor 

tftQd  vooroaderfteld  wordt  op  een  gereekeod  te  zijn; 
100  dtt  laie  hare  deden  in      zelfde.  vUk  Ifggen*  ' 

Wannen  eene  figuur  aUeen  door  regie  lijnen  gevoniid  en 
fcefloten  woidtj  draagt  zij  den  naam  van  rcgtUjnigc  f^^uur. 

SOOii*  h  fiep.  20.  —  St.  I.  Bep.  18..—  L.  G.  I.  fiep.  13. 

JUfiMERRiNG.  De  cirkelt  (zie  Be]i»  V.  bh  4.)  is  geen  lijn 

znsar  eOne  figuur  ,  want  dezelve  wordt  door  den  omtrek 
geheel  befloten  en  bepaald.    De  cirkel  is  de  eenige  krom- 
'   lijnige  figuur   die  men  in  de  zoogenoemde  ciemtsumrê 
Meeckusde  befchouwu 
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Aan  de  regtlijnigc  figuren  worden  de  namen  vnn  drie- 
'  zijdigc^  of  driehoeken;  van  vierzijdige  of  vierhoeken;  van 
yijfztjdige  of  vijfhoeken  enz.  «gegeven ;  naar  mate  van  het 
getal  van  zijden,  en  dus  ook  van  koeken,  waaruit  zij 
beftaan.  Men  begrijpt  echter ,  meestal ,  onder  den  nnam 
van  Vêclkocken  alle  de  rea;[]ij!iige  ü^^ea  welke  door  mecff 
4aii  vier  zijdoi  gevormd  wordeo» 

watu  t»  icf .  •!  «      «I* «  L#  0^  I*  9tpé  a4*' 

XiV.    BEPALING.    Fig.  20. 

Waimecr  men  in  den  driehoek  CABC]  cene  der  zQden^ 
het  eten  welke,  [AC]  als  grwd&jn^  of  bazis^  vtm* 
fiecmt,  wordt  de  hoek  [B],  over  die  j»rondRin  [AC] 
ftaande,  de  tophoek^  en  des  zelfs  kmln  [B]  Hp  of  toppunt 
van  den  driehoek  genoemd»  De  twee  zQdeo  [BA,  B C] 
wdke  den  tophoek  vonm^^rsgen  dia  den  naam  van  teê^ 
mm  des  dHehoeks* 

Ben  drkhoek  [ABC,  fig.  no.]  'wordt  ietjbUidfg  ge» 
üoecnd,  wanneer  de  drie  IQnent  of  i^yV^  jAB,  8C, 
AC]  uit  wdke  hij  beftast  «Hjk  aan  enander  tHjom 
Hi)  wordt  geliJBunig  genoemd  (IBg.  54.],- indfen 
sijden  [A  B ,  B  C]  aan  eftsodor  geli{K  zijn  ;  en  ongelijk^ 
mijdig  [Hg.  21,]  wanneer  de  dife  nttdcn  [AC»  AB;  BC] 
00geh]k  zijn* 

2UCL.  I.  Bep.  34,  as 9  aé*  —  St*  !•  Bep.  S9»  ao»  ai*  aa««»  X«  fl^ 
i.  fitfp.  IS. 

cjivo^o*  i:^ig«  SK). 
Alle  gelijkzijdige  driehoeken  zifn  ook  gelijkbeenfg, 

I.  AANMERKING.  Hoe  men  ii^wtw  gelijhzijdigen  ^  of  eenen /^^'///yf - 
beemden  ^  driehoeli  moet  vervaardigen,  wordt  in  het  11,  Ctt 
in.  Werkiluk  van  hec  II.  lioeli  der  werkihikken  gétooad, 
en  men  fs  daartoe  door  kec  JL\r«  Axioma  ^bl«  5.}  reedt  in 
ftaat  gefteld.  ♦  ■ 

II.  AANMERKING»  Mcn  kan  oo\i  reeds  nn  eeren  oTi^TöHJkziJdigen 
driehoek  C  AB  [fig.  aj.j  maken;  maar  om  zuli;s  in  a  le  ge- 
vallen te  doen,  moet   men  zoodanigen  drichuclc  uic  drie 
gegeven  i^Bes,  die  oitderh'ng  ongeiyk  zyn,  iunneo  daar- 
in 4  Üel« 
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(lellen:  die  is  bec  ofldiiMip  vtti  böc  !.  Werkf!uk  des  If. 
Boeks :  doch  daartoe  wofdc  vereischc  dac  men  kec  XIX. 
Voorftei  keDue. 

4 

XV.   VOOR  ft  TUL.  Fig.  ei» 

In  alle  driehoeken  [ABC]  fs  i".  dc  n'twen  lii^c  bock 
[nCKj  die  eene  der  zijden  [15  C]  met  de  verlenging  van 
de  aarrgrenzcnde  zijde  [AC]  maakt,  gelijk  aan  beide  de 
ovcrftaande  inwendige  hhekcn  te  famen  genomen  [A  -4- 
B]  :  en  a^.  de  drie  hoeken  van  een  driehoek  zijn,  te  fa- 
men genotnen ^  ll  h  -^^  l  h  l  C}^  gelijk  aan  t«iee 
legte  hoekeiu 

«üCt,  1. "%%,  —  St.  I»  IS.  — '  I..  O.  h  «7. 

BEREIDING.  Voof  Het  \.  gcdeeltc :  Daar  AB  en  CB  elkan- 
der oncinoecen  ,  en  dus  [Voorll.  X.  Gcv.  i.]  CD  niet  cvl-ii- 
wijdig  i$  aan  A  B ,  Ucii.  nieD  dac  ec^iie  andei  iiju  C  U  aau 
A  B  evenwijdig  is. 

BEWIJS.    Voor  het  1.  uit  Hep  X.  en  Voorft,  VU. 
Voor  het  II,  uit  bcc  eer  He  ea  uit  Voorü.  lil.  ' 

L    O  B  VOLG. 

ïn  alle  driehoeken  [A  Pi  CJ  is  de  uitwendige  hoek  [CCE] 
door  eeiK  der  zijiien  [r»  C]  met  de  vcrlcnc^ing  der  aan- 
grenzende zijde  [AC]  gemaakt,  grooiej  daa  eeise  dec 
overilaand^  inwendige  üoekeu  [Aof  BJ. 

KVCt  I.  ttf.     3U  I.  IS«  G«T«  e.  I 

If,    GEVOLG.    Fig.  30. 

Waoncer  io  ecnen  driehoek  [ABD]  de  fom  van  twee 
hoeken  [A  en  B]  gelijk  is  aan  de  fotn  van  twee  hoeken 
rF£I  en  F]  Io  eeoen  anderen  driehoek  [£  F1J«  «ai  de  derde 
boek  [O]  van  den  eersi;gea[]elden  gelijk  xijii  aao  den  der* 
den  boelL  [&iF]  van  den  laacstgemelden :  en  omgekeerd: 
zoo  eeiiê  hoek  [B]  van  den  eenen  gelijk  is  aan  eenen 
hoek  (P]  van  den  anderen,  is  de  fom  der  twee  oviriac 
boeken  in  den  eerstgemetden  driehoek  gefijk  aan  de  foin 
der  twee  overige  in  den  laatstgemdden. 

Ik;  !•  !$•  Gtv.  s.     L.  G*  L  %7»  Gev.  a» 

m.  GBVOLG.  Fig»  aa» 

Indin  in  aenea  driehoek  [ABC]  een  der  hoekeo  [B] 

legi 
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ftgt  ii;  zi|ft  di  Uvec  anckre  baditB^[6AC  en  ACBJ 
te  famco  genooieD  gelijk  ud  ééoeo  regten  horiu 

'mm 

St.  L  i3«  Cet;  4.     L.     L     Oef.  4«  ' 

« 

Een  driehoek  kan  niet  meer  dan  déiien  regten  of  éénen 
flompcn  hoek  hebben:  in  20o4aaig  > geval.  al)tt  de  beide 
ovecige^  fclierpe>boekeo*' 


U  L  13.  C^v,  3.  V    ,  \  '  • 

• 

Men  noemt  rcgthockigcn  ^r/VA'^.^,(' ,  eeuen  driehoek  [ABC, 
ft%.  12  ]  waarin  dén  hoek  regt  i&«  .  Als  dan  wordt  de 
zijde  fAC]  over  den  regteri  hcx-k,  jchuinfchc  zijde ^  of 
fpan  zijde  ,  of  hypathcnusa  genoemd  :  dc  beide  overige 
[AIS  cn  B  C]  die  tien  regïcn  boel:  \\\]  be vat(eo 9*  dllgqi 
den  naam  van  r  egt  hoeks -zij  den  ^  oi  Cutcthae» 

Men  noemt  ftomp-  of  plmfhhockigcn  driehoek  [ACD» 
fig.  a2#J  eenen  driehoek  waarin  een  der  hoeken  [ACD], 
ftomp^  of  />/5?/w^  is:  de  zijde  XA DJ  OTcr  den  (lompen 
hoek  wordt  dan  ook  fcHtiinfché- '  oifpan  zijde  genoemd. 

Wanneer  ÏD  ceoeo  cMeboek  [CAB,  fig.  &o^]  alle  de 
hoeken  fclierp  si|Q :  woedt  deselve  fchêrfhtMg^  éfMmk 
genoemd* 


XVJ.  voojiaTxif  Fig.  aft  enft3«  , 

Indien  er  uit  den  top  [A]  van  een  driehoek  eene  lood- 
lijn [AB]  op  de  grondhjn  valt;  zal  die  loodlijn  met  de 
reglhoekszijde  overeenkomen,  iiuiien  de  driehoek  [BAC, 
fig.  32.)  op  de  grondlijn  reatbuckis:  h:  liiiitcn  den  drie- 
hoek [CAD,  fig.  aa»]  vallen  zoo  de  dnelioek  op  de  grondlijn 
[C  Dj  Itomphoeklg  is  ,  en  wel  aan  den  kant  van  den 
Hompen  hoek  [A  C  Dj :  en  binnen  don  dneboek  [CAD, 
fig.  23.J  indien  beijfle  de  hoeken  op  de  grondlljo  CCIXj 
(cberp  .   -  .  > 

9iw9t»  Vh  het  ongerijmde  door  Voorilel  tl.  ' 

fi  5  xva. 
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SDCU  I*  19*     L.  Oi  ^'  14*  ' 

BEWijs.   Indien      B  A<3  [fig       3  resrtfioekf g ,  volgt  uit 
.  Vooriiel  Xr  dal  AC  >.AB:    Indien      CAD  [fio^.  22.] 
llonjphoekig  ii> :  zij  Afi  1  op  CD :  dan  is  [doorXJJAC 
>AB:AD>AC.    Indien  A  CAD  [fig.   23.]  fcherp- 
hoekig  en  Z  ACl)  >     ADC:  zij  Aft 'JL  op  CD:  en 
AE  =  AC.    Om  dat  in  A  ABD,/  L  ABD  =  L:  en 
insgelijks  in  A  CA  B,  Z  CB A  =  L :  is  [V'oorft.  XV. 
/  <3e^.  4.3  l  BAD  4.  Z  ADB  =  Z  ACB  +  Z  BAC: 
'  Maür'Z  ACB>ZADB  (onderft.)  derhalve  Z  BAC  < 
l  BAD;  maar  LVooi^-  -^I*  Gev.  a  ]  Z  BAE  =  Z  BAC 
■. '  dws  Z  B  AE  <  Z  B  A  D;  derhalve  vik  het  ftip  E  tusfchctt 
.  -  1$  «aO;  gevoigiijk  CVooriu  Xl  J  AD  >  A£l  of  AC» 

AAKMEEjciNC.  TTit  dit  Voorftcl ,  doch  uit  andere  gfonden  bèwezcn, 
**    Wordt  doorgnans  fl^lefïl  >iet  lcl  ü  wij  in  OU  Xi»  V<»oriUl »  OD  ia 
'd^sieU's  twee /gevplgen  j  i>cvvczcu  hcbbeu.       .  -  > 

XVIIL  VOoaiTKL.   Fig.  sa^  ft3« 
!n  alle  <kkhQekea  üi&t  de.  groocfte^  boek  ovcf  de  groot» 

BOCL.  t  it«  —  St,  t»  14*  ^  L.  G*  L  14* 

*  iBE\)^iJ$.  Zij  de  zijde  AÖ  grooter  dan  AC:  cn  AD  de  X 
uit  bet  üip  A  op  C  D  (xoo  noodig  verlengd') :  dan  wordt 
door  bet  oog«rtf  mdé  iM»  Voof  ft.  XVII.  Uwem  /  dat  i  A  C  O 
niec  kleider  zUu  kafn  dan  ^  AoC:  eo  uit  Voorft.  XY. 

.:  Gcv«.ft«.  d«t  4  ACP  nl^c  gelVk  kan  z^n  aan  l  ADC  . 

^i^Ani»ititkiNG.   Dit  veorfie;,  hcc  omgekeerde  vin  het  voorgaande, 
'V^örde  ucesc  regtftre^ki; 'bewezen  s  iMi  «Un  aocf  het  voorM 
.  4it  M  OW  ket  XXVIl.  U  voonfgaaa. 

;       XIX.  VOORSTEL.   Fig.  aa  en  a3. 
JtQ  atje  .  driehoeken  ztja  twee  t^iea  t^  fameo  genomen 


e  driehoekea  üaai:  de  groutik.  zijde  ovec  den. 


gtop^er  (Qtti  de  derde. 


tocL.  I.  to«  •  St.  I.  is*  *  Im  G.  I*  t. 


•  ^BiRZioiKo.  ^  Cjti     op  AD. 


AC 


Digrtized  by  Google 


AC  ta  ah;  «I  tenof  taiiM  In  A  CHD  op^Csth 
'".deD  DC  en  DH  mgnptic. 

I.  AAN^Mb^iiKiNc,   Men  kau  thans  het  I.  Werküuk.  uii  het  II. 
Boek  opioslen«j  ' 

'U*  AA!«MiiiKT?fn  '  Indien  men  als  bepaling  \'v.\  de  rr?re  lijn  annnccmr, 
.    *  ilai  £Q  Uc  lu^nllfi  is  lusfcben  iwet:  ilipueii,  is  dit  VoorÜei  ecu 
Jxhmat  Zit  'AcaaCfkfaig  1.  op  Bepaliof  UI. 

XX*  vopasx£L.  Fig. 

Indien  incn  .uic.de  twee  okeinden  [A  en  C]  van  eeoe 
[AC]  wmr  driehoeks  [ABC]  iw«^  löncn  [AD,  CO] 
'  trekt  mar  eea  Hip  [D]  binten  den  drieUoek  geleoeas 
zuiTen  die  twecf  ISnen  te  fanM  fmoinen  [AD  +,  COl 
'  kleiner  ,zijn  dan  de  twee  owaugt  iQden  dei  driehoekn^ooE 
te  famen  genomen  [AB  +  CB}:  matr  zï}  zvSka  eenm 
^  grooteren  hoek  [ADC]  bevatten. 

■  EUd^  U       mm  Sim  l-  l6»  mm  L.  C,  U  9» 

*  -"min>aw«'  Men  mfenge  ADtdt  In  £»  • 

BEWIJS.   Voor  het  I.  uit  VüüiIL  XIX.  op  de  AA  ABE 
ea  DEC  toegepast: 
Vmt  hei  U.  uit  Voord.  XV*  Ge^.  l. 

^AANMERrnNG.  ïlcc  blijkt  dat  het  zelfde  zoude  plaats  heb* 
^  liea  ai  viei  het  üip  l>  pp  eene  ciec  z^ea  AB  of  BC« 

'XXL  foonsTEL^^.-Fig.  ft5« 

Wanneer  .twee  drieliocken  [BAC  en  G  AC]  looêwlg 
gefield  zijn,  dat  een  der  hoeken  [A]  van  djii  ccrflcn  ge- 
lijk  is  aan  een  der  hoeken  [A]  van  den  anderen ,  en  dat 
beide  beenen  [AR,  AC]  \  an  den  f^emelden  hoek  [A] 
in  dt!n  eeHten  .driehoek  oudeilmg  geÜik  zijn  ann  de  beide 
beenen  [GA,  CA]  vrrri  den  gcmelden  hoek  in  den  an- 
deren driehoek,  (nainclijk  CA  gelijk  aan  GA,  AC  gLlijk 
:inn  AC);  zal  i*.  de  der  Je  zijde  [fiC]  gelijk  zijn  nan  de 
derde  zijde  [GC]i.  en  a^.  de  hoeken  die  in  de  beide 
driehoeken  oirer  gelijke  %ijde  Xlaan^  zullen  ook  le^k  zQll 
(naaettjk  fi  eeii  G,  ACtt  aan  AC'G>  . 

AEWJjs.  Meh  vooronderllelr  dnt  men  den  driehoek  GAC, 
bij  voorbeeld,  zoodanig  op  den  driehoek  BAC  plaats,  dat 
de  kruiiiea  A  en  Ay  200  ais  ouk  dat  de  z^den  AC  ea 

ACp 


» 
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't8  7.  Boek:  Ov^r  dc  üimn^  em  dc  ^dim  dar.figftrmh 

•  AC,  AG  en  AB  op  elkander  komen  [L  liep.  Aanin.  3.], 
en  men  befluic  dan,  dac  alle  de  ovefit(^  deoi^  <^oL'4>ver« 
.    «eokomen,  en  dui  geiyk-zyn, 

OBVOLG» 

De  ruimten  welke  door  beide  de  drieliockcn  bevnt  wor* 
den  zijn  ook  gelijk  :  eii  dcrhalven  ^zijn  deze  dricUoütea 
in  alle  ojfzigic/i  gelijk. 

h  üAIWRKiNG.   Men  kan  die  gevolg  niec  omketf€]i9  en  zeg* 
fen  ;  dac  alle  de  driehoeken  daarin  de  Jruimcen  doof  ée 
\    zl/den  bevat,  gelijk  zijn,  ook  gelijke  hoeken,  en  gelijke 
'\  zijden  bezitten;  wij  zulie»  in  l^ec  11.  lioek  bewijzen,  óai 
•  •  'vele  driehoeken  gelijk  zijn,  wat  den  inhoud,  of  de  ruimte 
die  zij  bevatten,  betreft,  zonder  dat  er  gelijkheid' van  hoe- 
ken  of  zijden  plaats  heeft  j  dat  is Zj^uijer  ^  dac  zij  in  alle 
,    opzigten  gelijk  zijn. '  *  '  '  *'  '  "* 

II.  AANMERKING.    Dc  ouderftellingen,  in  welke  dit  Voorf!el 
plaats  heeft,  zijn  i".  de  onderlinge  gelijkheid  van  twee 
zijden  in  beide  df  driehoeken,  ieder  aan  ieder:  en .  dan 
^' :  a**.  de  gelijkheid ,  n|et  van  twee  hoeken  //;  /lef  algemdu  ^ 
eén  in  lederen 'drttfhoek,' maar  jnisc  •▼tn'die'  ffoekei),  welke 
tttffcben  de  gelQke  zttilen,  begrepen  sQlk— fllbrifp.i&o«smen 
behooHQk  leteeft!  "'Inaien  men  de  geltfUiM  ^itdèHielde 
•   -llMt'Vin  ómx  boek    tusfchen  de  geU]He  zyden  begrepen, 
.MUur 'van  een  der  hqekeH,  di^  in  iederen  driehpek  >y«r 
eene  der  gelijke  zijden  Haat ;  dan  zoude  \ïdt  bcnnit  niet  ilge- 
meen  zijn,  maar  alleen  voor  de  regihoeki^e  driehoeken  in 
-  •  .bei  algemeen,  en  voor  de  overige  in  een  bijzonder  ge/al 
^  plaats  hebben;  welke  beide  (lakken  het  onderwierp- z^jn 
'i.Yaj?  ocis  XXV.  Voorllei.     ,  •*"*-•  •  '> 


•4* 


t  *  > 


.'.."i  .:.        XXU.  vo<r*«T•l..•'F^g<«g^.'  . 

s  '  ■  . 

Wanneer  twee  driehoeken  [ABC  en  A<yC]  zoo(lnw;> 

'  ^ReU  zijn,  dat  eene  zijde  [AC]  vah  den  cencii  gelijk  is 
. -aan  eene  zijde  [ACJ  van  den  anderen :  eai  dn  twee  hoe- 
.  %en  van  den  eencn  gelijk  zijn  aan  twee  "hoeken  van  den 
anderen,  ieder  ann  ieder,  (bij  voorb.  l  TVAC  s=  l  GAC, 
Z  ACB  =  GCA;  zal  i*».  de  derde  hoik  B  gelijk  zijn 
aan  den  derden  hoeTc  G;  a<*.  zullen  de  overige  zijden  ook 
aan  elkander  eelijk  zijn,  die  namelijk,  welke  tef;cn  over 
^  ^Seütke  boekea  (kau»  (dac  is  AB  ^  AG.  ii,C  =  GC> 

■WW.  La^(^8t.Lei4>i«L.O.  lt.f#.Ow5  , ,       ...  ; 

»     ••         •      .  «««^  •  # ...  «  . 

m>J  èm.  at» 
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II  jtfdi^ng:  Om*  ic  Mijim  i$r  drMófhti.  29 

BEWIJS.  Voor  bet  eerSe  gedeelte  uk  het  XV*  VoorfteT, 

Cev.  2. 

Voer  het  tweede  gedeelte,  door  te  ooderftdhii  dat  de 
zijde  AC  van  A  GA£  op  de  «jde  AC  deeA  BAC  ge* 

field  wordt;  eo-te  togeeii  dit  ali  dao»  om  dit  t'OAC 
SS  L  B  ACtAGlao^sAJI  valt : en  dat  mmitt  i  ACO=.t 
ACB,  ook  CG  langs  CB ' vallen,  eó  AÖsAB  sijn  ittóett 
want  dat  Jndicn  dit  niet  wmt  en  O* gefield  wierdt  op  I 

tQ  vallen:  a)s  dan,  trekkende  CI|  A   lAC  —  A  BAG 
'^otide  zijn   (Voorfiel  XXL)  en  derhalve  l  ACt  ss  4 
ACG  s=  ^  ACB  dat  ongerijmd  is»    Oevolgelijk  Vilt 
up  B;  en  is  AG  sr  AB»  CG  =  CB* 

De  driehoeken  ABC  cn  A  C  O  bevatten  ook  gelijke 
xuimiea  »  en  zijn  dus  in  alU  opzi^un  gdijk* 

XXiü.   VOO Rs  I  EL.   i ig,     ,  27  eo  llb 

WüNNer  in  twee  driehoekeo  CAB,  CA6«  twee  dji* 
den  ven  den  eenen  [AC,  AB]  oadeiiiiig  gelijk  sijn  m 
twee  .iij4en  [AC,  AG]  van  den  andéren  »  dóch  emea 
ffiooteien  lioek  [CAB]  hevatien:  ial4KA  de  datdi 

C]  van  den  eerstgemelden  .  dneboefc  [C  A  B]  grooter 
2ijn  dan  de*. derde  sijde  [CG]  van  den  anderen  driehoek 
[CAG]. 

BEREIDING.  McD  fieUe  dat  de  kruin  A  van  den  A  GAC 
valle  op  de  kruin  A  van  deo  A  BAC,  en  AC,  langt  en 

.  op  AC:  dan  zal  AG  binnen  den  hoek  CAB  vallen  [Bep. 

VIIL  Aanm.  3.  bi,  7.];  eo  her  uiteinde  G  der  zlïde  A  Vr  zal 
■'vallen,  of  op  BC  fig»  atf»  ol'  ouder  JiC  ^gt  a/  ,  bo- 

Ten  BC  Êg.  38. 

•ewTif.  Voor  het  L  Fig.  a5.  SlewUijkenjfc* 

Voor  het  TL   Fig.  ^7.    Uit  Voorftei  XIX.  r$  in  A 
GAC,  GC  <  GI  +  IC:  Hl  A  lAB  ia  AB  <  BI  4- 
lA:  derhalve  GC  ^  AB  <  Gf  -f      +  Bt  +  lA^ 
*  dat  ia  GC  4.  AB  <  AG  -f  BC*  waahilt»  om  dat 
*  •  AG  «  AB  het  voorftel  volgt,  t.  W.GC  <  BC»  ' 
Voor  het  lU.  Pig.  18.  Uit  ?ooffiel  XX: 

^  aa^mërjuno.    Het   oDgakeerde  van  die  VoorAel  :  dat 

1^  LKi\è 
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30  /•  Bock:  Onr  dc  i^/m,  ca  dc  Z4jiai  der  figurau 

200  de  zijden  A  B  en  AC  van  den  A  B AC,  gelijk  zijn 
aan  de  zijden  AG  en  AC  van  den  A  GAC,  ieder  aan 
,y  ieder,  maar  de  grondiyn  BC  grooter  is  dao  de  grondlija 
M  6C:  flls  dtii  de  boek  BAC  grooter  ft' dm  4e  koek 
GAC»**  woede  «eaMkkemk  «Ic  dit  VoofM  dooe  ke» 
OBgerBinde  affsleid. 

*    EUCL.  i.  ftS*  —  St.  L  SO*  Gev.  —  L.  G.  i.  lo.  Schol. 

.XXIV.  TOOfteTBL.  Vig.  99  m 

Indien  twee  zijden  [ A  B ,  O  D]  vnn  een  driehoek  [A  B  D] 
ceneo  hoek  [ABDJ  l»evatten  die  geiijk  is  UQ  den  boet 
in  een  anderen  driehoek  £Bf  G]  f^c grepen  door 
twee  viéen  [KF,  I^G] ,  waarvan  de  eepe  [&F]  gelijk  is 
aan  ccne  oer  zijden  [AI31  van  den  eerften  driehoek 
[A  B  D] ,  doch  de  tweede  [F  G]  bnmr  is  dan  de  tweede 
[BD];  xal  degroncTfijn  [ËG]  van  dien  tweeden  driehoek 
altijd  grooter  zijn  dan  de  grondlijn  [AD]  van  den  éerften 
driehoek^  zoo  ia  deien  de  hoek  [Dj  welke  op  de  grond* 
lijn  tegen  over  de  geüjkc  zijde  [AB]  fitat,  of  jegt  of 
fkherp  is:  doch  zoo. die  hoek  (ïomp  is,  zal  de  grondlQn 
[EGJ  van  den  tweeden  driehoek  zoo  wel  kleioer  als  grocH 
ter  kumiea  t^m  dan  die  [ADJ  van  den  wSen»  or  ook 
gelijk  aan  de  zdvo» 

BBRElDiNG.  Neem  PI  =  BD,  trek  ET,  welke  dan  gelijk 
is  aan  AD  (Voorfl.XXlOt  gelijk  mede  ^  £iFs^  AOB» 

BBWija.  Voor  het  h   Ffg*  ap.  Zoo  l  ADB  tegc  of 
feberp,  is  Z  £IP  ook  regt  of  fcherp:  dus  t  BIG  regc 
ét  ftomp,  en  derhali^en  >  Z  E  G I ;  en  dus  (Vootftel  XVII^ 
'  BO  >  Bt  of  AD« 

Voor  her  IL  Fig*  30«  Zoo  l  ADB  en,  dos  l  BTF 
fiooip»  is  Z  BIG  fcherp,  en  Inn  derhalvé  zijn  of  > 
of  ^of< Z  fiGF,  en  dus  ook  EG  >  ^<  £I,of  AD« 

XXV#  vooBSTEU  Fig.  31  en  jn. 

Indien  twee  zijden  [AB,  AC]  eens  driLlioeks  [ABC] 
gelijk  zijn  nan  twee  zijden  [GA  ,  ACj  van  een  anderen 
driehoek  [AGC]  ieder  aan  ieder,  en  boven  dien  een  ln^ck, 

IACB]  doch  die  niet  tusfchcii  dc  gegeven  zijden  gelegen 
Samaar  tegen  over  eene  derzelve  [AR]  (laat,  gelijk  is 

aaa  den  liodL  [ACG1  die  in  den  anderen  driehoek  tegen 

-  '     '      *  over 
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4fiiifiüg%  Ow  4fi  iü4m  4^  4fiêlmk^* ;  \% 

over  4e  gelijke  zijde  [AG]  is:  zullen  di^  twee  drkboe- 
ken  in  alle  opzigien  gelijk  zijn,  indien  de  hoeken  [ABC, 
AGC]  welke  over-de  tweede  der  aelijke  zijden  [A  C  en 
AC]  (ban,  beUa  beide,  übnpt  ot  i»ekte  Icii^rp 

'  •  .  " 

Bswfjs.  Tndieii  wt%  les  top  A  vni  dtn  A  CAG  4)p  den 
cop  A  m  dea  A  CAB  Mc»  'en*  AC  op  AC  legt,  nl 
C  opCnttea,  en,  om  de  ^kheid  der 2ioeken»C.G  langt 
CB.  Ik  zeg  dat  G  op  B  zal  vallen.  Die  fpreekl  \iui 
zelfs  indien  de  hoeken  ABC  en  AGC  regt  zijn,  en  dus 
de  lijnen  AB.  en  AG  loodregc  vallen.  Mnar  zoo  de  hoe- 
ken niet  rcgc  zijn,  zal  ook  het  üip  G  op  het  ftip  B  val- 
len :  want  zoo  neen  ,zij  Al  X  op  C  B .  en  valle  het  flip  G  wel  op 
de  lijn  C  B ,  maar  of  nisfchen  C  en  B ,  of  voorbij  B.  Onj 
dat  de  hoeken  AGC  en  ABC  oi'  beitie  Tcherp,  of  beide 
ftomp  zijns  zullen  de  (tippen  G  en  B  op  C  B  beide  a^n 
den  ziAfdeo  kt»  de  loodlijfl  vellen  [XVIl*  Mkir  om 
det  AG  AB»  zonden  er  dan^  twee  gelQke  I^MllanrdeB 
xdfdcn  kanc        de  loodlijn  flMB»«dac  £XI»  Ger^-Ail  on* 

negelltk  ii*  Pw  vali  G  op  B|  wmii  ei  hei  mrerige  vo^ 

*        •<  t  • 

OEVOLO* 

.  Alle  dofspkoekige  C8  nHe  vegAodcige  dridioekiev  wuiriit' 
twee  sijdén  om  eenen  der  fclNipe  hoeken  gdijk  »jn  aaa 
'dkander,  zijn  hi  alle  opzigten  gelijk. 

8c»  L  II.  Voor  dc  regtboekige  driehoeken.     L.  G«  I.  ii* 

L  AANMEKKiNO.  Het  ondorfcheid  der  gevallen  oniAi^  fafee 
uit;  dit  er  nic  het  itip  A  C^.  91O  ahijd  twee  gdijié 
Ignen  Ag,  AG  getrokken  kunnen  worden »  doek cUo eao 
mfchiUende  kanten  van  de  loodlijn  nnUen  vallaii  wnar 
door  de  twee  driehoeken  CAg  en  CAO  neer  .vcrfchil-v 
lendn  n^n  hoewel  AC  ss  AC»  Ag  ss  AG  ss  AB»  en  ' 
L  ACB  SS  L  ACO  =  4  ACgw 

II«  AANMBiKTNO.  Sommigen  drukken  dit  Voorflel  aldus  nfc: 
Indien  in  twee  driehoeken  ABC  en  GAG  twee  n{)~ 
t»  den  AC  en  AB  ven  den  eenen  gelijk  zijn  aan  twee  kQ* 
9,  den  van  den  anderen  £AC  en  AGJ  en  bovcp  dien  eenen 
^  hoek  [ACB]  ftaapd^  tegen  over  eeae  der ||C|Kj|y 7iide|i 
n  CAfi]^  gelijk  ia  un  den  hoek  die  in  (^én  afidmn  dfiè* 
9,  boek  over  de  griijlEe  ^ijd^  CA  QJ  ftsiatj  zullen  d^dn'e* 
99  boeken  in  alle  ojpxiglen  (elijk  nijn  ^  indien  de  zijden 
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^  [ABy  AG]  we&e  over  d«  gëlijke  hoektn  ftam  ^rooter 
^  sUq  dan  de  gegeven  atogreaaende  zijden  C^C»  AC].^ 
laimen  soo  AB  >  AC  en  AG  >  AC  b  de  hoek^ 
l  AC8  >  Z  ABC  ea*£  ACG  >  l  AGC:  en  gtvoT]^ 
3ijk  sijn  de  lioekeo  ABC  en  AGC  tliljd  fcberp.  Het 
vomfld.  ildns  nkgedrukt  is  dan  •  wel  ia  MC  oose  b^p^ 
pen  »  nanr  li  minder  algemeen» 

ftAHSTiN»  Maihejis  Thmcikai  Geom,  87. 

XXVT.    TOORST-BL*    Kg.  25. 

IndiL^n  (iric  zijden  van  een  driehoek  [ABC]  gelijk 
zijn  aan  de  drie  zijjeii  vaneen  anderen  [GAC]  kder  aiin 
ieder  [AB  =  AG,  AC  =  BC,  BC  =  GC]  zullen  dc 
hoeken  welke  tusfchen  eii  over  gelijke  zijden  (taan  onder- 
ling gelijk  zijn.  (t.  w.  L  BAC  =  l  GAC;  l  ABC 
s Z AGC: Z ACB = Z ACG> 

HMU-I.  t.      St*  L  S*      I*  O.  I.  tt. 

Btwijs.   ült  hec  ongcrljiiitle  waaiin  men  [door  XXUI.]  ver- 
valt «  indien  men  llelc  dat  e^n  der  hoelccn,  b^v.  BAC»  • 
groocer  of  Ueiaer  moge'  z^n  dan  l  GAC.  Zoodrt  nn  de 
"  gdykheid  dier'  lioeken  bewezen  ii,  velgi  iMt  overige  door 
Voort»  XXI. 

L  GEVOLO* 

pczc  driehoeken  bevatten  ook  gelijke  ruimten,  en  zijn  , 
.du&  in  alle  opzigcea  gelijk. 

Indien  eruit  twee  (lippen  [B  en  C]  van  eene  lijn  [BCJ 
twee  lijnen  [BA,  CA]  gctmkkon  zijn,  die  elkander  in 
een  Itip  [A]  ontmoeten:  kuuiien  er  u:t  die  zelfde  (lippen 
geen  twee  andere  lijnen  aan  den  zelfden  kant  getrokken 
worden,  die  aan  de  cerstgemelde  gelijk  zullen  zijn ,  ieder 
aan  ieder»  en  die  in  eenig  auder  iUp  te  (amen  zoüdeii 
komen.  «-^ 

I»  AamttEKOfo.  Men  la  thans  in  (laat  om  de  volgende  werk* 
Hokken  op  te  toifkn,  ce  weten: 

kec  !•  Boék»  Werkft.  6^  tten  ig.  idi  het  lLWerUt4. 
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AAnmiKlito,  Men  \m  dit  Voordel  niét  omkeren  en  zef* 
gen:  „  wannetr  in  twee  driehoeken  de  drie  hoeken  gelijk 
„  zijn,  ieder  aan  ieder,  zullen  de  zijden  welke  over  gelijke 
hoeken  üaan  onderling  gelijk  zijn."  Want  driehoeken 
jtunnen  onderling?  gelijkhoekig ,  en  niec  te  min  zeer  verfchil- 
.lende  in  grootte  ziin  Indien  men  bijv.  biinien  den  driehuelc 
ÜBF,  fig.  33-  de  lijn  AC  evenwijdig  aan  KF  trekt:  zul- 
len dtt  tvee  ifrleboelceii  EBF  éo  ABC»  gelijkhoekig  zijn' 
CBep*  X*  bl-  laO-  Wl)  soHmi  ta  Ims  IV«  Sook  Voorftel 
IL  bewijten  dac  de  gdljkhockigbcid  lo  v«rfcbllleDde  drie- 
boeken,  niet  derzei  ver  getgkhm^  matt(  alléén  derttlver  jf* 

XXVII.  voo&sTSL,  Fig*  3^  en  34* 

Tn  eenen  ^elijk?>ecnigen  driehoek  [A  U  C]  zijn  de  boeltfn 
[BAC  ti\  l>  C  A]  up  de  grond! i  n  s^crrk:  c  i  zoo  de  bee- 
ren  verlengd  worden,  zijn  dc  iiücLcu  [LAC  cn  ACFJ 
ouder  de  grondlijn  iiec  ook*.  '  * '  *  *• 

h  BEWIJS.  Fig  33.  in  den  nar.t  van  eüclides.  Men  verlet^ 
de  beenen  en  maakc  BF  BE:  mea  trekt  AF ^  Ch.:  en 
bewQK  vft  Voorftel  XKU  dsc  AF  jCI,  Z  AFC  s  Z 
ABC»  l  BAF  s^BCK;  dumit,  uit  Voorft«l  XXI  t 
dtc  l  ACE     Z^AF  en  rSAC  s  ^  ACF,  Wiamit 

iL  BEWIJS.  Fig,  34.  Met  te  onderfcellen  dat  BK  den  lophopk 
In  twee  gelijke  deelen  fnijdt,  en  dan  door  Voorft.  XXIt 

JII.  BEwjjs.  Fig.  34.  Dat  het  eenvpndigfte  voorkomt ,  en  re- 
venu een  aamal  gevo'gen  oplevert  IVlen  befchrijve  op  A  G 
eenen  anderen  gelljkbeenigen  driehoek  ^^IC,  het  z'ii  aan 
den  zelfden,  het  zij  asn  den  anderen  kan:  der  grondlijn 
AC:  en  trekke  BI,  die  AC  fnijdt  in  K.  Dau  past  men 
Voordel  XXVI.  op  de  AA^ABI  wn  IBC  toe:  .ep  dan  bec 
XXI.  op  de  AA  BAK  en  BCK- 

j.  AAi^Mi-KKiNr,.  Men  kaa  thans  bec  XiV'  WerkiUik  ran  bet 
X*  Boek  oplosfen.  '  ^  . 

L  GBVOtO* 

a 

Ak  de  Wfhtxk  van  «ra-  gdijkbeenigni  drkhoek  b#« 
toid  IS,  ^  de  hoebfii  op  de  gro9d%i  hü  ook:  en 
'kder  bunoor  b  bei  VttfcbU  vaa  den  hdveo  tophoek  met 

C  ecncB 
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34..  /.  Afii»  0*»^  *  4iMWBb  ^^4j4^,é^,fvtmm 

éénen  rcgten  hoek:  of  «aa  dea  gabaefaMi.toph9ikcM|  tlM 
rogfft  hioekfia.  (£LL> 

gelijkteoige  diiehodc  kaïi  gaen  regtea  boek  diii 
alleea  in  den  top  bézkien  ;  in  dal  geval  sQa  dft  ove- 
rige hoeken  ieder  gelijk  att  m»  hafven  icgtenhodu 

Het  bewijs  worde  uit  dic  Voorfcei  ea  liec  g«  Gevolg  vaa 
het  XV.  opgemaakt. 

OtVOLO. 

Een  gelijkzijdige  driehoeic  is  altijd  gelijkhoekig:  e&  iedec 
hoek  is  twee  der^k  gedeeiten  van  den  regseo  Ixidr, 

Hec/4aat(le  gedeelte  worde  uit  het  XV.Voorfcel  opgemaakt» 

Urn  l*  la*  Gcv.  8»  ->  L.  GL  I.  12»  Cor, 

,  L  AANMERKING.  Iffeo  is  thaiii  ia  fiaat  om  hcc  XVL  Werkftnk 
van  hec  L  Bpek  opceloinui* 

IV#     GEVOLG,     Fig.  34» 

Een<^  loodlijn  K]  uit  den  top  van  een*  gelijkbeenigen^ 
of  feUjkaiJdigen ,  driehoek  [ABC]  op  de  grondlifn  [AC] 
neergelafcn,  fnijdt  die  lijn  in  twee  geliike  deelen  [AK  cq 
KC],  eo  déelt  iaagelijka  den  tophoek  [ABC]  ia  twee  ge^ 
lijke  hoekeo. 

En,  onmkoerd;  die  liftt  we1k«  uit  den  fop  vad:  ees  fa* 
Qkiieenigeii» of gelijkzijdigen driehoek ,  [A BCIiiede^aMii 
wcNfdt^  en,  of  deo  tophoek,  of  de  groodUgn,  in  twee 
gelijke  dedten  verdeelt,  (bat  loodrcgt  op  de  grondIQn  AC» 

«ACQUET  op  de  26  Prop,  vtn  euclioes  U  Boek*  —  Se.  I«  4. 
Gev.  I  «n  ft. 

B£Wij8.  Uitrit  VootAel  met  het  JUUL  gepaacd. 

n.  AAMMtRKiiio*  Men  kan  ckani  de  oploiflag  vaa  hft  ÜX»  «a 
de  eerfte  oploafiog  van  hea  ly.  Werkftnk  vit  hec  tcrte 
Boek  verrigten« 

III.  AANMERKING.  Uit  (iit  gcvolg  wofdc  doorgians  bewozen  het 
geen      in  Yoorfcei  XI.  Gev^  a*  geftald  hcbhen. 

V. 


I 
I 

j 
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JJ.  JftkcIiBg:  OnV  i$  aiiém  Oêr  iifrMiÉhB.  35 

* 

'  Tndïcn  op  de  zelfde  grondlijn  [AC],  twee  verfchillende 
gelijkbecnige  dritbockcii  ABC,  en  AIC  ftaan,  zal  de 
lijn  CÖI]  dwi  door  de  toppen  [B  en  1]  der  beWe  drie» 
hoeken  gaat,  Czoo  noodig  tot  op  de  grondlijn  [A  C J  ia 
K  verlengd),  die  grondlijn  In  twee  gdijke  deekn  ibijdeD^ 
CD  ioodre^  op  dezelve  (laan, 

Kwgi»..  Het.  ligt  in  hec  derde  bew\|s  van  dk  voordel  op« 

feiioieiii 

IV.  AAïn*ER?ciNG.    Dit  ftelt  ons  In  (laat  om  uic  het  eerde 
Boek  optclosfen  het  V,  VU,  XV  Werkihik. 

AANMERKING.    Dat  de  lijn,  welke  de»  tophoek  io  twet 
gelijke  deelen  deelt ,  ook  de  grondlijn  in  twee  gelijke 
4ke1en  fnijdc^  is  dtn  gelijk betnigeo  ,  en  dus  ook  den 
gelijkzijdige^ »  driehoek  tlié6i  eigen,    lli  alle  andera 
Wordt  de  grondlijn  door  xoodan^  lijn  in  twee  onge» 
iQfi»  dee)^  gefoeden,  en  bet  giooelle  Me  gvenie  aeii 
de  ^rootfte  «iide:  want  «tj  [te  9f3ioAAfiCtAB 
>  BC,  en  Z  ABD  ==  Z  0«C:  maak  BI  «  BC. 
trek  DJ:  dan  is  (XXI.)  10=  DC:  t  DlBssZ  BCD: 
en  Z  IDB  n-  Z  BDC;  maar  l  BDC  s 'Z  A  4*  Z 
ABD:cn  /  AIO=r  Z  ABD  +  Z  IDB      l  ABD 
+  Z  BDC.  Ge  volgelijk  Z  AID  s  Z  A  +  Z  a  Z  ABD 
en  derlin  ve  Z  AID  >  Z  A'  00  (XVH.)  AD  >  IDi 
;af  AD  >  DC.    In  bet  IV.  Boek  Voorft.  XII.  daar! 
over  nader  gehandeld  worden. 

Dese  aanmerking  ia  reeds  door  Paocum  «emaakt.  ea 
mr  CMvttn,  .op  aocuim  I.  if «  voo^ia^eo. 

_Indieii  .n«ij)p  de  bceifcB  [AB,  BCJ  varr  een»  gelijk^ 
Sf^^^T™**''»  of  op  derrelvw  verïcngden,  uit  den  top 
■  f  F'ïi^Jé^lqiï  affiiQdt  fBE,  BF],  «al  de  lijn  [EFJ 
«de  ummm  [E,  F]  van  dfe  deelen  vereen' met  de- 
mi^ eeftev  gaf^kbeenigen  driehoek  [BEFl  maken,  waarvan 

rl  i??f     •  *^  den'eeL'even  driehoeïc 

WwCJ.geJjjkr  adifn  «ijii et  wiens  grondlijn  [BF]  even* 


Mwq».  Het  volgt  uit  dit  Voorftd  en  uk  de  Xi  fiep.  bl.  ra. 

C«  VU. 
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$6  /•  BM:  t>9êt  de  lijnen y  em  ie  Mijdm  icr  figurkt 

Vil»  OBVOLO.*'  Fig.  34« 

Twee  regthoekige  driehoeken  [ARK,  BfvT]  in  welke  de 
fchuinfclie  zifdeii  [A  B ,  BC3  t;eliik  nmi  ilunnder  zijn,  en 
eene  der  regthiekszijden  [QiiLJ  ook  06iiik  ift  ïtt  bcidieiii 
«ija  itt  ^Ue  opxigteo  gei^k. 

<  • 

St»  L  tl«    L.  a.  't»  is«  *  ' 

BEWIJS.  Het  zelve  ligt  reeds  in  het  sde  Bewijs  vïin  ó\z 
voorllel  opgelloLen;  of  wel,  mcu  Hek  de  driehoekcü  mee 
de  rentlioekszUde  0  K »  dis  in  belden  geiyk  is ,  tegen  elkan- 
der: dan  maken  AK  <n  CC  ^ënc  regce  Ii)n  [[V.  Voprftelle 
en  het  overige  wordt  vit  die  VoorfieU  ea  zya  4,  Ge?«g 
afgeleid» 

VI.  AANMERKING.   Dit  gevülg  is  ccii  bijzoiider  geval  vau  het 
XXV.  voordel,  waarvan  hec  een  gevolg  uitmaakt. 

XXVilL  TooasTsL.  Fig.  sdL 

Alle  driehoeken  wsartn  de  hoeken  op  de  gfondliis  ge*  • 
Ujk  zifn  »  lija  geüjkbeenig*  • 

«üCL.  I.  C»  —  St.  I.  14.  Gev.    •     L.  G«  t  19» 

BEWIJS.  Uit  de  ongerijmdheid  wnarin  men  door  het  Voor» 
ftel  XXVII.  vervallen  zonde  met  te  ftellen  [fig.  daft 
niet  iLÜf  maar  wei  AG,  gcUjk  aau  UC  zoude  zyn» 

Ben  driehoek  waariu  alle  de  hoeken  onderling  gelijk 
»jQf  is  gelijkzijdig. 

XXIX.  TOORSTKU  Fig.  37,  38  en  35^, 

Indien  men  uit  eenen  der  hoeken  [C]  op  de  grond]i}ii 
[ACl  ¥ia  een'  gelijkbeenigen  dridioek  {AGC]  op  het 
tegenoverj^eftelde  been  [AG] ,  zoo  noodig,  vericngd,  eene 
lijn  [CD] ,  gelijk  «an  dat  beea  £AG]  laat  vallen:  zal  die 
lijn  [CDj  met  de  verlengde  grondlijn  fAE]  in  dal  Oif^ 
eenen  hoek  [DCËj  maken,  die  bet  drievoud  i»  Vin  dm 
boek  CA}  op  de  grondlijn  io  den  dneiioek. 

UITLEGGING.   Ef  kunncn  drie  gevallen  zijn,  want  CD  vtk 
buiten  den  driehoek  voorbij  G  [fig.  37.]  of  Wonen  idefl 
driehoek  toifVrhen  O  eo  A  [iig.        of  bniDHi  ém 
hoek  vporby  A  £Bg. 

«Kr 
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'  BBWiji;  X  WAb  s^  '  DOC  a  s  i  A  (XV*) 
«s^^  GDC  (XXVlL>i  OCB  m  l         ^  O  (ZV.) 

=  3  ^  A«  .  ' 

^  IL  oiTAL.  Fig.  3S.  Z  nCB  =  Z  A  +  Z  ADC  <XV) 
'  =  Z  A  +  Z  AGC  -f  Z  DCG  C^V.)  =r  Z  A  + 
ll'GÜC  +  Z  DCG  CXXVII.)  SS  Z  AH^.  Z  FGC 
,CXy;)  =i,2  A  +  a  i  A  (XVO=  8    A*  . 

,  H!  CEVAU  Fig.  39-  ^  I>^E:  of     =  2  D  +  Z  DAG 
•  (XV:)  =  Z  G  +  .Z  DAC  (XXV fl  >=  a  Z  G  + 
/  ACG  CXXm)  =  4'L~  4  Z  ACG  +  Z  ACG 
'  (XJCVn.  qev.  lO  =:?4L~3^ACG.   Derhalve  L 
'  f»  ^  3  l  A  C  G  =  4  L.    Tvïaar  4  L  =r  Z  f»  +  Z 
*^DCE  tdtjprihgend  (^V,  Gev.  1.).    Derhalve  Z      +  } 
Z  ACG  =  L  m  <  l  DCE  uUfpringend.  Derhalve 
.r  «C'l>Cfr  fa  I  ^  ACG      3  i  GAC* 

I,  AANMERKING.  De  Jijii  CD  Valt  ultijd  op  de  verlen- 
ging: van  /\  G  asn  den  kant  van  GC  zoo  i  AGC  ftomp 
js  [fio;,  37,J  eo  derhalve  Z  DGC  fcherp.  Indien  de  hoek 
AG^^  regt  was  zpude  CD  op  CG  vallen:  derhdvehoek 
A  =  i  L  (XXVIU  Voorft.  Gev.  2O  en  Z  GGE  = 
L4-41-=|L=:3ZA  Zoo  Z  AGC  fel  crp 
wordt  [fig.  38.]*  tusfchen  G  en  A,  tot  dat  GA 

nr  A  C  =ï=  GC,  of  totdat  de  driehoek  gelijkzijdig  js^ 
dan  is  (VooWlel  XXVII.  Gev.  3.)  Z  A  =  »  L  en  DC 
op  CA'  vallende,  wordt  Z  DCE  zz  2  L  of  eene  regte 
1  lijn  (Voord.  IV.):  dus   ook  =  3X|L  =  3Z  A« 
Worde  L  AGC  nog  fcherper  [fior   37.],  dan  valt  C  D  b6> 
ncden  Al  d;jar  i  G  l^lcincr  wordt,  wordt  Z  GACgroo» 
ter  dan  in  het  voorgaande  geval^  ofdio  |-L;  en  dtflialve 
.  3  Z  A  >  2  L ;  dus  moet  Z  D  C  E  >  a  d  dak  It  noat 
•een  ui^fpringcnde  hoek  ziin,  gelijk  ik  in  de  figuiir  door 
'  een  cirkeihoogje  heb  trachten  aantedtiidea  dat  men  dien 
book  «M  cUm  iunt  neaioa  mott* 

IL  AANMERKING.  Indien  mén  dan ,  een  hoek  DCE  gege- 
▼00  zijnde^  uit  bet  ftip  D  van  het  been  CD,  de  lijnen 
DGA  en  CG  geomecrisch^  en  dus  zeker,  zoodanig 
irekken  kOa»  dat  GC  =  AG  =  Cl):  zoude  de  Z  A 
=s  f  Z  D CÉ  zijn;  eo  het  beroemd  Werkauk  om  cciicn 
^19©)^.  ia  drie  ^gelijke  deelen  te  deeku  ware  opgelo^u  Waar 

^       C  3  •  dit 
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<dïc  k«a  mm,  gdchiedta*  >  lültfi  ïsHto  io  het  XV]ib.«Mrft. 
van  her  V.  en  fn  èet  y\\L  VmSbtX  t  Gei^  •.ifeni^a^-iraii 
het  VUL  Boek  nader  daar  ow  baoddeo.    r  ^  ' 

III.  AANmiREiNo.  Er  zijn  nog  ver  fc  hei  de  apdere  belangrijke 
elgevrcbappee »  de  sVocn  en  bóekea  van  «irièhoeken  betref- 
ftnde,  doeh  dfe»  i>f  gevoegelijker  el^ri  p|)uits\7vneö  vin» 
den«  of  iilt  het  geen  to(.nn  beWezerf  is  n!ec  dfgc^dd  Kbn- 
nen  worden.  Toe  de  eerib  (bon  beftoom*  Vf  *  j^iinu  1 1 
KOI  de  tweede  iV«  13,  14,  eoiu 

XXX.     VOORSTEL.  40.  V  • 

Indiecf  twee  lijnen  [AB,  CD]  onHerl'nj  cven.wydig,  en 
tevens  gelijk  zijn»  xuUen  de  lijnen  [BD^  ^  CI  welke  de- 
selve  vereénigen  9  ook  ondèrüng.gel|[|  en  eii^ihvgdjg;  iijtt« 

r.c'CL.   [.  33.  —  St.  1,  2i.  —  L.  G.  I».  31,;    '  '  ' 

BFRETDTNo.  Mcii  trel(t  de  iiju  CB  »  ^uU  dfisr  böek'C  ^naar 
den  cegenovergertdden  hoelu 

stwqg«  Utt  de  X  Bep.  en  Vopiftet  XXU  * 

AANMERKING.  Be  ilgiiur  AUpC,  Is  dan  zoodanig  uit  vier 
lUnoii  ramen^efreld  d«t  de  legcwüvergeiceide  zijden  on» 
deriiii^  evenwijdig  zijn.  *         /  .  * 

.  '  >  "XVI.    BEPALING*. '  Fig.  40.  l' 

•       *  ■    . .  ,  ,  ^ 

^  Eene.  vierzijdige  jSgyur»  waarvan  de  tegenovergeftelde 
fijden  ondeiiifig  eYenwiidig  zijn,  draagt .  4oi.  naam  van 
faraMf/^nm»i  en  wordt  i>cdc>.aaM  genMad.  Oe  lijnen 
CU  en  AD «  van  den  eci^^n  hoek  i^éar  den  |tegenoverge- 
fiefden' grcrokkeo ,  zijn  de  ^iag^nakn  xX^  toekliJneB^  of 

Sc.  I.  Bcp.  ag  ,  go        L,  G,  I.  Bpp,  17,  18,    :  . 

J.  AA!<MERKiNG.  P/?r^/^r'<^c  bèteelteni ,  in  fet  (jrlckjcii ,  ecre 
figuur ,  waarvrtn  de  zijden  farnikl  zijn  :  het  is  de  zelfde 
figuur  die  Er  CLiD£«  in  zijne  53  Bep.  van  het  I.  Uoek  Rhomboidet 
noenu :  derhalve  zouden  in  dien  zin  (gciijk  mji  het  II,  en 
IV.  Boek  nader  blijken  21Q,  de  regelmatige  veelhoeken  uic 
•en  even  getal  z^den  beftaande  ook  parmllekgrêmmen  zQn ,  in- 
dien niet  die •  benattf oif  ean'eeie  figunr  M-vftr  iQdeo,  bQ 
vitHnking^  wienii  gegeven*   .  *  -  . 


II.  AANMERKING.  'HffcH  zoüde  Tict  pamllelogram  Jturnen  be- 
fchouwen  a!s  de  moet,  of  Iiec  fpoor,  nngelaren  door  de 
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zicfa  zelve  bflwec^r ;  door  wtfte  ttev^ot  ite  lifieMtB  C 
en  D  je  Uinen  C  A  en  DB»  lU  bec  ware,  doen  g«lN»ren 

worden:  7/ie  Bep.  IT.  Aanm.  i.  Het  p*rallelögrani  wor^e 
fdieefhoclcii; ,  wanneer  de  lijn  CD  t'^h  beweegt,  O  iet  alleen 
vaö  E  naar  A,  maar  tevens  zijdelings  van  C  r-^rr  F,  eta 
dus  eene  dubbelde,  of  famengefielde,  beweging  beeic.  Maar 
indien  de  I^n  flechts  eeoe  enkele  beweging  heeft ^  van  £  naar 
A,  zoude  de  lijn  CA  loodregt  ftaau  op  CD,  de  hoek 
f  ACD  zoiid«  regc  zyo,  en  liec  pariHlelomm  zoude  worden 
•  het  geen  wf}  in  de  XVllt  Bepdfog  tvgiiMt  «uilen  noemen. 
UI.  AAISM£RCING.  Hicrop  (leunt  hec  fraai  f  aralicl  liniaal 
Voor  vele  Jaren  dóór  den  Heer  kcKHüRDT,  In  den  Haag,  uit! 
gevonden.  Hec  beftoac  nfc  een  enkel  'ffnlaat  tfai  zfch  op 
twee  gékirtelda  en  ¥$imaait  gelijke  rolletjes,  of  fchyfjes, 
beweegt,  en  daardoor  alt^d  aan  zich  zeiven  evenwifdfff 
blyft.  De  volmaakte  gelijkheid  der  ffekanelde  ftli|r}e«  If 
hier  volftrekt  noodzakelijk.  Indien  ziJ  on gcMük. waren,  lol» 
de  het  liniaal  den  omtrek  vaa  eenen  cirkel  befchrUven 
iviens  radium  des  te  langer  zoude  zijn,  dat  be:  \  (^rrchM  rus- 
fchen  de  middeHJneii  der  fchijfjes  geringer  en  derzelver 
afftand  van  elkander  grooter  is.  Dit  middel  fs  reeds  door 
'  Btno  dmt,  AkimUHiur  iehfiikc  ain  kon&;beeIden  eene 
HrctMn  beweging  te  gefen.  Zie  zflne  Automatm  in  de 
Miafhevf.  Feteres^  hL  «49.  taouiJlT  ketft  die  uitvinding 
In  pmkMjk  gebragt  00  wèm-^omm  ófrkeif »  »et  eM 


klein  wer'rtrfg-  te  befchrijyen :  zie  de.  afbtelding  en  fatm 
fchrijving  in  zijne  Fmnfche  verrn'ing  vnn  viTHuvius,  P.  tftt ' 
daaruit  Is  zij  overgenomen  door  uu^ou).  Tkêèit*  *MêcA^1 
I.  Deei,  pi.  XX.  k.  fig.  7.  «^«it 

XXXf*   vooJlSTSL»  Fig*  40b 
in  i4le  peraUelogrinineii  lieeft  het  volgende  plaitt  • 
-  1».  De  icfgèn  eikander  o^ergeOelde  ilfdeo  TAB  en  C Dj 
AC  tt  BD]'xg«  gelijk.  ^  ■ 

ü*.  De  regenovei||efleMe  boelen  TA  CD  en  ABD; 
CAB  en.CDi^]  zijn  gelijk.  •  .  » 

De  hoeken  op  iedere  zijde  «tjn  te  famenjErcnomen 
gelnk  atft  tifree  regte  boeken     ABD  +  Z      C  =  n  L: 

ACDsnL]. 
il^.  De  diagonaal  Ihijdc  bet  parallelograoi  io  twee  ge- 
^fa  drfeiibeken.  . ' 

«üci,.  I.  $4.  —  St.  I.  23,  —  L.  G.  I.  29 ,  51, 

ipwijs.    Voor  het  J,  IJ  en  IV.  uir  Ccp.  X  eil'  V<Mei 
XXL  op  de  AA  ABC  en  ACÜ  toegepaftU'  r 
Voor  hei  Üi.  uit  VoorUd  VIL 

C4  L 
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De  ruimte  welke  het  faralUIo^ra^  [ABDC]  bcni:it, 
is  dus  dubbeki  van  die  ,  welke  ieder   der  drielioeken, 
.[AbC  oi\UCOJ  Wiadn  het  verdedd  wordt,  bevat* 

AARimKiMG.  Over  de  ruimte  wplkc  driehoeken  eo  parallelogliai* 
flMft  btTiciai,  zal  nader  in  iL  tft»  13  geliaiUkld  «ordeiu' 

Indien  een  der  hoeken  vnn  ccn  parallelogram  regt  is, 
zijn  zij  het  ^He  :  indi^^n  iwee  aan  elkar.dq:  gi^D^de 
zijdeo  géUjk y.fija  9  ^aija  de  vier^ijdeii  gelyk« 

i       y^-      XVn.     E  i:  I'  A  LIN  G. 

Mes  wmi  rmih  tcxm  irierlM>ekige  figuur  watria  de  vkr 

Kucu  1. 3e|i«  ^9u      L.  C.  T,  Bep,  17, 
-*         "        '        c:  E  VOJUC« 

De  ovecSaande  zijdea  van  de  ruit  zijn  aan  clkamkr 
• ,       «  ^     »>     ■ ,  • 

•'Men  noemt  re  fff  hoek  ^  ook  wel  re^thoehg  raam ,  een  pa* 
raiielogra,^)  wauna^c  vier  liUwkcn  regt  ziju ,  Hg*  41. 

socIm  I*  Bep.  %u  —  Sc.  L  Bep»  89-      L.  C«  I«  Bep*  17* 

XIX«  BBPALING. 

Meo  noemt  vierkant ,  of  quadraat ,  ecne  vierhoekige 
figuur,  waaHn  de  vier  hoeken  reut,  en  do  vier  sijdcn  oo^ 
dprliDg  g<;li}lL  «^q ,  fig»  46.  AD  C 

sneu  I.  Bep.  so«     8t.  I«  Bep  3&.  ^  U  O.  I«  Bep.  17» 

L  AANMt.iiKiNG.  IIoc  men  handelen  moet  om  op  cene  gegeven 

,  lijn  cc:i  vierkantte  befchrijvcn  ,  wordr  in  het  V.  Werk  fin  k 

van  }tet  11.  Boek  geleerd,  tu  meu  ü  uaarcue  reeü^  ia  (laat» 

• 

IJ.  AANMERKING.    Hct  pavaU-h^ram^  t^e  r?/??  ,  de  regthoek^ 
liet  vierkant,  zi'n  de  eenige,  zoogenoemde,  a^fchskte  vier- 
hot'kpn  :  alle  iiiniore  wo'-den  on^c fc hikte  yierhO€ktn^oi 
Mia  genoemd»  geiyk  ADCM  üg.  47* 
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lU*  Afdeding T  Onr  A  ^iméit  paNiBdêgfmmm9u  4t 

i      ZIXIL  vo  OU  «Yeti  Fig.  4o. 

In  n^lc  vierhoeken  [ABDC]  waarin  de  tegenoverga- 
Helde  zij  ien  [A  B  en  CD,  AC  en  B  D]  bocfcfling  gelijk 
Ë^V  ^'j"  dezelve  ook  onderling  evenwiidi^*  . 

L.  O.  i.  96; 

MBitui#»  Mm  trekt  doi  diigiMMttI  CB»  * 

BEWIJS.  Uitliet  XXVI.  Voorftel  eti  Bep.  10.. 
I*  iMfm.^%isiQm  Dit  voordel  a  bet  omgtkeerde  van  btc  XXXI* 

SL  AANiRKsiNG.  Op  dft  voorftttl  flfvne  ber  Temtrdlgeii  vttt 
de  pmrmiktHiUmkn  die  mén  io  de  kokei»  nti  awcbeaaUOelie 
.^i^QnunmeA.  atncrelt* 

'         XXXllI.     VOORSTEL.     Fig.  40, 

.  •  Ia  i^e  pnrnllelogramnieil  [ABDC]  fnijden  dc  beide  dit. 
:goHak»  [AH,  B C]  zich  ondéiiiog  in  twee  gelijke  deelen 
{AOssQD:J»OssOCJ. 
'     f  ooa  I.  sd.     Im  &  L  ts*' 

'   BtWJjs.   i>üor  Vooriki  XXII. 

OBVOtO» 

•.  In  de  ngthoekcn  en  vferktmen,  tijn  de  deefen  der  dia. 

gonalen,  en  dednrgontloi  lelw ,  gtf^k.  fa  de  vleiiranten 
en  ruiten  fnijden  zij ,  boven  dien ,  elkander  ii^gthoekig, 

XXXiV.  vooAiTSU  Fig.  85. 

*   Indien  men  nir  een  fier  uiteintlen  [R]  van  de  diagonaal 

fC  \V\  eens  vierkaius  [ABLCj  op  iiie  diagonaal  een  üuk 
BDJ  neemt  gelijk  rnn  de  ziide  [BA]  van  bet  vierkant: 
t\\  uic  het  uiteinde  [D]  van  d.it  Huk  e^ne  loodlijn  [DE] 
op  de  diajronaal  bprii^t ,  vvelko  de  grondfljn  [AC]  des 
vierkants  [in  E]  ontmoer:  zal  die  lijn  [DE]  gelijk  zijn 
aan  het  verfchil  [O CJ  lusfeïjen  de  dirigonnnl  [C H]  en 
de  zijde  [AC]  van  bet  vierkant,  en  op  de  i^ionlijn  een 
Iluk  [£AJ  afl'nijden»  gelijk  aan  hetzelve  verichil  [ÜCJ. 

BtutiDiNo»  Men. trekt  DA. 

BEwrjs.  Voor  het  1.  Om  dat  in  A  ECD,  l  EDC  s 
L  cn  ^  DCA  —  4  L:  is  Z  DEC  ook  =iJL:  (XXVJJ. 
Cev.  2  )  derhdve  UE  =  DC  (XXVilI.) 

\W  het  II.    Om  dat  in  A  ABD,  AB      BD  en  Z 

C  5  ABD 
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ABD  z=  l  L  is  (JüSmO  d  BAD  l  BDA  —  l 
L:  derhalve  /  DAE  =:  *  i-  r*  ^  <5B  <3aViJi.) 

AE  =  DE  =s  VC»  - 

I.  AANMERKING.  Ui^rujc  bl^kc  i  boe  loeui^  ie  handden;  fieb- 
be  om  het  Vltl.  Werkflnk  Tia  bec  II.  Boek  opcetoireiK 

II.  AANMERKING.  Dtö  voorM  zfil  ffcü  ffofmneggen  om^abcc 
vervolg  geometrisch  te  bewijzeu  tlat  de  diagonaal  en  de 
zijde  van  een  vicri.nnt  ouderling  cnmtetbamr  zya*   Zie  lil. 

,  lioek,  Bep.  8.  Aaüuif  -  •     ^  ...  ' 

XXXV.  vtioiti TUL.  Fl^.  45;'  • 

iiui'eii  cr  nir  drie  (lippen  [f,  F]  op  een  der  bcc?- 
ncn  \^T\^  v.n  c  nc*;i  hoek  [DAK]  -op  gelijke  nfihodea 
[IB,  van   clknn!^e'r '  g{'pl;,aist  , *' (?ne    lijnen  [IN, 

HO,  FiJj  aHe  evenwijdig  aan  eil^ander  getogen  zijn: 
zullen  de  deelden  [NC,  CL]  van  het  nndep  èeco  [Afi^ 
tusfchcn  de  gemelde  lijnen  begrepen  ,i  ook  ^^éMjk  ^ef-  ' 
kandcr  zijn.  En  omgekeerd :.  indien  twee  :C7enwiJdige 
lijnen  [BC,  Ff.],  i^c  beenen  pen*  hoek  fnijden,  en 
cene  derde  lijn  [IN],  van  Icdéê  eèn  nuk  [ÏË»  en  Nfcj 
affnijdc  dat  geHjk  is  aaa  iit  (luk  [BF,  CL]  van  ieder» 
hetwi^ik  tusfchcn  4e  'ccrstgomkk  Ipe»»  bafnêfco  -Wofdti 

siMPSON  L  ar»  '    r  •*        '         '    '*  *  ' 

BRRKIDING.  Men  Relt  (kt  de  1'jn  PO  do(  r  C  cvcnwi'dig 
san  DA  gerrokken  ii,  eu  de  l^ueu  IN»  veriengd»  eu  F,L« 
5B  P  en  O  Tnijdt. 

lEWijs.  '  Uit  het  XXXfè  Voorflel  befluit  men  de  geli|khef4 
e-rr  Ujtlen  PC  en  CO:  en  uit  het  XXII.  die  ^er  lijnefi 

NC  er:  C  L.  —  llcr  tv.'ccde  gedcel'e  ,  of  her  omgekeerde, 
wordt  t'oor  het  eerfle  beuezen,  iiic  oe  befchouuing  der 
öngerijniüheid  wntirii^  men  vervalt,  met  her  tegendeel  re 
Jert:  d.  i.  met  te  Hellen  dat  niet  I  N,  maar  eene  aiadere  iya 
Ih  mti        evenwijdig  zonde  ztfiu  '  '    :  1 

Inciicn  men  eene  ;;ijde  [AD]  van  ccn  driehoek  [OAE]  in  zoo 
IFfle  gelijke  deelcn  dc^-lt  als  men  wil,  en  uit  ieder  eene  !im 
evenwijdig  n^n  de  crondlijn  [ED]  trekt;  zullen  die  lijnea 
^aQdae.2ijde£A£]  in  bet  zeilde  aaatal  gelijke  deelea  iaijdea*. 
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AAiniBtxmót  tp«r^0(nr  te  iMi  Jiit  IT  ia  tet  f  Werkftiit 
w  bet  L  Boek  opioffeo. 

•  XXKVI.  VOORSTEL.  Fig»  4/« 

Indien  men  de  vier  si)deQ  van  eenfgen  oogeicliikteti  vier* 
loek  [OCBAl  in  tmee  lilMke -deelen  -de^t,  iDlIeii  de 
lijnen  [HQ,  GP»  PEt  EH],  die  de  flippen datr  de dee« 
ling  gefdiied  ii  veréénfgen       pNpUelpgrain  iftmakciu 

ilMPSON  I«  fl9. 

'iMMMM»  Min       dt  diigoailfo  O  B>»  ièC.  • 

stwijs.  Men  beatilc  nft  bet  XXXV  Voorltel  dac  H  G  en  EF 
paraUèl  t^n  atn  ACi  eo  HC-ës-JG^  m  DBt  watruic  bec 
voorOel  door  bec  IX*.  Witc/ML  vvlgc 

I;  AANMERKING.    Uic  het  geen  in  It.  ijj.  en  IV.  9.  zal  ge- 
zegd worde».,  valt  ge  mak  kei  ijk  opcemaken  dat  de  riiimce 
•  DGf  B  weUce  bec  paralleiogram  beOaac»  de  heUl  u  vaa  die 
.  Wilkt  de  vicrbofik  A  pCB  beyau 


Indleii  de  gegmt-Tieiboek  -een  uegthoek ,  of  een  vïer- 
IttMt^iVire,  zovM  het piifwfk/ogram  HGF£  ook  cea  re£t- 
hoek .  of  een  vierkant ,  zijn. 

 *  .D»  OBV6i,o*^  4Sm 

In^kn  DCB  A  ezn  vierkant  ware,  en  de  ftippeo  H, 
F,  E  niet   op   de  helft  der  «ijden  AD,   DC,  CB 
BA,  maar  op  iedere  zijde,  op  gelijke  afihnden  der  hoe- 
ken, ieder  in  zijn  rang,  genomen  worden   [A  H  =:s  DQ 
is?  QF  =s  BËJ  tjil  dQ  figuur  ook  een  vierkant  zijn. 


IL'  AAüHtftxiw»'  n  Ml  in  II.  38.  nader  op  aiie  vedhoekea 
loe^paA  — ^- 


»  * 


TW££i 
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T  WE  E-O  E    BOE  K.  > 

* 

OVER  IN^iQUD  HAll  EYCTTXIJNIGX 

riOURBN. 

«  %  »    I       «  J 

INLEID  r  jf'  o:  • 

L-  BttPAtino* 


De  ruimte  welke  tusfchen  de  Hjnen  begrepen  is  waar« 
n;r  ccne  vlakke  iirnnr  bfn:ir?r ,  v  -  rrfr      itóoiid^  OOifWCi 
éc  cfpcrvlahc^  van  die  Hguuf  gengü^iQdf  . 
Sc*  i.  Bep.  98^  —  Ii,  O.  HL  Bcp.  r« 

Ik  'B«  PALING* 

.  Figuren ,  wdke  gelijken  inhoiid ,  of  gelijke  oppervlakte 
JidWjen  ,  worden  gezegd  gcUjkhaltig  te  zijurf 

!•  AANMERKING.  Door^aans  woijden  zoodanijre  fipiren  oolc 
gelijke  figuren  geuocmdt  maar  dan  wurdc  die  benaming  in 
ccncn  meer  beperkten^^a  geiiomen,,  jdan  wanneer  men  gelijke 
f^r^n  de  zolke  noenit,  waarvtn  ule  de  deden  ^  ieder  tiit 

.%  Imff  ooderiiog  ge^jk  dtfn,  en:dfe,'|{aol|rd^ »  op  eüntier 
gelegd  geheel  zoqdni  jQvereeiikofHiir'  ge|ti||  )|e;;;«eMl 
Voor  de  driehoeken  waarvan  in  Voarüel  ai»  es,  25^,  etf» 
van  het  I.  Boek  gefproken  Is.  'Bij  deze  wordt  dan  dfo 
p:^!ij!iheid  in  eenen  ruimeren  zin  ^jcnoindü .  dan  bi)  de  100- 
^i'anigc  wier  iiihouflen  alleen  gelijk  zijn.    1':  bclj. ,  om  a)te 

•  'dubbelzinnigheid  te  vermijden  ,  In  'navoi^nig  van  ï>,  ntN« 
T>nE  flIT.  liep.  i]  gclijkhaltii^c  figuren  ^  f?^jif^s  cqt*i*ui:iii'i-^) 
'de  lulke  genoemd,  welke  ailecn  in  inhouu  i^eiijk  zyn :  ter- 
wijl ik  door  geliike  die.  bl^f  ver/^en»,  jffetke  aHe  opr 
zigtea  geiyk  züni  en  om  ook,  z^frjq  id«  M^eekeoe »  allo 
dtib1^lziiuiig1ie{d  te  vennitden,  ztl  Ik  *  behendig  liec  teeken 
SS  voor  de  ftrikt^  ge^kheld,  en  het  teebia  00,  ttarveo 
voorbeen  ook  voor  geilheid  gebnUkiOi  enkü  voor  fdlt 
ken  inbond  te  bebben,  of  geHikhahig  cfi  bezigeiu 

II*  AAiniEiLKiMG*  Er  kttBneo  ecbter  gevallen  zOn,  waarin  hee 
gebrnik  van  de  uicdmkkiog^^//;^  zijn  niet  dnbbelBinnig  it» 


en  de  omüandigheden  aanwezen,  dat  men  alleen  'Van  g»- 

iijkka/fig  te  zijn  fpreken'^an :  bijv.  wanneer  men  zegt  dat 

ecre  lignnr  gelijk  \$  aan  de  fom  vn  vcrfchelde  andere  : 
of  dat  ecne  figi'tir  ,  een  driehoek  In  v.  pelljk  is  aan  een© 
andere,  lüe  klaarblijkelijk  van  gedaance  verfchik:  bijv.  aan 
een  vier]:aiT.  Het  w^sc  zieh  van  zeit'  aan»  dat  ala  dan  g^- 

III* 
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Wé  AAHMBRKino.  losgeigks  wanneer  men»  het  woord  figuur 
.  afionderiyk   gebruikende,  zegt  b.  v.  een  drfehoe!c  ,  een 
parallelogram  enz.  is  het  dubbeld,  of  de  helfc  van  een  an- 
der ,  verdaac  men  akijd  dnar  door  dea  inhoud  vaa  diea 
driehoek»  of  van  dac  paraileiogram* 

HL   BË^ALtlfO»    Fig.  H« 
•  •  « 

Wanneer  men  in  eene  r^jsig»  figuur  eene  zijde  voof 
grondHio  ^  of  èazis  ^  aeaoeemt ,  wordt  de  loodUjn  uit  dea 
top  op  die  grondli|n  nedergdtten ,  de  hoogte  tvi  de  fi« 

?iiir  genooBd.  Ia  A  CAD>  ki  AB  de  boogie»  xoo 
D  de  grondlijn  is;  en  CU  .Is  de.  hoogte  loo  AD 
voor  grondlijn  genomen  wordt. 

X0CU  YL  Bep.  4.  «  Sc.  VI.  Bep.  4.  —  L.  G.  III  Bcp.  5. 

AANMERKING.  De  reden  waarom  de  ioodiya  de  hooglO  ge> 
iioeind  wordt»  bi^lu  uic  I.  lu  Gev.  u 

QBVOLO.    Fig.  40. 

'  Wanneer  eene  figuur  zoodanig  gefield  fs,  dnt  er  over 
de  grondlijn  [CD]  geen  top  ftaat ,  maar  wel  cenc  z:j  Ie 
TA  B]  aan  de  grondlijn  evenwijdig  ;  zal  de  hoogte  der 
nguur  bepaald  worden  door  de  loodlijn  [A  E]  wc^ke  tut- 
icbeo  dk  «yde  ea  de  groadiijo  .get^gea  worat* 

I*  G»  m.  Bep.  4  tn 

1V«  BAPALiNO.  Fig*  50  eo  51.  . 

PandldogfWmen  [MBCL»  MDEL,IDBH,  fig.  50.] 
worden  geiegd  tusftben  de  seHde  ennirfidf^  lijnen ,  [/V  F  , 
GN]  te  iban,  alt  eene  CGN]  dier  evenwijdige,  of  een' 
gbdeelte  [ML»  IH]  denelve»  hn  toe  grondlijn,  eo  do 
andere  [AF] ,  of  een  gedeeice  deoelve  [BC^  0£]  wior 
ttfeaovergellside  si}de  Ibekt. 


DiMoéken  [ADI^  ABI,  HKL  ,  fig.  51.1  warden 
gezegd  tnafchen  de  cdNIe  evenwijdige  lijnen  [BK,  AL] 
le  ffamo  •  ata  eene  \KL\  dier  lijnen ,  of  een  gedeelte 
[AI,  HL]  daarvan,  hon  tot  grondlijn  (Irekc:  en  hunne 
toppen  [D ,  E  i  K]  de  andere  etenWijdige  lijn  [B  K]  raken* 

AANMERKING.   Dc  Zelfde  bepaling  als  voor  de  parallelogram* 

men  heeft  plnats  voor  alle  de  figuren  waarin  twee  zijden 
evenwijdig  zijn  aan  elkander,  en  eene  dezer  de  grondlija 

if :  ea  de  zelfde  aU  voor  de  dttehoeken  geldt  voor  aUe  de 

ft- 
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4<  /A  Boek:  Onr  ém  kÊkmi^an  resHijtHg^  figurmt. 

figuren  uit  é«l  dnevén  gwa!  zfidén  beftaan<?c,  wanneer  if# 
7iK^e  over  'een  der-  iM>ekMi  ftniitdo  voor  §raiMUï)a-  §— o* 
mea  wor4c«' 

Figum  die  UnTcIm»  de  xelfde  fwmp^ge  lijneo  fttiii 
sijo  even  hoog :  en  die  even  hoog  zijn  kunnen  tasfcheii 
de  «elfiie  eraiwijdig»  lijiM  gefteld  woiéen. 

« 

Üit  I.  13.  cn  hier  Bc|>,  IVL 

■ 

Een  rcgthock  [ABDC]  wordt  gezegd  de  regthoek  \nt 
twee  lijnen  [E,  F]  te  Zijü  ,  wanneer  de  grondlijn  (CD] 
des  rcgchoeks  [ABDC]  ndijlc  is  p^h  eene  vfrn  die  Bjnea 
I^ËJ  en  de  M|gciioeiuuajde  £A  CJ  aan  de  andere  [F]4 

-   socu  n*  Bep.  t.  —  St.  IL  Bep.  t, 

L  AANMERKING,  WanDCcr  de  twee  lijnen  [AC,  C  1>]  welke 
den  regthoek  nitmakiea  gegeven  zya,  ï&  4q  gelieele  regu 
lioek  gegeven»  eo  «IlexUu  bepaild*  Want  dt  hoeken  al|« 
regt  zyode  [Bep*  hebben  sQ  alle  eeoe  btpaalda  ca 
gelijke  grootte  [f,  a.1  en  uic  een  en  hec  zalfde  ftip  C  of 
O,  kan  maar  eeoe  eemge  loódtQn  getrokken  wonden  [f.  it« 
Gev.  2.3 :  zoo  dat  uit  twee  gegeven  lijnen  maar  eene  eeirf- 
regthoek  gemaakt  kan  wocden.  HecgfaMf  inandm,woor« 
den  9  die  gevolg  opiev^ 

im  OBVOLO» 

« 

Alle  rct^rlincl-en ,  uit  ^^elijke,  of  de  zelfde  t  ÜjneO'  gift» 
naakt 9  zijn»  in  alle  Ojpziguo»  geüjk.  ^ 

n*  ÊMtmmwmQ.  DU  gevolg  wordt,  te  regt,  onder  de  A9ttB^ 
'  m»ta  geptantac*   Koano  zegt ,   bIcroaKrttt  ^  Biec 
den  [op  BUCL*  11.  Aximê  9.]  „  dit  is  uit  eene  der  eertter 
«9  gmiden  van  alle  ookb'  redelmveilagen  blijkbaar  ,  wdke 
^  vordert  dat  twee  dingen  volkoman  ge^]k  zijn.  als  er  noiw 
fens  verfchil  ia  wiOchen .  een  eenig  der  deden  wamlt 
f  ^24  beOaao.** 

IIL.AAmttnXfMé   Dk  'cevolg  heeft  geen  plaata  vooe  ipm 

rallelograninien!  om  dar,  toe  deczelvar  bepaling»  ntet  alleen 
de  grootte  der  zijden  9  maar  ook  dfie  van  den.  hoek  wel» 
ken  twee  zijden  onderling  maken vereischt  wordt«  Ob 
inhoud  immers  van,  twee  paKaUdógrammen  9.  uit,  gelijke 


Digitized  by  Googl( 


4? 


JQusD  beftaanda,  verfchilt  naar  ni^e  diq.  boek  van  den 
ItgUQ  boek  afwijkt:  en  wordt  kleiner  -As  die  afii'ï'ki'i:; 
grootér  wordt.  Zoo  is  In  43»  d  CABD  >  C7. 
Cü^D>  cy  C«»^D,  (gelijk  uit  het  ^evo!^  van  hec 
tweede  voorftil  biyioto  sal}  haewd  <le  «jdeo  CA*»  Ctf» 

IV.  AANMKR£i;4G.  Htxx  duid(  dikw^U  deareigtboek  [4BD;C, 
'fig.  41.1  atii  door  de  drié  Icaeri  weike  e^eo  dec  hiotekfei^ 
bepaleos  b0v«  omc  ce  seggea  reiccboek  AC  O.   Het  i#  óói 

die  reden  dac  bV  Telen ,  vooral  ondinr  de  Ouden,  en  dfe 
welke  derzelvev  msi  ftfpteiyk  volgen ,  drie  letters  van  eeée 
I\)n  [fig.  I.]  agtereenvotgend  rrcplaam  ,  dea  regtboek  te 

kennen  geven  van  c^o  twee  iijoen  door  die  letters  aan^je- 
duid :  als  bijv,  regthoek  A  C'  B »  om  ce  zeggen  den  re^^r- 
boek  uit  AC,  en  UC:  regiliook  A  li  C  om  te  zep:gen  den 
regchoek  uit  Ali  en  BC.  üe  uiid^cllle  leuer  is  die,  wel- 
ke »  mee  de  eerfte  ea  laaüU  vereenig^ ,  de  lijnen  aauuuiac 
die  de  zQdeo  nu.  den  re^fcoek  snileo  oiKmekeiu  V«ii 
dutr  de  nitdrakklng  der  Ondeo,  bec  i^tpene  onder ,  oC 
door 9 'twee  Itjfnen»  om  te  zeggen  den  Inbond  des  regtbóekf 
«ic  die  Ulnen  fémaakt*  Zoo  is  fig.  41.  CZ}  ABDC  bec 
èegrepene  onder»  of  door,  de  lijnea  £  en  F. 

Somtijds  ook  duïdt  men  den  ref^choelc  nnn  door  de  let- 
ters aan  de  uic<£inden  der  diagonail  (laatida:  hij  ipoorbeild 

.  C3        om  djeii  re^oek  A£i)C  atacewjitseÉ*' 

If.   OEvoLG«   Fig,  43« 

Het  tpiedtitt  [ACEG]  op  em  UJil  G£  .«eOdd^  d.  i. 
het  vierkant  of  op,  die  lijn ,  kin  befchouv^d  wor« 
den  als  een  regthoek  door  twas  gelijke  Ujoea 9  AG,GE^ 
of  CE,  EG;  of  EG»  EG;  gem^Au 

V*  AAifimraob  l^n  dssr  de  Jilidnikkiaig  der  Ondao^  eene 
lijn  kan  zoo  iFSSl»  de  magi  van  eene  lijn,  hec  verm^êm 
van  eene  lijn ,  om  den  inbond  vsa  iMc  Ttefkmc  op  die 
ma  ttittedrnkkan* 

III.  ORVOI^Ob 

Vicrkaoteu  van ,  of  op ,  gelijke  lijnen ,  zijn  in  alle  op« 
^gten  gelijk:  en  wanneer  twee  vierkanten  in  alle  opzigtea 
fe^fk  snyn»  i^n  ook  de  HJoen.  waarop,  zit  ftaaa  gelijk,  . 

VI. 
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VL  BiPAtiHO*   Fig.  52. 

Wanneer  men  uit  eenig  flip  fG]  op  de  dtggoaaal 
[CD]  van  een  paralklograui  [GAB  Dj  lijnen  [FI,  HE] 
trekt  evenwijdiö;  aan  de  ü\^c\\  djs  parallclograms :  noeaic 
men  paralieiogrammcn  om  dc  diagonaal  die  [C  1 1 G  i , 
G  F  B  l!^]  door  welke  de  diagonaal  gaat  :  en  aanvulfcU^ 
van  deze,  de  twee  overige  parallelogrammen  [HAFG, 
GE  Dl]  door  welke  de  diagonaal  niet  gaar.  D2  gcliecle 
ruimte  [AFGIiDCA]  door  een  der  pirallelogrammcn 
om  de  dia^^ouaul  en  de  b^ide  aanvulfelfttiïegfdpfifl^  dXMgt 
de  Oadeu  den  naam  van  Qnmm* 

»«■  U.  Bep.  «•  ^  Sc  !•  Btp,  SU 

Wanneer  het  parallelogram  een  regthoek  is ,  zijn  de  pa- 
rallelogrammen om  de  dingnnaal,  gelijk  mede  de  aanviil- 
fèls,  regthoeken  :  wanneer  het  een  vierkant  is,  zijn  de 
parallelognniraeii  nm  d£  diagooaai  vierkaauny  en  de  aaa« 
vulTds  2ya  regthoeken* 

VU.  vBPAirtrto.  Fig.  55. 

Men  noemt  regthockig  Trapezium  een  ongefchiktc  vier- 
hoek [CAFP:]  waar  vnn  twee  zydea  [AC»  F£J  op  de 
giQiidl^  [AFJ  regthodüg  Oaaiu 

m 

I.  AFDEELING. 

OVBB.  BEN  INHOUD  VAV   AROTHOBKBN  BN 
VIBRlCAIiTBII,   OP    OBQBVEN    LIJNBN  OB-  .  . 
.  ITBLO^    Or  UIT  OB  VBBUBBtlNO  VAN 
DBZB  VOOBTSPBUITENIIB* 

L  VOORSTEL.  Fig.  44« 

De  fbm  van  verfcheiden  regthocken  [LI,  Q II,  PG]» 
die  de  zelfde  hoogte,  doch  VLTfchillen  Ie  gr  )ndliinen,  heb* 
ben,  is  gellik  aan  den  inhoud  van  éénen  regthoek  [Lt^J 
wiens  hoogte  de  zelfde,  en  wiens  groudlyu  de  fom  van 
alk  de  gegeven  gr  ondlijaea  is* 
IL  s«  *  Sb  U.  u 
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'%tK?Amy.r,,  Men  ^^\t  de  vcrrcliïïlende  regthoeken  met  dé 
'.gelijke  zijde,  die  de  gemeene  hoogte  fs  ,  tegen  elkandert 
•       maken  4.*  i4*J  jé^en  regtboek  LFG  K  mc. 

BEWIJS.  Het  voorftel  blijkt  on  dii  de  pnnilBn  KQ  dat 
regthoeka  LFGK  di  fon  fs  der  grotdOhita'  KI  4*  IH 

ft 

■ 

Het  vfcïkant  [AE]  nn  cene  ïljn  £GE]  beeft  dcti  zelf- 
den  iobood  als  de  fom  der  regnboet^eii  TAF,  6E]  uit  de 
febeele  IQn  [G£]  met  ieder  der  deeleu  £GF,  IE}  »  waaiia 
1^1  verdeeld  19 ,  laniengefield« 

II.  GEVOLG.    Fig.  48. 

Indien  eene  %  [OB]*  bi  twee  deelen  [GFt  FEl  ge« 
deM  i»,  hoefl  de  regthoefc  £GD]  uit  die  ceheie  ^ 
[GE]  e9  een  der  deelen  fPE],  gelijken  Inbond  als  bcc 
«ierkant  flE]  op  dat  deel  en  den  regtboek  [H  Fl  der  bei« 
de  deelen  [GJ*,  FË]  te  (amen, 

sud.»  It  a*  —  Su  U.  8. 

III.  GEVOLG.     Fig.  49.     •  ' 

Indien  van  twee  regtboeken  [IHPQ  en  N0HI]4ie  de  zelfcfe 
grondlönf  gelijke  grondQnen ,  hebben ,  de  een  [I H  P  Ql 
voor  hoogte  .neèn^ne  IQn  [fQ]  die  de  helft  is  van  dè 
ïoogte  [IN]' des  anderen:  zal  de  inhoud  van  den'eeiit^* 

Stoelden  rcsrrhoek  [IHPQ]  de  helft  zijn  vnn  die  di»  twee» 
n  [IHONJ.  Het  «elfde  heeft  plaats  indioi  de  hoocrren 
'gei*^  ziiiif  maar  de  grondlim  [IQJ  van  den  eencn  fTPOlHl 
de  hetfc  k  van  de  gfondlljn  [NIJ  via  den  apden»  [iHONjl 

AANMERKING.,  Welk  deel  d<?  hoogte  zij  van  de  hoogte,  de 
grondiyoen  gelijk  zijnde;  of  wt^lk  deel  de  grondlijn  7a]  van 
de  grondlijn,  tic  iioogcen  gelijk  zijmie  i  hci  ^xAi^c  Jecl  liX 
de  eèoe  regtboek  van  den  anderen  zyn. 

U«   vooRSTiu  Fig«44«' 

.  Het  verCchil  der  inhouden  van  twee  regthoeken  [KLPH 
.en  QPHQ  die  op  verfchniende  gronnüjnen  [Ktl,  HIJ 
'ilaan^  ÜQcli  gelijke  Iiou^u  liCubca  ^  is  gdijk  aan  een*  regt* 
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00  lUBêcki  Qyir  dtn^ inhoud  vau  r€güijm§€  figunn^ 

boek  [LQ  IK]  die  de  zelfde  lioogte  heert  en  wiens  groad* 
lÜD  [KiJ  bet  verfchü  it  der  bekle  g^roodi^eti  [KU,  UI>. 

BÈR&iDiMc.    Men  ptum  deo  klefnftën  regtboek  QPHI 
<  blflim  ecM  der.1ioefeeaKHP  vto  deo  grootitea»  soo  im 
de iQdt  IH  <v  de  x^de  iCH,  en  d«i  PH      PH  ligfe. 

l&wijs.   Om  dac  de  groodl^n  KI  =:KH  —  lüis. 

AANMERKING.   Wa&iieer  men  Tiet  vóórwilde  voor(!el  net 
'  die  vergelijki,  ziec  men  duideiyk  dai  men  uit  beide. een  . 

,  tlgemeciier  voorftel  kan  opmaken,  te  weren:  De  Tom  of  * 
^  faec  verfchil  van  verfcbeide  regtbocken  L^ie  op  verfchiU 
^  lende  grondlijnen  (laan,  msar  gciijkc  hoogte  hebben,  is 
>»  gelijlv  aa:i  den  inhoud  van  eenen  regthuek  die  van  ge* 
M  Hjke  hüogce  is,  en  toe  grondlijn  eene  lijn  hecfc  gelijk 
tan  de  fom  vtn  alle  de  grondlijnen,  of  aan  het  verfchil 

ft  m  de  groocfte  en  de  Cos  der  overige*** 

III.  VoORSTSL.   F!g.  48* 

Indien  eene  lijn  [GE]  naar  welgevallen  in  twee  deelen 
fGF,  FE],  Ijcr  /A]  gelijke,  het  zij  ongel  iike ,  gedeeld 
wortk:  is  het  vierkant  [A  E]  op  de  gehele  Ujri ,  de  fom 
van  de  vierkanten  [AT,  lEJ  op  ieder  deel,  en  van  den 
dubbelen  regtboek  [IG  eii  ICJ  op  beide  de  dedeiu 

loCL»  IL  4»  —  8C  IL  4*  *     O*  Dl.  t» 

•  Btwijs.  Uk  de  Y.  Bepaling  en  Voordel  I.  mee  be(  1  en 
a  Gevolg. 

!•  AAMMC&iLiNa.    Dit  voorftcl  U  de  Ggomelrifche  uitdrukking  van  de 

Algebroijche  Formule  ^  ö  +  *  )*  —  <i  +  -4-  n  ab: 
waarom  ook  die  deelea  in  dc  liguur  zyn  aangewezea :  wel  ver* 
ftaande  dat  mett  fn  die  overbrehgliig  van  uicdrukkfagcii  v<^»ffoa* 

dcrrtelt,  het  geen  in  her  IV.  Bock  Voorfc.  IX    Gcv.  i  ea  5  zal 
bc^vezcn  worden  ;  te  weten,  dat  men  voor  het  vieikani  op  cenï- 
I^u,  of  voor  den  regtboek  uu  twee  lynen ,  Ueit  bet  quadraat  of 

4e  me4e  magt  ne  eeo  gocal»  of  lm  vs^^mct  ra  «nee  getallMi» 

JU    6BV0L0.  * 

bdien  eene  IQd  in-  tmt  gelijke  deelen  «Tneden  worie » 
b  het  vierkeot  van  de  gehele  lijn,  het  mnrottd  van  hel 
wrkiot  op  eea  der  deelen» 

«     IL  GEVOLG* 

Het  tMmt  [AI]  vaa  een  der  deelen  [GF]  heeft 
WSèBusk  tahond  als  het  verfchil  tiiaftiien  het  vkrkaift 
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/.  AfiuUng :  (>v4n  dm  inhmii  tam  fiQthockcfu  $1 

Van  de  gehecle  lijn  en  de^  fom  van  het  vietkant  dts 
twcedcu  deels  ,  oiet  dól  dubbelen  legtliock  der  beide 
deelen  te  famen.  • 

■ 

II.  AANMERKING.   IMen  luul  dft  rw?er?(>  gevolg  oo\  uit<^nikkett 

•  vee  le  zeggen,  dat     liet  vierksiu  op  een  der  deelen  ^e- 

•  lijk  is  aan  het  veifchil  nisfchen  het  vicrkaat  op  de  j^^* 
^  heele  4)1^  ea  den  Gnomon  £Bep,  VI]  '* 

liL  AANMMKiiio    Men  kttt  dor  lijn  GP  beMoowes  als  hec 

•  ««rfchii  van  twoa  g^T^^  Vjwtk  GB  en  PB;  en  dan 
«ordt  bet  selve  uitgedrukt',  in  plaatf  van  door  Q  op 
CF  1)  Oop/Ce      a.op  Pfi  —  a  Rb,  uit  GP,  £P; 

'  Aoor,  O  op'GP  CD  a  op  CGB  —  PB]  qd  □  op  GB 
—  a  op  PB  —  a  Riu  uit  GB|  PE  -|-  a  □  op  PB 
00  □  op  GB       O  <^  PB      ft  'tb*  uit  GB.  PE; 

.  .00  dicUevm,  op  bal  yd^Hid 

Ut.    GEVOLO.  * 

•        •      1  •  •  • 

Het  yUAm  mm  bet  feirdiil  tuareben  twee  fijoeii  It 
.gelijk  aan  betjverfchit  tuoTcben  de  fbai  der  vkirlcantieii 
'van  ledcte  lijn ,  te  faveo  g^^men ,  cn  dan  dobbridcn  rqp* 
boek  uit  beiden. 

IV,  AANMERKING.  Dit  dcrdc  Gcvolfi  is  dc  Gcomitrlfche  uitdrukking  vta 
'drzf  Jlgcbraifdis  J'ornuiU  (^a  ^  O*         **  "1"   ^*  * 

•  L.  ü.  lU.  9. 

V.  AANMERKING.  Dit  oHs  defdc  Voorftcl  kan  veel  aTgeme- 
•   ner   uitgedrukt  worden  op  deze  wijze.       JnJien  eene 

9,  lijn  in  zoo  vele  deelen  als  men  begeert  {^efneden  is  , 
wordt  bet  vierkant  van  de  gcheele  ijjn  gevorrad  door 
de  fom  van  tle  vierkanten  op  ieder  deel,  en  do 
^  dubbele  lom  der  re^thouken,  die  uit  alle  de  deelen, 
„  twee  aan  twee  genomen  ,  ^emsakt  kunnen  worden.** 
Want  ftel  de  lijn  in  verfchcjiJcn  deelen  c  gefae* 

den:  zoo  is  door  ons  Voorfic!  ,  □  uit        4"  ^  •!*  ^ 
qo  n  uit       4*      "4"  ^  Rejith.  Uit  [_a  -f-  ^]  cn  c 
D  UIL        Maar  het  □  "'t       "+*  '^l       den  regthoeJc 
uit  [_a  en  c  ooar  dit  Voordei «   en  door   het  T. 

ontwikkelende,  heeft  men  □  uit  +  ^  +  ^3  CO  Q 
uit  n  '-f-  2  regth.  uit  a  en  +  □ 'uit  ^  --f-^  a  regth. 
uit  /2  en  ^         3  reglh.  uit  b  en  □  uit  ^,  of, 

alles  in  orde  fchikkende,  □  uit  £<a  ^  +  ^3  □ 
Uit     «t:  J3  uu  ^  -4*  Ó       ^  4*  ^  fq^ibooi^4ai  uit  a 
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5a  //•  'SoAi  Of  er  den  taiewi  vem  regt/ijmge  figufem 
txk  t  +  2  regthoAeii  oit  a  ta  c  ^  2  regHiodloa 

Vi.  AANMERKING.  WannecF  men  in  acht  nee  nu  het  geen  wij  in  de 
I.  Aaamerking  gezegd  hebben  ea  in  IV^.  9.  Gev.  2  en  $..bew\j£ea 
sullen ,  dac  men  van  de  vemwiiigvuldigiffg  fa  twtedt  nMumn  wwn 

getallen  verfuan  kan  het  geen  wij  hier.  vaa  regthoeken  en  vicr- 
kiiKcn  zegden:    wordt  de  voorgaande  GcometrifcUe  uitdrukking 

ótZQ  Algebraifche  Formule  ^  (^a  ~\-  h         c)^        '  ^7*' -f-"  Z.*' 4- 

-f»  r    -f-    c" »    b.ct  geen  t'cn  regel  oplevert  oien  men 

Tolgt  om    dcu  quadraac-vvonci  uit  cca  gi^tsU  te  trcKk^i.:   Zi^  Sc* 

Inl.  ir,  4rf.  IS.  en  ons  Aanhang feL  Die  zelfde  Ibim^  aader^onfe- 

wikkeld  (|eelt»(ii  +*  *  +  c)\  «      "l*  *  ^  + 

ft       H-  ft  H  -h        ett  het  x|fa  41e  deelzo!  wétte  4» 
üfB V  üDfeweieii  werden. 

IV.  VOORSTEL»    Fig.  5(5.  •  * 

Indien  eene  lijn  [A  DJ  !n  twee  deelen  {A  C  y  C  D]  naar 
willekeur  gefncden  wordc;  ts.  het  vierkant  op  de  gcheele 
lyn  r A  Dj-  te  famen  met  bet  vierkant  van  een  der  deelen 
{CDJ^  van  gelijken  inhoud  aki  t^veem  ial  dè  Tegfthoéé  vait 
de  g^eeJe  Hjn  [AD]  en  dat  deel  [CDJ  te'  fiunea  fatt 
?iefkftnt  op  het  ander  .deel  [AC]. 
sueL,  Ui  7t    ic>  n*  f • 

B&REiDiNG  van  de  figuur.  Men  Helle  op  AD  zyn  vierkant 
*ADFK,  neme  ED=CD,  trekke  E  L  en  Cl  (verlengd') 
evenwijdig  aan  A  D ,  en  aan  F  i) :  neme  op  D  F  (verlengdi 
FG  =  CD  =1  IF,  en  voltooije  het  □  IF©»." 

L  BEWIJS.  Uit  de  befchouwiDE  ddt  C3  ALëD  30  Q 
.    MHGE.  ,  .  , 

A^^^^TERTvrNG.  IMen  kan  dit  voordel  en  t!e  vijf  vo^frende » 
zeer  gemakkeiyk,  bewijzen  uit  de  Algebraifche  uitdrukkin- 
gen ,  waarvan  in  de  Aanmerkingen  I.  en  V.  op  het  voor- 
gaand voorfte!  gefproken  i^,  en  zonder  fieliVtlp  van  eenige 
figuur:  waaroui  wy  die  bewijzen,  bewijzen  zoudnr  figuur 
*    zullen  noemen.     ;       ■     •      ^  *  .  . 

II.  BEwrjs.  Zonder  figtiuf.  Z\|       +       dc  !ijn :  u  en  *  hare  dcclcn. 
(a  +    »)*  =r5  fl»  HL   2        -H      rf.  **  S 

-i-  ft       4*  ft       SS  ft  Jtf  -i-  O  >  -f  «*• 

V.  VOOftSTSKr»  Fig«  58*  .. 

cdwz  lijn  [A  B]  in  twee  gelijke  [AC  =*CB2 
en  in  twee  ongelijke  deelen  [AD,  D  (>!  «^fdeeld  wordt» 

a^^al  de  r^hodt  uit  de  ongdïjke  ëeelen  £Aiï  en  DS]  te 
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J^  4t^^6&m^  Over  den  u^kmfd  yan  f4ifkQtiêih^\  s3 

iamen  met  het  vierkant  op  het  middel ftc  üuk  [CD]  ge» 
lijk  zijn  in  iahottd  aaa^het  vkrkaot  op  derhalve  lijo 
[CB  of  ACj. 

WKU  IL  9*  «M  8U  II*  S» 

BBRBiDmG  voor  de  figuur.  Maak  op  AC  het  D  CAFH: 
ïieeiti  AE  ==  AD;  voltooi  den  refrihoek  AIBE;  trek 
DG  evenwijdig  aan  AF:  dan  is  CD  BDLI  de  regt* 
hoek  .uit  AD  en  D en  □  HGI-K  liet  □  op  CD. 

I.  Btwijs.  Uft  de  befclMHiwiQf  der  fi^or »  mtrlir  a  C&IB 
^  O  AFGD. 

■     £'   +   *>n*  -I-  ♦*  ^ 

.  4       +       +         +         4  éi  ^  4  *'  4 

s= '  -L 1  -j-  rf_i_?v 

VL    VOORSTBL.    Fi^*  * 

Indien  men '  eene  r^e  lijn  [ A  D]  io  twee  gelijke  ieékn 
[AC,  CB]  dedt,  eo  se  mar  ^elgenjle»  verlengt  (tot 
in  D)  ;  xal  de  legtiioek  urt  de  gebeele  aldus  trériengde  lijn 
tn  het  bi/geiroegde  Ruk  [AD  eti  OB]  te  fkam  tnet  het 
vierkai«r  op  de  belft  [BC]  der  gegeven  NfA  fABl,  ge- 
lijkhab^  aqn  aan  het  vieHcam  ^aii  de  Iija  [CD],  ge. 
wrmd  n*r  de  beift  [CB]  der  gegefcn  liin  en  het  bijge- 
w^de  ftiik  OB.  ^* 

•  ÉeOL.  II.      •«>  St.  IL  6. 

BEkBiDwo  voor  de  figuuf.  Maak  op  CD  het  ilerkaoc 
CDGH;  neem  DL  =  DB:  voltooi  den  regthoefe  ADtfi 
trek  uit  B,  BP  //  DH;  dan  h  ADLI  de  regtheefc 
w  AD  en  »Dt  en  □  KBFH  het  Q  op  BC 

I»  nwij9*  Uk  de  bcfchouwiflg  der  ü^uur,  waaaia  Q  CKIA 

D  3  11* 
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54»  Ovtr  den  inhoud  van  rc^tlijnigc  figurm^ 


Ut  tiwijs*  Zonder  figuur.  Zq  «  de  Igo,    hec  aauge voegde  ffuk:  das 


I,  AANMEKEING.    Hct  blijkt  duidelijk  dac  dft  vooHM  tB  Wc 

voorgaande  eigenlijk  een  en  het  zelfde  voorflel  zijn  :  en  dat 
zij  onderling  enkel  hierin  verfcliillen ,  dat  AD  in  VoorÖel 
V*  hei  verfchü»  en  io  dit  voorücl  de  fom  is  van  A  B  eu  DB» 

U»  AAMAEmo.  Vemtti  in  4lt  voorftel  DopcDaOQopBC 
-f  Ril.  Qlt  BD,  AD«  en  dm  □  op  BC  90  □  op  CD 

«tcBD,  AD«  daar. In  litc  ^orguod  voorftel  □  op  BC  00  Q 

op  C  D  +  Rh.  uit  B  n ,  A  D :  !s  in  dit  voordel  het  vféffctnc  op 
de  helft  der  üjn  fTc'iik  a vi  h^t  vcrfchil ,  en  in  liet  voorpnnnd 
aim  de  iöm  ccn  vi«.tkanc  ca  een  regthock.  io  de  fcclkun- 
de  soade  mevzeggcn,  <Ut  hier  BD  negatief  zu'née  ten  opzigte 
van  BD  in  hec  voorgtand  voorftel,  om  dat  bet  aan  dc  andê» 
rc  zudc  van  het  (Up  D  felc»  de  fegclioeli  nic  Bü  «#• 

gatïd  if. 


lodlen  eene  lijn  \K  D]  nair  welgevallen  h  twee  deeleii 
[AC,  CD]  gefneden  is  ,  en  men  voegt  er  In  de 
'  knging  een  der  deden  bQ  [bijv.  DB  =  CD]»  tiA  het 
vierkant  op  de  aldtit  verlengde  lijn  [AB]  gelijkhalilg 
Bifn  aan  vfer  malen  den  regtlmk  uk  de  gegeven  lijn  en 
het  bijgevoegde  ftuk  [BD],  te  famea  mei  het  >derkant 
van  het  ander  (luk  [AC]. 

svcu  II.  0. 

BEREIDING  der  figiinr.  Men  plaatfe  op  A  B  het  vierkant 
ABGK,  neme  i:  B  =  EF  =r  DB  «  CDj  crefcke  BO 
en  FL  // AB«  en  OU»  Cl  ^  BG. 

I.  iBWlja.  □  LKIM  k  bet  □  op  kCx  O  LMPO  ss 
O  OPGA  SS  O  IHNM  cc  Q  HGPMt  bij  M«r 
deser  een  der  vier  OD  MNQP^  QNPI^  SQDB, 
DQPC  gevoegd,  heeft  man  4  regtfaoeken  eQc  a>  Cl 
ADQO  co  Rh.  uit  AD,  DB. 

^•ibWijs.   /.  Ji  c'er  figuur.  Zj     -4-  *  dc  l^ja  :  h  het  aangeveegde  • 
ftuk:  dan  1$  U  4-    *  -f         =  («  +  B         OS       +  4 
+  4  »^  =  4  c#  +  O  >  + 


VIL  vooBaTBL.'  Fig.  57. 


VflU 
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/•  J^gêM^t  pIMT  dim  iaitmi  Mf»  ir^MbsK»  MS 

VOL   VOOEtTSL.   tig.  Cou 

Indien  cene  lijn  [AB]  gefnedcn  fs  in  twee  gelijke  dec 
len  AC,  CB,  en  in  twee  ongelijke  [AD,  DBJ;  zullen 
de  vierkanten  der  ongelijke  deekn  [AD,  DB]  te  famen 
genonx;!!  eencn  inhoud  bevatten,  óic  óubbdd  is  van  den 
inhoud  der  vierkanten  •van  de  halve  lijn  [AC]  en  van 
het  (tuk  [CD]  tusfclien  de  helft  [AC]  en  het  kkinOe  deel 
£0  Bj  begrepen  ^  oot  te  iaoiea  geuojueo» 

BUiiNifb  Toor  de  fegmvw  Meft  rfgi»  cp  AD  in  D  ecM 

loodlQn  Dl  gelUk  ita  de  gebecle  lifn  AB,  én  voltoolje 
eten  fegthoel;  ADIL.  ZU  DG  s=  CU  ï=  AC:»^,  DF 
s  DB.  Men  trckke  nh  C  en  F,  G  M  en  FN  //  AB, 
vo!cooi]e  hei  vicckaoc  F  J&BD^  fifiOkc  KU  6  D-i^  s  en  ttelüM 

!•  Btwijs.  DaD  is  D  NPfL  lm  □  op  AD|  □  PEBD 
bet  □  op  DB:  Q  LKPM  sQ  MPf  A  ar  O  MFON 
4*  a  NOCA  It  □  op  AC:  a  FGPO  ss:  q 
PflQG  lijn  vierkaoten  op  CD:  Ea  Q  PBBD  s  CJ 
OBBC  —  □  OFCD  s  a  MOCA  —  □  KIQU; 

.  waarait  Im|  befluil  yolgc 

IL  iswiit.  Zonder  figuur.  Cf*  +  ^)  U  da  1|K»  *  *^  ■»  da  btlYa  i|a» 
^      ^  bet  begrepea  ftolu  Ka  it 

IX.    VOOASTftL*   Fig.  6i» 

Indien  cene  lijn  [A6]  in  twee  gelijke  deelen  [AC^ 
CBJ  gededd  wordt  en  men  verlengt  ze  naar  welgevalle 
tot  in  D:  zal  het  vierkant  der  ^eheele  verlengde  lijn 
[AD]  te  famen  met  het  vierkant  op  het  atngevoegde  deel 
eens  zoo  v6el  inhoud  bcllaan   nis   het    vierkant    op  de 
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tilt  de  halve  {CBJ.tii  ib 'Vilkngde[  [BD]  fiuiMQg^ 
ficU^  ook  tt  fameQ  geiioipeB.f^, 

EOCL.  lU  la.  i 

« 

UEREiDiNG  voor  li gtinr.  Men  fle!1e  het  vierltanc  A  D  1  L 
op  AD:  men  verlenge  AD,  £ü  neme  lyb  —  BD:  verder 
DF  =  B  D,  FG  E=  BC  =  AC;  crekke  uit  F  en  G  de 
lijnen  FN  cn  GM  evenwijdig  ajin  AD,  en  uit  B  en  C, 
BR  eii  CK  //  aan  Dl:  men  voltooije  liet  vicLkaiit  DFeèm. 

!•  BBWfjs.  Dan  zijn  □□  LiCP  A!  ,  MP  ON  vierkanten  op 
•  AC;  □  Panc  is  heta'l>p.<POv  eo  Ca  KIGP  +  O 
-  IdOCA      Q  FeöO  mtkm  tt>k  «en  Q  op  CD  uil» 

H.  Btwiift.  'Zaaéu  fifoor.  «  is  de  l|a  ,  dos  ^  de  lulfes  ^  de  veiteiK 

t  ft 

AANMERKING»  Het  bli;i{t,  cn  uit  den  nard  der  zaken,  en  uit  de 
(i^^uron,  dat  dit  voorlcc!  cn  het  voor  vmdc  eigcpJijk  één  cc^nif 

vooiiici  z'ui})  maar  dat  l^icr  AU  ^  Al^,  cu  da:ir  Aü  <C  AB, 
X.    VOOESTEL»  Fl'g« 

Het  verfchil  vao  tw^e  vierkanten  [GCAH  en  KIBCJ 
op  twee  ongelijke  lijnen  [GC*,  KCJ  geftel  l,  heeft  ge- 
lijken inhoud  als  de  regthock  uit  de  fom  [GC  KCJ 
m  bet  vtcfebU  [GC  ^  !LCl      ^  bdde  IqneD* 

L.  G.  IIU  la 

4 

BEWomo.  SrcI  liet  kleinüc  v'cri-r.nt  ZIBC  in  den  hoek 
van;'  Het  groocde*  Verleng  11  G ,  A  C  zoo ,  dac  G  F  s  Ci> 
»-KC.  Trek  FD  en  verleng  iK  cor  L  en  £• 

YlWiJS'  Uic  Voorüei  III ,  I,  en  uit  Bep.  V«  Gev.  ]• 


A  êuamaumr  DH  voeiftel  It  d*  4S«oMH>)yM  uUdrukkitif  vtn  dtie 


t 


I.  osvoto,  Fig.  58* 


•  iUt  vierkaot  [AFUCJ  op  de  helft  £ACJ 
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lijo  [AB],  is  groqt;er.  dan  de  rcgthoek  [Lli]  van  de 
twpp  ongelijke  deden  [AD,  DB]  die  ic  (amen  dc  zelfde 
]ijn  [A  B]  uiimaken :  cii  is  dcxhaive  de  gioüiilc  der  rcgt» 
boeken  dic  uic  de  dfieka  van  e€oe  regte  liju  §emaakt  kun» 
nen  wordciu 

'  Ff  v/[js.  Immers  a  LIBD  co  o  LKCD  +a  KIBC 
gQ  a  LKCD  +  a  FG  DA  en  dus  <  □  FHCA, 

Ds  (ba  d<f  vierkaiiten  op  twee  ongelijke  4ee!eti  [AD# 
DB]  van  0Ebo  li^,  is  Ideiner  dnn  de  fos  der  vkrkiiMi 
op  do  beide  gelijke  deden  [ATC»  CBj« 

MWIII.    Uit  m.   is,    n   op  DB  +  O  op  AD  + 

2  Rh  uit  Aü.D»xaopAB=4  0opAC« 
r  maar  Gev.  aRhuitAD.DB  <anopAC. 
.  deihfhp»  □i3|>DB+  >  2  □  op  AC  ofQ 

.         ,  ^  AC  4*  Q  op  CB. 

AANMEKKiNG.  Hct  blijkt  ulc  die  twec  fevdgeii  >  dtc  bec 
vierkam  yaa  de  bdft  eener  bet  mu^mttm  is. der  regt- 
boeken  welke '  uit  twee  deéieo  van  die  IQo  gesMakt  kim- 
ven  worden:  en  da^  bet  dobbekk  vlerkanc  op  de  bdikt 
of  de  fom  der  vieitaotcn  op  de  twee  belfcen  van  cena 
mo,bec  mMmstm  fa  van  de  fom  der  vierkanten  op  de  deden» 

I      •  ■        •    .    -  - . 
ri.     A  F  D  £  £  L  I  N 


OV£ll    DEN   INHOUD    VAN  DRIEH0£K£N  SU 
F  A  R  A  L  L  E  L  O  C  R  A  Ikl  M  E  N  • 

XL    V  O  0  K  i  1  £  L#   Fig.  50. 

Parallelogranraien  fMBCL  en  MDEL[  die  op  ée  seff- 

de  grondlijn  [ML]  en  tiiSfcben  de  Jtclftic  evenwijdige  Jij* 
De»  [AP,  GN]  Itean  »  eij  ékrhahc  even  hoog  ^jn» 
hebben  gelijke  Inhouden ,  of  zijn  gclijkhaUig. 

D  5  Mr  ' 
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BEWIJS.  Om  dit  uft  Bep.ir.en  ai.  Gevolg  i.  A  MBD  a 
ALGE:  wnaruit  door  aftrekking  van  A  CDK  en  blfvoe* 
giog  vin  A  Mi^L  hec  voorllel  vol§c« 

L  AANMERKING.  De  reden  van  de  gevolgtrekking:  ai  derhalve 
enz.  in  het  voorllel  voorkoweude  |  bUjkc  uic  hti  i.  Gevol|{ 
van  4e  IV.  BeptUog. 

I.  ótvOL.0/ 

Ken  pnrallelogram  M  C  is  gelijkhaltig  met  den  regrïioek 
OPUM9  die  op  de  zelfde  grondlijn  [ML]'  (laat «  en 
wiens  tmeée  zü^c  [M  O]  om  den  itgt^  boek  gelijk  Ü 
aan  de  hoogte  [MO  of  PL]  vao  bet  fNirallelograoi*.  Zoo 
dat  de  rtgthoeken  dc  cig€tuMrtig€  maat  zijn  yan  dó  ^ 
'raUekgramm$a^ 

U      111.  I.  Cor, 

II.  AAlfMERKiné*   Door  dic  voorHcl  wordt  eppiicit  %ei  e6r« 

gedeelte  ven  her  XIL  Werkftiik  dei  tweeden  Boeki  der 
Weckftokken* 

IL    GftVOLG.    Fig.  $0. 

Een  paralklogram  of  regtbock  [MOPL,  M'BCL  » 
MDEL]  is  het  dubbel  van  een*  drielioek  [MRL],  die 
np  dc  zelfde  grondlijn  [ML]  (laat,  en  de  zelfde  hoogte 
beeft»  of  tusfchen  de  zelfde  evenwijdige  lijnen  begrepen  is* 

BBWijs.  Uit  !•  Sl.Gcv,  I.  en  dit  voorfiel:  na  dat  MA//  RL 
geirokkeni  endu5       MARL  voltooid  «al  zija. 

III.  AANMERKING.  lodlcn  men  dit  Gevolg  mee  bet  i.  Gevolg 
van  bec  XXXI.  Voordel  lo  bet  L  Boek  vergeli)kt,  zal  tnea 
cien.datbet  geen  toen  beweien  werd  plaats  te  bebben« 
wanneer  de  driehoek  en  bet  parallel ogram  éénen  boek  ge* 
meen  hebben ,  nu  op  alle  driehoeken ,  hoe  verfcbiUeode  ook 
honne  hoeken  m  die  der  panUdogcaamen  itiin  nogen» 
wordt  toegepast* 

XiL   VOORSTAL*   Fig.  50. 

Paranclograrnmen  [M  D  C  L  en  IDEH]  die  Op  ^lijke 
grondlijnen  [M  L ,  i  HJ  cn  lusicliea  de  zelfde  evenwijdige 
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aren  [GN  en  A.FJ  fttto  »  en  gMigi^k^  mii  Imf^» 
|d  gelijkfaaltig* 
sneu  L  Si*  ~  St*  L  fts* 

«  fi£&£imNG.   Meu  uekke  M  D  ,  L  £•  ,  ' 

Bsvrijs.  Uit  L  30.  eo  uit  fcer  voorgaande  voorftol,  DB 

a^s  ^rorfdlijo  befchouwoiido  waarop  i:7  C7  MD£L  en 
DEUI  aaan»  ^ 

X.  AANMF.K.-nNG.   De  reden  van  de  gcvo'gifcitliüigj  en  gifoU 
gelijk  eu^.  blijkt  uk  Bepaling  IV.  Gev. 

I.  onvoLo» 

Van  twee  parallclogrammen  die  op  dc  zelfde  grondlijn, 
of  op  gelijke  grondlijnen,  Iban,  heelt  dat  den  groocflen 
inhoud,  waarvan  de  hoogte  de  grootfte  is:  en  insgelijks 
jnd.en  de  hoogte  de  zeUde  is,  dfiLh  de  groiuUijnen  ver- 
tchillen,  is  dat  pafulklo^raw  het  grQoiftc  dat  op  de  groot» 
ite  gfüüuilja  ilaau 

I/.  C£VOtG* 

Indien  de  bopgte  van  <en  paralldogram  een  bepaald 
gedeeire  is  van  de  hoogte  van  een  ander,  de  grondlijoeii 
gielijk  £ijnde;  of  faidiett  de  grondlijn  een  bepaald  gededtn 
is  van  de  gronditjn,  de  hoogten  gelijk  zijnde;  is  bet 
eerfte  pardlelogram  het  lelfde  bepaald  gedeelte  van  het 
tweede ,  9]s  hoogte  van  hoogte ,  of  grondlijn  van  grond» 
^n  (XL  Voorft.  Gev.  i.  en  L  Gev. 


XUf.   vooasT&L«  Fig.  51. 

Da  driehoeken  [ADI,  AEl,  HKL]  die  op  de  zelfde 
grcMidliin  .  £AI]»  of  op  gelijke  grondhjnen  [Al^  HL], 
Ctt  onder  de  ailfdfe  evenwijdige  hjnen  BK  en  AL  liaan, 
êm  dus  even  hoog  zijn,  licbbea  gelijken  inhoud,  of  zijn 
i^elijkhaltlg.  ^ 

Kucu  I.  37.  —  St.  I.  ad,  27.  —  L,  G.  111.  %,  Cbr. 

Biaziowo.  Men  vulc  de  O  O  BI,  Cl,  GL,  aan. 

BEWIJS.  Het  wordt  uic  het  XI.  Voorftel  van  dit  Boek,  en 
het  I.  Gevolg  van  'het  XXXI.  Voorilei  vau  het  L  Boek 
ontleend. 

I.  '^A^MFRKING.   De  reden  van  de  levoktrekkinc  «9  Af  bttlkc 
RH  iicp.  iV,  Gev.  .  •  •» 
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■ 

fll.  AMintKiim.  Fi^'.  51.  Mètt  kewflst  gamikktmk  'iik  bot 
oageriljiiide*  hec  ^mgekteriU  van  die  voorftel,  te  meen»  ebt 

drienoeken  die  op  de  zelfde  grondlijn  ,  of  pp  gel^kè 
„  grondlijnen  aan  den  zelfden  kanc  geïleid  zyn ,  én  gelijken 

inhoud  hebben»  uufiBbea  dè  xü6ie  tveswifdif^  ^fiaen 

L    OKVOLG*  i 

D«i  inhoud  van  een  driehoek  is  de  helft  van  den'  rif- 
houd  van  een  regthoek  die  op  dc  zcU\ic,  of  op  gelijke, 
grondlijn  (laat  ,  en  de  zelfJc  hoocte  heeft  (Voorfi;.  XL 
Gcv#  I.  en  2.)*  ^^"^^  ^'^  regthuckc::  ook  dc  eigaiaar^ 

tt^e  jnaat  zijn  yuu  dnchock&n^  even  als  van  jtaraiklth 

UI.  AANMERK JXG.    Wij  ziillcH  breedcr  over  die  maat  hande* 
len  in  het  IV.  liock,  VoorUel  IX.  Gev.  i,  5, 

IV.  AANMF.RKiNG.    Mcii  kan  nu  oplosfen  uit  het  H.  Boek, 
Werkauk  XIU  tweede  gedeelte:  Werkftnlc  XXU  ea  XXIiU 

li.  G&VOLO* 

,  Van  twee  driehoeken,  die  de  zelfde  hoogte  hebben,  is 
4ie  de  grootfle,  welke  op  de  grootfte  grondlijn  (laat:  en 
insgelijks,  indien  de  grondlijiie;]  gelijk  zij:!,  is  die  drie- 
hoek de  grootllc  waarvau  de  hoogte  dc  giootde  ii» 

OL  OBVOLO* 

*  Indien  de  hoogte  van  een  driehoek  een  bepaald  deel 
Is  van  de  hoogte  van  een*  anderen  cbielioek ,  de  grond- 
'itjnen  de.zelfiie  zijnde i  of  de  grondlifn  van  den  eènen  een 
bepaald  gedeelte  is  van  die  des  anderen ,  de  hoogte  de  té^t 
j^ijndé:  aal  de  eerde  Aiehoek  hec  zeifile  bepaald  gedeelte 
zijn  vso  den  tweeden»  als  de  hoogte  vsb  de  boogtet  of 
de  grondlijn  van  de  grondlijn  (i.  Gev.  en  !•  Voorft» 
Gev*  30* 

V.  AANMERKLNG.    iMcu  ksn  nu  opiosfeA  hec  XIUU  Wedtftuk 
van  hec  üoek* 

XC7. 
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IK  JV^:  Om  im  hihué  rm  fétroMbgr.  m  AM. 

3Cf^^.  . VOORSTEL.    Tig.  S^. 

In  alle  paralielograromi^n  [AÜDCJ  hebben  de  aanvul* 
fids  j[A  F  G  U  9  G  £  D I]  om  <k  di^oaal  geüjkeo  inhoud* 

-  BEWIJS,   Uit  l.  21.  Gev.  cof.'^epast  eerst  op  de  AA  CAB, 
JBCU,  dau  up  dc  AA  ü  I  ü  cii  BGlü,  11  GC  eu  C  G  L 

AANMERKING.    Op  dit  voofftel  fteuflt  de  oplosfitig  van  alïe 

vf}  Werkfiukken  waarin  óp  ecne  gegeven  lijn  een  partiüclri. 
gram,  regthoek,  of  driehoek  geftcid  moet  worden,  die  ge. 
. lïjk  zij  aan  eenige  andere  regtlijni^'e  fii^mir.    En  reeds  nu 
kan  men  nic  bet  II.  Boek,  het  XIV,  XV,  XVI,  XXIU  ea 

XV:-   VOORBTSt*    Pig.  SSOé 

De  inhoud  van  een  trapezium  ,  of  onacfchikton  vier- 
hoek [li-CAB],  waarvan  twee  zijden  [AC,  EB]  o!> 
derling  evenwijdig  zijn,  is  gelijk  aan  den  li  al  ven  regt- 
hoek uit  de  fom  der  evenwijdige  zijden  [CAj  IJJ^  fa 
de  Zoodlija  j^QD],  tusfclieü  dezelve  qedergelacen. 

' '  «nsloiilOr*  MBtf  freltf  dê  xx  Cl>«  AF,  die  geff  k  zijm 

BEW1J5*  L'it  .de  bjBlchouwiüg  dat  het  Trapezium  ECAB 
*'  00  A  ECD  Hf-  C3  CAFD  +  A  FAB:  en  derhalve 
,    QVoorfl.  ^1.  en  Gev.  2.]  O)  =  i,Rh  uit  ED,  PC  + 

Rh  uit  HF,  èD  +  i  Ril  uit  FB,  DC:  d.  i.  Voorft 

Trapezium  K CAB  cX)  ^  Rli  uit  CD  ea  {CX  «4<  £BJ 

QO.&h  uit  ;Ci>  «8  é 

I«'  AAiQiKtxiNo. .  Dit .  vóorftet  worde  bQ  vapfoi  voorooderltelc 
!ii  zijne  Lemmara  over  APotLONmi  K  B.  Lêm.  8* 

II*  AANMERKING.  Indien  het  trapezium  regt hoekig-  ware  zou* 
de  A  F  bijv.  mee  AB  overeeukojaeu,  eu  CX>  s  AF  uyny 
waaruit  voortvloeit  .^Ut  ,  . 

OETOL«»-  Fit»  S9k^ 

f  ' 

.  pe  inhoud  van  een  regthoekig  trapezium  [CEFAf, 
fs  geliji:  aan  dien  van  een  regthoek,  waarva;i  de  grond- 
lijn die  van  het  trapezium  is,  en  de  andere  zijde  de^bal* 
ve  fom  dej:  fegUieeks-zijdea  ia  he(  ira^wt^m^   *  ^ 

t 

I 
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tfji  //•  Bê^k^'  Ov0^  dcn  inhoud  vun  r^UJm^f  f^ur^ftm'  • 

AANMERKING.    lu  IV.  $.  Gevolg  8«  zal  dit  gevolg  op  cene 
kudere  wyze  uitgedrukt  wordeu,      '    *  '* 

'      XVI.   VOORSTEL*   Fig*  ($3.  '  . 

* 

Tn  alle  retïthoeki;:c  driehoeken  is  het  vierkant  [DB] 
VSlU  dc  ichuiiifcfie  ZIJ  Je,  of  hypotcnufa  [A  P>]  ,  gelijk 'anci 
de  fom  der  vicikaiKcn  £B  G  en  CIj  vad  tiu  bciue  ovciige 
zijdea  .[liC  eu  AC]. 

SüO*  L  4?*     Sc.  !•  Sft.     U      III,  n«  ' 

BUEIDINO.  Mea  ftdc-  dat  de  IVn  C  LKv  nlt  4»  rs^n 
hoek  C»  evenwildig  un  A  O  of  IV  B»  ea  dw  x  op  AB» 
gecofen  U:  «n  nen  trekt  de  lyneo  C0[»  CB»  AF»  BK 

-  BEWIJS.  Men  bewijst  uit  \,  21.  dat  de  driehoeken  BAl 
en  DAC  ge.i,k  zijn,  zoo  a  s  ook .  de  driehoeken  ABP 
cn  EBC:  en  vervolgens  uit  het  i.  Gevolg  van  het 
III.  Voorftel  van  dit  iioA-,  dat  a  AK  Oö  □  \ C  cn  CZl 
•  KB  co  □  BO.  Wanr  iiic  door  bet  i*  Gevolg  vaa  het 
L  Voorftei  het  belluit  volgu  »       ^  '  * 

'  I.'AAiiiKEREmo»  DTc  Voorlld  wordt  Üec '  Voor  (lèl  of  kec 
Theorema  van  PYrHAcoRAs  genoemd ,  en  '  het  is  tigemetfti 
onder  dfen  mam  beketid.    Men  !:nn  het  zdve  zeer  gemak- 

Velij!:  nic  de  leer  der  gelijkvormige  driehoeken  bewijzen 
zoo  als       ia  het  IV*  fi« »  Voorttel  XV*,'  3  Aonm.  doen 
ZuUen* 

'  IL  AAiniiaiiNO.  Dft  Voordel  is  (lettits  een  bijzonder  ge« 
iml  van  een  atgemeencr  Voorftel,  «Üe  ddibboeken,  hoé^ook 

-    gemamd,  beireèende:  het  welk  door  pappcs  ïn  zijne  CoUec^ 
tiones  mar'feniaricae  (Lib   IV.  pr.        opgegeven,  en  door 
den  beroemden  castillon  uierkelyk  vermeerderd  is:  zie 
fchoone  verhandeling  van  den  liacsïp^enielden  in  Menté  dê 
l\lcad,  de  Bcrlin  Ao.  p.  ::5i.    VVjy  zuilen  dit  VÓOC- 

ftci  iü  uns  XX  Voordel  opgeven     •  *  '  '     .  5 

ut.  AANMERKING.  Dit  Voorflcl'  peeft  het  mjddcl' op  door 
rvTiiAnoKAS  gevonden  ,  en  dour  vitrtvius  voorgedragen- 
i^/irchit.  IX.  Cap.  2.),  om  de  iin^rheid  eens  winkelhaaks  te 
beproeven.    Men  neme ,  van  den  Lop  des  regcen  hoeks  af  te 

.  'beginnen,  op  het  eene  been  eenen  afdand  van  vier,  cti  op 
hec  ander  eenen  afdand  van  drie  deelcn,  beide  op  eeée 

.  goede  plein fchaat  gemeten*  Men  fteüe :denp»fer  of  4» 
olcefndeii  dier  twee  aaiaiiden  /of  lUnen;  de  pfttCtr  vw» 
200  de  winieikéMk  {uist  is,  eene  lengte  m  v^f  deelen 
btqpeuieB»  WQ  niUta  in  dt  IV»  ASMerkiog  op  M  VII. 

VooTi- 
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i/,  J^d^ :  Over  (kn  irJmi  fan  faral^Iegr^  en  4rkh.  63 
Voorf  ci  vax\  te.V.r&oek  00^  een  aiuler  suddd  dasrcoe 

IV.  AAmK&iNG.    Men  kan  nu  «te  fcm  If*  Boek  der  We:k« 

^  L  OfiVOLO. 

liet  vierkant  vau .  eene  der  ïijden  [A  C]  van  een  regr- 
hoekigcj]  driehoek  ^  is  gelijk  aan  den  regrtioek  bcercpc-n 
ond  T  (fc  fLliuuilche  zijde  AB,  en  dar  fliik  [AL]  van 
(ie  rchuinfclie  zijde  dat  door  de  loodlijn  [CKj  uit  den 
regien  hoek  neder^elatcn  ,  afgeffi^a  WOfdCf  aan  de 
geoAcide  zi^de  [ACJ  grensu 

V.  AAMMERKiNc. '^it  ügt  Tceds  ln  het  bewQs  jtelf  van  db 
Voorltel  opgefloceiif  wordt  bier  nti  onar  in  woorden 
vUgedrukt;  H«i 'Alltte  Hm  «It  de  leer  der  getgirormlgt 
dcieboeken,  en  ook  uit  bec  Toorftel  van  vioiMMmt  tfgeldd 
tronlsi»  afrJV«.  15.  CSev*  a  «1  VI.  7^  Aam.  ^  ^ 

II.  GEVOLG.* 

Id  alle  fegthoekl^  dtleboeken  ii  het  vierkant  ?ati  eooé 
.der  legthoekft  -  z^o  'gel)jk  aan  bet  wfchil  der  ▼ierken'* 
.t0R  op  de  fchuinfehe  en  op  de  tndeit.  regthoeks-siidtt  m 
Jus  geffik  Mn  den  regtht^ek  begrepen  onder  de  fcroi  ea 
verfchil  Van  de  fbbuiofcbe  eil  die  legthoeks-tdldiu 

L.  G.  lU.  f  z.  Gev.  i. 

AANMFRR1NÖ    Be  reden  Tatt  dt  ftvolgtiekkiac  t 

bittkc  uit  bet  X  VoortteU 

*  .  ' 

IIL  OBVOLO* 

De  regthoek  uit  de  fchuinfehe  silde  [AB],  ea  een  vaa 
hare  (lukken  [AL],  is  gelijk  aan  den  regthoek  uicdeTom 
en  het  verfchii  dier  welfde  fchuirifche  zijde  [AH],  en  dier 
regthoeks^sode  [C  i  >]  welke  aan  be(  aodcrftiik  [Lül  gcepit, 
.(iritGev.  IL.ea  L> 

IV.   GEVOLG.   Fig.  22  en  23. 

ïndien  twee  regthoekige  drieboéken  [ABC,  ABD]  de* 
(seifde  boogte  hebben^  éfti  i^.  Be  Tottaea  tui  de  riefi» 
buMdl  dfif  üebiiinfcbe  lyile  bi  4cn  wm  es-  im  gBHHBB" 
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6i  //« Bock:  Ov^ienitAoud  van 

in  dén  anderen  gdljlc  op'AD'4>'a  ^  Bé  od'O 
op  AC  +  □  op  D  B>  en  De  verichillen  der  fÜsiw 
kanten  Xrmi  de  féhilMklÜ  ifMs  «fidcr  -vtericlma^  vii 
de  gMnd^nen  ^Qh  'öbk  ge!iik<:v  (d.  «f  O"op'  AD  -^Q 
op  AC  a>  □  op  BD      □  Pp  B^C> 

VI.  AANMERKING.  Hct  tweedc  gciieelce  van  dit  Gevolg  kan 
*  ook  uicgedrukc  worden y  gelijk  in  die        •  .  '    i  % 


,V..  OBVOLG.    FlVad.9         \  ' 

"  In  alle  driehoeken  [ACD]  is  liet  verfcliil  der  vierkan- 
ten op  twee  zijden  [O  A ,  CA]  gelijk  aau  het.  verfchil 
der  vierkanten  van  die  beide  Hukken  [D/IT,  BC]  die  op 
de  grondlijn  [DG]  (zoo  noo.llg  verlepgdj  gemaakt  worden 
door  de  loodregte  lijn  [A  BJ  uit'  den  iQj^pi]  óp  die  derde 
zijde,  of  [grondlijn,  getogen:  en  dui  ook  den  regt- 
höjk  onder  de  foQx.eu  )asi  vecTcbiL.van  geojeide  ilukl^ 

TIL  AAmmnbo:  De  reden  ttn  def  giMgirekhtngv  wiivi» 
btQkc  Qf(  )M  ICToocfttl» 

IX*  AANMERKING.  Dit  Vijfde  gevoIg  is  reeds  door  paepüs 
(ColL  Mathcm.  VU,  120.)  opgegeven  :  cn  daar  hij'  ^- 
Jeen  fpreekt  van  het  geval  C^o»  23. ]  waarió  de  loodlijn 
AB  binnen  den  A  CAD  valt,  voegt  hij  cr  bij  i  na  CD 
in  twee  gelijke  deelen  in  F  gefneden  te  hebben,  dat 
^  het  verfchil  der  beide  vierkanten  twee  nialcn  den  regt- 
^  lioek  uit  CD  en  B F  (verfchil  tusfchon  BD  en  de 
9,  helft  van  CD;  bedraagt:"  en  in  de  d.iad  rcgthoek  uit 
[BD  +  BC],  of  CD  en  [ö  D  —  BC]  is  00  Rh.  uit 
CD  en  [DF  +  BF  —  CF  +  BFJ:  of,  om  dat  DF 
=  CF,  ah  uit  CD  en  cao  r-  BCJ      2  iCh  uit  CD 

'  wB  F.  •   •  •  .  • 


OBVOLÓ.' 


«  • 


-  In  eenen  tegtGodtten  geiqkbeenigen  *  drteliodr  Is  bit 
iderkant  op  de  fchnlnrche  sQde  het  dubbeid  van  lief  Vttf* 
kant  óp  de  regtboekayde.'  ,  / 

•  •  •  • 

X.  AAimmma.  Dik  :i»  bet  gevift  jroor  'd^  dbifowd  Mi 
fManr  ten  -  ofiigiia  d*  siMiw . 
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U.  Jfd'.  Over  den  inhoud  yan  parallclogr.  cn  drich.  6$ 


XWJI,   VOORST  SU   fi^.  6^ 

Indien  in  eenigen  driehoek  [DEH],  de  vierknnten  van 
twee  zijden  [OH,  HE]  te  famen  genomen  gelijkhalcig  zijn 
aan  het  vierkant  op  de  derde,  is  die  drichojk  regthoekig:  en 
de  regte  hoek  wordt  door  beide  de  zydea^  wier  vleikau* 
tea  zoen  fameatelt^  begrepen. 

•  •  • 

BEREmiNc,  Men  vooroaderüelt  HIssaanDHe&xop 
£a,  eu  men  crekc  £L  >  •  r 

Mwvt.  Door     Voorftel/  eo  L  adi 

AANMERKING.  DU  kao  ook  uic  biK  oDgerym^e  bewezea 
wordeju 

XVUf«  vooASTftL.  Fii|«  6s* 

Indien  men  uit  den  regtc-n  hoek  [P]  van  eenen  regt" 
hoekigcn  driehoek  [ACBJ  ecne  Joourt-ute  Jijn  [CL]  Iaat 
vallen  op  de  fchni^fche  zijde  [AB];  zal  het  vierkant  van 
die  loodlijn  [CL]  gelijkhaltig  zijn  aan  den  regthoek  on^ 
c^er  de  (lukken  [i)L,  ALJ  van  de  icbuiufcbe  aijde  be- 
grepen: en  omgekeerd  ^ 

Indien  in  eenen  driehoek  ,  het  vierkant  van  de  loodlijn , 
[CL]  uit  eenen  der  hoeken  [ACB]  op  de  tcgenoverge» 
Itclde  •  zijde  [A  D]  nedergelnicn  ,  gelijkhaltig  is  aan  den 
regthoek  van  de  (lukken  [AL,  LB]  die  danrdoor  op 
die  zijde  gemaakt  worden  ,  ia  de  geioelda  boek  aityd 
een  regte  hoek. 

socL»  %m  JLmm  TtB  de  34  propofide* 

BEwrjs,  Uit  het  2  Gevolg  van  het  XVL  Voornel,  uit  dac 
voorljtel  zelve,  en  daa  uic  bet  IL  alle  van  die  Jioek. 

BEWIJS,  Voor  liet  omgekeerde,  of  uit  het  ongerijmde  door 
die  Vborftel:  of  ook  regtftreeks  door  VooMlcl  XVf.  op 
beide  de  AA  fiCL  en  CLA  toegepast ,  door  de  onder* 
Üelliog,  VoorOei  IIU  en  IV»  aUe  uk  dip  Boek/ 

!•  aammitiio.  Dit  voorftd  kto  ook  uic  de  eigenficbappeft 
vin  den  cirkèl ,  of  oit  dia  van  de  getykvormige  drIehoekeA 
bewezen  worden  »  zoo  als  wii)  in  het  V.  Boek ,  VIL  Vooir» 
Mi,  I.  Gevolg,  en  ia  hec  IV.  Boekt  XV.  VoorHd»  1.  Ge- 
volg» doen  zttUen. 

•  * 


f 

Digitized  by 


fid,  Ih  Bock:  Ow, dat  inh^iyflnr^tüjnisÊfifftrefu  . 

ft 

IL  A&BiMBRicrNG.   Dit  voorflcl  is  het  !•  JLcmma  van  PA^ 
P08  op  hec 'vijfde  Boék  vaa  apolIoniüs:  die  Schrijver 
,voe^t  cr  bijl,     dat  zoo  fa^t  gemelde  vierkant  der  lood* 
lyD  kkioer  is  dan  de  regthoek  der  deelen  w«lke  1^4 
.  ^  van  de  tegepovergedekio,  zyde  affnijdt »  d«  Jiotk  ftomp 
Eal  zyn;  maar  icherp  uio  dac  viarkaot  (|Mt«r  ia;" 
iet  gêeo  geiHakkelijic  bewezen  wordt:  waot  indiOD  Q 
op  ch  <  a  uit  fiL,  LA,  zal  het  vierkant  op  eene 
grootere  itjn  CL  daaraaA  gelijk  si}»^  eo  deriiatve  eenen 
regten.  heel^  maken:  m  \%  l  BcA  >  ECA  [L  ia 
derBalve  ftomp.  lodioo  □  op  ^L  >aiutBL9  LA» 
sal  het  vierkant  op  eeoe.  kleiiiere  lija  CL  d^^raan  voU 
doeot  en  derhalven  (tooed  regten  hoek  II CA  maken;  lAi 
:ia  CL  MO  'l  B^'A  <  l  iCA't  M'idua  fcheip, 

O&V0LO« 

De  lijn  [C  H] ,  die  uft  den  regten  hoek  eiêna  driehoeks 
[BCA]  op  de  icbomfche  sijde  getrokken ,  dese  in  twte 
gelijke  deeltn  [BH  s  HA]  deelt,  is  gelijk  aan  de  hüm 
fcbHiDTchtf  ^*de:  en  mf^rdx  indk»  de  lijn  [H  C]  uit 
bet  midden  eenér  sijde  [B  A]  van  ecmi  driehoek  nt«r  den 
overftatnden  hoek  [BCAJ  gecrokkeo,  aan  de  helft  dier  zy* 
de  gelijk  is,  is  die  hoek  [BCA]  regt* 

-BEWIJS,  D  op  CL  oa  D  op  CH  —  □  op  LH  [XVI. 
'Cèv.  aO  maar  (door  dit  Voorftel)  □  óp  CL  c»  Rh.  uit 
BL,  LA:  derhnive  D  op  CH  —  □  op  LH  oo  Rh.  uit 
BL,  LA  =  Rh.  uit  [BH  —  HL]  en  [BH  +  HL]  a> 
[X]  □  op  BH  —  O  op  LH;  derhalve  □  op  CH  ss  □ 
op  BH:  en  CH  s  BH  SS  HA. 

BEWIJS  voor  het  omgekeerde.  Trek  uit  C,  CL  x  AB; 
Dan  15  [XVI.  Gcv.  a.]  O  op  CL  00  □  CH  —  □  op 
LH  !X>  a  op  AH  —  D  op  LH  co  Rh.  uit  [AH  -f  LH] 
cn  [AH  —  HL]  00  Rh.  uit  AL  en  L3  ;  derhalve  uit 
2>et  omgekeerde  van  dit  voorilei  ^  ACB  regt« 

III;  AANMERKING.  Meu  kan  thana  het  XVL  en  XX.  WerkBnk 
•van  het  IL  Boek  oplotfón* 

In  alle  drièhodcen^  is  het  vierkant  van  «no  tiide  [AM 
gruoter  of  kleiner  dan  de  fom  der  vierkaataa  op  de  S^^j^ 
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lijn  [AC]  cn  de  derc^e  z?jde  [BC],  naar  mate  de  hoek 
[ACii]  over  de  Lerstgemekk  zijde  [A  B]  floicp,  offcherp 
ni  en  het  verfchii  is  de  dubhele  rcgrhoek  vaa  ite  g^heele. 
flKMidlijn  [AC]  en  bet  ftuk  [OC]  van  dezelve,  begrepen 
tUfifcliefi  den  gemeldcn  hoek  en  de  loodlijn  £BD]  uit  den 
tegenmrikandcQ  hoek  [CBAJ  getogen. 

S0Ct.  IL  II,  13.  —  ft.  II.  8?t  9.      U  C«  UI,  la»  13. 

iBWijs.    Uit  het  XV^L  Voordel  fittm  men  fn  den  dr!e« 

hoek  OBA  de  waarde  van  het  vierkant  op  AB:  vervolgen» 
uit  li?r  e«  Gevolg  vriii  dat  Voorftel ,  in  den  driehoek  DCA 
die  vn;i  h.:  vierkant  op  BD:  en  dan  uit  het  2  ciev.  van  liec 
X.  Voüi  ilcl  de  waarde  van  het  verfcbU  der  vierkant  op 
AD  en  DC. 

L  'AMmiM»»  Indien     IV^Ck  tegt  wit,  vlei  de  loodiya 
B O  op  AC:  en  men  kreeg  wederoai  het  XVi«  Voorfteli 

het  fcuk  DC  als  dan  nul  wordende,  is  de  overmaat,  of 
het  ce  kort  fch lerende  van  het  □  op  AB  by  de  fom  lier 
vicckaauoi  op  AC  «n  CBi  ook  mU 

II.  A&ftlttAtxm.  Uit  kec  XVI»  Yoorftel  jwn  htc  L  Boek- 
Volgc,  dat  in  het  eerfte  gevtl  de  loodlija  ii  O  bnkent  ki 
ket  tweede  biooeo  den  driehoek  valtt  en  dus  dat  bec  »«wdo 

gedeelte  van  het  Voorftel,  ook  voor  regthockige  en  ftomp* 
hoekige  driehoeken  p'rrir':  hrr^r,  m-ts  de  h\p  tcnufa  ^  of 
rchttinfchc  zijde,  als  de  grondlijn  aangezien,  en  dus  de  lood» 
lijn  oic  dien  ccgcec  of  fcompen  boek  getogen  worde* 

XIL  AAmiMUaiiO.  Het  XVL  VoorMy  of  bet  T%e$rema  Pjtha^ 
§»rimm  is  eigenlek  een  bijzonder  ge^  van  dit  XIX:  en  die 
laatsgemelde  kan  echter  uit  de  vori ge "Voorrc ellen  niet  bewe» 
zen  worden,  zonder  het  eersrgemeluc.  Zoo  dac  men  ook 
hier  de  waarheid  bevestigd  vind  van  het  pfcen  's  gpvAVesan'- 
DE,  ce  regt,  in  zijne  Loeien  §•  1099,  uls  eenen  ftelregei 
beefc  voorgedragen:  te  wecen,      dat  men  dikwerf  een  a?» 

(gemeen  voorltei  uiet  bewijzen  kan,  zuudor  alvorens  een 
j,  by/iondcr  geval  van  het  zelve  bewezen  te  hebben."  Wy 
xnUeo  In  kct  «crroig  ^  voofbecMen  vtn  die  watrheid 
•unreffisn*  en  doen  opmerken* 

'  jNtttffcbeB  f9  dk  Voordel,  eren  dat  van  muAOOKAS^ 
lÊmf  een  bijzonder  gevat  van  seker  f^oremm  van  PAPPue 
éat  wU  achter  dit  voorflel  in  eenn  «igemeene  Aanmerkiog 
^rilen  opgofwu 

iVf  AANMi^uKiNO.  Dit  Voorftdf  te  weten,  dat  in  alle  drie- 
koekea  [üg^  66.]  Q  op  AB  30  Q  op  AG  -{^  Q  up  BC 

E  4  ± 
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+  a  Rh,  uit  AC,  CD,  is  een  der  gewig  ip;ne  uit  de  ge- 
heele  Meetkunde,  ^'AV\k  in  het  vervolg  blijken  zal:  eo 
cr  kunnen  vcrfcheidc  befluiten  uit  afgeleid  worden ,  naar 
mate  de  A  CAÖ  g'jUcId  ts.  Indien  dezelve  gelijkbeenig 
ware,  en  wel  zoo,  dit  d».*  nen  C  fi  en  RA  ge  ijk  wa- 
ren» zoude  de  loodlijn  B  Ü  op  hei  midden  van  AC  vallen^ 
[f.27.  Gev.  4.]  en  het  voorftel  zoude  geven,  D  op  A  B  00 
□  opRC-fQopAC  —  2  Ril.  uit  AC  en  *  AC  «X) 
D  op  BC  +  □  op  AC  —  □  op  AC  X)  □  op  ÜC.  [[.l'ilii  de 
dric!;ock  AfiC  ^ eiijk.bee'jig  waro,  docli  zoo  dat  [fig  67.]  AC 
=  A  B  dan  zoude  men  hebben  □  op  UC  co'O  op  AC 
+  □  op  Art  —  2  Rh.  uit  A  li  ,  A  D  00  2  □  op  Aft 
—  2  Rh.  uit  AB,  AD  co  2  Rh.  u?t  Aü  en  [AB  — 
AD]  co  2  Rh.  uit  AB,  CD:  dat  ïs  4  O  op  B  C  == 
Rh  uit  AC,  CD»  het  geen  dit  gevolg  oplevert,  reeds  door 
bewaen  in  xijne  Coiieo.  Maibói»*  V*  354  Tkcor.  i. 

CEVOLO. 

Indïen  men  in  eencn  gclijkbeeuigen  driehoek  uit  het  r-rcin- 
de  van  een  der  beeneu  [ A  Bj  eene  loodlyn  [B  neerlaat 
op  het  ander  been  [A CJ;  is  de  helft  van  tiet  vierkant  op 
de  derde  zijde  [B  C]  gelijRhsItlg  aan  den  rcgihoek  uit  het  been 
[ACJ waarop  de  loodiyn  is  neergelaten,  eu  het  ftuk  tusfchea 
die  ïoodtljü  [BD]  en  de  derde  zijde  [BC]  begrepen. 

ALGSMfiENK  AAMUEBKIMG  êver  het  ^VL  eH  hit  XiX*/W/^/** 

wg  M>ben  in  de  eerlle  unmerklng  op  beide  de  Voorflel- 
len  gezegd,  dat  zy  aen  bttzonder  gevtl  sQv  vta  een  nlt*- 

muntend  voordel  door  PAVfus  voorgedragen,  en  door  cas«  * 

TiLLON  venfer  uitgo'-reid  ,  welke  daarenboven  heeft  aangö- 
touDd,  het  geen  door  pappus  niet  gedaan  v.t'?  ,  hoe  beide 
*  de  gemelde  voorllollen  dnnruit  afgeleid  kunnen  worden. 
Het  voorftel  van  pappus  ,  hoewel  eenvoudig,  en  reeds  door 
CLAVIUS  op  EUCLiDRs  I.  47  N°.  7,  vonrs^edra^en ,  is  weinig 
bekend.  zullen  hec  um  die  icdeu  uier  opgeven. 

XX  voount«  Tkiorma  vém  PAt rut.  F!g. 

Tndfen  men  op  twoe  zijden  AB,  BC,  vnn  eenigen  drie- 
ho^!:  pnrallelogramnien  AEDB,  FBCCJ,  naar  welgevallen,  . 
befchrijfc;  en  uit  het  ftip  H  waar  de  zijden  ED,  GF,  dier 
parallel  of^ra  mm  en,  verlengd  zijnde  zich  vcréénigen,  door  den  * 
top  Ü  van  den  driehoek  eene  l  ijn  H  li  l  tot  op  de  grondlija 
des  driehoeks  trekt,  alwaar  zi{  met  dezelve  eenen  bepaalden 
hoek^tilC  maaKt;  lil.  Indien  4e  gemelde  UJn  bliuM  één 
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drtebstfciFilti  te  pMillelQgrtn  AKLC ,  geounkc  üftde  grond* 
itJtt  AC  an  de  IQn  BH  ander  den  fsemeldeit  hoek  HIC,  ge« 
lijken  iohoad  bebben  als  de  fotn  der  parallel ognmineo  AEOB» 
CBFG»  op' de  sQdea  des  driehoeks  foefchrereiL 

BBEBanM»  Men  inkke  4t  Ijfntii  AR  en  CL  eveowb'dig  aan  IH: 
venter  KL,  welke  Hl  ie  M  fli||dt. 

B«wiji,  Uit  I.  31.  is  £A  :=  DB:  Z  E  ±S  Z  HDB:  en  uit  de  be« 
*  fcfdlfli  Z  EKA  1=  L  DHBf  dCfUalve  it  bi  de  AA  DHB  eaSKA» 

KA  =  EU.  Om  dc  zelfde  reden  Ss  I^C^  =:  HB:  derhalve  KA  e 
en  //  LC  =  en  //  I\I  I  *  cn  dus  [[.  30.]  i?  KLCA  een  ftnUdo» 
gram;  en  wel  hei  paraücluürain  in  het  voorftel  licdocld. 

Maar  (ui:  Voorlc  XI  )  ts  £17  AF,  DB    OJ  CD  AKIIB  cwtJ 

AIv  1 1  B  X)  CZ7  A  K  M  I  •  gcvolgclp  ZTZ  A  ED  IJ  CO  CD  K  M  l  A. 

losgelyks  CJ   c  O  F  R    00  CD  I  M  LC  t  en  dn«s  CZf  A  F.  1)  li  4- 

£17  CGFB  X  £:j  KMIA  +  £I?  IMLC  -O  ^  a^LC» 

L  AAMicuxiKG.    Wanneer  de  lijn  Hl  niet  bioaen  ^  mar 
[flg.  70.]  buiten  den  driehoek  ABC  valtf  is  C7  AKLG 

00  a  CGFB  £7  ASDB;  een  geval  waer  aedo 
cutuMO»  bet  vooifld  vio  mra  verrijkt  beeft. 

1  XAC  as  Z  KAB  4.  L  BAC  s=  l  BAC      ^  ABI. 

II.  AAKMEftKiNs.  A'  '  ("e  lij II  Hï  biiircn  den  A  ABC  valt  [Fig.  70,71 
is  4  KAC      i  BAC  —  Z  UAiL      l  ÜAC  —  ^  Ast 

IT,   G£VOLG.   Fig.  71. 

7Ms^uf^|&f  ^  Sit  Tkeanms  nm  vrraAGOftAs» 

^ii  A  ABC  re^fhoeki;];  in  B.  Men  befchrijve  op  A  B  en 
BC  «ie  nn  AliDB  en  CGFB:  Men  vcriengeED  en 
GF,  tot  ciat  Zij  eikander  in  H  ontmoeten:  dan  is  l  DHF 
rrgt,  en  figuur  OHFB  1^  een  regtboek,  waar  van  HB  de 

diagonaal. 

Men  vcrlen^e  HB  tot  m  \  en  trekke  AK  en  CL // Hl  Ter?ol- 
gcns  KL;  dan  is  [f.  22.]  in  de  AA  LCG  enHBF.  LG  =  HP 
en  dus  LG  =  DB  =  A3;  veidcr  is  GC  =  BF  =.  BC. 
Gevoigeiijk  is  in  de  A  A  LCG  en  ABC  [L  ai.]  LC  = 
AC  =  AK  =  KL:  en  l  LCG  =  l  BCA:  pia^r  L  LCG 
4.  l  BCL  se  L:  derhalve  l  BC^A  +  Z  BCL  dat  is 
l  LCA        L  :  de  fi,;iiur  AKLC  is  derhalve  een  vier](nTn: 

HK-n  heeft  dan  door  hec  vooffiel  van  fAPFusy  dat  is  door  dit 
ons  2ÜC  VoorM  i 

£  3  □ 
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□  op  A  C  00  □  op  A  B  +  □  op  B  C,  bet  ge«i  hm  TJm^ 

JU*  GEVOLG*  Fig«7A,^^  ; 

T^pa^Jing  op  hit  XIX*  9^99rlïcU 

Indien  de  A  ABC  ftomphoekig»  of  fchcrpho^ig,  is  in  B, 
Men  befchrijve  op  AC  het  vierkant  AKLC:  men  tr«kke 
door  B  de  loodlijn  IBH:  men  neme  fiH£=:KiW  =  AC 
s  LC,  en  trekkc  uit  H  door  K  en  L  de  lijnen  HK£, 
HLG,  die  evenwijdig  zuilen  zijn,  de  eerde  aan  AB,  de 
tweede  aan  BC  Men  ri^te  uit  A>  C  de  loodlijneii 
A  E  en  B  D  op  a B ;  B F  en  CG  op  AC»  om  ildos  de 
Irockeo  AEDI^  CBFGte  maken* 

Dan  is  uit  het  Voorfiel  van  i>appo8; 

I.  □  op  AC»  of  □  AKLC  00  CZ3  AËOB  +  C3 
BFOC. 

Men  trekkc  T^er  uit  C  op  A  B ,  soo  noodfg  veriengd^ 
de  loodlijn  CSU,  cn  uic  A  op  BC,  zoo  noudi^  verlengd» 
de  loodlijn  ATX.     Dan  is   in  de  AA  EAK  en  ASC; 

AK  =  AC,  Z  B  SS5  L  =  Z  ASC:  3*.  L  EAK 
+  L  KAS  =  l  EAS  3  L  3  2  KAS  +  L  SAC:  en 
derhalve  4*>*  Z  E  A  K  ss  2  S  A  Ct  en  dus  £1,  20.]  5°.  EA 
s  AS:  en  derhalve  6^.  is  figuur  £A$U  een  Q*  Insgelijkt 
7^  is  fii^.  CTXG  een  □«  Men  neme  verder  AO  =  AB: 
ca  ^  CBt  en  trekke  ON  //  AB  eo  //  CB  ;  dan  zijn 
figuur  AONB  en  BCRP  de  QQ  op  AB  en  BC:  oa 
9«*  CU  BOIfD  =7  a  NV8B1  en  O  PPGR  =  O 
TZPB  [XIVX  Maar  lo».  de  Oa  ISOND  en  PPGR 
^jn  V  refpecdveliik »  de  verfebilien  tusfefaen  den  O  A  6  D  B 
«ö  bot  □  AONB  en  den  O  BFGC  en  bet  □  BPBCi 
«lelfce  vierkanten  op  de  zijden  AB  en  BC  fiaao. 

Zoodra  4  ABC  ftomp  [fig.  72.3,  zijn  die  vlerkactto  ieder 
UfiiAer  din  do  vc»gtfao<Éep  op  de  zelfiie  zijden,  en  het 
wTcbi)  voor  beldo  te  fameo  U  O  BOND  +  □  PFG& 
O»  O  NVSB  +  C3  TZPB. 

Zoo  da  l  ABC  fcberp  [fig.  73.3;  zijn  de  zdfdo  vieRi^ 
kanten  grooter  dan  de  regthoekeni  en  het  ^^erfishll  ia  inav 
felïjks,  a  EOND  +  O  PFGR  of- CD  N  VSB  +  Q 

De  eerde  dier  regthoeken  is  de  regthoek  uit  N  B  ^  of 
en  BS  afftand  tusfchcu  den  ftompep  how^k  i>  en  dQ 
•  oad- 
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lood]ija  uit  C  dp  A  B  nedcrgelateD :  de  twééde  is  de  regr- 
hoek  uit  BP,  of  fiC,  en  öm  afihnd  BT  tiMfehen  I  Ben 
de  )oodlj|Q  AT,  op  BC  aedetgctoten:  wur  doer  óm  oit 
L  volgt* 

IL  O  op  AC  OD  a  ^  AB  +  □  op  BC  -j:.  ci^»  «k 
A'B  en  BS  4;  Rh»  uit  BC  eo  BT]. 

Tot  Eoo  Ter  kan  nsen  komen  door  de  kundighedea  tot 
nu  toe  epgedtan.  Meer  om  te  tieinjeea  det  die  twee  legt* 
hoeken  ia  bet  bovenftemde  Tenndd  ooderHog  ifelijk  sijn» 
leoet  men  xQne  coevlogt  oeoMo  tot  de  drie  ec4«Mb  ftoki^ 
toi:  dat  de  AA  ABT  ett  BSC  oadeHiiiR  flel^khockig 
zijn;  dait  gefcfaied  gemakkeli^:  wiac  in  de  AA  ATC  en 
ASC  Is  l  TAC  +  L  TGA  s  t  s£  8AC  l  ACS: 
d.  ia.  ^  SAC  ±1  TAB  +ZTCA  as  Z  8 AC  4*  ZTCA 
±.  Z  BCSi  eoderkalve  L  TAB  as  i  BCS:  Mri  ATB 
55  L  SS  Z«BSCt  derbalfe  de  derde  hoek  TBA  s  L 
SBC:  d.  K  de  ttree  drielioekett  ATB  m  BSC  zijn  gelijk. 
Jmkigf  tot  bet  geen  daaniit  volgt  ^  dodbi  eem  in  IV. 
«el  b^ezeo  worden»  uit  |^*ondeo  echter. die  met  dit  Voor* 
Bel  en  aJle  de  voorbaande  oiets  gemeen  hebben :  c,  w  dat 
ids  dra  de  lijnen  AB,BT,fiC,  fiS,  onderJing  evenredig 
-tijfti  eo  d&n  3^.  tot  het  geen  wederom  uit  die  evenredig- 
beid  volgt,  naar  IV.  9.  Gev.  3:  dat  de  regthoek  uit  A  B  en 
BS  den  zelfden  inhoud  heeft  als  de  regihoek  uit  BC  cn 
BT«    Dit  dan  aanffenoirieu  zijnde,  vol^t  uit  II.  dat 

U\.  D  op  AC  O)  □  op  AB       □  op  HC  +  a  Rh.  uit 
AB  en  BS.  het  ^ecii  ons  XiX.  Voordel  uitmaakt. 

IlL  AANMBRKiNO.  Men  zfct  hiertilCf  i^.  hoe  ons  XIX. '  Voorftel  xon* 

der  behulp  van  het  XV f.  d.  i.  vnn  het  Thtouma  Pytkci^oncum  be- 
wezen luin  worden:  a^.  dat  het  XiX.  en  betXVI.  Voorltcl , beiden » 
befrhoiiwd  konne?)  worden  «li  bQsoodere  gmlten  vta  hét  XX* 
d»  \m  v«D  bet  Voorflcl  van  pappus,  s^.  t)tt  het  EucRdeaansch  be- 
,w5s  van  het  voorfiel  van  pythaooras  vry  wat  eenvoudiger  is  dan  " 
,  de  wij  ze  waarop  hetzelve  uit  t^ci  voorftel  van  pappus  wordt  af- 
geleid. 4».  Dat  men  het  XIX.  Voorllre]  «ft  dat  van  VAvroa  niet 
kan  afleiden  zonder  de  leor  der  gel^kvoraige  driehoeken  «n  der 
evenredige  lijnc:i  interoepen  ,  d.  1.  zender  eene  teer  rnn  ccncn  an- 
deren aard  noodig  te  hebben:  het  geen  in  den  E!fr!u!,'r,a'il'chcn  be-  ' 
wüstrant  geen  plaats  heeft ^  waaruit  U»n  cindelv>^  o  .voisc  dat, hoe** 
wel  het  ZMT  nnttig  aü »  aft  c«lkt  gefthledeo  kin  ^  bi^Midere  vtoor» 
fccllen  tot  meer  algcnieenc  'c  l^rcngcn  ,  dezelve  daaruit  aftclciden, 
cn  zoo  doende  het  verband  vnn  alle  c!e  fiukkeii  (>uderling  te  d  -en 
kennen:  die  herleiding  echter  ionit^dit  iDueyciijkcr  bcw^jzea  vet* 

^hiy  en  daarom  in  bet  onder«üa  niet  alt^d  te  verkiexen  ii» 


E4 
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fodieii  mem  o!c  de  twee  hoeken  A  en  C,  die  ttQ  de  nk* 
ebden  ven  de  telfde  xUde  [AC1  eens  drlelioeks  ABC 
grenzen,  loodlQnen  [AB*  CO]  op  de  tegeooyergelleide  zijden 

mkc,  z^n  de  regthoeken,  begrepen  onder  die  zijden  [AB, 
CBI  en  derzelvcr  aukken  [B  □  ,  BE]  welke aen  dea  zelfden 
lioek  [B]  grenzen,  gelQJüiaUig. 

•tinp*  IHt  Voorft.  XIX.  «ec  hoe  vieiheBC  op  AC  te  mmhi  fai  A 
•  ACA  «li  AD»*«n  daa  nof  eens  ali  A£  de  tooël^n  it* 

I.  AANMERKING.  Indien  de  /  A  CB  regc  is,  is  regttaoeknic  AB  , 
BD  00  □  CB,  soo  tl»  cnlkf  reeds  in  he(-XVIII« 
Voorflel  beweien  hebben,  en  in  hec  IV.  Boek  XV..Voorftel, 
n  Gevolg,  uit  de  leer  der  geiijkformige driehoeken  nog  be« 
yeetlgen  snllen* 

II.  AANMKKKiNG.    Over  dte  l^Qcn  zal  nader  gchauUeld   worden  in 
IV.  14- 

XXlf.  VOORSTEL.  FIg.  6;, 

Tn'Icn  men  uit  den  top  C  eens  driehoeks  [ACB]  op 
de  tegcnovergellclde  zijde  [A  B )  eone  lijn  [C  fl]  trekt,  welke 
die  zijde  fn  twee  ^^elijke  deelcn  [A  fl  =  II  B]  ruijdti  h  het 
vieikiUic  van  die  lijn  [C  H]  te  lamen  met  het  vicrkaut  vaa 
de  halve  grondlijn  [A  11]  geiijkhalrig  met  de  bal ve  foui  der  vier- 
kanten van  de  iwee  overige  zijden  [CA  en  CB]. 

t,  G.  111.  14» 

lawfia.  Door  bet  XiX.  Voo((tel|  nemende  eertt  in  A  ACH  bet 

□  op  CA}  ea  dan  io  A  BCH  het  □  op  CD  :  waaraU  volgt 

D__                 n  op  AC      n  (,p  r  r. 
op  CH  +  □  op  AH  00   i  :  i—  

AanmuiMo.  Dit  vöorftol  It  reedt  opgegeven  4oor  tniKinia  élê 
SecfioMê  G»m%  Voorfc.  XVE.  co  door  PAvrot  CoH*  Matham.  VII*. 
233.  BEAirronT  heeft  liet  op  nieuw  voorgedragen  in  de  I^f'-r? 
F/fcad,  dis  Sciences  ^  1733.  bl.  79.  alwaar  hec  zelve  uit  eenc 
cigcofcbap  des  (;irkcls  (zie  V.  is  )  zonder  hec  Theorema  Pythago^ 
fjeimi'te  gebruiken»  bewgst hec  wdk  in  tegeiuiecl  daaruit « 
op  ccne  vcrnufngc  \V!jze ,  allcidr:  gelgk  nedc  Ottt  XXIÜ  VoorfteU 
Iklen  zie  verder  over  die  ignen,  IV.  13» 

OIVOLO. 

Pop  AC+  □  op  CB  _  □  op  CH  »  a  op  AH  = 
a  . 
i  □  op  AB. 

d»  1» 

Indien  uit  den  top  eens  driehoeks  op  de  overftaaode 
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i&i}de  eene  lijn'  wordt  ncderg^atm  9  wifte  dia  sijde  m 
twee  gelijke  deeicn  dceit,  is  het  vierde  gededfie  ivn  het 
vierluDt  dier  stjde  geiijkhaicig  aan  bet  verfchil  van  de  belfc 
der  fom  van  de  vierkanten  op  de  twee  overige  isijdeOi  e» 
bec  vierkaoc  der  otdergflmeD  lije» 

* 

In  süe  parallel ogrammeo  [ABCD]  Is  de  Tem  der  vferiaiH 
ten  vu  beUe  de  diigoeeleii  [BC»  AD]  gelijk  ete  de  fom 
'éa  vierktoten  vaa  de  vier  a^dea  [AB,  l»0»  DC»  AC> 

St.  IL  10.  —  L.  G.  m.  14.  Gcv. 

Mwifs. '  Uit  L  edt  en  uit  Voorfiel  XiX* 

I.  AANMERKING.  Indien  bet  fartfldogram  eene  tvlc ,  of  eeo 
vierkent  is»  Is  de  fom  der  vierkanten  van  beide  de  diagone» 
lea  bet  viervouwd  ven  het  vierkant  op  eene  der  xQdea» 

IL.  AANMR&KING  DU  VoorAel  is  ook  opgegevea  duur  lai;nï.  Mem,  dê 
tÉ€ë4.  in  Süemn^  iTotf  bi,  3191  en  er  vel|t  ek*  dtt  lediai  m» 
in  ecRC  ruit  eene  der  diagottalcn  fOk  t«B«  a^de  ktet.  Men  de  itt» 
ftere  diaeoeMl  viaden  J&«a. 

ZXIV«  voOKiTlC  FIg.  $4* 

Indien  men  in  eenen  re<;thock  [AC  EG],  of  in  een  vier- 
kant, een  ftip  I  nanr  welgevallen  neemt,  vnn  het  welk  men 
regie  lijoeo  [IA,  iC,  II',  IG]  naar  de  hoeken  trekt:  zul- 
len cJe  fommen  der  vierkanten  op  dc  Jijnen  ,  die  naar  de 
tegenovcrgeftelde  hoeken  getrokken  worden,  geüjk  zijn:  dat 
is>  Q  op  AI  +  □  op  lË  00  O  op  i^  +  O  op  iG« 

Mwtii.  □  op  GI  —  □  op  IB  OD  □  op  Hl  —  □  op  ID 
CD  QopAI  —  □  opICt  waar  u!t  vol^i  Q  op  GI  +  □ 
op  1 C  =  □  op  I  E  4-  □  op  A  f. 

XXV.    VOORST£U  Fig. 

Indien  men  op  eene  lijn  [A  BI  fai  twee  gel^ke  deelen  ge- 
deeld (io  L)  eenen  regtboekigen  drtefaoek  [AGB]  ftelc,  waar 
van  de  andere  regtboektzQde.[BG]  gelijk  fi  aan  de  helft  van 
de  gegeven  Ufc    verder  van  de  fchuinfche  «ijde  [AG]  d^ae 

driehoeks  een  fGII]  affnijdt  gelijk  aan  dc  helft  van  de 

fco'even  lijn,  of  aan  de  tweede  regihoeksziide  [HG  =  ^G]; 
en  eindelijk  op  de  gegeven  Üjn  een  (luk  [AC]  r.ecmr  gelijk 
ann  het  overfchot  [A 11]  der  fchnlnfche  zijde :  zal  die  Ujri 

tA  Ijj  Zü(H!ai]i^  [in  C]  gefneden  zijn:  dat  het  vierkant  van 
ec  grbotile  iluk  £aC1  geliykbaltig  zal  £\)o  aau  dtii  re|;tboek  ge- 

£  %  naakt  ' 
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V4       BMk:  Over  dm  inkMut  van  ngtliJnigêfiguHtu 

vofkt  uit  de  geheele  IVii  [kW\  en  bet  andere»  of  Udnfie. 
ftok  [BC],  ' 

CEnijs.  Uic  XVI.  is  □  op  AO  90  QefiAB-f-  OopBC 
ZO  □  op  AB  4-  I  □  op  AB:  en  door  QI.  il  Q  op  AO  CO 
O  op  AH  □  op  HG  ^  %  Rh»  «!t  HG,  AH  CD  □ 
op  AH  +  iQop  AB  :  !  !  .  »lt  AH,  AB:  tafcalve»  □  op 
<  AB  +  I  □  Op  AB  00  □  «p  HA  +  I  □  «p  AB  4-  Eh.  ^ 
«leAH.AB:  gcvolgelMk  □  op  AB  00  Q  #p  HA  4-  l^h* 
AH»  AB  00  □  op  AC  H-  Kb^  «It  AB,  AC:  en  □  op  AB  ^ 
Rh,  «l€  AB,  AC  00  □  op  ACi  co  (door  II.  en  Bep.  u  Gev*e3 
Rb:  nie  AB  en  [AB  ^  AC]  00  D^Op  ACt  iL  i*  □  op  AC 
00  Rh.  nlt  AB'Oa  BC« 

AANMERKING.    IIcc  blykt  hieruit,  hoe   men   te  handelen 

hcbbe  om  eene  HJn  zoodauig  te  fnijtlcn  dat  bet  vierkant 
*  hec  grootOe  fliik  gel^fklialüg  zy  aan  den  rc^hoek  mk 
'  de  gebeele  IQn  en  ket  kldnfte  ftski  of,  xoo  alt  «V  ona 
'  in  de  4  BepaHng  m  liet  IV.  Boek  zullen  nkdrekkeii,  in 

uiterfle  en  middelfe  rede:  bet  geen  bet  onderwerp  fs  dea 

X.  Werkftttks  in  het  L  Boek. 

XXVU     ▼OORSTEL.     Fig.  <SS. 

Tndicn  eere  lijn  [AI*]  in  twee  dc?e]on  zoodanis  gedeeld  is, 
(^r.t  het   vierhnnt  v?n  hét  ^'iootllo  Ank  [AC]   gely^haltig  is 
nnn  den  regthoek  vrai  het  kJeinftc  fcuk  [BCJ  en  de  geheele 
.lijn  [AJ>j^  en  uun  uit  het  fiip  van  fnijoing  C  cenen  Cirkel 
i;ckL  waar  van  het  grootXte  ftuk  dc  mdius  is,  en  uic  het 
der  eind  [A]  van  bet  grootfte  ftnk  [AC]  met  eenen  fhval 
'jTAD}  gél^k  aan  de  gebede  IQn  [AB]  eeaen  anderen  cirkel- 
Aboog  trekt  die  den  eerstgtnekien  fdydt  Qn  D];  tn  perder 
uit  dat  A|p  van  fnydlng  lijnen  [DA,  DB»  DC]  naar  de 
uiteinden  [A,  B]  en  het  fnijpont  [C]  van  de  gegeven  i^fn; 
zal  men  twee  geiijk'oconifc  drtehoeken  verkri!g:en:  in  weïke 
Jbeiden  de  hocucn  op  de   grondlijn  het  dubbeld  zullen  zijn 
van  dicu  in  den  top  ;  de  beeüeii  van  den   ^^rooten  driehoek 
.fBADi  zuilen  gelijk  zijn  aan  de  gegeven  lijn;  eu  di©  van 
4ett  kiemen  geiiji^       derzdver  ^goifie  üuk  £ACj* 

9t.  n.  la* 

BsaiiDiiKv  20  BR  X  op  BC 

Bfiwijs.  Uic  XtK*  totftpMt  op  AD»  (cn  dnsaip  AB)in  A  ACD| 
vonroigcnt  nlt  III.  toopin  op  AB  gedeeld  in  Ci  men  leidt  er  nic 

«r  dat  DE  =  EC  cn  uus  [f.  ar-  Gcy.  4,]  BD  =  CD  =  AC. 
Vervoigesi  uU  L  15,  dai  ^  BCP  c  n  Z  A:  «a    B  ;s  a  ^BDC. 
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Hfer  uit  volf^c  dat  Z  BT)C  ss  /  C D  A ,  of  dat  /  BDA, 
door  de  l^u  i>  C ,  iu  twee  i^clijke  dcelen  gedeeld  worden. 

Hé 

Hier  Qh  volgt  ook  dat,  zoo  in  eeni*  gel0kbeenigen  drfeboel: 
de  hoÊik  op  de  israodIQii  dvbbtM  h  vn  dltn  ia  deo  cop ,  de 

IQn  [CD]»wdkende  eerstgemelden  hoek  in  twee  g@iykedeelen 
fnijdt,  de  overfcaande  zQde  [A?3]  zoodanig  fnijden  zal,  x« dat 
het  vieNuMt'mo  het  groocfto  ftuk  zal  zijn  ito  den  regc- 
hoek  van  de  p:eh:-x^le  lijn,  en  het  kleinOe  ftuk»  o.  dat  ktt 
f  rootfte  (lok         «al  z^]xi  aaa  de  groadiyn« 

IIL  OETOLO. 

De  hoeken  op  dc  grondlijn  zullen  in  zond.migen  driehoek 
gelijk  zijn  aan  |  L  ,  eo  de  lioek  in  den  top  aan  |  L, 

IV«  CKVOLO* 

Het  blijkt  uic  dit  Vooi  fcel,  dnc  het  befch rijven  van  eenen 
geiiji;becnigen  driehoek,  waarin  de  hoeken  op  de  grondlijn 
bet  dubbeld  z^n  van  den  tophoek»  afhangt  van  het  foyden 
•van  eeno  l^n  zoodanig  dar  bet  ^erlMnc  vto  bH  «oae  Ihik  ge* 
jyk  is  aan  deo  regthoek  uit  de  gebetlt      00  bet  aadtr  leuk» 

AANMCRKiNG.  Men  k&n  nu  het  XU  Werkftuk  uit  hec  IL 
Boek  oploafen^  naa.  de  1.  oplosGog. 

XXVU.    VOORSTEL.    Fig.  55* 

Indien  een  gelijkbeenige  driehoek  [BAD]  zoodanig  gefceld 
is,  dat  de  boeken  fl?  en  A  D  B]  op  de  grondl\|n  hcc  dnbbekl 
zijn  van  den  tophoek  TA];  eo  indien  men  uit  eenen  der  hoe- 
ken fD]  op  de  gfonuUjn,  op  het  regenovciTtaand  been  eene 
lijn  [CD]  trekt  die  gelijk  aan  de  [grondlijn;  zal  zij  een 
Züüuauig  fcuk  [HC]  van  het  been  affnijdLn,  dnc  i.  hcc  ove- 
rige gedeelte  [A  CJ  gelijk  zal  zijn  aan  de  grondlijn  ^  a.  dac 
btc  Tieitax  dat<ieci  gclykbaltlg  zal  z^n  «an  den  regthoek. 
•ouder  hot  geke^  heen  A  B  *  ei^  het  eerjfte  ftiik  [B  C]  begro# 
ipen;  %^  dat  in  deo  geiyicbeenlgen  driehoek  [BCD]  door  do 
grondlijn  [BD*]  van  dien  gegeven  driehoek,  en  de  getrokken 
lijn  [DC]  gemaakt,  de  hoeken  [B  ea  BCD]  op  de  grond- 
lijn ook  net  dubbcïd  ztillen  zfin  van  den  hoek  [BDC]  In 
€lcn  top;  en  4.  dat  die  ho©k  fBOC]  het  derde  gedeelte  ii 
van  den  uitsvendi'^en  hoek  [ACD]  gevormd  door  de  getrokken 
iijn  [DC],  met  het  been  [15 A]  waarop  zij  getrokken  is. 

BEREIDING.  Zij  DE  loodfegt  op  BC:  ea  dSi  («it  I*  Z7« 
Gev.  40  BB  e  £C  eo  BC  s  z  BB. 
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75  ƒ/•  Moei:  Ofêr  d&n  inhoud  inm  rogiMjnige  figumh 

BftWiff.   Vnn  hcc  I.  uit  het  I.  27.  en  L  sB* 

Van  het  II.  uit  hcc  XIX.  Voorfcei  van  dit  Boek?  dc  be- 

reidi!^^:  het  lll.  en  het  I.  Voorfcei,  belden  uit  dï!  Boek. 

Van  bet  lll.  iiir  bet  XIX.  Voorfte!:  ea  uU  het  a«  Gevolg 
▼an  het  XV.  Voorfte!  van  bet  I.  Bock. 

Van  het  iV.  uk  I,  a^.  .of  uit  I.  27.  en  15, 

AAmmtEiNG.  Het  fiti jkt  te  dk  VoorfMl  ta  OKgekMc4e  h 
•  wk  het  voorgttiide. 


IIL   'A  F  D  E  E  L  I  N  a 

OTB&  DE  VBSLHOBKSIV. 
VIII*    BB  PAL  t  HG.    Fig.  76. 

In  ïilic  veclhoekcu  noemt  men  uitfprin^tndc  lioeken  die 
[ZZGHF,  FDA,  BCA  enz]  welke  met  hunnen  top 
ni,  D,  C,  K]  naar  buiten  ftaan  2  en  infprin^endc  dïe 
\lL  HKD,  CAD,  CÜK,  KMQJ  wicc  top  A,  BJ 
oair  biDoca  gokeerd  i3« 

*  AANMERKING.        zttHen  geen  tiukre  veelhoeken  bcfchoa* 
wen  dan  4fe  wier  koeken  efie  nitfpriogende  sQn. 

IX.  BBPALINO/ 

Men  nn-mt  i/rwendigc  hoeken  van  den  veelhoek ,  de 
hoeken  welke  deszelfs  zijden  naar  den  binnenkant  met 
elkander  maken;  t\\  uitwémUgen  hoek  den  hoek  dien  eene 
'Bijde  met  Ue  verlengde  naastgelegene  zijde  star  bnicen 
makt, 

ïiiTiXüGLNG.  Fig.  75.  l  EAC,  l  DCA,  l  C  D  I\  l  DFE, 
Z  FEA  zyn  de  imeodige  boeken  des  veelboekg  DCA£Pt 
Maar  l  ACK»  l  CDl,  /  DFG»  i  FEK»  i  LA£ 
de  uitwendige» 

AANMERKiWG.  !lct  !5  om  het  evcH  of  men  voor  den  uit- 
wendigen  hoek,  wel-o  de  zijuen  CD  en  F  D  uiidcrling  ntti* 
ken,  uccmt  den  Z  CDI,  van  CD  met  de  verlenging  vaii 
FD,  of  den  Z  IIDF»  van  FD  xnet  de  verlCQgiDg  vai^CD: 
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///.  AfdccUng:  Ovcx  dê  yccUmkcn.   •  77 

X.  BEPALING. 

Men  noemt  mênk  vao  -  den  vtdhoek  te  fan  ?ati  die 

zijne  zijden* 

XI.    BB  PALING* 

Een  gtfchiku  ^  of  reguliere^  of  regelmatige^  veelhoek  ^ 
is  die  y  wiens  zijden  alïc  gelijk  ziju ,  eu  gelijke  liuekeii 
uiet  elkander  maken. 

•  ■ 

U  G.  IV*  Bep»  u 

AANMBRBiNo.  Ftg.  74*  Meii  moec  wd  op  da  dobbde  voor* 
marde  in  de  beptling  begrepen  letten :  wanc  fn  eenen  ve^ 
hoek  kunnen  alle  de  hoeken  geii)k  Byn  zonder  d:u  de  zQ- 
den  bet  zijn,  zoo  als  in  den  veelhoek  AGHOëFA;  of 
alle  de  zijden  kunnen  gelijk  ziln ,  zoo  als  in  den  veelhoek 
CDl  MNIvC,  zonder  dat  de  hoekeu  het  zijn:  in  geen  van 
beide  de  gevallen  is  de  veelhoek  gefchikt  of  regelmatig, 
zoo  als  uc  veelhoek  ABCDEF  is,  waarin  de  zQden  ge- 
lijk zijn,  cii  tic  hoelccn  het  ook  zijn. 

2i€  cLAViui  OP  licc  IV.  Boek  Taa  iocudbim 

I.  OBVOLO» 

T3e  gelijkzijdige  driehoek  en  bet  vierkant  kuonen  OOk 
tot  de  ^elcbikce  veelüoekea  gebiagc  woidnu 

.In  eenen  regel ni at iicn  veeliioek  155  de  omtrek  jyelrjk  ann 
eene  der  zijden  zoo  dikwerf  genomen  als  er  eenheden  zijn 
in  het  £retal  dac  aaoduidc  uit  lioe  vele  ^jden  de  veeiho^ 
beOaat  [Ikp*  X.]* 

.    XXVilL  voQ&sTSL»  Flg*  75*  % 

•Men  kan  icdercii  veelhoek,  regelmaiitT  of  onregelmatig, 
waarvan  alle  dc  hoeken  uiilpring^nde  /.'ju ,  met  uit  eenen 
der  hoeken   [CJ  lijnen  [EC,  CF]    naar  de  overige  hoe- 
ken te  trekken,  in  zoo  vele  driehoeken  verdeeien  als  ej  ^ 
zijden  ziju  miu  mstt. 

AEwijs.  Inuneri :  cot  bet  vormeti  van  de  eerden  en  laacfltB 
driehoek»  worden  vier  zijden  der  veelfao^to  gefchikl»  VOOt-' 

alle  de  overige  ééat\  waamic  liec  beflnU  volgt* 

XXIX. 
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XXIX.   vaoASzxfc*  fig.  75* 

In  alk  veelhoeken ,  regelmatig  of  onregelmatig  j  ACDFIT], 
^  bedrnaï^t  de  fom  van  alle  de  inwendige  hoeken  tweemaal 
zoo  vele  regte  hoeken  als  er  sijden  aija»  mia  vier  regie 
Jboeken* 

«ÉC^OBT*  Op  Sft  pr»Tiii  bet  I.  Borit  vio  tucUDBf . 

BEREIDING,     Men  verdeck  den  veelhoek  [ACDFEl  met 
lijnen  uic  een  der  hoeken  [C]  ce  trekken ,  ia  drleboekeik 

MWijs.  Uic  Voorftel         en  L  15. 

AAfWEHKiNG*  Hét  Zelfde  beeft  das  ook  plaats  voor  den 
driehoel: :  docb  men  heefc  d?c  atgencener  Voordel  ofet  kun-  • 
nen  b^w^zen,  zonder  eerac,  nic  andere  gronden,  de  znak 
voor  een  bijzonder  geval,  voor  den  driehoek  namelijk,  be- 
wezen :e  hebben.  Dus  zier  nen  hier  wederom  een  voor- 
beeld van  her  ^e^n  wij  reeds  in  de  !•  Aanaieikiflg  op  Voor* 
6el  XLX,  gezegd  hebben. 

Indien  de  veelhoek  regelmatig  is,  en  r'e  letrcr  ^  het 
getal  der  zijden  aanduidt:  zal  iedere  hoek,  daar  zij  allen 
gelyk  z^n,  zoo  vele  regte  hoekea  bevaiten»  ale  er  doe» 

IL  otvoto* 

Er  zya  maar  drie  foorten  van  figuren,  de  gelijkzijdige  drie» 
hoek»  hec  vierkant»  en  de  gefchikce .zeshoek ,  die»  om  ééuen*' 
liiK  JMlfile.ilip  geplaatst » teao  mte»  veUMu,  oa  soodetiec»- 
over  te  laten,  kunnen  vallen:  die  gefchiedt  iMUielVk  met  M 
gdiyki^ldlge  driehoeken»  vier  vierkanten»  en  drie  zeshoelcen. 

TACQUET  op  de  laacHe  propoüLic  van  het  IV.  Boek  van  suclidrs, 

AANMERTHNG.   Over  deze  drie  figuren  zal  ten  deitftopsigie 
la  iV*      Gev*  nader  gehandeid  wocdM 

XXX»  voo&STEi**  Fig»  75* 

De  üftwendigc  iiocken  van  eenen  veelh  >ek  ,  wiens  hoeken 
:i1le  uiüpringende  zijn,  zijn »  te  fauiea  genomen,  gelijk 
Ma  vier  regie  boeken* 

«MQOav*  <^  de  $a  piop»  van  het  L  B«  vtn  locu 
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mms.  Uk  L  a«  cii  liet  voorgnnd  VooifteL . 

/ANMRRKING.    Fig.  76.    Wij  handCeii  in  dit   Voordel  vm' 
veelhoeken,  in  welke  alle  de  hoeken   uitjpringênde  zijn: 
ware  hec  anders ,  waren  cr  ec-nige  iv.fprin^^cnde  hoeken  ^  zoo 
'tfs  HFD;  7-oüdc  voor  iedcrco  uitfpnngcndai  hoeft  hec 
getal  met  twee  /egce  hoeken  venneerdcrd  worden  ^  wanc 
dan  zi)n  dc  uitwendifie  hoeken  niet  IHD  fit  HüL,»  ge« 
lyic  plaats  zoude  hebben  soo  men  de  nirrprfngende  hoé* 
ken  GHD  »,HDA  htdt)  amtsUMfn  IHD,  DHF^UFp^ 
FDB«HDLt      I.  l  IHD  +  L  HDL  +  dt  drk  hot^ 
hen  Tin  den  A  HFD:  hec  voc^el  wordt  dan  algemeen  dut 
M  Allt  de  uitwendige  hoeken  van  een'  veelhoek  zi}n  ge*" 
lijk  ni\n  de  fom  vnn  vier  ro'^'C  hoeken,  en  van  twee. 
nul  «00  vele  regie  alt  ei  uitrpriogeode  hoekea  z^/* 

G»  f.  SM» 

XXXU  voo&STftU  Fig  7;*. 

Tndten  men  binnen  eenen  veelhoek,  welke  Mf  ook  zif,  eeti'> 
ftip  [P]  neemt:  en  uit  hetzelve  lijnen  PA,  PÜ  enz.J 

naar  alle  de  hoeken  [B,  A,  D  enz.]  trekt,  en  vervolgens  nic 
het  zelve  op  iedere  der  xijden  llincu  [PT,  PX  enz.]  neder- 
laac,  die  de  zijdenr  in  twee  gelQke  deelen  fnQdeo;  zal  hec 
YtsMeXk  tniTchai  d»  foti  dnr  ▼lerhoiCMi  'vin  alm  dt  4n«n 
din  nMT  de  hoeken  gmn»  en  d*  fom  dtr  vtarfcimcn  alle 
de  lijnen  die  de  zyden  fnijden»  ge^k  stfn  nan  hee  vlnni«  ge-  . 
deelte  van  de  fom  der  ▼lerkanoen  mi  alle  de  zyden  dea 
▼ealhoekf» 

vaokaho,  Opêm  Mêthm^  T*  U.  p.  tai» 

BEWIJS.  I\Tcn  het  Gevolg  vnri  het  XXII.  Voorftelop^ 
elk  der  drieho?l:cn  BPA  f^nr,.  men  neemt  de  fom;  en  Ttr*' 
lari|}gt  de  fom  die  iu  het  VoorHal  giamaki  words*. 

■ 

XXXIL   vooRSXEJU  Fig*  78. 

Indien  men  alle  de  hoeken  eens  regelmatigen  veel- 
hoeks in  twee  ^lijke  deelen  deelt,  zullen  i*.  alle  tie  lij* 
DCn  die  He  hoeken  aldus  deden  [AC  ,  EC,  FC,  en?:.]  iii' 
een  (lip  C  te  famen  kouicn:  2^.  Zij  zuUen  alle  ^elijk^  zjjn, 
en  dus  den  veelhoek  in  zoo  vele  volkomen  gciijke  gelijk* 
beenige  driehoeken  verdeelen  nis  er  zijden  zijn  :  3.  Zij 
«uilen  om  het  ftip  C  gciijke  hoeken  [ACR,  BCF  enz.] 
linken;  en  4«  Zal  da(  ft^  C  even  va:  vaa  aUa  de  gijden 
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af  zijn:  dat  /V,  de  loodlijnen  [CB,  CH,  Cl  enz.J  uit 
dal  tUp  op  de  zijden  getog^o  zuilen  alie  gelijk  zijn* 

fi&vvijs*  Het  eerfte  gedeeUe  volgt  uit  !•  aa* 

Uec  tmcde  en  d«cde  volgc  uk  hec  geen  in  kei  bewVi  ra 
bet  eerfie  reedt  bewezen  i«« 

Hec  vierde, u!c  de  gelUbbeid der  ddcboekeo  BCE»  BCH» 
ICF  enz.  door  L  2a. 

I,  AANMERKING.  De  fcden  vao  de  uitlegging,  dat  /j,  enz.  iu 
het  4  gedeelte  viB  bet  Voordel,  volgt  uk  I.  ii.  Gev.  i. 

II.  AANMERKING.  Uil  het  bewczcnc  in  N^.  2.,  in  N**.  4*  en 
in  N^.  3.  van  die  Vüorilel ,  volgen  deïc  drie  bepalingen, 
wnarvan  dc  eerüe  ootieend  ü  uit  hec  geen  in  den  cirkei 
piaacs  heeft* 

Xn«  BEPALIHO. 

Qtntrnni^^ï  Middelpunt^  t^x\%  rcgdmatigcn  veelhoeks  1% 
een  IHp  [CJ  zoodanig  gefield  dat  de  lijnen  [CA,  CE, 
CF,  enz.]  nanr  dc  hoeken  van  den  veelhoek  getrokken , 
gelijk  zijn ,  en  deze  in  twee  gelijke  deelen  fnijden*  Die 
S|nen  zelve  dragen  den  naam  van  ftrahf^^  of  radii.  , 

AAKMERKiNG«  Indien  men  dan,  uit  dtt  nriddelpnnt.  tnet  zoo- 
danifea  taal  eeatn  cirkel  treitc»  sal  deazelfs  omtrek  de  top- 
pen m  aHe  de  boeken  dei  Teelkoekt  faken» 

XUL  BftYALIMO* 

De  loodlijn  [CB  of  CH,  Cl]  die  uit  h  t  middelpunt 
van  een  regelmatigen  veelhoek  op  eene  der  zyden  wit» 
wordt  de  ioodüjn  vau  dien  veelhoek  genoesKi* 

AANiCKEKiNG.        do  Onden  dnagt  die  lijn  den  naam  vas 

X1V«  BEPALING. 

De  gelijkbeenige  driehoeken  [ACE,  RCF,  FCG] 
waarin  een  veelhoek  door  de  l!r::len  [CA,  CE,  CF, 
CG  enz.]  i^eik'cld  wordt,  drngen  den  nnam  v^u  vüddeU 
funtS' driehoeken ,  en  de  ropliockeii  dcr:'clve  £AC£f  ECF 

eoBtJ  worden  nUddélfunuIrnkm  genoemd, 

AAnnEiKiifO*  De  loodlijn  verdeelt  iederen  middelountslioek 
hl  twee  geljjke  deden  [L  a^.  GeT.  4.]f  waarom  de  boeken 
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in  bet  middelpunt ,  door  den  iljraal  en  de  loocUija  gcmuJU» 
dea  sMua  via  iuUve'miédci^mm^Jun  dragea* 

"^I.  OEVOLO» 

Ieder  middelfutUshock  eens  regelmttigeo  veelhoeks  is  ge* 

lijk  aan  ~y  zoo  men  den  Rgten  hoek  door  R,  en  het 

getal  zijdcrPdoor  ^  uitdrukf.  En  de  hoi^k  ^  vveikön  twee 
2ijden  eens  reijclinaij^cr)  veelhoeks  uiunakeUt'  is  gelijk 
aan  (jS~^)  halve  middclpums^hockaim 

I*  AAifiiBiisiM.  Hei  eerfte  volgt  uit  het  XXXU,  Voorfttl  ca 
I  Gev*  5*»  het  tweede  uk  bet  eecAe  ea  L  15* 

IL     G  £  V  0  L  G. 

lo  den  legelmatigen  zeshoek ,  is  de  driehoek  door  eent 
si]de  en  twee  firmkn  ui  het  middelpaat  gevormd»  dat  is 
da  ndddelpiMita-driehoek« 


II.  AANMERKING.   Dit  blijkt  ult  hcc  I.  GevoIg  en  T.  57.  Gev. 

waaruiC  het  zeer  gemakkelijk  v;.ic  ecnea  regeimaüijen  Lt%* 
'  hoak  op  eene  regte  l^jn  te  t^efchr^veD. 

ZXXIIf.   VOORSTKL.  Fig.  79» 

ïndfCTi  men  uit  ét  uiteinden  [K  en  f  ï]  vnn  dr  jirnnd» 
üjn  [KH]  eens  regelfflati|^n  viHbocks  [KC  BEHJ  lijoen 
trekt  [KBf  HB]  naar  d.n  top  [B],  aullen  deze  eenen  ge- 
Mkbeebigen  driehoel  [1;B[]]  uitmaken,  waarin  de  hoeken 
op  de  grondlijn  CB&U  au  BHK]  het  dubbdd  sidlca  «ja 
Tan  dien  in  den  top. 

« 

lEREiDiNG.  Men  crekke  dc  Hinlen  CK,  GB,  GH  en  ver- 
lengc  BG  tot  ia  I,  welke  derhalve  2/*  Gev»  S«]  loodregc 
valt  Op  K  H. 

BE  VIJS.  Voor  het  i.  Uit  I*  ai,  op  de  AA  BCK<ea  B£H^ 
toegepast.  * 
Voor  bet  IL   Uit  I.  «7.  Gev.  i,  en  1. 15. 

iMmmam^  Om ,  eeaap  vVfhoek  te  befehrUven  ^  of  den 
^ven  op  eene  gegeven  tijn  te  Aellen ,  wordt  doi  eerst  het 

vervaard! f^'en  van  een*  frelijkbeenigen  driehoek,  wnarvan  de 
hoeken  op  de  groiHilijti  het  cM'bbeld  zijn  van  dien  in  dcii 
.  top,  vercisehc.  Hul  geen  naar  aanleiding  van  hcc  \XVI. 
Vüornel,  Gevolg  2,  door  het  X.  WerkTtiik  vin  hec  U. 
iiüëk  gcichiedc*  Zoudajaigen  A  KBÜ  dau  befchreven  ztin- 

F  Ut 
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de»  fkilt  men  op  ieder" wn  deszelfs'  beenen  KB,  TT"^, 
eecen  geliJkbeenigeTi  A  fCCB,  HEB,  waarvan  (!e  t>«eQ€a 
KC»CB^BB»£H  jgeiyk  zya,  aan  de  groadiyn  KH. 

XXXtV.  yooRSTSi,.  Fig.  8o»  / 

Ttidien  hec  getal  der  zijden  van  eenen  re.i^^clmntijien  veelhoek 
even  is:  zullen  de  beide  lijnen,  die  iiic  het  middelpunt  naar 
de  tej^enovergeilciue  Iiockeu  getrokken  worden,^  cJ;:c  regte 
lijn  uitmaken:  die  liilnen  xaUen  den  veelhoek  in  twee  gei\jke 
deeten  verdeelen,  en  kunnea  das  dlagpn^Uen  genoenul  worden  t 
de  belde  lijnen  die  uit  bet  mtddelpnnt»  loodregc  op  de  ce« 
genovergeQéldè  kQdea  getrokken  wonfen,  zuilen  ook  ééno 
IQn  uitmaken,  en  den  veelhoek  in  twee  gelijke  deelen  dee* 
len:  dit  zelfde  heefc  ook  plrnrs  voor  iedere  lijn,  die  door 
het  middelpunt  getrokken  wordt  :  en  eindelijk  ^nllen  de,  te- 
genovergeftetde  zijden  evenw^dig  aan  jelkaod^  z^a, 

BEWIJS,  llec  cerftc  cn  tweede'voUc  ott  L  4.  en  liec  litlfe  nit  ket 
XXXIL  Voorftel  en  I, 

« 

AANMiasmG»  Het  Is'  dos  met-  redes*  dat  men  de  regelm»* 
cige  veelhoeken,  wier  sQden  even  in  getal  -syoi  ook^a^ 
we$iifiJie$  d  ^fiJJtmat/gfi  ^  veellioeken  noemt* 

OEvbtG.  Fig.  So. 

RIeraic  vo!^ ,  dnt ,  in  die  gelitfkmttige  veellioeke*,  de  iQ* 

nen  [A  D ,  G  E]  dfe  naar  de  uiteinden  der  elkander  tegen* 
overgeflelde ,  en  dns  evenwijdige .  zijden  getrokken  worden» 
met  die  dijden  regte  koeken  uitmaken» 

XXXV*  VOOR a TB L»  Ffg«  9o«  * 

Indien  tnen  in  eenen  regelmatigen  vecllioek,  waarvan  de  zij- 
den even  in  peral  ziin,  en  dus  in  qq^qw  pj'lijkfr.ati^en  veelhoek^ 
de  uiceiiideii  tier  aau  elkraiuer  evenvvijjige  zijueu  door  regie 
Uinen  veréénigt ,  zullen  deze  door  bare  onderlinge  ommoeün* 
gen*  om  liec  middeipout  van  den  veelhoek»  eenen  nieuwen  re- 
^  *  gelttiatfgea  veelhoek  maken «  van  even  veel  zijden  ala  de  ge- 
geven  veelhoek»  en  waarvan  de  loodiyn  de  helft  Is  van  de 
<yde  vin  den  gegeven. 

tn  VAV«  Uim,  êê  Véui*  srtr*  p*  •99* 

Bt;wijs.  Dac  (ilc  veelhoek  rcgclmaüg  is  bi^Ia  uic  Voorstel  XXXI\r« 
Oe^,  f .  en  I.  f  ,  s8 .     ,  rs 

Dnt  hij  om  het  zelfde  ir.i  fde'ptint  fta»t ,  wit  ï.  07.  Ccv.  5.  1  i\. 

V6or  4d  groene  der  loodl^a  uic  I.  aa.  Voorfcel  XXXIV.  ea  L  30» 

AAfiilaRiCïNG.  Wg  zullen  in  liet  VT.  Bock  Vnorftel  XXXt  en  VOl» 
geadc  y  die  inweadise  vetUioeLea  nader  bcfctiouiveB* 

XXXVI» 
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XXXVE,   VOOEITKL»    Fig.  7^ 

Indien  men  fn  eenen  rcgelmaiigen  veelhoek  uir  een  êneven 
getal  zijden  beftaande,  uit  iederen  hoek  [C,  B,  H,  K]  ly- 
Den  [C£,  CH,  Bli,BK»  BK]iiitr  de  overife hoeken  trekt; 
sullen  <lfe  iDnen»  door  ktre  oiicmoaIiig«  om  kec  telfde  «ld* 
delpttoc  eeiiea  nienwen  regelmatigen  veelboek  [ONVarj^]  vor» 
liieiit  van  even  veel  sQden  altde  fegevene»  en»  ten  i||nen 
opxigte»  omfekeerd  geplMtic« 

*  »BWÓ>>  Vit  L  M.  SS*  U«  So.  en  ToMft.  XXXIV*  Ocv, 

XXXVIf.    V  O  O  R  s  i  t  L.   Fig.  8f« 

TnJien  men  nit  de  beu^e  uiteinden  van  iedere  zifde  eeni 
rc^^clnatigen  vcclhnel:s,  wiens  zijden  oneven  lu  ztjn,  lood- 
lijnen op  die  zij'.'cp.  oprin^t ,  zullen  deze  door  hare  onderlinge 
ontmoeting  twee  regel luatige  veelhoeken  vormen,  onderling 
gelijk,  en  ieder  van  even  veel  xijdea  als  de  gegeven  veel- 
hoek: hunne  loodlUn  zal  de  Mft  zila  vtn  de  siyde  des  ge» 
geven  veetboekt;  zQ  xnllen  bet  niddeipnnt  det  eerden  veel- 
koeks  tot  middelpunt  hebben»  en  altQd  binnen  den  veelhoek 
vallen  y  ten  zij  deze  een  ^geQkz^dige  driehoek  ztf*  Verder 
Indien  men  ieder  pont  van  den  gegeven  veelhoek  aanneitc 
als  het  begin  van  eene  zijde  en  het  uiteinde  van  de  ntasr- 
voorgaaude,  zulfen  dc  loodlijnen  uit  het  begin  van  iedere 
zijde  op  dezelve  getrokken  den  eenen  veeihock,  cn  de  lood- 
lijnen uit  het  einde  van  iedere  z^jde  op  dezelve  geirokken  den 
aüderen  veelhoek  vormen. 

DU  FAY»  Mem,  de  VAcad,  1727*  P*  399.  docb  niec  zoo  algenieeii» 

Hü  fpreckt  flcchts  van  éónen  veelhoek. 

BEwgs.  Uit  I.  32.  IS.  ai»  30«  co  Voorfi*  XXXIV,  Gev« 

AANMKRKTxn,  TTct  XXXI.  Voorftcl  cn  de  volpenJo  Voorrtetlcn  van 
het  VI.  Bock  X.:'!  n  deo  itrd  dier  inweodiie  veclliocken  nog 

•  nader  lecf^n  kcm  oiu 

XXXVm.    VOOXiTlL.    Flf.  82* 

Wanneer  men  op  alle  de  sVdm  eent  regelniitigen  veel- 
lioeka,  ftippen  [B,  F»  1»  IJ  aeedn  even  ver  van  de  naaa* 
te  hoeken         D«  C*  B»  QJ»  zullen  de  lUnen,  die  deso 

ilippen  vereenigen,  eenen  regelmatigen  veelhoek  van  even 
veel  zijden  uitmaken  als  de  gegeven  veelhoek  zelve  s  en  wlena 
niddeipunc  het  middelpunt  des  eerden  vedhoeki  ia • 

nwQa.  Voos  het  I.  Uit  de  geliykheld  der  drièhoeken 
A  £  L ,  E  DF  enz.  door  (I.  ai )  —  Voor  bet Uit  4e 

gelUkheid  der  driehoeken  AOL«  EOD»  enz.  en  dus  der 

UJfien  LO,  £0»  FO^  eni.  wianiit  volgt  dai  O  het  mid« 
4i(piot  ii, 

F  %  AAN- 
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AANMERKING*  SiMPsoN  hecfc  dtc  tllééii  vooT  iM  Wrktnc 
>    bew«Bea,  ia  zttn  I,  Bock»  i8« 

Zie  Ider  bom  U  $6*  Qtit, 

.  De  ialiottd  eeas  regelmatigea  veeliioeks  Is  gelijkbikig  aan 
iHai  Tan  eeoen  driehoek  ^  watrvaa  de  grondlijn  de  ointiok 
vao  dea  veelhoek  is,  en  de  hoogte  de  loodlijn  uit  het 
middelpunt  op  eene  der  sifdeo  van  dén  veelhoek  neder- 
gdaten. 

Su  IV.  pr.  13.  —  L.  G«  IV.  7. 

»iwifi«  Uk  Voorfid  XXXU,  ta  Bep«  XL 

GBVOJLG. 

De  inbond  eens  regelmatigen  veelhoeks  is  gelifkiMidg  aas 
dien  van  eeoen  regthoek»  waarvan  de  hoogte  de  loodHJfi 
ia  nit  het  midddpuDt  op  *eene  der  zijden  ' getrokken ,  en 
grondlijn «  de  helft  van  den  omtrek  ^s  vedhoeka* 
CXIU.  Gev.  I]. 

*  AANMERKING.    De  inhoud  der  veelhockea  wordt  dus  ook 
tot  die  der  regchoeken  gebragt. 

XL«  VOORSTBU 

De  inhoud  van  alle  regtlijnige  figuren  wordt  tot  die 
van  de  regchoeken  gebragt:  en  men  kan  altijd  eenen  regt- 
hoek  tnakcn  ^  4jie  geljjkhalug  is  aan  den  inhoud  van  eene 
gegeven  figuur*  ^ 

BRWijs.  De  Figuur  wordt  door  iQoen  lo  driehoeken  ver- 

,  deeldi  ieder  driehoek  is  gelijkhalcig  tan  eeoen  hepaaldea  ragt- 
lioek  (XIII.  Voor(lei,  i«  Gevolg),  en  men  kan,  door  het  geen 
reeds  geleerd  is,ééuen  rcf^rhock  mnken  ,  gelijkhaltfg  nan  dcfom 
van  vcrfcheiden  andere  1  Cj^t h  oek  e  n  ,  en  dus  non  den  gegeven 
veelhoek:  zie  het  17»  18»  i^,  üo  Werküuk  van  betU«iioek« 

Aamu&xiiio*  Deze  be verklagen  zUn  laatig,  om  dat,  na 
den  eerden  regchoek*  welke  aan  den  eerften  driehoek  ge- 
jykhalclg  is,  gemaakt  te  hebben,  de  overige  moeyelUker  té 

vervaardigen  zijn,  vermits  zlf  dan  alle  op  de  grondlijn  van 
den  ee'-flen  moeten  gefteld  worden,  d.  i.  op  eene  gege- 
ven lijn;  die  nu  is  meer  ingewikkeld  (zie  11.  Werkftnk  14.) 
Men  kan  wel  het  werk  eenigzins  verkorten  ,  met,  zoo  veel 
mogeiykt  de  loodlijaeu  op  de  zelfde  groudUja   te  laten 

val* 
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valleai  bVn  net  [fig.  183.]  tUyd  twee  ]oodli}oen  BF, 
DG,  Dp  eeiie  en  de  selfde  diagona&l  als  grondlijn  te  trek- 
ken,  en  de  driehoeken  ,  zoo  veel  mogenjk,  aan  paren  te 
nemen ;  maar  het  bedoelde  in  dit  Voorftel  valt  veel  gemak- 
kelijker te  verrigren  door  II.  Werkftuk  ap;  en  zoo  doende 
de  figuur  tot  éJnen  driehoek  te  brengen !  en  daarna  eenen 
regihoeky  of  een  vieslunc,  daar  mede  gelijkhaicig  u  vervaar* 
dlgen« 


-  t 


•        »  I 


Digitized  by  Google 


36 


I 


ê 


«.   BB  XVftltKtOlpkillÜ  ' 

I  N  L  E   I  D  .1  N  C.    .  • 

m  ft 

L  BEPALING. 

Wanneer  ccne  grootlieid ,  vcrfcl^cidc  malen  genomen,  of 
berhaal  I  ;  of,  in  aiukre  woorden;  wanneer  eeoe  groot- 
heid, door  eenijx  getai  vcimciiigvuldi^d  zijnde,  ceiic  an- 
dere grootheid  evenaart,  is  zij  een  effen  guJcc//c^  ccn  op* 
gaatid  deel  ^  (pars  allqmia)  v.in  die  tweede  grootheid: 
doch  indien  zij,  eens  of  meermalea  genoniCTi,  dezelve  niet 
evenaart ,  maar  kleiner  blijft,  en  nog  eenomaal  meerder 
genomen  grooier  wordt,  is      er  eca  om§en  gedeelte  Yaa 

F.ncL  V.  Bep.  I.  en  zie  dnnrop,  zno  tli  bcftendlf  Toor  dit  (t* 
lieele  boek,  de  aaattcrking  van  l^osauo. 

AANsiEiKlliG.  Ik  zeg  eene  grootkMf  en  niet  enkel  «ni  ge- 
tal :  want  eene  kleinere  l^n  kan  soo  wel  een  effen  gedeelte 

zijn  vnn  eene  grootere  lijn,  of  een  kleine  Cirkel  van  eenen 
grooteren  Cfrke!,  of  een  kleiner  vat  van  een  grooter  vnt, 
als  een  kleiner  getal  van  een  grooter:  i,  3,5,  z^Xk  iffca^ 
doch  3,  4, 7,  8»99  omfftn  gedeelten  van  lo* 

\U    BB  PAL  IN  0« 

Eene  grootheid  wofdt  een  veelvoud  of  vermenigvuldig' 
de  ( muhiplum )  van  eene  nndere  ccnocmd  ,  als  deze  de 
eerstgeincide  met ^  of  een  efj'cn  jiedeelte  danrvnn  is:  en 
dat  effm  t^edeclte  worde  e-me  ondtrvcrrrietugxuldigdc ,  een 
opgaand  deel  (^JubmuUifluin}  van  de  andere  grootheid  . 
genoemd. 

BU  10  if  eene  vermenigvuldigde  van  i,  e,  58  docli 
niet  vin  3,  6^  7%  8,  p:  en  1,  5  z^n  $ttderpermemigyÊii- 
éigdem  ?an  10» 

wicL.  V.  Bep.  2.  en  VII,  Bcp.  5. 

* 

h  AANiUKKiNG.  Ik  zeg  grooikeid,  en  niet  idleen  getêi^  om  de 
reeds  aangehialde  reden:  welke  ook  Yocr  de  volgende  be« 
paUng  geldu 
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Ifiki^ai.    '  ft 

IL  êMmmsmo.  Hier  «i    benwiofra  MhM^  êHmad wt. 
imderMMd  of  ir^f/,  $mkriHi9m$é  of  iMtr  itéitUtt  «»• 

IIL  . 

Twee  (of  ineerdm)  grootheden  worden  gtzcftd  geUjk* 
^êtiSm^  of  gelijkfermeni^uUtgk  {aqidmnlHpKeia^  ^  te 
snii  van  tme  (of  loeeraere)  tiidere^  wanneer  zlj  deie 
grootheden  even  veel  melen  bevatten  ^  Iedere «  nameliik, 
die  grootheid ,  vao  'welke  zy  de  imrmifiêgyuldi^d<^^  of  bet 
veelvoud  is» 

• « 

Bi)  V.  20,  40,  60  zijn  frelijkvermenigvttUigde  of  .e^///^*- 
vöuden  van  4,  eu  la ,  of  van  5,  10,  15,  of  vnii  10,  20 
en  .«^o;  msnr  zij  zijn  liet  nict  vttt  5,  ,  20:  aiq}d  4ie  «elf- 
de orde  in  aciic  uemeude, 

IV.  BK»ALIIfO« 

Men  noer.u  Tiiagttn  v-m  een  gttal  ^  de  getallen  die  men 
verkrijgt  vvaiinecr  dnt  getal  ,  door  zicli  zjif  eens  ^  swee  ^ 
/itie  ^  vier  mnlcn  ,  en  zoo  voons ,  vermeujgviildf.'^d  wonlr. 
.Men  verkrij£^r,  nam.^liilc  ,  de  tyvccdc  inr.gt ^  ook  wel  qua* 
drant ,  of  vicrkard ,  of  quadraat  getal  genoemd,  wanneer 
een  gein'  éér.s  door  zich  ze^f  venrenisTvuidigd  wordt :  de 
derde  magt  ^  ooV  Cubi:s  ^  of  Taarlhig^  nf  c^^ek- getal 
genoemd,  wanneer  een  getal  malen:  de  yierde  mo^j 
wanneer    her   drie  malen  ;  de  vz/jf^^  wanneer  bet 

vier  maien  cn  aoo  voofts  tlaor  xicb  «eif  vennenigviü» 
digd  MTurdt.  . 

■ 

B9  v*  4,  8,  ld,  32 «  ^U^*  'n  die  orde»' de  tweede*  de 
derde»  de  vierde ,  de  vijfde  magt  van  bec  getal  as  ia  de 
tweede  en  axó  de  derde  nagt  van  6. 

!N'o.  Wij  zullen  in  bet  ÏV,  Boek,  IX  VoorfTe!» 
Gevolg  5  en  in  het  XI.  B.  X'.  VoorHel,  2  eri  4.  Gevolg 
sien«  waarom  de  cweed<!  en  derde  nngren,  ook  quadrate* 
of  yiêrkanteft »  en  Cuiusfèn  of  TaarliHgen ,  ceooemd  worden* 

ErCLiUBs  aegi  re  regt  fn  de  en  le  Bepaling  van  t^n 
zevende  Boek,  „  een  fuadraat  %9tml,\%  een  geiaPdoor  de 

muUipUcttie  van  twee  gelijke  getallen,  en  een  cukiek  ge* 
^  tal  is  een  ^eral  dat  door  de  a^nicipUcade  van  dffe  gel^ke 
^  getallen  gevormd  wordt  '* 

Aile  de  g^tnllen ,  gelijk  10  bij  v.  of  !2,  dfe  zoodanige 
niet  zyo,  zyn  geen  fêtadrsai^  of  geen  cubiek-getalk», 

II»  AANMtauNO.  JMen  kan  0mrfle  magt  van  een  4aal  aoeiDMn^ 

F4   •  dac 
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tS       '    ///•  Soek:  Ovir  A*e9cnreéUgheU* 

d«f  getal  seirt  dtc  if»  te  ^or  één  rem^sAgrAdlgdi 
ea  dit  gefield  iQnde  id  men  ,  in  plcscs  ytn  de  nugcen 
vktedrakken  door  de  veriQeiiigviildigtng  zelve,  v»  door 
a  X       a  Xa^aXaXa^aXaXaXaféÊt 

lastig  is,  ze  door  eenen  exp:ncr,t  of  aampijzer  »'*)  lamiien 
a'^nduiden,  welke  re  kennen  ^eeft,  hoe  dik\rcrf  dtf  geud 
^ellctd  worde,  en  dus  wfilke  ma^i  het  ig,  najo^k: 

,  14     8    4     5  ' 

a,  at  ens*  beduiden  de  eerde ^  tweede ,  derde» 

vierde»  vijlde  magt  ven 

III.  AANMERKING.  Hier  mz  volgt  i*,  dat  wanneer  men  mng- 
tcn  van  een  getal  door  magicn  vnn  het  zelfde  geul  mul- 
tipliceert, of  dividcerc,  de  expnnent  van  het  product^  of  vnn 

-   het  quotiënt^  de  Jota  oi  iiet  v^ijchil  der  exponenten  ziju  zal; 

1  ZOO  dac  0  X  4  es  ƒ9      ss  «r:     s  ^  i9« 

Dat  men  de  divlfie  door  een  exponent^  met  het  toeken 
minus f  ler  aanduiding  vao  üc  aiuekkin^  /al  kunnen 
it    I  ^i^s^a 

mwyzen;  zoo  tU  ^>  ^*  3<>. 

dtt  de  magt  nu^  van  ceo  geial  alcVd  de  eenheid  \%i  want 

^  I-I  O 

I  c3      s3  4    a  49.  Zoo  dat  men  altUd  In  plaata  van  f 

de  magt  o  van  welke  grootheid  men  wil  (lellen  kan. 

ÏV.  aanmftïking  Tk  f^ebrnik  bier  het  woord  ^etal  en  nfet • 
grootheid;  om  dat  de  magten  Hi  eene  wezenlijke  vermenig- 
vuldiging beilaan  ,  en  dus ,  in  den  eigentijken  lAn ,  niet 
dnn  op  getallen  toegepast  kunnen  worden  :  men  kan  wel 
zoggen  4  genuiUipIiccerd  door  4,  eu  da».  ge:al  opgeven; 
xnaar  men  kan  gceh  lijn  door  eene  IlJn,  'geen  cirkel  door 
eepeo  cirkel  muitiplk^renz  en  indien  men  wel  een*  van  de 
fÊultipUcatie  van  twee  IQnen»  en  zoo  voorta,  i^reekt%  of 
dezelve  door  bet  teeken  X  aanduidt ,  gefchiedt  zulks  maar 
kortheidshalve:  en  het  beteekent  alt^d*  ftilzw^gend,  het  ge- 
tal dat  de  grootheid  van  eene  lijn  of  van  eenen  cirkel,  bij 
V.  uitdrukt  ,  vermenigvuldigd  door  het  j^etal  dat  de  j^root» 
beid  vau  eeae  andare  lyn  of  van  eea*  andgrea  cirkel  aaniduldu 

Men  noemt  'inortch  van  een  g^tal  die  getnllen  ,  welke, 
door  «zich  zeivea  vermeoigvuldigd  ^  het  eerstgemeide  nit- 

t      O  Ik  zal  attgd  het  woord  expoment  en  nimmer  dat  van  Morv^Ht 
gebtolkez  t  de  ledan  zat  Ujlkm  uit  de  XI  Bapitloz* 
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ntlten :  en  ^  #él  meoÊê ,  ooV  ftMtam  of  vierkanu 
wncl;  <5?«ni/i*,  OÖk  cMeka  of  taarling-worUl ;  vsèrdc  , 
enz.  wortel,  die  getallen,  welke  /Wtf,  j^ri^;, 

vier  iViiilcn  door  Zich  zclvea  Vtirajcnigvuldigd ,  het  gege* 

ven  getal  uitaiaken. 

BJJ   voorbeeld:  5  Js  de  tweede  of  quadraat'^omX  rwtk 
25:  de  öf"  ci.'Bfrke  'wortel  vnn  1251  de  TÉa 

^35:  de  Wy;^  vStt,  3^135  eo  zoo  voorts. 

I.  AANftiKiKiiio»  Meo  ktti  dc  vmdr  door  wi  taekeo  (V") 
aanduiden ,  00  ^  met  ftr  eeo  eij0ertetfier  io  te  platdta « 
te  kennen  geven,  de  hoevedfto' wortel  h«t  Js:  dot  zijn 

I  Vtf^offtgilijk  mêóhei  ook  fchrijftttoUy  ^tVtf^  ^if§V% 
tttU  de  tvreede»  dode,  vierde  eoE.  woiiel  van    ;  doi  ie 

s 

64:  om  dat  4 ,  tweemalen  *^oor  zich  zeiven  veiw 
menigvuidigd,  of  de  derd^  magt  vao  4 »  jui&c  ,04  opfevoru 

lU  AANMERKING.  Geljjk  O»  de  magttm  door  txpQmmen 
uitdrukt,  kan  2ülks  ook  voorde  mrttls  gelchieden;  maar 
dan  zullen  die  ^pmenicn  breukei]  zijn:  bij  voorbeeld  ia 

plaa»  van  het  telaktn  Va^  ya%  sal  laeo  .knnim  flelln 

ot  at  want     of  a  sa  va  H  l^it  X  :^4a 

Vï.    u's  PAL  19  G. 

Men  noemt  gelijk foortige  grootheden  die,  welke  zooda^ 
slg  gefteld  zijn ,  dat  eene  vermenigvuMigde  van  M  kleiig 
fie  de  grootile  kan  evenaren,  of  overtreifen  :  of  wd^ 
gfootbedfttt  die  uk  de  seifde  foort.  van  ceoteden  beOamu 

St.  V.  Bep,  !• 

•  VOORBEELD.  LijncH  Zijn  onc^e-üng  gelijkfoortig :  pnrallelo- 
graminen  zijn  het  ook  ondcrlin:::  een  oxhoofd  is  gelijkfoor- 
tig met  een  emmer  of  pin::  oai  dat  eene* menigte  van  em* 
mers  ut  ptiucii  een  oxhoofd  kan  uitmaken. 

Maar  eene  lijn,  een  parallelQgram ,  een  oxkuofd,  zijn  on- 
derling iMgel\jkfoorclg. 

VIL  BZFALIMG'' 

Men  aoeat'  aattbmit  of  aoE «mftMilb  ppalMiM.  «f 
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lil.  ModL:  Ovfr  d#  mfcnraütJkid. 

getallen,  dïc  ,  welke  ecne  g^mente  maat  hebben:  liet  zij  de 
]^'elnf^e  ue  maat  zij  van  de  groo:Ilc,  dat  is,  jin'st  eenige 
iiialeii  in  de  zelve  bcgrepeu  worde  of  opga,  bet  zjj  eeoedec- 
ds  j^oothéid  lie  maac,  of  een  gt^deeUc,  viiü  bc-ideu  z^* 

lucL.  X,  Bep*  I* 

,  .iiANvpRKiNo*   Ik  3Eeg  hier  graêtht^  en  ntet  esM  ^/^i^ 
'  7f«';^  crm  dat'  dk  op  alle  grootheden- coepasfeiyk  1$:  een  on- 
*'  ce  t  Wü  pond ,  eén  rchlp-{>ond  2^11  oiiderliag  meetbare  grooc» 
beden:  even  nis  eén  anker,  een  ozhdofd»  een  plfp,  eir  zoo 
.  ""vóoffii^'inigieiyici  oiiderlj«g# 


C£VOLG* 


Alle  Breuken  ,  of  gebrokens »  zijn  onderling  meetbaar :  wm 
iieii  beKo^ft  tt  fleebci  cot  dès  sêllïleff  •nöèmer' ce  bréngen. 

\  IL  osvoi.q. 


'  Xïk  alle  getallen  boe  genaamd  is  de  eenheid,  het  eene  M* 
te^  hét  20  eene  ifèfrekJteüjke  eenheid»  de  gèmeene  maat» 

"  AAVMtRKfNoi   13e  ware  eenheid  liccfc  dan  alleen  plaats  wan- 
"  neer  teete  de  gctalfetf  tn  bet  afgetrokken  bëfchouwt,  zon- 
rrdev  it  op  ieti:i<»t«p«fk&  ;  «bo  it»*'wtim«ef  Ik  feg  100, 
1000»  en  soo  vooitis  metr  wanneer  ik  leg,  100  oxhoof* 
idett/'so  roeden-i  ^  yoerèn,  n»  vierkante  roeden»  éoer  ilc 
op  eene  èetrekkelifke  ce!t;thQid  ^  namelijk  op  é^n  pxbóofd, 
••ééné  roede ,  éèti  vóet,  en  één  vierkant  wiamn  de  zijde 
eene  roede  is:  en  de  jrernHen  20  roeden,        voeten,  zijn 
ot'.gelijk  groot,  hoe  wei  beide  20,  dat  is,  hoe  wel  beide 
even  veel  eenheden  b^vaticnde:  pm  dnc  de  eeiiheid  van 
eene  roede  ^^rooipr,  en  wel  la  malen  grooter  is  dan  die 
.  rvan  een,  voet»    .  "      '        '       *  '  '"  .  ' 

fV.  AAWiBEiiKiNGi  T>e  bcfftbotiwing  der  geraflen  dfe  eene 
fftref}e  ?;.'V7^/  bebbe^i ,  beeft  in  de  rekenkriide  aanleiding:  ge- 
irïX'en  tot  den  regel V  om  de  grootj/e  gewcvne  maat ^  of  den 
g  ootjicn  derlev  van  twee  (of  meerdere/  {i:'\roven  getallen  te 
vinden.    Die  zelfde  rcirel      op  nüe  frrc.otheden  even  toe- 
■  pfTsfefttk,  ah  beftnnnde  in  divifie-:  de  diyijic  nu  is  flechts  eeue 
-  iiecheaiue  aftrekking;  en  men  kan  even  gemakkelijk  nagaan 
hoe  i^ete  maten* eene  f^n  b^}  v  vin  ceofr'indere  afgecratitea 
k«tt  worden»  dn  ia^  in  dnelM  opgaat »  «1»  Mn  cslks  doec 
•  '^oor  getfltai.         svltf»  d«o  'hier  diot  regd»  toe  voor« 
beeld,  op  liQncn  toepasfeo  en  deo  ailim  bew^zoo. 

Men  vraagt  de  gim^,  pUMi  dtr^gmthtim  DG  en  4B 
fe  vinden?  F'g.  83. 

'«>  .WmM^  4«  «O  diwffdi'  m^mk  mm  D G  «ft  ^ 

.j;  '  meo 


Digitized  by  Google 


wen  dlvtiUre  DG  door  A B.  Zoo  dan  AB  Tolkomen  fn 
DG  opgaac,  is  R  A  zelve  de  ^roo^f^  eenieeoe  maac:  laaaf 
zoo  zij  er  niet  fn  opgaat,  bl^ve  EG  over. 

•'  *  Men  treicke  EG  zoo  dikwerf  mogelijk  van  AB  af,  d*l» 
nea  aviStn  A  I)  door  £G:  tr  bt^ve  AZ  over. 
' '  fifen  trekke  AZ  soo  dikwerf  mogdlQk  vin  £G  tf,  ea 
er -blQtre.nlies  o^tt  tk  se^  i"",  dit  AE  eene  gamceaa 
ntic  If  -vao  DG  en  AB<  ea  t<^,  dit  AZ  de  grookfto  ge^ 
neene  mtac  derzelve  Is. 

I*.  AZ  gaat  fn  EG  op:  des  ook  in  BZ,  waarin  EG 
'apgfiC:  dns  n.V:  in  BZ  +       ,  dat  h  in  AB.   Maar  AK 
gaat  op  !n  DE:  dus  gaac  BG  op  in  D£:  dua  ook  in  DE 
+  EGi  dac  Is  in  DG:  mnnr  AZ  ^aat  op  in  EG:  dus  ook 
In  D G :  en  A Z  is  cene  gcraeene  maat        AR  en  DG. 

2'.  Maar  z!)  !S  ook  de -^röf///?;?  gemeem  maan  iramers  zoo 
neen,  zij  eene  andere  H  groore»-  dan  AZ,  eene  gemeeue  maat 
van  AU  en  DG,   Da!\r  door  die  a^fumtic  H  opgaat  jn  AB, 
én  A  B  In  D  E ,  gatit  ook  li  op  in  DE:  maar  doof  de 
fumtie  gaat  zi]  ook  op»  in  DG:   derhalve  ook  in  DG  — 

•  DE,  dftt  f?  in  EG:  maar  EG  i:a;it  op  in  BZ:  dus  gaat 
H  ook  op  i'.i  ii  Z :  maar  H  enic ,  dooi"  cio  a^jumtic^  op  io 
A  6:  düs  ook  in  A  B  —  U  Z,  of  in  AZ:  dat  is  H,  die, 
door  de  aifiimtie ,  gfoocer  fs  dan  AZ,  zoude  ib  AZ  Op- 

''gaatf,  ékc  ongerijmd  ii.    Hec  la.  éttt  ongerijmd  dtc  er  êto» 
ffoócere  gemeeae  mm  van  DG  en  AB  zQ,  dao  AZ:  diti 
b  A  Z  de  groeiille'  gèmcene  maac. 
'  Dk  Voofftel  ia  fr«e  3.  fn  héc^X  Boek  via  wamssfu  oi 
mh  dezen  is  die  Bewi}a  endeend. 

Grootheden  die  geen  getuecne  miaat  hebben;  dat  is  waarvan 
cene,  noch  door  eene  vermenigvuldiging  vau  ac  n-idere, 
iioch  door  Uie  van  ecnig  opgaand  deel  derzelvc,  .;an  ge» 
vormd  worden  ;  worden  gezegd  onderling  onmeetbaar  te 
zijn.  Men  noemt  ie  ook  yï^r^  en  irroHmwte. 

-  EUCL.  Xf.  dcf.  4, 

I.  AANMEHKiNG.  ilec  denkbccld  van  gelijkfoortige  grootheden, 
die  geen  gemeene  maat  hebben,  vale,  in  den  eerllen  opll.^i^, 
vreemd:  wij  moeten  derhnlven  het  zelve  nader  ontwikke- 
ien ,  ca  door  voorbeelden  aantooren  dat  er  in  de  daad 
zulke  grootheden  zijn    Ten  dien  einde  is  het  noodig  deze 

'  •  befdkoWing  y  Mftket  ir.  ^oorftel  vlo  WQCLOm  X.  Boek 
't^ünd^  £  iReil  ^orafgaan. ' 

^  IMn^e  9am  éi  gr^Jfê,^  ««#  mkmwf  mogelHk ,  é^lmks  i  kU 
^9%^Wrrchot  ^  -de-  zelfde  wijze  van  de  kleinjïes  k§f  tmtéf 
tp/êvtr/ikói  ys»  f§i  urfit^  kei  dirde  ym  ka  PMk^  m 
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ff  ///•  Miek:  OjMr  iê  mm^^kM. 

,  ^  9êê  pêtrtM^  too  te  cr  dcSd  een  «rerfi^oi        :  sMiyClHi 
de  iWêe  gÊgeven  grootheden  onderUmg  oniicecbaar  zi>V 
Dat  men»  geiiyk  in  de  iV.  Aanmerking  op       VII.  Be- 

/  pBltng  ,  na{;ca  boe  vele  mn!en  [Fig.  84  ]  B  A  in  1)  G  op- 
gaat; er  blijve  een  overfchot  EG:  Cxox  men  uagaa  hoe  vele 
malein  EG  in  A  B  opgaat,  en  er  blijve  een  overfchot  AZ: 
dat  men  nagaa  hoe  vele  malen  AZ  in  EG  opgr.at,  cn  er 
'  blijve  een  overfchot  IG,  en  altijd  zoo  voort,  zou  dat  er 
altijd  een  overfchot  blijve:  D«n  zullen  DG  en  AB  on* 
derling  wmutkéêor  g^n:  (kt  is  ^  z^Jleii  geen.  gequem 
fliMC  hebben.  Zwtteeq:  zij  L  durielm  ^.moeiie  MM» 
-  BA.  eenige  malen  in  DG  opguade  liet  een  overfchot  SG 
kleiner  dan  zich  lelve.  E  G  oeoige  aslen  in  A  9  opgiandtt 
liat  insgelijks  eeo  overfchot  AZ  iMner  dan  zich  selven; 

•  cn  A  7.  ee!ii(^e  malen  in  E  G  opgnande  Iaat  een  overfchot 
IG  kleiner  dan  zij  zelve  is:  dat  men  zoo  voor tgaa  |:o&  fiift 
men  kome  aan  een  overfchot  I  G  kieiner  dan  L. 

•Om  dat,  volgens  de  asfutntic;  L  In  AB  oppat  en  AB 
In  DB,  zal  uoli  L  in  D  E  opgaan :  mnar  L  gaat  ook ,  vol- 
gens de  asjumtk ,  op  in  DG:  du^  ga.it  L  ook  op  in  D  G- 
^  DE.»  dit  It  'io  £0:  £G  nu  gaat  op  in  BZ;  dos  pat 
,  h  .ook  op  in  BZ:  maar',  volgena  de  mfumtie^  gaat  L  op 
in. AB I  dua  ook  In  A B  —  B 2t. dat  la  In  kZt  maar  k Z 
gaac  op  in  BI;  daa  gaat  L  ook  op  in  £1:  maar,  door  de 
.  éfsftmHef  gaat  L  op  in  EG;  das  ook  in  EG  EI,  d. 
i  in  IG;  het  geen  ongerijmd  is,  dnnr  L,  bij  onderrtellinj 
g'-ooter  is  dan  IG.  Het  is  dus  onwaar  dat  L  de  gemeene 
iiinnt  zoude  zyn  van  DG  en  AB:  die  grootheden  hebben 
derhalve  geen  gemeene  maat,  dai  is,  zy  zyn  onmeetbaar^ 

IT.  AANMERKING    Dit  gefield  zijnde,  zal  liet  niet  moesje- 
lijk  vallen  te  bewijzen,     dat  de  diagonaal  cn  dc  zijde 
vnn  een  vierkant  onderling  onmeethar^r  zijn.**  Wij 
zuÜen  zulks  f^eomeirisch  doen,   en  üu  de  eerfie  groud- 
beginfels  rtlleidcn,  * 

l^.  Zij  ABLC  [fig:.  Rt;.]  het  vïerknnt  op  A C  Maar 
door  11.  i'^.  is  □  op  BC  co  n  op  AC  p  op  AB 
00  2  □  op  AC:  het  vierkant  op  de  diagonaal  en  het 
vierkant  op  de  zijde  zijo  di^  twee  vierkanten. die  oqder* 
ÜDg  meeibdar  zijn.  •  * 

Door  L  19.  is  BC  <  AH-      AQ  of  <  a  ACl 
indien  men  dan  van  BC  afirekt  BD  35  BA  =.  AC, 
'    hh\ft  er  een  overfchot  DC  <  ACt   -Wij  «lUen  dit  over» 

*  fchot  het  eerfle  overfchot  noemen,  '  •  • 

3^  Uit  I.      blijkt  dat»  zoo  OE  X  op  BCj  D£  =s 
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AR  SS  ÖC.    Maar  io  A  £DC  k  EC  <  ËO  «f  DC 
^  of  <  a  ED  of  2  AB;  ao  dus,  m^eode  EP  AB^ 
lïl^AB*  of  bet  eergs  êmfcAoL,  twee  malen  in  AC  Qp* 
giao,  en  er  blijft  een  tve$(h  ê¥$ffièo$  FC 

4^TKlLk6lK)e  Fl  X  FC  co  Terdcr  DF;  is  [1.  94»3 
Dl  =  FI  FC  Br  zal  dan,  met  I G  ==  F G  te  ma* 
1ten\  weder  een  overfchot  GC  sijns  en  FC^zal  twee  malea 

•  in  Dl  (O  of  io  DG  gMO^  laieode  het  dtrdc  ovcr/choÊ 
.  GC:  eo  trekkeode  uit  G,  GU  X  GC,  is  GC,  derdé 

mr/cM  ,  wederooi  de  sijde  vin  een  'vierfcmt  wiwvan 
'  BC  de  dfagontal  ta» 

5».  Mea  heeft  dao  door  die  gedortge  afttekkiog  altijd 

tot  overfchot  de  sijde  van  een  vierkant*    BC  diagooaal^ 

AC  zijde:  DC,  eerfte  ofirfchof,  sijde,  BC  diagoraalf 
'  FC,  twcêdfi  cverfehot^  tifde,  IC  dfagooaa):  GC«  éêrde 

WêrfdM^  sijde»  HC  diw>iiaa|:  waaruit  bli]kt  dat  men, 

altijd  Boo  voortgaande*  ook  aldjd  een  overMiot  lil  lioii* 
^deo:  en  ^evolgelijk  dat»  AC  eo  BC«  sljde  en  diagonaal 

vao  een  vierkaot ,  gees  gemeeoe  "teaat  biebbcn:  dat  ii  zij 

zijn,  ooderiing»  mmtmhuêr. 

Hl,  AANMPRKiNo.  Dc  flelfiHg;  dat " de  diagonaal  eens  vier- 
];anis  lot  Jcsze'fs  zijde  ormeerbnrr  is,  is  reeds  op  cene 

.  andere,  doch  uuk  {j^ehcel  geometrilqiie  wijze  door  £ucli« 
DES  [X   1 17  ]  bewezen.    Wij  zullen  in  her  IV,  V,  VI» 

•  VffL  Boek  meer  andere  voorbeelden  van  onmeetbare  groot» 
heden  aantreffen.  Wanneer  men  dan  ccne  derzelve  door 
een  getal  uitdrukt,  kan  de  andere  door  ge^p  getal  uifge* 
drukt  worden ;  want  dan  ware  •  er  lusfchen  djc  twee  ge- 
tallen cene  gemeene  tnaat,  te  weten  de  eenheid*  Men 
kan  enkei  getallen  daar  flellen  die  de  tweede  onmeet- 
bare grootheid  ten  naasten  bij  zullen  uitdrukkeoi  ea  men 
kan  die  nadering  zoo  ver  men  wil  uitlbrekkeiu 

De  handelwijze  in  de  voorgaande  aanmerking  gebruikt 
kan  hier  ten  voorbeeld  ilrekken.  Want  om  oategaao 
boe  vele  malen  AC  in  BC  opgaat  heeft  men  gevonden 
I  met  .bet  ove^cbot  CD:  dai  ia,  om  het  uittedrukken 
gelijk  men  la  de  fdkenfcmide  doet>  1  +      of  t  -4*  L^. 

.  AC  '   A_C  • 

Voor  ~5  heeft  men  gerooden  a  4»  12  :  deAahre'  k 

BC 
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8C  s:  I  4"  '  '        :  m«ii  lieofk  gffonden  LS.     a  4- 

~  co 
«O  dut  iC  as  I  4>  s 


I 


ft-f  tc 
co. 

Iltal  vindt  voor  ^»  en  voor  alle  ém  wéigmék  iedeo» 

flellend^  f  voor  de  rest  of  het  oyerfchot ,  e«  D  voor  den 

4iiM/ir>  altijd — ^ — t  BC  »  of  de  d^goaaal»  sal  der- 
ft +£. 

D 

halve  de  ibm  zijn  van  deze,  gelijk  men  het  noemt,  gó- 
durigc  breuk  ^  zoj  ver  men  wii  uitgeilrekt^  te  weten « 
flellende  i  voor  de  zijde ^  ia 
fiC|diigooaal|  si  +  < 


a  + 


ft  4- 


ft  «f  ens. 

Hoe  meer  leden »  of  Uttrun  van  die  iMreuk  men  neemt» 

boe  nadet  men  aan  de  wanrheid  komt» 
De  diagonaal  van  een  vierkant  ^  wiet»  zijde  de  éénbeid 

geSdd  wordt ,  zoude  nijo^  met  ce  ' nemen 
'  ééne  hieak»         s  f «8  te  groot» 
twee  i|     c=  1.4  te^klein* 

drie  ItI    =  1.41^67  te  mot* 

vier  s=  I.4I379  te  kleuu 

Tijf  ifl    SS  t.4i4a8s  te  mot. 

sea  s  1.414101  te  klein.  ' 

sem  s  I*4i4ftt6  te  groot» 

aelit  =5  i»4i4ai3i  ce  klein« 

negen         iMlk  ^  1.4143 13<(  te  groot» 
Man  met  datf  na  de  sevende  bfenk  ,  de  oosekerbefd 
siaar  m't  In  de  miUioenfte»  en  met  de  negeade»  maat  ia 
4e  d^millioenfte  gedeelten. 

iV»  JUimt&zniG.    Ik  heb  in  de  bepaling  zelve  gezegd 

tnccthnrc  grootheden,  en  riet  g^'tnUen:  wnnt  ctVctiÜ  !'  ge- 
naken «yn  ket  atteea  grootkeden  die  ooiueetbaar^a:  zoo 

aU 
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'  «Is  bij  voorbeeld  de  diagonaal  van  esn  vierkant  en  zij|ie 
zijde;  de  diameter  van  eeu'  cirkel  en  deszelfci  onurck,  ver- 
fcbeide  regthocken  enz.  zoo  als  in  het  IV,  VJ,  VU  en 
VIII.  Boeiv   blijken  zal:  welke  gfooiheden ,  hoe  wel  on- 
derliag  '  onmeetbaar ,  begaan,  ea  aangewwn  Tmiiiett  war- 
den.   Onmeefèare  getalkn  200  èt  in         eigenlijken  zin 
niet;  wtm  wie  een  getal  segt,  zegt  een  untal  eenheden « 
en  dttf :  iett  dat  met  die  eenheid  néetNaar  U.  Men  gebralkc , 
wel  is  waar ,  ook  die  uicdrniLkiDg  onmeetbaar  van  getaHen 
fprekende:  doch  bet  is  in  eenen  ooeigenlljkcn  zm,  en  kort- 
heidshalve.  By  vowbeeld;  een  wortel  van  een  geheel  ge- 
tal,  dnt  zelf  geen  quadraat -getnl  is,  kan  even  min  door 
een  gebroken  als  door   een  geheel  gecal ,  dat  is,  kan  door, 
geen  gccal ,  hoe  ook  gei-namd  ,  worden  iiirgedrukt.    Er  is 
bij  V.  geen  geheel  getal ,  en  ook  geen  breuk ,  die  door 
zich  zelf  vermenigvuldigd  13,  of  door  zich  zelf  twee  maal 
vermenigvuldigd  36  kan  voonhreogen  s  en  dta  kao  de  vier- 
kante  wortel  van  13,  of  de  cnblekwonel  van      door  geen 
getal,  boé  gewaatid,  nltgednikt  wordeni  eo  daarom  noemt 
men  die  wortels  ohmee$iaart  dezelve  nogthaas  door  eeti 
ceeken  (1/       V      aanwtfuiide»  handttc  men  deamieda 
tb  of  het  getallen  waren,  en  mei^  noemt' le  datroin  iiv^ 
meetbare  getallen  ,  doch  zeer  oneigenlijk  :  men  kan'  die 
wortels  wel   aanwijzen ;  men  kan  den  eerstgemelden  \vA 
door  eene  lijn   uitdrukken    (r.amelijk    door  de  diagonaal 
eens  regthóeks,  waar  van  de   eene   zijde  ;^  de  anderen  2 
is:)  maar  niet  door  eeni^  getal:  men  kna  wel  een  getal 
vinden  dat  er  hoe  langer  hoe  nader  bijkomt,  dat  daarvan 
zoo  weinig  verfchilt  ais  mm  wil,  doch  nimmer  eeu,  dac 
dienx  wortel  evenaart. 

Wanneer  men  dan  van  enrnHtbare  gttallen  fpreekc,  dolde 
men  dezelve  dóór  een  teeken  aan,  en  Qireekt  niet  van  het 
geen  zQ  «yn*  want  zyn  ef  niet;  maar  «an  het  geen 
zy  zouden  zijn,  indien' men  ae  door  gecallen  niidrakl^en 
kottt  bcc  geen  otfmngemk  is» 

V«  AaimRKiNG.  Wfl  hebben  in  de  voorgaande  ^iraierking 
gezegd*»  dat  men  de  wonelt  van  getallen,  wanneer  zij  geen 
geheefe  getallen  zQo ,  door  geen  getal  hoegenaamd  kan  nii* 
drukken,  en  dat  dos  die  worvda,  ten  opzigte  dier  gemelde 

.  getallen,  volftrekt  mummbaar  zïjnz  men  kan  derhafven  tlfe 
wortels  noch  door  een  geheel  getal,  noch  door  een^  brenk 
uitdrukken:  en  dus  door  geen  crernl  hne^^enaarad. 

Immers  zij  rt  een  getal ,  wiens  vierkant  jtrfst  kleiner 
is  dan  een  ander  getal  dat  geen  quadraat- gftal  is,  maar 
hierdoor        verbeeld  wordt:  maar  zij,  het  vierkant  van 

n     ^       grooter  dan     :  dan  is  de  wortel  van  grooter 

dan 
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dia     wui  kleiner  den  #  +  i:  dos  ^9  met  eene  breolts  Het 

die  getal  door  zich  zelf  muUipUceeieode»  kr^gc 

men  deszdfs  vierkauc  of  4»* —  +  C  —  J  =     :  en  daar 
een  gebed  geul  is,  moet  4»*  +     +  (-  /  boK  ook 

Tl  U 

sQni  hec  deel  4»  is  kets  ket  deel  kan  kec  syns  men  Mie 
znlkft  mi«r  ^  bltfft  auyd  eene* breek,  en  du  de  geheele 
fom  eene  brenk.  Stel  dat     eene  brenk  ii ;  den  zal  ^  + 

n  n 

(  ^)^of  ^  X      +     echter-  eene  breuk  biyven ;  doa  ie 

kec  vierkant  ^*  +  ^     ^        b^cuk,  daar  het,  indien 

n  +      d&  wortel  van       was  ,  een  geheel  getal  möe&c 

'  zijn:  dns  is  hec  de  ware  wortel  vnn  A-  n^er.  In  (ïndere 
woorden;  eene  ware  brei:!:,  of  eene  oneigeulijke  breuk  die 
niet  op:;nac.  eens  of  meermalen  mee  zich  zelf  vermenig- 
vuldigd zijnde,  zullen  de  uitkomileu  altijd  breuken  zijn , 
die  niet  opgaan»  en  die  dus  niet  tot  gebeele  getdlcn  kun* 

aen  gebragt  wordem  Dus  Z  nee  ^  mnkipUcerende  komc  er 

z? :  inageiykt  eene  breuk  die  niec  opgHt*  Het  zdfde  heeft 
«5 

7      7      7     343        7    7     7  7 
1^  voor*  X  *  X  5  '=Ü5^^^'^*i><  5X1^  5 

-  l>tiar  dan  dc  mngcen  van  breuken,  ook  brenken  zijn,  zal 
omgekeerd  een  geheel  getal  geen  brenk  toe  wortel  kiuinea 
hebben. 

VI»  AAmt&smo»  Er  z\)n  dan  getallen»  waarvtn  men  den  qna- 
draatworcel  ,  er  zijn  insgelijks  gerallen  ,  waarvan  men  den 

cubiekwortel  in  gctnilen  kan  uitdrukken:  er  zijn  anderen, 
waarvan  zulks  niet  mogelijk  is :  de  eerstgemelce  wordon 
'  quadrnat 'geftiH  n  ^  en  cubiek  ^ getallen  rcnoemd  :  de  andere 
kunnen  dien  nanm  niec  dragen;  meu  kan  er  den  wortel  (lechis 
bij  nadering  uit  trekken:  zoo  is  de  wortel  van  2,  of 
ten  naascenbij  1.414213:  dat  wat  te  klein,  daar  1.414214  wac 
tc  grooc  is«    Het  a  ii^c  zelfde  géiai  oai  yiry  te  voren 

(Aaun« 
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likUid^ngm  ^  fff 

fAanm.  Hl.)  voor  de  diöp:onaal  vnn  een  vfcrkant  gevon- 
den hebben:  en  io  de  daad  die  diagonaal  wordt  door  V  % 

*  uitgedrukt,  om  dat,  (gelijk  in  her  IV,  Boek,  Voorlid  IX. 
Gev.  5.)  bewezen  zal  worden,    bet  vierkant  op  lene  lijn 

'  overeenkomt  met  de  tweede  rnagt  vaa  het  getal  dat  dc  lengte 
vtn  die  iijn  ukdrtikt. 

VIL  AA^MERKINC.  Indien  dnn  A  en  B  ,  onderling  mnnrcf^ 
hflar  zijn  ,  en  C  een  effen  deel  van  B  is  d^t  er  m  malen 
ingaat,  zal  het  zelfde  deel  C,  een  zeker  getjil  mnlen ,  n  bij 
voorbeeld,  genomen,  kleiner  zijn  dan  A,  duuli  eene  maal 

meer,  namelijk  «  -f-  i  malen,  genomen,  grooter:  zoo  dat»' 
datr  «  C  =;  B  ia»  men  hebben  ul  i»C  <  A  co  «  +  x^.  C 

A|  zonder  dat  er  eenij  getal,  bü  v«  o  +  '^^Ïiómx^ 
4oor  s^nê  Tetneidgnüdltiog  imkC  » fet|jk  tta  A  worden  fata* 

* 

Wanneer  m«n  twee  geIfjkr)oriige  groother'en  verai  lijkt, 
fen  einde  de  erootte  van  de  eene  int  die  van  de  andere 
otirniddclij k  te  bepalen,  noemt  men  dit  derz^'K'er  r^^i?  na- 
tegaan  :  en  die  bepaling  zeive  is  r'e  redt  Welkc  dk 
grootbeden  onderling  tot  elkander  hebben, 

St.  V.  Bep.  t<  He  TooMt  loftmtt  op  dt  g.  Beptltof  nn  bet  Ti 
•  Boek. nu  EoctuMuu 

AAN'MRRKiNG.  Mtfi  Ican  de  grootheden  onderling  op  ver* 
fchiiieude  wijzen  vcrgelijkeu:  voornamelijk  op  tuee  w^zen* 
Be  eerde  als, men  nagaat,  A  en  B  gegeven  zijnde,  vefe 
malen  B  f v  A  bevvt  fs ;  de  tweede  alt  met»  Mgiit  welk  hee 
Terfcliil  fs  CBiTclieit  A  en  Bt  d.  !•  iliv  wi  i^nim  koe  ¥el» 
naleo)  A  grooter  h  dan       of  ^  grooter  dm  A.   De  eer- 

*  ftt  yv^ze  wordt  GeometHfche^  de  andere  Arithmeiifche  redö 
fe?ioemd warin^ic  de  ^/^^m^trifche  en  arithmetijche  propor- 
iien  ,  of  evraredig'iedeti  ontllaan  :  en  uic  deze,  onderlin^^ 
doen  op  twee  verfchillende  wijzen,  vereenigd,  worden  de 

■  hannonifche  evenredigheid  en  de  Lêgarithuttn  geboren«  W^j 
zullen  dit  alic-:>  verklaren, 

■ 
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I.    AFOË£LINa     .  ■ 

■ 

OVEH  DE    eAOilETHJSCHE  fi VSMAftMaUElO» 

BEPALINGEN* 

Wanneer  meo  twee  gelykroortige  grootheden  i|iee,e1ktiw' 
dCf*  v^geltjkc ,  ten  efnde  te  weten  welke  YjBrmntivuldig" 
de  of  hoe^ech0u4  de  eene  van  de  andere  zQ;  of^  het 
geen  op  het  xelfde  uitkomt,  hoe  vela  malen  m  liastge* 
melde  :n  de  eerRn  begrepen  is,  of  een  Roevedfle  'deel  ^9 
er  van  is»  wordt  men  geaegd  de  gcome$ri/hhe  r«fe,  of 
ook  enkel  by  oftftek  de  reék^  die  er  tusfcnen  dfe  grdeït* 
heden  {ilaats  heeft  ,  nategaan  :  aoo  dit  dn-  gmnmfiftbê 
Téde^  of  enkel  de  redc^  tusfchen  tvvoe  grootbeden  »  aan* 
toont  hoe  vele  malen  de  ceiie  dc  andere  bevat. 

De  grootheden  welke  die  rede  uitmaken  worden  derzel- 
ver  leden  genoemd:  de  grootheid  die  rnen  het  eerst  noemt, 
drangt  dcii  naam  vnn  voorgaande  ,  tic  andtre  dien  VL^n  voï^cndci 
tl  is  dus  in  ledcie  rtdi,  een  voorgaand  en  ccn  rul^c/.j  /i'd»^ 
2ie  TACQUJKT  op  de  defiokien  vaa  £ucxu>bs  Y,  —  Sb  V«^^^9  4» 

OBVOLO*  

Er  zijn  ^een  ïjroo^hedcn ,  mits  zij  gelijkroortig  zijn,  die 
niet  eeue  bepaalde  gcomeuikhe  lëde  tot  elkander  hiebbeo. 

£  AANBiaRKiNG.  Ik  zeggreotMèH^  niet  ti^é  ^etaïïen  ^  Wiat 
'dit  aUes  is  op  alle  (boeten  van  grootheden  toejpMCeiyk* 

11;  AAMMmNo.  Men  verdteU  de  istümmxiS^^mle  iu  mm$' 
èm9  en  mtmmthare,  Eene.rede  ia  meetbaar  wMÓfer  34  door 
ITctallen  uitgedrukt  wordt  ,  kin  woiden;  doch'  (Mrwp^ 
baar ,  of  irrationeel ,  wan&eer  de  grootbeden  die  rr.en 
vcrgclij'rr  zoodanig  zijn ,  dat  hixo.  rede  door  ,gc cn  ge« 
cal  uitgedrukt  knn  worden  1  in  dat  geval  kaq  men  de  rede 
Hecht»  aandiiiden  door  een  teeken,  bij  v.  zoo  als  de  rede 
van  y  2  rot  I  j  of  door  lijnen:  men  weet  dan  wel  niet  hoe 
vele  malen  de  ecne  grootheid  in  de  andere  begrepen  is, 
doch  men  weet  de  uiterften  tusfehen  weiken  dat  getal  in» 
valt:  zoo  als  bij  v.  de  rcJe  van  V  2  tot  1  ll  gtOOter  din 

»>V  r^r^  doch  kleiner  dan  i»r^ó"^« 
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III»  jjmmmo.  *  Men  *iaoec  edim  iriet  denken  éic  wtimetr 
men  twee  onmeetbare  grootheden  vergelijkt,  Aerz^Xvet  rede 

tot  ellc^^nder  nltijd  onmeetbaar  is:  21)  kunnen  eene  n^'^erbnre 
rede  rot  elkander  hebben,  boe  wel  ieder de/cr  groor heden  mee 
opziet  COC  eene  andere,  fiel  de  eenheid,  oomeerbanr  7}^  t  by 
voorbeeld  de  rede  van  Y  2  tot  ^  8  is  die  van  1  to:  2,  ♦ 
dus  meetbaar^  hoe  ^\•c1  die  groorhcden  elk  in  zich  zelve  loec 
betrekking  tot  de  eenheid  oiuueecbaar  zijii. 

IV*  AANMERKING.  EtTCLiDBS  geeft  dczc  bepaling  van  het  woord  redes 
^  Rede,  segc  bg  C3.  bepaling)  is  de  oaderlingc  betrekking  van 
M  yfiêivMdIgkHd t  die  twee  grooditdea  tot  elkaoder  hebben  i**  en  hij 
voege  tr  ia  d«  4-  beptttog  bg.  Groothedea  worden  foxecd  eeni^ 
9,  ge  rede  tot  elkander  te  hebben «  til  de  eene  door  vermenigval- 
digïng  de  andere  overtref  en  kan?*  Men  lette  wel :  tüj  zegt  niec 
gyenaren :  want  dttt  cott  de  bepiltos  flecbf*  betRkkeiQ'k  zjjn  tot 
mttabare  grootheden ;  mnar  oyertrefftriy  het  geen  de  onmeetbare  ook 
bevat.  Bij  vele  vertalers  leest  men  in  de  derde  bepaling  betrekking 
van  grootheid  (in  het  latyn  fecundum  ^antUatam^  'm  plaats  van  veeh 
youdtgheid  ^eemidum  ,qiuuititpHdUtiwO%  doeb  dit  «Mde  eiren  eens 
op  tfltlinetifielic  als  op  geometrifcbe  reden  toepasfelQk  ZQn,  hec 
geen  buclioes  niet  bedoelde,  zoo  als  overvloedig  uit  «ön  Vti,  Hoek 
blÖkt.  Dat  men  hier  dc  griekfche  woorden  Kmra  x»iXtit9t*)rct  dopr 
rolgens  de  veelvoudigheid  vertalen  moet ,  is  door  wallu  (Upers 
Mgihmt^  T.  n.  p.  dtf6>  en  tadem  tinceweteo  t  ook  beeft  orb* 
co  RIJ  het  aldus  vertaald  Zie  Krirsrc  over  deze  pTaafs.  Men  it 
het  nlgemeen  onder  de  geleerden  eens,  dat  die  bepaling  van  Ei  CL1« 
SJW  duister  is;  en  r.  simson  gi^t  dat  2^  niec  van  dien  uitmuotuutea 
wiskunttenear  b,  naar  door  eene  latere  onknodige  haod  Sn  de«L 
tckff  iMcleiiehc4a  gewof  dea»  ^  f 

XL     BE  P  ALI  NG. 

Men  noemt  AamHjMer  «m  eene  rede  hee  qmttint 
cht  uit  de  divifie  van  de  if^orga^fuk  door  de  'f^^^uk 
voortkomt «  isi  begrepen  worde  voDrttekosieiL 

St.  V.  Bep  Ö. 

1.  AANMERKING.  In  dc  dsfid ,  daar  de  rede  vnn  rwee  ^roodhe- 
den aanduidt  hoe  veel  male»  de  eene  in  de  nndcre  begrepen 
is,  en  daar  het  qitntient  van  eene  divifie  dit  ook  doet;  is 
dat  quotiënt  de  ware  aanwijzer  van  die  rede?  en  die  wel, 
aliijd  rcilzwijgcnd,  met  betrekking  cot  die  eenbdd,  welke 
aen  tot  giroodilag  legt. 

Ha 

(•)  Men  zoude  dien  t:cm\*ijzer  ook  exporent  der  re^e  knnncn  noe- 
men, en  bet  gefchied  door  Commtgen:  doch  ik  zal,  om  alle  dabbcIziii-> 
aifbeid  te  voockoaneo,  altijd,  en  b|f  nitfluiüog,  bec  woord  ettufwifMtr 
fèbruikcu  om  eene  geonK-rrifclie  rede  uittedrukken :  en  exponent  (Zie 
Bep  I V,  Aanta,  •  •  ft.  eft  ftep*  V.  iUaai.  %.}  om  da  mÊgimt  via  fcWaica 

G  ft 
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ih  aaMmsrking.    Andm  ^rij\rers  noemen  aamfilzer^  of 

quotiënt^  het  quotiënt  dtit  int  de  div^fle,  niec  vnn  de  voor» 
gaande  door  de  volgende ,  maar  van  de  vo/getide  door  de 
voorgaande  vooakomc:  doch  die  komt  op  hec  welfde  uit, 
mits  men  iu  de  bewijzen  en  Hellingen  het  woord  aanwijs 
zer^^  of  qiiQti€n$  ^  aU^jd  iu  écu  zelfden  ucuit;, 

in.  AAMUKEKmc.  Tacquet  geeft  den  luum  vas  nêiwur  mn 
bec  geen  wQ  sanwijzer  beceo.  Zie  zUii  V.  Boek»  HL  ge* 
.deelte     fl»  3. 

GEVOLG, 

-Wumeer  de  ihMrgsaade  grooeer  b  dan  de  vo^tnde^  fs  de 
amwijter  een  j:^^^/         of  een  imT  e«M  éreuk  : 

zoo  de  voorgaande  kleiner  is,  it  de  aanwijzer  eene  zuivere 

breuk:  zoo  dc  amwijzer  meetbaar  is,  fs  de  rede  tnccthrinr^ 
doch  zoo  bij  mmesbaar  U«  u  de  rede  onmeetbaar^  en  oo* 
gekeerd  • 

IV.  AANüBRKm*  Wtnneer  de  aanwijzer  onmeetbaar  it»  kan 
bU  door  geen  getat  uicgedrukt,  doch  flechu  door  een  cee« 

ken  nnpc^ediiid  ,  of  door  lijnen  opjje^evcn  worden  ,  zoo  n'-; 
V  S'  V  7.  En  dit  is  de  reden  waarom  wij  iu  de  bepa- 
ling gezegid  bebben  weêrtkmtf  of  bêgrgpên  mrdt  vêortt'^ 
kamen» 

V.  AANMESEiNo.  Do  rede  wordi  fo  woorden  dni'nllgednikr^ 

A  tot  \\ :  en  fn  plaats  van  bet  woord  /^/  gebruikt  men  bec 
.  ceeken        of  (,)  dus  A:B  of  A,  B:  ook  wel  >  fn  ntvol- 
gfag  van  uia^m »  bet  eeeken  van  éipé^^  eene  üseep  naoie- 

^}k»  s-:  en  In  de  daad»  daar  de  rede  aanduidt  hoe  veel  ma-. 

len  de  eene  grootheid  de  andere  bevat,  beftaat  «Q  in  eene 
dlvifie,  en  woidc  door  bet  in  het  werk  dellen  van  die  divK 
fie  bdcend, 

•  .  XII.  B&PALING* 

Twee  reden  worden  fltUjk ,  of  dezelfde  eenoemd,  wan- 
DCci"  haie  aüiiwijzers  even  gro<'C  /S]m  <ioc!i  van  rwee  reden 
is  die  de  grootQe  waarvan  ('e  aanwijzer  de  groorde  is  :  of, 
het  geen  op  het  zelfde  uitkomt;  eene  rede  is  even  öroot» 
groeier  ,  of  kleiner  d.m  eene  nmicrc ,  nrrnr  mare  haar  aan- 
wijzer even  groot,  j^rooter  of  kleiner  is  dm  die  van  de 
tweede  rede.  Wanneer  nu  vcrfc heiden  grootheden  onder* 
liiig      zelfde  rede  hebbea,  zegt  men  dat  21}  evenredig  ^ 

of 


m 
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tS pnfartiMfiei  z^^l^  en  de  cvenre^ghdi ^  of  pn^rtfe^ 
heeft  pbiatj  als  er  eehe  geKjkheid  vaa  ledeo  plaats  heeft. 

■ 

Sc.  V.  Ccp  8,9,  lo. 

I.  AANMERKING.  De  evenredigheid  werdt  voorjjcen  mecitAldl» 
uicgedrukc  door  vier  Hippen  ;::),  n^meiyk 

A  :  B   :  ;   C  :  D  of 
A  ,  B  :  :   C  ,  D ; 
docli  daar  de  evenredigheid  in  de  daad  eene  gelgkheid  is 
van  twee  reden ,  en  dns  m  de  quêiientem  oit  cwee  éMfifm 
gefproteDf  worde  de2eIve,'Ui  mToIging  mtn  Lt»NiTt,.Teel 
becer  eo  elgeDaertiger  tiitgedralts  op  dexe  wQze: 
AtBzsCiVioUwtiog  beter  zonde  g^m 
A  _  C 

lU  AANMERKING.  Wanneer  de  bciJe  reden  meetbaar  lün , 
vaU  het  gemakkelijk  over  derzdvcr  gel^khciu  of  ongelijk- 
heid te  oofdeelen,  en  aulki  alleen  uk  den  unwijzer  Maar 
boe  oordeek  men»  xil  men  zeggen,  over  de  gelijkheid  of 
ongelijkbeid  ?an  twee  mmeetbare  tidm  f  daar  geen  van 
beiden  door  getallen  nfrgedrukt  kan  worden «  en  duf  geen 
van  beiden  naauwkeurig  en  in  de  cfaad  bekend  it« 

IVfen  oordeelt  er  van  op  tweederlei  wijze:  voor  eersl» 
daar  de  onmeetbare  reden  door  ccn  rccken ,  of  door  lijnen, 
kunnen  W(ird'Mrn!tgcdrnkt  ( 8.  Cep.  Aanra.  i,  2,  4%  oordeelt  men 
dac  zy  geiijk  zijn,  aU  zij  het  zelfde  teeken  tot  aanwyzer 
bebbeu  ,  oi' door  gciyke  lianen  uugctirukt  worden  i  dus  is 
de  rede  3 :  6  gelijk  aan  de  rede  van  i :  V  2 :  of 
die  van  V'  6:  V  8  gelijk  ann  die  V  3:  V  4;  en  derhalve 
zijn  yóftn  i^y  2 :  oi  y  6,  ^  8,  eu  ^  3,  1^  4 
evenredig. 

Maar  is  er  een  tweede  middel  dat  algemecncr  is,  en  zoo 
wel  op  de  meetbare  als  op  de  onmeetbare  grooibeden  toe- 
gepast kan  worden*  Indien  men  twee  reden,  by  v.  AsB« 
en  G:D  beeft*  asl  men  mogea  vaacüdlen,  dat  de  rede  van 
■  A  lot  B  gelQk  is  aan  die  van  C^D,  als  men  bewffaen 
kan  dat  zij  noch  kleiner,  noch  grooter  zijn  kan:  of,  wat 
op  het  zelfde  uiiUomt  ,  wanneer  nicn  bewijzen  kan  ,  •  dat 
men  in  ongerijmdheden  vervalt  ,  indien  men  onderllelt  dat 
die  reden  ongelijk  zijn,  of  dac  de  ccne  grooter  of  kleiner 
is  dan  de  andere:  eene»  naar  ons  oordeel»  uitnuiatende  crant 
van  bew\izeu* 

I*  OEVOL6. 

Wanneer  vier  grootheden  evenredig  z^n»  en  dei  e^rfte  en 

G  3  twec- 
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tweede  zijn  ondcrlith^  meübaar  \  zijn  de  derde  en  vierde  iusge- 
lijks  undcrliug  meetbaar  :  doch  zoo  de  ecrfte  en  tweede  on» 
(Icrling  oninccïbaar  zyuj  zyn  de  derde  en  vierde  ook  onder- 
ling onmeetbaar. 

AC  A 

stwijs*  £óo  A:B     C:D,  is     =      en  dus  soo;;  eea 

D  ii  IS 

C  A 
gecal  ii»  moet     er  ook  eeo  zyn;  ea  zoo  5-  geen  getal, 

C 

ea  dm  owneecbtu  i»,  moet  g  liec  ook  sya» 

■  ft 

III*  AAWtBKCtBi».  Dit  gitolg  I1  d«  «O  propioOtte  vu  li«c  X. 
Boek  van  euclides  :  m«&  lette  wel  dit       zeggen  de  eerfte 

en  tweede,  de  derde  en  vierde  onmeetbaar  onderling ^  dac 

is,  hare  rede  oiuiicetbnar  Wnnt  wij  hebben  reeds  gezegd 
(X.  Bep,  Aann).3.;  d::c  de  onmeetbare  i^^rootheden  eene  !ncec- 
l»are  rede  hebben  kuimen:  dus  2  :  1/  H  =:  i  ï  2.  \vij  be- 
.*  fchouwen  dan  hier  de  onmeetbare  grootheden,  niet  op  z'ch 
zelve,  (dac  is  met  betrekkinj^  tot  de  eeuheid)  maar  met  be- 
creicking  toe  elkander,  ondciUa^y  üa:  is»  wij  befcbouweu 
derzelver  rede. 

^  AA^■^T^•" KtNc,  FrcMn»^?  he?f?  twee  bepalingen  van  geHikheid  van 
reciCa  gct^cvca^  dc  ci.uc  is  dc  Bepaling  van  hcc  VII.  Uock» 
alwaar  blf  zegt:  GectJten  z^n  evenradlg,  alt  de  eerfte  een  ge- 
^  lijkvoui!,  of  een  jrclijk  deel,  van  dc  tweede  i<,  als  dc  derde 

van  de  vierdo:"  onze  bepaling  nu  van  evenredigheid  is  volkomen 
de  scUde,  De  andere,  die  nicc  alleen  op  gccaUcn,  maar  op  alle 
-  fcoüthedeo «  ook  op  de  «ameetbire,  toepa^ük  ii ,  U  de  f  v«o  het 
V,  Bock,  en  komt  hier  op  uit       Indien  er  vier  grootheden  ge- 

geven  2|jn  ,  en  men  ncctnt  evenvermcnigvuUligden  ,  of  gelükvou- 
^  4dn,  vsn  dc  eeri'te  cn  van  de  derde,  eo  andere  gelQkvoudcn 
„  v«D  de  tweede  en  ven  de  vierde:  sullea  die  grootheden  la  de 
,^  zelfde  rede  liaan;  aamoljfk  de  eerfte  toe  de  tweede,  de  derde 
„  tot  dc  vierde ;  indien ,  wanneer  her  gelykvoud  van  dc  eerfte 
y,  e^eo  groot,  of  gro  tter,  of  kleiner  is.  dan  dat  van  de  tweede  i 
^  tevent  ookiMc  gei  ijk  vond  van  da  derde  eren  groot,  of  grooter« 

of  kleiner  It,.  dan  dac  vaa  de  vief  de;  en  zulks  altgd,  en  vol* 

gcns  welke  vermenigvuldiging  men  ook  wil!c  /*  waar  bg  bücli- 
in  de  6  Bepaling  voegt:      grootheden  die  la  de  zelfde  rede 
9,  ftaafl,'  worden  evenredig  genoemd  ** 

Bij  voorbeeld :  indien  A ,  B ,  r  ,  D  ,  ge|even  zgn  :  eo  OMll  oeeflU 
>  ^elijkvouden  m  K  tm  mC»  insgelijks        cn  nD;  dan  aal  AtB'S9 

Pt  O  ign  .  indien  wanneer  wA  ^  irB  ook  asC  >^  nDt  en  wan* 

peer  r?  A  ^  r/B  ook  »D  :  en  wanneer         S5  «D  ook 

piC  n  »ü,  weke  geiallen  men  ook  voor  m  cn  «  neme. 

Deze  bepaling  van  euclidës  is  algemeen ,  en  bevat  zoo  wel  d^ 
9HtA»r0  alt  da  wmetiare  grooibeden  t  doch     la  niet  geheel  dnl* 

dclijk  ;  cn  vcclligt  niet  uit  de  ware  ci  eenvoudige  natuur  van  het 

•  |e««  iitéB  6<4rr»rafl(l|ik  d^or        mltaac»  ontleend s  zie  soaNto 
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teC  Miezer  plaaUle.   De  leer  dQt  mawijzers  9  óiUt  ot  MU€ik4iar  of 
*    mu^Mmr  ajjn  ,  is  geiukkelijker,  en  tvcn  tlgeneen  tlt  die  ▼aa 
EucLiüR»:  wg  zullen  echter  In  het  1^  II,  en  lil  Voorftcl  tooncn  , 
d  .r  (ic  bei  nHng  m  KOCLiDBS  itit  de  enze  «  en  de  oase  uit  die 

'      XVCLIDES  VOigl* 

* 

V,  AANiiRRRiHC.   Om  de  zelfde  reden  Rccft  ErcTTor^s  deze  bepaütig 
van  ongelijke  reden:       Wanneer  men  gelykvouden  van  de  cerüe  j 
cn  derde  grooiUeid ,  en  »ndere  gelykvouden  van  de  tweede  en 
i^lef de  geaomea  heeft»  ea  wanneer  dan  het  gcHjhvoud  van  de 
eeröe ,  dat  van  de  tweede  overtreft,  zonder  dat  het  pcÜJkvoud 
van  de  derde  dat  van  Je  vierde  uvertreO'c  ,  zal  de  ecrlle  groot* 
,y  heid  grooccre  rede  hebben  (oc  de  tweede  Jan  dc  derde  tot  de 
O  ▼Scrde,"  V»  Bep.'r. 

VI«  AANMiiiiKiNa.   KucLiuEs  voegt  tt  étzt  VIIU  Bepaliog  b^  X  M  Even* 
9»  redifbefd  li  gel^kheld  via  redeB.r  Dtc  soude  iFalkonMn  mt% 

dc  XX.  Bepaling;  van  zijn  VII.  Bock  en  met  onze  Rep n!i"v;  over* 
ccnkomcn,  Maar  ii.  si^tnox  p;i%t  dn.t  die  Ticp  lint^  niet  van  ft(^Ll«- 
DBS  is  9  CU  door  ecae  iaicrc  haiid  in  den  cexc  ingevoegd, 

II«  O&V0I*Q» 

Alle  breuken,  en  alle  producten,  of  getallen  door  ver. 
ii]£olgvuIciiging  of  mulütUcaüc  ontdaan,  zijn  ndtn:  waut 

fleig^csfwDxBaeC»  dtaii  cr4e  aelfde  rade 

tusfcben  A  es  E»  als  tusfchen  f  en  de  eenheid:  en  tii8« 
fehea  £  en  de  eenheid  als  tasTdien  C  en  D. 

Vii.  AANMERKING,  De  bcpalingeu,  die  men  in  de  meeste  ciJf- 
'  ferboekeii  m  mftlHpUceeren  en  Mviésêrtn  geeft»  tUii  seer 
.  gebrekkig.  Nuuwkenrig  gefproken  be&tat  de  multipHeiOU 
in  bet  vinden  ven  een  getil ,  dat  toe  een  der  gegevene  fttitt 
als  hec  tDder  tot  de  eenheid; en  de  iUvifie^  (hoewel  oori^on- 
keiyk  eenë  aftrekking  des  divifon  Tin  hec  dividendum ,  zoo 
dikwerf  gefchiedea  kan,)  beQaat  echrer  ook  in  het  vinden 
van  een  getal  dat  toe  de  eenheid  Üant ,  als  bet  geUl  daC 
gfidividetrd  moec  worden»  toe  deu  divHér^  ofdeeier* 

Zie  Tiicr  over  KOENrc  op  eücl.  V.  def.  i »  s.  —  t«C.  S*  ^» 
doch  vooral  p*A<ia«aKaT  ÜBUmigUi  V.  p.  ftt7« 

III.  ORVOLO. 

De  evenredigheid  meücbt  ten  Bunfien  dfie  grootheden* 
inci.  V.  8e|N  9, 

•VUT.  ^AMMERKiWG.  Men  maakt  fn  de  gcwoone  wijze  van 
fprekcQ  eeu  beftendi^  misbruik  vaii  hec  woord  proportie , 
dat  men  net  het  woord  nde  bijna  altijd  vu  wïsfelt ,  zeg- 
gende» iêftêpêrUè  vmk  'A  m      dit  Is  een  mifdagi  -er 

G4  ie 
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i04  ///•  £0ck:  Over  (k  «Sfmrcdighdd. 

is  geen  proportie  of  evenredl^befd  tu^ichen  twee  grom  he- 
den; msnr  iivce  grootheden  hebben  eene  bepaalde  rede  lot 
elkander:  cu  dan  eerst  wordt  eene  proporiic  ^  oï  evttiredig- 
heid^  geboren,  wanneer  men  cwee  ndtn^  die  gel^k  ^u» 
met  «Ikftnd^r  vergelijkt :  hec  ztf  deze  te  famen  uit  drie 
grootheden»  liet  vi  nli  vier  grootheden  befliin;  In  het 

A  B 

eerfte  geval  ia  A  :  B  s  B.t  C  of  ;r      7;:  in  bet  tweede» 

,  *>  w 

A*Ba:  Cl  Dof  ' 

B  D* 

Xlll.    B  E  p  A  L  I  c. 

Wanneer  de  grootheden,  die  gdijke  rede  tot  elkm» 
(ld  bebben,  ntio  vcrfciiillende  zijn,  zegt  men  dat  die  groot* 
b«^o  ondcrjchüdenüjk  (/iiserete)  evenredig  zijn  t  doch 
wanneer  die  grootheden  zoodanig  geileid  zijn ,  dat  er  al* 
tijd  eene  van  &  vorige  rede  In  de  volgende  herhaald  wordt ; 
dal  is ,  dat  de  volgende  grootiield  in  de  eerde  rede  d^ 
voorgaantie  Is  ïn  de  tweede,  de  volgende  in  de  tweede, 
èt  voorgnande  io  de  derde »  en  zoo  beftandig  voort:  daa 
fegt  men  dat  die  grootbeden  gedurig  (contênue)  evenre» 
dig  zijn :  en  die  gedurige  evenredigheid  wordt  eene  geo* 
'inetrircfte  teeks  of  progrcsjh  genoemd»  In  wdkenenmM- 
,  vera/fiéMtiA  M&n  noemt,  die  leden,  welke  door  een  evca 
groot  getal  leden  van  eenig  bepaald  lid  gefcheiden  worden* 

A,  B,  C,  n,  E.  F,  G,  H  zijn  gedurig  eveuredig,  of  ma» 
ken  eene  ge oinecrifcbe  reeks  uit,  indien» 
^—^^C  DEF 

ff  —  c"~  D~  fi  -  F  =  5  ^^A:B  ^  B:CaCt 
9  s  D  !  £  S3  B  s  F  »  F  ;  G  cnz« 

OBVOLQ.  , 

Tlier  v^m  is  bet  dat  men  zegt,  dat  getallen  of  groothe- 
den, die  gedurig  evenredig  ziin,  eene  geo^nctrifche  recki 
nitrpaken :  die  reeks  wor.it  aamva^fcndc  ^  ook  opgaande , 

oi  vcrmifidcrcndt  y  ook  famcniop$nde ,   of  neergaande  ge- 

n r  .  nd,  naar  mat^  de  leden  beikndig  aangroeijen,  of  ver* 
minderen, 

4AMii£a)u«G«  Eene  geometrlTche  reekit  of  gedurige  fvem 
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redigheid  worde  lüdaf  (sr)  dooc  üi]^u  wag^Mid^ 
•5  A»      C,  D,  £,  en*. 

XiV.  BEPAi-iNG. 

Wanneer  drie  grootheden  gedurig  èyenredig  tijn  noemt 
men  de  tweede,  of  middelfte ,  migdel  0fmredige^  en  de 
laaaie,  ^/d*/^*?  evenredige  cn  wannecf  ▼Ier  grootheden  «ff- 
derii'hcii  I cru  uk  evenredig  zijn  ,  noemt  men  de  vierde  of 
lauiic  vvtvWti  cvtniedigs.  Als  dan  wordcn  ook  de  eerOn 
vourj^aande  en  de  Liatfte  volgende  grootheid  de  uiterften^ 
of  tntcrfle  leden  ,  genoen^d  :  de  eerde  volgende  en  de 
tweede  voorgaiuidc^  de  middUjUtiy  of  middcific  Icderh 

* 

XV,  BEPALING. 

-  De  ^rgaénie  wnrden  met  betrekking  tot  de  i^Mfw 
gaemde  en  de  volgende  met  betrekking  tot,  de  yiflfpflflii 
geUjkgeflaat/iê  (hmoiogf)  leden  genoemd* 

A^wu^v.  liep»  ia«  ■  * 

XVI.  BBPAtllfO* 

Wanneer  men  vier  grootheden  beeft,  cn  men  derzelver 
rede  befchouwt  met  betrekking  lot  de  orde  in  welke  men 
Ee  opnoemt;  zeat  m  :i  dat  zij  rcgtfireeks  tot  elkander,  of 
in  rcgtc  rede  Ihaii ,  nis  de  eerlte  (laat  tot  de  tweede 
^Is  de  ('erde  tot  de  vierde:  of  in  andere  woorden;  zoo 
de  rede  van  de  eerfle  tot  de  tweede  gelijk  is  aan  de  re- 
de van  de  derde  tot  de  vierde :  maar  men  zegt  dat 
emgekccrd  rot  eikander  (laan,  of  in  emgekeerde  rede  z^n, 
als  de  leden  welke  onderling  gelijke  rede  hebben ,  dea 
mg 9^  waarin  men  ze  beeft  opgenoemd  niet  volgen:  die 
ft  9  als  de  eerde  (laat  tot  de  tweede  als  de  vierde  toe 
de  derde ;  of  de  tweede  tot  de  eerde  als  de  derde  tot 
de  vierdq;  of  de  «erfte  tot  de  derde  al^  d^  vierde^toi  de 
tweede» 

\f  C.  $•       —  Sc,  V.  Bep.  19* 

OBTOLQ* 

Hier  nit  volgt  dat  de  omgekeerde  rede  van  uvee  groot» 
lieden  gevondcu  worde  mei  de  yqlgende  grooibeid  door  do 

C  5  vöö/*- 
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to6  fii.  Buk :  Ofêt  ié  WHtrmUghmd. 

^défgiNimki  in  plaiCf      ét  990tgi$amh  door  c!e  vêfgimh^ 

te  dividerenx'ii*  is  de  omgekeeide  lede  vm  ^:  en  ^ 

is  de  omgekeerde  rede  vaa  i)  :  i* 

XVIL    MfAhlHQm  • 

Men  noemt  famengejlelde  redt  die  wclkf  uit  verfcheidc 
andere  reden  wordt  opgemnnkt;  cn  dnt  wei  door  verme- 
nigvuldiging  der  enkele  reden,  (in  dat  j^evnl  oa'c  wel  irc?r* 
Uh  en  factoren  genoemd)  uit  welke  de  lamengcdL-KlL'  cjje- 
vortnd  wordt.  VVanncer  alle  de  wortels  regtftrecks  geno- 
men worden ,  de?  fameri'^edeldc  rede  rcgtflreekjc/je  rede 
uit  allen:  zoo  zij  alle  om.^ckcerd  genomen  worden,  is  de 
fnnicn gefielde  rede  ovigckcerds,  famerigcficlde  rede  der  wor- 
^1^:  en  zoo  fo mm ige  wortels  rcatflreeks,  andere  omgekeerd 
tenomen  worden,  is  de  fameogeilelde  sede  uit  regtftseek- 
fthe  en  uit  omgekeetde  leden  gevormd» 

A   O    S  G 

▼ooftBBBLD»  Men  faebbe  de  reden         ,  rr ,  ^:  dan  is  de 

ACE 

neile  vin  P  t  Q  ftoMniefidd  nlc  die  m  ^ »  - ,  ^  eoi»  In* 

dien  Q  ^     ^  ^  ^  p  ^  li  die  ¥10  ^  üuDenge- 

Üeld  uit  ^tn^i  de  rede  van  E  :  S  is  de  omgekeerde  fk* 
SP 

ti  2?  oittgricetfd  taeflgefldd  uk  ^en^S.  De  nde  m  TiV 

A  . 

is  fameDgefleld  uit  de  regtdreekfcbe  vaa  g  en  de  omge« 


keerde  vtn  ^  indien  q  ss'g  x  - .  Dm  Is  -  de  (iifliefr- 
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AAKMfr«KTNO.  EüCLtoEs  gcclt.  IQ  zyn  V,  Boek  geen  bepaling  vafi 
jkmcng^lée  rede^  maar  men  vindc  «r  eeae  in  het  VI  f^oek,  de 
T|£<le  nimeotllk  «retke  dot  tuide.  ^  Bene  ftJe  wordt  gefccgd  vit 
y,  reden  tt  zijn  famengefletd ^  alt  dc  hosveelkeden  der  reden ,  on» 

derling  gcmultipUcecrd ,  de  hon  gelhchf  vtn  die  rede  uitmaken 
B.  tiMtoJi  rcbr|}rc  dk  bepaling»  welke  h\j  voor  gngerijmd  en  «i- 
iftflMtfirr  lottdf  «  tM  iwoir  we  ,  ttt  ^wtwtrpi  se  geheel  Waim 
echter  oordeelt ,  en  dtf  drtigl  4e  goedkeuring  van  gaeiïorij  weg » 
dat  men  dc  woorden  door  kon'eHhetim  hoeveelluid ,  vermeld  .  dooe 
«anwijzers  ^  aarmijzir^  vertalen  rocret'.en  daa  i«  de  bepaling  goed* 
'  Het  valt  iiu  nief  ct  onifcetmM  dn  mu.i»u  fv  bet  Xxnr.  Voortel 
vao  sjfn  VI* Boek.  de  fmmngefitUé  rêée  in  dien  zin  gcbruiku  Zie 

XViii.  B&PALINO* 

Wanneer  eene  lede  uU  gelijke  reden  wordt  famengefteld, 
^ordt  sij  vcrtkMcUe  ,  dri^dubbêitk^  tieréMhUU  enz.  ge* 
noemd,  naar  mate  zij  uU  twee,  wft  drie,  aii  vier,  gelijke 
reden  famengeftcKi  Is,  en  dus  [Bep,  4.]  de  tweede,  der- 
de  y  of  vierde  magt  van  die  recie  is 

Ax  A      A^.  Ax  A  X  A      A*.  A  x  A  x  A  x  A 

bVb      B*  '  ü  X  B  X  B      S^'  B  X  ü  X  B  X  B 
A* 

gi  zijn  dc  vëf  dubbciiie ,  Urkdubbeldc  ^  vicrdubbdde  rede 
A 

van  TT» 


Sc     Bep#  etf»  ^  L.  C.  §•  efr. 

AANMER.ILING,  Daar  dc  bcpaiiiigcu  door  euclidbs  van  verduhbeldt^ 
iHêiukMdë  rede  ent.  gegevetr,  «k  eate*  treedt i|;iafelt  efteteM 
zijn,  behoren  wy  de£elve  nategaan  .  vooral  daar  die  bepeS^gett 
Ccnigcn  inv!  ie  \  in  het  vervolg  kunnen  hcHHcn 

Zg  zgn  de  lo  ca  11  Bepaling  van  bet  vyüiu  üockt 
Zo«  drie  grootlieden  evenredig  fd  t  gedorlg  evcaredig)  z^jn; 
„  wordt  de  ccrfte  gezegd  tot  dè  derde  cene  dubbelde  «ide  ie 

hebben  van  die  welke  zij  heeft  rot  de  tweede," 

„  Zoo  vier  grootbeden  evenredig  Cd*  i  gedurig  evenredig)  z^ji» 
^  vrerdt  de  eerfte  gezegd  fot  de  vierdt  eene  drfedobbelde  rede  tft 
^  hebben  van  die ,  welke  zQ  beeft  wt  éê  tweede t  en  ioo  VMcn» 
^  zoo  lang  de  evenredigheid  duurt.** 

Wenneer  ik  dei  xef »  de  rede  ^  it  de  veidiibbcMe  vao  ^,  dnidc 

Q  B 
dit  aea»  volgent  ons,  dat  die  rede  uit  de  vermenigvuldiging  vtn 

de  rede  ^  door  zich  zelve  gevormd  worde:  volgens  ruglims »  dat 
B 

de  lede  Ü  die  Ie  vm  de  eerlle  A  tec-de  derde  C  e«i  drie  fei»» 

lige  eveorcdigbedeo  ,  waaivaii  A  ea  Jl  de  twee  cerfte  x«a.  Wan- 

ater 
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neer  wli  zeggen,  dat  dc' rede  vtn  P  tot  Q  de  drio-lubbcldc  is  van 
4e  rede  van  A  tot  B,  geeft  het  volgens  ons  te  kennen,  dat  die 
rede  uit  dc  vermeiügvuldiging  van  de  rede  ^,  twee  malen  Uoor 

licH  ttlve  fMMiltipUceerd  >  ontOtac»  of,  dtt  ^  de  rede  Ie  tui 
A>  toe  B*  t  volgens  EUCLiDES,  dic  de  rede  van  P  tot  Q  dc  rede 
fa  vtfk  de  eerftc  tot  de  vierde  van  vier  gcdnrig  evenredige  uroothe- 
w'aarvan  A  en  B  de  twee  eerftc  z«n  Hoe  veel  uu  tuc  uk- 
arnkkinaen  in  den  ecrftcn  fch^n  vaa  elkeiMUr  verfdOUett  mogea, 

tornen       öp       ^^^^^^^^  ^  ^•'^ 

Mm  a»  het  XV  Vüorftc)  zvUicn  bewijzen. 

^cuoM  heeft  zekerlijk  lijoe  bepaling  boven  dej^odcre,  die 
.  nanmrlükcï  i»,  en  hem  niet  «mbekend  wm,  els  ftjtllreekf  nit  de 
r  Beo  wi  hM  Vt.  Boek  volgende ,  verkoren  ,  om  dat  hu  dc 
mduUietfle  rede  van  twee  lijnen  in  het  VI.  Boek  u-iUlc  gebrui- 
vpn-  rcrwiil  hij  wel  begreep,  dat  dc  muUipiicatic  in  eenen  ftrik- 
fen  zin  alleen  op  getallen,  en  niet  op  Itjneti  of  «idefe  groockeden 
kan  iefch'idep/lWtnWl  k«  dan  ook,  bu  k«  denkbeeld  van  dc 
verdnbböMe  fede  ▼«  ^  denkbeeld  ?ao  muliipllcewc  wildp 

Terv^des* 

XIK.  BEPALINO* 

"Men  noemt  onder vcrduhhddc  rede,  onder4r$edMddc  tt- 
de  en  zoo  voorts,  een.  rede,  die  dc  tweede,  of  de 
derde  wonei,  en  zoo  vooiu,  is  van  eene  gegeven  rede, 

♦'i     tI'  ir      ooderveraubbeide,  ea 

V  B 

ondcrdriedttbbele  fede  wi  -j. 

St  VL  Bep.  ó. 

AkiniBBsmo.   Men  maakt  nog  meerdere  ondcrfcheidingen 
«T^w,  welke  men  alle  bij  clavius  over  de  bepnliugcii 
het  V.  Boek  van  euclides  zien  knn.    Zoo  aU  by  voorb, 
rede;  dat  ia,  de  rede  der  vierkante  woneli  Wl 

1/  A»    _|  ^  /  . 
•  de  derde  magten ,  of  — —  ^1/  ^ 

^         .VB»     y  BK 


V  O  Ü  Pv 
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ƒ.  ^fiet&t^:  Owr  ét  gpomttrtliit  a>e»tadig,heid.  iep 
VOOK.ONO£RSTËLLINC£N. 

» 

Men  vooronüerfltlt  ^  ihx ,  wanneer  drie  grootheden  ge- 
geven zi  er  eene*  tierde  evearedigje  tot  dèxelveo  gevon* 
deo  kan  wordeu.  «  ; 

D. 

Dat ,  zoo  twee  i:;rnDtl]ed£a  gegeven  aujn  »  er  eeoe  derde 
evenredige  gevonden  kan  worden*- 

A  X   1   O  M  A  T  A, 

OF  • 

ALGEMEENE  ÜÜMDIGHEDEN  (*\  . 

I      •  I 

Gelijke  groothedén  hebben  de  -zelfde  rede  tot  elkander , 
gelijk  ook  iedere  deraelve  tot  eene  derde  grootheid» . . 
Zoo  A  =:  C,    C  ='D;  it 

As  £  SS  fle  E« 
net.  V,  f  •    %      • .     •  • 

'  ir. 

•  ••  -  •  »    •  •  *.  ( 

E^ie  grootere  grootheid  heeft  tot  eene  andere  eene  grnik 
tere  rede  dan  eene  kleinere  tot  de  selfde:  doch  di^  derde 
heeft  eene  kleinere  rede  tot  de  groote  dan  tot  de  kleine: 
en  eene  grootere  rede  tot  de  kleine  dan  tot  dc  grootc: 

en  omgekeerd.   t 

Zoo  A>B:  is  A:  C>  C 

C:  A  <  C:  B 
C:  Ü>C:  A. 

BIKX.  V.  a«  lO» 

(•)  Het  rerfchSI  der  w^zen  waarop  de  cvenrcdlghedeo  iU>#r  ircU- 
DES  of  door  ons  behandeld  worden  ,  brengt  te  weeg ,  dtit  '  fommige 
ftelllngcn,  die,  naar  de  bepalingen  door  ons  gegeven,  /fxioMata  z^it, 
het  niet  zDn  oaar  de  bepalingen  van  «iicLtDBftv*  docü  benvam,  JMOfl* 
Wk  word«n:  fel(k  dta  ook  dto  acfarHTer  godMii  jMcIt 
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lio         tlh  JMl:  Om  de  imtndig^^ 

.  nu. 

Grootheden  die  tot  de  zelfde  grootheid  ccue  gelijke  rede 
hebben 9  zijn  gelijk;  en  omgekeerd: 

zoo  A :  B  —  C :     ,  is  A      C  t 
'  zoo  A      C  is.  A:  B  =  C:  B.      •  > 

BOCltt  Va  9^ 

lY. 

De  cvcti'vermefiigvuldigdc  en  even- onderver  menigvuldige 
.  of  gelijkvoudigc  en  gclijkde^igc  van  twee  gelijke  groot-^ 
heden  zijn  gdijk ,  en  die  van  twee  ongeh'jke  groothedea 
zija  in  de  zelfde  ripde  «Is  dp^  gi;ppth^den  zcive* 

200  A  —  B,  is/wxA  =  /!»xBeil^^ss:r« 

» 

A  /  fiA'  • 

200  A:  B  rrC:  D  \^  m  A  :  f^z  B      r ;  D  ea  JW  A;  »iB  = 
«iRiC;        eo  joA:-«»B  =^  isC:  «U* 

♦ 

SDOU  V;  I|.  tt  Vllr  17»' 

O^VÜLO,  ... 

Mén  tan  dft  ook  ddos  uitdnÉkken:  soo  twee  grootbe* 
dm  gefijk  am  elkander  z^ri*  woedt  de  gelijkheid  niet  ge» 
floOfd .  indien  zi}  door  bet  zelfde  getal  gemuldpHceerd  of 
ndivicmd  worden:  en  eene  grootheid  blijft  de  zelfde , 
Mdto  zij  door  de  zelfde  grootheden  genaltq^iceerd  en  gp- 
fidMdeenl  wordt** 

.  V.  • 

Indien  twee  reden  gelijk  aan  eeae  derde  zijn »  zijn  zQ 
ondterJIng  gelijk* 

y«  ii«  —  Ir.  v«  II. 

VI. 

Indien  twee  leden  i^tjk  aan  elkander  zijn  ,  en  eene 
arrtte  g 
de  bet  ooi 


dmalYt  ^oon  of  kkiner  ii.  dan  mt»  dnde  %  is  de  twee« 


Di^itized  by 


'  1,.'      E  1  G  £  M  S,C  H  AP  i»  f^i^If 

D    B  I. 

GEOMETRISCHE  EVENREDIGHEDEN. 

l«  VOORSTEL. 

Iridien  vier  grootheden  A,  B,  C,  Devetindig  z^r\:  en 
men  memt  gelijkvouden  [m]  van  de  eerfle  en  derde  [m  A , 
fwC]  en  andere  gelijk vouden  [«]  van  de  tweede  en  vierdQ 
[mB^  /iC]:  zü  hét  ^Hjkvoud  van  de  derde  altijd  êvea 
j[root  ,  grooter  of  kleiner  zijn  dan  dac  vao  db  vkfde^ 
naar  mate  bet  gelijkvoud  van  de  eerde  éven  gfoot,  groo« 
Ier  of  kleiner  is»  dan  dat  van  de  tweede^  welke  vermei, 
siigvuldigtag  men  ook  neme* 

Bswijs    Uit  de  ooderftelliog  is 

ï  -1  _s    -  A  C 
ArB  SS  C:OW.g;=:  g 

.  mA  mC 

dMS  ^^^ama.  40  TIJ  =  deriialfo, 

200' of  >  of  =  of  <  fiB  'm  ook 
mC  of  >  of  =  of  <  izD 
D.   T.    B.  W. 

,  AA:«MERkiNG.   Men  ziet  dat  de  bepaling  der  evenredighdd  •  do«f 
,  socLioM  gegeven  »  nic  dt  onse  volgi»  Ztè  oiiae  Xlt  Jlc^  Atnok  j, 

!!•    VOORST  BL« 

Zoo  de  rede  van  A  tot  B  grooter  is  dan  die  van  C 
tot  D;  kan  uien  zr  odnniirc  .qcIijkvoHden  ■  [w]  van  de  eerfte 
en  derde  [m  A  ,  C j  en  zoodanige  andere  gelïjkfoiideti 
M  van  de  tweede  en  vierde  nemen  [«B,  «Dj;  dèc  »  zoo 
het  geUjkvoiid  vaiï  de  eerfte  [fliA]  dat  van  de  tweede 
[fiB]  overtreft,. nochtans  d«t  van  de  dewJef^C]  dtt  van 
vierüc  [«Oj  oici.overtK&v  maar  of  gel||k,  of  kkiaer  «j^ 
tAc^ar  «9  lei  v.  Bodfc  m  i«CL»g$  tuu^lU  Tii.  i. 

wwAi^:  Zij  A:a>CiD  of  y>  ^5  dethdr»  I  .  - 

zijn  , 
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lift  ///•       i  Oter  dc  evenrcMgkcèd. 

siJOf  al  is  «Tic  >  ^D,  en  b«t  hteft  stirer  plutt  ilt 
mQ  SS  nOf  oi  mC  <  nO  is. 

DL  vao&sxaW 

■ 

Indien  men  twee  reden  heeft  A :  B  en  C  :  D ;  en  men  neemt 
gelijkvonden  t'wA,  mC]  vqm  dc  vooi-;uandc ,  [A,  CJ  tn  aii. 
dere  gelijkvnu'len  r«  B ,  nD]  vnn  de  volgende  [li,  DJ: 
indien  verder  wanneer  het  gclijkvoud  [mA]  van  de  een  te 
voorgaande  [A]  grooter,  of  gelijk,  ol  kicnjer  is  dan  dat 
[/ilii  van  de  cerile  volleen  ie  [BJ ,  ouk  het  gelijkvoud 
[f73  C]  van  de  ivvccile  voorgannde  [C]  alrljd  ook  of  groo- 
fer  ,  of,  g<-ltjk  klenier  is  t!afi  dai  L  '  '^]  van  de  tweede 
volgende,  voJgCi.s  welke  vcrmeui^vului^iQg  mm  wille • 
zya  die  twee  reden  geiqk. 

«ACQUIT  V.  B.  Vare  II.  Th.  m. 

uiTLKG^Txc.  Het  voorHcI  is:  zoo  m\  of  >  ofis  of^/aSj 
ca  teveo*  «iC  >  of  =  of  <  iiD  ;  is  ouk      *       "  * 

jBBwrjs,  Zoo  dit  geen  plaats  heeft,  is  of  A  :  B  >  C:D 
of  C:D  >  A:R.  /.oo  bet  eerde;  zal  men  (H.  Voorllel) 
wanneer  f^i  \  of  >  of  :s  of  <  «B  ,  kunnen  he  bben  in 
elk  dier  drie  gevaucn  of  mC  >  /;D,  of  //i  C  rr  7.  D  ,  of 
f^iC  <  wD,  dat  tegen  de  aaugenomen  ondLTlle.'iin^ 
loopt.  Zoo  C:  O  >  A  :  B;  zal  men  ,  wanneer  //;(?  ut  > 
of  =  of  <  /3  D  ,  kunnen  hebben  m  elk  vwn  die  dne  gev;ii- 
len,  of  mA  >  /?B,  of  m  ,\  =z  /;B,  of  mA  <  «B;  dat 
insgelijks  tegen  de  nangenonien  onderftelMng'  aanloopt  Der* 
halve  is  noch  A:3  >  C ;  Df  ooch  A;B  <  CiD;  éiS  iS 

Indkn  men  toodantge  gel^tvouden  C^A,  van  dt 
voorgiAiide  nemea  kan,  ea  soodanige  getl^vouden  [isiB» 
nCn  van  de  volgeiMtev  dat,  terw^fl  bet  giiykvotKl  vaode 
eeriCe  voomande  grooier  is  dan  dat  vao  hare  volgiendtt 
[m  A  V  wB] »  floehtana  bet  gd^cvoud  inan  de  tweede 
gaande  niet  giooter,  maar  gel^  zt)  aan  of  kleiner  dan 
dat  m  hare  voegende  Qa  C  vitt  \  ^  O]  t  ^al  de  reden 
van  de  eeifie  voorgaande  tot  de  volgmae  gcooter  «yn» 
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Oan  die- van  ét  tweede  voorgaande  tot  bete  volgende  [Ai 

Bewijs.  £00  dif  mc  li|  »j  AiB^ss  0:&9  01»  diii*(IIL 
Voorilel)  zoo  mh  >  i»B»  is  fliC  >  i9D,  dat  togen  dó 

onderftelliDg  aanloopt»        .  .  , 

fbo A  :fi <Cï    of C:D>  A s 4; al  g  >  ^ , dus ; 

iijn;  gevolglijlc,  zoo  /wA>/7B,  zaJ  ook  ^/^C  >  «D  zijn, 
dat  tegen'  de  ohdcrftetün^  aan'oopt;  dus  is  noch  A:B 
s  C;D»  noch  A;B<C;D;  gevolgeüjk;  is  A:B>C:D* 

1«  AAiiBnm<nib*    Sifco  ^«t      eu  Voorilel  >a  ttfn  GcVoig ,  Boè  do 
gïmklicid  van  rede  uit  de  leer   der   gcrykvoodeli,  doör  èücli- 

DES  nanr'cn  ^men  (zie  AT.mer':!!!;^  U'.  op  de  MI.  Bcpr^Hn?)  af- 
geleid wordt :  en  derhalve  dat  dc  ccne  leer  hieromtrent  voiiuaakc 

«fic  de  «Ddere  ovcmakom.  Het  bl9kt  venter,  dit  te  on  bee 
even  \$  of  de  grootheden  onderling  meetbaar,  dan  of  sQ  Ottttèek* 
bew  s^^^*'^  wordeoé 

TU  AAitMnKiNc    Wij  zullen  ént  dan  nn  iri  het  rervolg  niet  méér 

njet  dc  ïneetbaarheid  of  onmeetburbeid  in  dc  Voorfteücn  np- 
bouden ,  eo  den  leiddraad  onzer  SlI.  Bepaling  volgen  :  aliccniuk 
nlleti       in  de  aawnerUagea  Uer  en  daar  een  woord  cot  op* 


IV.  VOO&&TBU 
•  •  • 

th  alte  evenredigheden ,  naar  mate  de  voorgaande  vnn 
dc  ecifle  rede  grooier,  even  groot,  of  kleiner  is  dan  de 
volgende:  zal  ook  de  voorgaande  van  de  iwecde  rede 
groter»  eveu  groot «  of  kkiq||       ,dao  de  .vt^geiuteé 

jtüCL.  V.  i4«     if>  C  S.  aofii,        .  , 
sëwijs.    Uit  de  ojiderftdliug  zelve  dac  {-«5sJ?i 

Vé  VOORSTSL* 

t  .1  ■  • 

'  Wanneer  vier  grootheden  eene  geometrirche  ^evenredig- 
heid  uitmaken:  is  het  producft  van  de  betcj?* üitcrfte  ge- 
lijk aan  dat  der  beide  raiddeffte:  en  omeekeerd;  wnnecf 
twee  producten  5  leder  uit  twee  grootheden  beflanndt^.  i,^e« 
lijk  Jsijn,  iijn  die  grootheden  in  eene  GeomL-trifche  evcii-* 

ledigheid:  dè  eerfle  naaeüjk  vaa  het  eerlk  produet  r<  t 

U 
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de  eorOe  vm  bet  tweede  prochicty  xoo  als  de  tweede  vmi 
het  tweede  prodact  tot  de  tweede  m  bet  eerfle  product/' 

Btid..  Vil«  19*  —  st*  V.  6.         '  "  * 

Bftw^f*  Uft  dé  II  «n  ld»  Bap.  ia  Gmlg  wi  AxfoBH.  4. 

I.  AANMERKING.  Wij  "vefffnan  hier  zoo  wel  de  producten  dfe 
in  de  daad  door  gecaiien  uUgcdruki  kunneu  worden ,  üls 
die,  welke  men  flecbts  Un  i«nwt}iens  eir  dos  Is  die  Voor. 

zoo  wel  op  de  .fnmethare  iris  ojp  de  meetHn  grorotbe» 
den  toepasTelQlu  -  ^ 

U.  AANMERKING.    Aicu  Vïiidi  dU  Voorftel  Qicc  in  bet  algemeen 
bvcukl:  mMr- illeen  voor  dt  ffcttUcB  in  lioc  VII.  Boek;  doch 

wij  zullen  in  het  IV.  Boel: ,  9.  Vooffle! ,  Gevolg  5  aan'toonen  ,  dat 
hcc  X^'i.  Voorftc!  van  bet  VL  Aock  vaa  mmomks  m/tt  idU  Voor» 
Sfxtl  overeeukumt* 

L  GEVOLG* 

Iddlen  drie  grootheden  gedurig  evenredig  zijn,  is  het 
product  der  uiterde  gelijk  aaa  de  tweede  magt  der  mïd» 
delfle* 

ÉDCU  Tn.  BO.  —  8c  V.  é.  Ger«  u  ' 

10«  MMiMftiiKi.  W9  tanm  to  lwt  IV.  Boik«  9»  Voofffkflt«  t.  Ge* 

volg  aantoonen,  dac  het  XVII.  Voorfcel  iKt  VI*  B«A  faa 
socUDBt  mee  die  Voorftel  overeenkomc 

IV*  AAmmuuNo.  Dé  (celUklieïd  van  prbdacteD  levcit  In  vde 

gevallen  eene  gemeenzame  wQze  op  oa  de  rede  dfe  er 
tusfchen  grootheden  is  uittedrukken :  de  vraag  bijv.  welke 
de  verho'.Tv^ing  van  rnfat  of  gewigt  op  de  eene  plnnr?  , 
'   en  van  mn:ic  en  g:cwi,;;c  op  ceiie  andere  ?  worde  ni  de  mees- 
te boeken,  of  mondeling ^p^j  de  meesten,  niet  door  de  rede 
zelve,  matir  door  een  product  beantwoord  :  bij  v.  aldus: 
joo  Amfterdamfche   ellen  zijn  gelijk  aan  106,  of  makea 
106  ellen  te  Scetiin«    Men  ^eeft  bier  een  producc  van 
100  A  s  106  S:  e>  dntS  (pf  de  d  ca  Sieitifl)  tot  A  (of  el 
te  Amiberdttii)  a  loot  io6.  Men  ontwurc  fn  dit  tntwoord 
het  denkbeeld  dut  tucupM  van  proportie  gegeven  heeft. 
Deze  is  eene  der  isntaierkingeB  ddor  momtdcla  iSRf*  êet 
Mnth.  h  p«  110.*)  gemsakc  om  de  5»  BepeUng      hec  V. 
Boek  VM^ipcuDKs  te  verdedigen. 

II«  GEVOLG. 

Hiet  ttlt  Volfen  van  seelf  de  regels  om  eene  vierde  ^  eene 
'derde «  of  eene  tniddd  •  eveniedlfe  te  «indén. 
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V.  AAimutfiKH  Hec  Qwedit  v&n  tiir  i*.  dii  soo  wm  teo» 

middel -evenredige  zoekt  tasfeheo  cwce  getilien»  de  zdve 

niet  in  jttlste  getsflen  gevonden,  mziit  tlleen  tstngtwezen^ 
'  of  bij  ft.'jffrrtn'T;  'dnr!rg;e!leM  zal  kiinren  worden  ,  indfen  fier  ^r/?- 
■  duet  der  iiiterlle   ^ecn    rjuadraat  -  getal   oplevert:  want  de 
middel  evenredige  \s  de  wortel  uit  dat  product.   Dat  echter 
twee  lijnen  gegeven  zijnde  er  altifd  eene  middel-evenredige 
'  gevonden  kan  worden,  zal  iu  het  IX*  VVerküak  van  het 
in.  Boek  getoond  worden* 

ft^^  Dtt  zoo  men  eene  detde  evenredigt  an  nree  gegn* 
ren  geaUen  begeert »  of  eene  Yferde  tan  drie  gegeven; 
dat  derde  of  dat  vierde  gectl  een  gelieel  getnl  of  eene  brenk 
zal  kunnen  zQo;  Daar  nu  euclides  in  Z^tt  VII,  VIII  en 
IX.  Boek  van  getallen  fprekende,  alleen  van  geheele  getal- 
len handelt ,  ^oeft  hij  7!jn  XVIll.  en  XIX.  \'oorftel  van  bet 
IX.  Boejc  belleed  om  nategaan  of,  wanneer  twee  of  drie 
getallen  gegeven  zijn,  er  een  derde,  of  een  vierde  even* 
'  redigc  aan  dezelve  zal  kunnen  gevoudeu  worden.  ' 

VI*  AANMERKING*   Op  dk  gevolg  ftennt  ook  de  geheele  regel 
van  driên,  gelijk  nader  In  de  5,  èMxmMoag  0|p  bec  voll^ 
.  Vooc^  zal  gezegd  worden* 

VIL  KkwmxwQ.  De  gelijkheid  der  prodnMO  AO  sa  9C 
volgt <4NiHidddijk  uit  de  getijkheid  dier  leden  A  :p  en  CtDu 
Zoo  no  did  reden  niet  gelijk  waren,  maar  men  hadt  A:B 
^  of  <  C:  D:  loode  op  de  wAföit  #ljné  bvwenen  woiu 
dat  AO  > of  <  BCIe;  en  omgekeerd  Een  Voorftd 
waarvan  bet  eerfle  gedeelte  bij  sbrenus  de  Cord  Cecfkm 

'  b^  eerfte  Voordel  is,  doch  op  lijnen,  en  dus  op  regt» 
boeken  In  plaats  van  op  producten,  toegepast;  en  hec 
laatM'door  butocius  in  zijn  Commentarius  op  AacifinaDBi 
werk  de  Sphacra  a  Cylindro^  Boek  li.  Voorilcl  IX,  ge« 
bf uiki  wordt. 

VL  VOORtTBI» 

Wanneer  vier  grootheden  [A,  B,  C,  D]  evenredig 
«Ijn ,  zullen  zij  het  insgeiijks  zijn  bij  verwisfcling  {alter» 
namia)  voorbaande  van  de  tweede  rede,  in  plaats  van 
de  volgmdc  in  de  eerfle,  en  dc  volgende  in  plaats  van 
gemelde  Voorgaande  fhllende  [A :  C  —  B :  D]  :  tn  ook 
bij  omkeering  Qmcrttndo^^.  de  volgtndc  fiellende  io  pla&te 
der  voorgaande. 

•^•«Vi      tn  V,  4,  cerot  en  Vji;  ie;  «..ec»    e*  Gen  a*«i 

3U  C*  I»  104* 

He 
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WLHi\\u  Uit  iKC  V.  VooriUU  i 

!•  AANAi£RiuNü.  Dc  vcrwisfeling ,  (^alicrna  ratio  ^  ook  bij  fom- 
^migen  p$rmuta$io  genoemd worde  doqr  kuclides  (V^  B» 
*Bep.  13.)  aldus  uitgelegd:  „  l^t  ig  u  Aeliea,  d«  rboigsait' 
„  éf  m  dt  'vwj^OMdep  lU  de  ifêfgêmde  tot  dft.  rafpHiib»*' 

ir.  AANMP.RiviNG.  Zoo  Iflng  men  de  r^rootheden  in  het  nfge- 
trokkeue  befchouwr,  gaat  de  vcrwij>rding  door:  doch  wan- 
neer men  er  bepaalde  deiikbeeklen  aan  hecht  vrn  deze  en 
gene  gi'oorheid  in  . het  bijzonder,  gnat  zij  niet  door  of  de 
vier  grootheJeu  moeten  gelijkfoortig  zijn.  Dij  voorbeeld, 
'  een  poiKi  -vlaams  (laat  tot  een  gulden ,  al$  een  oxboofd  tot 
eeo  «oker:  wederzydf  zijn  de  voorgiiande  bet  zesvoud  ?aa 
de  volgende;  naar  indien  men  by  v^rvl^Uag  zege ,  eeo 
pond  Vlaams  flaat  toe  een  oi^boofd,  xoo  als  een  gulden  tbc 
een.  anker,  heeft  die  geecen  z!n».om  dat  er  geetl  rede  hoe- 
genaamd tt^^fcheii  een  pond  vlaams  en  een  oxhoofd  zijn 
kan.  Daaroai  voegen  fommigen  bij  dit  Voordel  de  voor- 
.  waarde,  dat  alle  leden  der  evenredigheid  gelijkfoortrg  zijn 
moeten;  en  dit  geldt  ook  voor  het  VllL  Voorflel:  doch 
wij  befchouwen  h!er  de  grootheden  ia  hec  afgetrokkene. 
EüCUDES  in  het  Xlil.  Voorftel  van  het  VII.  Boek,  over 
de  *getanen  bandelende,  rpreekc»  en  mee  reden»  van  de  vei^  . 

'  wia(bling  in  liec  aAgeoieen ,  «1  «b  oltyd  platca  liebbeiade, 

IlL  AANMBRKÏNG.  De  Bepaling  van  de  omkering  door  lucxi* 
BES  gegeven,  is  deze:  „  de  omkering  der  rede  is  te  (lel-. 
„  len  ,  de  \o!^  v.dc  rot  de  voorgaavéde  ^  zoo  nis  de  volgende 
„  tot  de  voorgaande^''    Indien  men  dit  vergelijkr  met  onze 
XVI.  üep.,  biykt  het  dat  het  op  het  zelfde  uiikouu:  want 

indien  ik  M  AiB  s:  C:Dt  of  ^  <lmk  oMMlt 

B  D 

BrA      D:C  of  ^  =  p;9  bUjkt  bet  dat  ik  bet  omgekeerde 
neem.  2!e  Gevolg  van  dfe  ZVL  Bepaling. 

|V»  AANMsiKiifG    De,  vier  ledeo  eener  e^enrediglieid  kif»> 
neo  op  'verfchillende  wijzen  veranderd^  worden »  als  mett 
vtrwisjèiint  eo  mk^ering  te  famen  voegt:  «Idus 
A:B=sCtD  A:C35B:D 
,  B;A3S  DiC  C:A  ss  D:B 

B:D  =  A:C  C:Ds:A:B 
D:B  =  Cf  A  D:C  =  B:  A« 

'Ed  men  mide  inagelijks  uic  die  idMe  tier  evmedrge 


.  gioocli'edèii  A:B  ^  C:D  «n  dqs  ait  A  k  O  ^  B  ic  C 

adii  otÉgdiwtHe  jwdiit  knnnen  mdkeo,  ildut 

II  II 

*A:Bssu*C  B:A  =  c-D 

A^o-a  B:c  =.  A  :  o 

C^I>=f  *       C:g-=D!  ï 

'  I     t  <  1 

liet  geen  men  altijd  naar  welgevalleo  doen  kan:  en  de 
evenredigheid  zal  altijd  tusfchen  die  grootheden »  hoe  men 
die  ook  fchikken  moge,  plaats  hebben»  indien  de  praduc* 
un  der  uiterde  en  dér  midddfte  AO  set  BC  geven  f 
ui  LUI  die  ^elijl^eid  gebragt  kunnen  worden* 

De  getallen,  dte  twee  gc]jj!;e  productcfi  uitmal^en,  kun» 
nen  altijd  zoo  gebeld  warden ,  iiac  er  ccne  Geomctrifchc 
evenredigheid  uit  volge* 

ir.  AAitnraitG*   Op  dJt  Voorftd  en  op  liet  voorp«iHle  fteunc 
de  geheele  regel  y^n  drfegn^  de  regei  9an  drieën  inMt 
hioken  ,  de  praktijk  of  kwt^^  rekening »  gelQk  wij  dit  in  onze 

lesfen  door  voorbeelden ,  w^lke  den  wareu  aard  dier  regels 
zullen  dtien  bennen,  gewoon  zijn  te  bewijzen.  Ik  ftel  de- 
ze aannierkiDg  hier,  en  rJet  rrbrer  het  voorgaande  Voor- 
iiel  ,  uit  hoofde  dat  inen  in  de  wijze  waarop  men  door- 
gaands den  legel  vtin  drieën  llelc  ccne  aUertiaiie  gebruikt: 
als  men  vraagt,  €  el  kosten  13  gulden,  hoe  veel  17  el?  is 
de  uattmrUjke  wyze  van  handelen  tlcze: 

d  Bh  17  el  s  13  gU:  gulden;  waar  tot  wattr»  als  geld 
toe  geld :  meer  fn  de  rekenboeken  fielt  men  6  13  ~  17^ 
:r:  men  ftelt  de  getallen  in  de  zelfde  orde  tls  men  ze  nlt- 
fpreekc;  eeoe  klnrbl^kelijke  alternatie^  of  fifwisfeUng^  in 
de  reden  die  de  evenredigheid  nitmakeo. 

VIL-  VOO&STftU 

Indien  dc  prod\3crèn  van  vier  t^rootheden,  genomen  in 
die  orde  üls  zij  opgegeven  worticn  ,  namelijk  van  de  ecr- 
fte  en  tweede  en  van  de  derde  en  vierde,  aan  elkan  ?er 
gelijk  züu:  daa  ikandie  groothoka  in  omgekeerde  rede 

H  3       ,  W 
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xi8  .     «  ///•  3o$t7  Om  4ê  0mni^héi^ 

tol»  elfamdar,  de  eerde  tot  de  derde  too      ^de  vln&  tot  . 
de  tweecfe :  of  de  cerfla  tot  de  idilde»  sm  alt  de  derde 
tot  de  tweede» 

St.  V,  8  CD  21. 

SEwijt»  Ui£  htc  Gebold  vn  het  VL  VqorAil. 

GEVOL  G* 

Hierop  (leunt  de  manier  om  eene  'vierde  omgehperd^ 
evenredige  re  vinden;  dat  is^  eene  grootheid  die  coodt* 
nig  gefteld  is,  dnt  de  eerfle  en  tweede  in  oDgeberde  lede 
Haan  van  de  derde  en  vierde» 

AAWMEUKiNG»    Hiefop  fteuiit  de  omgekeerde  regel  van  dikcn^ 
soo  als  w9  door  vele  voorbeelden  zullen  ophelderen. 

De  omgckc  ;<'c  "cjel  van  drieën,  verfchilr  niet  in  aard, 
of  in  de  beweiUing* ,  van  deii  gewouen  regel  van  drieën, 
innnr  alleen  in  dc  wijze  van  opzetten.  Men  kan  altijd  on- 
derkennen of  men  den  rekten  cian  of  men  den  verkeerden 
regel  van  drjeén  inoec  gcbiuikcn.  Wann4»<;r,  in  het  ^vrMg« 
de,  bet  vierde  lid,  dtt  men  xoek^t  In  de  selfde  rede  groo« 
'ter  of  kleiner  moec  zijn  dtn  het  derde  der  gegevene» 
als  het  tweede 'grooter  of  kleiner  Is  dan  hec'  eerfte,  heefc  ; 
men  den  regtcn  regel  vtn  drieën t  doch  wanneer  bet  vierde 
lid  In  de  zelfde  rede  grooter  of  kleiner  zijn  moet  dan  het 
derde,  als  het.  tweede  'niet  ^rroorer  of  kleiner)  maar  klef- 
iip.r  of  groi)ti>r  is  dan  het  eerlle;  heefc  men  het  geval  vnu 
den  verkeerden  regül  van  drieën:  bij  voorbeeld;  Indien 
een  Voerman  voor  zekere  fomme  gelds  400  S  So  mijlen 
ver  brengen  moet:  hoe  ver  zal  hij  9^0  voor  het  zeiida 
geld  brengen?  Het  is  klaarblijkelijk  da:  men  niet  moec  op- 
letten 400  950  tt  s  80  mtJlens  «  mijlen:  want  voor 
bet  selfde  geld  moeten  950  •  minder  ver  gebragt  worden 
dan  400  94  de  afftand  wordt  dns  kleiner  naar  mate  de 
last  grooter  wordt:  en  de  regel  van  drMn  Is  omgekeerds 
j^o  :  400  ?  80  :  Men  ztl  zich  nimmer  verzinnen  als 
men  de  gewrochten  nagaat:  het  eene  is  400  8  80  mijlen  ver, 
of  400  X  80,  het  ander  950  ff!  x  mijlen  ver:  derhalven, 
om  dat  de  betaling  de  zeltV.e  blijft  ,  moet  men  hebben 
480  X  8q      950  X  xs  of  ^$0  i  400  ^  Zo  i 

VIIL  vooRaTSU 

Wanneer  vier  grootheden  evenredig  ztjn,  beeft  men  door 
jamcnldling  de  fom  van  de  eerfle  ei>  de  tweede  [A  ^3 

lat  .de  eerüa         of  tot  de  tweede ,  £6J  ala  de  lom 

vaa 
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A  Jtfduling :  Over  de  geomeirifche  erenredigheid*  1 19 

van  de, derde  en  vierde  fC  D}  tot  de  derde  [C]  of 
tot  de  vierde  [D].*  eu  door  aftrtWng:-  bet  verfchil  der 
,tvrai  eerOan  [A-^Ö]  tot  de  eerde  [a]  of  tweede  £B], 
als  liet  vertchit  der  twee  laatOeu  [C  —  D]  tot  de 
derde  [Cl  of  tot  dé  vierde  [D] :  en  gcmengdi  de  fom  der 
twee  eerfieot  tot  desselver  vertchilt  als  de  fom  der  twee 
laatden^  tot  derxdver  verrcbll:  en  OAkg^eerd  voor  alle 
die  ppmtsk. 

BUCL.  V.  ir,  18*  co  vu.  12.       L.  C.     334»  S0««  —  V» 
13»  14»  15* 

Minjs*  Uk  hec  V.  Voorfld»  %.  Gevolf ,  eo  ktSxmk  5. 

L  AAtvMEHKiNcK   EvcLiDEf  gcefc  dez»  bepdlnr  van  de  ftmanceUtiif  t 

{Cuv.ipofitio),        Dc  rnTTirnrellin;^^  van  ccne  rede  is  het  nemen  van 
clc  rede  der  voorgMUdc  eii  volgende,  tis  écMic  grootlieid,  tot 
de  volgende,"  V,  B.  Bcp,  15.  De  bcptUing  vau  de  aftrekkiog 
<<SeJMtflflf)  li  N  hen  deset     Ot  iftrekking  eenér  rede,  it  bet 
nemen  der  rdde  vin  de  overmant  van  de  vor  r^aancle  boveo  de 
volgende,  tot  de  volgende."   Het  geen  men  in  dat  gcvil  noemt 
^iv^jJit^^^rWMrfp,  noem  ik  Jik^  aftrekkins^  of,  zoo  racn  wü, 
JtMOÊig^  Cdtc  IB  4it  gevtl  de  wwe  beneekeiiii  ft,  ook  vu  kec 
Griekfch  woord  tttuptwn^  d^or  bucuors  gebruikO  ca  müatdêêm 
Ung  of  Myijie  ^ö^t  thnm  bü  on«  geheel  andere  denkbeelden  dan  die 
van  cene  cnl^lc  Jchetdingt  of  aftrMiug^  Qi  Siiiifirê€êiê  Vftweiu* 

GftVOIiO»  * 

Ült  dit  Voorliet  kan  men,  by  verwisfoling  en  omkeerln^, 
vele  andere  evenredigliedeii  ateiden»  dfe  bet  noodeloos  zoude 
afln «  alie  In  woorden  nictedral^.  Zit  bier  de  voornaamfte. 

De  gcgevene  zijn: 

I  A  +  B:  A=C  +  D  :  C 
TI.  A+B:  B  =  C+D  :  D. 
IH.  A  — B:  ArsC-^D  :  C 

IV.  A  —  B:  B  =  C  -  D  :  D. 

V.  A+B:  Ar-  B  =  C+D:  C— D. 

bieiv  uit  volgen 
Vf.  A  :  A  +  BrrC  :  C+D 
VIL  fi  :  A+fistD:  C+O 
VIIK  A  +  B  :  C+Ds=A  :  C 
IX.  B  :  DssAthB  :  C+D 
X  A+S  :  C  +  DsA-BiC~D. 
en  200  voorla» 

n  AANifUKJNG.  De  I.  evenredigheid  yerwisfeld^  namelijk  A  4-  B  s 
C  4.  O  s  A:C  vefgendEM,  tif  onderftelling ,  met  de  IX.  II  a  ine- 
Jjjk  B  :  n  =  A  -f  B  :  C  H-  D  als  befluit ,  leverc  de  fto^c  der  10 
Propoiiue  van  aucubw  op :  en  de  i-  myelekea  elt  onderftelllng » 

U  4 
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|fto  IJL  Boek :  O^er  dc  eymredighud^ 

met  dc  II.  als  bcUuu ,  levert  bet  Gevolg  van  die  Propofitie  op  :  na- 
melflk:  «oo  ftmengefteld^  groothedefli  trenredig  i^n,  zyn  het 
ook  bij  onnvcndini;  (conyerfto^    Hg  noemt  namelp  mWêlilÊg  Iq  éé 

17  r>cp?Jin-,       het  nemen  van  de  rede  vnn  t'e  voorgnn^e »  tM 
,y  di;  overmaat  van  dc  voorgaande  boven  de  vplgeade*** 

IX«  VOOfttTBU 

•  Indien  in  ecoe  evenredigheid   de  eerde  groodieU  dé 

rtfle  van  alle  Is ,  h  de  la^tfte  de  kkiotie :  en  de  fom 
grootfte  en  der  kkinfte  is  grooter  dan  4t  torn  VAn  de 
beide  overige,  . 

BEWIJS.  Voor  het  eerste  uit  het  IV.  Voorüel;  voor  he| 
(weedc 

daar  A  :  B  =  C  :  D  i«  (Voorft.  VilL) 

A— B:B=:C-D:D 

of  A>-».B:C  —  D  =  BiD. 
Maar  B  >  D 

DufA-:»B>C  —  P:orA«f-D>B4rC. 

AMitmsiNG.   Dft  Voorael  is  de  25  Prop.  vin  bet  V.  B*  vto  xq* 

cf  TDF"^,  wnnrfn  die  fchrijvcr  fti  zwijgend  vooronderftclt ,  dat,  iiOfk 
de  eerfie  grootheid  de  grootile  is »  de  vierde  de  Ueinfce  is« 

X»     V  O  0 1;  S  T  S  * 

Indien  men  twee  evenredigheden  beeft  [A  :  B  .C :  D 
en  £ :  F  SS  G :  H]  ieder  uit  vier  leden  bêftaande :  xtttlea 
de  leden  van  de  eene,  ieder  in  zijn*  rang,  door  de  leden 
van  de  andere  cemuMplkeeré-  of  gdpHdcerd^  no^  evenre* 
dig        [d.  ij 

.  zoo  A  :  Bs=C  :  O 
en  E  z  Fs=G  : 

A  B  CD 

pi  A.£:B.FssC.G:D»Ui  eng^p  =  (J  u 

Li  C.  §  S07.  «  SI.  V.  %7* 

fswijs.  Uic  het  V«  Voordel  en  si|a  tweede  Gevolg. 

!•  GSVOLO* 

I* 

Indien  vier  getallen  evenredig  zijn ,  znliea  ook  bnnne  nng«i 
co  bunoe  wortels ,  van  oe  «elfde  orde »  evemodig  zijn. 

C.  SU  V. 

Ui  • 
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Indien  vier  grootheden  evenredig  ziin,  flaat  de  helft 
vnn  de  lmHc  tot  de  tweede,  als  ('e  dcrcic  lot  het  dub- 
bcid  vau  tic  vurdc:  of  meer  al^ciiiLeu  :  De  evenredigheid 
blijft  ongelloord,  al  wordt  ecne  der  xw^c  uiterOe  groot* 
heden  door  eenig  getol  gediviüeerd ,  en  de  andere  tevens 
door  het  zelve  gemultipliceerd.  H*it  puilde  Uecft  plaats 
OQiirent  de  beüe  middclllcii. 

TACQpKT  Lcmm  ad  pr,  lu  es  Jrchimalfé  —  Su  V.  ao* 


Indien  men  twee,  of  meerdere  ,  evenredigheden  heeft  ^ 
[A  :  R  ~  13  :  li  cn  B :  C  ^  K  :  F],  waarin  de  voorL^aan- 
de  of  volgeade  van  de  eerl^e ,  ook,  het  zii  voorgaan- 
de, het  2"j  vf»];.vn  "e,  is  van  de  laatfle  :  zullen  ove- 
rige leden  van  lie  eerfte,  ieder  in  zijn'  rang,  evenredig  ayii 

aao  de  overige  kdcu  vaa  de  laacHe»  j^As  C  ^  D  :FJ. 
B&wijs*  Uit  het  X.  Voofllel* 

2.  AANMtRKiNG*.   Dit  Voorftcl  bchclst  de  12  en  ts  Propolitlen  Tan 
EUCLiDSS  en  ook  de  aa.  van  ZQn  Vil.  Boek:  bH  notst  hec  b»* 

n-jit  (c.r  a^quo^  uit  gelijkheid:  doch  her  bcfluit  ,  zoo  A  r 
DtE:  cnB:C  =:  E :  P :  is   A:C        Ü:F,  wordt  «i/  gelijkheid 
met  orde  genoemd:  cn  hei  beiluic»  200  A:H  =  £;F:  cn  B  t  c 
D«B;  li  .AtC  es  D:  F,  uit  gttytkM*  Mmhr  óréê.  Beide  dt  kt^  - 
flukcn  worden  iiït  gelijkheid  genoemd  ,  ora  dat  het  bcfluit  in  eene 
gelijkheid  van  reden  beiiaat:  de  gegeven  i^el^l^e  redeo  z^n  in  bet 

cefCe  gMl     ,  ^  eo     ,  ^  ea  to  btt  tweede  f  »  ^  en    t  £  • 

A  D 

ia  beiden  nu  ^  bcüuit  ii\tn  de  gelljkheia  (usfchca  g  ea  ^ :  doiA 

In  h«c  eerfte  geval  gaat  de  gélQUMid  van  reden  TOoit  fo  4e  zelfde 
orde  wederzijds :  namelgk  aan  den  eeoen  kant  z^n  gegeven  A ,  B  , 
C  aan  den  anderen  D,       F:  de  gel^ke  reden  zyn  in  de  zelf- 
de orde  wtdcrxlfdi  vaa  d«  teflle  ea  de  cweede  grootheid , 

ea  g)  vaa  da  tweede  en  de  derde  (g*  en  ^)  i  dat  ie  bei 

befluir  mee  tirdé-g  in  het  tweede  geval  z^n  de  gelgke  reden  niet 
weden^ds  ia  de  leJfile  ordes  it|  x(;a  Ttit  de  eetfte  ea  de  fweede 


XL  vöORaTSU 
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i%t    ^      U/.  Badk:  Ofer  de  cfmr^ghdd.  ■ 

mm  den  e«iiea»  dodh  m  40  tifle  M  de  tweede      )  mui  de» 

andyrcn ;  dus  bclluic  iiieu  wel  uic  gchjkiicid,  doch  zonüer  orde. 

Bo  hieruit  zolleo  de  drie  volgeade  bcpalia$«a  Ttn  Bueuoie  geM^ 

faam  opgehelderd  worden. 

De  18.  „  Men  beHuft  uit  gclijUlicid ,  wanneer  er  verfchcfde 
grootb€d«D  gegeven  zgn,  wedorzijdi  geiyk  ip  geul»  en  de  eerfie 
yan  den  «enen  kant  tot  de  leatfte  If »  tlt  de  eerrie  w  den  aftd»» 
ren,  tot  dc-laatftc :  of  anders:    Het  nemen  der  uiterHe  ,  met 

^,  flcHtcrlating  van  do  middel  ff  e."  £n  indedaad  in  bet  befluit  wordt 

niets  van  de  middoirte  gewaagd. 
De  19,  „De  evenredliheid  li  met  orde^  lil  de  voofpendn  ie 

^  tot  de  volgende y  zoo  alt  de  ^orgiande  rot  de  volgende:  of  Üa 
dc  volgende  tot  ew  .«uteM  soo  ais  de  volgende  tot  eene 
andere. 

Dc  20,  „  De  evenredlgheSd  It  ffmitf  ef<fo»  wanneer  erweder- 
sUdt  eene  reeks  van  drie  g)ro6t&eden  gegeven  z^ndc ,  dc  vo«r* 
gaande  tot  dc  volgende  van  de  ecrfte  reeks  rrnrit  ais  de  voor» 
gaande  tot  de  volgende  van  de  tweede:  en  %oa  als  in  de  eerdre 
,y  de  volgcodc  tot  een  ander,  aldus  in  de  tweede  eene  andere  tot 
de  voorgaande."  B9  voorbeeldt  gegeven  sQnde  A ,  B  •  C  en  O  , 
*     E,  F:  dc  voorf^anndc  A  tot  dc  vol  pende  B,  7:00  als  dc  voorbaande 
'     £  tor  c'e  vn!<4cndc  F;  eu  dc  volgcnd^^^toc  eene  andATf  C»  200  ai| 
«cue  anderv  D  tot  dc  voorgaande  E,  ' 

■  H,  AANMERKING.  Ons  Voorftci  is  :i!''emecncr ,  bcliclst  olic  mnc^c^rke 
llfivaiieu ,  cn  men  bchocfc  uu  met  op  ccnig  onderrcheid  vzii  met 
ct4ff  of  xómiêr  orde ,  te  letten» 

m.  AANMF.RKiNG.  Dic  Voorüc]  1*5  dc  gfond,  waarop  nlle  be- 
werkingen gevestigd  zijn,  tiie  men  vem'gt  in  den  regel  van 
/V;vrn,  den  Keidug  regels  Cexelfchapi  regel ^  cn  zoo  voorts: 
vuaim  men  btc  gtvnttg)d6  vindt  door  ttot  MMCiToInMiiif 
vau  enMeeTenrcdighedeiit  In  wdfce  fldki  eenige  Itdendegel& 
de  ^»  en  dut  door  lepuH  geliJkkHd  yrerdwijneni  zoo 
xolks  door  eev  aanul  voorbeelden,  zotten  cypiieldeifii. 

Zie  L.  C  S<  3-4« 

J«  OEVOLO* 

Zoo  A  :  B  =ï  n  {  E  ' 
cn  B  :  C      1:  t  F 
of  zoo  A  :  B  =  E  :  F 
^  en  B  :  C  =  O  :  E 

in  beide  de  gevallen 

is  D  of  >  of  =  of  <  F  oaar  mate 
A  of  >  of  =i  of  <  C. 

Dit  biykt  uit  dit  en  het  IV.  VooHlelj  en  te  maakt  her  no 
en  31  van  tucuDES  nic»  vatrin  hQ  ook  dese  btflaiten  mii 
w^elijkhetd^  nut  of  MtMhr  $ték^  MMb 
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Men  kan  ,  in  eeiie  evenredigheids»  aUijd  voor  twee  le- 
den andere  9  die  met  di:4^ai  evcuredig  2yn»  (klka;  bij 
voorbeeld,  .  - 

200  A  ;  B  i:r  CD  :  EF  en  f 
'        C  ;  E  =   ï    ;  K 

is  A  s  £      ii>  s  KF. 

nr,  AAKMBSKRIO.    Deze  ii  de  ^road  WMrof^  de  regel  v/m 
vayehê  ptfitu  lleQiic ;  soo  eU  wfl  door  Toorbedden  xoUeii 
•  «Itleggeii. 

L.  C.  §.  sas*  * 

XU«  VOO&STKL. 

Zoo  irier  groolliedeii  eteitfedig        Atar  de  cireede  man 
wi  de  fom  der  twee  eerfte»  lot  de  cweedi  ■Mfc'wi 
fofln  der  twee  Itatfle»  als  her  pcoduci  der  cipee  «Hfle,  toe 
hec  prodaet  der  ivee  Itatftew 

Btwqi.  Om  dat  AtB  s  CtD:  ia (Voerft.  VIH.)  A-|>B  t  A  ts 
B  -H  C  t  Bt  «Q  diH  (Voorft.  Vi)  A-HBfB  +  CeA:B,  waar^ 

vk  (Voorft.  X.  Cev.  i.)  (A  +  B)*i  CB  -f  C)*  sa  A*t  b'  0 
A  X  A:  B  X  Bt  C<io»r  VoeKLXLOer.aXA'f  B}^iC84*Ci^ 

AavMBi^KiNG.  Dic'i  Voordel  is  bet  ii  bU  seaaNot  dê  Sêcthmê  cyüm» 
dri:  docb  op  lijnen,  en  dus  ook  op  vierkanten  en  rcgthockcn  roc- 
geptst.  Archimbocs  heeft  van  dit  Voorftcl  gebruik  t^cnuakt  in 
zqa  II.  Boek  da  SpkMêrm  U  Cflkdn  ,  VoorfVel  lU ;  woarum  ook 
mEAao  la  a||oe  FraaTclie  vantiing  ne  dat  «eik  ar  Ju  aaea  aao> 
MridDt  aan  bcwVs  fan  gaeevaa  heafl» 

Xllf.  VOORSTEL. 

Zoo  nien  rwc?  evenredigheden  heeft,  [A:B  skC:D«1 
EsF  T=  GiU^  en  de  redeo  uit  welke  ilj  faeOm  adR 

(ACE      G\  ^ 
g'sgscp'sii^;  siUeu  de.  ibauaen ,  of 

fchillen  ,  der  grootheden,  in  die  beide  evenredigheden ^ 
ieder  ia  haar'  raag  genomen »  ook  evenredig  zijo. 

mn^tm  Uk  hei  V*  Toorfiel»  ei  iQb  e,  Cetelf. 

L.  C.  $.  309. 

AANMERKING.  Van  dic  Voorftel  is  de  24  Prop,  vnn  hec  V. 
Boek  van  euclioes  een  bijzonder  gevat:  namelljlc ,  zoo 

AiB  s  C:D  en  £;fi  8F:D,  is  A  +  £:  B a  C  +  FsD» 

io 
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in  woorden  dus:    „  Zoo  vier  grootheden  [A,  T^,  C',  Dl 
5,  evenredig  zijn,  en  eenc  vyfde  tot  ce  tweede  i-aat,  als  de 
-  „  zesde  tor  de  vierde;  is  de  fameiueihng  vün  de   ccrile  en 
de  vijüic  toe  dt:  tw^cvie,  als  de  iiiujemeHing  van  de  derde 
en  de  zesde  lot  de  vierde." 

GB  VOLG. 

Indien  mt:n  bij  de  volgende  van  vier  eve??redijTe  groot* 
heden,  nndere  grooiludju  voege,  of  ze  er  vau  i-fircia,  ciie 
in  de  zeilde  rede  flaan  als  de  voorguanJe  ,  zu.Icn  die 
fommen  of  verrciiükn  iu  gelijke  rede  mtf  de  yuur^acude 
blijven. 

XlV,  TOOaSTBL» 

Indien  men  twee  cvemedi|hcdfn  heeft  [A:B  =  C:0: 
eo  £;F  s=  G:U]  eo  de  voorgaande  in  bddeo  ook  even- 
Wdig  lyo  [A:C  =  £:  GJ  zullen  de  fommen  of  verfchiU 
lèo  der  gtooibeden  In  de  belde  evenredigheden,  iedere  in 
haren  nog-  geaomen ,  ook  eveoicdlg  ' 

.  BKW^i..  Uit  het  V*  VoorM»  ea  hei  Oevdg  van  het  TL 

AANMERKING.  Dic  cn  het  voorgaaiid  Voordel  leveren  de  twee 
eenlgïle  gevallen  op,  waarin  men  tot  de  evenredigheid  van 
4)6  (bmmeu,  of  verfchUleo»  der  leden  van  twee  evenredig* 
heden  fceflsiieD  kan* 

EIGENS.  C  HAPPEN. 

•  T  A  N      D  S 

GEOMETRISCHE  REEKSEN, 
OF  P  ROGRëSSJEN.  ' 

XV«  VOO&STSL» 

» 

Indien  mftbeldett  grootheden  [A,  B,  P,  £,  ens.] 
gedurig  evenredig  zijn ,  of  cene  geometrifche  leeka  infino* 
k^n.;  ilaat  de  edile  tot  Je  derde  in.  venlobbel<fe  lede  yan 
de  eerde  tot  de  tweede;  tot  de  vierde  in  driedubbelde  te» 
de  ea  zoo  vóoits :  In  een  woord ;  de  eerfie  f^i  toe 

de 
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de  sr<^theid  die    ia  liPg  is»  jno  aie  de  mag^  i 

van  de  c.i  ile  tot  de  magt  if  ~j  VjMt  ^  twoede. 

Bunik  Uic  de  XUI.  Bep.  en  bet  X.  VoocfieU 

I.    C^fi  VOL  C;. 

Dus  Is 'de  re^e  van  betieerfle  lid  tot  eenig  ander  Hd 
famengedelkl  uk  de  reden  vin  alle  ide  tuiirdieola  'gepinat. 
fte  tedén  tot  elkittdet  1  d^  is»  daar  alle  die  redes  felük 

•  ,  uit  de  rede  vaii  het  aerüe  lid  tot  bet  tweede,  200 
dikwerf  door  zieh  zelf  verreeoigimyigd^  ala  er  Jedeii  s|a 
tot  issk  het  gegeven  Hd.  ' 

AANKRESiNo.  De  bepaling  door  BucLiims  gegeven  vin  veit 
dabbeldtf  of  driêdubbelde  rede  ,  van  twee  grootheden  [ArB^; 
dit  4  fltmelijk  de  «ide  li  wn  iMt '  «erfte  lid  eener  gedn* 
rige^  evenredigbpM,  waarvan  de  gegjeven  ^oocheden  de  iwee 

cerile  leden  zijn,    rot  fier 'dc-d'? , 'of '  rot  het^v^erde,  Vomi 
'    tlan  met  onf.e  bepaLng   zeor  wel  overéén.    j(ie  hier  ISOVCB 
XVilh  BepaüDg  eo  Aaiuaerkia^  op  dezelve.       '    /  : 

II»  oii^oio. 

De  miJuelevenredigc  lusfchen  twee  grooiheden  is  kieioeir 

dan      grüoiAc,  doch  groocer  dan  de  klein^* 

Want  zij  A.  B  =  B    CJ.  •     *  " 

Duj»  A*«B*=:        C*  sa  AlC  (X.  Voordel,  i  Gev. 

I  cn  dit  Voorftel.) 

Maar.  A  V  C:  das  A  V  B^a  B  >..C  (IX.  VoorftelO 

AANMERKTNG.  D!c  Gevolf  i's  hét  I.  Lemma  4  ^opoiUie  in,iie( 

Bock  van  a&ciumkiibs  dê  Sphqara  et  C^liadrQ^ 

-  •  .  » 

Teder  Hd  van  eene  geometrifche  reeks  is  gelijk  ann  tieé 
voorbaande ,  door  (Bep«  XL  Aaiuzu  4«)  dui  Aarrnjj^ 
yenneiügvuldi|;d« 

IV.    GBVÓLC*  . 

Alle  geometrifche  leekfoi,  kunnett  aldqa  worden  liitgff- 
-éttskt^  indien  A  het  eerSe^  B  het  tweede  lid»  et  f -de 

sftfiHjut^  of  ^  =:  |,       A*.  A^.  Aj-^,  A|f; 

Zm  C.  $.  311*.-*  SU  V.  Bcp.  t5. 
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Eenig  lid  Hiet  »)  m  èm '  genttrflUie  mfci  te  g«igk 
ttn  te  ecrfle  door  de  hmic  «-^^i  M-dea  «uknOMt  geatdiW 

pliceerd*  :  . 

Jndien  liet  ecrfte  lid  ^roocer  is  dan  liet  f^Tcde,  en  dus  dc 
aanwijzer  eene  b'-enk  fs;  is  ieder  lid  kleiner  dan  hec  voor- 
gaande ,  en  dc  reeks  is  eenc  afnemende  reeks  ^  waarvan  alle 
de  leden  volgetis  eene  bellendige  rede  hoe  langer  Ijoe  klci- 
Der  worden,  zonder  ccHtör  immer  nul  te  kunuea  zjjn :  en  in- 
dien het  tweede  lid  gcooter  is  dan  hec  eerfte,  is  de  reeks 
wasrendc ,  alle  leden  worden  boe  Kittfec  boe  groQier  volgens 
eune  bcftendige  rede:  hec  eerfte  lid  it  het  klemile  m  lUeo» 
doch  het  luitt  iiimflier«»*«Jft. '  ' 

ViU  OBV0LG« 

Niets  bekt^  d«'meo  deze  reeks V  die  men  gefield  h^cft 
in  A  te  beginne»»  tafcjrfmw  ale  nóór  A  beginiieode» 

namelijk :    •     •  • 

of,  (s.  Aaiiifi.  op  de  IV.  Bepnling.) 

A^-s,  A?-a,  i^f-^  AfO,  A^» 

VUh    OEVOLO.  I 

^  Men  kan  ook  liet  cretal  ledcn  van  eene  gegeven  reeks  ver- 
meerderen ,  met  tusfchcn  twee  Traastvol^nde  leden  een  asatal 
iniddelevenrediK^c  te  romen ,  waar  door  de  reeks  altijd  geo- 
metrisch blijft:  bij  voorbeeld  in  de  voorgaande  reeks,  to»- 
fchen  A  en  Af :  rusi:chen  A^  en  Af»  enz. 

A»  Af  f  Af  ,  Af  ,  Af^  Af  j^Af  »  Af  t  Af  «r  «af.  - 

OM       oa        ojrs,        1  1,8       ï>75  » 

A,  Af     .  Af    ,  •  Af  ,  Af      ,  Af    ,  Af    ,  Af  , 

cti  £00  voorts ,  zoo  veel  men  wil.  ' 

Ef  fs  dos  geen  getal,  of  men  kan  het  als  een  iid  wi  lOft- 
danige  eene  reeks  befchonwen;  want  fcr  ^5  geen  geua  M  nitt 
•aneenigen  wortel  van  een  ^geven  getaJ  geigk  li  t  «if  09 
voorbeeld,   ^  töaoöo  _ 

A  5.  A  la  '     53  10        a  10        «  ▼  10  • 
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L  A/deeUngt  Owr  Je  gehmpljlhó-  kekfitn.  t^y. 

derhalve  kan  5  béfclmifll  #«Üé  |1#:m  IM  *•«  eene  geome* 
trircUe  reeks,  wumii  1  het  terfte  en  10  be(  tolle  Ud  Is.  , 

In  alle  geooetdrdlf  reddflfi  J$  JMt  pfodoet  van  tvee 

leden ,  welke  zij  z^a  mogcii ,  gclgk  ïah  het  product  vaa 
twee  andere,  die  eved  vUr  tan  de  gcnieldeo  afltaan,  het 
^enc  van  bet  eerfte,  bet  aoder  vao  het  laatftet  êa  xiltks»  * 
het  z:i  men  levleti  lüeemt,  die  vóór  het  eerfte,  eil  na  het 
lantfle  zim:  het  inen  feden  ntemt  die  tusrchea  bddett 
invullen:  en  zoo,  in  dit  geval,  het  getal  dér  tUsrchetihi^ 
val];;nde  leden  oneven  is,  ia  het  gemilde  ftoducf  gelijk 
aan  de  iwcc  ij  nia^^L  vai)  het  audiÖfte  iid«, 

'     St.  V.  24.  —  L.  C.  S.  3t6.  ■      '  ' 

BEWijs#  Uit  het  4  en  het  i  Gevolg,  van  bec  XV.^VoorfteU^ 

In  alle  geometrirc4e  reekfen ,  waarvan  de  eenheid  het 

eerfte  lid  is,  (zoo  afs  i,  q^^q^.l   T'^  het 

product  vnn  iwee  icJcn  i^Llijk  .agi).  een  ander  lid  in  de 
delfde  reeks,  d^t  even  ver  ftaac  va'rt  een  der  gemelde  Ie* 
den ,  al^  het  nndec  v<ui  tecmlU  U4  déx  j^lie^Ie  reeks «  of 
van  de  eenheid. 

T'»ni4s.  Ok  bil  XV1«  Vtforitet«  ^  • 

»  I.  AAiNM£RKk\G.   Dczc  cigenfcbap  is  ecu  der  grondea  wÉarop 
de  aard  der  Logaricbmen  ftennc.        *  ■  # 

IL  AANKfBRKiNC.    Men  kao  deze'  reeks  1 1  f ,  ^  ^  — — 
,  ook  dus  Tcbriiven :  <f ^     ^  j^^^     t^*^  Vr^^  ^ 
.  3.  Aamnerkiiif^  o]p  d«  4.  Bapailog«  \  , 

Hieruit  blijkt  de  VIH  l^ropolitie  vnn  liet  IX.  Boe!:  v^n  ftucM- 
BBSi  „  200  eeniire  getnHen,  beginnende  met  de  eenherd  ,  ge« 

dnrlg  •  evenredig    zijn ,   is  het  derde  een  qaadmat  ^era!  ; 

zoo  als  üuk  de  volgende  om  het  and^r  pÊ(t\i  het  vierde 
^  u>  een  cuhiek  getal,  en  dus  vervolgens  allen  ooi  het  der- 

de  gétal:  het  zevende  is  en  een  i^uadraat  en  een  cubiek 

>•  getal ,  m- dbt  !>lÉiivi§i»  an^liic  xdKte  gecal.^  m  yoq  4ok 
M  IX*  Voorild  t  „  zoo  hac  eerde  gMl  naait  da^enbeid 
„  een  qaadratt  of  aeo  cabfek  geul  !>•  zQa  alle  de  4iüere  ia 
y,  ik  pktëtt  reoHi'édk  ^aaMR  df  éobfek  getallen.*' 
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Men  kan  deze  telcs  i,^,  ^,  ^»  bé« 

fchouwca  als  reeds  veor  :  de  i  bdgonoen  te  z^q  :  aidus 

p*^"'-  f^*        ^»  .  ; 

of,  wat  op  het  zdlue  uitlromt,. (fV.  Bcp,  a  en  3  AftnmO 

 ^-3,  ^-a,  ^-1   

ZOO  dat,  mdiei)  ^  een  geli.vl  getal  is,  de  leden  tot  of 
I  breukeii  zijn,  wn.irv.in  il 
2U 


breuReii  zijn,  wn.irv.in       (loümcrs  magtea  van  ^  zyn^ 
de  I ,  zyn  de  leden  zelf  de  ^magie/j  vaa  q*  \ 

XVHL.   VOO&8TSL.  .  I 

Tn  alle  geometrifche  reckfcn  is  de  fom  van  alle  de  Voor*  ' 
gaande  tot  de  fom  van  alle  de  volgende^  zoo'  als  het  « 
cerüe  lid  tot  het  tweedel  '  '  .    .  .  .  j 

SEWifi.  Uil  Mc  XUUU  Voo^,  eo  IV«  kÉMiM» 

I.     GEVOLG,'. ■       ï   .       !  ' 

Indien  A  im  mlle  Ud  is^, .  B  het  t9«ed!e,  2  W^lMtfie,  ^ 
de  aamf ijzer ^  of  hec  quotiënt  va^  B  dOQJË  .Ti^tedeeld,  en  S 
de  fom  van  de  geheele  reek$,  is  "  *  -  * ^ 

-  Z.  P,  '     '  ' 

g  r   »  of ^  noemende  iï  bat  fe» 

t<  Ikr  ledea  .  *     •.  .1 

g  —  A         i)  .  •  '  '*  ^ 

•  .  ■   .  ■» 

I.  AamnunNCK  Voor  bet  fëM  de  fom  Tta  éeoe  tftaeemeude  r^ks 
belieft,  wtama  een  onekiig  g§uU  le4eB  lenomen  ivoidc,  zie  VU#' 
Bep«  8*  en  AtmneikiBf. 

AJjfMUuaNe*  lifdien  de  leden  der  reeks  in  eene  vier» 
vóndige  rede  efitemeo,  zoo  dat  ieder  lid  het  vierde  ge- 
deelte nij  van  de  vooigaendey  en  de  |;eheeie  reeks  is 

'  •      •  Azs 

AAA     A»  *A*"  . 

4A— Z 

9B  -^-^ — ;  indien  n}en  het  darde  gedeeite  van  im  iaetfle 
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U  er  büvoe&t,  i»  S  +  i  Z  =  4A  — Z  +  2  _  4A 

3  S 

het  geen  het  ag*  Voorftel  oplevert  vaa  het  Boek  van 
AKCHiMEDEs  ovcF  dc  QuadratuuT  van  dc  Farabcl^  .^ 
wd  in  de  woorden  welke  uitmaken  du 

Indien  grootheiien  in  eene  gedurige  viervoudige  evenredig- 
heid liaan,  zal  de  fom  van  nHe  de  leden,  te  iainen  met  het 
derde  gedeelte  van  Ijec  kleinile  lid»  £eüijk  zUa  aan  vier  derdd 
gedeolccu  van  bec  groocHe  lid. 

UI,  AAKMERKiNO.    Dat         éft  Ibü  is  der  gchccle  reeks ,  wanneer 

3 

■  dezelve  begrepen  wordt  \n  bet  oneindige  uitL^cicrci::  tc  zijn ,  itl 
io  het  VII.  Boek>  Bep»  t.»  Voorbeeld  ^,  lUum*  4.  aaogetooad' 
wovdtii* 

IIL  GEVOLG. 

2oo  ^  A,  B9  C»   r-  V,  Z,  If 

B  —  A:A  CS  2-i*A:A  +  B  +  C  +  O**— 
of  In  voorden »  »,  £od  mige  gecaHen  gfiMtg  (morfd{g 

^  zijn ,  en  men  trekt  van  het  tweede  en  van  bec  laacfie  een 

getal  af  gelijk  ^an  het  eérfle ,  ftaat  het  ovetibboc  van  hec 
„  tweede  tot  het  cerjic,  zoo  als  het  overfcliot  van  bec  laat* 
m  de^foa  yan  aUe  de  vêorgaimdt. 

wncu  n.  M* 

dus  Voorftel  VJlf.  N^.  2. 

A:B*»A  —  B:C  —  B  =C:0  —  C  YsZ^Vl 

'         en  du& )  door  dit  Voorftel ;  '  '    .  * 

*  +  B.+  C  +  —  V  Y;B  —  A  +  <i^+DuIÖ  • 

+       r  as  A:B*-A.  , 

of  '  • 

A  4*''B'4^C**'«*  T:Z.-- A  a:  A  :  B  — A:of* 
B       A  s  A  S         A  :  A^-B  -J-C  — 

IV»  asvoLG. 

»    I  •  •!  »..•■„  ^ 

ük  het  Vüorfiel  is  bij  vei-wisfcling: 

t  Uit 


1  # 
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^  130  ///.  IMk:  Ow  de  mntêM^kMm 

Uit  het     Gevolgd  bij  vcrwisfel.ng : 
A  +  D  +C..-  Y  r  A  —  Z  ^  A  :  8  —  a:  en  du«  • 
B  -f-  C  +  D--  +  Z:  a  =  Z  — A:  B  —  A-of 

B  -  A:  B  — Z— A:    B+C  +  D  Z: 

48t  is  IQ  woordeo:  99  soo  e^igè  getallen  gedurie  evenre* 
f>  Ag  sijn^  eo  men  trekt  m  het  eerde  en  vtn  W  laatfte 
9t  ten  geul  af  gelijk  tan  het  eerlle ;  ftaat  het  overfchot 
99  van  Eet  tweede  tot  het  vinede^  sqo  ala  bet  overfchoc 
M  fin  het  laatfie  tq^  de  fooi  vin  aiie  de  mlgMit^^ 

m 

Zoo  vier,  of  meerdere,  grootheden  [A  ,  B,  C,  D,  en  E} 
soodanig  geMtf  itfn  ,  dat  ztf  etenredig  z^n  aan  hare  ver- 
fchiUen  [A  :  B  s  A  — >  B  :  B^ss  C  ena»],  znOcn  2^  geome*' 
trisch  evenredig  iQn  [4;  A»  E,  C»  D»  eni] 

Biwijf.  Uic  het  VI.  en  VIII.  Voorael* 

AAHMKRKiNG.  Dit  Voorftel  ia  van  een  groot  m  in  de  Ha» 
nrorknnde»  * 


IL    A  F  O  £  £  L  I  N  G.    ..  . 

DA  AR1TUM£TI8CH£  K V EMaBDMttftXO» 
TWBSDS  HBFALINoÊlf* 

ZX*  BBFALIIia. 

wanneer  men  twee  gelijkfoortige  grootheden  met 
kander  vergelijkt  ,  ten  einde  te  weien,  hoe  veel  de  eene 
de  andere  overtreft,  dat  !s  ,  hoe  groot  hci  verfchil  is 
dat  tuï^fchcn  beiden  gevonden  wordt,  wordt  men  gezegd 
de  arithmctifch&  rcdc^  die  er  tiisfchen  die  twee  gniothe» 
den  p!natH  tie^fr,  nategaan:  en  dat  yeiichU  zelf  maakt  die 
mrithmttfchc  raU  uit* 

AANMR,RKi:sG.  AIlC  dc  nigcmcenr  bepalingen,  in  het  bcgfs 
van  die  Boek  gegeven,  hebben  hier  ook  |>!akts?'zoo  als  OOk 
die  van  yo0rgaand     volgend  M,  10;  Bep,  hU        '  / 
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XXI.    JIE  PALING. 

^rithmaifch»  reden  wor Jen  dc  zelfdê  of  gtmke^  itdea 
genoemd ,  wanneer  het  wTcbil  der  g^nöCheden ,  tusfcben 
Kvdke  xij  plaats  hebbeny  'bei  «elfde  is;  dat  is,  wanneet 
het  voofigaande  lid  van  de  cene  rede  sQn  volgend  lid  even 
veel  overtreft»  of  even  veel  door  hetaelve  overtroffen  wordt « 
als  het  voorgtan^ie  lid  van  iedere  der  andere  reden  zi|o  VoK 
glend  overtrrfk,  of  door  hetselve  overtroSëo  wotdr. 

En  bkr  van  warden  grootheden  geittd  in  mrMme$ifeh6 
tfenteüfjMd^  of  proporths  te  Oaao^  m  sHMmi$tiick  wmt* 
redig^  of  fr^êrtiónaai  ^  te  si}n,  a)8  de  selfde  miikmmi 
fske  mhi ,  dat  is»  bet  aldfda  verfcUU  tnrfi^befl  baair  plaali 
heeft. 

Sc.  Y.  def.  9,  lo. 

I 

VOORBEELD,    lo  :  4  rr  ;r  r  I  flHrhmetiscB :  om  dnt      —  4  . 
r=  6  en  7  —  i=:6:eüiflh«  al^eoieeii  ii  A  s        C  :  D 
aruiimedidi , 

200  A  —  B  s  C  —  D:  of 
B  -  A  =  D  —  C 
Het  fpreekt  vran  z^if,  dac  men  fn  die  beide  redeo  bêc  ver« 
fchfl  der  termen  in  de  aelfde  orde  nemen  moet;  in  beide  het 
volgende  lid  van  het  voorgaMde,  of  in.  beide  bet  voorgaande 
van  bet  volgende  aftrekkende* 

XXU.     BB  PAL  ING» 

De  crootbedeo  aijn  anderfcMdenUJk  (diserehf)  evenredig'^ 
soo  &  leden  der  heide  gelijke  reden  verfcbiJlende  «ijnl 
doch  gedurig  (eüMifute)  evenredig,  wanneer  het  volgende 
Hd  In  de  eerfte  rede,  het  voorgaande  lid  Is  10  de  twee* 
de;  bet  volgen^ie  lid  Van  de  iwede,  het  voorgaande  lid 
mn  de  derde ,  ena.  De  gedurige  ev*:nredigheid  draagt  ded 
naam  vait  arUkmetifthe  reeks  of  progresfie  i  0%  Mn  iet 
wffa§mde  Men  aijn  die.  Welke,  met  betfelifeing  tot 
een  ander,-  door  een  gelijk  getal  Men  taa  het  aelve  ge^ 
fcheiden  worden. 

VOORBEELD.    Indien  A  —  BkH—  CsC— 1>'=  E  — 
enz.:  maken  A.  B,  C,,  F,  eazA  eeoe  anctoetiCche  ' 

progresfict  of  r<^k&j;  uic« 

I»  AANMERKING.   Meti  zi'ec  dat  deze  bepaling,  op  het  WOOtd 

aritnmc  isch  na,  de  aelfJe  is  als  de  XIH.  Ik-paling  .* 'en  de 

aafML  iniddién^aMarf{|at  alir^  even€edi§^^ifiecde  e^meet^e^ 

ia  Mi* 
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vitirfii^  wMilfle^  mftrnrnrngeptaatff  iicbben  bier  dé  udUit 
beceekeoU  lU  in  de  XIV»  en  XV*  Bepaiiogeo ,  41e  hier 
•  ook  gtideii. 

IL  AANMERKING.    Ecne  arithmetifche  progresfie  wordt  dus  jian» 
geuuidL  Tj  bij  voorb.  ^  A,  B ,  C,  ii,  ü  ,  cuz.  bcLcekettt 

dat  A»  B,  C,  0»  E  eéne arlihmecifebe  reeks  uiimakeo. 

GEVOLG. 

De  reeks  welke  daar  gioothedcn,  die  gedurig  evenre- 
dig zijn,  gemaakt  wordt,  is  wasjende  of  opgaande^  iq* 
dien  de  grootheden  beilendig  grooter  en  grooter  worden  r 
doch  aff)cmmd$  of  ncêrgaatuic^  iadiea  de  grootbodeu  be* 
fiendig  kieiDer  en  iüeioer  worden.  * 

BIGBNSCÜAPPEN 

■  ^ 


AILITHME7ISCHE  EVENREDIGHEDEN 

IN  PROGRESSIEN* 

XX.  TOGRSTSL. 

Wanneer  vier  grootheden  tcnc  arithmetifche  evenredig- 
heid uicmnkcri  ^  de  iom  der  uiterite  ^dijk  aan  de  toin 
der  nuddeUk. 

ie  V.  pr.  »• 

Bswiis.   Uit  de  XXX.  Ic^aling. 

O  B  VOLG. 

Wanneer  drie  grootheden  gedurig  arithmetisch  ernife- 
4ig  xijn  ,  is  de  fom  der  uiteriie  het  dubbeld  van  de  fooi 
der  niddeKle;  en  di»  h  bet  middelflf  de.telfe  fom 
der  beide  uiteriie, 

1      St.  V.  I   Gcvuig.  .'  ■ 

•   /^ANMERKfNG.    Ffemit   blijkt  hoe  men  gemakkeiyk  eene 
Tierde,  derde,  of  middelevenredige  vinden  kan. 

XXU  VOORSTEL. 

j  Hoe  oiadtr  iwcq  gecaUen  van  elkander  verIckiUen»  boe 
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vihNier  de  Tniddfl««reiire4lge*  irfchmetitch  genoKcfi^  verfcfallc 
^  wi  de.akldel*ef«nr«dlg»,  feoMttucli^  geooma 

BEWIJS,  t  it  hcc  I.  Gavolg  van  bec  XZ»  ea  hei  2  Gevolg  vaa 
bec  Y.  Vourilel. 

XXIL  VOORfTSU 

ff 

I 

Wanneer  verfcheideD  grootbedfiD  eeoe  idthmetiTcbe  itcks 
iiitmakeOf  groeQeii  29  aan «  of  nawn  af,  met  een  be- 
ftendig  ver/tAi/;  zoo  eeae  aritbmetirche  icdts  altijd 
dett  gedaante  haefc 

A,  A  ±V,  A  ±.a  V%  A  ±3  V* — A±.  Cn—ij  V. 

V.  I  otv*  d.  ta;  17,  is,  19» 
'  BEWIJS.  Uit  de  XXIL  Bepaling. 

L  AANMERK I^G.   De  XIV.  en  XV.  Bepaling  gelden  hier  even 
ais  voor  ü&  ^egmccrifcbe  reekleu* 

*  h  CBVOtOb 

Ieder  lid  is  geV^k  nnn  dc  fom  ,  of  aan  het  verfchil, 

van  het  voorgaan J  lui  en  don  aanwijzer^  of  beffendigp 
rede ,  oaar  mate  de  reeks  opgaande  of  nedi^rdaleudc  is. 

r 

If.  CBVOLG« 

Teier  lid  is  j^clljlc  nan  de  fonr ,  of  aan  het  verfchif  , 
vïHi  bet  ecrf^e  on  vjui  het  verjchil  door  bet  getal  der  voor* 
gaaude  leden  gemultipliceerd* 

ril.  OBVOLO* 

15e  rede  vnn  het  ccr!^e  lid  tot  het  derde,  is  dabbeld  van 
^ic  van  hec  eciUe  lid  toe  het  tweeuc:  dc  rede  van  het  eerfte 
fot  hec  vierde,  ii  drievoud  van  de  rede  van  hec  eerlle  toe 
liet  tweede  en  zoo  voorta:  200  dat  ook  bier^  docb  In  eenen 
éniimitifcken  sln«  veninbbeide,  driadnbbe'de  ena.  raden  platte 
bebbta.  Zie  de  XVUL  Bepaling  en  de  Aanmerkiog  qp  deaelve» 

,    Sc  V.  |. 

1V«  GEVOLOv* 

Eene  opgaande  reeks  kan  met  nul  beginnen ,  en  zoo 
irer  men  wil  voortgaan:  eene  nederdalende  reeks  kan  met 
ml  eiadigeo ,  of  'nog  ben^dea  de  nul  voortgaan  >  wan- 

I  3  Qcer 
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neer  de  ledeo  weder  «aagm^eii'  even  n)»- boven  è.-  nu!, 
en  door  alle  de  zelfde  irappt-n  gelijkefijk  gun,  doch  tis 
mgaiUf^  of  omhcnticnde^  befcbouwd»  eo  mec  bet  teeken 

minus  Kflc  iipeld  worden. 


4  V,3V,  *V,  V,  o:  — V,  -^aV^-sV-4y,  ei». 


|I.  .AANMERKING.  Men  moet  zich  een  ju-st  denkbeeld  van  die 
negatieve  o\  ontkennc^ide  kden  voiuieii.  AK  ii  zegt  duo  gaans 
dai  de  negatieve  grooibeden  kleiner  dan  nul  zijn:  dit  ii  go- 
heel  Terkeerd.  Hec  mgatiêve  heeft  Oechcs  betrekking  tot 
ée  pbutfing,  of  tot  den  t\n  witrin  groorheden  genomea 

.  wordeiu  Hier  site  het  alleen  op  pmacdng!  tn  bet  be- 
tekent  enkel  of  de  grootheden  lun  den  eeaen'  dan  wel 
aan  den  anderen  kant  van  ('e  pbn  s,  van  wrar  men  ?fre- 
1:e!it,  gofteld  zijn.  Hit  door  rie  volgende  eenvoudij^e 
gó  i'.guiïr  opgehelderd  ivurden.  Men  ftelie  eene  regte  lijn 
BAZ>,  op  welke,  op  gelijke  afüarden  van  A,  loodrcgt© 
lijnen  geiro^;kcn  woroen  ,  ö\c  eene  ariihmcnlche  reeks  uit- 
maken: dan  zul  J.2  lijn  CGA  ^ie  de  Bireinden  dier  iyiieii 
veréónigc,  ecue  regie  lijn  z^n,  eo  door  A  jraan:  dat  is» 
zij  zal  de  lijn  BA3  io  A  fnïjden,  en  dus  eindig» de  reekft 
van  arithmetifehe  IQnen  C  B»  M O,  ens  In  A,  en  het  laai« 
fit  lid  is  ««/:  doch  indien  mende  l|}n  CA  verlengt,  en 
op  fiA^«  aan  den  anderen  kant  van  A  ,  gdifke  flukken 
At  ^  f  5,  sr,  f;  p  neemt,  e?^  i^.'^  loodfijnen  //,  sk^  rip 
aan  den  onv^crkn  .c  trekc;  ileze  ziijlen  aldaar  ceiie  reeks  v\t% 
maken,  iu  alle  opzifece  nnn  de  voorigc  ^^elijk,  en  met  de- 
zelve verbonden  :  doch  die  fcden  van  de  reek*:  worden» 
ten  opzigte  ven  de  eersrgemeiue ,  negatief  genoemd,  om 
iiaL  Zij  aan  den  anderen  kauc  ,  en  dus  in  ccue  ccgeugeUelde 
rigciug,  of  plaatGng,  genomen  wordem 


De  aatnurlijke  getallen  o,  x,  t,  3,  enx^  makco  eeoe 

iiilthinetiiche  reeke  uit. 


In  eene  arithmetifehe  i^cks  is  de  fom  van  twee  ledea 
gelijk  a:in  de  fom  vnn  rwee  andere  leden ,  doch  die  even 

ver  van  (ie  éervStsj.MTidde  af  zi  n  ;  zoo  dit  het  eerde 
even  veel  vóór  of  na  het  eene  (la  it ,  als  het  iwc^ide  na 
pjf  vóór  liet  andere  der  ccr^tgcmeluc. 


V«  OJtVOLO» 


XXIU*    VOO A  STAL* 


KWU^*   Uit  1^  vQorgpodQ  Toocfiel* 
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GEVOLG* 

hdien  bet  van  Tedétt  oneven  is»  b  de  fbn  m 
twee  kelen  9  die  era  ver  vao  het  middelde  af  fitant  gp^ 
H]k  «an  het  dubbefd  van  het  mfddeUte :  en  dua  it  het  aid» 
delfte  de  helft  van  de  fom  dier  twee  andere  leden* 

st.  V.  a.  Gcvoia.  *  « 

Wanneer  nul  het  eerfie,  of  het  laatfle ,  liti  van  cene 
aritiwnetirclie  reeks  is;  is  de  fom  van  twee  lecicn  gelijk 
aan  een  derde  lid,  dat  even  ver  van  een  dier  twee  Icdcu 
afihat,  als  het  ander  vaa  hfit  begin  of  emdc  van  de  reeks  j 
of  van  de  mL  ' 

lEwifs*  U&  het  voorgaand  VoorüeL 

L  AANMERKING.  Het  zelfdc  geldt  dus  ook  voor  de  reckfen 
die  ter  wederzijde  vau  de  nul  vervolgd  wordeu:  want  mcü 
kan  deielve  befcboowin  als  uit  cwee  reekfen  bedaaodc. 

II.  AANMERKING.  Dit  Voorfici  is  het  twtede  gfftadbtfiiafd 
wutQj^  de  aarc  der  Logaruiuiiea  ileuou 

XXV.  voonaTBL. 

T)t  f^m  vnn  alle  de  leden  eener  ariiiimetifclie  reeks  is 
gelijk  aan  de  fom  der  beide  iiiterrte  ^  gemulti4>iiceerd  door 
de  helft  van  het  getal  der  leden. 

at*  v;  4. 

GEVOLG* 

* 

Dus  IS  de  fom  oolc  ^jelijk  aan  de  helft  van  het  getal  der 

leden,  gciTinlr'pliceL'rd  door  de  fom,  of  het  vcrfchil ,  vnn  het 
diibheld  vr.n  h^i  eerile  lid,  en  hec  virfM  door  het  geul  der  . 
leden  aio  «icu  gemuUlpiiceerd.  ^^^^ 

S  SS  (2  A  i  f7  —  T.  V)  n 

% 


I4  UI. 
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m.    A  F.D  E  E  L  I  N  G. 

•      OVER  JXM,  HAaMOMISCÜS  E V A K^XGUA;». 

» 

0ftRDE  BSPALIlfGKIl* 

Drie  grootheden  [A  ,  C]  worden  gezc^^d  harmonisch 
^venredij^  te  zijn,  waaneer  de  gcotnrtnfche  rede  van  de  cerfte 
to:  de  derde  [A  :  C}  gelijk  is  nan  de  geometrffc'i:  rede  vaa 
het  verfcbil  tusfchen  de  cweede  en  de  eerfle  [_b— cot  bec 
vericlal  tusfchen  de  derde  en  de  tweede  [C— I5l, 

Dac  is;  zoo  A:C  s  B— A:Q  —  B  ziju  harniM^ 
ifSteh  evenredig.' 

I»  OBVOK.«* 

Het  bUjkCy  dat  Indien  het  tweede  lid  grooter  is  dan  het 
eerfte,  het  derde  ook  c^roo'-er  dnn  het  tweede  zijn  znl :  dns 
is  een  der  twee  n'rerftc  leden  het  grootst  cii  het  ander  hec 
kleinst  der  drie  leden.  Wnarom  ook  fommigen  deze  bepaling 
geven :  „  Drie  getallen  ftaan  in  eene  harraonifche  cvenre- 
„  dïgheid  indien  het  kleinde  Üaac  tot  het  grootlle,  als  de  over- 
3,  maat  van  hec  middelde  boven  be;  kleiufte»  totdc  ovcroi^a; 
^  Yan;bec  groocfte  boven  bec  inlddeUte* 

II».  OtTOLG. 

Drie  getallen  kunnen  geen  harmonifche  evenredigheid  nit» 
tnaken  ,  a!s  het  verfcbil  van  bet  middelfce  en  bet  kieiuftc^ 

^roüter  is  Jan  hec  kleinile  zelf, 

Vic  de  XXIII.  Bepaliog  en  bec  IV.  VooracU 

HL  C£TOLG. 

Die  n.  Gevolg  fn  tcbt  genomen  zijnde  ,  biykt  het ,  da« 
men 9  twee  getallen  gegeven  zijnde,  een  derde  vinden  kan, 
dae  met  de  cwee  andere  in  «ene  kumonifi^be  etenredig- 
keid  ftMt. 
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'I*  'hhamumo*  Zpo  ^éuk  #  en  ^  de  twte  Mdle  i^ttXka  €9 
9  liet  gezochte  derde  is»  beeil  men  «  s  ^m^k* 

Zoo  s  ta  €  ée  uiterfe  eo  9  de  middelfiet  U  j  s  '~:r^ 
Dk  is  reed«  door  tu&om  van  Smirna  opgemerkc ,  ü^.  dl. 

IL  AANMERKING.   Indien  men  [Fi'g.  86^  ]  drie  lijnen  beeic  AD^ 
ACj  AB,  zullen  zij  harmonisch  evenredig  zijn,  indien 

AD  :  AB  s  AD  —  AC  :  AC  —  AB: 
aoo  dan  AD  de  groocfte,  AC  lie  cweede,  eu  AB  de  kleln- 
fte  Isi  es  nen  op  de  lijn  AD  neent»  AC  =:  AC»  AB  =: 
AB»  U  AD      AC  a  CD  «n  AC  ^  AB  a  BC  en  duf 
AD  s  AB      CD  :  BC  of 

AD  :  CD  =  AB  :  BC, 
zegt  men  chn  dnt  die  lijn  harv:crrich  gefneden  is:  waar  nlt 
•  deze  bepaling  van  den  ITcer  la  iiire  QSection  Ccn»  Lib# 
def.  I.)  vol^t  £ene  regte  lijn  A  D  wordt  gezeurd  harn:o- 
,»  nitch  j»edccld  te  zijn,  indien  de  geheele  lijn  A  D  eoc  een 
„  der  uiterlle  deeleii  [AB,  of  CD],  llnnt ,  zoo  iili  het  an- 
»*  der  nlterfte  [CD  of  AB],  tot  het  midciciiie  deel:  of, 
„  soo  de  regthoek  vin  de  gebede  IQo  en  bec  middel  He 
H  ded,  geiyk  la  m  den  regclioek  van  de  nlmfte  deden«** 

JII.  AANMERKING.  Hiefop  ^twxM  dc  oplosfing  nn  let  XI' 
Werl^auk  van  het  iU«  Boek  der  WerkAokkeo*  * 

IV.  AANMERKING,  liet  twecde  gedeelte  dezer  Bepaling  van 
LA  ElRS,  U9  ék  regthoek^  enz.  wordt  uit  het  eerfte  afge- 
leid» door  bec  geen  in  lict  IV.  Boek,  Voorllel  IX.  Gev. 
5*  zal  geleerd  worden* 

V.  AANMEKKTNo.    Dc^e  cvenredigheid  woftk  hammirche  ge* 

noemd ,  om  dat  zij  de  ^rondfln^^r  y^^n  de  harmonie.  Drie 
fnaren  ,  die  even  dik,  en  even  gefpannen  zijn  ,  geven  de 
drie  voornaarafce  toonen  uir,  den  octaaf,  quinc  en  quarc, 
waKneer  bare  lengten  zijn  als  3,4,  De  twee  die  nis 
3  toe  6  fiaan,  geven  deu  octaaf :  de  twee  die  als  4  tüC 
o^fiaen»  naken  den  quinti  en  de  twee,  welke  als  3  tot  4 
ui«»  neken  den  fweyt  üIci  die  getallen  nu,  3,  zya 
«oodwüg  geftdd  dat  3:^  a  4-3:         '  ' 

XXIV;  iBBALina. 

Verfchiliende  getallen  -maken  eene  harmónifclie  reeks  uft, 
»)4  b^t  «fne  (ta|t  coc  bec  tweede  d«c  er  op  .volgt»  alt 

i$  bei 
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het  verfiDfatl  tasfcbeii  bec  middèlfte  m  bet,  eerfte ,  eöc  bcc 

verfchil  tusfchen  hec  gemelde  tweede  en  het  middelfte  ;  dac 
is,  B,  C,  i>,  E  tü3u  zailta  een  harmooifcbe  reefci  «to» 
iDtkeo»  indien 

A:C=:  li—  A:C  —  B 
B:I)=:  C  —  B:D  —  C 
C:li=  D  —  C:£  —  D  euz. 
D:F=E  —  DfF  —  E 

i\A^MERKiNG.    Wolf  geefc  in  zijne  lïitijnfche  /iJt^elra 
4cze  bepaiinjT    van  vier  harmomfche  evenredige;   hij  zegt 
vier  grootheden  zijn  harmonisch  evenredi;?,  als  hec  vcr- 
fchil  tusfchen  de  eerfte  en  de  twecne  ftaac  tot  het  ver- 
„  fchil  tusfchen  de  derde  en  de  vierde  ,  als  de  eerlle 
grootbefd  tot  de  Tierde:**  docb  dtn  moet  men  die  grooc- 
beden  tfionderlQk  "befcbonwtn ,  en  niet  t li  iVnde  In  een^ 
harmoÊBifike  reeks:  men  zoude  anders  in  vele  feilen  vtllen; 
en  doi  acbten  wij  die  beptling  ounaauwkenrlg.    De  Heer 
wotF  Itan  eene  dusdanige  evenredigheid  wel  harmonifche 
evenredigheid   noemen:  doch  dit  is  niet  dié  evenredigheid 
welke  door  alle  andere  fchrijvers  dus  genoemd  wordt:  dit  zal 
duidelijker  uit  de  2*  Aanmerking  op  bec  XXX.  Voorüd 
.  blaken, 

OtTOtO. 

Waraieer  gciallen  harmonisch  evenredig  zU^t  zullen  hunne 
producten  of  quotiënten  bet  ook  sQn«  lodlen  zQ  «Hen  door 
een  zelt^ie  gecal  gemuliiflieeerd  of  gedMtkerê  worden* 

LAMi  p.  46|*  pr.  8« 

XXVL  TOOEfTEU 

Wanneer  bet  tweede  van  twee  j^cj^even  j^erallen  grootcr  fs 
dan  hei  eerde,  l^nn  men  niet  alciid  getiillcn  vinden,  die  mee 
fJe  voorgfiande  eene  haimonifche  opgaande  reeks,  zoo  ver  uit- 
ijc'ilreia  als  men  wü,  zullen  uitmaken:  roanr  dit  kan  altijd  ge- 
ich  cden  wanneer  het  tweede  getal  kleiner  'a  dan  het  eerlle s 
en  dus  kan  eene  nederiiaiende  reeks  zoo  veel  men  wii  vei^ 
Jengd  worden. 

BRWTjf,  Het  blyVt  uit  l  et  i.  Gevolg  van  dc  XXIII.  Bepaling, 
dac  men  altgd  ccnc  derilc  harmonifche  evenredige  atB  twee*  ft* 

Mllcn  vindcu  kan  wanneer  B  <  A.  maar  niet  wanneer  A, 

dan  aWeeo  zoo  lang  D  ^  ft  A  :  doch  al  had  men  er  reedt  twee  , 
drie  enz. ,  to  het  olet  Mker  dtt  mm  tr  eene  volgende  vindca 
kan:  want  in  de  cvcBredlfbeld  C  i  B  «  D  —  C  :  D  :  daar 
K>  C«  moec|l*n  >  D»C  itnt  dM  S-f  C  >  a  D  :  docb 
daarS>l>enC<D»il  sidM  ^        «e|cl|k.  Zit  ver- 
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der  a.  Gev,  van  hc(  ICXiX.  Vooritel.  Maar  indien  B  ^  A*  xal  de 
C  :  A  =:  B  —  C  t  A  Bt  Ba  dui  A  e»  B  gegmn  sQode » li 
A  B  <  At  Am  «om  B  C  <  C  of  C  >  S  zijn .  dat  altgd 
mogclyk  is,  om  dat  C  nog  nfct  gegeven  fs  En  t!  verder  F  :  C 
c  D  —  E  :  C  —  D :  daar  du  C  —  D  <  C :  is  ook  O  ^  £  <.  S 

of  E  ^  ^  dat  altild  nosel^k  if  s  en  dat  Ml  icdff  fld  tlc^d  poo« 
ter  iQa  dto  gte  helft  ven  liec  voorgaande» 

XXVU.  VOORSTEL» 

In  alle  harmonifche  reekfen,  is  het  prodact  der  twee  eerftt 
leden  roe  dat  der  twee  laatfle  »  aU  hec  varfchU  tftr  bcidB 
eerde  coc  dac  der  beide  laacfte. 


B£wij!».  De  IcdcD  der  evenredtghedco  van  de  xmv.  nepaiiiif 
dcrlinvj  en  in  hunnen  rang  multipliceerende,  zullen  de  uitkomften 
evenredig  zyat  (door  bet  X.   VoorfteO:  eo  dete  luüeo »  doof  lie(  ^ 
&V«  Sikm»  %  4q  evenftd^teiil  oplevfifeoy 
AB  t  £F  s>  B    A  :  f  —  lL 

XXVIII,  VOORSTAL* 

Indien  A,  B,  c,  D»  E«  tra  tm  Ittrmoiiffelie  mkt  nk^ 
naken»  en  Y  to  isfte  lid  is ,  cd  Z  bet  «  +  > ,  heeft  om 
B-^»  Cö  — AJ  :  h^K  a  Y  j  Z— Y. 

*  aawiia.  AsCsB'-'-AtC  —  Btdoi  Mlteramio^acaMPQ^^"^ 
A:0        A  =  C  1  C    -  B:  ^ 

B:B  —  A  —         —  B:C       B:  dhidrndo  , 
B  —       -A):li  —  A  =  C:C  —  B:  diyidendQ^ 
B  —  a(B-A):  B-rA  =  B:C  —  B. 

^    «    ^      «  D.  T.  B-  W.  t\ 

▼crdcr  B;  C  —  BrzrOiD  —  C 

dus  B  ~  a  (B  —  A)  !  B  —  A  =  D  :  D  —  C: 
<ftdn«B~a(B  —  A>:B  —  A  =  C:D  —  Cl 

D.  T.  B. 

▼crder  C:D—  C=rE:E  —  D: 

du»B-8CB  —  A);B-.Ar=:E:  E  —  Di 
ea4ni  B  —  4(B  —  A)jB-.a  =  D;£-D: 

en  soo  VDortt.  O.  T«  B.  W  %\ 

urn  VOLG. 

■ 

Uk  dit  Voorfttl  en  oii  hec  VÜI*  N^  t  vdft: 

doi  Toor  bet  derde       d.  f.  voor«i9  ss  e. 

[B  -  A]  !  B— a[B-Al  =3  C:B 
of  aA«^B  :  AsB:  a 

1*  kémuwmom  Oit  if  liat  g  ThcMem  nn  «oi»  in  tite 

1». 
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laiiiofche  al-cbra  J   187.       Zoo  drie  getiUtn  AarmêiuscA 
i-vc[  redig  zijn ,  is  het  vwfchil  tusfchen  b«  jwedlo  «O  lm 


ubbeld  van  ecrfte  tot  het  cerfte,  ali  het  tweede  tot  het 
Uurde;"  en  omgekeerd.   Zie  ook  HORMftOW      l©.  . 
a*?,  üitaA— B:AssïB:C  wigr 
CtAsB:  aA'B 
en  C+A:C=sftA:  B 
of  C  +  A:»A=:C:  B. 
Dit  is  1     Iheorma  tan  woip  fn  $•  ;P^-      Zoo  drte 
,  eroothi^d  n  harmookch  evenredig  «ijn,  is  de  fom  van  de 
eeHle  cn  aaifte  tot  het  dubbeWWaii  <ie  eerfte,  «>o  a^sde 
"  ^'"fte  tot  de  middclft^.''    Dit  kao  ook  aldus  uitgedrukt 
;i  ,  en  dan  2,jn  Ket  da  Thcormata  bij-  hohRebo^t 

en  ^2.      zoo  drie  getallen  ^^^'^'^ ZT^""^^:. 
*;is  de  fom  der  uiierlle  ,  tot  een  der  uiterfte  ,  «oo  als 
het  nnder  u  icrfie,  tot  de  helft  vao  liet  middelfte :  of 
S  al5  het  dubbe'd  vau  het  tnder  uherfte  tot  het  mkideJfte.' 

II  AANMERKING .    ïlct  Theorema  van  wolf  in  §  15^2  ,  dac  na- 
"«tlllk       '/üo  vier  grootheden  harmonisch  evenredig  z\Jn, 
-    '"'Jl  de;de  tot  de  vierde  lUat,  zoo  als  het  ^^MIjW; 
then  de  iweede  en  het  dubbcld  van  de  eetlle  tot  de 
'*ce  ae/'  is^n  den  zin  van  onze  hepaltag  valseb.as 

.    KeSneL;  op  zijne  ^^^^^^^""^r^^^^^ 
'  in  de  Aanmerking  op  onze  XXIV.  Bepaling  gefp«*ea 

hebben.  -vfv  •^«••«••r 

XXIX*  YOOEttBU 

Ir.'^ïe-  Z  het  «de  lid  is  van  eene  hamiohifche  reeks»  waar- 
Yan  'a  het  eerfce,  en  R  het  tweede  lid  la,  Ia  - 

A  X  B  AB  ^ 

Z  =  B-.t«-ijCfi-A)     B+»"^i  (A  — b;. 

Bui  1w€  dente  üd  of  C  =  ^j^l^  ^ 

A  S  —  »   -ri  D. 

^B-.D=C--BiD-Ci 

BC 

t  B  — 


AB 


Dus  D  =  JX^Tc  sA  —  B       aA  —  B 


AB 


=  4AB  —  »BB-AB""ilA  —  aB^B-3(B  —  A} 
'    -  P.T.&W.a^ 


Cs 
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UL  JfdccUngi  Over  de  harmmifche  tvenYcdigheid,  i^t 

CD 

Dus  htt  vijtUc  lid ,  of  E       ^  q 

■        -  '  AH 

g      3  (B      A)  ^  a      g  (B  A)   

^  —         «AU  AB  — 


'  •  AB  AB 


D.  T,  B.  W.  a*». 

Bm  soo  trMrtt  voor  tUt  ée^ledco:  to       Toof  hec  •  Ué 

^    AB  _  A*» 

~  B  —  (B  -  A) ,        B       «  -  X  CA  —  B). 

i 

L  GBVOLO* 

Hleniic  volgt  dit  men  teder'  lid  vtn  eeiie  liirmonifcbe 
reekf  vinden  Kta^  ttt  men  de  cwee.eerfte  kenf«  ea  weet.  liet 
hoeveelfte  bet  gev^ftfgde'lld'isi  b*.  dat  nleoy^n  lid  n&ar  wel* 
gevallen ,  en  de  tvee  eerftc  gegeven  aljnde»  vinden  kn  bec  lm* 
vedfte  bec  gevnuigde  Ud  U» 

II»  OKVQLa* 

Htmit  vdgt  dat ,  wtfineer  bet  twBBde  lid  gfóoter  »  dbo 
llK  BBffte»  BB  dbt  dB  iBski'  wnefciidB  is,  nm  desB  Bietxoo 

ver  men  wfF  verlengeir  kan;  want  B  —  —  i  [B  —  A]  zoude 
einde'jjk  =  o  kunnen  worden;  doch  dat  dit  mo;e)i  k  is 
wanneer  B<A,  of  de  reeks  afnemeDde  i^,  zoo  ai^  wij  zuiks 
reeds  in  het  XXVÏ  Voorftel  getoond  hebben. 

In  het  algemeen,  zoo  de  reeks  u.jsIliuj,  cn  het  vcrfchü 
[B  — A]  der  twee  eerftc  leden  een  L  tiCii  duul  van  het  twce^ 

de  iid  [Bj  is, is  de  reeks  eindig:  want  dan  wordt  n-^  i  [ti -  Aj 

eindelijk  ^dijk  asn  B :  dus  wordt  de  noenar  B.^/i— i  [B— 
Btü:  en  de  breuk  waamii  dat  geul  de^JioeaieriSj  ^sm  niet 
Uitgedrukt  worden 

udieo  be^  verfcbil B A  eep . op'efiaB '4^     iKan  l»'zoo 
Sal  men  eindoHjfc  tot  een  getal  komen  ,  zoodaolg*i  _  dyt 
J»     —  A3  nog  kleiner  Is  dan  .6,^  en  dus  ditt  dè  pnamet 

B  — «  [B— A]  nog  pofitiefh^  maar  dat         [B— A^groo- 

ter  is  dan  B,  en  dus  de  noemer  B  —  i  [li — A]  negatiefs 
waar  door  dit  lid,  en  alle  de  overip^e,  ook  minus  zijn  zul- 
len* fiij  voorbeeldt  Bij  A,  of  het  eeiilo  iid»  ao;^»  of  het 

twee* 


È 
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tweede»  35:  dan  is  B^Asitf  m  BdcA.c=7io:  dan  lol» 
ko  de  iedeo  zijn  .... 

^^'^     iS^ii'  dö;^3)U6*  sS^ïTIi 

of 

7ao    710     7^0  720 

en  men  heefc  aJs  dan  3  bij  voorbeéld 
S6s  — 6o=ri8o— 36:— 60— 180  of  - 
36: —60=1442 --a40. 

of  6:  — 10  =s  ta:— 20. 

imgelljks 

180:  «5}= Ito— (-60):  -6o->C— ftif) 

of 

iSo:.  — -     180       ;  — 60 -f  asf 

of  .... 

7  :  —  I  =  340  :  — — ,  of 

>  «  /  •  • 

7  :  *—  t  =  7  :  ^  I :  en-  800  i^ooM  io  ello  gent» 
lm»  mkt  iMiioorUjk  op  do  coekHM  +  en  —  letieod^ 

XXX.    VOORtTftli*  . 

Indien. non  eeoe  beftendlge  grootheid  idicervolgeaf  doof 
de  leden.van  eene  arithaietifche  reeks  divideeft^  toUen  de  411a» 
tifencen  eene  kêmMifcke  reeki  okmaken. 

HOMUIBOW  %.  10.  —  LAMI  p.  465* 

BEWijs.  Uit  hec  voorgaand  Voorftcl  bljlHttd^eeac  harmptvCclt^ 
re^f  A ,  B ,  C ,  D ,  E ,  enzv  dvt  lom  worden  uftf^edrnkt, 

AB  A  w  A  ?^   A ?.  ■  ; 

r'  B  +  <A  —  B>*  B  4*  »  CA  —  O)'  *-f-  r>  (A  ^  B) 

A3  AP  : 

B-f.  4  (A  —  B>  B  -    if  —  I  CA  —  li) 

Maar  AB  is  ecnc  beftendii;e  grootheid,  en  fXXH.  Voorftcl), 

B,  B  +  (A  — -  B),  B  -f.  ft  (A           B),  a  -h  3  (A  ^ —  B) 

B  4.  ^  ^  I  rA    *  B)  makeoi  efocL  ariihmetifciic  leekit: 
naatBb  dan  hti  Voofftal.foln*  ^ 

I. 
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Getftlfeii*,  die  liec  mngdceeffde  eQn  m  de  leden  eeier  trM^ 
neiiltlte  reeki»  maken  eetie  btrmoiilfdie  reeks  oir* 

I,  AANMERKING.  Tndieii  inen,  zoo  als  uorrbbow,  dit  Voor* 
dti  als  ie  bcpaliug  van  eene  barmonifcbe  progresfie  aan- 
ceemc,  kan  men  oit  desetvt»  foo  wel  onxe  bepalmg  als  de 
vorige  voorftcUen  tflelden* 

II,  AA^'MERK!?^o.  üft  (Ht  Voorftel  blijkt  genoegzaam  ,  dat  (?e 
bcpaiiug  van  wolf  hief  uiec  geide:  wauc  oien  laeefc  hier  uiei 

 AB   AB 

B  +  •  (A      »)      B  <f  3  CA  B> 
Wtnt  den  moeit  men  bebben 

A:A  -Ba  B+3(A--B) 'B+alA— B)-ï  +  3 Ca-ÜJ 
35=   B  4-  2  (A  —  B)  ;  A  —  B 
—       —  li  :  A  —  Bï  dat  v^il^cli  is. 

IL  aiiYoii«» 

Wtnóeer  men,  vit  eeoc  Imrmoiifcke  reeki,  Uitn  {i)nieenit| 
die  even  ver  van  elkander  alftaaa»  znllen  iQ  ook  eene  har« 
»onif«;lie  reeka  uIlMitai, 

BEWIJS.  Het  bl^kt  dat  de  noemers  «It^d  la  eene  «rlikmetifttti . 
reeks  blyvcn, 

XXXT.  vooKsrËL. 

•  Wanneer  drie  gctcUcii  eene  arithmctifclie  evenredigheid  iiJr-- 
maken,  zij n  de  producten  van  het  eerfce  met  het  tweede,  van 
het  eerile  met  het  derdf  $  en  van  het  tweede  met  hec  derde 
harmmisch  evenredig» 

I.A1U  p.  4^4.  prop.  4* 

Mvqy*  *7     i>       K,     tl  dat 

I  -f-  L       4  K: 
1  —  K  =    K  —  L: 
mav  I  .  K  :  K  .  L  =  I :  L  (IV  --f jr  ) 
'    -       duf  I.K:K.L=1(K--L):LCI  —  K)  (IV  ifx.) 

Of  I K  :  K  L  =   I !;     T  T. ,  :  !  L      K  T  derhtlv» 
IK»  IL»  en  KL»  harmoniach  evenredig» 

XXXII.  TOORITtU 

Wanneer  men  cusfcbeu  twee  geialiea  I,  ü  eene  arithmecirchft 
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144  ^^^^  Boeti  Over  dó  cvcnrcég&eld»  - 

mfddeti- evenredige  [A]  en  eene  harmonifche  midJen  evenre- 
dige [II]  neemt,  zullen  die  vier  getallen  eene  goumectifche 
eveured ikheid  uitmaken,  waarvan  de  twee  gegeveiie  de  uiter* 
£ie,  en  de  twee  gevondene  de  middelCce  ledeu  zullen  z^n. 

££vvijs.  Door  de  ondcrficUlng  en  Voorlt.  X^,  Gcv,  i.  fsA!^ 

ft 

•9  éoot  onderftelling  en  Bcp.      Gev.  8* 

f  oK  I 

H  znz  I  _^  i^:  maar 

I  :  1  Z=  K  :  KI  (IV  Axiuma^  •       •  . 

dos  (X.  Voorftel,  %  Gevolg.) 

KI  .      '  • 

I4-K:I=:K:  fTpic 
.1^+  K  aKl 

ii=ic:f:jri 

dus 

■ 

De  leer  der  harmonifche  evenredigheid  is  van  lief^ootft 
belang  in  vele  fcuklcen  van  de  Natuurkunde,  waaromtrent  raeif 
HORREBOW   ter  aangehaalde  plaatle      45.  en  volg.  kaa  raad- 

£ legen,  zoo  afs  ook  mijne  Pofitiones  Ph^ae  Lib.  lU.  §.  105* 
.Ib»  IV.  S.  115»  &  S*  m-  333, 

Er  ]f  nog  eene  todm  foort  vtn  evtaredigheidv^  die  wour 
iegen^harm nnfchi  Qc9^rsrharmnicay  noeoic,  in  ^Qne  latQn* 
fche  /ilgebra  §.  193:  namelQk  drie  getallen  zijn  tegen-harmo* 
Tiisch  evenredig ,  zoo  het  verfchil  tusfchen'het  eerfce  en  het 
tweede,  fcaac  tot  het  verfchil  tusfchen  het  tweede  en  het  der* 
de,  als  het  derdo  loi  het  eerfce;  dus  ziju  4»  CfJtigén* 
harmonisch  evenrca/g^  indien'  ,  ••- 

'  -  A  —  B  :  B  — Ct=rC  :  A :  cn  dus  u 
C*  — BC=rBA  — A*  of;  •  •  •  • 
C*4-A*=B(C-f  A^:  endiw..  ,  „, 

-4- A* 

~B;  gevolglijk  :  lodieaimen  de  föifr  der 

«tndfiKen  van  twee* «Uillegi  door  de..rom.4ier  getidiett  divi- 
éeerc ,  !s  het  quocleae  mMel  €mÊirm*hMmms9k*$»minitg 
toifchen  die  geiaUen.^ 

Zie  vecder  mot»  §.  t^s— 19^* 

Die  bepaling  was  reeds  door  tu£ON  van  i^uiirna  io  zya  §8  koofd* 
toflgcgevca,  *    -   ,  .r 

IV. 
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IV.    A  F  D  E  E  L  I  N  a 

OVBK.    DB'  iTOÖA&irHMBN* 

XXV.    BEPALING  (*). 

IndieQ  tnen  twee  rcekiln  van  getallen  beeft,  de  tentt^ 
cenc  geomeirirdie  reeks,  de  andere  eeqe  aritbmetirche.neksi 


en  raen  dezelve  zoodanig  fielt,  dot  er  tegen  o?cr  k  

lid  vdQ  de  geometrifche  reeks  een  Iki  van  dé  irithoièti-> 
fche  reeks  ftaat :  worden  de  getallen  van  de  aiithmetl* 
ibbe  reeks  in  het  algemeen,  de  logarMhmen  genoemd  van 
de  getaOen  der  geometrifclie  r^efcs  ,  ieder  van  iai  getal, 
tegen  over  het  welk  het  fhat»  « 
-  Bij  voorbeeld:  Georaetrirdie  reeks  i,  3^  9,.A7, 8i ,  243, 

AritbmecUcbe  reekso,  i«  ft, '3,  *4,  5^ 
Dan  zouden  o,  i ,  3^  4,  5,  ieder  In  sQa'  lang  de  l^m 
garithmm  xya  van  i,  3,  9,       81 ,  a43* 

Sc.  XI.  def.  I. 

■  * 

AANMERKLNC.  Wij  ziillen  fiT  de  eerae  aanmerkbg  op  hel 
vokrend  Voorüei  een  naauwkeurige^  denkbeeld  van  Loca<* 
rithmeü  gcveu.  *  • 

■ . «  ».  , 

xxxm. 

Tii  '.ietï  nun  de  gco;iietri»che  reeks 
€r  (of  I),  IJ*'- 
licdr;  zijn  de  exponenten  o  ,  i,        3        en2.  ,  de  td- 
gnnthmcn  van  de  geulleü       (of  i},  1»,  enz* 
kder  in  zgn*  rang»*  ^  ..... 

St  XI.  def*  a. 

BEWIJS.  Uit  de  XXV.  nep.  het  XV.  Voorüei.  4*  GevoJtf* 
«ibee  XXn.  Voorilel,  5.  Gevolg.  '  ■ 

t  AANMKRKiNG.    In  i?o  berekening,  en' dus  in  bet  gebruik,  def 
Logaruhinen.  ondcrilelc  men  altijd  <Jat  de  eenbefd ,  C^i  dol 
•         3*  Aanni.)  het  f^orflc  lid  vnn  dü  <'^>nme. 
iJiv?^        ^  "  ^  ^"  ^^""'^^  ''^  ^'3"  arirhme- 

lUime  reeks,  of  vau  de  reeks  der  éogarifhmeni  gevolgelijk 

'zijn, 

BapallMw  tön  tt  iFthdes  >ag.  w .  de  tm^dc  9»* 
Je        pas.  lao.  en  £  W«/ïf#  piig.  ijd.  r  -nf  4 

K 
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ïijn,  in  eenen  meer  bepaalden  en  nnanwkoufiger'zfn ,  de  f^- 
garithmen ,  ^.  gecaUcn  in  eeiie  arichineüiiihe  reeks  mee  nul 
„  beginnende  en  (taande  tej^en  over  de  getaUcü  vau  eeue 
geoxUciiUciie  reaksy  die  luec  i  bê^im.** 

I*  OEV0La« 

Dus  ii|  het  algemeen  ,  Indien,  a  het  getal  is  ^  waar 
V2I1  deLogarièhmus  x  is  ,  aal  i  «s  Log.  n^o  ss  Log.  ^  as 
Lof  é  X  9  en  4;  SS  Log*  aQn«' 

ir.  aanmerkilN^g.  Dat  getal  <f ,  waamn  i  de  Lo^rlthmus  ïijit 
zal  ^  kan  naar  welgevallen  (;onomen  wo.uOü:  doch  hec  hangc 
vaii  dat  getal  af,  welke  de  gjidlen  zijn  waarvan  2,3,4 
en'2*  de'  logarithoien  zQ n  znlleu  •  daar  dfe  getallen  de  s ,  3  • 
4  magten  ena«  van  a  zQn/  Óm  dexe  rede  noemt  men  dac 
gecal»  waarvan  i  de  logarithmna  !•>  den  grondfleg,  of  de  hm^ 
yfir  dac  fiêlfd  vnn  logaridtnea;  en'  dtia  kornien  er  soo  veie 
▼errchjllende  delfelfi  vnn  fagirléimen.aQtt»  ali  men  vecfcbU» 
U|i#  guayen  tot  groadOas  aannceimc. 

IL  GEVOtO^ 

Wij  hebben  gezien  in  het  7»  Gevolg^ van  het  XV»  7oorfiel^ 
dbt  tOjfXL  de  Oeometrlfbho  reeks 

A,  Aj,  Aj»  Af»-! 
aan  den  anderao  kant  van  A  Tsrlangen  .kan:  dns»  fidleode 
A  s=  1 9  heeft  men 

f-C*-X>,^,  *-4,  ^-»r  »  ff 

Ifn  gevolgdijk  anllen  ^  C*— O»  '•4>  — ^»  ^ 

I       I    1    I  i 
loganthmen  2ija  der  breuken  ^jzj*     '  f**  ^  *  7^ 

IIL  cavoLo. 
« 

Insgdiiks ,  indien  ' men  a^d^  middel -evnaredigf  taf* 
fc|ieii,  twee  ,]efleo,  bij  voori>ee)d^Z  en  f ,  ^  en  neemt  ^ 
2po,aI« "  "1 ' 

X0llei?oVo,a,5^  o,s,P,75f  i»25,  1,5»  i»75»  ^ 
logaiitf^fnenymdie  get9llen;  zijn  ^ ieder  in  hunnen  rang; -op  «na 
ia  er  geen  getal  lioe^enaamd,  of  men  kan  zijn  logari$hmu$ 
bepalen:  want  da:  getal  valt  zeker  tusfchen  twee  leden  fan  do 
^^bif-gp  ^  .  ^  eüz.  iü,  welk  getal  ^  men  ook  voor  q 


met  en  er  is  geen  |p«tai  «xThot  ii  eenfge  magt  of  wortd 
van  het  geul  q  (3,  Gevolg  van  het  XV.  Voorftel). 

IV.  Wf6^<h 

m 

i 

Men  kan  dus  io  eenen  nog  meir  bifnMta  tkk^  dan  iit 
Aanm.  L  op  Voorftel  XXXIII.  zeggen,  dat  de 

riütmen  oè  êspanefiUn  xlln  dèr  itingteif  tdl  wélke  men 
,9  een  beflendig  getal  moet  verheffen  ,  on-  achtervol* 
^  gens  alle  de  mogell^ce^  getallen  te  verkri^j^en:  zijnde  dat 
^  beftendig  getal  ^  de  iafis^  af  grondflag^  vanhtt  fletfel 

Logarithmen  dm  men  aaftneenit.'' 

XXKIV»  rooitlTÈlr. 

De  Logarithmen  lx  en  ^]  van  een  en  het  zelfde  gecflf  [_Z]f 
welke  COC  verfchiilende  Üelfels  van  Lo^ricbiiMUi  t>eli00ren9 
&iaü  alc^jd  ld  eeae  belleudige  rede  coc  elUuder» 

.  BUnji.  Z^  bef  eene  Adfiril 


$  m    fff    y#  , 


 hf 

MrllallS  dtt «r rs  r=z  B^rio»  «ft  bf-^ttMUétdp  fodM 

#  ^  4  is ,  en  ^  =  ftf  te     ~  utf  •  ee     =  ts6i  4et 

—      _       —  Z:  daar  dan  a'z=Zi  »y  —  Zi\ta^  Z=Z0% 
'»  Log  <s  =  >  Log.  *  es  «lil  xjjr  =:  Log,  #t  L^c     éttit^  fai 
t    €00»  beCiceiuüfe  rede.  » 

JULAV*  TOonsTsi* 

fon  dter  Lcgarithmen  van  twee  getallen/J^-^de'fco-i 
Itarïtbbft»  van  het  product  dkr  baide ^jetaOett  doo»  ck  ^ 
itimfcf  gettttltijgiiceordb  ^  ' 

De  Logarithmus  van  het  product  uit  vcrfc heiden  getal* 
len  is  de  fora  der  Logarithmen  van  ieder  van  die  getallen^ 
dat  is  Log,  (47  k  l>>  =  Log.  a  Log» 

li « 
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14^         .  ///,  Bock:  Over  dó  evenredigheid •  * 

U.  OBVOI.O. 

De  Logarithmos  vto  eemge  magt  n  van  epn  getal 
of  van       is  het  product  vaa  .dep  exponent  n  gemolti- 
pliceerd  door  den  Logarichmus  van  het  g^tal       Dat  ia 
Log*  ^«  a  ff  X  Log*  b. 

iKKTVs.  .Uic  bet  L  Gevolg  ea  de  IV«  Bepaliog.     "  ' 

■ 

III.    GEVOLG.  ■ 

Indien  men  dan  eene  tafel  gemaakt  beefs  van  de  Lo^ 
garichmen  van  alle  de  getallen,  zal  men»  met  te  zien ^ 
welk  getal  tegen  over  de  fom  der  Loganthmen  van  twee 
of  meerder  getallen  (laat,  weten dat  dit  getal  Hiet  pro- 
duct van  die  getallen  ia:  en  mesi  'zal  dna  bét  zeer  laadg 
«rerk  van  mültipHeeeren^  tot,  bet  gemakicel$k  weik  van 
tfuiflbwfWi  berleideo* 

« 

XXXVL  vooasx£L« 

♦  •» 

Het  vertchil  der  Logaritlimeii  ^van  twee  getallen  ia  de. 
Logaritiimna  van  het  quotiënt  dat  nit  de  divifieJdla  twee' 

geullen  voorkomt:  dat  ia  I«0Ci  ^  s  Log.  a  —  Log» 

at.  21. 3. 

BBwijs.  Uit  liec  XXXIV.  Voordet,  gepaard  mee  de  lil.  ilan* 
merking  op  de  IV.  f*,(^p:^liag:  of  nit  het  JUUCiU.  Go«^  ft»» 
XXiV.  en  XVIL  VooraeU 

I.    bi  VOL  G. 

De  Logarithmus  van  den  wortd  »  uit  eenig  getal « 

(of  van  V  ^9  of  l?^^  is  het  n*-'  gedeelte  van  den  Loga^ 
rithmus  van  dat  getal  zelf:  (IL  Gevolg  van  het  voorgaand 
Voodtel^  gepaard  .met  de  jll.^Aanmerting  p]^  de  IV.  fie* 

I 

paliiig).  d.  i.  Log.       =5  2  X  Log.  b. 

••••  4«. 

at»  Mju  4»  *  • 

'  '        n.     GEVOLG.  • 

èiê  HKQ  eene  tafel  heeft^  waaiin  de  logarithnm 


ly.  AJdêcling:  Om  A 'kgarisHnm,  149 

alle  (k  gcmllcn  ;:evondeil  ^  worden  ,  al  ntllliet  listig  IMk 
van  dtvidcv.  i^a  tot  eent  a/trekHng  vm  loptUmtM^  n 
'hft  no^  moeiielijker  wMk  vjin  worteltrekken  tct  eenc  llgte 

.    .  lU.  OEVOIO. 

Lpg'  -  U'dan  a  Log»  1     Log.  ai 

* 

;  dm  U  Loi,.  -     Log.  i  X     «  Log*  *  +  (Log.  — • 

a  a 

*L0g-  i»0  of  om  dal  Log.  i       o  (Voorft.  XXXIIl.  Gcv.  i  ) 

's=  Lot.  3  —  Lop.  /7.  Men  noemt  het  arithmciitch  cowplc» 
went  van  een'  logarithmns  de  reit  c^ie  men  verkrijgt,  wnnncer 

^lucn  ccreji  lognrithnuis  van  o  nftrekc;  welke  rest  dus  ve<ratief 

*is  (XXXlil.  Voorlid,  2.  Gevolg).  En  dus  komt  hei  aitrek- 
kcQ  van  een"  logarkhmat  mee       bijvoepa  van  ziUn  arifhme* 

^tisch  complement  oVerééib  (Zie »  op  het  eiiidfi  m  dic  Soek» 

Tbec  Beri$t  N<^.  VI> 

« 

W^Qpeer  ^  drie  gietalleti  ze^  vmig  van  elkaindér  ver* 
rctiiRen  i  sèilén  de  verfcUlIen  der  JogaiitUsen  seer  tea 
'naasten  bij  de  2elfde.. rede 'volgen  als  dis  der  getallen ^ 
'waarvan  zij  dé"  logarltfiine'n  zijn. 

s&was^fviiU  het  XXXIIL  .en  uk  het  lULL  Voorüel. 

,        ...   ,     *\    '.     XXXVIII.     VOORSTEL..  ^  ... 

Iq  alle  üe}k\$  \  van  logaritfamen  ,  zin  de  Jdgarithmen 
'van  1  de  ifafis^  en 'Van  allé  de  getallen  die  migten  2ijn  vao 
•de  bftfis«  fraeven^:  eij'sijn  namelgk,  gcAeeii  getallen^  de 
natmiriyfce  gttalIeA  w  sif  3>  enz.  zelve.  •  De  jógaritbmèii 
van  aile  de  andere  getaUen  syn  brenken ,  eo  wd  auiveve 
^Anmkmr  téfKi'iSIt  getsHen  .  tiiaCcfaeii  de/ eenheid  en  de 
bafis  liegrepen  t'ti^jfggde  breiAeii  vmt  aUe  de  overige 
genAeii  diègrooter  dan  de  bafis  éI^.  .... 

' '  sEWija. ,  ^it  bet  XX^IlL  .VoorUei  en  deszeUs  a.  Gevolg. 

In  otizc  gewone  logarirhmen,  (ï\c  iren  Tnfcl- Lognrith- 
Bien  ,  om  dat  zij  de  gewone  lO|ViriTliffiiis»  tafels  uitma- 
keo  •  of  ook  wl  Mriggiaanjchc  logaridnuea  noemt,  om- 

L.  3  dat 

%   

Digitized  by  Google 


fgm  Bêck:  Over  dc  ^ymr^S^ghdd^ 

idat  zij  door  henry  lriggs  ,  een' Engdsc^riian ,  berekéni 

zijn,  is  lo  dc  baiis:  dus  is,  zoo  als  aï:'!':,  o  dc  ]ng:\» 
•  j*ilhmus  van  i:  i  de  logarithmus  vaa  lo^  (  t  van  ic:  i  de 
logariilimiis  van  ic-  of  van  loo:  5  de  logaiitiimns  vm 
10*  of  1000;  4  de  logarithmus  van  10*  of  icoco :  en 
zoo  voorts.  De  verdere  iogarithmen  worden  door  deci* 
raale  breuken  .uitgedrukt :  en  dus  zijn  zij  vpar  alle  de 
getallen  tusfchen  l  en  10,  o  met  zoo  vele  cifffer- Irtiers  er 
achter  als  vereischt  worden  om  de  breuk  :c  maken;  voor 
alle  de  getallen  tusfchen  10  en  100,  i  roet  cijfler-f etters  tot 
treuk;  en$.  doch  voof  ware  breuken  ziin  zy  negatief: 
nameiiji^.—  i  ^  mei  cijfTeivlettcrs  er  achter  tot  breuk  voor  alle 
de  getallen  tusfchen  i  en  -^x  voec  alJe  de  ^etal» 

len  tiisiclieB  «£  ea      «hs.  Zie     Gev.  wi  liet  lüÜUlL 

Voord jI.  '      '  ■        '  ' 

-  Dc  lof^aHthmcn  !:cflaan  drrn  nTt'eenc  eyfFer-lct^er ,  o,  of  ï, 
of  2 ,  of  3  enz. ,  c'.'c  men  l:ct  l-izraktcr  of  tien  aanwijs 
zcr  noemt,  en  uit  c ij tfcr- letters  achter  het  Ir.ral-tcr  om 
de  noodiee  hrei;k  te  mafeoo;  ed  «kat  noemt  meu  iiec 
fianvulfcl  mardisfa). 
Het  karakter  is  dus  een  geheel  poftttcf  of  een  ^ehfd 
,  negatief  getal  ,  naar  mafc  het  tot  den  loonrithmus  van 
-een  geul  behoort  dat  grootu*  of  kleiner  is  dan  de  eenheid : 
en  er  zijn  zoo  vele  eenheden  in  het  karakter  als  er 
ciiffer»lNtm  in  liat  getal,  of  in  xkn  noemef  vao  de^ 
€imaU  breuk ,  wumn  bet  de  logarithmus  is ,  gevondeo 
worden  miQ  één:  da»  is  o  het  karakter  van  alle  getallen 
tBoAhm  1  üi  !•(  I  v«a  de  tmüm  lusfebfo  la  «0,100: 
ft  vao  de  get{|lkii  laebhen  10a  ca- 100»  ent*  -^/.i  vun 
alle  de  decip^ale  brciAeu .  wTclKp  I  ^ «7.  41.  Van 
4aie  de  iM<:^i|le  infok^  ^yefiih^.  li  «H  ik  «09».  .  . 

$^  7BU  étf«  a. 

Mmmmo.'  ïn  da  gewatta  «Ueta  *  laofoMmsi'-Tiftla 
vordi  het  taariGür  eltid  n3y4r.iifc*iMivuirai  gfraikleQ ,  en 
vin  het  sdve  aiet  fm  QfR  MiieQiIwidfn :  éooti  dii-Js  nut- 
celooSf  en  ktn  gelegenheid  tot  vele  misflagen  geven.  Sen 
g««U  gegevea  sijnde,  lam  'men  door  het  gezegde  «Itljd 
het  karakter  opmaken  :  bijv.  voor  een  gctni  vAi  6  cijiTer^ 
'  letters,  Ücl  voor  678901,  is  bet  karakter  6  w/«  i  of  5. 
i>aarom  wordt  het  knrakter  re  regt  weggelaten  In-dC'  groo- 
tere  Tafels  van  dolwis,  sheewin,  garüi.ner,  cALLEy^-en 
zoo  vou;tji4   M^<i  viliüc        iiarak^er  uuipid^i^lijk  door  dit 
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T)e  ]o[:^aiit!ni  en  van  alle  de  ^etalien  die  noch  c'e  l^^  fh'y 
noch  oiagrcn  v^i  de  bïï/is  zijn,  worde!}  berclcerd  door 
het  gedurig  vinden  van  frcometrifcl'e  middel -evenredige 
tosfchen  die  niagten  der  bafi?,  tiiFfllieu  welken  htt  gege- 
Wtn  getal  valt  «  cn  vnn  overcéndeniinciiik'  ari^-Mrerifche 
widdel-€veflredige  tusfckm  4e  lofaritluiua  vao  (ie  ^ 
nekte  MÉgiea  der  bafis» 

9t,TL  6f  7. 

»ËWj;s*   Uit  hec  X^XIIL  VoorÜd  3*  Gevolg. 

L  AAvmiftKira.  Men  wil  bij  voorbeeld  dea  .l.<^icèMe  ftn 

5  benelcenen:    t)e  logariihmus  van  i  is  o:  die  van  10 

1:  het  getal  5  llr>nt  ti^sfcben  i  en  10;  ik  bcfchonw  dan 
de  getallen  i  cn  10  ais  dê  iiiterfte  van  ctm  j:eoinetri- 
fcbe,  en  de  getallen  o  en  i  als  de  niterfte  van  eene  arith- 
mcTifclie  reeks:  ik  zoek  dan  wederzijds  middel  evenredige, 
tot  dat  ik  in  de  geoiBCtrifcbe  reeks  ecu  geial  krijg ,  dat  zeer 
ten  Dfluscen  bij  5  is;  aldus,  • 

MitiLle!  -  evenredige  imfchen  t  en   lo  i  X  ïo  n 

y  xo  s  3^162277:  middel  -  evenredige  tusTt  hcn  o  en  i  is  l 
of  0,5^  dus  is  0,5  de  logariihmus  van  3,162277  :  dit  getal  is 
te  klein  :  fk  tock  dnn  weder  eene  mfddel-evenredffte  tusfcben 
IC  en  3,1(52277: die  ijevuigelijk  kleiner  dan  io,düi;h  grooccr 
gaa  3,162277  _fcljn  zal:  (XV.  Voorftel  1.  GevO:  defe  !• 

V  31,62277  =   5,62341,-^:  de  middel  -evenredige  tusfcben 
I  en       is  0,75:  dm  is  0,75  de  lagurithmiis  van  59635413: 
die  getal  if  xe  groot  3  ik  zoek  dan  ecue  middel  «effWe- 
dfge  cmfclieo  5*623413  en  ^16^27^  vdke  leleiiier  éui. 
5<tfi34t3^  dodb  gfpotcr  dan  d,t6aa;^  a^ti  té\  deee  !• 

V  5,623^13  X  ^,162277.—  4,2165)64;  Ik  zoek  Insgelijkt 
eene  mtddel- evenredige  tncftlien  0,5  en  0,75  (  dece  110,6251 
dus  !s  0,635  logiirftlimtia  van  4»8x6p64.  Die  kecal  té  klein 
xQiide,  neem  ik  #eder  eene  mlddej-efenredige  .tvsfcbea 
^2\6^f.  ën  5,623413  en  zoo  voorts»  coc  dac  ik  toe  middei- 
evenredi^^e  een  getal  verkrijge ,  dat  xeer  Si  by  5  kOBC*  Se 
ook  de  volgcuide  IIL  Aaomakio^* 

II.  éémmïïMm*  Het  bWiee  bïertiil  boe  iMt  km»^  4it» 
ter  di  logarlriiiiies  de  exponetffén  etfn  van  getallen  in  eene  * 
fecfcnecrffbbe  reeks  ftaande,  nogtbans  in  dü  TeMt  de  gecil' 

len,  tot  welken  cc  7ogarithmen  behooren,  eene  flritbmeti» 
frh?  reeks  maken,  nis  7fjiSde  de  rntrnrlijke  getallen  1,2» 

3i  efi£«  JULok  beeft  iau&e»  alle  de  suddeUedea»  die  nuTcben 
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O  en  it  mffchen  i  en  &  enz*  zQa,  en  die  men  nede  heeft 

moeten  berekenen  om  de  overige  le  viodeo,  weggelaten* 
Ket  vindeu  van  den  logarithmnt  van  een  getil,  bfv.  van 
5«  b  eigaaiyii  yioden,  welke  nncc  duc  fecal  Tan  de  basit 

10  Zïh  dus  vindt  men  hier  dat  %  =  lo^^*^:  en  dus  is 
o,6j?3y7,  de  cxpoueut  van  tiic  magc,  de  logaruhmus  van  5. 

UI.  .AAimREiHo»    Het  yolgc  klernit  dat  de  Lognriibmeii 

üechra  ten  naasten  bij  gevonden  worden «  daar  aUei  fienns 

op  worteltrekken  uit  getallen  die  alle  onmeetbaar  zÖd:  ea' 

*gevolgc!ij!;  da:  de  lögr.rirhmcn  ook  11:1a  uw  keuriger  zijn  zul- 
len ,  i;anr  mate  mcii  de  worre.s  oaau w keuriger ,  tlat  is  toe 
meerder   cijiTer -leuers  ,   berekent.     De  loparithmcn  zelve 

worden  doorgaands  tot  7  cljfibrlctters  iu  bet^aauvuifelgebragu 

• 

|V#  AANMnnnNOv  flec  fs  6p  deze  wi|ze*dai  .brigos  en  vlac^^ 
de  logariibnuta- tafels  berekend  hebben:  dan  hoe  lajiig  en 

langwijltg  Ah  werk'- ook  ïlj,  wordt  het  veel  verligt,  i»« 
•  bier  door^^dac  héc  genoeg  is  i^e  logarithmfn  der  eer  ff e  ^ 

tallen^  i»  2,  3^  11 ;  13  enz.  te  berekcrcn:  dnnr  de  overige 
door  cor.e  enkele  optellin;;  van  Io).',nrithiueu  gevonden  wor- 
den, bij,  v«orb.  Log.  21.  ;=  Log.  3  -f-  Log  7.  2^.  Dac 
alle  die  middel-evenredige  we'ke  men  berckeut  oui  den  lo*  * 
gariihn'.us  van  een  gcral  te  vinden,  niet  verloren  xija ,  maar 
vd/derom  in  het  vervolg  in  de  .taicU  dienen  kuunen:  3"-  dac 
wanneer  de  getallet)  zeer  weineg  verfchineD,,  men  de  aricb«> 
n^ffcbe  xófdUM*  evenredige  nemen  kan  In  plaats  van  de  geo« 
vecrifcbè  CV'oórft.XXl).'  Ook^beeft  men  in  bec  vervolg  andere 
'  t!o  kortere  bandelwQzen  uirgedachc,  'om  den  fygmifkmas 
van  weïk  geiaLmen  wil,  veel  gemakkelijker  te  berekenen» 

Wt)  sullen  eeoe  dier  wyzen  in  bec  AAnaANonL  opgeven* ' 

•    •  • 

V*'i^MEaKiNQ.  'KaePKRt  een  Schotsch  Edelman»  deeerte 
nitvinder  der  logaritbmen,  beeil  zijne  logaritbrnen-tTp  eepe 
andere  bafts  dan  10  berekend.:  2i|ne  bsfls  is   h.t  getal 

ï:. 71:^:818:  dus^^is  I  de  logaritbmns  van  a,7i8c8i8,  daaf^ 

het  bij  ons'  de  Ic^'^ari  hnuis  vfin   to  is.    Die  logariihmqn^ 
■worden  de  NFErRUiAANscuE,  ook  de  natuurnj^c  oï  IJyp^r' 
bctijche  logariilirien  geroemd:  het  ccrf!e  nasr  den  uitvinder, 
"  Jiet  ander  om  t'ac  zij  ook  int  de  quadn^iuur  van  dé  hyp^rbule 
pmleend  worden.    ïlec  zal  genoo?  zr)n  hier  aaiueuierken, 
dat  de  i^EErERL\A^^CHB  of  Hyperbolifcbe  logaritbmu^  van  10 
is  3,3025850,  en  dus  (XXXIV.  Voorftel)  dac  de  hjperMi* 
fcln  logaricbmns  van  eenig  getal  ftaac  toe  den  logariihnma 
van  bec  selfde  gecal  in  de  Tafels»  als  s,$Cfi58so  toe 
l^ooooooo:  dat  de  tafel^oflaricbnien  gevolgel^k  xm  de  by* 
PtrNüf^llc  kvleid  worden  f       men  te  door  n,sofi5$5(> 


nnltifllceen ,  de  ^ypiAolirtht  loc  de  uM-lo^aiicli* 
men.  Indien  men  le.door  ditldfetit»  of  door 

B    B    R    I    G  T. 


Ik  tü  Uk  mijne  lesfen  xelve  ]iei  fé^iilk  der  Logukliaes- 

(afebi  'door  voorbeeldeQ  nitlegfen,  cn  loooeo  hoe  het  zelve 

op  do  voorgaaiKie  VoorAellet)  rttst:  hec  Is  onnuttig  dk  gel^tiiJc 
hier  intelasfch.n ,  '>'^i  v.?r  bet  voor  a'le  Tniets  p^evoni-cii 
worde.  echter   met  ondicnilig  z\|a  *M*nrf1Prt^tgf 

^t  er  vijf  Vraagilukk^n  opcclo^fen  zijn. 

r.  '/>  virtd^n  den  L^t^arii 'imus  van  ccn  gegeven  gt\^6l  geSo/p 
dat  in  dc  Taj\^li  fiaa{.    iJit  lost  zicli  vüu  zelf  op. 

£1.  TV  v^dk»  dun  Logarithmm  vjm  um  étximaale  breuk  ^ 
éft  zij  zuivere,  kit  zij  gemengde  ètÊidt^  49tJk  éieiHêi  miimemr 
t^iftn  biftaa$  dén  dt-^uailen  vmi  dê  T^tk  diê  memgiirwikfé 

Men  zoekt  deo  lo^itbmus  als  of  bet  een  geheel  getal 
wag».ilQch  zoader  op  hec  èaraktir  (indien  het  ia  de  Xtfels 
(laat)  te  iet^cn:  men  voef^t  er  het  korakcer  bQ  Dur  de  Am» 
luerking  op  het  XXXVÏTl.  Voordel  ,  Gevolg. 

W'jj  ZL'.len  hier  uitic-i^^cn  hoe,  Qn.waarorn,  tnen  voor 
hcc  karakter  cicr  loj^arithmen  van  zuivere  breuken  ,  in  plaats 
van  negatieve  karLi^rc*^  ,  pebru  kcn  kan  9  voor  d«  getal* 
len  tusfchen  y§  en  i  ,  en  dus  in  plaats  van  —1:8  voor  de 
geiüllen  tusrci)en  en  en  dus  in  phnts'  vnn  —  2:7 
voor  de  gotalien  tubfchen  en  en  dus  in  plaats  vaa 
—  3:  en  zoo  voortM  aJtrja  zoo  veie  eenheden  van  10  af* 
trelüuQde  ^  als  er  nu.) en  vöör  de  eeciCte  cyfieiietter  éan  do 
breük  ge»^oi)den  worden. 

IH.  Te  vinden  den  !öi''.arithmu$  van  een  gefnl ^  het  zij  een  ge* 
heel  ^(  :al  ^  het  zit  c<rc  L-icuk^  vii  meer  cijiters  hef  taande  dan  de 
gctnl'.Lii  van  de  Tafel,  —  Mcu  lieemt  de  logariihmcn  van  hec 
r.aa>tvoor^na»^de  en  het  rao^t  voli^endc  cretal ,  na  dat  men  bi} 
ieder  uc/.cr  ^ecaileu  zoo  v'c^le  iiuJicn  ^evoe^d  heeft,  ais  er 
cti£fers  meer  in  het  gegeven  getal  z^n,  en  dé  karakiers  nur 
eisch  gefield  lieeft*  neemt  men  bon  verfcliil.  Men  neeme 
latgetykf  liec  verfcfall  cuifehen  die  twee  getallen»  encnsfeliea 
bet  kieinfte  en  het  gegeven  1  vervolgens  eoekc  men  door  eeaen 
•  regel  van  drieën  een  evenredig  gedeelte  voor  den  togtf iilu 

pus ,  zeggende : 

•  Aiet  veifcliil  insftlien  de  twee  getallen  ftaai  coc  het  ver- 
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Mll  mh  tane  logUklmm^  «MHHt     ««rfqbll  tMtciiefilec 

g<gwi» » tot  lm  vèifisMI  tnmlun  dm  logt* 
jitbmufl  vnn  hecklehiüe  en  dén  logiiltlimiv  violittfegcven  getal; 
welk  verfchfl  ttl»  iM»  Hl  ^  tmtgCBuMm  mgl.  <IUÜ[ViI* 

Voorflclj. 

Wij  zullen  hier  het  gebruik  r.aiiwijzen  van  de  kolommen  vnn 
propQt  iionecie  gidcclten  die  inde  grootcrc  Logarithmus-Tatels  ge- 
vonden worden:  €n  de  reden  J^even,  waarort  de  gemolde  regel 
iiaauvv  keurig  voor  groote,  doca  oanaauwkeurig  vour  kieiae  ge<- 
lalleii  is. 

I¥«       iifgarnkmus ge^e^  idpêe^  het  gehitie  fMen. 

Céo  tte  l^facMttni  tu  de  lUUs  fhuti,  Is  Iwc  'overeenftem* 
«en!  getfti  bet- )^ochte.  ZO0  nhtf  m^noegc  meo*«fctl  utt 
IwK  gecd  wier^  logtfkkiiitot  bet  Mst  md  den  gegemi  lognriA^ 

mus  kofut:  of,  wfl  men  naauwkeurig  le  werk  gfian,  zoekt  meü 
ccn  evcnred'<T  <Tedeeke  door  den  zelAVn  regel  als  in  het  voor* 
Jraande  vraagltuk  ,  '/.  '^'^'crroc  :  het  vcrfchi!  ti^^fchcn  de  twee  lo- 
garithmen  llaat  tot  het  verl'chil  tu<'chcn  bmme  getallen  ,  zoo  als 
bet  verfcbf!  tusfchenden  kleinllen  logarithiims  enden  f^cgevenen, 
toi  het  verfchil  tusfcbcii  het  klcinllc  en  het  gezochte  getal.  Of 
weï » tn  plaats  van  dien  regel ,  gebruikt  men  In  de  grooierc  Tafels 
ét  teloa  vm  fyrópmimee/e  ^  a^énredtge  sedee^en, 

V»  Te  wlmkn  éen  lagmithmt  vên  eene  èrettk^  hét^  seaivere^ 
hu  tif  gemetigiie*  M«n  trekt  den  Loganthmus  des  noemers 
van  den  Logariihmns  des  tiilers  af  :de  rest  is  de  gevraagde  loga*» 
ritlitnus:  en  bet  getal,  dat  over  dien  logarithmus  ftaat .  of  tot  den- 
wel ven  beb<M»t  ^la  de  éeciméKsk  hrmè  dk  aan  de  gegeven  iireiik 

Zie  St,  XI*  14« 

Vi;fITer  moet  ftétt  ten  usdèn  bQvoegcn,  dat,  dear  het  ad* 
.  déitren  Mji  gennkkemicer  valt  éên  h»fiihtrshéiren\  men,  in 
plaats  van  LogaHclMBeii  ttf^Hrekken  ,  meest  altlf d  derzdver 
arithmeHfihe  cotrf  fcmentem  (XXXVI.  Voartt*  kec  Gev.) 
iiMidt,  eï!  Mpek:  bet  geeli  vooral  veel  verkort,  Wanneer  fticn 
verMeideo  logvithmen  Tnort  nfrrekken:  by?»  Inbetbeteke- 


20ttde  men  c^p  de  ge- 
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waarvan  bec  geul  een  naasten  bij  i$ 

131.642 

Doch  men  werkt  korter  Mnt 

CoaiK»  ar»  Log*  1$  •  8»886o566 

— — —  47 


.  •  4,1662515 
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En  liet  valt  altijd  gcmakkpUjk  het  srü/imeitsc/i  complement 
van  {^enen  logariihmui  te  nemen:  want  men  neemt  Hechts  (van 
ae  Ifoker  htM  bteffiio«iiaO  ▼eifelifl  vtn  Iedere  c^flér^lflitar 
viQ  den  gegeven  loftrfthmu  siic  belialven  voor  de  laatte 
ctSèMecior»  wier  vccMH  wn  wnt  men  lo.  - 
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VIERDE    BOEK.  . 

X    OVER.    DE    CBLIJK  V  O  RMIG  HE  ID    D  R  R.  FICÜ- 
ftBM^.EN    DE    RED£N    VAN   DERZ&LVii&  ' 
.        ZIJDEN    &N  iNHOUDftN» 

INLEIDING.- 

I.    BEPALING»  '    '  . 

Men  noemt  gdijkvoniiige  figuren        waarin  ^Irhoo»' 
ken  ooderUng  gelijk  aijn  leder  aan  ieder,  en  de  zijden,  ' 
die  om  gelijke  hoeken  en-  tevens  over  gelijke  hoeken  ilaan, 
de  zelfde  rede  tot  elkander  hebben.*  * 

^     socb  VL  def.  i,     Sc  VI«  Bep.  i*     L.  O*  IIL  Bep»  ft» 

"▼ooi^BEKLD.  In  Fig.        Is     BA£  CS  i  CFK:  ^  B  S£ 

Z  G:  /  BCD  =  ^  Glllï  Z  tDK  -  H  IK:  /K  =  /  K; 
'  cn  verder  AE:  AB;  BC:  dO;  D£  s  FK:'FG:  GH: 

m 

eigenfchap  gefproken,  die  niet  alcfld  ptaai»  heeft»  goo  alt 

blQkc  uit  de  vierhoeken  In  FIg.  45.  en  41,  die  'wet  gelijke 
hoeken  hebben,  doch  waarin  de  zijden  niet  cvcnre^'lg  ayn| 
en  nk  de  £17  CD  AB DC,  «^DC,  «/5DC  in  Fig,  43, 

die  wel  gelijke  zijden  doch  orgelijke  hoeken  bezitten,  en 
geenzins  gclrihvoriï^ip;  7i*n  ;  mnnr  wij  zuUen  in  her  !T. 
Voc^flfl  bc\\  ijzen,  c'at  \\\  driehoeken  dc  tene  eigen  rc'ii;p 
altijd  mee  de  MKiere  geparrd  is:  cn  dan  in  het  XXIII.  doi^n 
zien,  wat  er  verrischt  wordt  op  da(  bet  zelfde  in  andere 
figurcii  plaats  zoude  hebben. 

IL  AANMEnKiNC.  Hct  vnit  zeer  raoeyelijk  cene  naaiiwkeurl- 
ge,  nlicszins  vofdocr.de.  cn  op  alle  gevallen  even  roepas- 
lelijke  bepalir;^  vun  c'e  f:ei{jkyormi^'.c;d  te  ;^evcn.  ilcc  na- 
tuurlijkst denkbccii*  i<:  dat  van  gelijke,  of  de  zeilde  ge- 
daante! dat  tu'LC  fipM  cn  de  zelfde  gednm  re  hebben ,  de 
eene.in  het  f;':üuc,  dc  aiidcrc  in  het  kjen;  :  wanr  haudeii 
gelüke  grootte,  waren  in  alle  opzigten  gelijk.  Die 
gelijkheid  van  gedaame ,  of  die  gelijkvormigheid  worde  doa 
hierin  gezocht;  i^.  dit  die  üguren  nit  hec  celMe  getal 
Elfden  beHaan;  a^.  In  de  gelQkheid  van  fomnifgc  deeten»  u 
w.  der  hoeken:  5".  in  de  evenredigheid  der  aljdea.  Het  eer. 
fle  is  klaarblijkelijk  :  het  tweede  lnsgel(|ks  :  want  indien 
«ie  ziyden  niet  onderling  d«  aellde  hcUing  hthidkien  in 
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belde  de  figuren,  ware  er  op  geene  gelijkheid  vnn  ?edaïïnte 
te  denUcn.  Het  derde  is  oolc  uooJz&keiyk:  waut  huc  is  nicc  * 
gcuucg  dat  ée  xQd«ii«  die  gelijke  boeken  bewten,  evenre- 
dig zij  n ;  blJ  vaorb.  in  Ffg.  87.  dtc  A  B :  A  E  c:  K  P :  F  G  sonde 
zijn ;  maar  hec  moeten  de  tQden  zijn  die  tevens  orer  gdijke 
'  boeken  fcaan ,  AB:AE  at  FGeKF»  om  dac  men  den  de 
ïijden  in  beide  de  figuren  volgens  de  zelfde  orde,  of  dea 
telfden  rang,  neemt:  het  geen  dc  gelijkbcfd  vnn  «gedaante, 
en,  dui  de  geUjkvormigueid »  ia  beide  de  fi^iyea  ce  weeg 
bieogc. 

IS»  AAifMSRKiiio»  EucLiDBS  hecfc  dc  woordeft  •  uyem  ^ftr  geli/^ 
hoekan  ftaan^  in  zijne  bcpa'i'ig  achtprgelarcn  :  het  kollU  VOOr 
dai  24  ei*  cca  wc£<:alijk  gedeelte  van  nitaiaiLeD. 

IV.  AANMÉRKtNO.  Men  zal  misfchien  vrn^en  waarom  voor 
de  gelijkvormigheid,  gelijkheid  van  hóeken  en  evenredï-^hc^d 
vaa  zijden,  cn  niet  evenredigheid  zoo  wel  van  hoeken  al.-? 
van  zijden^  vereischc  wuidt?  IiKÜen  men  evenredigheid 
van  hoeken  fceide  zuude  dnar  uic  l.^.^iu  gelijkheid  volgen: 
want  laten  de  hoeken  in  twee  iigureu  zyu  A,  13»  C» 
£;  en  F,  G,  H,  I,  K,en  dac  s9  onderfteld  woidea ore&iedïg 
te  sQn:  dftn  \t  As  B;  Cx  D:  E-a  Ft  G:  H:  I:  K:  ett 
derhal¥e  [IK.  8.]A:F:::A  +  B  +  C+  D*fStF 
+  G+  H+  I-HK.  Meer  om  dat  de  figuren  ees  geWk 
getal  zijden  hebben  [Aanm.  ly  js  uit  II.  ap.  Gev»  i. 
A  +  B  4-  C  4-  D  4-  E  =  -  IT—  4  R  -  F  J-  G  f  H 
-|_  1  4.  K. ,  en  dn^  ook  A  ~  F;  en  gcvolg?!ijk  alle  hoeken 
reipectiveUjk  gelijk:  de  gelijkheid  der  hoelcen  zon  Je  dus 
uic  de  onderftelde  even  edigheid  volden.  Ik  ben  die  Aan- 
mei'kiüg  a.in  wijlen  nujnea  dierbarcu  vriend  den  Uooglecraar 
NiBuwLAND  verfchuldl gd. 

V»  AANMERKING.  Wij  zullen  in  bet  X.  Voorfcel  vnn  het 
Vff.  Hoek  zien,  hoe  .de^e  b^ling  op  den  Cirkel  coege- 
pa5i  kan  worden* 

'  Men  noesnc,  in  gelijkvormige  figoren^  e^ên^nsgeplaoê" 
fi$^  ook  wel  gelijkvormige  zijden  (latera  hamologa)^  dfe 
welke  gelijke  hoeken  bevatceUy  eii  tevens  over  gelijke  hoe* 
ken  Haan.  *  .  * 

flt»  VI*  8ép*  e» 

AANivTsmKmo.  ËtJCLiDw  heeft  daarvan  geene  opzettelb'kê  bepaling 
'Ib  zi|n  zesde  Boefc  gegeven  :  manr  in  het  vierde  VuorCtA  van  zijt» 
zei  de  Doek  bewezen,  d^t  de  zyden,  welke ,  in  gelykvormige  drie« 

feoeken»  over  gel^ke  tioelcea  ffcaao,  $nité900amHN  C^^moty^^ 
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zQn:  en  het  bl^kt  nit  dnt  bew^s  dat  de  uicdrolcfting  eveoeeBÉmfle 
z^dcn,  in  deo  zelfden  zin  gebrutkc  wordt ,  nis  eveneentft«ande  le- 
den eener  eveorcdiglieid,  volgens  de  la  Bep^  vanz^a  vüfde  Boek, 
4k  hi«r  ff  4e  IS  vn  kec  dcude.  Het  lal  ook  fa  het  yenrols  bid- 
jam» dat  die  zgden*  welke  eveneens- geptaatfie  genoemd  iffordto»  ia 
de  evenredigheid  tot  welke*  behoorcn  ,  of  beide  fipOfjfMMMf^ 
Qf  beide  volgend*  Uden  in  die  evefluredighetd  z^n* 

Eene  öguur  wordt  gezet^d  op  eene  lijn  geplaatst ,  of  ge^ 
fteïd^  te  zijn,  a's  zij  op  die  lifn  tlant.  En  gelijkvormige 
figuren  worden  ge^^egd  op  vcrfcluilende  gorreven  lijnen  cvm* 
ecnS'geplaast  te  zijn  ,  als,  de  hoelven  op  die  lijnen  gelijk  zijn» " 
dct  de  overige  gelijke  hoeken,  eu  de  evaoiedige  zijden  ^ 
zidb  ia  den  solfdeo  raag  opvolgeo. 

AMOBÊiMauh  BüCLion  iMeft  gce»  befraHtr^  Tm  m^ammgeplaetlfê 
figuren  gegeven ,  matr  zoodanise  plaatün^  in  het  lioofd  vin  de 
XXII.  propoQtie  in  zö*  VI.  Boek  vooroaderfteld ,  en  uit  de  orde 
die  de  evenredige  zQdcn  volgen ,  in  bet  bewies  afgeleid.  In  fig^  87 
HSI^  4e  fignren  M,N  op  de  zydcB  AS»  FK  ippla«itt«en  weltfTMN 


0?llt  0«  OSLlJK'VllltiflOVBlD    VAlf  DRIB* 
HOJIUN     EN     PA,ftA'IiLKXOQR  AMMEN, 
XN  BS  EEOB   VAN  OlBRZfiLVËR 

INHOUD. 

I»    TOOMTtE*    Fig4  45; 

Indien  men  binnéQ  den  driehoek  CA  DB]  eene  lijn  [BC] 
evenw^dig  aaa  eene  éér  z^denroEptiekt:  zA  die  l^n  de 
beidfl  overige  dl^eo  In  gdykeredeitailden^  eti  omgekeerd; 
SOD  «ne  lijo  twee  zijden  in  de  lelfde  lede  fbijdt.  zal  zü 
cmiw9dlg  aan  de  derdé  zijde  zQn. 

locL.  VI, «.  —  si,  vi.  1*.  -  u  a  lu.  15»  Ié. 

Er  hebbeo  twee  gevallea  plaats?  want  de  Itjnetï  AB  en 
AkD  hebbea  eene  gemeene  moatf  of  wel>  hebben  g^en  gcmeenc 

MilvxdK  k^  v^.vj^.Qnitrling^pamccrbMt  (III.  B^/  (T.^ 
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L  GKVAt»  Indfen  de  lijuen  BA,  en  I^D  ecu?  gemeone  raaac, 
(tel  de  lijn  A,Z,  hebbeq:  dan  behelst  do  lijn  BA  di'e  maar, 
bij  voorbeeld,  malen,  en  de  üju  BD  ?;  ipaieii:  eu  lueii 
bewijst  uit  I.  35.  Gev.,  dat,  ZOO  XQ;  //  O  É,  dan.  A.C  de 
lyn  ook  m  mtar»  en  Cft  lUe  saflle  ]|h  AQjp  ]■«• 
lm*  bew»  waaruit  vdgc  (UI.  /fjpidiMlVtD  Voorft,  1»)  dtc 
men  beeft  BA;BD  =  AC^CE. 

Het  omgekeerde  wordt  uit  het  oimeri^nidQ  bew«2ea :  mnt 
zoo  ED  niót  //  BC:  z\]  M  //  BC  :  dan  h  door  liet  eer- 
fle  AC  :CR  ::::  A  B  :'b  M  :  dat  or.mogelijit  i&,  verittilS 
door  oaaerftdiii2éS»AC;CE  AB;BD. 

0»  mwAU  Indien  KB  en  BD  gftn  geMeM  «mrliilbai» 

zal,niec  te  min,  A  B:  BD  ;=  AC:C  £  X9n:wanc  zoo  neen;  zij 
AB:BM  AC:  CE  dan  rs'  [door  het  I.  Gevaf  omge- 
keerd]  E  M  //  B  C :  maar  B  C  O  £  Qfivodeca.] :  derhalve 
£M  //  D£:  dac  oogec^mit  is» 


Mênmmwa*  Dte  bMflf.  kDM  ooi.  woar  «Ir  des  mren 
«erd  der  aektti  ofttleend  le  z(i  »  «1  dWr«  wiftgeerig  gtfpr^ 
ktn^H  deii^  voorkeur  boven  andere  te  verdienen* 
lieeft  een  nnder  be^rii?  j^ci^even,  ontleend  uit  ons  volfpeiid 
"V'r.  VoorfTe!  |  !it  bij  hem  het  I.  des  zesden  Boeks  is],  dat 
nameliMi  driY^liocken ,  die  de  zelfde  hoogte  hebben,  in  tfè 
rede  hunner  groudUjnen  liaan :  doch  de  Heer  ü'ALKM'.v:nr 
heeft  reeds  te  regc  aangemerkt,  dat  dit  hewij<ï  flecb  s  indi^ 
reet  is.  Daar  het  echter  raisfchien  aan  roumiigen  gc.üakke» 
Uiker  fchijnen  zal»  zvQeti  w9  er  de  ^nden^vao  opgevdi» 
on»  VI*  VqorOiil'  btweten*  ftiHandic-  en  In  dt  datd»  daar 
het  van  de  vUf  voorgaande  ftellingen  oiMfbaaMVk  la  9  ftaa 
men  het  eerst  nagaan  en  bewQzen »  en»  zoo  men  w!U  voor 
bet  nrfte  en  dk.  vooc^  bec  iiMMdi«in.dic.Boek  bonden. 

Uè  nsw^a*.  ad* 

Uk  &VCLI09S  ontleend:  en  (leunende  op  be(  volgende  VI» 
VoorflBl.  Ma  de  IQnen  BE  en  DC  getrokken «  ^ 
bet  TU  Boek  XIH  VoorM  »  de  gcliJUield  der  inhioudeii 
dn  drieboeken  BCE  en  OBC  bewezen  te  bebbeAy 

toont  men  uft  het  VI.  van  dat  Boek,  dtc  de  dFteheeken 
DBC  en  BAC  z^n  als  de  grondlijnen  D  B  en  BA:  ins. 
gelijks  ook  de  driehoeken  BCÉ  en  B  A  C  als  de  grondL^nen 
Afi  e»  CE:,  wamlc  dk  Vpoaftel.d(M«  Qil.  50.voiff«  . 

Bewijs  van  het  omgekeerde,  liet  zelve  gaat  voort  uit  het 
ongeijOmde;  of  ook  regtftreeks,  gelijk  euclides  gedaan  heefc 
met  Hl  bet  VT.  Voordel  van  dit  Boek.  [blJ  hem  VI.  i  ] 
«04 beulen,  ^  de  AA^BAQ  ^v^  in  de. 

re* 
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i6o  iF.  Boók:        de  g$lijk9ornagheid  der  figutefU 

r 

re  Je  tlaan  ats  A  B  :  D  B ;  ea  dê  AA  B  C  A  en  C  B  E  als 

C  A:KC  :  cn  dc  hnlve  dat,  door  dc  onderftelling ,  A  BACj 
A  DBC      A  ÜAC:  A  BCE:  dat  gevolge'Mk  A  DBC  a> 

A  £CBi  ea  derhalve  £UU  13*  Aaoou  dl  MC  //  i>K* 

I.  CJSVOLG. 

De  gebeele  sijden  xrjii  fn  dé  lelfde  iede  «Is  bue  ftok^ 
kea:  namelijk 

AD:ABsAE:AC 
AD  :  DB  s=  AË  :  CE 
idt  dit  Voordel  en  IIL 

I««  C  111.  15*  Corol  I» 

II.    OBFOLG«    Fig.  45* 

Indiea  twee  lijnen,  die  met  èlkander  eenen  hodc  laa* 
koD^  door  zoo  vele  aan  élicander  evenwijdige  lijneo  als 
men  wil  gefneden  worden:  zullen  de  deelen  die,  door  ge. 
melde  fnijdingni,  op  eene  der  liloen  ontflaany  evenredig  Ss^a 
'aan  de  deelen  op  de  andere  lijn ,  in  de  zelfde  orde  ^e* 
nomenf  .  . 

L.  G.  UI*  15.  Corol  &• 

AANMBRKtNG.  Dit  Voordel  fielt  ons  in  (laat  om  nic 
liet  I»  Boek  der  WerkHokken  het  8.  [t,  opbsaogj»  ca 
bet  9«  qptaloslên» 

D*  vooaaT&L»  Fig*  89* 

Wanneer  do  drie  iioeken  [D  A  C  ,  A  li  C ,  A  C  B]  eens  dne- 
lioeks  [AliC]  geTnfc  zijn  aan  de  drie  lioeVen  fDAE, 
AD  A  E  D]  van  cenen  anderen  driehoek  [A  DE]  ieder 
aan  ieder;  7a'\\  die  zijden  ,  welke  in  beide  de  driehoeken 
'gelijke  iiock.  ii  [>evaUefl,  en  over  geiijke  lioeken  QaaBt  in 
de  zelfdfibrede. 

socL«  VU  4.  ~  at,  VI.  4*  ^  L.  G.  m.  Gev*  i^. 

te 

B^^RFroiNQ»   Men  ondcrftelt  dat  de  A  DAB  in  den  hoek 
BAC  van  den  A  ABC  geplaats  is,  waaruit,  door  de 
.  ond^rftelling  en  L  B^.  10,  volgt  dat  D  B  //  B  C  Mea 
trela  DF  //  £C:  waaruit  (I-gu)  volgt  D£:sFG; 

^  i&Wijs,        Uk  Voorftei  L  Gev«      vogor  AD  ,  AE» 

AB^ 
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/•  AffUcMag:  Ow.  driehoeken  en  parallekgrammm.  lÓM 

AB,  AC:  en  dan      voor  A  B  ,  BC,  AD,  FC(=D^5 
'   M  uit  1^  60      voot  AC»  BC,  AEi^  D£. 

V    *      L  G&VOLO» 

DHehdèkêtt  de  gelQke  boekco  bebbeo,  :rï|n  gdi|kvoiiB|^ 

1.  AANMERKING.    Hct  H  om  dc  gel^kvormigheid  te  befluiten 
genoeg  te  weccu  dai  de  drieboekea  twee  gei^l^e  bo^keu» 
(^ieder  aan  ieder)  beskua:  WMC  dit  if  ^I*  15.  Gtv»a.)de 
.  derde  tHiJd  gelijk  un  dea  decdtOb 

U»  AAllllERKiNG.   Men  ktn  thans  het      a,  4,  S,$p  iótUL 

U»   OBVOLG*   Fig,  91  eo  92» 

Wtfipeer  tme  driehoeluo  .gelijke  hoeken  hebben  ,  cn  dus 
geliikvonnig  sija  de  hooften  [BG»  £H]  in  de 

aeixde  vede  il$  de  efeneensQwidtf  zyde»;  en  de  §ro^« 
HfiieQ  wiengdy^  woideii  ckM>r  de^^toodJilBeii 

[UG,  BH]  iiït'de  toppen  [6,  E]  op  dttelfe  getrokken, 
in  evenredige  deelen  gdbedai« 

8c*  VI.  4*  Gen  ^ 

IIT.  AANMERKiNc.    Dc  gevolgifekHng  en  dus  blijkt  nït  hec 
'  L  Gevolg    De  woorden,  zoo  nood? ver!frff;d^  pelden  wan- 
neer een  der  hoeken  op  de  grond üjn  Üomp  is  ;  want  daa 
•  vatt  de  ioodiyn  boicen  den  driehoek  (I«  x^>     *  * 

■ 

UL  GtVQLG.  Fig.  93» 

Indien  men  op  eene  l)|o  BO  een^ftfp  B  neemt,  en  uic  twee 
andere  (lippen  [D,  E],  twee  lijnen  [DC,  GJ  naar  den 
zelfden  l-rnt  zoodnnfir  rrelcc  ,  dat  zij  cn  eveiuviMfg  aan  el* 
kander,  en  in  de  zeilde  rede  zijn  ais  hare  atUandea  van  hec 
ftip  B  [n  C:  ËG  DB:  EB],  ZDlIen  bare/ ukeimka 
met  h^L  itip  B  in  ééue  regte  iiju  zijn.  * 

BEWIJS»  Het  volgt,  (door  dk  Voorflel,  uit  de  ongeryiddlieid 

waarin  men  vervalt  ffist  liet  tegendeel  te  Hellen, 

Immers  indien  CG,  CU  rwee.  verfchillende  lijnen  uirma- 
•  •  ken,  zij  dan  CGL  écne  ÜJn  :   dan  Is  door  dir  Voorücl,  ' 
C  D  :  G  E  -  D  L  :  K  L  ,  en  dus  D  L  :  L  L  ^   D    :  t  B, 
dat  onmogelijk  ii,  om  dac  D  L  >  D  E  t-a  li.  L  <  l2.B« 

1¥* .  AAMnswo*  JMc  Getelg»  of  dicVoorM»  !•  ia  vele 
^•f  L  'ge* 
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1^  w*mf<)f^4it»mmf^ih0i^jimt^. 

^eyfillen»  ppk  in  de  If amnrlmQ^j^ ,  mi  nt|  mf  Yin|||^ 

>      ^  ■  •  •  ^  •  •  *  ^^^^ 

V*  AAincBEsnfo.  Hec'  bl|fkt  uit  btt  bewQf  m  dit  Voprdel 
dac    indfen  de  mii«èMia«iide'29tfeo  vtn  cwce  drleboekoi 

^  leder  ^  fedei^»  die  driehoeken  gelljKfiöeT^rgr,  en  dus  ge-  ' 

,  j^NDRE  (111.  ai.)  met  zoo.Mif  woorden  opgegeven.  Die 
^hrijver  voegt  er  bij  dat,      indien  de  zijden  vr.n  eenf^en 
„  driehoek  F  IC  D  [Fig.  po.]  ioodregt  ftnan  op  die  van  eeueu 
anderen  driehoek  [li  AC],  iedere  op  iedere,   die  twee 
„  uriehoekcn   ge.ijI:vorniig  zulicii    zijii;''  hec  geeu  op  het 

,4sr  ^guftr  ruitJi.29  tn  1.3*  0;»  de  vierltMkeii  GBX 
DIA  H,  GFUC  toegepast)  gt^makmiyii  moyk  opgemaakc. 
Die  eigeofcbtp  échter  Ua  ook  tldut  niuednikt  worden. 
M  Indien  op  Icritre  ty^ieeof  diMooiu  mk  een  ilipyoitr 
willekeur  genomen,'  eene  loodl^a  wordt  op^erigt,  ziillea 
die  ïoodlijnen  of  zich  in  een  flip  veréénigen,  6f  door 
j,  kunne  ontmoetingen  ecnefi  driehoek  vormen  den  gege# 
99  venen  gelijkvormiï.'*    Hec  ee-fte  heeft  altijd  pfants  fiif 
de  (lippen  in  het  tiiidden  der  zijden  i^enomen  worden  (zie 
V.  Bock ,  II.  V.4K)rllfi,  QevO  vel#  ^juderfe  w4^4 

plaats  hebben* 

VJ.  aanmbrking/  Op  dit  Voordel  fteunt  fiet  ^ebni^  def 
fransyerJqU  Hjnen  die  men  op  ilio  fldnjchalcn  ^ntreft^ 

/[cl^aai  opg/eeft,  ta  itunnei?  QeiQi^* 

JU^en  b^igefc  /lechts  het  oog  pp.^*  SS^  te  weqMl^ 
om  te  sieOf  dat  in  A  BACt  tertnits  AC  in  10  oee» 
len  door  de  hoilmiftle  lljoen  gedeeld  is  ,  de  1^  ^e. 
merkt  i  binnen  den  driehoek  79  van  9  C  cal  ULQfAm 

\  den;  fie  Mjo  2,  j%\  cfe  lijn  3,  ,1  eas.  'ep  'ikit  in  4 
|o^ió|^  de  i^Blfde  jdeelen^.iii  omgekeerde  orde^  nn  bo* 
fen  naar  beneden  T09f|gaaii»    lndiei|  ilc  dus  op  de  oo* 

.  ileRAe  it|n  4i  fim  pmv  des  piMfe»  fteide  op  »o »  db 
andere  op  5»  ion4b  ik  bebiieo  Sf  dbeten;  maar  indieft 

.  j|(  ^  ieene  pun^  des  p^lfeiii  op  de  perpendiculaire  lijn 
io  voortfcbnif  9  eo  /de  andere  op  ^e  febuicfcbc  of  tramm 
f^/aU  Ifjtt  Si  UDC  <|pt  beide  l^omen  op  de  bgnpopinln 

.  lyii  6;  u\  ik  WÊt  eleep  f15  «i^^Ien  hebben »  nuMtf  «5 

,  en     of  n5.i(,  en  son  tooics  in  alle  gevatteo» 

VII.  AAiswERKiXG.  Op  dit  Voordel  ftennt  al  verder  bet  n/» 
»:  .  •         '  oF 
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of  )^«|ir«  gelijk  ët  tageKcben  destfllven  nóeinefr^,  ^«n  men 
Inde  DQoesce  kokers,,  mee  maiheroacifche  in  flrnment  en  voorzien, 
aantreft  Dit  werktuig,  dat  door  veten  aan  calileus  worde 
loegefchreven ,  bedaat  uit  twee  bladen  die  met  een  fchar- 
nicr  verbonden  zijn,  om  wiens  centrum  zij  zich  bewegen. 
Op  ieder  bind  z^Jn  verfchillendi?  lyneu  getjokkcn,  die  alle 
hl  hec  centrum ,  of  middelpunt ,  vatf  Hf^  fchitroTer  famen- 
lopen ,  en  op  ieder  bM  de  aeUMe  s)fbV  lbo  éA  2if  alt^d 
bij  p«rcs  pÊA\  «ent  m«  vts  ieder  pttr  ésp'  ieder  blsid« 
Wtf  MtSm  eia  die  l^iien  befchrflves,  es  dOidv^r  gebnillt 
dMD  tMttM,  achter  die  VoordeUtn  «iiaro|r  dM^ver  cén* 
fiructie  gevestigd  is.  Nu  alleen  van  de  wijze  waarop  ze 
aile  gebruikt  worden,  van  het  algemeen  grondbegrnfel  des 
geheelen  pruportionaal  pasftrs.  Wanneer  d^  bl«d^q/iii>» 
A  E  [Fig.  8Ö  ]  van  elkander  verwijderd  z^jn  ,  maken  de 
twee  lijnen  AD,  Ali,  die  tol  het  zelfde  p^^ar  behooren ,  in 
bet  middelpunt  A  vtn' bei  fbbiriiter»  eeflen '&)el(.  Jndiea 
men  d«n  de  Mae  »Énc  elnt  {MsfefV  dft  M^'f^pimlÊe  'Oi^ 
nlng  beeft,  op  een  Alp  O  van  de  IQn  AD  iiflc,  en  de  bladen 
ADt  A£,  opent  toe  dat  detfndëre' pum  kome  op  dat  fcip  E 
vftn  de  geiy^  lijn  op  het  ander  blad ,  het  welk  op  den  zelfïlen 
afTtand  van  A  gcfteld  is  als  D,  zoo  dat  AE  »  AD,  Is  de 
*  hoek  DAE,  en  ook  de  lyu  At.,  bepaald,  indien  men  de 
punten  eens  pasfers  zet  op  die  ftippen  B  en  C  der  zelfde 
lijnen,  die  ieder  op  gelijke  affranden  van  A  fcaail,  zoo  dac 
A^  =^  AC:  is  (1.  a^.  Gev.t  6.)  de  l^n  BC  //  J]JE:  en 
door  dlc  Gevolg»  AB:A  D  a  OC:  O  E;  soo  dat  BC  do 
lélfde  rode  bebbe  coc  de  gegoven  lifn  DK  tis  AE  tot  AD» 
Dk  if  de  irondAig  vn  dboT  gcbeeléfl  profoHlwAm-prnf^. 

Tin.  AANMËRRiKG.    Op  dit  Voorfcel  Aenm  li^aaldelijk  hec 
gebruik  van  die  twee  lijnen  op  den  proporti^^naaUptsfer» 
welke  op  dien  van  Engelsch  maakfel  met  de  lettor  (^eerfte 
letter  van  het  woord  /<«d?;),  of  met  de  letters  E.  F.QEquat 
•Parts)  en  op  dien  van  Fransch  maakfel  met  de  \voordèn 
.  Jiarlies  ega/es  bellempeid  z^n*    Deze  lijnen  zijii  In  ge!^* 
'  be  dceltB,  meeacal  *  In  twte  bVHidérd ,  nwfëtlRIv  «b 
'  neo»  vorBrai«idyic,>  om  OMie  ge^even^  llJfM  fël^lëiflfc» 
.  lm  Ci  imrémmt  wm  m  -ber  gezegdo  ib  dCF  vodrfatiMo 
Aanmerking,  blijbr;  det  ffC  [Ffg.        -M  «dfde  dèel'U 
van  DE  als  BA  van  AD.  (q^i^n  men  dan  do  Ujn  D£  in 
8  deelen  wil  deelen,  fal  men  dè  punten  des  pn^fers,  op 
.den  afftand  DE  van  elkander  fc^iande ,  wederzijds  in  D  en 
£  bréngen,  bijv.  op  192 :  en  dan  nadérhaod  la  B-og  C,  €F 
ft4,  die  bet  i  is  van  1^2. 

IX.  AAtf»i£awi«»  Opidib  Voorfcel  ii  ook  aog  geveittgd  he: 
L  La  fO* 


» 


«gebruik  vtii  4i«  pasfere,  ter  wedei^iide  van  het  rc(fö9> 
nier  mee  twee  punten,  en  dus  met  vier  puna'n  voor* 
zicit,  welke  de  Duitfchers  TkeilpasftrSy  ét  Engelfchen 
Pr&portioruml'fasfers  ^  de  Trdti^ch^ti  compas  de  rcduction 
aoefflen.   Immers  zij  Fig.  88^.  zoodanige  pasfer :  dan  is^ 
daar  AC  s  AB,  AD  SS  AE;  ook  CB  //  DC,  en  de 
,AA  CA'B  en  DAE  zijn  gelijkvormig 'gtvolgeiijk  CA: 
AD  s:CB:  DE:  ckriialve  is  CB  bet  zelfde  gedeelte 
vaif  DB  ais  AC  van  AD.  -Meesui  ii  CA  de  beifc  vtH 
AD»  of  de  kom  beeoen  mp  de  helft  der  lange.  Maar 
men  maakt  se  CNik  loodanig^  dat  men  het  middelpunt 
A  kan  verfchuiven,  en  dus  de  lengte  der  been  en  zoo  in* 
figcea  dat  AC  zij  of  ^  ,  of     of  il ,  eac.  van  AO»  waar 
.  door  dan  -CB  ook       of  | ,  of  it  ens.  wordt  van  D£» 
Men  kan  de  befchrijving  dier  pnsfers  vimtaQ  bij  BfOff» 
ni.  Bt  I  Kap.  ¥ig.  GU»  in  phat  %. 


'  UI»  ?oo&ft7U*  Fig*  94« 

WiiMMer  de  . drie  z\idea  [A'B »  AC»  fiC]  eens  diie- 
)idn  tABC]  de  nlfde  rede  tot  elkander  bebben,  als 
de  drie  s^den  [DE»  DPf  EF]  van  eenao  aodenn  dn&. 
hoek  [OEF]»  suUen  de  boeken  die  tiMfctaen  de  even- 
ledigê  sHden  temen  zijn .  in  beide  de  drielioekeo  .»  ge* 
lijkeifn* 

lUCL.  VX.  Vi.  a«     U  G.  UI.  X9, 

■ 

BZRumxvo*  Meo  Yoorooderftelt  dat  ar  op  DF  een-  driêbeelc 
'BF6,  geigkboddg  net  ABC  zU  gefteld»  zoodanig  dat 
/FDGi8/Aen4  OFG  a  /  C;  waamit  yotg^  Z  G 

BEWIJS.    Uk  het  gegeveüe,  de  evenredigheid  namelijk  der 
zydeo  in  de  drieboaken  DFB  en  A  BC»  uit  de  gelijhbeié 
der  boekiA  In  de  AA  ABC  en  DGf»  en  vic  bet  XI.  vm 
HL  B.  ponk  beOocen  dat  dn  sUdtn  der  driehoeken  D;6P* 
en  £  O  F  onderling  gciyk  z^a:  e»^  dus  uit  I.  td»  dal  de  boe-» 

ken  bai  ook  s0ai  wwmic  bcc  Vooffkd  volgt* 

GEVOLG* 

ff 

Twee  drfehodMtt  wier  lijdao  evtmedii^  dili»  tya  0S 
^mrmlg; 

L  AANMKRKiNG.    Dus  v/cdcrom ,  \vn  ril  eer  het  twe*de  vereiscb-^ 
jLQ  vQoc  Ue  g^ykvofitti^heid  in  dxiehoekenf  de  eYenf^|r|| 


r 
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•beM  -namelijk  c!er  7i|dcn  phtirs 'tieef^ ,  heeft  h»  ctfftfr  OOfe 
ptaRif  le  weten,  ii«  gd^ktaeui  der  hoekea.- 

II» '  AJMksftHKo. ' '  M  Voordel  ii  toot  de  fef^YÓrmijgMA 
M  zelfde  ftU  Voordel  e6.  imo  bec  I*  Bdek  voor  de  ge-> 
lykheid  der  driehoeken.  Die  zelfde  overetykuini  JMl  ia 
de  twee  ▼dtende  VoorfteUen  ook  biykem 

.   .  IV<»    T0ORST£U    Fig.  8f« 

Indien  een  hoek  [ABCl  van  mf  ■  Jiielmfc  tABC] 

]^e)tjk  is  aan  eenen  hoek  [DBF]  m  «en'  airdom 'drie» 
hoek  [DBF],  cn  de  zijden  die  tieze  hérften  tn  beide  be* 

varren  evenrcJi!^  zijn  [AB  en  BC,  BD  en  B F] ,  znlleii  de 
dfiehcekcii  gelijkhoekig,  en  dus  gelijkvormig  iijn.  . 

•Vi*  é.  '— *  Sc  VI»  4.  «-U  G»  UI.  IA.  '  ' 


'  «ftmioHlo^^  Men  onderftelt  dat  de  A  DBF  siec  den  boek 
DBF  ia  dta  boek  ABC  m  den  A  ABC  |e- 

BBwijs.  Dan  is  door  de  ooderdelliog  ait  Voorft.  L  Q^XQlg 
'  DF  /y  ACi  wiamli  bet  béOmt  volgt. 

.    -  OEyoL*..  Fig.  95. 

InAei  mm  In ocnifeB drMiock  [A  BC],  wtiriD  eeoe lya 

Dl]  ei^Avwlldtf  ü  m  de  gnNidqki  [AC]»  >t4t -den  top 
B]  zoo  veld'iyiM[&K«  BL,  DMJ,  eoi.  els-jmm  wil  op 
[e  grondliln  trefcl;'  Mkn  deie  de  gro«dll|it  [aC)  en  de 
«vénwpge  [Dl]  In  eveniedige  deeten  fnijdeo»  {A^i  KL: 
LM,  enz.  SS  i^Es  EF:  VO»  evs.].^       •  - 


AANMEauno»  Hier  .dov.  bn  «en  de: ft,  c^loiAii  m  L 
Wcritftok  8.  verrtgt^ 

y,    VOORSTEL.  Fig* 

'  fndieii  twee  zi)den  [AB,  AC]  eens  dnefaoeki  [ABCj 
evenredig  ztjn  ann  twee-ji|deo  £Ü0,  DF]  van  eenen  an- 
deren driëhbek  [D  BF],  en  er  boven  dien  een  boek  [ABC] 
ia  den  eerstgemelden  ,  decb  fkt'  tQSfcben  dé  gegeven 
4en  [AB»  AC]  begrepen»  maar  tegen  over  ccnc  [AC] 
doselve  (taande 9  gelijk  is  aan  dei  hoek  [DBF]»  die- 
W  den.  anderen  driehoek  [DB F}  over  ^dc  evc;  cens- 
gepbitiaft   [OF]  d^  twee  fsgeven  vrijden  ffiD^  OFJ 

L  s  Ottta 
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■  -   


g^atr  nrtJen  dio  twee  driel^ockcn  ODdcrUng  g€/fjkAoektg  ^ 
cn  dus  gclijkYormig  ziju  ,  inditiii  derde  hoek  ACB 
cn  PF  B  iii;  de  iwee  .drichoekep  ^ijn.,  of  inai^e  fS£t ,  o£ 
lj^dej%p,  of  bei^e  .öo(^i^^  

L  BEwiis.   Men  ftelt  den  A  BDF  met  zijn  hoek  DBF  m 
deu  gelykeu  hoek  ABC  van  den  A  ABC.    I.  Zoo  de  hoe- 
ken  F  en  C  beide  regt,  en  dus  gelijk,  zUn,  is  DF  //  AC: 
'  nSiftac  twiliètek  «olgbr-IL  £00  de  tekeirS  eft  C  üel* 
-  dtti  taQi»  of  bfi<k»'  M#i^.ffhi«  «eg  He  dei  AC  ook  j| 

DF:  ipa  neen:  zij  eene  aqderfl  AL  //  D.F:  dm  I0  (Voocu» 
II.)  BDf  AB  DF:  AL:  maar  (onderl^O  BÖ:  A B,  e; 
'DF:  AC:  derhalve  AL  =  AC;  En  (I.  27.)  l  ALC  = 
l  C:  gevolglijk  zoo  /  C  fcherp,  moet  Z  A  LC  ook  fcherp 
zijnl,  en  dus  A  L  B  ftomp :  e»  gevolglijk  om  dat  DF  // 
AL,  zou  .de  hoek  DFB  ook  ftomp  zijn,  dat  tegen  de 
omlerllelliiig  Jjfljdt ,  en  du$  valsch  is.  Zoo  2  d  ÏÏorap  wa- 
re, zoüdé  de  lioék  A  L  C  ook  ftomp  moeten  zflü^c^  9i]« 
mogelijk  is.  AC  is  dan  //  DP:  waaniic  het  befluir'vüfgu 

IL  BEWIJS.  Fig.  ^  Mexit  kaft  de  z^k  pok.  regt^^eel^  1>e- 
wiJzeo.  -  '  •  .  .  .  .1  •  , 

Btimmic».  Men'imké  i  FbtS':^    BAC:  Z  DPOsz 
'  -Z  ACAS  deilielY6ltt>ek  Q  «  £  Bm  éi^ksi.B^  dan  ia 
iD  AA  i&BC  ea  Dqi^i'doet  ¥bodt  HL  A'BS  ACesOOl 
'  DF:  maar- (bnderftel)*  Aas  AC  «4  BD:  AFt 
DG  B'Ji Dl  e»  dBo'sijB  fo-dc^AA  DfiJP ;«li..PD&, 
.DB.SR  DGl  DdP  as  DP%  iw  i  O  «iLfirB^  g^glijk 
daar  i  B  C A  »  [of  D F.G]  ^  O  FE  CN(ai|d««eUii\g] 
regt»  of  beide  ftomp,  of  beide  (tterp  aijn:  ja  O*  35  ) 
BP  SS  GF:  eo  derhalve  door  CL  s60     X'filDF  a 
i  FOltf;  ètf*  rDÏ*B  üB  «  to^O;  wmurokr 'llMr4l  bo« 
leidiog  liet  beOoit  volgt»  '  '   •  .   .  .  1 

« 

!•  AAMIIKR^iNG.  *  Men  ziet'  duidelijk  welke'  overeenkomst  die 
VodrRel  heeft  met  het  25.  vian  het  L  Boek:  waarom  ik 
liet  ook,  zoo  v^eel  mogelijk,  in  dezelfde  bewoordingen 
heb  uitgedrukt :  en  het  blijkt  daaruit  waarom  de  derde  hoek 
ACB  en  de  derde  hpek  DFE  beide  of  ftomp,  of  regt, 
of  fcherp  moeten  zijn;  want  daar  men  (I,  ii.  üe.v,  2  )  uit 
liet  ijfij^  A  twee  gelijke  lijneft"crekken  kan,  wdke' dbs  tok 
ABt  dir  telfifp  rede  Imbbeóf  die  aioieljk  vtn  'DF^  09» 
«laer  wnrvan'de'  eeoe  iMt.'BC  ecnen  itoaipett'»  dé  andM 

.  ecoto  feiirrfwil  koek  «Md^'iük^ii,  t^r^jekoekF  ^ 
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<  MW.Mldt  biyir^i  i«]^:lMi€  dn  <}e  foon  der  hoeken 

'C  en  F  oefMinU!  moet  zyn.    Het  blykt  verder  duiddijk  "dat 
wnnneer  die  derde  jioe!:  in  een'  dc"  dri'.hoeken  fcherp  en  in 
dep  ^n^ercQ  ÜpiQP  is:  de  d^ne  boek.  bet  aauvuliel  tot  tWM 
^  rfgten  if  van  dea  ^i^ier^ii.  *•  f  '   •  • 

nu  AAmaftspié;  'Hel'  feta  ^  te*  èe  11  AiDtMtliDg  op  litr 

^PCV»  VMTflel  vttt  b^c  I.  Boek  gezegd  heb|)en,  beeft  hief 
ook  plaids  :  zoo  dic  fotfutfgoi  dk  Vooi^ftef  dts  tifci&Qkklot 
n  dHeHdekén»  die  eenen  boek  getijk  hebben,  en  t#iee  tQ* 

den  om  éeAcn  anderen  hoek  rtaande  evenredig,  doch  wt!*ir- 
van  die,  welke  over  den  getijiiei]  hoek  fhat,  grfa(«l>il 
^  dan  die  welke  daaraan  grenst,  zijn  gelijkvormig.* 

fmmers  danr  de  grootfte  hoek  over  dé  gfootfle  zijde  ftiiar 
(I.  18,^,  zai  de  geiyke  boek  de  grooclle  ^^q,  en  dus  zul- 
ten de  ovengtn  voorzeker  fcherp  zijn. 

II L  AANMERKING.    En  hlcruic  volgt  dnn,  de  geiykvormighefd 
vtn  regthoekige  driehoeken  ,  of  llomphoekige ,  woarin  de  . 
ftompe  hoeken  geüjk  zijn,  7,00  er  rwee  zijden  die  om  eenen 
aodereu  iioek  flaan,  evenfeci^  zijn;  dat  ook  een  onmiddelijk 
to  byzoader  Gevolg  van  oDf  a^gemecQ  VoorÜel     —  üaü- 

W  "VOoasTBt*  FIg.  ^ 

.  IMtluttM  [AB€«  KGD]  «é  de  mIM*  fiotfie  leb^ 
Wo ^  doA  op  rafieMlkndo  sroadli|flen  [CC,  CD]  flaAs: 
bebben,  voQr  «pofesl  deixalver  Mooden  betreft,  tot  «1* 
kander  de  zelfde  jede  ala  de  grondlijnen  zelve  \  en  omge» 

.if^crd :  .het  geen  ook  ? oor  dè  ParaUefd^raóimen  plaats 

■ 

mcL.  VL  1.  —  %u  vu  u  Gev.  I. 

KMipiHG'  Veo  wkoge  ««detz9dli  db  {fóndlfjn  BCD> 
oeée  daifqp.  tan  den  eenen  kant  Coe  veiè  daiéliBtt  EE^ 
Er»  PG  tsy^  flft  10  getal]  alt  inen  wil  gdkjk  fan  iC, 
ett  aan  den  anderen  k^t  aoo  vele  deden  Oft^  BI  ab 
men  wil  {z\]  n  in  getaij  gelijk  aan  DC;  men  treikke  dé 
18m  AF,  AI>^  AH*  AL  Dw  Aua  dn 
AA  AiC  co  KCO»  oiidiii4  dt natMi  fanogt»  liaiN 
ban»  onder  di  s^fde  parallenen  AK  en  BD;  en  deriiaK 
van  la  (If.  13.)  i  €Kh  co  A  KCOt  flbo  dat  mant  wat 
Am  fnlKNri  batieA^  wniinp  liet  bier  aanlpontV  A  CAD 
f^oadiÉ  «IMKQDiiaMnkan.  *  • 

L  4       .  la* 
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x68  IF»  Bock:  Over  dc  gchJkwmigMd  da  jigurcn.  \ 

ifiH^ys.  Vaa  het  I.  ^  G  A  Q  is  het  f??  vouwd  viin  A  ABC. 

A  O  A I  is  het  n  vouwd  van  A  C  A  D. 

Grondlijn  BG  is  het     vouwd  van  BC. 

Grondlijn  D  \  is  het  /;  vouwd  van  C  D. 
Maar  A  GAB  or>  of=-  or<  2^  DAI:  naar  mate  B  G 
of  >  üf  =  of  Dl  ((r.  13.  Gev.  aO,  derhalve  iU.  3, 
A  ABC:  A  ACD  [of  KCD]  =  BC  :  CD» . 


in  men  vervnlien  zoude  indien  men  ftelde  dat  A  KC  D,  aiec 
ooder  de  seiiik  eyeaw4|d%e  4'iiea  A  K  ea  fi  D  (lood*  * 

» 

innri  ^mr  'hn  Iti.'  Uit  F»  st«  Ger.  i« 

l.  AANMBftKtNG.  Vcic  ^cliryvcrs  bcwüscn  dU  Voorfccl  aldus:  met  de 
cene  grondtfa  h  m  gchjke  Mfea  bQ  v.  te  AiQden;  en  de  «Wter» 
in  fr  deelea  ven  dc  zelfde  grootte :  dan  zal  de  ecne  driehoek  m  ea 
de  rondere  n  gel^ke  driehoeken  bevatten,  en  dus  zullen  de  drie- 
bvckca  tot  elkander  fuan  als  m  toe  ii»  dat  is  ais  de  grondiQiieos 
doch  bec  vilt  in  het  oog  det  tnen  dea,  Mtwijgcnd «  onderAelt  dec 
dc  grondlijnen  eene  loaeene  mun  hebben»  dai  ales  1^6^  mat  Itx 
ca  dat  it  dit  bewHi  aavoMoeade.  * 

VU  AAffBtKRUND*  Mco  fam  tliiiii  de  tweede  aploifinf  ?ui  b« 
XXI*  ItTerkflnk  imn  het  tL  Boek  vefffgteo. 


Indien  driehoeken,  of  paralielogrammen ,  [BAC>  FGH] 
op  gelijke  grondlijnen  [BC,  F  H]  liaan ,  ziju  buOQe  ia- 
boudeu  ia  de  zM*k  rede  sils  buiiue  boogtent 

TACQüBtf  Op  loou  VL  1.  Gor«  —  at»  VL  t»  Oev.  a. 

B^kEiDiNO  Trek  de  XX  A  D  en  01:  neem  DB  =:BC: 
IK  =  FH:  derhalve  DE  =  KI.    TreJt  A£  en  GK. 

MtWTjs.   D  A  60  I G  als  grondlijnen  aanneaieodo»  en  D  B 
on  KI  als  hoogten^  Is  (Vcofft.  VI.)  0  DAB:  A  KGI 
s  AD  :  Gil  wnar.  uit,  om  dat  A  0A£  ao  A  BAC 
en  A  KG  f  X  A  FGH  (Voorft»  VU)  het  beOnif  folgt 
Voor  de  paraUelograouaen  yolgt  mt  uit  L%U  Gev;  r« 

AANMenKTNü.  Men  is  thans  ia  üaac  om  hec  i«  Werkltnk 
vau  hut  IV.  üot;k  opteioifeü.     ,  %  . 


De  inhoiii?en  van  pnmllelngrammen ,  of  van  driehoeken , 


VIL  voo^i^STsu  100. 


VJIL    VOORSTBIr»  Fig.  99* 
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vcrfchillende  hoogti:n  [DE,  KH]  hebben,  zijn  cof  éürtfV 
der  in  faroen^eftclde  rede  van  dc  gjoimlijoea  cu  ik  boog* 
teo,  Uoo  als  CD  X  D£  :  CK  X  KHJ. 

'ft.VI.  t.  ' 

'  BEEBiDfNo.  Men  onderadt  dit  ü^oellNi'FEDC  en 
MHKC  iciler  op  4c  idMe  *groiidliJtit  en  boofit  «li  da 
gegvwB  paniaNy^rmaMni  gomo  zqu  »  en  s'^v^S^'v*^  bce 
deze  geQktil-  tDboud  iMïbbM :  vervolgens  w  de  regthoA 
MK  o|>  de  lelfdt  1Ü8  tls  de  regtboek  FD,  zoodaxitg  ge» 
plaatst  Is,  Ml  een  der  hoeken  aia  bc^e  femeen  woijes 
neo  verlengt  HK  toe  " 

tswiji*  Uk  kei  TL*  VoofM  >ia  dk  Boek  wordi  de  rede 

der  regcboeken  nu  MK  en  FK:  din  die  van  FD  en  FK 
opgeankti  en  ds&r  uit  (door- lIL'io.)  beOoten  die  tms 
de  regthoeken  F  l)  en  MK,  te  zijn,  de  rnmenpcdelde  van 
CD  X  D  K  eTi  r  K  v  H  K ;  waattlit  die  der  gegeven  pa« 
relielogCEmmen  ot  drieboeken  voigu 

I»  atwtmgmq>  "Zie  dier  wederpfn  ttd  «Igemeen  Voordel  te 
iBec  bewegen  kan  worden*  ten  sQ  cent  een  bDsonder  ge- 
val van  het  zelve  bewezen  zij  :  wam  de  twee  TOOrgvealé 
VooriUUeo  gitn  bVeoBdere  gevnUen  van  ditt 

« 

tSdlKboekigé  MMojpéiiM  t  ef  MAnitaft,  «Q«  fat 
faaeDgeOelde  tide  ia  xijd^  dk  gelijke  boekoi  betimi» 
en  over  gelijke  boektü  -mm. 

Immers  dnn  h  [Fi^'.  pi  en  in  de  gelykhoekige  drié- 
hoeken  ABC,  DtF;  BG  ;  KH  =  AB:DË,  en  dus 
^  ABG:  A  DEF  ^  AC  X  fiG:OF  x  £U  ss  AC  X 
AürDFXDE.  ** 

4AifMBRKiNGj  Dit  Gcvolg  Is  de  23  Propoflde  vtn  bet  VI  Boek  by 
ziTCLiDEf.   Ble  Schrtfyer,  bfl  wicn  reen  ons  Voorficl  nic:  vindt* 

bewijst  dit  zeer  vernuftig :  namftlllGk  rFif.  aft.]  daar  dc  CJO  AG 
^  wOilieltjkhoekig  zijn ,  veof»adflrflM  1^  dM  dtietfeiieidegiïl^ke 
boektn  tCKCo  elkander  ftaan:  dtn  auHen  FC  en  GI  edat  rtgte 
l|n,enllGeBO£  ééne  regte  Iqo  uitmakMis  (Veorft.  1]  Oev«i|> 

vervolgens  T  D  en  AM  verlengen ,  bekomt  men  waar* 
mede  men  door  het  voorgaande  Vooritcl ,  beide  de  gegcvea  paral- 
lelogranmen  AG  en  Gt>  vergeldende*  het  beflult  opmaakt. 

8t«  VU  14.  Gev.  %  en  19» 

IIT.  AANBfBRxmo*   Be  wtarhdd»  in  dit  I.  Gevolg  bewmtt 
iMeit  adat  iMen  fHM  voc»r  gel^kkoaUieVdrielietkaB»  nstsr 

1.$  .    \  «Ui 
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'  telfs  Töor  ctrieboeken  die  maar  é^ïk  I^Üen  boek  bectt* 
"   160.,  b^lki  uit  die  \ 


tl.    GEVOLG.    Fi^  p5. 

InMen  twee  dflflèaeken  [I>A^  en  BAC].  eenen  gilVke« 
[A-}  be^it»^,  2pMen  de  injioud^o  ij^zer  driehoplcen  tor 
elkander  (ktm  in  (aniengefletde  rede  der  zijtei'  AC» 

•BRBiDiBG.  Trek  BE.   

-     «lAijK    A  BBB:  A  ADE  sa.AB  t.rüTDTy 

A  ABCt  A  ABS  B  AC^s  AbS^  ^''^ 
MiM  A  ABCr*A.JlB»»  ABv  AO  I  AO  •  AB»- 

Indien  Parallelogrammeo ,  of  Driehoeken,  gelijkhakig  xijn, 
^an  de  grondlijnen  in  ortigékéerde  rede  der  hoogten,  eu 

IV.  -OBVOLO.  Jig.  99. 

•  Mie»  f anaa<#ilBueii  DifalKBlrti;  gimiiiift%  zijn , 
4»MMé  mm  ééBio:  «eHjlm  iiMk  testen;  Bï|n  de  s> 
dea,  wdke  dien  hoek  in  den  mm fecticfen,  o»gek««* 

.^.i^e  van  die,  welke  den  geJijken  boek  loden  wdeien 

-amvatten:  en  omgekeerd 

Het  bmirt  om  dat  n!^  (?an  K  D  eo  Uit  ^lide  rede-(oc 
ciktnder  hebben  aU  BBi  IK. 

jlöeu  tt.  Hf  <i«  —  ^  VA?'  !«♦  «S. 
,     p^ctatt  ep  dt  itftf d»  «PttM  éto       wedt  ia     iL  Aasattkiac 

1^.  AArmBxmo.  Men  fs  tlitaf  in  ftiat  dé  s,  OplOffiug  via 

V*  OBVOI.0* 

In  alle    regthofken    wier  inhoüd  gelijk  is  ,   ftaan  c^e 

fioiuilfBmk  kk  Qgtgèim^  tedft  vitt  |e  tao^gna^  ab  om- 
ge* 


» 
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^keerd:  dat  is  ,  zoo  vjer  lijnen  evenredig  ziju  ,  zal  de 
fegchoek  uit  de  twee  uittfife  g^k  zya  aan  déaregtiioek 


JTL  AAJ^MWiWNa  EucLiDfis  Jcidt  dit  Voorfkcl  tiit  èfjn  XIV.  tf,  dit 
'  '       op  de  '*#9ié''1iffe#  I16MM1  <A4i«i  11.>  »>tiiijdini  bcufipi 

:l^t-4fcefc.  WiJ  zatlen  hier  ondrrVoohft.  IX.  Gev.  3  ta  ▲  zien,  djit  dit 
^.1  Voorftcl  voUtrpkt  het  zeilde  is  als  het  V.  van  ons  III.  Bock  ,  met 
..'  de«ZieJ£s  X  dèvols:  co  men  aoude  verwonderd  z^o  dit  gewigug 
J '  ynoïktl  -  friet  T.  BiMir  ^  «MxWM.ttlec  «numftot  Mtan 
•  «.-liet  niet  met  hcc  zoo  evóngeméldc  16  en  met  het  17  van  bet  VI.  Boek 
«jfcrdtinkwam ,  en  die  Schrqver  niet  dc  cvcnrciH;;hcid  mccr  bO» 
luldeliik  ia  betrekking  tot  de  Meetkunde  belchouwd  had. 

Wanneer  de  inhoud  van  een  vierkant,  op  eeflïge  lijn 
geplaatst,  gelijk  is  aan  den  in)|Mi^  een^  regthoeks:  zal  de 
zijde  des  vierkants  midddevenredig  zijn  tusfchen  de  zijden 
des  regthoeks:  en  omgékserd;  ózt  is,  wanneer  drie  lijnen 
gedurig  evt;nredig  zijn  ,  zal  het  vierkant  op  de  middeUle 
*£el]jkhaltig  zijn  aa^  dca  regthoek  uit  de  uiterlle. 


ét      Omlg:  en  hier  mede  kpm  mm^m  hm§tpk  gezegd 
..iiit..«(ifdeb  Ai  VMrlttl  tXm  Gav*  4* 

•VIH.  AANMERKING.  Dit  viJfde  GevoIg  geefc  aanleiding  om  eene 
''^Vei^eré  nitbreHling  te  geven  aan  ken  Voorftel  in  Gev*  s* 
V^''tlM)igeciraeieli>ciiLiteitn«  le  Mke^ 


••••  •» 


.  \  YIL  GftVOLG*  Fig.j)6. 


.Xn^i^        idfHff  en|f^  driehoek  F  AG  éénen  hoek  gemeen  hetft 
met  eenen  andercn'  dric'inck  B  A  C .  en  het  been  A  F  des  eerstgemelden 
'middel-evenredig  iï  tuslcben  die  z^den  AB,  AC  des  liatstgemelden y 
^Mtfto  dlltofffimiwiMr'Mt  irattea»  tafekftea  ite  mm  drMweliea  g^ 
^lllev'McMld. 

L.  G,  IV.  15. 

-O  *;aeiil|t  vopr  her^  ^orOtVh  tleAlA^t  A  PACssAB.ACi 
-    •  *  AF.       («L.k'Cl  op  AP).  Uur  om  dat  AF  MMdel^evcoredig  !• 
'  téffWMi  AB  M  ilQ^  Ie  COev.      Oof  AV  O)  B*.  «k  Aft,AC| 
MMif».  «  Allü  00  A  FAO. 

..  tt*    vooRSTKt.   Fig.  99. 

India  M'  grdudiyii  £C0]  eei»  fqtthocki,  (CF&D] 


•  •  • 
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Vt^  ÏF*  B^i  Over  dc  géli^kwmiglkid  du  fi§mrêfu  «  v 


'bf  van  een  pnrnlIclofTrani  [CABD]  daar  mede  f^elijkhal- 
ti^T  ,  malen  de  grondlijn  [ C  KJ  vanjecn*  aideren  regthoelc 
[CMHK]  (of  van  een  ander  parallelogratn  [GO IK] 
daar  mede  geiijkhaltig),  bevat  :  en  indien  de.  hooate  Ofi 
^  eerden  n  m\tu  de  hoogte  [KHJ  des  tweeden  be* 
vat  s  2al  de  inhoiid  van  den  eer^ien  regthoek  (of  van  ^kk 
'Ccrfle  parallelogram)  tot  dien  van  den  tweeden  regtfaoek 
(of. van  het  tweede  paralletogröm)  flaSrt  a(s  het  prödiict 
van  m  door  n  tot  i:  en  "de  etrfie  TegrhQf|k  [CF£DJ 
(of  het  eerfte  pmlklo^raDi  [C  A  P.  1)])  zal  aoo  vele  mt* 
kn  den  tweeden  rcgtfioèk  [C  M  H  K]  (öf  ilen  ïweedeTr  pa» 
ralleiogram  [CHIK])  bevatten,  als  br  eènhedén  zgn  in 
het  getalt  dat  het-  préfiöel%  ¥aÉi  m  door  n  gemulti- 

BEWIJS*  .Uit  Voordel  VlJI.  *    •     .  .  *i  ^  .       .    .  • » , 

.   L   qsyaxo».  .... 


Mi 


De  regthoek  MK  ^^jeepMol  aangekomen  en  bqpial4  iftt* 
de  9  kan  dan  als  de  naat  van  alle  regthoeken  ,  cn  dairom 
(\\.  40.)  als  die  van  alle  figuren  befchomM , '  én  daartoe 
lealMikt  «órden.  Om.  «1  -soddanigi'  maat  der  mhoodeoTt 
niimiea»  of  opiiervlaktea'^  van  alle  li^lakke  figorea  ft  l^b» 
bea«  neenit  men  deii**5egdfOek  MK  soodaüg»)  dat  hoape 

«  groadtSn  s^k  zim:  Jitt^.eaa  vi^nt  is, 

•waar  van  de  GK  die  ééMeU  is.  welke,  tot  kéi  )olt^ 
palen  der  kogte  va»' de  jattdeso  CO9  UR,-  DB,  gebfiiflft 
wordt  $  bQ  voorb.  ié4fi  auim^  één  y^na»  ééne  rgedê  ea 

jto(i  voorts:  en  men ' noemt  died  fegtfaoek  MK.  iHet^ 
kanu  éiakeii^  om  de  'aielve  tan  '4e  kripei^Mai  ^ 
ter  meeting  van  aflhnden,  of  1eogten,9  dient»  le  onderfcM* 

*-den:  <n  doe  indien  -  im  a  CB  to  iroalm  bevalt  doaat 
dit  aan  10  vierkame  voeten «  of  10  viefkanten»  irier 
den  ieder  éénen  voet  bedrogen»  .     .     ,  . 

'I.  AANMBREINO.   Hct  bl^t  Qic  hec  gezégde;  dat  enieU  en 

"  vierkante  éénheden  v^r\  ^'crfcIiiHende  bcncming  tot  elkander 
I    ftnnn  ,  als  het  getal  deelen  die  in  de  enkele  éénheid  begre- 
pen zijn  cut  het  vierkant  van  dat   geulr/diw  byCheUt  één 
voet  la  duimen:  en  één  vierkant:!  voet  12  maal  la  of  144 
vierkante  duimen;  het  geen  ook  door  EuèuDfis  in  de  lijU 


% 


IL  AANMERKING,   Me II  ziec  liisf  uil  hoc  men    mee  kuclides 
(V!L  liep.  16  s  een  product  van  twee   getallen  een  vl^k 
'getal  noemen  kan,  waarvan  de  geuUcn  die  het  zelve  voort- 
brengen de   zijden  zyn :  dat  vlakke  gaallcn  toe  elküiuler 
^   fiaau  ia  fameogefcelde  rede  butmtr  S\i4en:  (sucu  VIII*  5  > 
en  dtt  gelijkv&rmigc  vtêkki  Êtimltm  ffooditüge  zU»  witT 
.  sQden  evenredlf  syn  (VU«  Bep.  si). 

Deze  is  ook  cle  reiett  waarom  de  Ondm  rlakki  pUtatfÊm  ^ 
'  (Md  planC)  en  vMke  vraa^flukken  {^problematd  plano)  ^  alle 
die  wcrkfaikken  noemden,  waarin  producten  van  niet  meer 
dan  iwee- grootheden ,  of  alleen  vlakke  gefaUen  geb^^nikc. 
worden;  welke  bepaling  mder  in  het  V«  Boekf  VoorUel 
Xlli»  Aanto.  5*  zal  oaiwikkcUi  worden* 

m.  AANMUiiNG.    Dit  eenmaal  gebeld  zyode  ,  'kmmea  var- 
•fcbelde  voorftenen  op  eene  andere  wijze,  dan  rot  Dier  toe 

gednan  is,  iiitgednil^r ,  en  tevens  de  nicdrukkingen  dnor  an- 
dere Schrijvers  gebezigd,  opgehelderd  worden.    Welke  iiit- 
•  dnikkin^en  wij  onder  de  gedaante  van  gevolgen  uit  dit 
"Vooricêi  zullen  opgeveu. 

De  vermeniijvuldiging  der  l;c tallen  die  de  lengten  vail 
iwcc  lijnen  auiuluiden,  drukr  dcu  inhoiul  uit  des  regthoeks  v.io 
dezelve  lijnen :  en  gevoi^^eii'k  eene  rede  ,  uit  twee  redtii 
famengefleld  ,  worde  door  düu  rcgihoek  der  lijnen,  die  de 
enkele  redcf]  uitdrukken,  en  eene  verdubbelde  rede  door 
bec  vierkaut  eeoer  aangewezen |  en  komen  daar  mede 
Pirereeu, 

Wanneer  vier  liinen  evenredig  zttn  «  f$  de  rcgtlK^elc 
der  uiterfte  gerukhaltig  aan  den  rectlioek  der  middeltle, 
100  als  in  het  Vllf.  Voorïlel,  Gev  olg  5,  uit  andere  gron- 
den bewegen  is;  en  men  ziet  hoe  du  overééukomc  me( 
bet  V.  VcM)r(tel  van  hei  ilU  Boek, 

IV.  GtTOLO» 

r 

Wanneer  drie  lijnen  evenredig  zijn ,  is  de  inhoud  van 
het  vierkant  op  de  ii^deHle  gelijk  aaa  den  ret^thoek  der 
uiterfte;  zoo  als  reeffil  in  het  5*  Giivolg  van  het  VUL 
Voordel  nit  andere  gronden  bewezen  is:  en  het  blijkt  lioe 
dit  overetMik  jmr  met  bec  i*  Gevolg  van  bet  V*  Voorilei 

I 

i 
I 
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V»  GEVOLG^ 

Oe  Inhonl  tm  een  paraJlelognun  W  mxém  ui^eémki 
èm  hec  loodacfc.  vto  de  grondlijn  t  veraeaigfiildtgd  door  * 
dB  boogie :  hot  geen  cmmnkooit  fsm  het  !•  Gefolg^'ttti 
bet  XL  VoaM  oft  bet  IL  Boek. 

loegelijka  kan  de  Inbond  van  een  vierkant  nitgedfnkc 
woiden  door  de  magt  of  bet  qaadraat  van  dee» 
adfe  zijtje. 

IV-  AANMERKING.  Het  is  om  dic  reden,  dat  de  Ouden  (ge- 
lijk reeds  iii  her  II.  Boek,  üep.  V.  Gev.  2.  gezegd  is) 
de  uitdrukking  nta^t  van  eenc  lijn  ,  eene  lijn  heeft  zoo 
veel  magt  ^  eeDe  Uja  kan  zoo  veel*  gebruikieu  uui  de  vie;r- 
kanten  op  die  l^nen  gemukc  tin  te  wji)zea;  dus  by  voor« 
beeld»  zoiide  men,  in  den  cnm  der  Qoden  fprekeoda»  kna* 
nen  aegfeii:CZie  Uer  c^ider  Bep  IV*  Gev.)  ^  iadiea  ee|ie 
^  qjo  In  ukerde  en  nlddelfte  rede  gefueden  is,  k&n  Het 
t»  grootfte  deel  den  regthoekvan  de  geheeie  lyn  en  hec  kldn- 
„  fte  dee!  "  Zoo  dnn  her  j^etal  eenheden  wanr  door  de  inhoud 
vaneen  vierkant  uitgedrukt  wordt,  geen  quadraat  getal  is, 
is  de  zijde  van  hot  vierkant  onmeetbaar  mee  betrekking  tot 
de  eenheid  die  de  lengte  meet  en  dit  Is  altfjd  het  geval  van 
de  diagonaal  van  een  vierkant  met  bc^crekking  tot  lie  zijde 
(Sle  III.  Bep.  8.  Atnm.  s.)  hec  geen  ook  euclides  in  de 

•  Itnt&e  Propofida  m  z^n  X.  Boek  bewtxen  beeft.* 

De  inbond  eens  drMioeks  kan  worden  nltgedrake 
door  bet  prodoct  van  de  grondlijn  vermenigvuldigd  door 
de  halve  hoogte:  of  door  dat  van  de  hoogte  veraenfg- 
vtildigd  door  de  halve  grondlijn:  in  één  woord  door  het 
•  balve  product  van  L^rondlijn  en  hoogte:  en  dit  komt 
overeen  met  het  i.  Gevolg  vau  hec  XIÏL  Voorflel  uit  het 
lU  Boek. 

VII.  CKVOLO. 

De  inhoud  eens  regelmatigen  veellioeks  wordt  uits^e- 
drukt  door  het  htilve  product  van  den  omtrek  met  de 
lf>odli)i?  vermenigvuldigd  :  en  dit  k^mc  overeen  met  het 
XXXIX.  Voocftel  van  het  U.  Boek; 

VUL'  OBVot^c. 

De  inhoud  van  een  r^thoekig  trapezium  wordt  ult^e* 

drukt 


druJJt  ^Joor  he:  prpiduct  van  <}.c  gronJiijn  mpt  Jielft 
van  de  Void  der  rcgthoekszijdeuj  of,  wat  op  het  zelfde 
uitkomt  nif.  %o.  Gevolg);  met  eenc  arithmetijchc  mid- 
dd'CVenrcdige  tusfelicn  de  yegthoekszijden  ,  vermcnigvMN 
digd:  en  die .  koott  (^ert^a  xm-  M  ^"f»  Voplü^  i^t 

Een  regchoek  op  etoe  gegeven  Itfn  Uf  fiiUm%  étt  m*  op 
cene  gegeven  l^n  iCflen  r«gchOBk  M  MkeBf  dk  la  een  f ege« 
W  MrtPek.  of  vipr^i  ««WkkMl  te»  kMF  i»v8im fee 

^  >{ji3e«  lu^  qupcleiiF  cw  er  vporEomt ,  wt^ser  men 
product  van  twee  getaHen  door  een  gegeven  getal  dfvideerc ; 
immers  komt  het  gevraagde  hier  op  neer:  eene  lijn  te  vin- 
den, die  met  cene  gc^^cven  lijn  ecnen  regchoek ,  aan  eenen  ge- 
geven regihoek  gchjkhaltig  ,  uitmake:  het  geen  het  onder- 
werp van  0118  XVi.  Werkfiuk  in  bet  II.  hoek  oplevert. 

V.  AANMERKING.  Alle  de  voofgaahde  uitdrukkingen  zön  naauw- 
keurig  als  men  ze  behoorlijk  gebruikt:  doch  zij  zijn  in  ' 
zich  zelf  f:enomen  niet  geomecrisch  ,  en  men  boezemt  niet 
alleen  onnnnuwkeurige,  maar  zelfs  geheel  valfche  denkbeel- 
den in  9  wanneer  men  dezelve,  zoo  als  velen  doen  ,  in  den 
begüiDe   gebruikt.     De  Opden  gebruikten  nimmer  derge.« 

.  Uiibs  Qpoftaiiwkieurig^  oic^kkiugen ,  al9  bij  voorb.  c  ée  in- 
ftood  eeof  legtkocki  4t  gelijk  mm  bes  F94o<x  mm  #e  groidk 
JBo  met  da  bpogte;  ook  hebben  «y»  SQO  il*  belibprt«  de 
Wi}QT4^üUiigiilntif  4o^f  of  hmt  overéén  «r/»  in  plaats  van 
liet  onnaauwkeurige  en  valfche  is  gelijk  aan  gebezigd.  Mert 
knn  in  den  eigenlijken  zin  geen  lijnen  door  elkander  mnl- 

*  lipliceeren,  maar  alléén  getallen;  en  dus  ook  die  getallen 
welke  de  lengte  van  twee  lijnen ,  iiwt  betrekking  tot  eene 
gimeene  maat  ^  uitdrukken;  het  geen  eigenlijk,  wanneer  men 
d^  uitdrukking  multipHcaiie  ^  of  product  van  twee  lijnen  ge* 
bfuikt,  bedoel4  wofdc*   De  lauUiplIeaile  m  twee  iUnea 

.  maal^  nimmer  eenen  regtboek  of  een  irierkiim:  lüer  het  ge- 

*  cal  vifi  vimüin$en  éénhedèn ,  dtt  ia,  van  gel^ke  vfe^tomcent 
1^  zijden  men  nis  betrekk^jke  éénheid^  oï  gemfe^e  mmétt^ 
voor  de  lengte  gebruikt,  her  welk  de  inhoud  van  een^  ge^ 
geven  regrhoek  bevat ,  is  gelijk  aan  het  product  der  zij- 
den van  dien  regthoek ,  dnt  is ,  aan  het  product  der  getal- 
len welke  de  lengte  jran  die  zijden, met  betrekking  tot  de ge^ 
melde  éénheid ,  of  tor^e  genieene  maat ,  uitdrukken.  Wil  iemand 
echter  de  gemelde  uitdrukkingen,  na  dat  derzelver  ware  zin 
é^ns  paaywkeurig  verklaard  geweest  is,  gebruiken,  hij  due 

zniks,  doch  fleciitt  «|i  v^rkon^  {R^Ql^eam  l]^rek§Dy  of 
tMofCt  ifliitoiURogeiu  ^ 
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X76  //^  Moei:  09€r  (k  gtUJkvomigbcid  dêrfyurm. 

Vl.  aanmbrking.  Men  kan  dan  ,  wanneer  men  die  uitdruk* 
kingen  eo  die  manier  van  de  zaken  uiuedrukken  gebnitkt, 
in  plaats  van  Regth.  uit  A  en  B ,  het  teeken  A  X  B » 
in  plaats  van  □  op  A  ,  het  teeken  A^  [de  magt^  e?eQ 

*  ^  voor  getallen  Ut.  Bep.  4.j  gebruiken. 

Zie  hier  over  d'alembert.  Melanges  Tome  V.  p.  211.  fcqq.  ^ 
TACQUBTiSc/wiw/i  Op  de  ca  44pco|)oflcIe  vaa  bec  f.  en  op  dc  -1 
Propofio«  m  Int       Boeit  vu  gocUDSf :  clavius  t>p  die  zcUUe 


lodieo  men  de  tnhoiideii  vaii  twee  parafleloi^nieiiy  of 
dfieboekea,  door  I  en     de  gfondlijoen  door  B  en  ^.  de 
boogten  door  B  en  ü  oitdrakc»  fa  om  Voordel  dit 
1 : 1  s  K  X  H  8  ^  X  A:  en  diM 
Zoo  de  gmdltjn '  eoeieetbaar  is  m  de  groodlAi  t  of 
de  hoo^  tei  de  hooglet  doch  aiec  beideo  le  gelijk»  ml. 
kn  ook  £UL  Bepaling^  la.  Gen  lO  de  inhouden  I  eo  i  oq« 
derling  onmeeibtar  sijn:  dat  ia  geen  mlmte  «d  detEelver 
geoeene  maat  kunnen  sijn. 

.  ft»,  ladien  en  hoQgto  en  gfondlija-  mi  belde  de  paralleJo- 
gMnnien  onderling  onmeetbaar  zijn ,  ken  den  rade  van  de 
fiihotidenCI;0  «eetbaar  sQn:  (IIKBep.  lo.  Aanm.  a> 

Dk  ia  bet  geval »  b^  voarbeaM,  indien  men  op  de  diago- 
naal eo  de  sQde  van  een  vieikant,  vierkanten  befchrijfc. 

Indien  vierkanten  op  lijnen  gemaakt  worden ,  die  oih 
derliog  onmeetbaar  zijo,  sullen  himoe  inhouden,  dat  is  die 
▼lerkantèn  lelf»  niet  tot  elkander  fiaao  als  een  quadraau 
§ual  tot  een  quadr^gteat^  dat  fa  eis  twee  getalieo,  waar* 
«it  mep  de  wortels  trekken  kan. 

4».  Vierkanten  kunnen  oodèrling  onmeetbaar  zijn :  want 
l?ig*  lU]  zu  AP  onmeetbaar  tot  PO:  bfjv.  als  V  15:2. 
llen  ftelle  eene  mfddeUevonvedtge  Fö  lusfchen  beiden  ; 
dan  is  FB*  —  ^  V  15  =:  V  60;^  en  dus  hetQ  op  FB:  □ 
op  F  D  =:  1/  60  :  4  =  Ir^  15  :  a:  en  dus  onmeetbaar:  ea 

O  op  FB:  □  op  AF  =5  K  60;  K  15.  4  i.  =s  a  ;  i  ^ 

•  onderling  meetbaar. 

Er  zijn  dan  vierkanlen  dte  onderh'no;  onmeethfiar 
zijn;  cr  zijn  lijnen  die  onderlinn;  onni^^ecbn'qr  zijn,  docli 
wier  vierkanten  meetbaar  worden  :  en  er  zijn  cr  dic  on- 
derling onmeetbaar  zijn  ,  en  wier  vierkanten  hcc  ook 
Sïiin;  EüCLiDES  noemt  de  eerstgemcMe  li  nen  onmettbaar  in 

hn^u:  de  laatstgemdde  onmcaliaar  iu  icngu  m  ia  magu 

Ja 
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ÊD  Mar  uK  folgf  iX  VooriUl  m  syn  X  toek  M  dtttf 
woorden :      De  vierkanten  welke  op  Ifjnea «  dié  in 

meetbaar  zija,  gemaakt  woeden^  Ihffi  tot  alkander  alf 
9^  een  quadraat^Sf^éi  tot  ecb  quaifA&t  ^  gèisl  ^  m  èrfigé- 
9»  koerd*  Oe  vieikaoteft  op  lijoen  gemiakt  dte  io  Ifengte 
4,  oondetlMtf  x^n  »  Ann  niet  foc  elkander  eb  een  quaérëMê^ 
gsmi  tot  een  qumkimH^gÊUi^  eo  omgekeetd;  lOt  Qdft 
M  te  het  Gevolg)  lijoeo  die  meetbaar  sfjn  in  kngtet  ü|a  nèc 
^  ook  fo  magts  die  •  wedte  meetbaar  sijn  io  magt,  sijo  bet 
ntetahijd  tn  lengte:  die»  welke oomeetbatr  zijn  Inieogte» 
zi]o  ber  niet  eJtijd  id  magt;  dmih  die,  wrike  onmeetbaaf 
zija  in  magt,  zijn  het  ook  altijd  in  lengte* 

XI.  0BT0L04 

tJit  de  voorstaande  Gevolgen ,  voor.nl  uit  het  IV.  blijkf 
verder,  dat  men  alle  reden,  hoe  f-imenir^Oefd  zij  ook  zijn 
mogen ,  altijd  door  de  reae  vaO'  twee  legte  iijuea  kaa 
uitdrukken. 

Want  5^ij  xM:N  =  A  X  B  X  C:D  X  É  X  F.  De  enkele' 
teden  A  loz  Dy  B  totE,  C  tot  F  kunnen  altijd  door  rfgie 
lijnen  worcicn  uitgedrukt  p  hot  £ij  deseive  meetbaar  of  aa< 

meetbaar  y.'vn* 

Ik  fli'l  P  middo] -evenredige  tu.Mciicn  A  en  B  ,  Q  tuSfcherf 
D  en  R:  en  R  derde  cvenredff^e  aiii  Pea  Q;  dan  is(Gev«4«^ 

□  op  P  cx)  Rc[:iii.  iiir  A  en  n  : 
'  D  op  Q  00  Rcpfb    11  ir  ï)  en  Ë 

-dm  D  Op  P  ?  n  op  Q  =  A  X  B :  D  X  E :  ma^r 

P  :  O  =  Q  :  R  :  dus  (4.  Ccv.  en  IIL  I^) 

□  op  P  :  D  op  Q  =  P  :  R :  gewlgelijk 
p:Ri=AxB:DxE:en 

M  :  N  =  P  X  C  :  R  X  F. 
Stel  S  middel-evcnrcdjge  tusfchen  P  cn  C  ,  T  tUSfchfilfi  R  etf 
Fs  en  U  derc'e  rv!'nrcdff::e  aan  S  cn  T :  dus 

Ü  op  S:  □  op  T  =  P  X  C  :.R  X  P, 
maar  □  op  S :  □  op  T  =s  S  :  U :  dus 

M  :  N  =  S  :  U;  en  ep  de  leifde  wijie  foo^  aStf 
nogdijke  gevaUem  ^ 

tn   gelijkvormige  driehoeken  [ABC  ,   DEP]  zijn  de 
le^tboekeo  dtr  cvcneciisgeplaatllc  dijden  [AC,  JuC,  DF, 
.    .  '  M  EFJ 
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iji  IV.  Boski  Ovsr  d4  gelijkwmigheid  der  figmretu 

E  F]  doch  weder^cerig  g^namen  ,  Cnadielijk  vao  A  C  ai 
EF9  BC  en  DF)  gelijk  un  elkander. 

BE\vijs.  UU  hcc  II.  Voorfccl  eu  hti  4.  Gevolff  vaa  h&t 
VIII.  •  '  ' 

■ 

AANMiianixr;.    Dit  zal   in  her  V.  r.n:>!c,  in  de  !.  Annmer- 

'    XL  rooitSTet*  Fig.  91  en  pü. 

■  * 

Gelijkvortnige  driehoeken  flmn  ,  wat  Iiumie  inhouden  be« 
treU,  tot  ekander  in  de  zcüiic  rede  ah  de  viedkaiitea  ,iiun« 
ner  cveneens^naiide  zijden :  of,  in  andere  wnorden ,  sij 
sïjn  lo  verdubbelde  rede  hunner  eveneens(laande  xijden. 

COCL.  VI.  19^     6e.  Vt.  14.  ^  U  G.  m.  «5.  '  ' 

BER'ioïNG.   Men  ftolle  dat  BG  en  EH  de  hoogte  der  drie- 
•  hoekea  ABC  en  D  R  F  zijn. 

■ 

Btwifi.  \}k  hec  VUT,  Voorkeu  ea  hec  iu  Gevoljr  van  hcc 

It:  of,  zonder  bereiuinir,  uit  het  i.  Gevolg  van  het  VIII. 
Von-TteU  het.  II.  VoorCLj!  v-n  d't  Boek,  en  hec  8»  Gevolg 
van  Uec  XI.  Voorfcel  van  bet  1X1*  Bock. 

A&w%iitKiii«.  Fig.  gu  Wij  hebben  ki  het  IK.  Boekj 
Aanm.  op  de  tS.  Bep-  gecegd,  4«t  die  uitdrtikking  V4V^ 
dubhdde  rede^  in  den  eerften  opOag ,  bij  eucud^s  eeoe  en» 
dere  heceeken»  fthtjnt  te  beBbea  diin  bij  oost  ea  wij  heb« 
ben  (A«iHn«  op      is.Gev.  i)  getoond»  hoe  beide  die  bd- 
teekeniifen  echter  lo  de  dead  overétnkoBien.  Volgeoe  de 
bcteekenis  door  müCUDU  aan  hec  woord  wdukbcm 
gegeven,  moet  men  bewijzen^  dat  indien  BL  defde  even* 
redt'e^e  is  aan  BA,  en  DB«  tnen  hebben  zal  A  BAC, 
aD[j:P  =  AB:BI«:    Men  ftelie  B A  :  DB  DBt 
BL:  cn  trekke  CL^  dan  gaat  dat  bewijs  aldus  voort: 
BC  :  B  A  =  FE  :  DE, 
dus  RC  :  FE  =  BA  :  DE 
lüam  1)  A  :  DE  =  DR  J  BL,  (onderfteUiog) 
dus  BC  :  FE  =  DE  :  BL: 
waarom  1  uit  h-^t  4.  Gcvo'i;  van  het  vIII.  Voorlid 
A  BLC  co  A  DEF:     *  " 
doch  A  BCA   :    A  BLC  =:  AB  :  B L  (Voorft.  VI.) 
dusA  BCA   :   A  D£F       AB  ;  BL. 

^  xir. 
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XIL  VOORSTEL,  Fig.  97. 

ladieii  eene  IQq  [BD]  eeneo  hork  [CDA]  vtn  ecnea 
driebock  [fiCA]  in  twm  g^e  deelen  deelt «  ea  m  op 
de  overftaandft  sgd»  of  de  grondlijn  [C  A]  veil^gd  wordt ^ 
wllen  de  ftoliken  [AD^  CD]  vtn  die  owAmde  2rjde» 
cf  grondlijn ,  io  de  cdftle  re^fe  itsan  als  de  tangreonde 
zijden  HC]  des  dtiebceks:  eq  het  vierkant  van  dia 
sildfde  iijn  [!>  D] ,  te  lameo  met  den  rcgthoek  mt  de  go* 
melde  Hukken  [A  O «  D  CJ  van  de  grondtif n  «  0  ge1})k  aan 
dm  v^hoek  van  de  twee  overige  zijden  [BA,  BC]. 

BUCU  VI*     ^  Su  VI.  3.  —  L.  G,  UI.  17»  31* 

BULSinuiG.  Voor  ket.L  Men  verlenga  AB«  an  CB//BD* 

BEWIJS.    MêD  beiüogt  eerst  uic  deu  aaiu  der  evenwijdige 
Itjnen,  en  nic  I.  7.  dst  /  BCB  =  i  C&H,  en  dos 
«80  EB       CB:  waaruk  het  bew^s  Wgt  door  kei  L 
.  Vo<tfftel  vtn  dft  Boek* 

BRREïDiNü.   Voor  het  If.   Stel  l  DAF  =:  Z  ABF:  ver* 
BD  IOC  iu  F,  cn  crcl;  CF. 

lEAMT^.   Men  betoogt  uit  het  gegevene,  en  de  bereiding, 

(?nr  L  A  n  r  A  DAF,  om  dar  1  ABF  =:  i  CB  D, 
en  dus  ii)  tic  A  A  C  D  li  en  F  D  A  ook  i^BCDrsiJAFD, 
of  ^  AFR  in  den  A  ABF:  en  dus  in  de  AA  BFA  en 
Ctil)  weJerum  Z  HAP  =  i  C  O  B.  Waaruit  door  het  X. 
Voorftd  van  die  lioek,  door  II.  i.  Gev.  2.  en  wederom 
door  ket  X.  van  die  Boek ,  de  zaak  bewezen  wordc« 

AD  +  DC  of  AC:  AD  A  +  BC:AB:  dat  is, 
de  grondlijn  lot  ecu  der  {Tukken  vnn  de/:elve,  zoo  hls  de 
fom  der  zijden  tot  de  zijde  aan  Ikc  «rciiiclde  ftii]:  gren- 
;:eiulc.  Eii  ins,:>clijks  het  verfchil  der  ihikken  tot  het  vcrfcliil 
der  zijuwii,  als  eeo  der  ftukken  toE  de  aangrenzende  zijde* 

I.  £N  GswfoncB  AANMERKING.  Fig.  loi ,  xoo*  Hoi  eerfiis 
^  gedeelte  van  dit  Voorftd  is  de  derde  Propofitie  van  lioa 
Vi.  Boek  van  bucuo»;  doch  het  zelfde  geldt  ook  voor 
den  uitwendtgen  hoek  C  B  B :  dan  valt  de  lijn  B  D ,  dio 
den  irenielden  hoek  CB£  in  fvet  goï^ke  deden  [£BD» 
on  DBC]  deelt  ^  buiten  de  grondlijn  CA:  doch  niet  altijd 
aan  den  zelfden  kant  t  want  indian  i£ftC:saZBCA^ 
,  cn  dua  india»  do  4  CBA  gidijkbeenig  ia»  aal  B  D  /y  AG 
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iSo  tVn  Moék:  Over  dè  gdijkymitigMd  der  pgunru 

* 

sijii  t  60  motgdijk  sal  die  Hja  de  grondlijtt  A  C  ohc  fott. 
den.  Indiea  Z  EBC  <  a  i  BGAyttI  delgii  BD  batr 
CS  Uien  800  uil  ia  Fig.  lOf ;  doch  naar  BA  soo 
l  BBC  >  e  Z  BC  At  «K»  ib  10  Rr«  loa* 

IndieD  men  dan  m  Pig.  loi.  CO  //  AB  Mtf  k  DA$ 
DC  s3  AB  :  CO:  maar  l  BOC  »  l  OBB  Cl.  7«) 
ea  dua  SC  Z  OBCi  di»  (I«  aB.)  OC  ss  BCi 

en  diM  DA:OC  s  AB:B& 
Bto  indien  men  In  Fic.  loe.  AO  //  CB  Aak»  ia  . 
DA  :  DC  SS  AO  :  BCt 
maar  l  AOB  s  l  CBQ  ss  l  OBB  ss Z ABO:  co  dna 
(1.  180  AO  SS  BA:  dos  DA  tDC  =  ABrBd 

Verder 9  meo  treicke  in  Fir«  toi*.  Q  A  soodaoig 
dat  l  QAB  SS  l  BDCt  £o  ia 
A  OCB      A  BQA:  want  L  QBA  =s  Z  OBC} 
l  QAB  SS  Z  BDC;  dna  L  DCB  a  Z  BQA: 
waaruit  volgt  (IV*  2* ) 

DB  :  BC  as  BA  :  BQ:  dna  C^corft.  Vllf.  Ger.  5.) 
Itcgth.  uit  BC,  BA  00  Regth*  utt  DB»  BQ  co  Begch» 
uit  dB,  DQ  —  □  op  DB  Gev.  au) 

maar  A  DCB 

Lx»  A  DQA :  dua 
DB  :  DC  s  DA  t  DQ  eo 
Re^th.  ott  DB»  DQ  00  R^gth*  oit  DC,  DA: 

dm: 

L  Regth*  nit  BC,  BA  OD  Rafdw  DC^  DA  Q  op  DB. 
Men  Belle  in  Fig,  loi.  QC  soo  dat  Z  QCB  :s:  Z  BD A: 
dna  ia  A  QCB  ^  A  BAD:  wiamit volgt 

DB  :  BA  SS  BC  :  BQ  en 
RagA.  ttil  BA9  BC  QO  Rflftk  uit:  DB,  BQ 

a>  Regilu  nü  D B»  DQ ~  □  D B  (11.  i^Gev.  e.) 
Maar  A  DBA^'C^  A  DQC:  en  dus 
DB :  DA  SS  DC  :  DQ  en 
Regth.  xk  DB»  DQ  00  Rq^tlu  oit  DA»  DC« 
n.  Bn  dna  Regth.  uit  BA»  B C  oo  Regth*  uit  DA»  DC 
—  □  op  DB* 

Uic  liet  geen  Uer  N^  I.  en  N',  li  bewenen  is,  blijkt, 
dtt  het  tweede  lid  van  00a  VooriU  In  dit  geval  het  yoI- 
geode  wordt» 

f.  Het  veribhil  tnafchen  het  vieriont  van  die  HJn  en  den 
„  regthoek  dar  Hukken  Tan  de  groadiijn,  is  gdijk  'aan 
»i  den  regthoek  der  overige  zijden. 

^os  gehed  voorHel,  zoj  wel  op  dea  inwendigen  ala 

•F 


/•  Jfüdlag:  OvêT  drUAacJun  en  paralkk^rammên.  181 

op  den  ii{nvcnd;[;cn  hoek  toegepast^  wordcviD  ésxk  alge* 

,    laeenftcn  zin  iicc  vol  ogende:  ^ 

Indien  cene  ]ij n  ccnigen  hoek  eens  driehoeks,  het  zij 
^  eenen  inu'cndi^cn  het  zij  ecnt^n  uitwendigcn ,  in  twee 
^  gelijke  deulen  fnydc,  en,  zoo  noodi^j;  verlengd  zijnde, 

de  tegenovergefleïdc  zijde,  of  j;rondlijn ,  ontmoet;  zul- 
^  len  de  Hukken  door  die  lijn  op  de  grondlijn  gemankt, 
91  in  de  zelfde  rede  tot  elkander  ftaan  als  de  aan;^rcnzcnde 

^.ijdcn  :  en  de  fom ,  of  het  vcrlchii,  van  het  vierkant 
^  van  die  Jijn  pn  vrin  den  rcgthoL^k  ciit  dc  gemelde  fluk- 
^  ken  van  de  grondlijn  ,  zal  p^elijk  zijn  aan  den  rc^thoek 

uit  de  overige  zijden :  de  fom  namelijk  ,  200  de  in« 
^  wend'^c  ,  het  verfcbii  soo  ^de  uiiw€odi|ge  hoek  ge« 
ff  dce)d  IS  geweest/' 

De  Bejr  r.  siitson  hecfc  het  eerste  gedeelte  van  die 
ci^ienlciiüp  voor  den  uitvvcndi'z;en  hoek  a^s  een  belangrijk 
bij  voeg  fel  op  de  derde  Propofitie  des  VI.  Bocks  vaij  ku- 
cLiDES  voor^cflc'd,  doch   hij  heeft   niets  van  het  tWQgdo 

gemeid  («&s^/»  Qmicac  Libr.  L  pr.  ii«  ^  30)* 

flU  AMIMERK.1WG.  jPe  Heer  heuurl  lobatto  beeft       liet  vplgcofie» 
Mar  «f  11  faalffD  oeiM  »  btfi^lf  1  mcdifJtiHL 

BKREiDiKO.  Ftg.  103^.25  DB  de  lijn  die  den  inwendtgen  hoek  ABC 
in  twee  geljjke  deelen  dcelc:  rip  op  BD  in  B  de  j.  F BG,  dïe 
>  AC«  foo  ooodlg  verlengd,  la  G  ofitmöec  Teek  AP  en  CL  u 
^  oj^  F  G  CD  dü  //  1D« 

Btwiji,  Voor  iMC  t.  gedeelte.  0aD  it,  om  dat  Z  FBD  ==:  L  = 
i  DBL  en  L  ABO  SS  4  BBC:  ook  L  f  BA  S  Z  CBG  ea 

A  AFB       A  CLB.  Verder  om  dat  Z  E  rs  r,  —  1  FBA 

i  CBO;  wordt  de  uitwendige  hoek  EBC  in  twee  gcfrï^ 
deeleQ  jgedecld  door  de  lyn  BG  welke  loodrc^t  üanc  op 
de         BD  die  den  iaweisdigen  boek  In  twee  gci^ke  deden 

▼erdeelt.  K«  li  ,  om  dat  ^  AFB  A  CLB,  AF:  CL  u 
AH  :  BC:  manr  (Voorft,  I.  Gcv.  ct.  en  Voorft.  XL}  AD  t  DC  S 
AF  :  CL:  en  AGr  CG  =  A  K:CI.:  derhalve 

Voor  den  inwendigen  boek  A  D  :  D  C  =  A  B ;  B  C  en  vooe  dea 
'  «Itwendigen:  AC:CC  =  A^t3C. 

BEWïTï.  Voor  het  II.  gedeelte.  Men  trekkc  BH  X  öp  AC:  daa 
is  inde  AA  ABH  en  HRC  door  IL  16.  Cev.  4.  □  op  AB 
^  □  op  BC  CP  □  op  A  II   -  ö  opHC:  derhalve  (II.  10.) 

Rh.  uit  [AD  -I-  BC]  cn  [A  B  «  D  C]  00  Rh.  wit[AH+HC3 
«n  [A  H  —  H  C]  CO  Rh.  u«t  A  C  en  [A  C  -  3  H  C].   Zoo  dat 
CVoorft.  VIII.  üev,  5.)  AC  :  AB  4-  ilC  =  AB  —  BC:  AC 
O  HC,   Tot  dot  verre  xoo  wei  toor  dea  iimendigea  aU  roer 
dea  al  cweadlcea  boek  t  aitar  nu 
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ï8a  IV.  Boek:  Over  de  gcnjk^ormigJidd  ierfigdren. 

'  Vo^T  imftnèi^  taeki  AB:BC  =  ADtDC  en  dos  AO  + 
DCi  AB  ;{v  BG  =  pc  t  BCi  d.  !•  AC  :  AB  4-  BC  =  BCi 
BC:  en  déifblitv«  AB  ^  BC  :  AC  —  a  HC  ='ÜC:CBi  gml« 
gettik  Rit.  uTt  AB  en  BC  Q  op  BC  00  Rh.  <i!i  AC  *.  DC  — 
ft  Rh.  utt  ÜC  .  HC:  of  Rb.  nit  AB  M  BC  ^  O  op  BC  + 
Rh.  n!c  IKH  +  DC]'en  BC  aRh  nicDC.CR  00  Dop 
BC  H-  l^li-  tf^^  AD  •  TfQ  -fyO  op  OC  -«r  tt  Rh.  nlt  J>C  •  CH« 

MifT  io  ApBC  isO  op  BC  4-  O  op  DC  —  ft  Rh:  nic  0C  • 
CH  00  □  dp  BD  Ot.  ip):  derhalf«  %\  Rh.  nIt'AS  en  BC  00 
13  op  BD--f-       uit^D  en  DC. 

Vow  den  'oUwêndigM  hoek  is  AB  t  BC  =  AC  ;  QC  deifiilve 
AC  —  GC  :  AB  —  BC  =r  GC  t  BCs  dos  AC  s  AB  BC 
e  GC  :  BC  dus  nlt  i'.'AB  +  BC  »  AC  —  ft  HC  =*  OC 
t  BCt  en.Bb.  nit  AB  en  BC  +  ^  op  BC  00  Rh.  nlt  AC 
GCnRh.'nIt  HC  .  CGt  Op  Rh.  nlt  [AG  eC]  cn  GC  — 
n  Rh.  uft  Ac  •  CG  OQ  Rh.  nU  AG  en  CC  —  O  op  GC  ^ 
a  Rh,  aic  HC  •  CGt  ett  dui  Rti  'nft  AB  en  BC  00  Rh.  vtt 
AG  en  GC  —  [□  op  B  C  □  op  CC  +  a  Rh,  nlt  HC  . 
CG],  Mier  Ciflt  II.  19)  IS  in  A  cr.G,  D  op  BC  op  CG 

-(••  ft  Rh.  nSt  TIC  .  CG  CO  □  op  BG:  derhsJvc  Rh.  uit  AD  «n 
B  C  OO  Rh.  uit  AC  en  CG  +  □  op  B  G. 

•UI,  ^AN'MERKrNO.  Fig.  97/7.  Indien  de  driehoek  BCA 
rechthoekig  is  in  C:  en  tJe  hoek  CBA  wordt  door  BD 
in  twee  {relijkè  deden,  Z  GBJ)  en  i  DBA,  pedccid;  is 
AC  :  CD  =  BC  +  B  Aï  D,C:  ?n  daar  AB>  CB; 
is  AD  >  CD;  drs  AC  >  2  CD:  tcr^vi]!  l  CBA  = 
a  Z  CBD:  derhalve  AC  :  CD>Z  ABC:  Z  CBD. 
Indien  nu  Z  A  B  F.  =  Z  C B  A  ;  is  inj^^el.jks  CEt  AC 
>  ZCBEt  ZCBA:  cn  der  h  .He  CE:  CD  >  iCBlLi 
l  CBD.  De  lijnen  CD,  CA.  CE,  die  de  hoeken 
CBD ,  C  B  A  ,  C  BE  op  de  grondlijn  C  E  d€»  regtboeki- 
'gén  driehoeks  befpannén,  groeijen  derhdiven  fn  grootere 
rede  tan  dao  de  hoekeik  .zelve:  en  daar  uit  is  op  tema- 
ken, het  f^cen  trouwens  nadert  uit  gciicel  andere 'groo* 
den,  in  Vlil  iaó.  zal  bewezen  worden,  dk'  ' 

II.     GEVO  I,G.  -  ' 

Indien  eit  eemn  der  hoeken  eens  regtbt)ëki|^n  drteboeki, 

.  .op  c^e  overf^nr^nde  re-tr^Toekszijde  lijnen  getro^rïccn  worden ; 
zullen  de  Hukken  die  dezelve  dnPTvnn,  vnn  den  regeren  hoek 
te  beginnen,  affnijden ,  in  grootere  rede  aani^roeijen  dan  de 
koeken  die      zelye  mai  de  andere  regiboekszyde  .maken. 
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bewQs  vftn  bet  L  Voordel  des  vijfden  Bpcks^^zQnér  CoA^* 
litffftfi  3fatkematicae  ^  cii  btc  is  aldaar  in  ci«n  CêmmentMritÊi 
van  ODimAiiomos  door  dek^a  .bewexen  ^ewordeiu 

•  *      XttU  ▼MftfTiL.  '  Flf,  103. 

De  lijnen  [CE,  A  Fl.,  die  uic  twee  ho-jIctMi  [C  rn  A]  van 
cenen  drielioc!:  fC  A  01  op  de  tegpnovergel-cli  e  ziif'cii  [AG 
en  CG]  getfokkeu  wuidcii,  co  aezelve  in  twee  gelijke  dee- 
len  fiiiiden,  ontmoeten  elkander  in  ecu  Hip  [D]  dat  op  twee 
derde  gedeelten  is  van  iedere  lUn*  van  den  top  af  te  reke- 
iteot  en  fodieii  veil  «ic  den  derdeti'  boek  [GJ  door  dat  Hip 
£D1  eene  Itfn  [GD]  op  de  derde  iVde  [CAj  trekt,  sai  z\J 
ook  die  sQde  In  twee  gelijke  deelen  fnyden:  zoo  dat  de 
drie  lijnen,  weTlce»  nft  de  drie  hoeken  f  cf  okken ,  de  regen» 
overftaarc'-  zijJcn' in  twee  gelijke  deelen  fnifden,  elkander  Ib 
één  flip ,  dnt  op  twee  derde  gedeelte»  van  iedere  lyn  gepiaatit 
ia,  oncmoeieo» 

TooR  HtT  L  oEDStLtBi  tBiei Diifo.  Meii  Mie  FT  //  A  G» 

BEWIJS.  Men  bewi;'sr  uic 'b^t  H.  Voorrtel  vnn  dit,  en  liet 
IV.  van  het  lil.  Bock  dat  FY  de  hciic  is  xan  EG,  dus 
ook  van  AE;  en  men  ^t  voort  uit  de  gelijkvormige  drie- 
boeken  ADE,  YDP,  om  tetoonendat  AD  s=  a  DF, 

vooa  tt£T  11«  CED££LT&«   B£REioxMO*  Mcu  fleile  FR  //  CA* 

BEWIJS.  TT^^n  bewast»  eves  als  in  hcc  voofgiaode  ,  dat 
C  n  r-  '  V  V ,  en  men  gaat  voort  nit  de  gel^jkhoekfge  drie- 
boeken  ADBenRDF,  wanmit  bet  beauit  volgt,  . 

AAiiiiBaEfNo,  Dit  Voordel  ie  ven  veel  not  In  de  Natuurkun* 
de,  daar  bet  dient  om  bet  zwaarte  «middefpvat  eena  drieboekil 
te  bepalen »  bet  welk  In  bet  fifp  O  zelf  vair. 

XIV#    VOORSTEL.    FIg.  104.  t 

Ir.dlen  men  uit  twee  hoeken  (G,  C)  cen«  driehoeks  [CAG] 
loodrcgtc  liincn  [GB,  C  T/l  op  tccenoverftaande  zijden 
fC  \,  A  cn  f  ekt ,  zullen  zij^zf-h,  birrf';i  of  bnften  den  drie- 
hoek, in  tini;]:  fiip  D  ontmoeten,  rnnr  mre  de  hoc'-'^n  dcj 
driehoeks  al!e  f:herp  zijn,  of  niet ;  fiK'ien  nien  verder  uit  den 
derden  bock  [A]  door  dnt  PJp  [Dl  eene  liin  AF  op  de 
derde  zijde  [CGJ  ireki,  2ai  dc2e  uuk  ioodregt  op  die  zij- 
de ffauin. 

B&was,  A  CBD  ^  A  CAE       A  GBA:  éOê 

CB  :  BD  =  BG  :  P  A. 
oi«    CB  :  fiG  c  £P  :  BA*  ' 
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il4  <^  ^  gtUjXvom^ghM  dêrfigureth 

PfLis»f  daar  de  boeken  oin  B  rcgt  zyn,  !s 

A  ABD  c--^4-CBa  Q^T.  VoprfteOt  ^  dof 

Z  BAD       /  DGF:  '     !  ■ 

i  B  DA  =  /  FDG 
(itts   ^  A£D  F     PFG:  das  /  QFQ  » 

GBV0L6. 

De  lynen,  welke  Tiit  de  drie  hoditen  eem  drIelKieks  op  de 
tc^enoveraaande  zijdes  loodregt  gccrokkfa  wordoi  »  ü^^M^ 


II.     G  £  V  O  L  Q*  ^ 

Indiea  driehoek  regtlifneUg  is»  ff  het  üip  de  lop  ^ 
iriff  4^  r^gicn  hoek. 

Itidjeu  de  driehoek  gelijkzijdig  is ,  hebben  dit  Voorfl^U 
mi'W  voorgaande  te  gelijk  plaats:  vermits  als  dan  de  too£ 
tVneo  jolsr  «ffeiybeii  zyo,  ^elkede  zijden  in  twee  gelijke  <tee» 
1^  fnydüo. 

AANMfi&K.iNG.  Dit  Voordel  koii)i  iu  de  daad  overeen  met  liet  <>o. 
«ic  het  wVende  Boek  der  Cotleetiones  MatimatkM  van  Miprut» 
hoe  wel  die  wiskundige  het  aUlus  uitdrUkt»  ^  ^ij  dc  drichocT; 
,9  A  r  C  :  e!i  men  irckkc  de  lijnen  A  F  ,  C  F. ,  HG,  zoo  dat  A  F 
„  Ipodrc^c  2^  op  CG  ca  de  ftippen  A»  K»  E  ia  ccaen  cirkel 
fttan ;  lolIen  de  hoeken  om  1)  en  regt  aitn.**  Dat ,  wini^r  de 
nippen  A,  B,  D«  B  in  den  cirkel  ftann  de  hoeken  RAK  -|-  HDB 
-  2  L  en  Z  A  BD  4*  ^  AEÖ»  Ook  =;  a  L  i^ün >  ^  in  é. 

Ipdien  men  ivt  den  negten  h^ek  [C]  eens  regthoeki- 
gep  driehotks  [ABCJ  «nc  loodlijn  [CL]  op  de  fdiuin- 
^e,  zijde  [A  B]  laat  Vallen  ,  zal  deze  den  geheelen  drSev 
podi  In  twee  driehoeken  [A  C  L ,  C  B  L]  verdeden ,  die 
poderting,  en  met  den  gebeekó  driehoek  9  gdijkvomig  itjn^ 

^ucu  yi.  8.  —  St.  VI.  ö.  —  L.  G.  111.  23. 

BEWIJS,  Uit  hoe  2.  Gev.  vnn  het  XV.  Voorflel  van  het  l»  B*^ 
^  !•  Geyoig  va  n  he(  |L  Voorltd  vau  dU  J^oek. 


L  CfiVOLO* 
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dM-emiiedl(  toMm  ^  Ookked  ytk  de  poinU|bi 
dat  is» 

Kh  :  CL  Tt^CL  :L& 

Ita  O.  IIL  28«  3*' 

!•  AANMERKING*   lodieti  men  hec  XVIII  Voordel  van  Imc  II* 

Boek,  op  her  5.  Gevolg  van  het  VIII.  Voorftel  van  dfc 
Bock  toepast,  zal  men  zien  tkc  het  gemelde  XVIII. 
Voorttel  met  dit  Gevolg  ov^r^kooiCy  boewei  uU  andeco 
grooden  tfgeleid*., 

leckra  der  rcgthoekszijden  [B  C  of  A  C]  is  middel- 
evenredig tusfchcn  de  fchuinrctie  zijde  [A  BJ  en  bet  a^* 
jtiiaiZQQd  ftuk  ''BL  of  AL]  van  dezelve,  dat  is 

AB  :  AC  =  AC  :  AL 

AB  :  BC      BC  ;  BL. 

1.  O»  HL  Si. 

II.  AANM£RKiKG«  Dit  koiDt  overecQ  met  hec  i.  Gevolg  fan  bet 
XVI  Voorftel  m  het  II«  Boekt  soi>  nwn  bet  5.  Gevolg 
Ttn  het  vm»  Voorftd  van  dic  Boek  daarop  toepaau 

* 

UI.  AANMERKING.   Uit  hcc  votige  Cevol(T  worde  het  Voorfrel 
vtn  rvTpjAcopvAs  (II.  16")  zeer  gcMnakkclyk  afgeleid,  door 
*  het  5.  Gevolg  des  VIII.  VoorlLels  van  dit  Bueli,  eu  het  i» 
-  Cey,  van  bet  L  Voordel  des  II.  Boéks. 

UI.  G&voLa* 

Uit  het  !•  eo  a«  Gmig,  gepaard  mtt  het  5.  Gevolg  van 
het  VIII.  VoorM  ia,  . 

Q  op  CL  00  Rcgth.  uit  AL,  LB  en 
O  op  CB  00  Regth  uit  AB,  LBt 

gevofge'ijfc 
n  op  CL  :  O  op  CB  =  A  L  t  AB. 
Dit  is  in  het  XIIU  Boek  van  aucLiDcs  het  Lcmms  na  de 
13  Proj>ofitie.  ^ 

IV.  AANMBaKBio.  £n  dus  zijn  CL  eo  CB  hl  onderverdab- 
dolde  redo  van  AL  en  AB,  het£eea  meii  dua  aiidrakti 

CL  :  CB  s  VAL  t  VABt 
dé  Ouden  loodao  geiend  liebben:  dat de  mattsD  «m 
„  de  )i}nen  CL  en  CB  tot  elkaixicr  Baan  als  3e  Ujjtim 
91  AL  en  AB»" 

VS  IV. 
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-     «  IV,»    «BVOLQ.  Fif, 

Imlitii  m.ii  in  Jen  regthoekigen  4rïelio^k,  ACB  cfi»  food- 
Ujn  CD  uk  den  rcgtcn  hocli  rieergcWteii  verlengt,  tot  dat 
ëe  zelve  de  lyn  AF,  uit  A  loodregt  op  CA  getrokken  in  F 
ommo?c,  xu^eo  AP  en  CP  middel*eveiiredige  si|n»  tusfchea 
DFeiiDBs  )' 
*  •  '         moe  DF  :  AD  r:;  AD  :  T>C 

cn  AD  :  DC  =2   DC  :  H  9^  dps' 
ir  DF,  AD,  DC,  Bi>. 

V*  AAxmtKEiNo»  Indien  er  dsa  eei^  mfddel  im,  om,  wan- 
neer DF  en  DD  regtlK>ek}g  elkMcr  geplatcsc  xijn,  de 
lltiien  AS*  AC*  CB  zoo^nig  te  trekken*  dac  AP,  e«  AC 
om  A  ïn  de  vcrlcngfnj  van  de  lijn  BD,  en  A'C  en  BC 

lom  C  in  de  verlenghig  van  DF  regte  hoeken' zorden  ma- 
ken,  zoiK^ë  liec  beroemd  vraagftnk  om  twee  middel- even^ 
redi'^cii  in5:rchcn  twee  ji^e^even  UjTien  te  vinden,  geome- 
trisch opgelost  zHtr:  doch  dit  is  oniT.orclijk.  Vi.NTofn^  hcefc 
echter  een  midt'cl  iiic_r:;ot  cht ,  om  ziilks  lioor  twee  ui::!;cl- 
takcn  werktuigelijk  ic  tloenv  en  di:  middel  is  fie^Iit^  ecr.e 

r.foeppsüng  van  dlc  gevolg:  zie  onze . IL  Aaxuuerkiiig  op  hec 

:  iXiiWorkfiak  vtn  Irct  10.  Boek.  ' 

V%  GBVOLG* 

'  Indien  men  uit  B,  BI  loodregt  op  A  B  fTHr .  ett  n^t  I, 
\Af  lofulrcf^^  Op  ACl,  7.i^tlcn  A  1^  ,  Al,  iwce  middeleven- 
redige, zyu  tusfchcn*  AC  eu  AL:  wuüi  uit  iïct  tweede  Ge- 
volg is 

AC  s  AB  SS  AB  AI 
AB  :  AI  :=  AI  t  AL  . 
en  dut  es*  AC,  AB»  AI,  AL. 

VI.  /^ANMF.nKiNG.  Tliefpf»  Trennt  een  Infcriiment  door  cartk- 
Sius  C^")  uitgedacht ,  om  twee  of  meerdere  middel-cvenredige 
trsfchen  twee  gegeven  lij  hen  te  trekken  s  ik  zeg  twee  tf  metr^ 
ikrêi  wtol  men^fln  mu  iMt  mkken,ir«ii loodjyneo  op  AL 

.  «b  ékU  ^  H^fi  -wVz^  voongaan  coo  ver  men  ,wil, 
en  er  znUen.aUyd  gelijkvormige  driehoeken  ontftaan. 

^  L  'ti.  li.  in  iaUio  et  Uh.  /A  «  Étfrib. 


Vd 
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'  n.  .  A  F.D  ERL  I  N  O. 

OV&IL    LIJNEN    IN    UITERSTE    EN  MIDDELS 
IV.    BEPAtlMG.  .Fig.  I07« 

Eene  Iqn  [A^B]  woïdt  gezegd  iii  uiicrile  en  fmddi}fl&, 
r:dc  rr'^riïcden  te  zijn,  als  de  jrehcHe  lijn  [A  B]  tot  lïijc 
^cootfie  deel  r^CJ  de  zelfde  Veda.  iiee^  als  iicc  grw^tö 
déd  £A  Cj  tot  bfit  kktafte  [C  B]*  '  • 

micL.  VL  Bep.  t*  —  St.  VI.  Bcp,  a- 

AAN  ir.^ivtNr..    ludietT  men   het  ö#  Gevolg  ViO  bOE  V1II# 
•VOorfciil-  op  <icz5e  Bepaling  toeptst  x4l  M  blglnHi,  te 
«Me  lijfl  in  uiHrfïe:.  9m  ■mUuM/iê  nd^  fe(Meu,  He  is  wabr- 
:  lil  hec  vferfcimc  op  bét  grootfte  ituk  vtji  gelijken  inhoud 
is  éF  de  i^gtbotk-'nit      beid*  ftiilOc^}  cfi  bierüt 
ar^eldddk       ^  ;ï  ,  ..  , 

:  fi}»  ia  :«iH9(le  ea  niddelde- rede  te  fnijden ,  Is 

IiQt^  adtte  ,.:iiB. 'Ceni  Jiin  zoodanig,  te  rntMen,  dat- bet 
viorblim  van  bet  p:rootfte  (tuk  [AC]  gelijk  15  nari  den 
T^^tUoek  uit  de*  geheele  rijn  [ABJ  eit  het  kleinfte  ftuk 

il.  AANMERKING,    Wij  hebben  reed";  in  de  XXV.  cn  XXVf.  . 
.  Voürfcelleü        licc  11.  Boek  van  zoodanige  lUn  gewag  ge- 
maakt: en  verder  in  de  Aanmerking  op  bet  3CXV«  tot  bec 
WerbCtob  van  het  cer(^e  Boek,  der- Werbftttbken  verwtt* 
sen«  om  eene  üjti,  zoodtiïlg  (fih  dos  fti  «iterfte  en  Bi!ddet* 
fté  redej  te  faSdeit..: 

lil*'  AANM  :Ri;i^?öi    Doï  Ouden   hadden  veei  op  mee  het  rnij- 
.   den  cener  lijn  in .  uftérfie  en  middelfte  rede :  zij  noemden 
.»die  fotée  :dt  .gadJMki  finA,  Of-Q&k  wel,  by  titfldfctoff» 
tdb  fiuét.  .fis  bi  de  émd  -db  «IftnftbappeiL  ómmm  É0ft 
...4>]iiiÉrktl8k..  Eccuoet  biëft  -ki  dr;  m  ttrili  Vobdttaen 
«oi .  zijn  KUL,  Boek  of«r  dttelte  ftbtMIeldf '  tp^f-^aolkn, 
Ofoi  •  den  leergierige  ïezert  dfenst  'W  doen ,  én  ze  itaii  de|i 
.  fant  der  OtTt^cn  tf*  gewennen,  <^?e  Voorfcelfcn  n^f^even , 
met  de  eigen  woorden  vf.n  Eucf.inus,  dezelve  bewijzen,  en 
dfl''  geen  bijvoegen  wat  wi|  zullen   oordcelcn  te  behoren, 
moeten  etik^  bier  herinneren ,  het  geen  wy  reeds 
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lts   IP\  Bock:  Ow  de  gcltjkvortmghüd  der  figuren^  s 

QI-  Boek,  Uep.  5.  Gev.  2.  Aanm.  5.)  gezegd  hebben;  dac 
„  de  niagt  van  eene  lijh:"  of  eene  i^n  te  Himen  mei  ceue 
,9  todere  kun^^  «11  zeggen  ,  bec  vierkiai  op  die  lyn»  of 
op  de  foa  dier^twee  I0nefi feflBttkx. 

XVI.*  VOOftSTBL*    Fig.  106. 

lodieoreene  lijn  [BA]  in  ulterfte  eo  midddile  tede  ge***" 
Ibeden  Is,  en  mèo  voegt  aan  dezelve' een  (luk  [ADJ 
gdijk  ün  bet  groodie  ftuk  CAC];  «d.de  lehariö  aldus 
Terienfde  fijn  [BO]  ook  in  ulterite  en  mlddelSo.  tede  g&r 
ibedeB  zijn ,  en  de  gtgsm  lijn  [BA]  «al  er  het  groow 
Ihik  van  sijn. 

KucL.  XiU.  s*  '  ' 

BBrWijs.  ZIJ  L  de  gegeven  lijn,  G 'het  grootfte,  IC  bar  * 
kleiuüe  (luk;  zoo  dac  G  +  K  ^  L'  m  L  4-  G  de  ver^ 
lengde  lijn.  Dan  is  L  :  G  t=  G  :  K  (Dep.  4)  eo  derhalve 
componenéö ,  L+Gi  L  =  G  +  K  :G:dacisL  +  G{ 
L  s  L  :  G;  of  [Fig.  loé.j  lil)  ;  J^A  ;.A0* 

I*  AANMERKING.    Indien  men  uit  L  )  G  =  6  t  K,  divhttiii^ 

befluit,  heefc  men  L  —  Gs  G  c:  G  —  K  ;  K:  dat  is 
K  :  G  =  G  ~  K  :  K:  of  t;  :  K  =  K:  G  —  K.  •  J>fC  U 
[Fig.  107]  indien  BE  =  AC;  AC:  EA       ÊA:  GE: 
het  geen  die  Voordel  geeft.    ,,  Indien  men  van  eene  lijn ,  ^ 
•      in  ulterfte  en  middellle  rede  gefi.eden  ,  uit  het  uiteinde 
dac  aan  het  kleinfte  (ti;k  grenst,  een  O  uk  aiVuijdt  gelijk 
aan  liet  grootlU-  (luk;  zal  hec  aldus  al^^eruedcn,  of  het 
groocde,  (luk  [B  Ej  daardoor  In  niterde  en  middelile 
tfde  geteden  aijif :  to  bet  blelofte  ftok  £B  C]  vaa  d* 
MUm^cn  qg»,  aal  bcc  gtootfie  s4|n  va»  -do  aidna  varada* 
derde  IQn  [B  ^' 

II.  AAN&iERKiNG.  Meo  Uatit  ook  aldus  kunnen  redeneeren: 
te  weten,  na  den  laat ften  regel  van  het  besvys  io  de  voor- 
gaande Aanmerking»  ofnaG^KtKss  KsG  «oude  lAen 
TOOT 'O  bebben  kunnea  ftellan  ,  L  en  dan  bift 
laeo  G  —  K:  K  =  K:  L  K?  dat  is,  In  Fig.  lot. 
zoo  AF  BS  BC  ;  is  CF  :  BC  s  BCs  BF:  waaruit  dit 
Voorftd:  iDdieü  eene  lijn  in  ulterfVe  en  middelfte  rede 
^  gefneden  en  men  vnn  het  grootfte  deel  (aan  het  nit- 
^  einde  van  de  l^n  te  beginnen")  een  ftak  affnijdc  geüik 
„  aan  het  kleinfte  ftok  ,  zal  bec  over fc hot  nok  in  nkerfte 

,   „  en  middelfte  rede  gefncdcn  zijn;  en  het  kleinfte  ftuk  van 
de  gegeven  igu,  zal  nu  bec  grootfte  ftukzyiu'^ 

III.  üANMiaiwo.  Bet  liiyu  dan  dat»  waaneer  aien'eem  eene 
k»v.-..  »  Min 


»» 
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ƒƒ.  Afd. :  Over  Ujnen  in  uUerfic  en  vtidckffle  rede  gefntden.  1 8^ 

lija  heefc,  die  in  'Hiterlto  w  ülMtifte  re<fe  gefoeden 
mm  «r  tltQd  loo  -wii  groom  oi  froonre^  ili  klcinert  ea 
•   klatoenr»  coo  veil  im  wil  <  vMta  In^i  acn  hteft  llechti 
m  de  gegeten  iQn  eoi  ftidi  te  votgm  gelf  fk  tan  het 

groot  fte  ftnk,  of  er  een  ft  uk  van  aftecrekken  gelijk  aan  licc 
kleinfce:  en  g^dtirfg  alilin  iner  Iedere  der  -iyieii  die  iU  <te 
g^rea  wordea  vo&rc  le  gaaa. 

IV»  Aimiaaaiiio-  Om  dat  mea  (volgeai  de  II.  Aanmerking) 

iMeft  G  K:  K  -  K:  G;  en  u!t  de  bepaling  K:G  ^Gt 
L  :  is  G  —  K:  K  =;  G:  L;  of  =  G:  Cx  +  K:  en  dut 
[G.— Kj,  [G  +  K]  K.G  of  G*  —  s  K.G:  licc 
geen  dit  Voorftcl  geet'c*  „  Indien  cene  lijn  in  niterfie  en 
^  middelfce  rede  gefnedcn  is ,  is  hec  verfchil  der  vierkan- 
M  len  op  de  fcukkea »  geliyk  aan  den  regclioek  uit  dezelve.** 

Indien  twee  lijnen,  beide,  in  ulterfle  en  middelfte  rede 
geneden  zijo,  aijn  zif  in  de  aelfde  rede  gdbedeos  dat  is 
bare  deelen  cifo  onderling  e?earedig« 

gUCU  XI V^.  %i  of  volgens  andere,  XIV. 7.capAFrusC&/.^f<iM.  V.44* 

jRinjlL  l«iat  aai  de  Ujnen  door  L  en  de  grootfla 
Hukken  door  G  en  ^  eftda  Uainfta  doaf  K  m  koet* 
heidshalve,  uitdrnkkent 

Dan  tt  □  op  G  00  Re£;th.  uit  L  en  K:  cn  13  op  ^ 
00  R^h»  ait  /  en  I :  derhahreOop  G:  Regth»  uic  L 
en  K  =  □  op  ^  ;  Regth»  ait  /  en  ki  en  □  op  G :  4  Aagth* 
.  ait  L  aa  K  s:  a  ^:  4  Regth.  uit  /  ea  ib  ea 
pMmi^  □  o(  O  «f"  4  Regth.  uit  L  en  IC:  □  op  6 
=  □  op  ^  4  Regbt.  uit  /  e»  k\  □  op  amr 
[II.  7*]  □  op  O  4*  4  Regth»  ait  L  ea  K  20  Q  op 

iL  -4-  K];enaepgf4*4  Regth  uit  /  ea  ib  oo  Q  op 
/  +  ^evolgelljfc  D  op  [L  +  K]:  Q  op  0.=:  □ 
op  [i>  -|P  ij :  □  op  ^:  ea  derhalve  L  -^r^C:  O  ==  /  + 
k:  gi  ea  dividctidö  ft  —  G]  +  K:  G  —  [/  —  ^]  + 
k:  g;  of  a  IC:  G  =r  3  k:  'g  of  K:  G  =  kt  gi  en 
K  +  G:  K  of  G  SS  i  4*  ^;  i  <^  dat  la  L:  G.af 
Kss  i:  g  <si  k 

h  AANMERKING.  Di't  bewi'js  h  vnn  euclidks:  doe!]  het  Voordel 
kan  korter  bewezen  wordcü  uit  de  wjjzö  waarop  zoodanige 
h'jn  gefneden  wordt,  d.  i.  uit  IL  25.  Dat  Fis:.  69a, 
Ab  ea  £B  twee  iyoen  z^a  io  uiterib  ea  middeiile  rede 

la 
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In  U  en  C  gctedbut  ^  is  uit.cfe  -bereiding  AG: 
BG  =  BI>:  BD  of  AOr  tyfl  «  ED:  DF  eo  AG  — 
OB:  ilG  SS  £D  ^  DF:  i.  AUt  AG  fiP: 

Bt>;'of  AC:  AB  =  EMt  EB. 

IL  AANMERKING.  De  rede  der  gehede  liju  tot  d2  fiukken  is  dnn 
voor  alle  dc  lijiRii  befgeodig  de  zelfde.  Het  deden  van 
cene  lijn  in  uiterfcc  en  middellcc  rede  worde  tot  lier  op- 
losfen  van  verfcheide  WerkCtukken  gevorderd:  licn  zonde 
dus  verwügcen  eeae  zóódanige  lyo  op  de  proporthnaal* 
pmfm  te  vinden,  en  echter  t^n  er  maair  zeer  weinig^ iNir« 
op  er  eene  onder  dien  naam  gefneden  fs :  op^de  meeste* 
ftaat  zij  niet :  maar  dit  gemis  is  flech^s  fchijnbaar:  zij  is 
er  in  de  daad;  want  wij  zullea  in  het  VI.  Boek,  Voorfcel 
XXT.  zien,  dat  nis  men  den  radius  vnn  den  cirl:eï  !n  iticer- 
fte  en  mfddclfte  rede  fnijdc ,  het  grootfce  fciïk  de  zijde  is 
vnn  den  lienhoek  in  den  cirkel  bcfchreven.  Men  neme  dus 
op  den  proportionaal'paifcr  de  ziide  van  den  zeshoek  ,  (d. 
i,  den  radius')  voor  ile  gcliecie  lijü^  dc  zijde  vau  den  tieo* 
hoek  geeft  het  grootfte  ftuk. 

XVilL  voo&sx£JU* 

« 

Indien  eene  Ifjn  in,  utterfte  en  middélfte  rede  gefbeden  U\ 
'Hn  hec  groocfte  ftuk  tè  ftmen  met  de  helft  ven  de  gelieele 
IQd»  hec  vyfrood  ywk  het  vierkatft  der  halve  tVn, 

£UCL,  XIII.  1. 

inii.toqmo.  *  Ffg.  lor*  Dat  is  □  op  (AC  4- 1  AB)      9  Q 
op  I  AB* 

h  B£wijs«  inc  de  ondeillèning  Q  op>kC  ^  Regth.  nit  AS  en  8C9 
*  dtc  is  00  Regth.  i^c  AB  Qea  AB      AC)  00  Q  ep  AB 
Regth,  uit  AB  .  AC  (iL  5). 
derhalve  D  op  A  C  +  Regth,  nlt  AV  •  AC  OO  □  op  AB  1 

ca  O  op  AC  +  Rcnh  uit  AB  •  AC  4-  O  op  (§  AB> 

'OP  O  op  AB  +  D  op  i  AB* 
OOsDopCiAB). 
of:  □  oiJ  AC  4-  a  Regt.  uil  AC  en  ♦  AB      □  op  (|  AB) 

00  5  □  op  C4  A  B) : 
d.  i.  doOf  ir,  S.  □  op  CAC  +  i  AB)  00  5  O  op  (i  AB), 

II«  amis.  Uit  de  cooftroctle  <Fig.  ttto.)  en  It  s5.  ^ 
□  op  AG  00  D   p  AB  +*□  <V 
00  s  □  op  i  AB* 
Maar  □  op  AG  00  Q  op  (AH  +  BG)  00  □  fop  AC  +  i 
AB)t  dna  El  op  CAC  +  {  AB>  00  sg  □  ep  |  A^ 


* 
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AR  - 

"  eo  dus  AC  +  i  AB  =  "T*  X  V  S'.  *  '  * 

A  * 
en  dut  AC  =  ~        —  I  ABi  bec  geen  jnUt  de  «j|ze  op. 

levert  om  eene  \%u      vllsrfit  cb  mi<l4«Ille  itcto  t« 

<l.  Back/Wcrkftuk  lo)» 

U.  AAMitcitKiNO.  Dit  geeft:  dok  AC  =  i  AB  (V^f  —  t)f 

eu  dus  ÜC  S  AB  —  i  AB  C^5  —  O  »  —         +  O 

AB  .        '  * 

a  T  C»  -  ^5)- 

Waaniit  volgt  AC  :  BC  s  t^g  —  ij  9  —  V5:  het  f^fen  ook 
bew^tic  dat  die  Itafidfl  faefteadig  voor  «iU  Mineii  de  aelftle  U. 

XiX.  VOORSriiL, 

lodien  eeoc  IJfn  ïn  uïrerfce  en  mMJeirte  reJc  t^efneden  iif 
ii  ieder  ftak  wu^ibaat^  ea  A^ordc  a^Hamê  genaamd» 

Bircr..  xm.  d. 

BEWIJS.  Uit  Aaujn.  a.  op  Voor  ft,  XVIIf.  !s«5  r:  |  L  (V  5  —  0 
en  =:  i  L  Cs  ^  5  *.  dos  beide  oniaee;^?  lea  Oi^ig&e  der 
gehecle  lij'.i  9  cii  onusrliiig. 

Doch  i:ucLiDË^  noemt  c[>oto:::e  (X.  7i,)  het  vecfiHiti  van  tvrcc 
grootheden  d'e  onmeetbaar  zyn  in  li;n?:c ,  doch  mccbaar  ia  magt^ 
zoo  als  hier  V  5  het  is  tea  opiigie  van  i  ca  3»  wam  de  vier* 
kencen  5  »  1  >  9  eya  meetbaar» 

XX.   VOOR  Si  Et.  Fig.  io<>w 

InJïen  eene  lijn  KI  het  vijfvomvrl  l-m  van  limr  d?«?T  BK, 
hec  dubbeld'BD  van  dat  deel  in  uitcrue  eii       ijifcc  r.-'» 
gefneden  wordt,  zal  het  grootfie  ftuk  daarvan  gei^k  zya  aaa 
bei  overichoc  B I  vaa  de  eer&tgemelde  lya  Ki^ ' ' 

•  1 

BEWIJS.   Uit  de  onderftclling  is  KI  s  BK  ^  $'.  dus 
BI  SSKT-BK  SBIC  l^s— BK  =  BK  (^5  —  i). 

Maar  zon  B  D  =:  a  B  K  in  uitcrfrc  en  mlüdcïfl;  rede  refnedett 
wordt ,  is  het  j^rootfte  deel  =:  J  BD  C  ^  5  -  O  ~  B  (^5^1), 
Zie  het  Tooisaande  VoorrceU  Diu  U  dat  grootTce  deel  gelïjk 
aan  ÜJU 

XXI, 
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Indien  eene  lijn  L  in  uiccrfte  en  middelftc  rede  gefnedea 
15,  kan  hec  kleüirie  deel  fKl  mec  de  helfc  van  hec  groocfcei 
FGl  hec  vtffvood  fcei  wtirac  op  heifk  m  het  graou 
fte  deel  G. 

sucu  XIII.  $• 

MWiJt.  Datr  K:  G  »  I  L  Cs  -  ^5)1  i  L  tV$  CVOOTft. 
XVm.  Aanm.  ^ 


Indien  eene  lijn  [LI  In  niterfte  en  aiddelCce  rede  gefnedeii  - 
is,  ii  de  fom  der  beide  y ierkanten  op  het  kleinCke  ded  [K] 
en  op  de  gebeelc  Hfn  [L]  htt  dritvoud  taa  kec  vterlnnt 
}M  gcoocftc  deel  [Gl* 

BEWIJS.    Uit  Voorfc.  XVHI.  Aa::;;i,  is^ 

K  c:  §  r.  (3       1/  5) 
cn  dus       =  4      (9  -  6        +  5)  =  4i-'  C14      6  K  §> 
en       4-       -  *       (i3  -  6  l^s) 
Mtar  uit  Voorlc,  XVifl.  Aaam.  s.  is 


D^fe  D  op  (K  +  §  c)  00  5  □  op  (I  C}. 

XXII.  VOOKiTSU 


10. 
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til.     A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

D*    CRLiJKVORUXOB  VBBLtlOfiKSM^ 

i 

XXUL    VOORSTftU    F»g.  87» 

-  ttnifen  veelhoeken  [M  cn  NJ  dic  uit  een  pelijk  getal 
Xïjden  bellnau,  door  diii<ron.ilcn  [A  C  ,  A  D  en  FH,  FJ], 
uit  ecücn  der  hoeken  [A  tii  F],  naar  de  aj^Kve  hr»eken  ge- 
trokken, In  driehoek-en  [.HAU,  CAP,  DAIv  cii  Gl-lf, 
HEI,  IFK]  gedeeld  worden;  zullen  de  vcdhoe^en  gelijk- 
vormig zijn,  zoo  de  drielmcken  twee  nan  twee  en  in  hun- 
nen rang  gen')men  ,a;elijkvi)imig  zijn  [nimehjk  ^  BAC 
GFII,  ^  CAD        A  lIFi;  A  ÜAÜ  ^ 

•  IFK» 

It.  VI.  IS  en  GfTolg»  •»  L.     ilU  ^  Mo/i^ 

■ 

itwijtf.  Uit  <i« . iceliBkliclil  'der  liottai  Ia  de  driflioekcil^ 
wordt  de  gelijkheid  der  eveneeoi  ^gpbM^  koeltea  iü40 

befde  veelhoeken  bewezen:  dac  hec  eerfce  Is. 

Uit  de  evenredigheid  der  elfden  in  de  driehoeken^  wordt 
êe  pvenredi^^beid  der  eveneens fcaande  z)jde&  ie  de  veeihoe'  . 
^  ken  atgekidt  dat  bet  tweede  is« 

AAmtMiNo.  Dk  moet  bewesea  wordeo-  om  atniSetooneii« 

«  dac  er  gelijkvormige  vecIboekeQ  zyn  kunnen,  en  boe  men 
.  dezelve  befebryvea  kan*  Zie  bet  lU  Werkfiuk  ven  heK 
•  l\r.  Boek. 

I.     G  E  V  ü  L  C.  • 

Wanneer  twee  driehoeken  gelijkvoraiig  zijn  ,  zullen  de 
perallelogrammen  welke  vour  diagonalen  eene  der  zijden 
van  die  driehoeken  hebben,  en  dus  het  dubbeld  van  die 
driehoeken  xifn,  ook  gelijkvoraiig  zijn:  en  derhalve -heeft 
Bilrs  wat' van  de  gelijkvormige^  of  gelijkhoekige^  driehoek 
.ken  bcweeen  is^  ook  voor  ds  gelijkvormige  pamUeiogftin* 
men  plaats. 

IL    G£V0LG..  Fig,  sié 

De  inmlfetograinmen  die  om  de  diagonaal  nti.  ftif  pi* 
rallelogram  ftaan  »  zi*n  onderling  eri  aal)  het  gebed  paral' 
kkfmm  waartoe  zij  behoren  gelijkvormig* 
^ .   IVO.»  yu  94     Sc  vi«  80. 
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XXI7,  iraoM.srsL.  Hg.  8r« 

Gcliikvormige  veelfaoekeo  .[M  en  N]  worden  door  dia- 
eonalflii.  aïs  dcic  op  ccne  gdijkvorailgc  wijze  getrokken  • 
ziin :  ih  gelijkvonnige  driehoeken  gedeeld :  en  de  mhou- 
dea  dier  ?ee»oeken  ftaan  tot  «jlkander  als  de  vierkanten 
op  hmae  eve&eensibwde  sljden  >  of  in  de  verdubbfikk 
xede  van  di^  zi|deo* 

EüCL,  VU  OO.  —  St.  VI.  16.  — 'L.  G.  III.  a6,  ft7. 

BBWiit*  Voor  het  I.  Uit  bet  IV,  VoorfteU 

Voor  bet  IK  Uit  de  bcTclioiiiriDg  dtó  de  vedhoekea 
tot  elkander  flain  aU  de  fommen  hunner  driehoeken:  dac 
.  deze  driehoeken  tot  elkander  Üaan  als  de  vierkanten  hjmner 
ev^eeosftaande  «Uden.  en  dw  als  die  der  evcneensüaande 
sQden  van  de  veelhoeken ;  waaruit  het  Yoorücl  volgt  dogr 
liet  XIII.  Voorfkel  vtn  het  IlL  Boek. 

I.  AANMERKING.  Men  kiii  limit  li»  a,  3>  4»  5»  ^  «  ^  Weifc» 
icuk  van  het  IV.  Boek  oploete. 

I,  OftVOLO* 

7oo  v'er  liineii  evenredig  zijn,  fiaaii  de  vierkanten  op  de- 
zelve belchreven  in  verdubbelde  rede  dier  lünen:  en  gevolge- 
liik  komt  het  geometrisch  vierkant  overeen  net  de  vertobbd* 
de  red?  en  Ln  kan  de  tifUkmtm  fUMdraten,  of  tweede 
mJnii  der  getallen,  welke  de  lengte  van  eenige  lijnen  nitdruk- 
ken  n  olwts  der  geometrifche  vierkanten  gebruiken  Zig 
IlT/Bik  XVIU.  B^tllflg:  en  kier  boven  IX.  Voorftel,  hei 

5.  Gevolg* 
ftOKNic  op  EucL,  Vt.  ao» 

IL  GEVOLG* 

*  ITit  dit  Voorftél,  op  paftllelogrammen  foegepnst,  en  yerge- 
leken  ï^e  AanWiDg      het  IX.  Voorfcei.  blijkt  in 

iiten^n  Euci^^^^^  gezegd  heeft,  in  de  XVI.I.  propofi^^^^^^^ 
ÏïïT»n  VII!.  Boek,  d.t  „  ^eliikvormige  vlakke  ^l^l^^^^^H 
elkander  ftaan  in  verdubbelde  rede  van  de  evcneensftatnde 
en  (F  XXVI.)  dat  zi)  tot  elkander  ftaan  ilf  Cfil 
^  jqnidcaat-geial  tot  een  quadraat- getal ' 

IIL  OBVOLO* 


Zoo  drie  lijnen  gedurig  evenredig  zijn  ,  * J^g* 
pp  d^  cerflc,  tot  de  geSjkyprmige  Figuur  op  de  twc^ 
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ju>aiIi,de.eesi}e'19B  loc  de  teOe  liin»  (XV.  VooAel  vuft 
fiet  lU.  Boek> 

TACQUST  Op  eUCLIDES  VI.  SO.  COf.  9« 

IL  AAMMB&KiliO.  Op  die  Voordel  (leunen » op  de  proportioottLpii* 

fers  van  Fransch  maakf.^!  ,  t!e  lijnen  welke  den  mum  dragen 
van  ks  Plans,  Zij  Üaan  niet  op  de  pasfers  vaa  Engelsch 
maakfel:  men  vindt  ze  op  ecnige  andere ,  ook  wel  ondei  den 
tijtel  vnn  Ceomrtn'a»  Zij  dienen  om,  wanneer  men  eene  ge- 
gevcne  l;^uu:  moet  ver^rcuLcii  of  \oikl«jiueii ,  de  zijde  te 
vinden  vaa  dc  figuur,  die  aan  de  gegevene gelijkvormig  ente- 
vens diamii  hm  ge?ntagde  veetvond « of  deel,  zijn  ui.  Ottrpa 
gaan  de  deeltn  op  die  M|nett  In  eene  geoneirifebe  fedei  dtir 
btfT.  de  afRand  ven  o  coc  90  bet  drievouwd  ,  "3  van  o  tot  40 
hec  dnbbM  ia  van  dien  van  o  tot  10:  zyn  die  fecalleil  *90» 
4O9  10,  of  9,  4  ,  I  in  de  verdubbelde  rede  van  3,3,  i: 
dnt  !s  in  die  rede  welke  de  gelijkvorniige  lij^uren  onderling 
hebben ,  als  zy  op  iijnca  geplaatst  worden  die  onderling  zijn 
als  3,  2,  I  Indien  men  dan  eene  fis^uur  maken  wil  die  het 
negen vüud  is  van  eene  andere ,  i'telie  men  de  punten  des 
pasfers»  welke  eene  z{jde  van  die  £gnur  bevatten»  op  de 
xelfde  getallen  op  de  twee  bladen;  bQ^r,  Tan  to  foc  10:  dta 
liL  de  affland  vaa  90  tot  5>o  de  eveneenifiaaiide  sijde  ge« 
ven  voor  d^  te  vervaaidlgen  figuur*  Indien  nen  eene  figuur 
maken  moet  die  het  }  gedeelte  van  eene  gegevene  Is;  fteU 
/  Ie  mende  punten  des  pasftra  op  de  tdfde  getallen  op  belde 
de  bladen:  bijv.  van  p5  tot  pd;  neme  bet  |  van  dat  getal, 
of  i5;  en  piaatfe  de  pirntcn  des  pasfers  van  16  tot  i5: 
men  heeft  de  evenee  ^sib^.üde  zijde  voor  de  figuur  die  het 
§  is  vau  de  gegevene  :  en  welke  zijde  zal  üaan  tot  de  2^)40 

der  gegevene  ais  V'^i  i  s  i  :  V  6é 

XXV,  VOORSTEL. 

.  Zoo  vier  lijnen  evenredig  x'jo^  xulkn  de  g^iykvormlge 
en  eventens  geplaatfte  H^uren  op  de  cérfle  eti  tweede  * 
lijn,  in  de  zelfde  lede  ilaan  als  de  geiykvormige  en  even* 
eens  geplaarfle  figimi  op  de  deide  en  vierde:  —  en  om«. 
gekeerd:  —  Zoo  twee  gelijkvormige  figuren  in  de  nifde 
lede  200  als  twee  andere  geli^tvorniige  figuren^  zullen  de 
eveneens  gep&aaifle  lijnen  mar  op  deie  figuren  geUd  sin» 
evenredig  sijn* 

EUCL.  VI.  t2.  —  Sl,  VI.  18.  '  ' 

!•  BEWIJS.  Yolgeos  gucuoKSi  A,  B»  Cr' ^n  de  vier 
mnea* 

:     :  Ma  ,  YOGA 
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#I9ó  ly*  Botkx  Over  cIc  gclijkvormi^htid  der  figuren. 

vaoR  UET  I.  GEDEELTE.   BtaEiDiNo.    Stel  b  dcfde  eveuredige 
flin  A  en  B:  en     derde  evenredige  aan  C  CQ  D.  ^ 

•   C  :  D  =  ü  :  Bereiding 

A  :  B  =  C  :  D 
dus  B  :  b  ^  Vj  .  d 
en  A  ;  C  =:  *  : 

Maar  Fig.  op  A:  f\g.  op  B  s  A  :  bi  XXI V.  Vo,oriL 
Fig.  op  C:  Fg.  op  O  =:  C  :         Gev.  3, 
dus  Fig.  op  Al  Flg«  op  B  »  Ftf.  op  C;  Fig.  op  D* 

VOOR  HET  II.  BEREIDING.    S  el  A  :  Ö        C  :  ./• 

iftWijS.  □  op  A  :  □  op  B  1=  □  op  C:  □  op  4/;  door  het 
en  Q  op  A2  □  op  B  c^Qop  C;  QopD^^XlV  Voorit 
dus  Q  op     =  a  op  O  en  1/  SS 
dus  A  :  a  =  C :  O. 

AAKMERKIfitG'    Dit  peW^S  Vttt-  BUCLIDES  ,  te  W\|  VO'OT  beC' 

tweede  gedeelte, wit  eeBvood^ger  voorgemeld  ^^beo,  is  «eer 
fottl ,  ea  ten  voUea  geometriscb* 

11.  üKwijs.    VOOR  HKT  T.    Uit  het  XXIV.  Voorfcel,  deszelfs 
!•  Gevolg,  en  het  i.  Gev.  vau  he:  X.  Voorftel  van  hc:  lil.  B» 

Voor  üet  IÏ.   Uit  bet  i  Gevolg  van  het  X.  Voorfiei  fin 
bei.  Ui.  Boek:  i.  Gevolg  van  bei  XXiV*.  vau  dU  Boek* 

XXVL    VOORSTEL.    Fig.  IIO. 

In  alle  regthoekige  driebnckeii  is  de  figuur  op  de  fchuin- 
fche  zijde  gelijk  narr  ( c  ioia  der  beide  gelijkvormige  ea 
eveneeosgepiaatfte  figurui  die  op  de  regthoekszijden  (haa. 

sucL.  VL  SI*  —  Sté  VI.  pr.  aa  Cev. 

BEWIJS.  üi£  bet  XXV.  Voorfcel  \  III ,  8 :  bet  XXV.  VoorüeJ: 
lily  11:  II «  i6t  en  IU«  Axionia  3. 

1.  AANMERKTNG.  Het  Voorftel  van  pythagoras  (If.  Wo'^V 
XVI.  Voo-^T'I  n's  llechr.';  een  bij/onder  geval  vrn  dit  Voor- 
fiei: ook  hangen  zij  beide  van  cene  meer  nigemcene  eigen- 
fchap  der  drie!ioelcen  af,  zoo  als  wij  die  reeds  in  de  II.Aao» 
liicrkin;^  up  het  XVI.  en  in  bet  XX.  Voorflel  met  deszelft 
Gevolgen  van  het  li.  ijock  gezegd  iiebbeu. 

.11.  AANMERKING.  McQ  kAo  tbs&s  bet  8«  Werkfcok  via  liet. 
IV*  Boek  opiosfea. 

ZXVXI. 
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XX  VIL  VOORSTBL. 

Alle  ref^clmniige  vi  el  hoeken ,  die  uit  ccn  evengroot 
tal  zijden  beÜann,  zijn  gelijkvormig  aan  rlkaui^cr;  cii  luiune 
jnhoudeu  zijn  als  do  vitrkaotcn  dtr  eveix'ensflaandj  zijden, 
of  der  rtrn!en,  of  d-T  loodlijnen;  dat  i&^Mil  vefdaW>e4»ie 
rede  dier  xijdcuy  ilraka,  of  loodbjoeo» 

BKwijs.  voöR  HET  I.  Uit  bet  XXIU*  Voorftcli  eo  den  aard 

der  geijijkvormii^e  veelhoekcu^ 

Yooft  m  U.  Uk  iMi  JL3av.  «n  XI.  Voorfcd* 

CKTOLo.  Fig.  80,  81  en  82. 

Dus  zijn  de  veelhoeken,  waarvan  wij  in  het  XXXV,XXXVT, 
^XXXVll  en  XXXVill.  Voordel  van  hec  11.  Boek  gewag 
'hebben,  gelijkvormig  aan  de  veelhüuucn  in  welke  zij  Haan:  en 
in  het  geval  van  hec  XXXViii.  Voorftel  82.j,üal  ile  veel- 

hoek ËFGIL,  in  omtrek  en  In  Inhood,  de  kleiade  zijn  die 
hit.  zijn  kan,  wanneer  de  fdppeii  F»  G»  I*  L,  op  hec 
midden  der  iQden  AO»  DC,  CBi  BQ*  QA  Üaan:  want  dan 
Is  de  ftraal  0£  toodregc  op  AD,  ett.dna  de  konfte  llSn* 

XXVlil.   vooasTBl».  Fïg.  Si  exi  8a. 

De  omtrekken  der  regelmitige  veelhoeken,  (6e  uit  een 
leel^  getal  zijden  beftaan»  mur  on[teli|ke  lijneit  be. 
ftfireVen  cijn »  ftaan  toe  elkander  100  als  buöne  dralen ,  of 
loodiijnen; 

BEWIJS.  Uit  den  aard  der  veplhoekcr;  rnmelijA  nic  het  2 
GevoljT  van  de  11  liepaiing  van  hec  li. üoek,  en  het  XL  Voor- 
fte!,  Gcv.  3i       dit  IJoek. 

OBVOLO. 

In  slle  i^jjIiDati^e  veelhoeken,  die  uit  het  x^llde  getal 
z'idcn  b;.(Liin,  is  de  redë  va;i  den  omirck  lot  de  lood- 
lijn, of  lot  aen  Ünal,  b<^(kijdig  de  zelxuc, 

XXlK.  VOORSTSL* 

Vcrfchill  nde  regelmatige  veelhoeken  (laan  tot  elkander  ia 
Himeugeflelde  rede  hunner  omtrekken  ea  loodlijnen»^ 

BFwijs.  Uit  bei  XXXiX*  Voofftel  ?an  hec  U*  E»  en  uit  kec 
4  VIL  VoorftM  van  dli  Boek»  ... 

.    N  3  G  fl- 
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Dus,  indien  omtreklL:i  gelijk  zijn,  zijn  de  iahoudeii 
1^  de  loodlijnen :  m  in^uen  de  inhouden  .celijk  zfjn,  (laan 
de  omtrekken  in  omgekeerde  lede  der  ioodlijaoa,  (liU 
AihNM  4«  <n  ^^i»  5> 

XXX. ''  VOORfTEL.    Fig.  Ilt. 

Van  twee  regelmnnVe  veelhoeken  rAlU)EF  en  GOKLMN] 
•^vTcr  omtrekken  geiijk  zijn,  heefc  die  [G  O  K  L  MNj  de  grooi- 
fte  loodlijn  [PQ]  welke  de  meeste  zijden  hceiu 

BIMIDIII*.  Men  CteUe  éb  mBtrekken  van  beide  ,  d/c  «odi  ftlik  süii, 
vkKedritkc  ce  worden  deorOs  liet  geul  dec  sgdeo  door  «  en  » ,soo 

O  O 

dat  m^n:  Trek  c:  I  cn  P  Q  ix  ;  dan  isFEnr;;",  GN  =  ^  :  cii 

derhalve  FE  >  GN  cn  FI  >  no  Neem  RI  —  GO.  T;ck 
RC.  Cl  en  zu"  loodlljneo»  Z  FCJ^  is  ^  Z  GPN  en 
dm  ook  i  FCi  >z  GP(2* 

O    O  4L  ft 

M«qv.  Fit  GQ  SS  2' 1%^  1?  ("jÏÏ"^^  ^  ^''Q^ 

~S  *  ~:  derhalve  FI:GQ  ofRis  l  FC!:  ZCPQ.  Maar 
(XU.  t^-^v.  a.)  FI  :  Rï  >  /  FCÏ:  i  PvCI:  cn  dus  Z  FCIt 
t  GPQ  >ZFCI:  ZRCI:  derhalve  Z  GPQ  <  Z  RC  I:  en  om 
dat  Z  RICs  L  =  Z  GQP  is  dc  derde  Z  PGQ  >Z  CRI.  Gevol* 
gelijk  indien  men  in  R  maakc  L  IRS  a  ZQGP»  sal  ket  been 
RS  boven  het  been  CR  vallen:  en  dus  zal  het  dip  8  de  I|n 
TC,  vefien:,vU  boven  c  inydent  xoo  dit  SI  ^  Cl:  natr  SI  S3 
P  Q  s  derkalvc  P  Q  ^  C  I« 

XXXI.  VOORSTEL.    Ftg.  III. 

Van  twee  regelmatige  vec!>ioc!:en  die  gelijke  omtrekken 
hebben  lieeic  die  den  grooiüea  inhoud  die  de  meeste  zydea 
beefu 

Mnm  CU  Mêtkm*  V.  i.        O»  IV»  éfptÊiix^  7« 
.    BSwiiAi  Uit  Voorft,  JCZTX.  Oev.  en  Voorft«  XXX. 

C£VOI»C. 

Indle»  dos  een  Eeiykzijdige  drielioek,  een  vferkaat^  eo  een 
regelmÉtige  xethoek  geltfken  omcrek  hebben ,  is  de  Inhoud  vu 
dio  zédMck  groeeer  dan  die  ini  hec  vierkanc»  es  tfle  m 
vierlmc  groocer  dan  die  mi  den  ikleiieek. 
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M>1WOIO>  n<.  8a.  De  loodlUn  C  X  ïn  de»  if i1iock_?Q R » T O 

indien  O  den  OflUKlc  MDdtttdc  « 

De  loodlijn  ia       vierkant  is  de  belft  ven  de  x^de^  dos  liier 

r  s  O  ^ ;  dw  kleloer  dta  voor  den  ictlMelr.  • 
•  64 

In    den    gclökzgdlgen    driehoek    DAF  ,    is    dc    ion jüjn 
CX  a  CXIV.  Voorftelt  Cev.  s)  J=  |  I^A  F»  ~  f  = 

I  /af»  -  4  AF»  =  J  AF  /ï  =  A*  Yk^^ 
ëus  kleiner  dan  voor  kec  vteikiat.^  . 

'  AANMtHEiNG.  De  Beijen ,  die  lan  btre  cellécjes  eene  zet* 

kantige  gedaante  geven ,  jrebraiken  dns  cenevan  dïe  figuren,  in 
v.'cïke  geen  tusicbeiiruinue  verloren  worde  (II.  29.  G  2); 
en  wei  die ,  welke  dtü  gtoocltea  fbhoud  onder  deu  seif- 
dea  omtrek  bezlu  * 

ft. 

Zie  TAVPtTt  OoHtt*  MattK  V.  Boek  Voorredt «  dfe'  Mi»  «ver  setr 

lezcniwaardig  is:  cn  h!j  dc  nicnwere  Schrijver^; ,  onder  ifltatBf 

X^UüI.  voo&$t£Im  Fig. 

Indten  men  in  eeim  re^etmitlgofi  TQflioek*  «ie  dt  twee 
einden  [H*  K]  via  eece  der  tQ den  [KHl,  regce  IHnen  [HC» 
KE]  user  de  uiteinden  der  aangrenzen£  xpden  (,KC » H  Ë]  trekt  t 
mllen  deze  den  veelhoek  verdeelen  in  eene  ruit  [C  15  E  , 
in  twee  gelijkbecTT^^e  driehoeken  [K  vC,  Hx  E"] ,  wier  beenen 
f^eïijk  zijn  nan  de  zijden  van  den  vijihoek,  en  in  eenen  der- 
den geüjkbeenigen  driehoek  [Kxll],  wiens  grondlijn  de  ge» 
bruikte  '/ijde  des  vijfhoeks  is  :  verder  3*.  zullen  de  cwe^  ge- 
melde lijnen  [C  H  ,  ÏC  K]  elkander  iii  uiterlle  cn  middelfte  rede 
fnijden ,  en  liaar  grootüe  üuk  is  gel^k  «an  ,de  zUde  van  den 
T^fkoelr»  Indtett  men  nlr  Mem  hnelt  Ujnea  mir  tlln 
de  overige  noeken  trekt ,  j^d  fèder  dier  diijminteli  soodtnfg 
door  twee  mderA.  geTn^en  worden»  dtt  liec  groocfiè  ftak 
ioor  de  eerfte  deier  afgefneden,  weder  door  de  tweede  ia 
niterfte  en  middelde  rede  gefneden  wordt,  znHende  het  klein- 
He  het  m:dd':'1fl^ik  der  t^vef  Cnildfrif^en  -rin:  4^.  zul 
lea  dexe  lyoen  door  hare  ontmoeting  binnen  d^n  v^fhoek,  en 

^  4  .  om 
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• 


ftoo         Bock;  Over  dt  gelijkvormigheid  der  figuren* 

om  het'  zelfJc  middelpunt  eenen  nieuwen  vijfhoek  maken, 
ciie  aeii  gegcvcDCii  ^iclijkvormiij ,  doch  ten  zyncn  optigte  om- 
gekeerd geplaatst  is »  en  wiens  xijde  coc  die  tiiq  den  «gegeven* 
vUfhoek  ihnc,  tfo  het  kleiuUe  ftuk  v«n  dc  gerneden  t^cheel^ 
llfn  IOC  die  geheele  lijn* 

KUCL.  JUU,  8.  voor  het  ^fve^de  ge4eeU^. 

AKIfllt.    VOOJL  HET  L 

Z  b.ai(  c;  "J*  CU*      liet  i,  G(:v) 

4 

.  aus  4     li  C  =  1*  R :  dUf  Z  C  H  E  =:     R  J 

19  R 

ea^CHB-4>£BBHs  *^  »  4  R; 

gevolgelp  (1.  7  )  C  H  //  BB 
op  de  zelfde  w|f£e  K  E  //  CB: 

dus  is  C  13  C  1  ccne  ruit      H«p«  17.)  en  de  «y4«0  CB  »  » 

JT  C  ,  zijn  gcliik  aan  clltaiukri 

dus  z^ti  de  ^  C.i  lC»  cn  EjcII  gc1\}kbecnig  en  onderling  geljjk; 
(lus  oo](        ^  dui  is  ook  ^  UxK  geUikbeeaig. 

VOOR  nsT  11.  in  de        RxH  enKEH  i%  ét  l  HK£  gcm^os 
i  KH.v  =  L  KEH  ,  i  KxH  :3  Z  KUB;  CM  d«f  O^*  Voecft.) 

K  K  :  E  il  =3  Kli  :  H  .r  Ot 
■  Jk£  :  Ex  :s  Ex:  Ku.:  cn  insgelyki 
HC  :  jfC  =  JfC  t  «*• 

Bus  Tnüdcn  dc  lijaen  HC  tn  BK  elkioder  In  eiierfte  en  oM" 
deiae  rede  (Bep.  4),  .  . 

VOOR  HBT  iri. 

M  C  :  xC  =3  xC  :  Hx  dus  ('H.  8) 

Of 

I        :a  ji^C  «  «C  s  H4r 

or 

dus 

of 

HC  :  X  C  =  r  C  :  H  ^  of  C> ;  en  dus ,  daar  HC  in  uiierfte 
fa  mlddetftc  rede  ^eraedea  is  la  4r>  U  ,:rQ  bec  ook  in  y  C^oor 
•TQorft.  XVil). 

VOOR  HKT  IV,  Dat  de  vgfbocU.  CSvxy  regelmatig  is.  blykc  uit 
de  gciykheid  der  drteteflkce  OBN,  NBr,  ^Hjt»  xKy.yCo^ 
en  du$  is  dexelfe  etii  den  gegeeen'  v^fhock  fel^kvomig  CX^VIL 

Voorftci). 

Dat  h^c  mtddclpiinc  het  setfde  is  voor  beiden  blqkt  hier  uit»  dat 
de  lyncn  die  oic  B  eo  C  loodfegt  op  HK  «n  EH  fonden  getrok- 
ken weiden  ,  door  bet  middelpunt  van  den  gegeven  veelhoek 
•  gn:\r!  •  en  dat  dexelve  ook  loodrcgt  op  ON,yO,  cn  door  x  en 
r  gaan  zoi^dci},  du^  dv^or  li^t  nuddel^ui\c  4<^4  iiici^wen 
TijfUock.       .  . 


Digitized  by  Google 


UI.  JfdeMng:  (hif  A  gslifhérmig^  neSMemh  to& 

Vertel  A  OBN  l^A  KBHi  d« 
OM  I  KU  s  OB  t  BK» 

ft 

i.  AANMERKING.  AUc  de  eigenlchappen  in  dii  Voorftel  ver- 
meld, zijn  den  verhoek  aiiéén  eigen»  uiigezonderd  deze» 
óÊt  de  diftgantlCD  door  Iwre  ^erif^fe  owmoetiiif  ceoeo 
nievwen  gelDkvormigen  veéllMMk  zoOea  ntkeni  dk  ia  aan 
tlle  de  regelmatige  vecüboeken,  van  den  vyfhoek  ce  begin- 
nen, eigen,  doch  mee  eenige  bijzonderheden»  wetrvnn  w|| 
in  ket  XXXL  Voordel  van  bet  Vi.  Boek,  handelen  ^uUen» 

XL  AANMERKING.  lodlfen  mctt  den  nieuipren  v)jfhoe^,  op  de 
setfde  wVxe  verdeelt,  lal  er  wederom  een  nieiiiipe  f^uiodt 
onrfttan,  op  wien  alle  de  gemelde  eifenfcbiyipen  coepai* 
ftlj)k  cQn*  , 

♦  *  "i 


T 


r  » 
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VIJFDE  BOEK. 

-  QV£&  DEN  CIR&Sl^  O* 

h  akr*i>iHO>  .Flg.  iia, 

9 

Men  noemt  Choordc^  Spanlijn^  of  Pees  cirkciboogs 
rOAEJ  ccne  lijn- [[>  É*J ,  die,  in  den  Cirkel  getrokken, 
de  likcinden  \\\  en  E]  diens  boogs  vcrcénigt  ,  en  denxel- 
vcn  boog  bclj-ant.  liüljcii  eene  dergelijke " cÜoorde  fO CF] 
door  het  middelpunt  [CJ  gaat,  draaier  zij  den  naam  vaii 
miildcUijn^  of  diamtttr  ^  befpant  wederzijds  den  Imlven 
omtrek  [DAF,  I  GF],  en  deelt  dus  zoo  wel  den  cirkel 
[üwAFGDJ  als  dcu  omirek  deszelven  in  twee  gelijke  deeleiu 

locu  Ld  17*  <—  ft*  III»     u     L*  O.  II»  Bep, 

I.  AANHBiitNb»  Dtc  de  iiilddeimn  den  cirkel  In  twee  gel^ke 
deeleo  deelt,  li,  dnoke  nH»  eed  Axhmai  Men  ken  hec 
ecbter  bewezen »  met  door  de  verbeelding  *den  hilven  eir« 
kei  DGFf  ttn  den  ati^ren  kant  des  ditmeters  te  fldlen, 

en  opfcmerken  dac  dan  de  geheele  boo^  DGF,  op  den 
c:ehee!en  boog  DBAEF  vallen  moec,  of  de  mdn  des  cir- 
kels zonden  niet  gel^k  syn»  zoo  alt  de  bepaling  des  cir- 
kels vordert* 

L      II*  I.  .  —  .* 

IL  AANMERKING.  Eene  cboorde  wordt  ook  wel  eene  in  den 
cirkel  wgefchreyen  lijn  genoemd. 

lm  C«  U.  fiep.  6» 

GBTOtG. 

Eene  Choordc^  ^paniijn^  of  Ptf^/,berpint  altijd,  of  wc- 
derzijtfs  den  halven  omtrek  zoo  zij  do(;r  het  middelpunt 
;^aat ,  en  dus  mid  lellijn  is;  of  aan  den  eenen  kant  eenen 
boog  [BAE]  die  kleiner,  en  aan  den  anderen  kant  eenan 
boog  [BGFE]  die  grooter  is  dan  de  h:ilve  omtrek:  zoo 
dat  de  beide  bogen  te  üamea  den  gebeelen  omuek  uicmakeu* 

UI. 

O  zie  de  bepaling  van  'den  ürM%  eo  van  eIrMoginp  te  het  Ü» 
fMk|  nep.  s»  bl.  4*  . 

•  .  / 

J 
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SL  jJltttiRKmo*  Het  gebmïk  wil  <!at  ,  wanpeer  men  zegt 
dftC  €ene  \lin  de  choorde  is  vnn  een'  boog,  men  daar  door 
veraaac  den  kleioHeo  der  twee  bo^^a  die  dea  onurek  dei 
cirkeU  uicmaken* 


11.    B£PALI1I0«    Fig.  XI2. 

Wanneer  twee  bogen  rOHG»  GIF]  te  fameii  den 
Mven  omtA  [DHOlFl  iritmtkén»  woidt  de  etne 
pbljv*  DHG1  bet  aammVki^ofhetfuppkmm'^nKkim  » 
deren  [GIFl  genoemd :  dat  ie  bet  mtvuM  m  des 

faatven  omtTwr. 

AANM£Ri£iNG.  Wij  zuUeQ.  m  het  VUL  Boek  nader  over  de 
ju^pUmenteu  fpreken* 

UL   BK9ALIN0.   Ftg*  ita» 

Men  Tiocmr  /r^r/ör  vnn  den  cirkel  een  iluk  [DCG]  »ht 
nisfcheii  twee  Itralen  (r^f^/V)  [D  C  ,  CG,]  en  cenea  boog 
[DBGJy  tot  wiens  uiterlten  de  üraleu  kumeii^  beg/re* 
peil  is, 

'  wocu  ut  d«  la    st  ut  d,  f  •  —  U  C.  n.  8ep»  t • 

AAN.M&aüüSü.  £co  ySrc/^r  bevat  dtts  altyd  eene  bepaalde 
ruimte*  *  * 

iy«    BB  PALING»    Fig«  Iia. 

Men  noemt  Orkelfiwk ,  of  Segmem ,  [B  A  £]  dat  gedeelte 

VKn  den  inhoud  eens  cirkel'^ ,  het  welk  bmnen  den  om* 
trek  van  een'  boog  [BAE]  eu  de  choorde  [BE],  die  den* 

zcU^n  befpant  ,  begrepen  J.s. 

BUCL*  I»  d*  tS»  S9. at»  ttU  d*  ip  a«     L.  G«  II.  Bef»  4» 

I»  AAmaaauiG*  Een  nament  bmt  derbalve»  era  ali  de  fiu 
"têf^  eene  befRudde 


il.  AANMERKING.  fs  dus  dït  verlVbH  tusichen  een  fegment 
of  eirke^ukf  Cü  eeueii /te dat  het  fegment  ^oox  eenen  boog 
en  eene  IQn,  de  choorde  namel^k»  doch  de  futor  door 
eenen  boog  en  twee  lijnen,  nMtr  die  door  bet  mlddeimmt 
gun,  gmrmd  woidt  OerofgelSk,  b^ooR  debilfe  drfcel 
te  jdttli m  di  ftpÊmm  e»  tot  de  fnÊmm. 


V.  BBPALiifo*  Fig.  113,  > 
EeB  Aeel  ytijmk  gelegd  im  M  Qrkelfiuk  [BD£|  ge^ 
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fto4  ^«  Hoek: 'Over  den  cirkd 

plaatst  te  zijn  ,  nis  ^ijn  top  [Dj  in  den  lioog  is ,  en 
Iwenen  [DB.  DEI  tot  tfe  uiterlten  [B,'£l  van  de  cbooN 
ik  [B  EJ  aid  bet  Üuk  beperkt ;  komen*  .    »  ' 

lOCL.  IJL  d.  7.  5t,  Xn.  (U    ^  7. 

VL     BEPALING.    Fig.  113» 

*  Een  fegmtnt  u'QiJt  gelegd  toi  ceiicn  i;e:»t;veii  hoek  bt" 
kwaam  te  zijn :  nis  men  in  hetzelve  den  gegeven  hoek 
j:<jo  i^laatfen  kan,,  dat  zijn  top  den  hoo^(  ran!u  ,  en  zijne 
becnen  door  de  uiteindeu  [B,  EJ  der  ciiooide  vaa  het 
fi^mcnt  gaan*  .  . 


VIL    BEPALING*     Fig.  113* 


Een  hoek  [PIG,  of  F  CC]  wordt  gesegd  op  eencn 
boog  [FG]  te  ffann,  mnneer  s^oe  tenen  [fp  en  IG; 
€fCP  en  CG]  de  ufteindto . tm  diefi  boog  raken  :  en 
?tq  wopdt  heek  in  M  nMdelpitm ,  of  heek  in  den  omtrek 
genoemd,  na^ir  mate  de  rep  [C  of  I]  van  den  bock  [FCCr^ 
of  FIGJ  in  het  middelpunt  [CJ  of  in  den  omuck  [iu 
IJ  ftaat.  .         \  .   •  • 

£OCL.  IIL  d«  9«  —  St.  lü.  d.  tf.  ~  U  G.  IL  Bep.  6.'  '  n 

I.  GEVOLG. 

'  'Een  hoefcLtBOE]  in  den  omtickt  en  die  dus  ia  ikq 
-dikelftuk  [BUE]  g«pfMt8t  k  (Bep«  V.)»  mt.op  den 
boog  IBIPGB]  die  met. den  boog  vn  bet  drkeUhik  man» 
in  de.  hoek  ftaat  den  geheeten  oomek  nitnaifcu 

II;'  oirvoio.      ■  • 

Die  boog  [BIFGE]  waarop  de  boenen  des  hoeks  nisrcn 
is  dan,  kleiner,    tven  groot,   of  grooter  dan  de  baKe 
om'rek ,  naar  ni:ite  het .  cirkclffnk  waarin  dc  hoek  llau 
'gfooteiy  even,  gc90{^  of  kiëiocr  is.. daa.de  balve  ckkek 

.     ,  VllL    BBi  ALING.    Fig,.,I»I*  , 

Men  noemt  raakBJn  Van'dën  cMd^  eene  Qn  [ATZ] 
die  den  dffcel-  mkt  doch  «.^  verlengd  xQodet  niet 
fnQdc.  fiene  fmjUjn  [A  S  H]  die ,  ^Hte  tot  den  omtrek 
[m  S]  gekomen ,  en  viileiig  t ,  den  Indtrek  fi^^i  en  bin- 

Y  ,  Ben 
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InUdtng*  aos 

nen  étn  drkel  fdf4  KnUgo  en  CoPId  i$d  derhalve  mee 
onbepaalde  lijiien* 

*.  ^UCL.  lil.. 4.  a.  —  St.  ni.  cl.  4.  —  L.  G,  lU  d.  3. 

AANMERKING.  Zoüde  Cf  iiic  dozc  hcpnling  niet  re^dreeks 
volgen  ,  (Int  ccue  raaklijn  den  cirkel  maar  in  één  flip  raakt? 
doch  er  moec  bewezen  worden»  dat  er  lijnen  kunnen  zijn, 
die  den  cirkel  in  één  ftip  raken,  en  Jenzelveii,  lioe  zij  oüIc 
'  verlengd  wurJcn,  niec  fnijdea ,  bet  gccü  wij  ia  ons  Ijl. 
VoüilUl,  Gev,  u  doen  zuileiu 

IX.  BEPALINO*  Fig.  134  en  135. 

Men  zegt  dar  twee  cirkels  elkander  raken  ,  wanneer  zi'j 
e^.ka  il.r  rakende  zic»i  niet  fnijdcn.  De  aanraking  gefchicd 
of  L'iiwerdd/g,  zoo  de  eene  cirkel  geheel  buiten  den  an- 
deren valt,  of  inwendig f  zoo  de  eene  gebecl  binnen  den 
aiKkren  valt. 

BUCU  UI.  d«  9»  «*i  St*  III.  d.  »•  •  L.  G»  n«  def.  9« 


A  X  I  O  M  A  T  A 
0  p 

ALGE  ME  ENE  KUNDIGHEDEN. 


Cirkel»,  die  mét  gelijke  ünka  geuokicen  sijn,  xijo 
'  gelijk* 

11. 

°  J)e  Diddelli}a  is  bet  diibi>eld  vio  des  ftnal  of  *r«ffiu. 

IIL 

'Indien  uit  bet  middelpunt  naar  eenig  ftIp  eene  regte 
]ijn  getrokken  wordttdie  korter  is  dan  de  nmci/^of  ftratU 
valt  dat  flip  binnen  den  drkel«  zoo  als  ook  de  gebeele 
'  lijn;  bijn  CM  fig.  na. 


V 

é 
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1.    AFO  E  BrLING; 


OV£R    DE     LIJNLN     ])1E     IN,     OF     TOT  ïhS^ 
l.    V00il$TU«    Fjg»  lift* 

In^  jmen  in  den  omtret  v«n  den  dfkel  twee  (lippen 
néémt  [B»  Bj,  en  dezelve  door  eéne  r^te  lijn  vexw 
eeni'gt,  asai  die  lijn  geheel  bianen  den  cirkel  vaUen« 

ItUCL.  III.  2« 

BEREIDING.  Tfclc  op  d!e  üjn  uit  hec  middelpoiit  eenlge  IQn 
CM  en  vervirigeus  de  ftraieu  C£,  CB. 

.  BEWIJS.  Uit  L  15*  Gev*  i ;  v>  i7*  Iü«  Axhmaym 

dit  Boek* 

AAN.MERKiNo.  Die  lijn  is  dus  in  de  daad  eene  choonic,  of 
fpanlijn  (Bcp.  ï.'):  en,  verlengd  zijnde,  fnijdt  zij  den  om- 
trek iu  twee  ilippcD,  £  eji  h.  Zij  kan  den  oaurek  niet  in 
ifteer  dtn  In  twee  (tippen  foüdea:  anders  immers  zouden  de 
IQsen  CD,  CB»  CM  «ic  bei  mtdd^pait  vm  drie  ftippea 
van  (beding  getrokken,  gelQk  moeten  xtfn:  d.  i,  er  zonden 
nlc  een  fcip  op  eene  regie  l^n  meer  dan  twee  gelQke  IQ- 
neBtgecrokken  kunnen  worden;  dat  onmogelttk  Is. 

L.  O»  B»  I* 

IL  voo&aTBx,.  F%«  114. 

Wanneer  drie  (lippen  [A ,  B ,  Dl  niet  in  ééne  regte 
l^n  zijn ,  (huin  deselve  in  dén  omtrek  van  eenen  cirkel : 
of,  in  andere  woorden,  men  kan  altijd  eenen  cirkel  trék* 
ken  wiens  omt];iek  door  die  (lippen  gaau  zal» 

msiDiNG.  Trek  BD,  BA,  AD:  ftel  dat  BD*  en  AP  in 
twee  gelijke  deelen  gedeeld  zijn  in  K  en  L;  en  dat  KC, 
en  LC  die  loodregt  op  BD  en  AD  ftnan,  elkander  in  C 
ontmoeten:  trek  CB,  CD,  CA:  men  moet  bewijzen,  dat 
CB,  CD,  CA  onderiini;  gelijk,  en  dus  dralen  z^n  van 
den  cirkel,  wiens  middeipunt  C  is, 

BBwqi,  Dat  fiC  a  CD  en  Cp  ca.  CA^if »  volgt  n& 
I*  ai* 

AAMMuuu^a»  Ikc  fpreckc  van  zelf,  uic  de  bereidlDg,  Utc 

er 
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.   er  door  dfe  zelfce  (^rie  fdppen       B,  D         wdtffl  QUkA 
diQ  de  reecU  geuokkeot  g^AO  luuu 

De  voorgaande  bffiidiif  m  iM  be«Vt  Itverta  éUe  «I^Q» 
fieiwp  der  driehoeken  op: 

„  De  loodlijnen,  v.t  !ke  ott  het   midden  der   zijden  eens 
„driehoeks  op  dezelve  getrokken  kunnen  worden,  komen 
alle   in  één  ftip  ,  het  zij  binnen  hec  z  j"  buiten  den  drie» 
hoek,  te  fomen:  en  de  lijnen,  uit  bet  zelve  naar  de  hof» 
keu  viuj  tien  diiohoek  gccO|jcu  ,  zijn  golijk." 
Hieruit  volgc  wederom,  dat,  zoo  de  driehoek  gemkzl^dig 
U,  die  loodl^neii  door  do  toppen  m  de  overfauuiae  hoeken 
gano,  en  die  hoeken  In  twee  getUke  deelen  ItoOdenC^  27* 
fcec  4*  Gev.^  snOen,  en  daardoor  wordt  bet  ftip  vtnfmjding, 
oT  verééniging ,  in  dar  geval ,  het  middeipunt  van  den  driehoek 
j^enoomd  ,■  en  het  fcaar  vnn  den  top  nf  op  twee  derde  gedeelten 
van  kdere  loodiyn»  Zk  XV.  14»     dec4e  Gev^g»  enlV.  13* 

L  AMVMBRUiio»  Men  zie  in  bee  X  Werkfink  inin  bet 
Boek  de  ntnier  om  eenen  cirkel  door  drie  gegeren  IU|p> 
pen  te  trekken. 

.  IL  AiiNMERKi^ü.  De  bereiding  en  het  bewijs  leveren  ook  een 
der  middelen  op  om  bet  1.  en  hec  II«  Werküuk  van  het 
Y,  en  bet  $•  vtn  bet  VI»  Boek  optelofTen. 

IlL    TOORSTBU   Fif.  ItS. 

l^cne  rcgte  Ifjn  [B  D]  die  foodrcj^t  (bat  np  het  einde 
vaa  de  middellijn,  valt  geheel  buiten  den  ciilul ,  en  raakt 
dt^n  cirkel  in  dat  eeoig  (tip,  bet  uUeiode  omis^  £UJ 
van  de  roiddeiliin* 

sock  UI.  i6t  —  St.  IlL  9«      L.  O.  n.  9^ 

BEwn?.  Uit  het  ongerijmde.  Men  trekt  tiamelijk  ott  het 
midcic'Ipunt:  de  l^n  CD  tot  het  ftip  D,  uaaria  men  ftelt 
(dat  de  l^n  BD  ook  den  omtrek  zoude  raken»  en  dat  dns  toe 
den  omtrek  sonde  beboeren»  zoo  dit  C  D  een  ftnti  londo 
sQn:  de  ongerijmdbeid  TOlft  nit  I«  17 

OBVOtCU 

Bene  lijn  ,  die  den  cirkel  makt ,  raakt  d^nzelireQ  ia 
iiü  iémg  (lip*.  . 

l6  U  9^  Oev,  I» 
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V.  Bêók:  Owr  Jen  drkgk 


AANMERiCTNG.   Men  ktti  Thsns  het  tt,  T2  (2.  (^l#t<l)  14 f 
15  en  ld  Werkltuk  vin  het  V*  Boek  oplo«(èo. 

IV,   VOORSTEL.  Fjg,  116. 

Eene  lijn  [CB]  die  van  liet  middelpunt  [C]  naar  het 
flip  [BI  van  aanraking  ttisfchen  den  cirkel  en  eene  legte 
lijn  [6 DJ  getrokken  worde,  (hat  loodregt  op  die  raak» 
Bfn:  en  omgekeerd;  eene  lija  iir  den  cirkel ^  die  ^loodrenc 
op  de  raaklijo  in  lict  ftip  van  aanraking  fiaat,  gaat  door 
bet  fliiddelpoar» 

EOCL.  m.  ld ,  it  en  19.  ~  St.  m.  9.  GeT« 

BEWIJS  VOOR  HET  I.  Door  dc  ongerymdheid  waarin  m.'*n 
vervalt  ah  men  fTcIt  dat  cenige  andere  lyn  CO  loodreijc 
is:  die  ongeiijuiahciJ  blijde  uic  I«  17, 

Voor  ti?t  TT.  Uir  de  ongerijmdheid  wnnrin  men  vervalt 
Indien  men  llclt  dat  eenige  andere  lijn,  BG,  door  het 
irtiddetpanc  G  gaaiy  die  ongeremdheid  bl^kt  uit  bet  eerile 
gedeelte* 

GEVOLO* 

Er  knn  uit  het  rrtfikpunt  [R] ,  tusfchen  den  omtrek  de» 
cirkels  en  de  rniklijn  [BA]  j^ecn  lijn  [BH]  getrokkca 
worden»  die  den  omtrek  des  cirkels  niet  Uiijdt. 

BEWIJS.  loimert  die  IQn  BH  aioec  deit  cirkel  of  nkeiiv 
of  fnljden:  zoo  a^  deo  cirkd  raakt,  moet  aQ  (door  die 
Voordel)  loodregt  ftaan  op  de  middellijn :  en  derhalve 
aouden  er  nit  het  (lip  B,  op  AH,  twee  loodre^rte  lijnen 
BD  en  BH  npjjerigt  kunnen  worden:  t^tir  (door  l.  ?».  , 
Gev.  3.)  onniögelük  is:  de  lijn  BH  kan  deriialve  den  Offi*' 
trek  niet  raken:  maar  moei  deuzelven  fnijden. 

L  aaftiivaxutQ.   Zoodra  de  UJn  BH  fchnini  vale  op  AB« 

maakt  ziy  met  B  D  cenen  hoek  H  B  D ,  waarvan  het  eene 
been  BD  de  rnaklijn  is,  en  het  snder  ,  de  choorde  B II 
van  den  Boog  UIH:  zoo  dat,  hoe  kiein  oolc  de  reirtlijnige 
hoek  HBD  zijn  moge,  de  omtrek  B  IH  des  cirkeis,  noj 
nkyd  tuifchen  denzeiven  en  de  raakl^n     D  invaU. 

II.  AANMERKiNo.    Fig.  ii6.    Dc  boog  BïH  heeft  eene 

.helling  op  de  raaklijn  DB  ,  en  nri^n  kan  die  he!- 
I'n;^  van  den  boog  BTH  op  DB  ook  cenen  hoek  noe- 
men, waarvan  hec  eene  been  eene  regte  lijn,  het  ander  een 
cirkelboog  is :  doch  de  hellinü:  eeiii  cirkclboogs  op 
eene  regie  i^ja  u  geheel  anders  dan  die  van  eene  regte  lijn 

Oj^ 
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4fd.  2  Ow  dc  lijnen  in^  of  tot  den  cirkel  getrokken.  ió$ 

cp  eenc  rcgte  lijn;  en  <Uis  kunnen  die  twee  hoeken.  Indien 
men  zich  by  bet  eenvoudig  en  oorfpronkelij k  denkbeeld 
Van  eene  helling  boodt,  nict  nec'elluuuler  Tergelekeii  #or« 
den.  Wwaetr  man  «egt  dat  (!•  book  coifcVe^  ó^U  bo^nf 
tl  ft  CU  de  IQn  BD  kieiw  is  dan  eenige  regtlijnigè  boek 
totfchén  BD  en  eene  tweede  lijn  uic  het  üip  B  gècrok- 
ken ;  Tcrgel^^tt  men  niet  de  enkele  helling,  nraar  wel  ftil- 
Ipwijgend  de  ruimte  die  dergeiyke  hoeken  bevatten;  zoo  \i 
het  bijv.  waar,  en  klaarblijkelijk,  dat  in  Fig.  143.  de  krom- 
lijnige driehoeken  GIE,  GIEL,  kleiner  zijn,  dan  de  regt- 
lijnigè GIE,  GIL:  doch  wij  hebben  reeds  te  voreü  ge^ 
zegd  dat  het  denkbeeld  van  ruimte  tot  dac  van  een*  hoek 
liiet  behoort :  zie  %.  ^annu  op  de  8  Bepaling  vaó  fiét  eer<^ 
Éé  lióltkè  mén  fieeft  séer  iM  geiwfat  drer  dc»  Urd  m 
den  hoek  door  eene  regte  lUn  oet  eeaen  cifkel«boog  §6* 
vormd:  waarover  men  ken  nesien  clavius  en  tacquet  op 
sucuDEfl  lU.  lém  én  WA&ut  MasiemétUa  »  T«  ilf 

9.609. 

tlL  AAmDOimo.  tig.  ii§.  tin  U  miéüèé  mét  iUttéêei 
der  nunwkéirigbeid  dac  ven  regtlljoige  boeken  net  boe-' 
ken  frit  twee  clrkeI»bogen  bellaande  vergelekt:  men  zege 
bijv.  dat  indien  twee  gelijke  cirkels  jBAFO,  efi  BKDEG 

elkander  fnyden,  en  men  uit  één  der  fnydlngg  (lippen  B  de 
raaklijn  BF  aan  eenen  der  cirkels  trekt , -vervolgens  iri  den» 
zeiven  den  boog  BfCDKG  gelijk  neemé  lan  den  böog  B AF 
dien  de  iremelde  raaklijn  van  den  anderen  cirkel  afThydt, 
en  eindelijk  de  choorde  BD  trekt;  dnt  dan'  de  kromliinigé 
toekFABKD  geliik  is  aan  den  regtli)nigeü  boek  FBG: 
winr#  scft  flien*  de  g^meUe  krpiplljmge .  bocfc  FABKtf 
s  FA^  +  i  FBKD.  Mnt  FAB  s  BKDJSQ:  dnakro» 
lijnige  hoek  FABKD  n  BKDËG  +  FBRD  a  /FBO: 
doch  het  blijkt,,  naar  oóé  inzien  ,  dufdeltfli»  dat  men  dat^ 
niet,  zoo  als  behoorde,  de  enkele  helling  van  den  omtrek»' 
óf  van  den  boog  FAB,  op  den  boog  15  K  D  vergelijkt  mee 
de  helling  van  den  lijn  F  ü  op  de  lijn  G  B :  maar  ftili^wlj'- 
gend  de  ruunre  door  de  bogen  FAB  en  BKD  berat,  met 
de  ruimte  tusfchcn  de  regte  lijnen  BG,  BF  en  de  bogeof 
FD,  DJ^G  begrepen*    Wel  is  waar  dac  indien  men  aic 

Ïi  de  nttkiyn  BI  'óp  den  'boog  BA  trekt,  dejegtUfel^é 
&tk  IBF  door  de  twee  tangenten  -getormd  #ofdkt  iMf  d# 
bellii^^  van  IB  op  BF  If  niet  tcrgeiykbaar  mcc  dUa 
ibof  FAB  op  den  bm>f  BKD.- 

.  tnj^A  Opet.  p,  5«.         .         .  .    •  • 
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at  AFDËËLIN& 

OVER  DE    HOEKEN  IN  OB9  CIRKEL. 

Een  hoék  {GCQ  in  het  mi^ddpaot  is  bet  doibbeM  vin 
den  hoA  [CiT]  in  d«a  mttrdk^  die  ^  &d  «tfden  boog 
]  Ibat. 

£Ucu  UI*  20*  — >-  St«  Ml.  10. 

wwuMNo»  Itai  mht  «Ie  diB  u#  U  de  aUdeiqinlCL» 

BEWïfs.  Uit  ï.  15  en  ia7»  driehoek  ICG  en  dan 

wederom  opiea  driefaoek  I€F  coegepasc.  Men  nee  nu  ver* 
*  yoImi»  de  fom  of  tec  irerfcfaÜ  der  hoeken  LGF>n  LCG, 
LIF  en  L  tG  t  mtr  mee  de  IQn  IL  btaaen  of  bnlu  den 
kpek  VCQ  vüu 

JL  GEVOLG» 

AOe  boeten  ki  4en  oMftk,  die  ap  den  nUaen  beo 

fIKJU  iU.  SI»  HF.  II.  —  L.  G.  iL  18,  Car*  u 

U»  'QEirOLO. 

De  fooi  of  liQt  verfchil  van  tivee  hoeken  fn  den  om* 
trék  fs  de  lieHt  van  de  iom  of  het  verfchii  van  twee  boe- 
ten io  bet  |Qfdde\puuc«  die  qp  de  zelfde  bogen  resten. 

De  fom  der  hoeken  [FIG^  FLG],  die.,  io  den  om« 
trek,  op  bogen  rusten  welke  te  ianen  dea  geUeelen  om- 
trek uitmaken  ,  zijn  gelijk  aan  twee  re^te  hoeken :  en  de 
fora  der  hoeken,  welke  op  bogen  rusten  die  te  faoien  den 
halven  omtrek  uitmaken »  £qn  jehjk  aan  é^ian  le^en 
lioek  i  en  onigdceerd*  ' 

Op  dsu  de  omtrek  eens  cirkels  door  vter  flippen  zoude 
kunnen  gsan,  moetèn   dezelve  zoo  gelegen  zijn  ,  dat 
wanneer  men  ie  met  lijnen  vereenigt,  dè  fom  der  twee 
hpeken  fFlG  cn  FL6»  JFL  en  IGLj  die  o?ec  eikan- 
der 
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'    ƒ/*  AfiuUiig  :  Over  dc  ho^^  in^en  cirkel,  ^^ii 

der  ftaan ,  .selijk  zij  aan  twee  regte  hoeken.  Zie  verder 
hier  onder  Voorfb.  XU.  Aanm.  4. 

In  den  zelfden  cirkel,  öf  in  gelijke  cirkels,  rusten 
lijke  hoeken,    het  zij   alle    in  het  middelpunt  [DCB, 
B  C  A]  het  z!}  alle  in  den  ot^ii;^^  »  o^  gdijke  bogeii 
AliB,  BID:  en  g^nijgekeerd. 

Boet*  IlL  iêfj0»  -v  L.     IL  i^t. 

taREiDiNo.  Men  tcekke  4e  chootim  D  B  9  B  Ai 

BRWijs.  voon  HET  I.  Uit  1.  21.  xolgji  IJ  D  s:  BA!  cn 
dus,  vermits  A  op  D  valt.  Indien  B  op  B  en  AB  langs 
BD  gepbatst  wordt,  zullen  ook,  wegens  de  gelijkheid  der 
(Irak  ii ,  de  bogeü  DIB  ea  B  U  A  op  elkander  vallen  en  ge- 
l\}k  zijn. 

V00&  H&T  il*  Uit  het  ongeryadCt  door  het  h  ' 

Een  hoek,  of  in  den  omtrek ,  of  in  het  middelpunt^' 
-die  op  eencn  dubbelden,  drievoudigea  boog  enz»  flaat, 
is  dub'oeld  ,  drievoudig  enz.  van  den  hoek  die  ui  den 
zelfden,  of  in  eenen  gelijken^  cirkel ,  het  zij  in  den  om- 
trek ^  bi^t  zif  in  hac  auddclpomf  «ip  dtti  «mkaldi  koog 
fiiat  $  co  omgdi^^fiX!^ 

»  * 

Ü.     C  E  V  O  L 

tn  den  delfden  cirkel  flaat  dt  grootf^  hoek  9  Imt  fff 
In  bet  middelpviDt  9  het  sij  in  im  ooRfèk»  op  cidi  gro<il« 
ii«n  bpogé  •  .  ' 

fit  kodti  ^  het  midddpnnt  re^  is,  nut  op  fdfdl 
boog  lift  vierde  ged^  ié  .iqm  .desa  baitnk  det 
drkels* 

Jjogert ,  éje  tusfchen  evenwijdige  choorden  [Kjt/» 
WNj  begrepen  ^in^  «ijp  «flij^,  en  pfflgel^eöcd,  Xoi^  l*  7» 
fO  dit  YQQrft(;l). 
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dis  V.  Bock :  Ow  den  cirktt.    '  * 

GÉVOLO. 

Uit  bet  bewijs  van  oo»  voorftel  blijkt t  dat',  'wanneer 
ia  éénen  en  den  zeffiftn  cirkel  ttvee  chootden  gelijk  zijn  ^ 
dc  -bogen  welke  zij  befpaonen  ook  gelijk  ^ijn;  en; bet 
onqekeerde  volgt  even  gemakkelijk. 

svcL.  iiu  ft^.  —  sw  in.     «- 1»    n.  4b 

L  AAMMtaKmo*  Op  dit  Gevolg  en  op  bet  3.  rnst  het  bewQ^ 
der  ^oifiag  vin  kec  8  en  f.  Werkütils  in  bet  V.  jioek^ 

Ook  volgt  hieruit ,  dat  de  choorde  eens  grootereti  boog» 
"grooter  is  dan  die  van.  ten*  kleineren  boog. 

*  Bvcu  in.  ia.       G.  II.  f« 

il.  AANMP.uiuKG.  McQ  luQ  bst  10*  Werkfluk  van  het  IL  Boek 
Dploifetir 

VIL  voonaTAL»  Fig.  xi8» 

Een  bock  [ABD]  in  den  halven  cirkel  geplaatst  is  regt: 
een  hoek  [A  B  GJ  die  iu  een  kleiner  cirkcliluk  ilant  is 
grooter  dan  regr:  een  lioek  [ABLJ  die  in  een  grootei 
cirkelit^k  iiaat  is  kleiner  dan  regt* 

Bocu  Ut     ^  it*  HL  ff.  18*  —  u  O»  n.  la.  cor.  a«  a«  4« 

vUBiDmo.  zy  BCF  eene  middeUyn;  ttek  AGt  AI* 

BEWijg.    !•,  Uit  Vrorf>  V,  en  I,  3. 

Om  dit    A  ü  G  >  /  A  B  D.     .  f  » 

L  AAiwiixmo.  Het  blijkt  uit  het  2.  gevolg  van  4t  VU*  be^ 
piUog»  dit  men  die  Voorftel  aldw  sonde  kannen  uit* 
dmkken. 

„  Een  hoek  in  den  ointrek  !<?  regr,  of  ktenier,  of  n;^f>o- 
^  ter  .dau  rc:;c,  naar  mate  bij  Haat  op  den  haivca  oir.:  ek, 
of  op  eeneu  boog  die  kleiner,  of  op  eeoen  boog  die  groa- 
ter  Is  dtü  de  halve  omucl^ " 

IL  AANMBEKIVG»  Het  bewijs  van  het  eerde  lid  wordt  gemak« 
kr^Mjker,  raec  de  middellijn  A  D  te  befcbonwen  als  befpan« 
nende  den  balvcn  omtrek  ;  en  di:^  c^on  hoek  d  B  D  als  da 
helft  van  den  hoek  die  de  lijnen  AC  en  CD  nwken,  of 
de  belfc  vaa  (wee  regtea;  ea  dos  gei^k  eenen  regcen. 

ilL  MiWMUVQ»  Dooc  lm  L  gedeelte  beweAi  men  da  a^ 

Op* 
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//•  AfdccUug:  Ow  ik  Imkm  ia  den drksi.     zi%  - 

Oplosfing  van  het  4.  Werkfluk  in  het  I.  Bock.    Men  knyi  ^ 
thans  ook  oplosfen;  het  <5 ,  7,  ^,  26,  27.  Wcrklhik  van  bet 
II.  Bock:  het  1  (2.  Oplosfing  i  en  12  en  13.  vaa  het  V. Boek: 
die  alle  voorotidcriicilcu  Uai  mcii  wfici  dat  de  hoek  iu  deu 
baiveu  drkd  regt  is. 

IV/AAiiiiBftKnvo.   Die  Voorftd»  jdac  de  lioek  In  den  iiffvtii 

ctrkel  regt  Is,  wordt  door  DIoc^^•Es  i.AëRTiua  aan  TUALif 
toegefchreven ;  en  dnnrop  nisc  een  gemakkelijk  imVfdef,  oni 
cenen  ti' in  kef  haak  tc  beproeven:  men  ftelie  den  top  in  den 
ooitrek  eens  cirkels,  en  keere  een  von  deszelfs  bceuett 
zbo  dat  het  vnlle  op  hec  ftip  waarin  de  middellijn  den 
oiiKiek  fiiijut:  zoo  dan  het  aiiucr  been  juiat  door  het  an* 
der  uiteinde  der  nlddtliyii  g:aat,  d«  U  door  bec  (lip  waar 
A  middellijn  den  oAwrelB  fnOdt*  ii  d«  wlnkelbask  nttinr^  ' 
Morlg:  aodert  Dk  middel  Is  famkkelQker  dta  iMS  ' 

..  fsfitt  .dit  v4)  i|i  II*  ld*  Aim  3*  opsefem  bebbea» 

Vill.  '  VOO&$T£L.    FIg.  Xi5^ 

De  lioek  [DAB  of  DAFJ  welke  de  raaklijn  fAB  of  ► 
AF]  mcc  dc  ciiO(»rde  tADJ  maakc  die  iiic  het  iu'p  van 
aanraking  [A]  petruldaii  wordt,  is  gelijk  aan  Hen  lioek 
£AfD,  ot  AilDJ  die  gcijlaatst  is  in  het  overiiandlchc 
drkelliuk  [ü£iA  of  DHAj  uuor  die  choord^  gemaaku 

.  wttm  ib.  ta.  —  au  in.  pr.  «Qw  ~  L»  O.  II.  19» 

BEREIDING  Zij  ECA  eeiifi  luuldellün,  dm  x  op  ITABi  crek 

UÜy  AU,  DH. 

sEwijs.  Uit  dt  befclionwliv  dac  ^  B  D  A  regt  if  Cdoor  hec 
Vil.  VoorOel):  dus  dat  ook  i  PE'A,  en  Z  EAD.te  fames 
regt  zijn,  zoo  wel  tis  /  E  A  D  en  Z  D  AB  W  ftmen  Waar- 
uit   bet    boHuit  voor  i  A&D  yair  Mn  (Vooz^  VX*). 

^  A  I  ü  rdijk  is,  volgc. 

Vc  ur  den  hoek  FAD,  uit  de  befchouwing  dat(Voorft.  Y. 
i  AID  +  l  AHD  s  2  L  s  i(  FAD  +  ^  DAJ^ 

■ 

MmmKiRG»  Hierop  fiemx  de  bewerking  ven  kec  5  en  dw 
W^rkftpk  fin  kei  V.  en  hec  1^  w  kec  Vl  Boek« 
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*.       '    ui,    A  F  D  Ë  E  L  I  N  G» 

'éVBK    DB  hIJVUn   DIB  ZICH  IN  DBV  CIABBf, 

SX^HDEN»   OF    DOOR    DBN    OMTREijL  CESI^B* 

DBN  WPRDBNt 

VL    VOORSTBIié    Fig.  1»B* 

ItkHén  eeoe  i6idcleUi{n  ^3  eei;e  choorde  fL  H]  ia 
iwee  ,^]ijk6  deekn  Ai^dt.,.  (fiijdt  zij  ^itaeivt  tmdregt ;  eo 
pmgelGierd  |  ^  eeite  fDUMliiB  loodisgc  op  Mft  ^MKta 
ftntf  flrifdt  fclf  dttehe  tii  deftf  bn^anini  bob^  te  tivee 
gelijke  iKÊtÊU  0Mh  M00  Hloiilr^  [BB^^  AD]  IVMeq 
éllrtnte  11(0110»  iffodffni^  fhïjdén ,  dat  dto  «K»  -tel- 
4e  in  twee  gelijke  deelen  Terdeeld  zijn* 

|EUCL«  lU.  3t  4-     St.  UK  pr*  I.  en  a  Qcv.     L.  Q.  II.  ^ 

.  BBkfciBiiïG  VQOB  BBT  L  qBdBsmc  trek  Lc»  JHfCs 
VOOR  HET  II.  trek  CF,  '  • 

• 

TooB  HET  Ilé  oBDBsm  nft      oii|e^dnIbéfd  nhurtbi  nen 

.  vemU  met  het  tegendeel  te  (lellen.-  wsat  dan  mpett»doo9 
'  )iet  eerUe  gedeefte,  iOtf  «et  it  APC  ilt  ^  ||FC  r^gc  zijn, 
^  fmmog^k  if» 

.  CEVÖLd. 

Zeo  eene  choorde  óp  eene  andere  choorde  iDodr^tvalr» 
^  hw  tevens  ia  vwm  f/i^  deden  fnijdt>  gut  BtjiétlOKL 
)iet  middelpunt  9  eo  is  eepe  middeUèjti.  * 

.  AANMERKING.    Duor  dic  Voordel  lost  men  het  i ,  C4*  Opr 
Ipsilng^  hec  2  en  10  Wcrküuk  van  hec  V.  Boek  op. 

m 

VQO&STIIli»  Fig»'lBÓ« 

*  Indien  men  binnen  den  cirkel  eenig  ftip  [A]  luiten  het 
middelpunt  [C  J  neeint ,  en  daaruit  vcrfchcide  Üjnen  [A  B , 
AG,  AD,  A£,  AH]  naar  den  omtrek  trekt ,  zal  hec 
yolgende  plaats  hebben. 

19.  De  grootfte  van  allen  is  die  [AD],  welke  door  bet 
fQiddelpun(  gm. 


oogle 


f>*.  De  kkipAfi  is  liet  wmg  g?4edtp  £AF]  vao  de 

middel  l  ijn. 

3«.  De  lijnen  [AG,  A  B  ,  enz.]  z«^^en  des  te  kleiner 
zijn,  naar  mate  zij  verder  van  de  rojdtMiyp  af»  ol  vul 
het  mifU1i!lpunr  vervvndcrd,  zijn* 

4^.  Uit  het  zcHdc  ilip  [Aj  kunnen  twee  lijoen  [AG, 
A  KJ  getrokken  worden,  en  niet  meer  dan  twee,  welke 
gelijk  aan  elkander  zijn:  c'c  ccnc  zil  aan  den  ecnen  ,  de 
andere  aan  den  anderen  kant  van  de  middellijn  vallen^ 
en  Zij  zullen  met  dezelve  gelijke  hoeken  [DAG  eoDAfij 
malieD,  of  even  ver  van  het  middelpunt  af  zijn* 

5^»  Eindelijk ,  nl  hec  zelfde  zal  insgelijks  plaats  hcb« 
ben  (lutimxiderd  N^*.  a*^^  iadiea  bet  lly  A  opdaa  omt 
Müm  valt. 


VOOR  I  EN  Ih  B&BiiiDiMG:  Mcn  trekt  de  ünUen  CG»  CB» 
CE,CH: 

BBwijs,  Uit  d«  V.  BffiUi^  m  hü  XXUI»  VmM  wm 

▼ooft  BIT  Ilf«  muifiHWt  Men  trdct  CL  x  t>9  AO  ett* 

CO  X  op  AB: 

BEWIJS.  Voor  de  AA  ABC,  cn  ACO  nft  T.  53  volgt 
AC  >  AB:  en  dan  n^.  uit  L  17.  op  te  (ouuen  di(  CN 
en  dus  CO  >  CL. 

VOOR  HET  IV.  BiuiiiiDmo«  SttlGl£x^AJ>i  trnk  AV» 
en  dm  CM  x  A£: 

BMTva*  In  ilA  pAl  en  lAE  ii  ^  GAD  ti  l  DAE: 
nit  onderll.,  bet  IX.  Voorllel,  bmW,  epi  L  si*  en  te 

1^4  CAM  en  CAL  is  CM  CL. 

Dat  er  geen  andere  l^n  dan  A  E ,  gftrokkei  |an  WOfdtS» 
die  gelijk     aan  AG,  bIflU  oSt  3. 
N\  5»  yoljt  van  zelf. 

GE  TOL  O* 

Indien  er  \vx  cenig  ftip  ,  binnen  den  cirkel ,  tot  aan  den 
omtrek  meer  dan  twee  lijnen  getrokken  kunnen  worden  9 

die  gelijk  zija  aan  dkaadart  li  dat  flip  bei  mm^fiÊt 
vat  dct  ctrkeU 

■ 

Boeu  HL  f»  B  f u  Itl»  !•  Gdr.  a* 

04  a. 
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3(1»  yoo&arBU  Fig. 

Indien  moi  idt  cenfg  ffilp  [A]  buiten  den  drkd  eèidgi 
Uyaeo  natr  den  pmidl:  »  2il  het  ^^ode  plaat^ 
hebben;  .  * 

"      De  hngfte  vu  illeq^  dfd  deii  cirkel  iiiHdiea, 
timnB  la  deu  omtrek  kofDeo»  is  die  [AD]  wette  dooff 
liet  nkidelpünt  gaat :  die  overige  sufieo'  des  te  konef 
xijn,  flaar'  totta  |ij  grooteK  hoeken  net  de  middellijn  mtr 
|en,  of  verder  vim  het  middelpunt  if  zijn.  ' 

^fl*.  De  kortOe  vtn  allea  die  flechts  tot  aan  deq  om* 
trek  komen  f  ia 'die  [AP]  weike,  verlengd  zijnde,  door 
bet  mkidelpunt  gaat  t^ 'en  de  Overige  soUen  dea  te  langer 
zijn »  naar  mate  zij  grooterp  hoeken  met  de  midd^lijii 
^wen  f  of  verder  van  bet  middelpunt  af  zijn« 

'  39.  Men  lnn«  liet  zij  tot  l^iimpq,  het  ^j  tpt  buiteii 
den  omtrek  9'  Oecbta  'tweis  lijoen  uit  het  zelfde  (b'p  ^Aj» 
trekken «  die  aan  elkander  gelijk  zijn,  en  deze  zullen,  de 
eeoe  aan  den  eenen  ^  de  andere  aan  den  anderen  kant  van 
bet  middelpunt  vallen,  en  even  ver  van  het  zdve  af  zijn | 
bockefi  m^p  de  midd^i^Q 

indU  IIL  8*     at,  n»  pr.  4» 

b^^eQMno.  Voor  I  en  II.  Trek  de  dralen  CG,  CQ»  C0, 
en  verder  CO  j,  op  B49  CL  x  op  GA*  ^ 

{J^fliab   Uit  I.  Bep.  ^.  en  Voord.  XiX»  op  4  GCA  tp6? 

gepabt  I  is  A  ü  ^  G  A.  ' 
Uic  I.  23.  op  AA  GCA  en  BCA  toegepast^ 

Is  GA  >  B  A. 
Vil  !•  19»  op  A  CQ  A  toe(;epast ,  is  aQ  >  AF. 
,  üit  L  co,  op  44  CQ4  en  C£4  foegepast^ 

*  P  A  3>  A  Q,  * 

Uk  JU  17.     CN  >  CL:  dua  CO  >  CL. 


fSREiDiNG  voor  het  III.    Zy  pl^  JL  op  AQ;  (fel^ 
^J5;ea  CM  +  of  ^iA.  '  * 

icivijs.  Door  Voorft.  IX.  EI  =s  10:  «n  In  AA  ftf  A 
fn  lAG  is  I.  21.  A£  s  AC;  L  £AD  ac  DAOl 


Vtn  ille  dt  tboorden  die  io  dttt  drM  |etroklm  Icuik 
peu  worden  ^  i»  de  middeimd  de  grootftei, 

£UCL,  Ilï.  15.  —  St.  UI.  pr.  3.      ï*.  G.  II.  a. 

)•  AANMiiKKiNc».     Dic  knii    ook    onmiddelijk  bcwezjsip  l|fQ(|it|| 
uic  (k  V*  iSep.  eo  iiec  XVXi.  Yoorilei  uic  hec  1.  Boek. 

)L  AAmsRimd.  Men  km  cImuü  liec  3  en  4  W<srJd^d^  pi»  ]pe| 

De  choocd^u»  di|i  em  ver.  vlo  licr  mlddelpaat  aflhan^ 

^ciju  gelijk^  '  '  "  . 

BUCL.  m.  14.  —  SC.  Ui.  pr*  7«  ~  L»  G.  I|.  8,- 

■  ♦ 

\         Uit  GEVOLG» 

V«i>  alk  de  lijnen  die  tot  deo  boUen  onitnlc  komen « ii 
lie  raéklHn  de  groocflet  d6ch  «ij  is  de  kjeini^  van  ^De^ 
to(  deo  hoUen  omtr^  komen*  * 

1V«  GftVQJLOf 

eepig  (lip  bulten  den  cifkel  kunnen  tot  denzelven 
twee  raaklijnen  [AT,  AU]  getrokken  worden;  deze  zul- 
len onderling  gdijk  zijn;  en  de  grQotlte  zijn  van  alle  de 
lijnen  die  tot  het  holle,  doch  de  kleinfte  van  allen  dic  t05 
het  bolle  van  dcu  omuck  getrokken  kunnen  worden» 

lil.  AANMERKING.    Her  zcIfdc  zal  in  het  2.  Gcvo!^  van  liet. 
XX.  Voorllel  op  eene  andere  wijze  bewezen  worden.  Men 
kap  het  ooic  onmiddeiyk  bc  Aijzen  uic  het  IV.  Voorflel  van 
en  )iec  Gevc>Ig  vai|  bef  YoorQei  ip  b^  |.  ^Qek« 

Oit  eeu  fl:ip  buiten  den  ctrkcl  kan  men  maar  twee  lij« 
iien  naar  den  omtrek  trekken »  die  geiijk  aan  dkaoder  2ui* 
Jen  atjii* 

)V.  A4NMBRKINO.  Indte»  aeii  dIc  Voorfiel  tnet  het  voorgtatid 
vergelijkt,  zal  men  zfen»  dtc        in  de  daad  Hechts  éét| 
édnr>  Voorüel  uicmakeo;  en  dac  taflt  T^f^^U  iM^n  df 
yi|n  bet  öi^  A  befl^au 

.0^  .  VM 
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♦  ■  w 

j  Twee  Choordcii  [AD,  BEJ,  die  zich  lutar  welgeval* 
fén  fnijdea  [in  FJ,  Imjden  zich  zoo,  dat  de  regthoek  uit 
de  deelcn  [aF,  FD]  van  dc  ecnc ,  gelijk  is  aaii  d£n  xegt*  ' 
hoek  uit  de  dedea  l^iiF»  F£J  van  de  andere* 

IfècJL  ht  82^.  —  Sr.  !p.  pr. —  I*.  G.  lUL  «8*  CorJ 

EERSTE  BEWIJS.   Uk  de  fL^trxithmotu^^  regthoekige.  drie» 
^toÜ^u  uu.lüciul.-       •  -  .  —  ^ 

DFREiDiNG.   Trek  door  F  en  bet  middelpunt  C  dt  middel* 
lyo  NCFG:  vervolgeiti  C D en  CU  X  op  AD. 

^muirïjs.  Uit  Ue:lV«<V«if(M.  Viii  d^t  Rook,  eii  il.  ló.  het 
4,GcvoJg,  islnde  AA  CDH,  en  CFH. 

□  op  CD  —  □  op  CF  X  □  op  U  D  —  D  op  H  F 
■waaruit,  door  de  geJijkheid  der  firilk:*.  CD,  CN,  CG  en 
door  het  X.  Voorftii  vaii  het  JIjl  Boek ,  regihotk   uit  • 
NP  en  FG   co  regihock  uit  AF  en  PD.    Men  bewijst 
»'ihet  lièlfcfe  voor  den  regthoek  uit  BF  en  FE;  waaruil  het 
t  Wèrftel  volgt.  '  •  *  :  ;  : 

TWEEDE  BBWijfé  Uit  de  gelijkvormige  drielioekei. 
iSReiDiNo»  Men  trekf  'AÈ  ef?l>E.  ' 

*  BËWijs.   Uit  hen  I.  Gevolf^  van  iiejt  V*  Voordel,  is  A  ABF 

A  FDK:  en  dus  uit  IV»  i.       •  ■ 
AFf  BF  sir  FE:  FD:     •  ; 

*  en  dus  uit  IV  9.  Iret  3»  Gevolg  !  *  . 
regthoek  uit  AB  en  PD  03  regthoek  uit  BF  en  FE.  / 

AANSTERKtNc.    Dit  votirflcl,  nldns  bewezen,  levert  ook  etil 
beiviljs  op  yan  iiet  X*  Vooriiei  uit  het  IV.  ^ek« 

it.  AANMftSEiitó.  riët  voorfiel  Is 'algemeen:  doch  wanneer  er 
Vcror  de  eHoofden  dfe  xlth  fbQdeii,  bQzoiiderê  6inllandfg« 
beden  bekomen,  zullen  er  ook  uït  het  Voorftel  eenige  bij- 
zondere gcvo?frcn  petrol' leen  kunnen  worden:  zoo  als  byv, 

•  lianiiccr  de  clioorc'cn  cïkfnder  regchoekij;  fnijden :  en  in 
dat  gcvnl  is  of  eene  derzelve  de  middeiiyn,  het  geen  de 
ftof  van  het  XTF!.  Voordel  en  ziju  Gevolg  oplevert:  ofrU 

,  zijn  beide  cli  u  vc'en,  manr  die  regthoeici;;  gefueden  wor- 
gden: CU  dit  ii  het  geval  van  het  XIV.  Voorllel, 

.   .1»  OBfOLflb 

^  De  dcelen  van  ecue  cuouiue  i^iju  altijd  wedëfkcrig,  sds 

de 
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HU  Afd^ :  Ovêr  dij^fiki^  icfUfikêk  ^iobr  den  drM.  aip^ 
óé  dtfd^en  v^n  t&Ot  Ifodire  «hoonie  ,  die  t%  eerstgemetde 

AFi  BF  i:r  FB:  FD. 

|tL  AANMERitT>^*c.  Tnj^if^n  men  het  eerf^e  ^ewijs  vèrt  het 
Voordel  gebruikt,  vüigc  dit  gevolg  uit  bet  Vooffiel^  door 
IVv  9/  hec  3.  Gevolg. 

Maar  inuien  men  het  tweede  hevvijs  gebruikt,  is  die  ge- 
vo!g  minder  een  gevolg  vaa  bei-  Voorilcl,  als  dc  uitdruk- 
king in  woorden  via  dat  gedeelte  van  bet  bew^s  zelf,  waaf« 

#  •  -I      •  •  • 

É 

^  Op  dat  er  eem  (Md  dooi  vidr  ge^etei 

B  ,  D  ,  E  getrek  l^en  sonde  kénuell  wöfdeo  ,  moetefi  de« 
zflve  zoodanig  gephmc  sijn  ,  dat  de  lyM  die  se  ver- 
eenigen  zich  in  yredirkerig^  rede  fnlfdfliiy  of  dti 
7  AFi  BP  69  PB:  FP« 

AANMERKING.  Mcn  kan  ê.v.^  nier  altijd  eenen  cirkel  door 
vier  gegeven  (lippen  trekken,  aaar  znlks  voor  drie  ftïp- 
pen ,  mits  zij  niet  in  ééne  regte  lijn  liggen ,  altijd  moge- 
lijk is,  zoo  als  wjj  dat  in  het  II.  Voorftel  bewezea  heb* 
|>eA«  Z(le  Gbk  bier  l>ot«n  V»  Voörftf  1 »  Gev»  4. ' 

•  Ittdfcn  <?r  uit  «enig  (lip  [B]  vwi  dtfn  omtrek  eene  lijn 
[li  F]  k)(Wlreg{  op  de  middellijn  gf  trok  ken  wordt,  zal  het 
yferkunt  vm,  die  Uin  gelijk  «ijn  aau  den  regthoek  uit  de 

doelen  [AF,  F  D]  van  de  tniddelliinj  cii  dus  zal  ook 
die  lijn  middel  -  evciiïeuig  ziju  Lunchen  de  géuicidc  dee. 
kn ,  d.  !• 

□  dp  BF  üo  règthoefc  u  t  AF,  FD»  en  (iV.  9. 
A  F  :  B  F  cr  ü  I  :  F  D. 

^KWfib.  Vk  liet  m  ¥<feffteli  H-  i8« 

I,  AXNMÈRKr^^ó.  Het  Jtelfde  kfin  Uit  het  VII  Voorftel  van  dk 
l^nck ,  ea  bet  XV^  vta  bet  iV«  Bo«k  ooaiddeiyit  bewezea 
woftlen, 

n.  AANMtRitïNG.    Mfemp   rusten  de  oplosfingcn  van  hcc  3, 
7,  8.  9i  Werkfcuk  van  b^  Mis  de  |4  oplosting  vaa  bet  16^ 
ytXi  ftei  fip  van  het  lU 

IlU^È^tmÊmk^  Mmx  daa  iiei  ded  AF^  j»  mako  het 
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üeal  PD  hmu  <^  AP  v  «9  X  FP:  li  □  op  BP 
9(7  ^  K  □  op  PD,.ea  O  op  BD  ss  Q  op  F3  +  Q 

cp  FD  co       □  op  FD  +  O  op  FO  =  ƒ72  i 

X  p  op  FD:  dat  is:  het  vieilant  up  de  choorde  ÖD 
bevat  ZüO  vele  malen  het  vieriijiit  van  FD,  as  er  inde 
midcleiiijQ   AD  dc^n  gelijk  aao  i^D  g^efigmea  wotdep* 

L  GEVOLG» 

Die  selfde  lijn  [BFj,  ecoe  loodl^  mmd^  op  am 
middelllin ,  is  altijd  zoodaoig  gefield  dat  het  vieittnt  op 
deielve  gelijk  is  aan  het  veiichil  der  vierkanten  op  den 
r^idius,  en  op  het  deel  van  de  middellijn  dat  lusfchen 
^ii'.di^lpunt  en  die  loodlijn  begrepen  is  ,  d.  i. 
□  op  BF       □  up  CD  —  Q  op  CF* 
Uit  het  voorgaand  Gevolg;,  en  ll.  14.  in  aanmerkini^ 
ptu.cn.1c  dat  F  D  =■  C  D  +  FC,  en  A  F  =r  C  D  r-  F  C. 
(1^  zeiiüe  kan  oumidduijk  lut  \U  Gev*  u  wordea  afg^eid* 

Dit  Voordel  en  het  I.  Gevolg,  nameiiik  dat  Q  op  B  F  co 
jce:if.uLk  uit  AF  CD  FD,  00  □  op  C  D  -  □  op  CF,  zga 
ijok  ü;r.^ekcerd  waar:  namelijk,  £qü  eer  jge  kromme  lijn  ABD 
a>juJ^i]i^  gefteld  is,  dat  men  voor  iedur  Hip  v.in  dieNijn  hebbe 
O  op  BF  Oü  regthuek  111  c  AF,  FJ),  of  ic  □  op  C  D  □ 
op  C  F  ^  dan  is  die  lyu  ue  omiii^  miö  cuki:!^  waar VtOi 
A.Ü  de  niiddellijii  is. 

AANMfcRKiNG.  Het  vootgaande  gcvoIg  levert  op  het  gcf a 
de  hc'dcndaagfche  Wiskotiftcnaars  noemen  de  Vergelijking 
(^Acquatio)  van  di^n  cirkel  ♦  cf  io  het  algemeen  van  eene 
ïiromme  lijn.  De  lijn  [A  D]  wier  rigiio^  cfc^even  is, 
vorJr  a$ ,  of  middedijn^  genoemd  :  •  men  ijuemt  het  flip 
A  of  C,  uit  het  welk  men  de  öukken  AF,  of  CP 
öer  middel  li  inen  of  asfen  »  ofüefnedenm  of  abscujui  {abs' 
0sf'as)  rochelen,  begint  te  ntnient  den  oorfpr^jng  der 
^nntdenen  ^  of  abscisj'cn;  en  de  lijnen  BF  noet.t  ii)pn  lötf» 
■  %cpaitm ,  of  ordtnateti ,  s^ordinatat .  appUcatac  \ 

Dc  kromme  lijn  is  d^n  b..*p;i;j'd  zoudra  de  betreding 
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/ƒ/•  Jfd.:  O9iti^fa^ébi%iêrUjnenmffi0êrémarht.M 

Ben  pkits  fkecft)  bdtcod  if^  Voor  4oo  oirM  worde  dio 

becreldcing  uugodrobt  door 

O  op  B  F  00  regthoek  uil  AF,  PD^  of  ot> 

regthookuit  AD,  PO  —  □  op  FD» 

noemende  dn  BF  ,  jr;  FD'«  x;  AD»  %  a; 
en  in  acht  nemenili  liet  geeft  wij  IV.  9.  tec  5*  Oerolg  tn 
5.  Aanm.  gezegd  hébben V  is 

5»  s  (2  4»  —  x)  %  £=a*  —  de  vergelijking  dro'deff 
aard  der  cirkels  etodoidt:  of  ook^  flefloodo  CF  ^  x  , 

dat  is^  de  abscisfcn^  niet  uit  het  uiteinde  der  middellijn  9 
•     maar  uit  het  middelpunt  nemende,  is      =  ii^  S3 

ji;}  (i9  ^  jr)  de  YergeÜjlcing  van  den  eirkeU 

T«  A4»iiBiiKiN«.  Wij  hebben  in  de  Aanmerking  op  het 
iGev.  IX.  Voorflet  van  het  W.  Roefc  gczeg^d,  wat  de  OudeiY 
door  vlakke  plaat  jen  of  vlakke  werkflukken  verrtaan:  zij 
^ja  namelijk  die ,  waarin  het  gevraagde  getal  zoo  wel  in 
het  vierkant  als  door  een  ander ,  doch  gegeven ,  getal  ge<« 
multipiiceerd  voorkomt:  en  het  is  door  dit  Voordel  dat2i| 
dttSelve  geometrisch  oplosfeo  :  immers  kan  men'  alle  di^ 
Vraagdukken,  of,  zoo  als  men  bet  na  aoemt«  aUe  die 
yergelijkin^etè  VM  de»  fwoekn  graad  tot  deee  tweer 

,  herleiden . 

L      ±,  ;r  =5      II*     t  #r  sö  — 

▼OOR  HET  I.  Stel  [Fig.  135.]  GC  =         TG  =s  ^  regilioc* 
kig  op  DC:  befchrijf  uit  C,  als  middelpunt  met  den  r.i-. 
dius  Cl  den  cirkel  DIP,  die  de  verlengde  lijn  CO  ia 
•   D  en  F  fmjdt.    Dan  is  de  lijn  D  G  het  getal  x  dat  de 
vergelijfiing       +  a.%  zzi  b- :  en  d@  lijn  GF  het  getal* 
dat  de  vergelilking  A'^  —  tóo;  =  oplost. 
Verder  zij  HF  =s  DG:  dan  is  DG      UF  s  GF 
.  CH  =:  GP  — 

Wanti  DC  =:  ^  a  4-  DG;  DF  s  a  -f  a  DG; 
OF  =     +  DG. 

hidien  men  dan  voor  de  vierkanten  de  tweede  magten, 
^  en  voor  de  regthoeken  het  mu'tiplicatie  teeken  gebruikt^ 
'  •  het  geen  gefcniedeo  kan»  zoo  ais  wij  auUsg  io^  IV.  51, 
Cev.  5.  getoond  hebben :  is 

1 G  ss/»^  SS  DG  X  GF  SS D^O  x(dl     DO) 8S D (T^-H 

#  K  DG» 

dat  iüjr*  Hh     »  ^« 

* 
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1G*=     =  DG  XGF  =GF  K  (GF  ^  ^)  =  GI^ 

^  a  K  GF: 

.  dat  IS  X'  —  ax  ea 

MM       II.   Stel  (F}£^.  126.)  AC  =:  i  ix:  befchrijf  .rit 
C  met  AC  den  cirkel  ADBtftelAE  =  h  Ioodi«gt  op 
.   KfkX  IM^D//  Aft:  foDF  jLop  AB:  dusCBss^^lAI 

•  co  FC  =  V  é —       dot  BF  =  CB  +  CF  =3 

—  è  ö  +  K  4      —  -i'*. 

waaruit  volgt ; 

1/^0*  —  ^  •=  BF  +  i      en  *M 

of  BF*  4- X  BF      —  ^ 

en  dus  voldoet  BF  aan  het  gpj;ul  ;i;  dal  de  vergdijUiig 
ax  ss:  ^  oplost  

2°,  AF  sr  AC  —  FCaaj  ^—  vHT**  —  «>jiö* 

AFs  en  im 

ia^  ^ JTf*  ^  a  X  af  +  i 

en  dus  A  F*  x  A  F  =  —  ^* 

dus  voldoet  AF  aan  het  geul     dat  de  vergelijking 
^     =r      ^*  oplost. 
Men  ziet  dan  dat  er  ,  om  die  vergelijkingen  door  de 

•  Meeikunst  optelosfen ,  niets  anders  vereischt  wurdt  ,  dan 
dat  eene  lijn  een  getal  a  uicdrukke,  en  eene  andere 
de  wortel  b  uit  een  getal  dat  men  als  een  vierkant 
getal,  n^ectbanr  of  onmeetbaar,  befchouwt :  het  eerfte 
valt  in  het  oog:  het  tweede  insgelijks,  zoo  eex)  vier- 
kant getal  is;  zoo  niet,  kan  men  behandelen  als  een 
prodact  van  twee  getallen  m  en  /,  voor  een  derzelve^ 
zoo  dit  noodifr  is,  de  eenheid  ftellendo :  die  getallen  m 

.  en  /  kunnen  door  'ijnen  worden  n'rpedriikt.  en  de  lija 
middel  evenrediij  tusrchsn  dezelve  is  de  gezochte  lijn  ^. 

De  Heer  kohnig  herleidt  bet  p^esn  wij  hm  ^««zegd  heb* 
ben  tot  de  20  en  clq  propofitie  van  'het  VI  Boek  vaa 

-  EUCLioes:  en  in  de  daad,  diiaf  men  hier  r  vinden  nooet^ 
zoekt  men,  volirens  de  lijn  /ï,  cenen  re^^thoek:  (a  "j^^x^  » 

te  |>]aat(ent  gei^k  aan  emea  ^ogevca  ipg|hoel  «^^  9 

wieoi 
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ƒƒ/.  é^. :  Over  defÊifdèMgd$rl^pmiHtfi9(Mrdendflta.  %%% 

witPt  ±      Hvoptir  of  Weisfr .  4w  d»  gfl^evm 

lijB  #  te:  sviarap  de  ge^ailito  ^««foflfiliii  m  mupia 

XIV*  vooAiTVLm  Figfk  nr* 

Tik£en  t^vee  choordcn  elkander  regtiiock-ig  fnijden,  'za! 
de  fom  van  de  vierk^^nten  dör  deeteo  op  AF  O  <  p 
jBF  +  □  op  FD  -r  □  fJJ^.F^J  J|;eüjl«i  »ijn  a*ü  ij«  tier- 
kaot  vao  de  middeliun. 

worden. 

BEREIDING.  Trek  B  D  ,  D  E  ,  vervolgens  4üar  het  middeipUQC 
C.  BCi»  en  eiadelijk  BA,  AI,  ID/ 

♦ 

I.  BBwrjs.  U  t  dit  Voorilcl  ;s  AF:  BF  =  FE:  FD:  frevok 
gelijk  is  uit  lil.  lo.  Gcv.  i ,  en  Vuorfie!  XIV.  G«v^  j, 
n  op  AP:  □  op  BF  ^  a  op  F  E:  □  op  F  D. 
waaruit^  door  iamenrellin]^ ,  serwi^^tig  ea  wader«n<door 
famentelliDg  der  redea  volgt 

n  op  AF  +  □  op  BF  4-  □  op  FE  +  □  op  FD : 
Pop  FE  +□  opFD:=:aopBF  +  Q9pFO:  OopFD: 

of  (ir.  lö.) 

n  op  AF  +  □  op  BF  -f-  □  op  Pfi  +  □  op^Fp: 

□  op  ED  =  □  op  BD:  □  op  FD. 

Maar  A  FDE       ^  ÏBD;  want  ' 
l  FED  =  L  ^ID  fVoorft.      Gov,  t.) 
Bn  2  EFD  =  LrrZ  BDl  (Voorft.  VIQ  dus(ivr,  25.) 

□  op  FD:  □  op  BD  ~  □  op  ED?  □  op  Bï:  en  dus 
(HL  Axioma  4.)  Q  op  R  f  =s  O  op  A  F  □  op  !B  ? 
+  □  op  F£  +  □  op  FD. 

n*  iBW^   Hen  fam  ook  A*t  fvralff  %e«riizeQ  èoor  het 
voQÉtet  m  pfm&GOKAS  CiL  Mieo  irekt  aJa  dan 

€B.«  CO9  CK,  CA  «Q  de  kxidlijaen  CL,  CM*  Moa  ' 
^eMt  .door  11^  io  d«  AA  B'CLi,  ËCL«  ACM^ 
e»-  lICDf  di  vaarde  der  vierieaateii  op  ca,  CtD^ 
CB,  CA:  de  fom  van  die  vier 'vierkanten  is  gelijk  oan 
4*0  op  CB,  ^  □  op  Bf:  en  de  fom  der  |revonden 
Warden  door  If.  t<5.  en  II.  4.  ontwikkelende  vindt  men 
dezelve  gelijk  aan  Q  op  AF  +  □  op  UF  4*  □ 
FE  +  Q  op  FD.  '  .  • 
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HU  ttwijs.  M«Q  km  bet  ook  'be^ijsin  'uit  WcHoüw?n^ 
éÊt  CV.  VèoriM,  GMlfT  3«)  ^«r  £  ABB  +  Z  BA  F 

.  L,  do  bogen  AB  ^f»  den  belveo  omtrek  uitmaken  < 
inigelijks  ook  de  bogeo  AB  4-*  BD:  dit  dus  boog  Al 
s  boog  ED;  maaf  Z  6a!  =  L  (Vï!.  Voórftel)  dus 
CIL  16)  □  op  BI  X  □  op  AB  +  □  op  AI  po  D  op 
AB  +  □  op  BD:  waaruit, door  II.  16,  het  Voorhcl  voigu 

A/NMf.RKiNG.  Het  deide  bew)|a  ia  bet  kortlle»  elf  eed» 
voudigilc. 

IL  AAMMm«iii0.  Dk  VooiM  H  htÈXL  rm  Lmn^té 

tan  AICHIMEDBS» 

Üe  vierkanten  der  cboorden  [Ai;,  AE]  uk  de  uicéindea 
mam  vkklellltn  getrokken »  Oata  toe  dkaodter  ala  de  ftnkken 

e.F»  AP]  op  &  middellVa  tfgefneden  door  de  loodiyoev 
F»  E  PJ  uit  de  uiteinden  der  cboorden  daar  of  leergelafeAr 

irrriAm  Divbiatio  de  locis  CoHdii  %  pr.  g. 

wwitfa.  Uit  Voorftel  VII»  en  i8é 

O  op  ABt  □  op  BD  s  AF:  FD^ 

jukmtoRimo.  Dese  eigênfcbap  geeA  eéii  gema^ke^ifk.Aiij» 
del  om»  twee  lijnen  gegeven  zyode,  twee  vierkantetf  te* 
snaken  welke  de  zelfde  rede  tot  elkander  hebben  als  die  lijnen  i 
a4)  byv.  AF  ^  \  FD:  dan  U  Q  op  AB  BD# 

Zifi  nunwt  CtU,  Mtahnu  V.  f.  en  VIÜ*  6» 

JUNMERKING.  Hier  door  knn  men  ook  het  Ge?oig  van  bet 
!•  WerkUuk  des  IV.  Bock:>  oplosfen. 

XVI*    Tb'ORaTBL.  FIg. 

Indien  men  van  de  iiiteiuden  A9  en  D  van  de  middcllijrf 
naar  twee  of  meerdtr  ftfppen  [D  en  E]  in  den  omtrek  lijnerf 
[AD  cn  DB,  AE  en  E  BJ  trekt,  zullen  de  fomnien  der  vler^ 
kanten  op  de  l^nen  naar  bec  leifiile  ftip  getogen  onderiing  gOi^ 
mk  ztfn. 

Het  uHUm  heeft  ptaats  al  worden  de»  lynen  nfet  van  de  tü* 
einden  der  aiddeUgn»  maar  nit  twee  .ftfppen  £1,  Hj^op'  ge-'' 
lyke  afftanden  van  bec  middelpunt »  getrokfcao«- 

aoMoil  Eim^  ^  Gtom  UI*  B»  pr.  aa»  ' 
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itL  jifd. ;  Over  d$  ffdjMt^  der  Bjmn  in  éfdoérdtn  drkd.  9L%i 

B^ijf IToir  lAt  L  U!t  n.  104  ▼emlti  door  Voofftel  VlL  vië 
dit  Book  II  ADB  «B  ASB  tcft  «(fft. 

Voor  hot  If.  Men  latt  4o  IX  »0  on  SP.op  do  nidddl(|n  tël* 
Ica.  M  ia  tt.  19. 

Qo^fiTD  ooQ<»pBD«*QopKB->ftR]LiilcKB.XO 
dttlulYO  QÓ^  ID  «f- Qop  KD      □  op  AD  4- Q  op  DB  *^ 
□  op  At  ^     ^tf  ft  I^l^*  ^<  Al.  10  —  d  Rl^mtSB.KO 

dat  It»  om  dat  A I  z=  KB  »  cn  uit  H.  td. 
tl  op  ib  +      op  &1>  CO  ijl  op  AB  —  ft        ttit  AI  èii 

CAI  +  IO  +  Kd} 
CO  Q  op  AB      ft  aiu  alt  AI  tn  A<* 
tusgeiyks  ri      AB  +  □  op  BB  00  O  op  AB  —  ft  Rb.  ill€ 
'  "      .    •  KBeiillU 

doTlHdvo»  dl  dot  AI  =  i^B  en  AK  =  BI 
U  □  .  P  ID  4.  Q  op  KD       □  op  AB+  □  op  RB; 

.  fpoatf Wt.  Fig.  Xft8« 

ijnen  (T  A ,  F  E  ,  enz,]  uit  een  flip  [F]  bnitcn  d^ri 
cirkel ,  tot  aan  den  omtrek  vnn  den  cirkel  getrokken ,  en 
verlengd,  fnijdcn  dien  omtrek  zoo,  dat  de  re^nhoefaMi  uit 
eU^e  geheele  lijn  rn  baar  fluk  dat  buiten  den  cirkel  valt 
tuk^  4     FD»  uit  FE  ea  FB]  gt^üjk  aan  ^kaoder  «jo» 

■  ^ff^  n      G«r«  I»  —  L.  O.  ÜIi  Ó9« 

'  EFfisrF.  uEwus*  Uit  de  eijgeufchappen  der  regiboekige  drie« 

bückea.       '       •  .     •  • 

immmm.  'Men  t rekke  dé  (Irftléd  CA,  CE,  e»  dan  CVL 
£  op  AD  en  c O  X  op  F&s  vorvotgen»  door  F  en  C# 
de  middellijaFCN.  - 

Btwii».  '•!«  d»  Kgt^oekige  driaHoekao  C^Q  eb  CEQ^ 
CFM  011  CaM  U  (door  II.  -S6*  hot  4.  Gev.)  q  opi 
-  F^  —  □  op  Q£  CD  a  op  FM  □  op  MA:  waarw 
uit,  door  II.  it^»  m  Imi  IZ.  *Voofftd  van  die  Boek^  hdi 
beflcrit  opgemaakt  ^ordt. 

Ywum  Aftwiis*  Ua  de  gd^kYQi;j9Uge  dcioboekea^ 

Auunomo*  Tirek  £A  en  bD» 

^  BEwys.   Men  toout  1%  dat  n  AFE  o-i  A  BDF  vermftl 
/  EFA  in  beiden  gemeen,  iJEAD  +  ^EBD^sL 
-  CV*  Voorü.  3.  GevO  ^  Z  +  /  en  duf 
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latf  V.  Sock>:  Over  dat  urkcU  *  ' 

l  EAD  s  /  DöF  ;  derhalve  door  ÏV.  2.  FA  :  FE  a 
FB:  FD:  waaruic  door  IV.  B«  hec  5»  Gev*  l)e(  Voordel 
volgt,  . 

I«  aanaArking*  Het  blijkt  duidelijk  9  dat  dft  Voorftel  en  het 

XH.  hl  de  daad  één  en  het  zelfde  Voorflel  zijn,  dK  nen 
algemeener  op  deze  wijze  zoude  kumicn  uirdrukken, 

indien  men  twee  lijnen  trekt ,  tiie  elkander  binnen  t)f 
buiten  den   cirkel  A  i  dcii:  zijn  de  regthoeken  der  ftuk- 
,y  ken  van  iedere  lyn  die  cusfchcn  het  ftip  daar  de  lijnen 
^  elkander  fnljden  eo  de  beide  ftippen  daar  elke  V^n  den 

*  ,t  omtrek  fnijdt,  ondefHof  geiyk./  -  -  2 

De  fnljlijnen  worden  door  den  cirkel  in  omgekeerde 
lede  ^(^^eden:  dat  is 

AF  :£F^  F,B  :  ' 

IL  AAimtiiiaiio.  Indien  men  het  eerfte  bew^s  gébndkt  tioIik 

dit  vit  het  Voorllel  door  IV.  8  «  het  5.  Gcfolf :  en  zo0 
men  het  2.  Bewijs  gebruikt»  is  het  mWer  een  GtioXg^ 

dan  de  uitdrukking  in  woorden  vnn  dacgedeeteor  dei  hé» 

wtfs  waarnic  het  beflnit  wordt  opgennakt. 
I 

II»    GEVOLG,  Fig« 

Indien  het  bultende  deet  [BF]  van  eene  der  IQnén  t^F}' 
mhldel*  evenredig  ii  tnsfbhtti  de  beide  deelen  w  tane^n- 

dcre  [FA]:  zal  ook  het  buitenfte  deel  [FD]  van  deze  mid- 
del evenredig  syo  tusfchen  de  beide  deelea  Van  d^n  eenc- 
gemelde  : 

•  '      YijsUL  2Ó0  DF  :  BF  r:  BF  :  A  D  doordc  onderftellipg 

en  DF  :  BF  =  FE  :  FA  door  dit  Vnorftet 
is  ook  lU  :  AD      IE  :  FA      .  . 
.  of  BF  :  FE,s  AP  t  FA 
•n  diic  F£  —  BF  :  BF'ss  FA     AH't  ' 
of  E«  !  BF  t=  DF  i  AD 

EB  :  DF  =  BF  t  DA    ,    T  - 
endo»  EB  t  DF     0F  i.BF*. 

IIL  OKVOI.0.  Figwift^-^' 

Indien  de  belde  lynen  xoodanig  getrokkén  frovdént  èit  hae 
bfttomfte  deel  fan  de  eetfte  aflaat  toe  deweifcrtMttieiiihi  é&A » 
til  htt  bhmeiftt  dret  vtn  dt  tweed»:  tot.  derxèivêr  faoIcVK 
ftt  deiii  suOdft  4e  bvkoAt  deeim  ML^dr  eettojofi 
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tvecd«»  twe«  Blddet-areorédlge  sQn  tnsrchen  d#  blmeafitf 

éêdto  VOD  de  tweede  en  eer^es  wtm, 
•   indien  DK:AK  :=AP:HÏ>is  companefido. 

DK  :  DK  +  AK  =  AP  :  AP  -h  HP,  of  * 

PK.  :  AD  =  AP  :  AH;  maar  uic,dit  Voorüd 

AD  :  AH  ^  AP  :  AK  dus 

DK  :  AP  s=  AP  :  AK  =  AK  i  aP* 

Of  ^.  DK,  AP,  AK,  HP. 

ill,  AANMERKING.   IndicQ  mcTi  dan  twee  lijnen  in  den  cirkel 
geometrisch  zoodanig  trekken  kon,  dat  KD;  AK  =AP:  HP, 
zoude  het  vrnagiluk  om  twee  middel -evenredige  te  viiidca 
geumecrisch   opgelost  zijn ,  en  het  is  hiertoe  dat  vieta 
ket  vraagduk  gebragt  heeft  t  doch  dic  Is  geometrisch  niet 
mogelijk.    Men  kan  wel  d6  latk  toe  eene  fixeer  eethrtfo- 
dige  oplotfing  brengen:  ntmelSk  aldus:  Ftg.  isp.  nenbé^ 
fchrijve  eenen  cirkel  waarvan  de  middellijn  eene  der  gegé- 
ven  lijnen  is:  men  trc!rke  de  tïndere,  (de  klelnfte),  HP  Iri 
den  cirkel:  men   verkMigc  dezelve  zoo  dat  HL  =  W^x 
Uien  crekke  vervolgens  LC,  en  PI  //  LC,    en  clndelijlc 
düo"  het  middelpunt  C,  de  lyn  DCKA  «oodanig  4at  AG 
KC  worde:  dan  is 
AG:  AP  ^  GCl  Ptx 
'wMt  AG  s  I  KD  zoo  ilf  PH  t=  £ 
dos  AG:  KD  =  Pil    PI^  «fldlll 
KDt  AP  ;=  GC:  PH. 
maar  AG  =KC:dusGC  a  AKt  dl» 
KD,  AP       AK:  PH,  of 
KD,  AK  =  AP:  PH:  en  derhalve 
4;    KD,   AP,   AK,   PH:    maar  men   kan  de  lijd 
DCKA  geometrisch  uii^i  uekkcu  zou  dat  AG  ^  KG  2^* 

tntA  Qpêrmn     «43*  -  - 

IV*    OBVOLO*    rig.  ]3a* 
•  .•  . 

Indien  de  fioek  ABC  regt  li,  en  men  den  reg[tiioek  A  üCê 

toUooit;  verder  door  D  en  A,  en  door  D  en  C,  de  lijneii 

DCG  en  DAF;  en  eindelijk  uit  B,  de  Tnijlijn  GBOF^ 
zooci:iiiig  trek  dnt  B  G  OF:  zullen  Ai?"  6a  GQ  (WCt  mid^ 
dei- evenredige  tnsfrben  AB  én  BC  zijn: 

Want  daar  OF  -  j3G,  is  O G  K  BFi 
*  en  dus 

Hegdfc  PD,  AF  00  Regih.  BF,  FO  00  Regtk.  OG, BQ: 
.130  Regib,  DG  GC.ven  dus 
GOi  FD  =  AF:  OC:  maar  ÜV*  lO 
GDs  FD  F=  AB:  FA:  dnt 
f^'^ABs  FA  «SFAt  CC 
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&{i8 '  9^m  Boeki  Over  den  cirkih 

.    3*.  GD  —  AB:  GD  tt  PD      FAi  FD 

of  GC  :  GD  =  BC:  FD 
4«;  of  GC:  BC  =  GO:  FD  SS  FA:  GC; 
derhalve  uh  ï^.  en  4» 
A  a;  FA  =  FA;  GC  «  GC:  BC:  en  dus 
•t:  AB,  FA,  GC,  BC. 
InUieu  men  dan,  AU  regtnoekig  op  BC  geftefd,  en  een 
cirkel  die  door  de  (lippeD  A,  B,  C  gaat,  gecrokkeo  zijnde» 
den  reftboek  ABC  O  voUook,  en  DA  en  DC  verlengd  zijn» 
dc,  door  bet  (lip  B«  de  IQn  GBP  xoodenig  trekken  kon»  " 
dai  BG  ts  FO,  coode  het  vraagftnk  van  twee  middel-eveiire- 
digc  lijnen  opgelost  zijn,  en  liec  is  coc  die  vraag  dac  philo  VIB 
BjzaHtium   her  gemelde  vraagilak  gebrag^  bei^   Zie  tao» 

XVni.  vöonsTiL.  Flg«  131. 

Indien  eene  fnijlijn  [A  R  D]  door  eene  middellijn  [GCD] 
zoodanig  oiiimoec  wualc  [iii  Dj ,  dac  hec  ilulc  j^ë  Dj  buicen 
den  cfrkel  geiyk  fa  aan  den  radius  des  cirkels  i  zal  de  eene 
boog  [A  G]  welken  de  qnen  van  den  omtrek  afTnQden  bet 
drievond  zyn  van  den  anderen  boog  [BF]  Inagemka  door 
tleselve  VDnen-ln  den  omtrek  b^aald* 
AicnniiBm  LimmM  %, 

BEWIJS.  Men  ttekke  GE  //  ABs  cn  de  flfilen  CB,  en  CB.  Dan 

is  in  AA  DBC  en  ECG,  l  BDC  =  L  DCfi  S  Z  CGE  =S 

Z  C€Gj  maar  ZDCErr  aZ  CGE:  dcr'rdve  l  BCK  = 
L  BCD  +  L  DCE=rr,  L  BCD:  d.  i.  ^Ülirrsr>BF; 
maar  ^  AG  n:      BE:  derhalve      hG       %  ^BD. 

AANMERKING.  Indien  men  dan,  de  boog  A  (r  gegeven  zijn- 
de, de  middellijn  GCD  en  eene  cboorde  \i)  te  gelijk  zoo- • 
danig  kon  trekken  dac  de  omcrek  de  cboorde  Al>t  door  de 
ontmoeting  der  middeliyn  bepaald,  zoodanig  fneedt  In  B 
dat  BD  SS  CB,  zonde  bec  beroemd  vraagduk  om  eeiea 
gegeven  boog 9  of  hoek,  In  drie  geiyke  deelett  te  (bqde» 
opgetoec  tQn 

XIX.  vooRSTEU  Fig.  155. 

Indien  men  f.p  den  radius  [CHl  vnn  eenij^cn  cirke!  een  (Hp 
ni  neemt,  en  op  den  zclvcn  verlengd,  een   ander  Itip  [A] 
%  buiten  den  cirkel,  zoodp.n'g  gelield  ,  dat  de  radiUS  des  cirkels 

middel-evenredig  zij  tusfchen  de  afthnden  [Cl,  CA]  des 
middelpunts  van  hec  eeriU  en  van  het  tweede  ftip,  indien 
men  verder  uic  hec  laacscgemelde  eene  fnyiyn  trekt.  Zal  mes 
liebben 

GI  [of  ^I]:  GA  [of  gA]  s  flit  HA* 
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///•  Afd^  •  Ovtrdó/h^dêttgdêrUjncnin  tfdmiincirkU^  aap 

B&KSlDmc*   Men  trekke  de  ftralen  CO,  Cg, 

MWIJS.   Om  dat  I».  C  I :  C  II        C  H  :  qp\ :  i« 
a''.  Cl:  CO  =  CG:  CA:  cn  dcrluUvc 
A  CCt  *0  A  GCAs  es  dM  . 
S*.  Git  GA       Cl:  CG  of  CH. 

Uit  N^.  1.  dividendo. 
4».  C I :  C  H  =.  C  U  —  C  i  :  C  A  —  C  H I 

d.  i.Ci:  CH  =  IH:  AU:  en  das  uit  $^ 
S^OIj^ASIH»  AiL 

XX.    yOOR8TEL.  Fig« 

# 

Indien  men  uit  een  (fap  F  buiua  den  cirkd  eeoe  taak. 
I9n  [Fi]  <&  eene'fDpa  CFAI  naar  welgevalbn  titkt;  ia 
bat  viericaiic  op  de  raaklÜo  [F  I]  gel^  tan  den  ieist(>oek 
ttk  de  fn^iijn  [PA]  en  haar  gedeelte  [FO]  dat  tuiten 
den  cirkel  valt:  en  omgekeerd. 

BVCU  111.  a^,  37.  —  St  IIU  pr.  34.  —  L.  G.  Ilf.  $o.' 

I.  AANMERKING.  Wi]  befchouwen  dit  VoorftcJ  ala  een  on* 
ffliddehjk  gevolg  van  het  XVII:  want  wanneer  FS 
«ene  raaklijn  wordt ,  v.iflen  de  Üippen  B  en  B  op  elkan- 
'der  en  beide  op  het  ftip  T:  roo  dat  FB  =  FE  =. 
FT,  en  regthoek  uit  FA,  FD  =  □  op  FT.  Anderen, 
zoo  als  EüCLiDEs ,  makep  van  dit  Gevolg  het  hoofd* 
vocrftel,  en  van  ons  XVil.  Voorftel  een  Gevolg:  en  dan 
wordt  het  bewezen,  of  uit  de  eigenfchappen  der  regt* 
hoekige  driehoeken ,  of  uit  de  gelijkvor-nige  driehoeken* 
in  het  ccrfte  geval  is  door  II.  16.  Gevolg  i.  Q  op  FT 
00  □  op  FC  —  O  op  TC  GO  □  op  FC  —  Q  op  CN 
00  Re^rt^i.  uit  FN,  FS  '.j  en  dan  volgt  het  be- 
fluit  uit  Voorilcl  XVlf.  ~  In  het  tweede  geval  volgt 
het  door  IV.  2,  en  IV.  8,  Gevolg  5.  uit  de  gelijkvormig* 
heid  der  dfie!:oekcn  TFB  cn  TFE:  wnnt  L  TFE  is  ge- 
meen in  beiden :  en  door  hetiUC*  Voorflel  vio  dh  Boek 
is  i  FTB  s=  L  T£B. 

)l*  AAiiAiBiaiifo»  Bierop  roit  de  o^fing  van  bet  iiWerk« 
Ihik  tan  liec  X»  Boek,  en  ook  bei  Bew^s  mt  de  |«  Op< 
loiOng  van  hec  ii«  in  bet  IL  Boek. 

L  GEVOtO. 

De  naklQn  Is  middel«evenredig  tusfchen  de  fhPBn  en 
liaar  gedeelte  dat  baiien  den  cirkel  valt, 

atv^s.  Uit  IV.  8.  Cev.  6. 

P  3 
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*    IL  OEVOtO» 

De  twee  niakll}nAt  die  me»  oic  eeo  flip  'naar  den  om« 
trek  eens  drkeli  trekken  kan,  zijn  onderling  gelijk. 

AANMERRiN(7.  Dic  haddfia  wy  reeda  ia  ket  XL  Voor(ldt 
4*  Gevolg»  bewezeaé  '  '  * 

XXI.  Too&awi^  Fi9»ttf;  .i 

Indien  de  raakpunten  [T,  I]  van  iwee  gelijke  raaklynen 
[FTj  F 1]  door  eene  cboordc  pU]  vereenigd  worden,  en 
men  nfc  het  flip  [F]  watr  de  beide  raaklQoed  elkander  onc« 
aoetea,  eeae  Chyi^n  [F  El  naar  welgevdlen  trèkCt  die  den 
cirkel  [in  B]  tn  de  geméU»  ckPOrda.  [ia  OJ  iliOdc»  xal  die 
fnijlijn  in  harmontfche  evenrcdiglieid  gefneden  wordea  dooT 
^  firkd  [ia  B]  ea  de  gemeUe  ckoorde  [ia.  0]« 

BEWIJS.  Zü  FN  X  0|i  Tl:  ea  derhalve  a^^de  door  bec  middtl- 

punt,  dan  is 

0        hl  00  n  op  FO  -f  n       01  — cRh.uit  O  I ,  O  P  (II,  19.) 
CO  □  op  F  O  4-  Rh.  uit  01  cn  (10  —  a  OP} 
00  O  op  FO  +  Rh.  uit  01  cn  (£P  —  OP) 
00  □  op  FO  4-  Rh.  uit  01  cn  (TP  OP) 
00  □  op  FO  -j-  Rh.  uit  10  cn  T  O.  , 
.  .     Maar  Q  op  FI  x  I^'^-  "'^       •  ï^ï"  (Voorft.  XX,) 
cn  Rh.  uit  10  cn  TO  00  Rh.  uit  BO  cn  EO  (Voorft.  XII.);  derhalve  t 
Q  op  F  O  -H  Rh.  uit  B  O  cn  E  O  00  F  E  .  B  F. 

Mi^  O       F  O  +  Rh.  uit  B  O  ,  E  O  QQ  q  op  F  B  -f  a  Rh.  uit 
B  F ,  B  O -f-  □  op  B  ü  4-  Ril.  uil  B  O,  E  O  (II.  4.) 
ffliRli.  uic  ÜF,  l:  ü  00  □  op  B  F        Rh.  uit  FB,  BE 
•  (ÏI.  5.  Gcv.  3  )^ 

(Jevolgelyk  n  oP        +  *  ^    »  B  O  -f  q  op  BO  4^ 

'  ILh.  v»it  BO,  OE  00  □  op  BF  -f  Rh.  uit  BF,  BE 

en  Rh.  uit  BF,  BO  4-  Rh,  uit  li  O  cn  (D  F  4-  BE)  =r 

Rh.  uit  FB,  BE  X 

d.  i.  Rh.  u!t  BF,  B  O  4-  Rli.  uit  BO,  F  E  uit  FB,  BiQ 

*     ■  en  Rh.  uit  BO,  FE  cO  I^^»»  uit  Fü,  OEj 

derhalve  B  F:  FE  =  BO :  OE     '  '  ' 

pf  Bf:  FE  =  FO  -«BFt  £F  —  FOt 
^rhalve  III.  Bcp.  23. 

^ItfOyEFiii  baramiftkc  evenrcdiKhali» 
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IV.    A  F  D  E  E  L  I  N  G.     '  • 

« 

OT£a  'Dl  €IRKBt»S*OIB  BLRANDS&  RAKEN 

OW   SNIJSBH*  , 

XXU.  TOORSTSU 

*   Cirkels  die  zich  Sai^d&a  of  lakea  hebt^n  k&t  zelfde 
aaddelfHint  nku 

Bocu  vu  $9  6» 

ALGEMEENE  AAMMEiiKiNG.  Dit  Voorftcl  tü  de  dfic  volgeod^  • 
runen  op  die  grondbegiofel ,  dtc  twee  ckMêf  Amder 
nken  of  fUBtai*  juist  loo  vde  ftlppen  gemceMi  bcbbco» 
ils  er  Hfppeft  stfs  la.weike  zU  slch  nken*  of  fnijdeo  i 
fevblgelQk  dat  de  Ujnen  uft  die  ftippea  mtr  ieder  middel* 
puB  ceirokkeiif  gdUk  sullea  st}ii* 

BEWIJS.  Voor  dt  ^kdi  ctteadir  fnijden  Fig.  133;  v#oc 
die  w^e  etkMder  iawendig  lekea  Fig.  134;  voor  die  wel* 
de  dkeader  vftwendlg  raken,  Ffg.  135;  voor  dezë  laacfle 
fpreekt  de  zaak  w  aelf»  émt  de  beide  cirkels  geheel  bui* 
teu  elkander  flaan:  voor  de  twee  eerfte  gevallen  worde  het 
bewijs  opgemaakt  üft  de  ongerijmdheid  die  voortvloeit  met 
liet  tegendeel  te  ftellen}  en  die  ongerijmdheid  worde  uit  de 
gelijkheid  der  fcralen  opgemaakt 4  wam  dxa  i<ui4e  moeten 
zyn  CA  =  BC  =  CE: 

'XXIUU  TOORSTBt* 

Zoo  iwce  cirkels  elkander  inwendig ,  of  uitwendig  ra» 
ken  )  gaat  iie  ]iin,  die  de  beide  middelpuuua  vëiecnigt  ^ 
ook  door  bet  ftip  van  aanraking. 

wotu  ÜL  ats  n« 

* 

BBWije.  Voor  jbeldeo  iife  het  ongerijmde*  Zoo  do  efe* 
kefii  elkiiidar  inwéndignikm ^  Fig.  134,  ea  l)«c  goMd» 

.  geen  phais  heeft;  Iaat  dao  X  btuien  dé  lijo  FA'bet  middel 
punt  sijo  van  den  diid  ADBilrèk  Ai:  dan  moest  (L 

.  Ï90  AI  +  Fl  >  AF^r>  FR'J  4  !•  ID  +  FI.  of  | 
DP  >  FB.sijns'  dat  onmogelijk  is«    Zoo  de  aanraking 
ottirendig;,  is,  (Fig.  135  )  laat  de  lijn  Cf  9  dio  de  ini£- 
ddpanteii  veteenigt  buiten  A  vden :  dan  ntoet  (U  tpO 
iPD      B/>  Q/,  a^jOf  dat. onmogelijk  ii« 
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tjt  V.  Back:  Over  dm  cirkd^ 

AANMERKrNQ.    I\Ieii  kan  i;aaQS  .4<^  I7,  18 »  IQ  Werkriukkdi) 
TO  hec  V.  Boek  oplosfen.' 

Een  cirkel  raakt  eenen  an<kren  cirkel  Qcchts  ia  een  ftip, 

KUCL.  in.  13.  —  Su  III.  pr.  59  6^  ' 

i|Ewi|8*  Uit  bec  oogerQuide*    Zoo  de  noraking  inwem 

dfg  gefchiedt ,  Fig.  134,  laten  B  en  A  de  twee  ftippea 
Xjn  aanraking  zijn:  en  (Voorftel  XXlIf.)  F  en  C  dG  twee 
middelpunten:  dan  moeu  F  fl  c  FA  =  FC  +  CB  zyq 
flat  (I.  19.)  onmogelijk  ^00  de  aanraking  uitwendig  is, 
J^f-  *35*  X'^i^Xi  A  en  ü  de  twee  fcippen  van  mnrakfng  zijn : 
dan  moesc  cA  +  hf  =  +  i)/;  dat  ^i»  ip.)  oumo- 
♦  gelijk  if«  '  ♦  " 

AAKMERKiNG.  Het  blijkt  dat  zoo  de  afuand  der  middclpun- 
lon  ?elok  is  aan  de  fom  der  fcralen,  de  cirkels  zich  uit- 
wendig raken:  en  zoo  dezelve  ^elgk  is  aan  hec  verfchil  dec 
fcralen,  raken  zij  zich  iawcudig.        •       -     '  ' 

Ï^  Q.  II. 

Twee  cirkels  die  elkander  ruijJen,  ffiijicn  zich  in  twee 
flippen,  welke  zoo  lanig  geplaatst  z'j  ï  dat  de  lifn  die  de- 
zelve vereenijJt  !o 0  Irci^t  flait  op  de  lijn  die  door  de 
middolpuiKcn  van  beide  de  cirkels  g.iat  ,  en  door  deze 
in  twee  gelijke  declen  gedeeld  wor.1t;  -en  zij  kuuoea  eU 
kander  ia  niet  meer  dan  in  twee  ftippen  Taijden. 

soct.  in*      —  Sc.  III*  4*  Gev«  ft.     L.  G.  H.  ii. 

L  GLDEELTE.  i'ig.  137»  Iiiüien  de  beide  cirkels  üiaar  een  ftfp 
gemeen  hadden  zondtn  zy  zich  Qechts  raken  2  dus,  daar  zy 
^ieh  ffiQden,  HiQden  zQ  steh  een  mlafteo  fncwee  filppeo. 

De  ftifipen  kunneii  niet  üaaii  aan  dea  xelftleii  kaac  van 
de  IQn»  die  de  beide  middelpniicen  vereenigt :  want  dan  zon» 
de  tncn  aan  dénen  kant  uft  een  ander  ftip  dan  het  middel- 
pnnt  t\ree  gclijce  iynei|  kiiniieii  trekken  dat  onmogeiyk 
\k  (door  X.  Voorftel). 

De  (lippen  Aj  F  zullen  dun  aan  verfchillende  kanten  yal- 
len,  en  dan  volgt  het  Voorfcel  uit  I.  27*  Gevolg  4* 

|I*  GEDEELTE.  Fig.  136.   Ui^  het  ongerijmde:  wam  dan  moes- 
ten de  beide  cirkels  een  en  het  zelfde  middelpUtt^  kebben^  * 
ft^t  ^nmogeiyk  Is:  door  bet  X.  Voorfcei*      V    .  *  ' 
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jV^Jfd.:  Over  dc  cirkels  dit  éOtaniêr  rakm  of fnijdok 

AANMERKING.  Hct  blpt  QÜ  4e  figBOT  i«.  dsc  dt  tflUnd 
C  D  der  twee  mfddefpvu|ien  kleiner  is  dan  de  fora  der  twee 
ftrtlen  C H»  BG:  e%  dtc  de  grootfte  ftreil  CH  kleiner  is 
de  afTiand  CD  der  twee  middelpomen,  en  de  klóitifte 
'  ftnal  DG  te  famen  genomen.  En  4ii  heell  btf  het  fu^deo 
min  twee  cirkdi  ait^d  plaais. 

!«•  G.  It  Si» 

XXVI.   VOORSTEL.    Fig.  134» 

Indien  twee  cirkeh  elkander,  het  zij  inwendig,  het  zij  uit- 
werdig,  raken,  cn  er  iiic  het  fcip  van  aanraking  [A]  cece  lijn 
fALMl  getrokken  wordt  die  ze  beide  fnijdt:  zuilen  de  hoe. 
ken  [ACL  en  AFM]  in  het  middtlpunc  [C  en  Fj  van  iederen 
cirkel  gevorind  tioor  de  HJnen  [AC,  CL  en  AF,  FM] 
welke  uit  het  middelpant  natr  bet  lUp  vsn  ttnnking  [AJ  en 
naar  de  ftippen  vfiB  (hydMig  [L  en  M]  gecrokken  woeden» 
^n  elkander  gelOk  zQn. 

PAPPUS  Collect.  Malhcm.  IV.  Lmma  ad  prop,  9. 

BRREiDjNG.  Mcii  vcrccnigc  de  middelpunten  door  de  l^n  FC»  die, 
zoo  noodib  verlengd,  door  het  ft!p  Ttn  «iiirtking  A  gaatCVooift.ZXni)« 

BEWIJS.  Om  dat  iu  A  AF  lAI  C  AL,  l  CAL  s  i  F  AM  eii 
CA  S  CL,  FA  m  FM:  en  dui  AC:  CL  ï=  AF:  FM,  is 
(IV.  9.)  CL  //  FMi  en  telMlve  i  ACL  S  i,  AFM. 

AANMERKING.  Wij  zullen  in  Vn.  10.  Gev.  2  roonen  dar, 
wanneer  ^  ACL  ^  l  AFM,  de  bogen  ADL  en  AliM 
de  zelfde  rede  hebben  tot  de  gebeele  omtrekken  waarvan 
zU  deelen  z\Jn,  dbc  ie  dit  j4  onderling  geiijky^rmig  zijn* 
Ook  Inidt  dit  VoDfftei  ildni  bQ'PAPfni*  n  ^i^* 
^  keb  elkander  inwendig  of  nitwendig  fiken,  fl^dt  de  lija 
,  ,i  die  Dit  het  realipom  genomen  woidt»  ^nde  zthrt  ge^kt 

yomigie bog!?n  «f* 
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OTBR  BX  VrSLBOlKBll  TH  'EN  OBf  DE»  CIEKBb 

BE8CBEBVSN» 

INLEIDING. 


L  BBJPALlKa* 


» 


.  Eene  figuur  wordt  gezegd  in  eeoe  andere  Êgunr  te  flann, 
of  in  dezelve  befchrevcn  le  zijn  ,  als  de  toppen  van  hafe 
'hoeken  op  de  zijden  van  die  anderé  figuur  rusten.     *  • 

Eu  dus  uorJc  ecne  f!c:uür  gezegd  in  eenen  cirkel  te 
»fhan  ,  of  in  cijnjcclven  befclirevcn  te  zijn,  als  de  toppen 
van    iiare   hoeken  op  dca  oaitrek  rusten:  cu  de  cirkel 
wordt  gelegd  in  ccne  fi:;uur  beiciuevea  te  ziju,  ab^ziju 
Oiutrek  alle  dc  zijden  raakt* 

zvcu  IV.  Bcp,  s,  8,  5.  —  Sc  IV.  M;  t» 

•  AANMRiiKiNo.  Vo^geviS  het  geen  wlJ  iti  het  XXXVIII.  Voor- 
del van  her  11.  üoek  bewezen  hebben,  kan^meo  (Fig. 
in  iederen  regelmatigea  yedbotk  soo  vele  andere  ge- 

'  yjkvomige  veelhoehen  befcbiryven  als  oen  wil»  do€SBt  ^ 

;  alle  van  verfcüitlettde  grootte  ztfii  nülen.  Wanneer  men 
echter  van  veelhoeken  in  veelhoeken  befchreven,  ?n  het 
atojnieen ,  *fpreekt,  behoort  men  van  veelhoeken  te  fpre- 
kea,  die  eene  bepaalde   grootce  hebben :  in  het  gevolg 

;  ^xi  vnn  het'  XXVII.  Voorftc]  yan  het  IV.  Bock  hebben  wU 
gezien  d!.t  dit  plaats  heeft  als  de  toppen  E,  F,  G,  I,  L 
op  het  midden  der  zijden  AD,  DC,  CB,  ÜQ,  Q^iJTf 
ten:  waarom  men  dau  ook  dien  veelhoek,  ali  bU  Q.itft«c» 
dcn  veelhoek  in  den  veelhoek  befebieveD  noemen  kan.  Zie 
Voorfu  Xlil. 

II»  BEPALING* 

Eene  figuur  wordt  gezegd  om  eene  andere  ^8*^^  te 
Onan,  of,  om  dezelve  bcrdirevcn  te  zijn,  ala  afle  hare 
zijden  de  toppen  vau  alle  de  hoeken  van  cUe  andere  fi« 
giinr  raken. 

E  '  dus,  wordt  een  cirkel  gezegd  om  eene  "guur  be» 
fchieven  te  zijn,  of  om  dezelve  te  liaan,  als  dc  omtRK 
van  den  cirkel  de  toppen  ym  aJk  de  hoeken  raakt:  " 
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figuur  woTvk  ^exegd   om  den  cirkel  bcfchrfven  te 
lujo*  als  alle  hare  zijden  den  omtrek  van  deu  cirkei  rukeu* 

XvcL.  IV.  Bep.  t,  4,        It.  IV.  Bep. 

I.  AANMERKiNo»  WQ  tottm  til  fift  IL  GMolk  Vtll  Iwc  XIV» 
r  Voorftd  sta  bM  tol  wgetmigt  mlkoa  om  eoitti  «ce« 

ÏT.  AANMERKING,  Wij  zuHcii  fomtljds ,  korcslieidshalve  de  veel- 
boeketi  in  of  den  cirkel  befcbreven  noemen,  don  eerdea 
den  veelhcck  én,  den  anderen  4w  vêeUmh  m. 

*  lUf  BBPAI.INO. 

-  Wanneer  een  ngdmatige  veelhoek  h9  dl  om  eeoeo  dr* 
kei  befchreven  is »  co  insgelijks  een  indar  die  fMo  d«b» 
beid  getal  zijden  beeft;  noemen  wij  den  eerstgemèldett 
(den  yoorgdanikny  den  anderen  den  vo^cndBtt  'vcModlr. 

A    X    I    Q    M  A. 

» 

Een  veelhoek  kan  noch  In  eenen  vcdhoct^i  Mk'  om 
'mm  veelhoek,  beicbieven  worden»  ten  sf|  deie  ctenveel 
sijden  hebbe» 


L    A  F  D  £  E  L  I  N  G.: 

-  > 

ALOBBHBltn.  EIGBliaCBAPrBlf    DBR  VBBL^ 
ifOftKBN   IN    BK    OM    DBN  CIBKBIr 
BBSCHRBVBN. 

L  vooRSTBL.  Fig»  141  f  I39« 

'  Geen  figuur  kan  in  eenen*  drkel  befcbreven  worden» 

ten  zij  er,  in  of  buiten  dezelve,  eenig  üip  [C]  zoodanig 
gefield  zij,  dat  alle  de  lijnen  van  het  zelve  naar  de  hoe- 
ken van  de  figuur  getrokken  [CB,  CD,  CA  enz.J,  on- 
derling gelijk  zijn. 

En  geen  figuur  kan  om  eenen  cirkei.  befcbreven 
.den- ten  zij  in  dezelve  eenï^  flip  [C  Fig.  139.]  r-^ooda- 
iUig  gefield  zij,  dat  de  loodlijnen  [Cl,  CK,  CL]  uit 
het  zelve  op  alle  dc  ziideu  van  de  ^^ur  getogen,  on- 
derling gelijk  ;&jjn» 


Digitized  by  Googlè 


£3^  ^l*  Bock:  Over  dc  yuOmkM  in  tn  om  den  drhck 

prwfjs  voor  hec  L  Uk  den  avd  vaa  den  cirkel  eu  Be* 
•  paling  !• 

Voor  hec  IL  Uit  de  W.  Deptlfng  eo  V.  4* 


Geen  figuur  km  om  eeaen  cirkel  Iwfefareven  worden, 
teo  Zij,  indien  bare  slfden  mn  io  geml  xi)n,  de  fooi 
irafi  de  eerfte,  derde,  vijfde,  sevende.  enz.  gelijk  zij  aan 
de  fooi  4er  tweede,  vierde «  seede,  acntfle,  enz. ;  en,  in» 
dien  lij  wieum  In  getal  sijn,  ten  si|  de  fom  der  eerde, 
derde j  vijfde,  zevende,  enz.  gelijk  zij  aan  de  fom  van 
de  tweede,  vierfle,  zesde,  acfatllet  enz.  en  daarenboven 
van  tweemaal  dat  Huk  der  laatfte  »jde  dat  tusfcben  de 
f  erRe  en  bet  fHp  ?an  aannking  begrepen  is* 

riTOT*  Mtm»  dê  VAcad^  de  Paru^  A*  1725,  p.  45, 

BEWQié  Uit  de  U»  Beklag,  en     ii.  Gevolg  4* 


£r  kan  dua  nooit  een  parallelogram  of  eeo  legtboek » 
naar  wd  eene  rolt  of  een  vlerkaot  om  eenen  cirkd  b«- 
fchreven  worden. 


Er  is  geen  drieixiek^  of  dezelve  kan  in  of  om  eenen 
cirkel  belctareven  worden  :  en  dm  ook  getü^  of  er  kan 
een  ciikd  om  of  in  denzelven  ftaan. 

BEWIJS.  I.  Gedeelte.  De  irifchrijving  des  driehoeks  in  den 
cirkel,  en  dus  de  berchrijviDg  vaa  dezen  om  denzciven, 
blijkt  uit  V.  a. 

II.  Gedeelie.    De  befckrUving  dei  driehoekt  om  den 
cirkeU 

nRREiDiNG.  Fig.  139.  Stel  dat  de  lijnen  BC,  en  CD, 
welke  de  hoeken  ABD  en  ADU  in  twee  gelyke  deeien 
fnljden,  in  C  Amen  komen:  trek  CA;  en  de  loodlU&en 
Cl,  CK,  CL:  mea  moet  bewlfyen  (U  Voorften  dit  cl 
a  CK  ts  CU 

BEWIJS.   Uic  U  sa. 

L  AANmMmQ.   De  Bereiding  en  liet  BewQt  van  het  II.  ge« 


IL  y00JilST£L« 
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De  lijneo»  welke  de  hoeken  van  ecnen  driehoek  in  gelijke 
deeleu  verdeeten , .  konen  in  één  ftfp  binnen  den  driehoek  ce 
Ikmen:  en  de  loodl||nelif  die  uit  bendve  op  de  sQden  dei 
ffaMotl»  fecrokta  worden «  c^Aflttea  geittk  etn  elkinder* 

L.  C*  S* 

AANMERKiNc.  De  driehoek  Is  de  eenicje  iigaar  die  t\vSA  in 
of  om  ctcii  cirK'cl  hefchreven  kan  wo-den:  en  In  of  om  weW 
ke        alcyd  eeuea  cirkel  befcbr^lveo  kan. 

lU.  AANMERKING.  Men  kan  chani  ket  n  en  4  Werkftnk  vtn 
kec  VU  Doek  opioifes* 

De  inhoud  ee^s  drïeboek*  wordt  uirgedrukt  door . deszelf» 
onurek  gemultipiicéerd  door  iden  baiyen  radiu%  van  den  cirkel 
daarin  befchreven.  .    '     .  * 

«iwijf,    4  ABD  po   4   ABC  «4*  A'SCD  +  A  ACD  OO 

(IT.  0«vr6.>  Aft  H  i  Cl  <f  BD'x  i  H-  4D  X 
I  CL      £AB  +  BB  '4*  »  A]  X  i  CL  qo  «>MMi  X  i 

IfL  O&TOLG* 

Wanneer  eene  lijn  {AC]  eenfgea  lioek  [BAD]  in  twee 
«el^ke  deelen  deelc,  zal  ieder  ftip  [C]  op  die  lijn  waaruit 

'men  loadlijnfn  TCT,  C  L]  op  de  bcenen  de?  hoe!cs  Inat  val- 
len, het  middelpunc  zijn    eens  cirkels  die  ck'  bcit'e  beeiien 
zal  raken,  en  van  deuzelv^n»  gel^ke  deelen »  van  den  top  te 
'  beginnen,  zal  aitoydeiu 

Vi»  ▼6i>BmLv  Ff^.  137. 

* 

'Waiineer  een  driehoek  fABD]  in  eenen  cirkel  befclireven 
3s',  Is' de  regthoek  nic  twee  zijilcn  [AB.  B  D]  van  gciijRen  In- 
houd als  de  regthoek  uit  de  loodlijn  [13  F]  op  de  derde  zyde 
•     [AD]  neergelaten  en  de  middellijn  van  den  cirkel. 

L.  G.  lU.  32*  '  ■  '    '  "  * 

BEWIJS.  Trek  A  I ,  dan  is  ^  A  Bf  ^  B  F  D  ,  otn  du  L  H  A  C 
=  Lr=  L  RFD  en  l  AlC  =  Z  liDF:  en  du.  Z  A.BI  = 
i  E  B  D  :  derhalve  (IV.  2  )  AB:  B  I  =  B  F  ?  R  D  :  en  gevoIgel|(k 
'XiV,«9»i»an      Ite^  uk  AB  •  BD      Btffai.  ii»  i»i  •  3:^, 
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ft}8  Vu  Bock:  Qvcr  (U  ^c^jMtcM  in  tti  m  den  firkêU^ 

,  De.,.itiI^oQd  e«Q».  dri^hpe)» .  wovic  .ulcgednik^.  door  Wt  pro^ 
duet  der  z0dea,  gQdiv^dftrd.^loor  de^  .4irt(^eld^  middetma  itm 
den  omTtdyeven  cirkel» ... 

Bswijf.  Een  driehoek  faanen  kan  tItQd  gebeden  worden  tlt  in 
eenen  cirkel  befchréven  te  zyn  ^Voorft.  III.):  en  uit  dit  Voofiiel 
ilAB  X  BD  X   AD  =  BIXBFX  ADt  ëeiiialire 

JÖI.BFS — gf— **'Mttf  A  ABD  X'  p  O^.^-<S«v^3i 

derhalve  A  A HD  '  '  ' 

.      a*  HL  OME. 

II.  OEVOLCW' 

Indien  varfchillende  drlelioeken  in  den  seXfdeti  cirkelt  of  ftt 
gelijke  cirkels,  befchréven  'zijn:  (laan  haoie  iBhovden  COC  d- 

iÉoaé»  «Ir  de  prodocceo  IraiUMC  cQdettA  •  ^  » 

•  *  '  • 

AAjfMBEKnfo* '  t)éze  cwêe  iilidriiktdii|eii  inui  den  iokoiiil 
eeni  driehoeks :  die  mmeigk  vtn  kec  eerfte  Gevolg  vin  dtc 

en  van  het  a.  det  voorgaanden  Voorftéls ,  hóe  verfchiflende 
oolc  in  fchyn  van  de  utcdrukking  Jn  |V»«^aGev«4»  en  fai 
II.  13.  Gev.  I.  begrepen,  z^n,  echter  op  deze  gevestigd* 
wU  zullen  in  IX.  8  en  p.  nog  twee  andere  uitdrukkingen 
voor  den  inhoud  eens  driehoeks  opgeven*  AUe  die  uiidrttk** 
kingen  komen  dikwerf     pu^  » 

Niet  alle  onregelmatige,  maar  wel  alle  regelmatige  veej- 
boeken  kunnen  iu  of  om  /Iep  .cirkel  belici^^ven  W9rdeQ, 

L»  Cu  ^  590*  .  •  4   .  .      .     '  . 

BEWIJS.  Voor  bec  L  Bk  bet  i.  en  si  Voorllel:  eB  vewv  iet 
IL  Bic  hec  !•  ea  t.  Voorael»  en  II.         .  '  'f 

I.  AANHERKiNO..  Hcc  éBrfte  e&  tweede  Vootfiet  van  d!c  Boek^ 
gepoerd  met.  bet  32.  van  liec  II.  cppnen  genoeg  aan  hoe 
men  f n  en  om  eeoea  gegeven  regetmadgén  veelhoek  eenetf 

cirkel  befchrijven  moet:  dns  kan  men.  bec  I3.  en  l^.'Wlerfc' 
ftnk  van  het  VI.  Boek.  pplosfen.  '  ^  ' 

II.  AANiiBRKiNo.  WU  fpreken  hier,  en  in  de  volgeqde  Voor« 
Mlea«  van  bec  VUL  if  t  w  reeelmfltige  veelhoeken  in  eft 
om  ^  den  cirkel  beftbreven  :  dSben '  claviits  merkc' eer  regt 
aan' (op  Eücl.  !Vl*ttf;),  dat  een  gelijkzijdige  veelhoek  is 
den  cirkel  befdtt^en  aftijd  gelijkboekig,  «B'^dUV  tegélmatig 
Is:  doch  dat  een  gelijkzijdige  veelhoek  pm  den  cirkel  6e- 
fdirevetty  niec  «uy^I  daarom  ook  gelDkhoekig  is»  een  zif 


I 
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hcc  i^^etal  der  zyden  oneven  zij  t  of,  zoo  het  even  is ,  cwee 
naasLÜggcüde  boeken  gelijk  zijn,  wel  cwee  hoeken^  waar- 
vaa,  de  ceoe  voor  é^n  ecrJUn  ^eaom^n  zijnde,  de  andere 

I  deott  artii  pitte»  ^j^onct  ét  ^  6  enx.  verder  ,'daif 
een  gèlOklioeU|t  irecUioek,  om  4eti'  cirkel  befchreven,  tl.. 
ttJd  gelijkzydi'g  is»  do  jh  dat  een  gel^khoekige  veelhoek 'in 
dCD  cirkel  befchreven  Bet  üiet  tlti|d  ls>  ten  zij  het  getal 
der  zijden  oneven  zij ,  of,  indien  het  even  is  ,  ten  zij 
iwee  naastliggende  zt.den  gelijk  zyn,  of  cwee  zingen  hec 
zijn,  wgaryap,  de  eeno  voor  de  etfjie  genomen  zijüdei  de 

.  ,9Q4*^re  ^aê.fvea  pUï^u  bi^kojnc;  byv.  >^C4»     enz.  , 

VL  vooRSTEU  Fig«  140. 

'  To  alle  vierhoèken  [A  B  C  D] ,  in  den  cirkel  befchre- 
ven,  zi]n  de  ovcrdaande  haeken  te-famen  genomen  [ABC 
tax  AOC ;  3  AD  eo  BCD]  gelIJlL  aaa  twee  vegttn. 

BUCL.  III.  23.         SU  III.  12  ' 

AmmmQ.  Br  kin  dtfn  geen  vlerhodt  in  den  cirkel  be» 
fcfareven  wonlen  •  of  J^l  iMiec.  devp  elgenfcbap  bezitten :  en 
das  knnnen  er  nooic  eene  mb»  of  een  ptrallelogram  in  den 
cirkel  bcfchm^ttn  woréRH'  maar  «el  een  vierkaot,  of  een 
YegMioek*  .     .      •  .... 

VIL  'VooRiTSL.  Fig.  140. 

.  In  all^  vicrhoekeB.{ACCD],  in  dfsa.dikel  befcbrefen, 
ii,de.  fom  van  de  regttmken^iMt  4^  legenoverfia^nde  zij-  - 
den  [BA  en  OC,  AD  en  CB]  gelijk  aao  don  ieguioek 
der  diëgmakn  [AC  en  BD]« 

« 

L,  C  .111  %%,  —  TACQUET  in  zyri  fcholium  op  eocudes  VI.  l6. 

BEREI0U9O.  TvTen  trekt  BG  zoodanig  d^t     ABG  /DBC: 
^  .waaruit,  cn  uit  V.       Gev.  i.  vol^c,  lO.  A  ABG 
A  Di3C,  en  A  GBC  ^  A  ABü;  want  /  BCG  = 
/  ADBt  V.  5.  Cev.  I.:  L  ABG  =  Z  DBC:  dus,  wc- 
derzijds  afcrekkendc  /  Gi3i>,  is  Z  ABD  ^  L  GBC. 

BEWIJS.   Uft  de  gelijkvormigheid  der  AA  ABG  en  DBC  s 
.  vervolgens  van  A^G CB  en  A  A B D ,  en  IV.  8.  Gevolg  5; 
is.  Re^ch.  DC  .ABv.590  Regih,  AG.B  O  en  Regch«  BC  . 
AD  c/^D  Re^ch.  c  G.«  i>Di  waamk»  txk  nk        kec  beilnic 

!•  ÉêWMftHHg,  Dk  V^QorM  woi*  hei  Vooiitel  ?in  vwim^ 
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MAEUS  genoemd,  om  dat  ptolemaeü*;  berzelve,  lir:cff  uit* 
gevonden,  of  immers  de  ee^ilc  is  die  het  voorgedragen  en 
gebruikt  hecfc,  om  de  choorden  vr.n  bogen  te  berekenen; 
welke  berekening  wy  in  bet  VIII.  liock,  XU,  Voorllcl  lul- 
len aancüoncu. 

Zie  «touMMK»  Aimagfftim  L  Cap* 

IL  AAMMSAKiito»  lodSen  men  die  Voorliet  ittet  het  voofgitiK 
de  Voorft^,  en  met  het  4,  Gqv,  van  her  V.  \;x>offier  en  de 
4*  Aanm.  op  het  XI T.  Voórftel  in  het  V.  Ooek,  vergelijkt, 

lal  men  zien  au  er  in  cencn  vierhoek  ,op  d«  dezelve  in  den 
'  cirkel  befchreven  zoude  kunnen  worden,  drfe  dingen  }>lints 
moj  eu  hebbent  doch  zij  zijn  zoodanig,  dat  zoodra  eene 
vau  drieca  plaats  beefc»  de  cweö  audere  ook  fÏAua  hebb«iu 

h  OEVOLO* 

Een  vkrkaut  kaa  in  ea  .6m  den  cirkel  bcrchreved 
worden.         ^  .     *    1  • 

UK  A\^{M£EKING•  Men  lost  thaot  bit  ^9  7»  8»  9  eo'io 
Werkftuk  via  bec  VjU  Boek  op» 

Ui  0BTOL€.' 

* 

«  I 

De  diagonalen  [B  D ,  AC]  eens  vierhoek!  in  den  cirket 
befchreven  fman  tot  eikander ,  als  de  fommen  v^n  de  re^boc 
ken  der  z^den  die  aao,  derzelver  uiteinden  Cunen  komen* 

BKaBfOfNo.  De  «Bifde'ilf  tow  fpet  Vodftfel»  miti  ÉCT^fieii» 
gende  tot  lii  0|  Wiir  d«R»r  «-^  OC  ±  -r^  AOr  trekkende  O C» 
nemtttdft  veftfcf     BP  «  ^  AH,  en  crekkefld^  CF.' 

Wmi%*  AABD^i^BCC;  dcrhf^K'c  RD:  BC  =  AB:  RG? 
en  Rh.  nit  BG  .  BD  oq  R  r  .  a  n.  IMaar^  GCO  ^ 

DEC  :  derhJïlve  B  D :  C  O  r=  D  C:  OC  en  Rh,  uit  O  O  .  Biy 
*X)  Rh  ulc  CO  .-  DC:  dat  is  Rh,  uic  OG  .  BD  S  Rh.  tdc 
AD  .  DCt  eo  gcvol;'^!:jk  Rh  uit  B  G  .  B  D  Rh.  tiit  OÖ  .^D^ 
dat  is  Kh.  uit  BO  .  B  D  30  I^'^   A  H  .  BC  Hh«<(k*  JlH<  A  O  .  DC. 

Op  gelykc  wyzc  H  Rh.  Uit  PC  .  CA  00  S       ttic  AB  •  AlT 
+  Rh.  uit  B  C  .  C  D*  •  «     ,  , 

Mmr      PB  -f      T^C  t=  ^  BC      ^  C  O:  d.  i.  <h  FBIB 
<^  B  C  O  t  en  diM  P  c       B  O  :  geVoUelIJk  Rh.  uit  BO  •  BDt 
Kh.  ui:  PC  .  CA  =  BD:  CA:  en  derhalve  BDs  CA '  ttT.RIi» 
uic  AE  .  B  c  ^  Rtb  «fe  AO«DCt  Mw  «it  AS-  «  AW^^'^ 


< 
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111.  OKVOLO. 

Dd  oppervlakte,  of  iohoud  eens  vierhoelcs,  io  den  cirkel 
befchreven ,  worde  idtgedrukc  door  hec  product  vtn  eene  éet 
diagonaleti  en  de  fom  det  regthoekt  vaa  de  zijden  die  «iii 
den  eenen  kanc «  en  des  regclioeks  dér  stjdèn  die  a^n  den  m*  - 
deren  kam  vah  die  diagonaal  fTtinn,  te  fanen  genomen:  ge* 
divideerd  door  de  dabbeldt  middeU^n* 

SiwuL  Trapezium  AüCU  00  Aabc  +  ^ACD  CC^VooiO^ 
IV.  Gev.  lO 

AB  .  BC  •  AC  +  AD.DC.AC       AC  CaB^BC+AD .DC) 

 %iri  ®  < 

De  vier  zijden  des  vierhoeks  gegeven  zijnue,  kan  jnen  dd 
ieide  diagonalen  vinden. 

BEWIJS.    Dac  men,  om  te  verkorcen,  de  7ij(lea  door  ^, 
Ct  ^  en  de  diagonalen  door  ^  en  ^  uudrukke»  dan  ia  x^* 
door  èxi  Voorilel  xy  ^  ac  ètJ. 

'  gei\jkingen  isen  door  de  llelkiinde  opmaakc 

r^c  +  bd)  lah-\'  crT)      ,  : 

-         '  md  +  bt 

h.  G,  p.  297- 

IV.  AANMERKiMG.  Castillok  hficft  docii  zicii  QUffi,  dg  tJcad,  iê 
3erlitt  1766.  p.  357  )  dit  k«  THêoretiia  Pytkagoricum  ^  of  bet  XVI. 
Voofftei  van  ons  II.  Boek,  gelijk  ook  bet  XlX ,  ott  dit  VoMflÉ| 
vin  PTOiEMABüs  afgeleid  kunnen  ivnrdcn. 

Men  (lelie  immers  dac  ABC  dc  driehoek  z\J:  men  bcichr^v* 
on  denselvM  MMtt ebkalyMM*  BD  s  AC,  ea  uekke  AD,  OCt 
4m  It  door  dii  VooiM  • 

X.  Rh.  uit  AB  .  DC  -h  R*.  «it  AD  •  BC  X  Rh.  lüt  AC  .  BiJ  30 

(In  dit  geval)  Q  op  A  C. 

•  Indien  nu  ^  ABC  regthockig  ff  in  B,  wordt  AC  eene  middci- 

Wn  j^V.  ?•)  i  BD  s  AC  worde  bet  ook,  cn  daar  door  AB  S=DC. 
AD  ts  BC  s'en  bet  ▼oorftel  via  vfoiuutus  wordt  In  dU  gevtf 

Ü  op  AC  00  □  «P  AB  4-  □  op  BC« 
dat  is,  wordt  het  Tknrmd  Ppbggofkam^  of  II*  ig. 

IL  Bidicif  m  A  ABC  hSn  ngdioekig  it;  ui  edNot  om  du  Cf.  ^ 

Oev.  i>  l  BDC  s  Z  ABD»  DC//  AB  lün:  nes  trekk*  vefdea 
AB//BC»daala  BC  a  AB,^C  e  AS  b  AD»  daibalvo  Bg 
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£4-        ^^^^  •  09cr  ie  r$e/to$iaa  in  e»  om  den  cirhh 

alt  BC  •  AO  00  □  op  door  hu  Voorifti  Tta  mui*  * 

Mfttóf  Toor  dU  ce^ttt  wordt 

Rb.  Bit  AB  .  DC      □  op  BC  00  □      ^G*  . 

iiJU    ^T*n  trekke  vorder  AH  x  op  I>  C  !  dan  is,  om  d;u  AD  AEt 
ï)      z:  2  lin:.    Men  rrcickc  AF  x  FU.    Miu-  Z  AED  s:  Z  BCD 
,  S  Z  FBA;  en  derhalve  A  AHE  ^  ^  AFB:  en  (iV.  lo)* 

Rh  uit  HE  .  AB  go  Rh.  uUBF  •  AS  go  RJu  «ic  FB  .  BC  0|> 
.    Rh.  uit  FB  .  AD.  ' 

Maar,  Rh.  uit  AB  .  DC  oO  AB  cn  (OE  +  E  C) 

Rh.  nit  AB  .  DE  +  Rh.  uit  A  B  .  EC^qq  a  Rh.  ük  A  B  .  H  E  -f- 
□  op  AB  00  ft  Rh.  uU  F B  •  BC  «f*  Q  op  AB:  waar  door 
N«.  II,  wordt 

iV.  aRh.uitFB  .BC  +  Oop  AB-f-Dop  BCOO  Ö  op  AC'  het 
geen  het  XIX.  Vooiftel  ?«»  her  II.  Bock  opleven,  indien  A  ABC 
ftemphoeklg  is. 

Maar  200  l  ABC  ft%crp  Is ^  vak  A F  binnen  deof  A  ABC:  es 
dan  wordt  het  facit 

Q  op  AB  -4>  Qop8C«-  ftRlk  hIcFBaFC  X  Q^f-AC 

V.  AANUgnRiNC.   Het  blijkt  dan  wederom  boe  men  ccnc  en  de  zelfde 
waarheid  uit  verrchiHcnde  grondbeginrds  knn  afleiden.  Wijsgerig 
echter  gefprokcn,is  het  bcwii5,iiu  het  V    r;b  1  \  an  VAftm  Ohtoü 
ontleend  ,  beter  dan  dat  het  wRlk  utt  het  Voorftcl  van  ptolemakus 
afgeleid  wordt:  voor  dit  laatstgcmcldc,  immers  *  moet  men  nog  de 
eigenAïhappen  des  cirkels  kennen :  cn  ,  wederom  w^sgeriggeQproken  9 
it  het  bewQt  van  het  Voorftcl  van  pyrnAcoftAt  afsonderQk,  ea 
vnn  IL  19.  insgelijks  afzon.lcrlijk  ,  en  in  den  trant  van  F.trcMnES  , 
Dog  beter;  vermiis  men  iu  het  Eudtdenansch  bcw^  alles  gemak* 
kelyk  en  duidciyk  uit  de  eerflc  grond  begin  fels  afleixit.  Uet  heeft 
echter  grootelpca  xü»  nut  om  bij  alle  gelegenheden,  te^  doeii  Op» 
merken, hoe  naauw  alle  die  verrchillende  grondbeginfel^  fllCC Mkll* 
der  verbonden  xjjn ,  ea  toe  de  aeifde  wiarbedea  leidea» 


II.  A  F  D  E  E  L  I  N  G.  ' 

OVER    HE     R  i:  G  r  L  >I  A  T I  G  E     V  E  R  L  H  O  li  K  E  N 
IR   EN  Ol\  DBN  CJUKBI.  B£SCHREV£N» 

'  "Wanneer  een  regelmat^  wdhoek  in  den  coket 
.Itrhreven  is,  i""*  verdeden  de  tfden  den  omtrek  is  zcm> 
*vüe  bogen  ,  als  er  zijden  io  den  veettoek'  4d  * 
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k^.  db  ziyX^w  ziiii  d^ü  jrJen  van  di^  boi;cn  :  3**.  .het 
middelpunt  vm  den  ciiL^l  li  u.:t  wi::  ikii  vcclhOck : 
dc  radius  vaü  dv'n  cirkel  is  die  vau  den  veelhoek  zei- 
ven;  en  5°-  de  choorde  ,  die  twee  zijilcn  van  ccnen  ?é- 
gevcn  veelhoek  belpant ,  is  dj  zijde  van  een'  veelhoek  die 
de  helft  van  het  i»etal  zijden  des  gej^evcn  veelhoeks  be- 
,i;it,  indien  het  s^etai  zijden  in  dezen  even  is. 

Kiiwijs»  Is  uit  ik-  r>cnaiiiigcn  en  H.  3^1.  klaarblükclyk, 
I.  AAKMPRKiNG.  Ik  zeg  in  N*\  5.  dat  het  gernl  der  zijden  in 
den  gegeven  vecilioek  cvm  moet  '/ijii,  op  dat  de  cboorde, 
die  twee  zilden  v.iq  dcaaclven  befpaiit ,  de  zijde  zonde  zijn 
van  eeuen  iiicüvven  veelbi^k*  l^taefs»  een  «wm^w  getal  laat 
zich  niet  door  0  dMleo;  mar  lo  Fig*  müam  de  drié 
lyne»  «f  €H0onl«A»  F  O»  DA,  AF,  dto  Wer  cwae  ziSdeü 
Vttl  den  regelmntigeii  zeshoek  befpaniuUi  eeuen  refelnutf* 
gen»  4lé  L  gel^ksttdijS^ ff  driehoek  uic,   < 

L  ,  GEVOLG. 

De  xijde  £  P  eeis  legdmtigett  v«eiboek& ,  !n  den  cirkel 
.  bdcbrcvcn  ,  is  de  ehoorde  Tan  deo  » niiddelimiitakoeiÉ 

4K 

[FCKJ  t  of  vau  eencn  hoek  die  gelijk  i5  aan  —  (II«Bep« 
14.  het  !•  Gevolg). 

ll.  OBVOlG» 

De   7X]ée  van  den  zeshoek,  in  den  cirkel  bffchrevéh'^ 
is  gelijk  aan   den  radius  vau  üeu  cirkel.  Qi*.  14*  Jbet 
Gevolg).  •    .        •    '  .1 

I.^  AANMERRTNc.  Fifet  doof  ktn  sneo  hit  $<.e«  Jiei  tg»  Werlt' 
« ftuk  van  bet  VU  ^ek  oplo<lèn 

IX.  VOORSTBt. 

De  s^dcn  en  de  omtrekken  van  gd^kvormige  feg^ifla' 
tige  veelhoeken,  in,  of  om,  cirkels  van  verfcljillende  oiid- 
delïijnen  befchreven,  ftaan  in  de  zelfijg  rede  ala  ie  mid- 
delliinen  van  die  cixkela  :  doch  bnniie  inhaotei*:^^ 
iVfdofttekk  re<te  der  middeififoem 

Bi#ijs.   Uic  hct  ^.  VoorHel:  en  uft  II.  32%  eii  IV.  ttfi  ^ 

ï.  AANMERKING.  Hierop,  en  on  IV.  a,  llennt  het  gebruit 
t    >Viio  (ÜA  li^a  ojp  deu  p;'«>puuiup^i'fgsiff  i^^s^iiii.  jni^c  hec 

Q  2  woord 
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woord  PtfA  of  Poljgünen ,  bellempèld  zifn ,  en  dienen  ottf 

SennklEeQle  ille  Fü^fgcHen^  of  VeelBoeken  ,  in  gegeven  dr» 
eti«  óf  ook  op  gegeven  ignen,  te  befchtllven. . 

Wanneer  de  cirkel  gegCTen  is,  is  de  radius  gegeven:  de 
radius  nu  van  den  cirkel ,  tot  welken  i^e  lijnen  der  Po/y 
gonen  op  den  proportionaal-pasfer  behoren,  is  de  t^é^Y^ 
aen  leshoek  op  dcnzelven  (VIII.  Voorflel  Gev.  i). 

Wanneer  de  lijn  gegeven  is  waarop  de  veelhoek  ge- 
plaatst moet  worden;  moet  de  radius  van  den  cii^el  waarin 
«Ie  vedbodi  zal  flÉin,  d.  i.  de  raéiut  van  den  veeUioel: 
didven ,  gevonden  worden;  en  d(e  wordt  het  door  de  ^nf 
van  den  zeshaek  op  den'  proporttottiil- pasfer;  dese  bepaaM 
'  zQnde,  befchrflft  men  op  de  gegeven  zijde  eeoen  gelijkbee« 
P!^en  driehoek,  wnnrrsn  de  gevonden  radium  her  been  is:  beC 
toppunc  is  iiec  middeipunc  des  te  befcbrüvea  cirkels. 

n*  AAIIMBRSIMG,   Het  befchrijven  van  veelboeken  op  eece  Vl^tf 
*  liangt  af  van  derzelver  befchryvlng  in  den  cixkèL  !^  yl 
Boek»  Werkftuk  iS 

X.     VOORSTEL.     Fig.  141. 

'  lödlen  men  uit  de  uiteinuen  [F  en  E]  der  zijdên 
MM  regelmatfgen  veelhoeks  in  ém  cirkel  beicbreven,  docli- 
Iroarvan  het  getal  der  zijden  oneven  is,  lijnen  fPR,  EB^ 
vaar  den  top  des  tegenoverftaanden  hoeks  [AliDj  trekt, 
zullen  dezelve  met  de  gemelde  zijde  eenen  gelijkbeenigen 
driehoek  [FBE]  uitmaken,  wanrin  een  der  hoeken  [BFE 
of  AËFj  op  de  g^mdiijo  tot  dea hoek  £Ffi£;i inden  topr 

flaat»  nis  ~-  i  u  .  ^ 

tACQUIT  op  EUCL.  IV.  II.  Schöl.  t, 

BEWIJS.   D^\t  A  FBE   gelijkbeentg  U  volgt  uit  V.  5.  hef 
j«  Gev««'  bet  overige  uic  de  befchoawing  dat  4^  F££  ss  ^ 

é  i  FC£  CS  i  X         en  zoodra  de  boek  F  BE  hekend 

g 

Up  nQn  de  boékea  BF  E ,  FE  B  het  ooit       L  15*  Gev.s» 

J,  AAi^MEHKiNo.  liet  zelfde  licefc  oük  plaais  al  is  de  veelhoek 
niet  in  den  cirkel  bcfchreven  ,  en  ia  dna  eene  algemeene 
eigenfchap  van  atie  de  regelnutige  veelhoeken  wier  nQdea 
enryjii  in  geial  syn* 

# 

GEVOLG. 

fii  borim  0p  4e  grondQii  ^ii  4af  vüdvoidMi  vui 

.  ^  ho^ 
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iJU^d* :  Over  A  r^iioh  én*  rfmTchr^en  imibo^  «45 

2ioek  in  den  top ;  én  zi)a  giVolfdOk  loc  dien  koek  In  den 

(gel^kzijdigen)  driehoek  •       ^         *  i  :  i*. 

—         vijflioek:  p  ..       '  ,  •  2  S  U 

■■         zevenhoek  >         •        •         >  3  :  !• 

»         negenhoek        •  .        •  • '       4  > 

VL  AANMERKING.  Meo  kui  tiiADS  hec  if  CU  la  WetkftDk  nu  kec 
yi.  Bpek  oplosfeo, 

XI*  T4](OitiTBi^  Ffg.  I4e# 

Indien  men  nic  hei  middelpunt  eens  cirkels  cene  loodlijn 
[CK]  laat  vallen  op  de  zijde  [RF]  van  eenen  regelmaugcu  veel- 
hoek in  denzelven  befchrevL^n,  doch  wiens  zijden  even  in  ' 
jgettl  [^]  ;^yn»  eo  men  vervolgens  die  loodlUn  wederzjjdf  toe 
«in  den  omtrek  (.in  H  en  i]  verlengt,  om  er  eene  jmlddélltlii  vtn 
te  ntken;  zal  die  middellijn  de  zijde  [EP}  op  welke  vtic 
in  twee  gelijke  deelen  [FK,  K  E}  verdeden:  en  de  IQnen 
*rFH,  K  U]  die  men  uit  de  uiteinden  van  de  gemelde  zijde 
[RF]  naar  het  eind  [H]  van  die  middellijn  trekt,  zuilen  mec 
die  zijde  eenen  gelijkbeenigen  driehoek  uitmaken ,  waarin  de  hoe- 
ken £h£F  of  iiJFEJ  op  de  grondlijn  tot  den  hoek  £ËtiFJ 

ff— I 

1^  den  top  zl|fn  ^nllen^  ioo  als  x 

TAC^vsT  op  snee.  IV*  tl.  SeksHU  i. 
«£Wi/8^  H^t  welfde  als  voor  het  voorgaande  Voor&el, 

OBVOLO. 

De  hoeken  op  de  grondlï'jn  zijn  dan  hier  veeivG^iden  vaft 

jiien  in  den  top ,  op  deze  wijze: 

De  eerstgemeiden  Oaan  tot  de  laatstgetneidea 
voor  het  vierkant    als  |  :  i. 
—    den  zeshoek    als  |  :  i. 
r—    —    achthoek  als  J  :  i. 
ti^lpek  als  |  :  i. 

en  200  voorts# 

AANMERKING.   Hec  bitfkt  ntt  dit ,  CO  uit  hec  yoorgünd^ 

Voorliet,  dat  indien  n^en  door  de  Meetkunde  dit  algemeen 
vraagflnk  kon  oplosfen,  namelijk,  eenen  gdükbeenigen  drie- 
hoek te  maken,  \vaarvaD  de  hoeken  op  de  grondlijn  toe 
dien  in  den  top  Haan,  als  r  ,  if ,  '2 ,  c! ,  3  ,  3f ,  4  en  zoo 
voorts,  £oc  1  ,  men  ook  alle  regelmatige  vèelliocken  op  ecne 
geometrifche  wijze  in  den  cirkel  zonde  kunnen  hefchriiveni 
en  die  vraagftuk  hangt  wederom,  zoo  als  van  zeil  blijkt, 
m  K^df  z%%i        door  fAPFDS  ia         CeHeciion^%  ü^them 

9  3 
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f46  fL  Bock:  Ofer     'mSnehninm  m  tkm  dtkek 

vtaticat  h  opgcmérkt ,  m  dit  «ider  *f ,  ecneti  cirkelboog 

'    hl  twee  deden,  die  eene  bepaalde  r^^c  rn:  cÜ^nndcr  heb» 
*   ben,  te  verdeden     Dnn,  dit  vranglhik  is ,  in  het  algemeen, 
in  cenen  geoK:rfn'fr:e:i  zin,  dat  fs  ruor  behulp  vau  regte 
lijnen  en  cirkels  alleen,  niet  optelo^fen. 

Men  kan  op  de  .gezegde  wijze  iu  den  cirkel  beTchrijvca 
den  driehoek,  den  vierhoek,  den  vijfhoek,  den  zt^iUoek, 
ea  die  veelhoeken  welke  oic  desen  door  eeoe  herbaalde 
verdeeling  vti»  de  ho^en  lm  twe«  gelQke  deelen,  of  wel 
^<ir  het  volgende  Voordel »  gevormd  kunnen  worden* 

Men  gebruikt  bec  midd^  vaa  den  gelijkbeenlgen  drie^ 
boek,  in  dii  en  in  het  vnorj^tr'ir.dc  Voorficl  vermeld,  nleS 
.  voor  den  driehoek,  hec  vierkai^c,  of  den  ze  hnelc,  die  men 
op  eenvoud??!fer  wi;7      befchrijvcn  kaa^  doch       VOOT  den 
V4i(hoek.  Zie  Werkituk  ii«  Boek  VU 

Xtf,    TOORSTBL.    F!g.  I4r»' 

&idien  cien  uit  het  flip  F  vui  deti  r.-Drrek  de  cnoorde 
FE  trekt  die  de  ^ij  ie  is  van  cciitii  vcclhixk  van  O  zijden: 
tn  de  choon^e  FM  df^  <^  7X]óe  is  vnn  *^nen  vediiock  vpu 
g  zii.^cn  :  zal  de  bxk  [1£  C  Ml,  die  het  verlchil  is  der 
iüidddpuDtslioeliieiï  [F  C  M  en  F  C  F  ]  vau  de  gegeven  veel- 

fEwijs.   Uit  II.  Bep.  14.  Cev.  1.  is  /  ECM  ts  -4  f  CM 

OBV^LG« 

JDe  choordo  vaa  den  boog  E  M  zal  de  xijdc  kunnen 

X  g  , 

^}|q  van  eciica  veelhoek  vüü  q    •  ^  zijden ;  eu  is  liet  io  ue 

dhttd  zoodra       door  G  —  g  deell^oar  is. 

Insgelijks,  indien  G  xg  geeo  veelvond  is  van  G  ^» 
woftt  G  --^A  geHik  js  tan  of  eeniee  magt  van  ft»  «al 
de  veelhoar  nefchreven  %cnnien  worden:  want  de  boog 
«d  200  vét  ayden  van  den  veeRioek  bevatten  als 
de  msgt  ¥Bn  &  bedraagt ;  cn  d  us  ksn  men  door  eene 
heiEbaakk  verdeling  in  twee  deekii  ,  welke  gemeffisci  fe* 
fcUedt ,  den  boog  voor  iedere  zij  de  bepalen :  dit  niet  ^ 
fchieden  kan  zoo  O  —  =  3  ,  of  5 ,  of  6  ai«»  <«• 
Rij  voorbeeld  ,  ^  200  M  F  de  de   zijde  was  eens  ém» 

boeks  9 
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hoeks,  en  FE  ék  viD  eenen  vijfhoek ,  2011de  de  boog  £  M 
twee  zijden  van  een  vtjftienboek  bevatten.  Men  kau  dus 
nu  het  16.  Werkfbik  van  het  VI.  Bode  oplosftn. 

XIU«    VOORBTBL.    FSg.  143» 

Indien  men  de  naasdiggende  zijden  [DE-,  FE]  van  cenen 
regeia)«tigen  veelhoek  in  twee  gehjke  dceleii  vcrriceit,  en 
de  Üifp€R  [K  en  &]  dier  verdeding  met  lijnen  [KR] 
veiee^gt;  m1  er  l^.  een  sieuwe  veelhoek  onciiaan ,  die 
de&  etsf^tgcmelden  gelijkvormig,  en  in  dcn:;e]ven  befchre- 
lien  i$:  n^m  dcszel»  eijide  znl  tor  de  »jde  van  deu  ge» 
gevea  ycelhóek  üaan  als  de  loodlijn  [CK]  vaji  den  ge« 
geven  veelhoek  tot  deszdfs  radius,  ot  lot  dien  vm  dm 
cirkel  w^ario  bij  befcbrcvcn  :  3^.  de  omtrekken  zijn 
'lo  die  ^Ifde  rede^  en  4^.  de  inhouden  in  de  verdubbelde 
cede;  of  00^  5^.  als  de  loodlijn  [CQ]  yan  dea  nieuwefi 
voéhoek  IOC  den  radios  £CK]  v«b  dea  gegeven.  . 

BEw/js,   Voor  oet  !•   Uit  het  XXXVIII#,van  het  IL  B.  en 
sie  ide  i.  Bepaling  van  dfc  BMc. 

Voor  bet  II  en  III.  Uit  de  gelükvormii^heid  der  drichoekea 
KQE,  CKE  en  CKQ. 

Voor  «et  iV.  Uit  het  XSLVIU  Voorttel  van  het  JV.  fioik. 

Voor  het  V.  Uit  de  befchouwing  dat  die  veeltioekeu  on- 
derling ztfa  »  A  CKQ:  A  CK£  dui  (IV.  6.)  ala 
CQ:CB. 

GEVOLG. 

Het  biykt  dat,  indien  men  met  de  loodiün  CK  des  gege- 
ven veelhoeks  F  EDB  At  nit  hec  aelfde  mlddelpttot  C  eenea 
ctrftel  befchreef;  de  veelhoek,  waarvan  de  t^dt  b  KR»  nlec 
ai|eed  In  den  gegeven  veelhoek »  maar  ook  In  dien  cirkel ,  be« 
fchreven  zoude  zQn  •  om  welken  de  gegeven  veelhoek  als  dan 
befc1ircv?r}  {'nrr.  Met  blijlrr  frFf^elijl-s ,  dat  men,  nltijd  zoo 
voortgaande  niet  cirkels  te  befchrijven,  cenc  reeks  vrn  rcfxcU 
matige  veelhoeken  zonde  verkrijgen,  alle  van  het  z^lfJc  ^etal 
zijden,  en  die  onderling  in  eene  bepaalde  rede  tot  L-!k:Mider 
zouden  liaan zoo  voor  de  zijden,  als  voor  de  iuhuudcu. 

'^ikÈxmEMxmc*  Men  zonde  die  veelhoeken  met  den  gegeve- 
'nen  te  beginnen » den    den  ll,  den  UI»enjE.knnnen  noemen. 
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•4^  yL^Bock:  ü  vc.      ycclhoeken  in  cn  om  dcr^clrkch, 
XIV.   VOORSTEL.   Fig.  143. 

•  »  . 

Indien  meo  de  ftnka  [CF ,  CE]  m eeoep  i&  deo  dfi» 
kei  beTcbreven  veelhoek  [PEDBAF]  verlengt,  tót  4^ 
Sij  de  mklija  [NG],  getrokken  uk  net' flip  [I],  alwaar 
de  veriengde  loodlijn  [Cl]  den  omtrek  Tnijdt,  ontmoeteii 
[in  N  en  G];  sal  bet  ftuk  [NG],  dat  men  op  die  wij- 
aa  van  de  gèaadde  raaklijn  afinijdt,  de  zijde  zm  van  eenóf 
^(iqdQaiii^  en  gelijkvormigen  veelhoek  öm  den  drkel  be* 
fcirevCttt  öf;  indien  men  de  aangrensdnde  zijden  [DE,  en 
EFf  Vm  den  veelhoek  in  den  cirkel* befêhreven ,  in  twee 
gelijfce 'deeHn  deelt,  en  nit  bet  middelpunt  [Cl,  door  dt 
fiiijdïngs  flippen  [R,  en  K]*  l^ncn  [CRD,  en 'CKVJ 
trekt  tót  dat  2i|  de  raaklijn  [V  U]  ontmoeten  die  op  bet 
flip  [C],  daar  de  gemelde  zijden  l'FE  en  DE]  famenko* 
men,  getrokken  ia;  2al  bet  gedeelte  [VU]'v^i  dfe'iaalÉ* 
lijn,  tusfeben  'de  geftdde  lijiM . begrepen  ,  öok  dé ^jdé' 
sijn  van  jsenen  gelijkvormigen  eedboek »  om  den  eerargemeK 
dm  veelhoek  l^chreyen»  .  .. 

Vérder,  de  zijde  [NG  of  Vir|  van  den  vedboek  om 
dcD  cirkel  (laat  tot  de  ^de  [P£  of  \h1  van  den  veel^ 
boek  in  den  cirkel ,  ala  de  raiüus  [C 11  van  cirkel , 
tot  de  loodlijn  [CR]  van  den  veelhoek  in  den  cirkel f 
de  omtrekken  (laan  in  de  zdfdé  rede:  ed  de  inbonden  In 
de  zelfde  reden  docb  verdubbekl;  of  wel,  i|la  4^nidioa. 
van  den  cirkel  tot  4e  lipK>dlijn  [CQ]  van  den  veelhoek 
die  in  den  gegeven  veelhoek  [FE  DB  AF],  befcbreven  is. 

Biwijf.  Voor  het  I  en  II.  Uit  de  gelijkheid  der  drie* 
boekeu  NCX  eo  VC£»  door  bec  aa«  Voorüel  van  bec 
li  JJoek.'  '      '     ^  -     •       .    .     •  • 

.Voor  mnt  IIL    Uk  de  gelijkvormige  driehoeken  CKE  cn 

*''CIG:  —  vervólgens  uit  IV^  28  en  27:  'eindelijk  uit  de 
\:)efchouvving  dat  de  gelijkvormige  veelhoeken  om  en  in  deA 
cirkel  loc  elkander  Üaan  als  A  CXG:  A  Ck£      IG;  KQ 

^syoLo. 

Bet  biykf  dat  de  veelhoek  NGL^m;>N,of  die  welke  op  VU 
Q|B  den  cirkel  F  I E  L  B  A  F  befchreven  is ,  ins^yks  befcbreven 
Is  om  dep  veelhoel^  F  £  D  B  A  F  welke  In  den  cirkel  Haat ,  ^n 
dat,  indien  men  uit  C  met  den  radius  CG  cenen  cirkel  be- 

fjp^eff 9  de  voelboek  om       g^even  cirkel  xoude  zijn  de 
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//•  'Afi^  X  G'w  *  regchm,  imof  mjbkrcven  veelhoek.  24^ 

«rtelhMk  in  dien  nienwen  clrkd:  «n  deriulva  dac  de  om- 
Icbreveë  veelhoek»  ten  opzigte  ^n  den  ingefehreven,  eo  van 
iUe»  die  wcdemm  dnrlar  befchrevcn  (laao,  ia  de  kittig  vek 

der  veelhoeken  waarvnn  in  Vr^orfte!  XIII.  Ge7.  fell»rokcn  fit 

a*.  dat  hec  bcfchrijven  vnn  ecnen  veelhoek  om  eenen  veell 

boek  hec  zelfde  \'oorÜei  is  als  hec  befchrj^vfia  van  cenea  ve^ 

hoek  om  ccoeü  cirkel. 
*♦ 

Het  hlijkt  uit  dit  Voorflel ,  hoe  men  ecnen  regel innL^eii 
en  gclijkvormigen  veelhoek  om  ecnen  (gegeven  reqelma^i-f 
}ren  veelhoek  ,  of  om  eénen  cirkel  ,  bcfchrijven  kan  :  en 
dat  er  gepn  regelmatige  veelhoeken  om  veelhoeken ,  of  om 
cirkels,  befchreven  kunnen  worden  dan  die,  welke  men  iq 
den  cirkel  bcrchri|yen  kan:  waardoor  men  het  12  Werk* 
ftuk  vaa  het  V I.  Boek  der  Werküukkcq  kao  oplosièa» 

IIL  GEVOLG* 

Zoodri  de  sijda  eens  veelhoeks ,  in  den  cirkel  befchrpr 
yen ,  gegeven  is ,  ken;  men  de  zijde  vtn  den  ge]ykvo|w 
pfeo  veeiboek  ^e  om  dea  cirkel  befchreveo  kan  word^ 

iy«  pBVpLO. 

De  zijde  van  den  veelhoek  om  den  cirkel,  of  om  eenen 
yeelhqek,  befchreven,  heeft  tot  de  zijde  van  dien  vf^eihoek 
de  zelfde  rede  als  deze  zijde  tot  de  zijde  van  den  vcoJhoet 
in  den  laatstgemeldcn ,  of  in  dei  gegeven  veeü.ock,  be« 
fchrovcn:  dal  is  (door  het  vüor^;aand  en  door  dit  VooriteiJ» 
VU:  IL  [üf  FE]  =  IL  [of  FÉ]:  RK;  en  dus 

is  de  zijde  van  dien  gegeven  veelhoek  middel- evenre- 
3»  c!ig  tusi'chL:]  da  zijde  van  den  veelhoek  in  denzelven ,  en 
„  de  zijde  van  dca  veelhoek  om  denzelven  befphicven^  en 
19  insgelijks  is  het  met  de  inhouden  gelegen.*' 

Want  □  op  V U ;  □  op  F E  ==  □  op  FE:  B 

cii  dus  (IV,  a?). 
veelhoek  op  Vü;  veelh.  op  FE  =s  veelh.  op  FR: 

yecüj,  op 

*  *  if 

ÏTidiGn  men  cie  lijn  FD  trc!:r ,  zijn  de  4A  RK£  tp  F£l& 
gcUikvormi^-  en  dus  is,  K  E  j  R  K  s=  FEsFfti-  ■ 
^aar        r=  i  FE:  dut  RK  =:  |  Fft  /  * 
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Wr^pruit  hec  voorgttnde  Gevolg  dil  wonic» 
VU«  FE  =  FEj  i  FD:  dat  is  in  woorden:  „  de  2Üde  vitt 

^  eeren  ,  in  den  cirkel  befchrevcu,  veelhoek  is  nifddel-evenro- 
ciig  ni^fchen  de  zijde  van  den  gelijkvormi;;cn  veelhoek  om 
^  dien  cirkel  bcfchreven  , en  de  halve  zijde  van  eeiiCn  veelhoek, 
^insgelijks  in  ciicn  (  ir^kel  bcfchreven,  doch  die  Hechts  do 
helft  van  liet  getril  zijden  des  gegeven  veelhoeks  bezie/* 

■inreiM  üa     Circuü  mMgtMtiéiu»  prop»  xa« 

Y»  GEVOLG* 

Uit  het  IV.  Gevolg  Uijb  al  verder ,  dit  het  veiibhjl  der 
johondeii  van  den  r^elmatigeii  veelhoek  om  deq,  drkel»«a 
vjn  den  gelijkvormigen  in  dcQ  cirkel  befchreven  #  tot  dea 
inhoud  van  den  eerstgenfielden  veelhoek  iUat,  In  verdubbel- 
de rede  v«i  de  zyde  dei  veelhoeke  in  den  ciikel  tm  de 
iniddellijo. 

Want  daar  veelh  op  VU:  veelb.  op  FS  =s  veeih.  op 
FE:  veelh.  op  RK  ia  (III.  8.> 

veelh.  op  VU  —  vedh.  op  FB:  veelh.  op  VU  =s 

vee)h.  op  FE  —  veelh.  op  RK:  veelh.  op  FE  s 

A  ftQE!  A  RCG  z:x  QE:  CE  (IV,  öi) 

maar  Qfi:  RE      RB:  CE  (1V«  a») 
en  RE:  CE^ 

dus  QC:  CE  =  LvL":  CL"  :  (lU.  io)«   

vcclh.  op  VU  --jveeih.  op  F veeih.  op  VU  =_  R£*  ; 
CÊ*  SS  fY  :  Të"": 

VI*  C£VOLG* 

Derhalve  is  het  gemelde  veiichU  gelijk  aaa  «enen  geli^kvor- 
mreen  veelhoek ,  die  befchreven  sonde  wl»rden  om  eenen  cir- 
kel, waarvan  de  zijde  F  £  dea  gegeven  veelhoeks  de  griddel- 
l^n^zonde  zUn  (iX.  Voorftel). 

nu  FAX  Mem.  de  VJhad.  17=9»  r  -•)7* 

Vil*  GEVOLG. 

Dva  la  het  gemelde  verfchl!  ook  gelijk  aan  den  veelhoek  die 
eevormd  wordt  door  de  otitmoetiug  der  lijnen  we!ke,  of  de 
viteinden  der  evenwijdige  xijdefi  van  den  gegeven  veelhoek, 
zoo  deazelfs  zijden  even  zi'n,  vcrécii'soTi ,  of  loodregt  op  de 
Zllden  getrolikfTi  v.-orden.  ii  Liien  her  ^atnl  der  zijden  cncvev  is 
(Voorgaande  Gevolg  en  XXXV.  en  XXXVil.  Voorftel  van  het 
il»  Boek>  Wam,  in  die  veeihockea,  is  de  lopdl^a  d(5  heUt 
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vttt  de  acUde  des  9egev«n  ftolbottet  Mt«dii  tldiof  vin  den 
*  cirkel  in  die  veelhoeken  befckreveo.  • 

■ 

DU  FAY  ibia  p.  299. 

XV.  90oa«7AU  .Fig»  144,  .  . 

Indien  men  In  ilen  ditd  eeneti  reg^uittigeci  veéUiodc 
befchrijTc,  tmriran  het  getal  der  t^écn  ,em$  tt;  4e  mlé* 
dcDijn  [AEl  door  twee  tegen  eHtander  OTerftttrtde  hoeken 
trekt,  zoo  tli  ook  vtt  het  uiteinde  [B]  tmi  die  mUdel* 
K(n  de  citoonfe  [EB]  naaf 'bet  einde  der  «IJde  fAB]  a:m 
dfe  middellijn  grensende;  en  soo  men  eiitdel^k  dé  njjcteii 
[AB  eti  AH,  BC  en  HG  en«.]  dfe  op  gelijken  tfifeni 
viui  miJdeUijn  zijn,  dOOf  rcgte  \\}v^n  [B  H,-CG,  DF], 
dic  al  c  dc  middellijn  M^tboekig  ïaijdeii,  veicani^t ;  zal 
lie  regthock  uit  de  middellijn  [AE]  en  de  gemelde  choor- 
di  [li  E]  g  la'k  zijn  aan  den  regthoelc  u5t  de  x^Jde  [AB] 
vnn  den  veeittodc ,  en  de  Tmm  m  alle  4e  IQbeii  [ü  ü , 
C  G  ,  D  F]  dic  de  zijden  ▼erééiiigen. 

AUCOtMiDKi ,  di  Sphaera  et  Cylindro ,  22. 

saaiiDiNG.  Men  crekt  Cli»  DH,  DO  ens.  die  de  middel* 
IVn  in  L,  M,  M  fa^dea. 

BEWIJS.  Uit  de  gelijk/ormiglieid  der  driehoeken,  ABü, 
LKH,  LCM,  MGN,  NOO,  OFE,  volgt  de  gedurige 
«vmdlgMd  van. BK  1  KA  a  HK  t  KL  a  CM  »  ML 
s  GM  t  MN  =;  DO  1  ON  s  FO  1  OX;«niii«m.  I8. 
die  van  BK  :  RA  zoo  nis  de  fom  der  voorgaandeii  cot  dfe 
der  volgende:  en  dnarnk  (door  iV.  %*  Gev*  50  de  geiyk<« 
beid  der  gemelde  regtkoeken* 

L  umtrnwonom  M  vaelkoeic  auxa  een  gatal  iQdCtt  l^xkian 
ém  even  mm.  anders  is  de  l^n  AE  geeii  mUdeimn, 
cn  de  lynen  BH,  CG,  DF,  zijn  niet  evenwijdig  aan  tl« 
kander,  waarop  de  geiyk?ormjgiieki  der  driehoeken  roflt, 

II.  AAifMBRKiNo.  IfiReft  d(t  Voorftel  pteata  ïn  bet  alg^oneen, 
dan  beeft  het  ook  plaats  !n  die  regehnatige  Tedhoéken ,  waar- 
van hei  getal  ztJdea  niec  alleen  even,  maar  ook  eene  ^er« 
menigviildigtng  van  vier  lts  en  bec  Is  In  dien  zin,  dat  tac- 

QUET  dit  Voordel  van  archimedes  ot)geefc ,  lii  zijne  Theorc- 
mata  feUeta  ex  Archimed^  f6:  om  dat  het  nHeen  dat 
geval  is,  het  welk  door  archimedes  ze! ven,  ter  bepaling  van 
den  inhoud  eens  kloots,  gcbruikc  wordtf  gci^k  uadef  iü 
ons  Xii,  Üück,  zal  getoond  worden. 

XVL 


Digitized  by  Google 


ZVL  •TOonsTBU  Wig.  I4f» 

ïndiffn  neii  hl  een  drkclftuk  [DA F],  wairyaa  de  grmid» 
lija  [DF]  regthoekig  (buit  op  de  middellijn ,  eenen  regelmatiT 
gen  veelhoek  befehrijft ,  wtarvao  het  getal  der  zijden  even  Is  & 
^  neQ  jtrdct  de  choorde  f^B  £]  van  het  einde  eener  zijde 
[AB]  ék  nan  middellijn  grenst  naar  het  einde  der  mid« 
dellijn ,  zal  de  regthoek  uit  die  choorde,  en  het  godeeiia  . 

(APl  der  middeUgn  tot  aan  de  onfimoetiag  vap  de  groqdf 
yn  LD  O  F]  begrepen,  gelijk  djn  nn  den  v^oek  uit 
cene  zijde  [BA]  de$  veelhoeks  ,  en  de  fom  van  alle  de 
Ignen  [BK,  CM,  DO]  die  de  sijden  des  veelhoeks  op 
^  lelrae  wijae  als  in  bet  vooquaqd*  Voocfiel  vtxéévigsaf 

VBuasomG.  pe  s^Ude  sis     het  Toorfisad  Vimfiel* 

BËwiis.  Uit  dje  geiykvormigheid  der  driehoeken  A  B  E , 
ABK»  HKL»  LCir,  MGN,  NOO»  wordt  afgeleid; 
AB.:  BE  ts  AK  I  BK  :=  LK  :  HK  es  LM  i  CM  es 

HN  :  MG  c  NO  :  OD: 

Waaruit  door  HL  iS.  AB  ;  BE  zoo  als  de  fom  van  aUe 

voorgtande  tot  die  der  volgende :  en  dnr^ruit  volgt 
(door  IV*  ^  Cf vol^  5»)  d^  gei^kbeid  der  bewuste  re£U 
hoeken, 

«JINMEEKHIO*  00  beide  aanoierkingeii  t  OP  hcS  VOpfgMlld 
Voorhiel  geniiakCy  gelden  ook  hiér* 

DJIVOLOf 

In  hec  bewijs  beefc  men  gezien  dat 

AB  :  BE  s::  AK  +  KL  +  LM  +  MH  +  If O  «f 

Czoo  HMD  dea  gdisden  drfcel  neemt):  BE  +  UK  Hh  CM 
Th  MG  -f  DO  +  OFs 

of, 

A^  :  BE  s=  AE;  a  [BK  +  CM  D0> 

|>lk  THOifiel  if  dopTTiBTA  opgegeveii» 


«SS 

m.  AFD££LIN0. 

I 

OVea     BE     EIGENSCHAPPEN    VdN  EENIQ» 
MEPAALUE  VftBLilOEKBN.XN  OXIl  CX&KElf 

»«CB&EVm]|« 

XVn.    tO«i&STEL.    Figr  X4E. 

De  loodlijn  [CX]  eens  gelijk  zijd  igen  driehoeks,  in  den  cirkd 
bcfchreven ,  is  de  helft  van  den  radlus :  de  loodlijn  ,  uil 
eencn  van  deszelfs  hcxken  op  de  overüaaode  E^dc  aoder» 
gielacea  ^  is  mdcrhallmaal  de  raéiusm 

sodit  XIV.  1.  Cor.  troor  lite  enftt  gcdMbtf. 

BiLwiis.  Voor  h€C  I.  uic  de  belchoawiug  der  geiykzydig^ 
driehoekea  FCD  cn  FED. 

Voor  liec  !!•  Uic  het  I. 

XVni.    VOO&STBL*    Fig.  I4air 

Het  vierkant  van  de  zijde  des  gelijkzijdigea  driehoeks  in 
den  cirkel  bcfchreven  fj  het  drievoud  van  het  vferknnc  op 
den  iddivAi  of  ook,  is  gelijk  aan  den  regthoek  uic  de?  aiiddel* 
lijn  eu  dc  loodi^u  uit  den  top  des  drieiioeks  op  de  grondl^a 
nedergelaten* 

BucL.  XUI.  12*  —  Xm  G.  XV.  4.  ^mê* 

Biwijs.   I  □  Op  DP  OP  B  «p-  DZ  co  'Q  op  CD  Q 
op  CX       x&  Oer.  2).  . 
Blaar  □  op  CX  90  |  Q  op  CE  of  CD 
•a<his|0  op  DF  00  I  □  op  CD,^  of  ^ 

□  op  DP  90  3  □  op  CO.  D.T«lb.V«'* 
of  g  op  DF  90  R^h.  ort  CD  011  S  CD 
00  Siegtfa.  uit  a  CO  en  |  CD 
Blaar  I  CD  =  AX  (XVII.  Voorft.) 
dus  □  op  DF  90  segth.  uit  %  CD  «b  AX»  D»T.  B.  W*  %k 

AANMERKING.     ZlC  STEDMAN  PhiL  Tronf,  VOl.  LXVI.  p. 

waarop  uorsley  zeer  wel  aanmerkc  dac  die  Hechts  een  ge* 
volg  is  van  bet  geen  in  bet  algemeen  voor  aUe  driehoikem 
plaatt  heeft.:  dat  Is  viii  bet  geeo  bfer  bom  In  Voorft  IV» 
bewezen  iis  waac  in  den  geiykzQdlgaB  drkboek  it  do 
xcgthoek  Bic  cwee  lydeo  bet  vierte»  zelf  ^  een»  atldee 
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De  zijde  des  driehoeks  h  dus  mee  betrekkioi^  toe  deu  rë* 

XiX»  VOORSTBL. 

IJct  vierkant  in  éo^  cirkel  befcbreven  is  het  duobeld 
v.in  liet  viLikant  vau  den  radius^  ea  de  helft  van  dat  op 
de  midddmo*  *  » 

Dus  ftut  de  iffda  m  tioc-  vicifpot  In  de»  orkel  tot  den 
radius  Bis  Va:  i.'.  '  -  * 

AANMERKING.  Dlc  xcde  is  dc  fcdc  vnn  de  disponnnl  tot  de 
,  in  ce»  yietkanc:  cok  is  de  ZijUc  van  hei  vierkant  iu 

den  cirkel  bemreveo,*  dé  diagomuil  vtn  dse  op  den  radius* 

L,  a  IV,  3.  Scholie.  ** 

IL  OBVOLG. 

Heo  vierkant  op  de  mfddellijn  is  het  vierkant  om  den  cir* 
kel«  ea  dos  ook.  om  «het  iqgei'^hreven  vierkant ,  beCciileven* 

Indien  men  dan  in  een  gegeven  vierkant  een  vierkant  be- 
fchrijfc  ,  en   daarin  wederom    een  vierknnt  ,  en  a'riM  7.oo 
voorts :  zullen  die  vierkanten  eene  afaeiueude  jjcomeuache 
'Xeek»  I ,  i  5  i  aiz.  ntenkfifb 

XX.  vopasTfi^  Fif*  14a. 

Het  vierkant  vao  ét  ioocUQn  [CKI  in  den  ceshoek»  ilaa 
^fot  dat  van  den  raMms^      van  de  tQde  van  den  vsiMkw 
als  3  tot  4*  - 

BPwijs.  Om  dat  □  op  CK  ^  □  op  CF      □  op  I  CF  00 
.  4  □  op  CF. 

^OBVptOt 

De  lüüdÜjn  v<jn  den  zeshoek  kan  uit^ec^riikt  worden  O'H" 
dien  r  de  radii. ^ ,  of  t'e  zijde  des  zvi-hoeks  is)  door 
X  r  •  y  3  f  en  is  onmecibuar  met  betrekking  tol  dea  radius. 

'  '  Indien  men  den  ratUui  C^IJ  vau  den  cirkel  iu  ulcerile  en 

mfdv 


nlddelfte  rede  deelt  ia  Z«  is  bet  groocfte  Hok  CZ  de  c^de 
m  den  denhoek  la  dea  eirkel  befchre?ea. 

*     Pappus  CoU.  Math.  V.  47  L.  G.  IV.  5.  , 

MtftsiMNO    MettfteUe  Ifi  =  CZ:  mea  treUce  C£«  £2. 
Uit  1f.  sd.  is 

2  CIE  =r=    CET  ~  2  z  ICE 

TTifinr  z  r  !  K  4-  i  C  EI  -f.  I0B  S  ft  Li  (|» 

dus  d  ^  1C£  =  a-L 

en  l  ICE       g  SS  10 

dtt  I B  =  C  Z  de  <gde  w  den  «leakoek*  ** 

I.     G  B  V  O  t  O» 

Das  is  (Ie  zijde  van  deo  tieahoek  ^mietiaar  nec  betrek* 
king  toe  dea  radffêUé 

i;  AAnmaKlm»   ladfen  nm  dea  rmisaf  door  r  n^ndnidt; 
kan  de  -f^jde^aü  .deo  tieahoek  oftgedrakt  wordea  duur 

^  (1^5 -O,  gelijk  blfikt  uit  IV.  i9.  Aiom\  a. 

-  II»  cavoLo* . 

D«  loodlINi  [C  K]  vun  dea  ^fkoek  ff  ét  Mfk  der  foai  van 
den  radius  (of  zQde  des  aeihoeki)  ea  vta  de  ayde  dea  ttea- 
Jkaeks  te  fltmea  geaamea-* 


.      fcEwijf.  Zoo  IF  C2  dé  aifdé  des  tienhoeks  is,  is  FE 

de  zijde  c!cs  v^H^oek*,  en  CK  d«  Io^SjVh.  » 

Nu  is  C  K  =  C Z  '~  Z K:  maar  l^  h  Ct  =  ZE  ar.  a?) ;  Z  TC 
a  KI  a.  a?'  iicv.  4.)dasCK  sCZ-r-iZlss  CZ  +  é  CCI 

.  Cl  ^ 

CZ>  ==  I  CZ  +  i  Cl  s      ,  > 

II.  AANM£ftKiNa.   Dt  grooito  dier.  loodlijo  C  K  wordt  aft* 

'  '  '  t 

gedrukt  door  ^^"h  »       5  —  O  ^  a  r +  r(|/5^i) 

_  ^  Ca.+  V^.s.-r-  O  _  ^  (I  +      5)  ^ 
i  4  —  '      .  4 

III.  AAN^ERKTNo.    De  gehccle  foodlijn  RK,  v^in  den  top 
^     des  vijfhoeks  op  de  overHaande  zijde  nedergelaien  ,  is  ge- 
lijk aan  R  C  +    CK,   ea  wordt  uitgedrukt  door  r  -f. 

4  4  -         4  • 

HL 
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I 

Indien  men  de  fom  vaji  den  radius j  of  zijde  dc^  zcshoekJ^ 
en  van  de  zijde  des  tfenhoeks  neemt,  is  de  gehele  lijn  In 
vicerUe  en  middelfte  rede  gefoeden,  en  bet  grooule  deel  is 
4e  radiusm 

Want  uit  dl:  V'norHd  )^  C  Z  dc  z^de  des  ticab(>tkJ  »  ta 

Cl:  CZ       CZ:  Zx:  dus 
,  GI:CZ+Clsi  CZfCZ+ZIof 

Cl :  BZ  s  C  Z:  Cl  of  BC 

•OCL»  ZUL  O» 

IV;  AAmBkkinaw  Bit  lust  korter  beiPMen  wwrde»  vit  IV.  itfL 

XXII»  voo&ST&L.  Figi  143. 

Hr  vierkant  VM  de  zijde  dei  vtjfboeks  is  g«I|jk  itil  df 
torn  der  vierkaiKea  vati  de  zijde  van  den  cienboek^  en  van  oe 
;M]de  Vin  den  seihoek^  of  van  den  rséiMU 

'BOCCw  3CllI»  lAi 

sBRKiDmc.  ZS  loodrcgt  op  IS»  of  op  de  z^'de  des  ticnhoeks, 
en  du  1^  =  *Bi  Men  trekke,  nit  I»  10,  nttr  hec  ftip  o  ditf 
C^'do  llfB  PB»  xlMe  det  vffhocki,  Offdts  dm  it  10  B  Cl, 

I 

iBwijt.  i  SCO  s  ;f  i  icÉf  i  IPB  ts  i  z  iCE  cv;  s.>  de» 

Z  ECO  s  Z  IFE:   Maar  l  IPC  -      i  FCI,  (om  dat  FT  dc 
de  zijde  is  van  den  ticnhoek)        F  CE;  dus  ZFCE  —  ZECO 
55  l  ISC  —  i  IFE:  of  Z  OCF  E=Z  CFG:  cn  dus  1^.  OC  =:  Fa| 
%\  dcdofdeiCOF  ezrCE,en^FC0*OAPCB 

'  dtrhilTO  FE:  FC  c  PC:  FO 

Imgeiyks  Ji  Etc       ^  FI£:  en  dos 

PB:  ^E  S  IE:  0£: 

gevolgelük  (IV.  8.  Gev,  s  ) 

QOplE-f-j-j   op  FC  00  «gth.  v\i  OE,  FE  +  rcg:h.  lu» 

FO,  FE  CO  rcgth,  uiiFE,  FE  CO  Q  opFfi. 

AARMERKmo.  Het  Toorgaande  bow({f  It  dat  van  locuvMf  eat* 
YiLLON  heeft  er  een  veel  'kofter  fegefen  t  (Jte*  éê  PJtêi*  iê 
Btrli»        p.  318)  te  weten  OV.  aa.) 

Q  Of  zi  4-  Q  op  Cl  00  a  □  «n  CZ  00  t  □  «f  IK 

en  doi 

O  opZI-f-  g  Op  Cl  +  Q op  IB  004  0 op  IEa04  □  ^ 
+  4  tj  ^      00  □  op  P»  +  □  op  W«  w  deilMM 
Q  ep  Cl  -h  □  op  IE      g  op  FE, 
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» 

HL  Afd^:  Over  4&mgé  h^caïd;;  ingcfchr.  vulhmkên* 


:  De  i^öeiAM'dBi  vijflioek  b'.oniiieetbair  met  bemkkifli 
toi  deo  radfftif  en  insgt  H  5  toc  de  zijde  .des  dariioekf  1 

1\:ordc  uitgedrukt  door  r.  \/ 

•iwiji.  Uit  dit  Voorftei  en  XXi  Aanm*  U  Zrj  dfo  tijde 

V:  dsD  IS  V*  =f*  +  Ti*^5  --  O*»  T  U  + 

5  -        «=  T  (5  -      5)  =  7XrCs-1^s)J 

eu  dus  V  =  r.  ~r«  £ene  gcaoiheid  gelijk 

5 —  Vs  is  l  ot  ^een  EucLioei  (X.  185.)  noemt  vier/ie  apoto* 
me  \  le  wctcii  liet  vetfchil  (5  —  V  5)  van  twee  grootheden 
(5  en  5)  c!?e  al'een  in  magi  en  5;  en  niet  in  lengw 
te  iiiettbair,  cn  verder  zoodanig  g'efteld  zi)r7,  dat  htt  ver- 
fchil  (2O;  hunner  vierkMitL-n  ^^^5  5j  .ii  fjn  in  iiKi^a  en 
njc't  in  Jengte  fdiii:  is  niet  V  20)  meeib-iar  is  met  de 
giuoifte  grootheid  ^5).   Eena  ijju  uu  wier  vierkant  gelijk. 

^  keeo«leni^;tlM>ek,i]iteia«iDtetbve      (j)  .eo  eeoe 


yierdê  af^m^  (r  [5  —  ^  5])|is  het  geen  JtucLfDfS 
(X,  74.5  noemt  hidm  irraH^MU^of  kUinc .omnctfPare» 

II.     et  VOLG. 

TTet  vierkant  van  de  zijde  |_F  E]  vri  den  vijfhoek,  te  Ta- 
rnen met  het  vierkant  van  de  clioorde  [P  Üj  die  iwee  zijdea 
van  den  vijf  hoek  belpant,  is  gelijk  aan  vijl'  mp.len  het  vi4C« 
kant  .van  oe  zii|de  des  zeshoeks,  of  y^Q  deo  ladiuu 

flMir  □  op  FB  s)  □  op  n  +  □  op  Cit  dos  □  op  FB  Q 

op  PB  □  op  PI  a  4  O  op  Cl  +  p  op  f  I  -i-  □  op  CI| 
of  □  op  PB  +  □  op  FB  B  s  B  op  Cl» 

Becb.  XIV»  lemma, 

HL    6BP0L«*    FIg»  t^f. 

Indien  men  op  de  middellijn  AB,  uit  het  midffelpunt  C,  de 
iPQdmn  CD  LïQLLi  vervolgens  den  radius  Cii  ia  iwee  gelijk 
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kt  deelen  deèlc  in  E;  D£  trekt,  en  uk  E  mee  den  radiui 
£  O  den  boog  D  F  befchrijfc  \  zal  de  choorde  F  D  de  zyd« 
den  vijfhoek ,  en  \m       FC  dit  vta  d«B.  tieskoek  i^m 
Ifk  dtik.drM  befchnraiw 

•iwijf.   Regth.  uit  BF,  FC,  +  O  op  CS  CO  □  op  FE  CO 

□  op  D£ 

maar  □  op  DE         □  op  DC  +  n  op  CE  (II.  lö  ) 

dus  rcgth.  uU  B  F  ,  F  C  CO  □  op  D  C         □  op  B  C 

4lus  BF:BCt=8CsFC  <IV.  8.  Cev.  6.)  en 

BI— BC:BC=:  1JC-FC:FC  {JLil,  S.  N«.  3.> 

of  FC-  l^C  of  AC  =:  A^j  FC  '  ^ 

cf  AC  :  FC  =  FC:  AF; 

ea  dus  is  de  radi  'f  A  C  in  uiterftc  en  middelfrc  rede  gefoeden: 
gevolgelijk  is  I  C  de  zijtle  van  den  denhoek  (XXI.  Voordel):  eit 
dns^daarD  op  }  C  +  □  op  C D  CO  Dop  FD,U  FD  de  z|ide 
ym  den  vü^ioek  (door  die  Voorrcel). 

lU  AAHMEHEiiw,  Dk  Gt»«Ig  levert  die  geniikkelVke  w9m 
op,  Qiii  mm  vOf hoek  en  eenen  cienboek  in  den  cirkel  te 

•  befckil|veBf«elke,rTOLrMAEus  heeft  voorgffleld.  jilmagtfium 
X4(«  i.  4Q^«  ^  Zie  Werkftokken  VL  ll*  Oplosfio|;  a. 

XXiiU  V00&5TBL.  Fig. 

Dë  inbo\id  van  ccnen  vjjfhoek  In  den  cirkel  beTchreven, 
U  gelijk  aaii  den  regiboek  begrepen  onder  vijf  xesde  geded- 
een  van  de  choorde  dfe  twee  zQdea  vw  den  vtf^lioek  befpam» 
«A  Miderbilf  netl  des  rêêhiu 

eucL  XTV.  4.  LtmÊÊÊX  en  sle  b0  clauo»  in  ket  XIV,  Beekttet 

SKWiJt.  PBO  tcïfncbéenig  is,  is  A  PCE  X  Regttu  vit 

ï  CS  en  re  00  Reg^n.  aft  I  CB  en  |  Fi  00  Rcgth.  nit  |  CS  ea 
i  PD:  en  dm  IS  5  A  PCB  00  viffhoek  FBDR  AF  CO  g  Regll. 
'  vi»    CS  en  i  P»      ftif^  el^Ü  CS  ee  |  PAi 
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IV.  A  F  D  E  £  L  I  N  G. 

« 

VtELMOtKEli  MBT  BETEtCKXlIO  'TOT  ' 

DS  VOORGAANDE  Q*), 

ft 

Wtnoeer  men  de  bogeo ,  welke  de  «Sden  cèos 
imtigen  veelhoeks»  In  den  drfcel  befchreven»  bclpannen, 
in  twee  gel$ke  deeten  deelt ;  nlhD  de  chooideit  vin  die 
bog^n  eeoen  nienwen  regelmatigeo  vedhoek  nitmifccn  dis 
tweeaaal  soo  veel  sQden  stl  hebben  idi  de  gegeven  ved* 
hoek:  kde»s))ile  [IB]  vin  dien  nleowni.  of  to^m* 
dm^  vecKboefe  fttit  tot  ds  beft  [££]  v*n  de  dei 
eerften»  of  roorgaanim^  feelboekij  in  ondeldobbelde  nede 
van  de  nriddeUijn  [B(J  tot  bet  gededte  [BK1  vên  desl^ve 


De  om  tteun  dfif  beide  vflBibDekcn  Ibttn  Vi^  ^etkftnder  in 
de  xeifüe  nedei  4%  ÏÜ^  kbond  van  den  nieuwen»  of  vsA 
jeiMlifMr,  Tcelhoek  (Uat  tot  dien'  vin  eedlen«  of  Voerw 
gsanden^  als  ét  radius  [Cl]  van  den  cirkel ^ot  de  lood* 
liju  ICK"]  van  ésa  eerften  veelhoek;  of  5*".  zoo  als  de 
sifde  FC  van  dien  voorgaanden  veelhoek  tot  de  loodlijn 
[PS]  uit  het  uiteinde  [F]  van  deze  zijde  [FE]  op  den  ra* 
dius  [CEJ  getrokken;  of  eindelijk  6*.  in  onderdubbelde 
rede  van  ck  middellija  [TEJ  tot  bet  Huk  TS  vau  desdvn 
middeilijn. 

BBWjys*  Hec  eerde  f idaeice  i^tidbt  van  self»  « 

V^onloT  IL  M  HL  Indien  di  4Mt  PB  üi  nvee  gelijkê 
deelen  in  X  verdeeld  •  nn  de  adddcMtn  t  ICB  nb  K  of 
detelve  regcfaoekfg  getrokken  is»  ok  V*  d.  en  uit  de  gi> 
mkencmigWd  der  AA  i&B  en  IBE  en  KBE  (If*  a.> 

Voor  uet  IV.  Üic  de  bcfchüuwing,  dat  zoo  g  het  gcial  van 
itfden  in  den  eectten  veelhoek  is,  die  veelhoek  gelijk  ii  tan 
s  g  K  A  SC£.  ctt  de  volgende  veeilioek  an  •  i  X  d^ 
ICS<  welke  drttboeken  tot  elkander  llaaft  0  CK^CIt-en 

dap 

Zi^  d«  UX*#^paHflf » M«  eaf*  • 

A  n 


♦ 

♦   Diqitized  b^^i 


t6o   VU  Bock:  Over  dc  veelhoeken  in-  en  $m  den  cirkel. 

en  dat  flut.  de  nlgende  wShoA  unt  itn  voorbaanden  als 
Cl:  CK.  *  •  ' 

Voo^  nr.T  V.  en  VI.    Uit  de  gc)ij!v'voroiio;heid  der  driehoe- 
kenJSE  en  CEK,  is  CK:  CE  of  Cl       F S :  EF  ae 

Vit.yTfi:  (IV.  15.  het  3.  Gev.) ;  en  dus  dc  v^j/. 
veelhoek  tot  ♦  dw   'mrfêOiidm  a)«  P£:  FS  ss; 

Tfis  y  TS. 

AANMERKING.  Hct  laatje  gedeelte  ïs  het  fchoon  Theorema 
door  den  Fleer  Hr^NNtax  in  hec  V.  deel  der  l^cr'iar.delirsren 
van  dp  Haailemfche  Maatfchappij  bl.  250  gegeven  i  hcj- 

'  ben  bei  hter  op  eenc  eefavoudiger  wUze  be veten»  Oe 
Heef  aiHNBiiT  gébmlkc  tt^ere  woorden;  mnelQk  toot  PS 
boeknuHlL,  of  finus^  den  i  FC  E  of  mfdddpuncsboek s 
voor  F  K  ,  of  dobbeldd  K.&  ,  dubbelde  hoekmatc  Ttn  den  hal* 

,  ven  middelpumsboek:  voor  ST    erkeerde  haekmaat  C/ni/f 
ver/us)  van  Z  TC  F,  of  fupp  emeiit  van  den  middelpunt!. 

hoek  FCE:  welke  beaamiD|eii  wy  iu  het  VULüatk  at^ 
ien  uiiieggea. 

L    GE  VOLG. 

De  ontrek'  eens'  t^vMidnEn  veelhoeks  in  den  cirkel 
.  befchreyta  is  kktser  dao  de  omtrek  des  jcgelfliatigen  ve^ 
hoeks ,  inegelijks  in  den  cirkel  beichreven,  docb  die  cea 
dttbbeU  ^  «iidsR  hqsft, 

I(.  GRVOLC. 

De  inboijd  eens  regelmtigoi  i^dhoeks  in  den  cirkel 
befebfem  is  kleiner  dan  die  van  den  refcelniatlgen  veeU 
hoekt  iitf0SlVcs  in  den  zelfden  cirkel  bcfcbrevea,  doch 
die  een  dobbeld  getal  sijden  heeft. 

«  IU»  GBVOLG» 

Baar  de  te^oek  op  FE:  verlhoek  op  IE  s  Cfc:  Cl; 

en  CK;  Cl  =:  CK:  CE  ss  FT:  TEi  zoo  is  een  veelhoek 

In  den  cirkel  befchreven ,  tot  den  veelhoek  ,  insgelijks  In  den 
cirkel  bo'"clireven,  doch  die  een  dubbeld  ^etal  zijden  heeft» 
als  dc  clioorde  van  bet  fnppleraem  des  hoogs  door  dc  zij- 
de des  eerstgemeldcn  .  veeiboeks  berpauQi;a.|   coc   de  inid* 

VISTA.  Oper.  p,  3p8, 

Waarttit  wederom  volgt,  dat  zoo  men  eenen  veelhoek  keelt 
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ly^  4fdL. :.  Over  )^oIi/cmiê  vuMiock^  ma  hafm  t9$  'mrgaandM^i 

in  den  cirktl  bcTchreven,  cn  men  door  verdecling  der  bojf^en 
in  rwee  g^xj^^  (keten  eenen  twt^edtiu  veelhoek  hcicb  ijlt,  die 
dus  een  dubbeld  gctti  zijden  heeft»  vervolgens  eeoen  derden^ 
die  wederom  een  dabbetd  gen)  sQdêQ  faeeflc,  en  dtn  eenen 
vierden  enz*,  de  eerf>e  vccllioek  tal  ilatn  toc  den  lnr« 
Heil  \  (lel  den  nflen)  als  de  fatoengellelde  rede  v|n  idlft  de 
chóorden  der  (Vipplemem .  bo|CD »  toc  de  magt  a-^i  vtn  de 

•middellijn. 

Dit  is  een  Voorflel  van  tïfta  ( Oper.  p.  399),  hei  welk 
tut  het  viudeu  vaa  den  inbouii  cirkeU  2eer  nuttig  lun^ 
zyn. 

V.    G^VOLO»    •  -    ,  . 

é  • 

Door  iMC  ficfde  yedeeht  ^  dic  Voorftff  lm  flitn  dm 

rUoiiel  eene  veelboekf ,  door  middel  van  eenen  veelhoek ,  die 
-BSM  de  helft  vnn  bet  gecal  zijden  heeft,  dac  is,  den  inbond 

.viin  t^v\QtiVQlgc)ideri  door  middel  van  eenen  i^oorgnanden  veelhoek , 
berekenen:  en  daur  men  als  dan  getallen  moet  gebrnikcn, 
lat  men  op  bet  geen  wij  in   het  9.  Voordel  van  bet  IV. 

-Boek,  de  5,  Aanm.  liaai gc/ic|,d  heoben,  moeten  letten.  Die 
yiiiiruk.kii}gen  dan  gebruikende,  is  bec  gecal  waaj:  dooc  de  in* 
houd  vtn  den  voorgunden  Teelboek  nlrgedmkt  wcffdc  s 
%gX  A  CKB  s        CK  X  K£:  en  dos  Is 
Volgnade  vetUwek      g  X  CK  x  KE  =  CJs  hQ^KjC  «1 

X  CK  X  KE   V  Cl 

'      #  V  FE  X  Cl  g  X  FE  -"^ 

a  90  (zoo  C^p.O  »   ï~ 

wttrnlt  dit  uitmuntend  voordel  van  ludolf  v/n  geulen  (fn 
zijn  Boek  over  den  cirkel,  en  ook  te  vinden  bJÜ  i{46LUUf 
pro^.  3»)  volgt: 

„  Indien  men  de  zijde  eens   veelhoeks  \n  den  cirkel  be- 
fchreven,  wiens  radius  gelijk  aan  de  eenheid  ge ilcld  worde, 
^  door  bec  halve  .gecal  der  zyden  moltipliceert,  verkr^gc  men 
^  den  inbond  van  den  veelhoek  die  een  dnbbdd  gedl  tydoi 
^  heeft,  «gn  in  den  lelfden-eUkd  befcbrevefi  it/* 

■ 

Zie  hier  ovec  U  G.  IV.  i|.  ... 

VJ.  obvojCó» 
l>iir  de  volgende  veelhoek  »   — M 

•vecüioek  gelifk  san  eenen  driehoek  w^cti-  hon^rc  rn^t'uf 
en  wiens  grondlijn  de  omrrek  i^^  eens  veelhoek!  dio  WttT  balf 
-ZOO  veel  z^deo  he^tt  ai*  de  gegeven  veeliioek* 


volgende  voelboek  ao  tff 
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402  yi»  Mock:  Out  dc  veelhoeken  in  en  om  dén  drU» 

Die  is  een  zeer  gewigtig  Vooillel,  door  huycrns,  \n  het 
htwHi  van  zyne  7  propoficit  vera  GrcuU  msgmiuMne, 
gegeven. 

VB.  O&VOLO» 

Dus  IS  de  ii]houd  van  den  zeshoek  coc  «iie  van  Jen  drie* 
boek  (Fig.  lia.)  tls  CF:  CX  b  s  :  i  (VIII.  Voorftd, 
Oevoii^  2.  j :  atc  If  de  leihoekli  het  dnbbebl  vta  d^fn  driebódu 
Pete  li  de  5,  propofltie  ven  sMEixicup 

VlII.    GEVOLG.  *  - 

Ihif  ie  de  inhoud  vtn  den  twutfhoek  gelQk  aas  de  bdft 
ma  scenMil'  de  stfde  vu  den  zeshoek  gemultipHüèenl  door 
den  radtu$\  of,  gelijk  aan  drie  malen  hec  vierkant  van  des 
radius  (Vfïï,  Voordel  het  2.  Gev.^  :  of  ook  gelijk  snn  hec 
vierkant  van  de  zOde  dea  geiyitzydigea  diiehoekt  rXVUi* 
Voorftd). 

Het  eerfte  is  de  6.  propofitie  bij  snet.liüs  ,  w<iarover  men 
HE^:NERT  eer  aangehaalde  plaaile  kaa  ua^ku ;  ea  het  tweeden 
zQne  4<  propoücie. 

IX.  GBVOLO. 

'W«e«iiit,  'en  vie  Iwc  XIX.  Yoorfiel  ,  Mdefonr-^gtx'die 
de  inhoud,  vta  den  twialfhoek  tot  het  vierkant  In  den  cir* 
kd  tiefcbre^en,  ibtf  ala  jt  d  en  tot  hec  vlettait  op  den 
ditBieter  als  3,:  4. 

XXV.    VOOSrSTËL.    Fig.  I4I. 

Het  vterkiDt'  vtn  de  fQde  [F  El  eena  veelhoeks  lo  den 
drkei  befebreven,  üfcatt  toe  den  inldddpanta*-drfèhoek  [F Cl} 

van  den  veelhoek  in  den  zelfden  cirkel  befchreven,  doen 
die  een  dubbeld  getal  zijden  heefc,  ats  de  hnlve  zijde  [KE} 
des  eerstgemdden  veelhoeks,  tot  hec  acb:fte  gedeelte  vti 
den  radiMi* 

BEWIJS.    A  ciRt  A  CEK  S?  CIj  CK  OV.  6.)  dos 
A  c  I  E:  i  regih.  mie  CK»  K£      ^It  CK  of 
A  CIRt  é  KE  =:  Cl:  I 

en  dus  A  CI£!  QopKEs  CniKE  (111.  10  bcc  a.  Qc¥j 
Dop  FE:A  CIE:=:  K£:jCl. 

aA^'MP-RKFVG,  Dit  is  de  frnDije  propofitie  vnn  den  Heer 
Ht  n:v£'\t  rer  aangebi«alcie   plaatfe  bl.  245,  doch  hier  veöl 

kofur  bewezen.  GemeiUe  tieer  gobriiikt  voor  K.£  de  nlt- 

druk« 
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drukking  finus  van  den  halvcn  nüddclpuvti'hoeki  welke 

iirukkiog  wi)  ia  hec  VlU*  Boek  vexklMfia  «uU^u, 

OB¥OL0« 

A  CiBt  □  op  Cl  S  jl  KEl  CU 

B«  iBiddelpunts  driehoek  van  eeneo  veelhoek  ^iMll  tOt  &tt 
ifierkaot  vid  deo  raéiM^  tls  het  vieitia  gedeelte  van  'de  sjjdt 
mm  veelhoek»  die  maar  het  halve  fenl  sijdeo  bcsiCt  tee 

XXVI.  TOMtTftL»  figft  143* 

Indien  een  regelmaiigf  veelhoek  [EFABDE]  in  eenen 
cirkel  befchieven  is;  zal  de  zijde  ft  eens  regelrantigei» 
veelhoeks  [EIF/A,  ent.]  die  ins^tlijks  in  den  cirkel  befclire» 
vea  i8«  doch  een  diibbeld  geul  zQdea  iieeA>  mi^el  evenre* 
dig*  tVji  mfbhtii  den  tiiéiM  en  het  ttrlSehil  [Q  j  van  ^ 
niiddellijn  [TE]  mee  de  cheoide  [FT]  van  het  fc^lemfaK 
£TA/FJ  des  bo^gt  [Fifi]  die  de  xfjde  yaa  den  eeracgeiMl* 
ëeii  veellioek  heQpaou 

aaEumiiie.  Mee  tnkt  «kc»  C#x  ^ISs  JTilkc  iUt  Ijjja 
X6  IB  O  Cbpt.  *  ^     .  ^  ^ 

Uoor  1  en  O  de  lyn  IP  op  C  E: 
1^  Uit  T  met  den  radiui  TP  d«ii  boog  FQ .  soo  dftc 
TQ  s  TF:  en  te  QS  SS  TS  —  TQ  3  TK  —  tW^ 

l£Wijs.   l  it  de  bcreïding,  en  uk  I.  97*  Gcv.  s.  volgt  10 
OEta-^.  inACIOcnln^CEO,  ZCIO  s  ^CBO:  Wiiflift 
in  AA  KOI  en  OPE,  KO  SOP,  en  ^  OPEcZ  OKI  =  U 
dus  is  1 j.  op  C  t :  eo  dus  4".  \:\  A  C  K  O  cn  A  COP,  CK  sf 
CP:  gevolgriijk  eindelijks  »».  uit  4  ÏF£  ^  i4  ii^€l£»  CIC 
i  TF:  en  dus  CP  S  |  TF. 
Dit  geftcld  zijtidc  is,  uit   a  TBI         4  IPB^  Tfil  Ifi  «' 
lEt  PE:  en  dus  (iV^.  »•  Gcv.  5.) 
p       I Ë  X  Rcgth.  ulc  T  E  en  P  E 

00  Regth   uit  TE  en  [C  E  —  CP] 
00  Regth.  uit  TE  en  [CE  —  i  T  F] 
00  RcgtlL  uit  1'£  cn  [g  C  E  -  T p;^ 

00  lU'gih.  uit  I  TE  en  rTÊ  —  TPJ 
00  Rcgth.  uit  C  E  en  Q  E. 

* 

L  AMittKiifo*  Mea  ftedc  dit  YoeiM  bV  «mUlv  j^vQpw 

R  4  tf. 
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doch  op  de^e  wijze  uitgedrukt,  - 

TE:  IE  ♦  iü;  P£:  mur..PE  »  i  fTE  —  TF]  ss 

'  6EVOX.0;    *        '  . 

Dltt  dan  □  op  TB  co  Regth.  mt  TB  cb  [TB  —  Tlfj 

a 

,  '  en  □  op  Tl  O»  □  op  TE  —  □  op  I  E  CU.  «ö.  Gev.  I.) 
is  pup  TI  QO  lth.auTE/rE-.R.h.uitTEeüCTE-TF] 

ft 

00  Regch.  uic  T£  ^  Ca  TE  —  TE  4*  TFJ 

.  OQ  Rogdu  iiic  T£ai  [TB  -^  Tïïl 

a  . 

-  'Dit  b  hèt'  veriiMiard  Vborftd  door  mwum  gevonden, 
waarvan  bet  nut  -  tot  het  irmden  van  den  ïnhood  'der 
yeelboelen  zoo  aanmerkelijk  is:  namelijk 
'  9«  Het  vierkant  op  de  choorde  van  hee  fupplefnent  des 

boogs  door  de  sijde  van  eeocm  veeHioek  bcfpannen ,  is 
99  gelijk  aan  dea  regchoek  uit  den  radins  en  de  fom  van 
99  de  mlddcrflijn  mee  de  choorde  van  het  Chpptedient  dei 

boogs,  die  befpannen  wordt  door  de  zijde  dea  veelhoeks 
99  welke  fleehts  het  halve  getal  zijdeüa  heoTt»'* 

lU  AANMBRKiNO.    Qït  Voofftel  brengt  zeer  veel  toe  om  ge« 

niakkéiyk  den  omtrek  vnn  veelhoeken  te  vin^fen ,  waarvan 
hec  getat  de-  zijden  n  itondig  dtib'^eld  genomen  wordt  : 
wam  een  veelhoek  ,  bijv.  een  zeshoek,  of  een  vierkant, 
gegeven  zÜndc,  berekent  raeu  eerst  door  dii  Voorilel  de 
zyde  vaii  den  veeihoek  die  eeii#  zoo  veel  ziy\Q\\  heeft: 
.  dan  y  door  die  Qevolg  ,  de  :hoprde  van  den  fupplement- 
boog,  dan  wederom  door  het  Voorftel  de  z^jde  van  den 
volgenden  veelhoek ,  en  200  voorts ;  welke  berekeningen 
alle  in  eene  heftendige  orde  volgen;  zoo  als  bij  snellius 
te  zien  is,  en  insgeiykf  by  mqntucla  £Hfi0  d$  JsQttadrs^ 
tëfê  é»  Ccrck  p*  5a*  .  * 

XXViL  vo.OAsx&u  '  Ftg.  143* 

In:licn  men  uit  het  midJclpunt  [C]  des  cirkels  lood^ 

lijnea  ^Ci»  CJuJ  afdalaat^  op  de  aaa  eUaada  iiggeade 
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^jdw  n  [NG ,  Gtf]  viD  eoBftB  leffetaAtlgin  veelhoek  CNGtf  ei»*l 
om  den  cirkel  belcbreven^en  men  ttekt  eeneo  ftf^«f[C  KGj 
OMr  deft  hotk  welke  de  gemelde  zijdeo  emderihig 
«fittlBeii ;  too  «en*  eindelijk  de  •  hoeken  L^CG;  OCLj 
welke  die  Hraal  met  de  gemdde  loodlijnen  wederstidv 
maakt,  io  twee  gelijke  ^leo  deelt»  door  lijnen  CX» 
CY,  die  tot  de  Eijdgn  [NG,  O  des  veelhoeks  ttn  X 
en  Y]  verlenyd'  Woro^^ ,  |uil  hiet  volgende  plaats  hebben: 
.  t^.  De  lijn  XY»  i^ie  ile  gemelde  Tniiding^  Hippen  vev» 
4énigt,  zal  de  aüdd^j^n  svanMea  nieuwen  veelhoek  om 
4itn  drkel  Mctumii  %  dooh  wmnrvaa*  de  sijden  hec  dah- 
beid  in  getal  sullen  lAfti.-  '\ 

a<».  Iedere,  zijde  XY  van  dfen  .nfeuwen  veelhoek  AsaC 
tot  dfi  zijde  van  (tep  gegeven  véelhoek^  als  ie' rad/ta 
[CE]  van  d^n  prkét'  tot  de  fom  van  den  raéttus  des 
cirkels,  én  den  -ro^/  cCG],des  gegeven  veelhoeks s 

$\  De  omtrekken  der  beide  vMnoekenf  van  den  niea*  ^ 
wen  en  van  den  gegeven,  ftaan  toe  elkander,  als  de  mld« 
dellrjn  van  den  cirkd  tot  de  CcMn  .van  den  ra^s  des  cir* 
kcis  en  van  den  raMs  des  eerden  veelhoeks: 

4%  Dc  inhouden  Haan  in  de  zelfde  rede. 

BEWIJS,  TooR  iiF.T  I;  Vit  de  gelijkbeid  der  AA  CIX  en 
CYL,  vdlgc  CX  =  CY,  IX  =:  I.  Y ,  cn  dns  XG  G  Y: 
waaruit  (I.  27.  hei  5.  Gevo'g)  vol^c  CE  x  op  XY:  en 
dan  uit  A  ICX  =  A  X  C  L ,  CE  Cl:  dus  raakc  liet 
(lip  E  den  cirkel,  en  is  IX      XE:  iojgelijks  EY  rr  LY.  - 

Voor  m  t  \l.    Uit  IV.  12:  op  den  A  VCE  toef^epast 
dan  aic.  Ue  ramenceiUQg  ddr  reilen,  door  liL  8*  N^*  i» 

■ 

.VooK  BIT  IlI*  Uit  de  bcfehoiiwlng  dar,  zoo  de  omtrek  van 
den  gegeven  «eelhoek  ts  ^  x  iG:  die  van  den  nieuvea 
-xyn  aal  s  g  )c  IX  of  a  ^  X  X  Ë« 

,Yóoa  HST  IV»  pit  de  bercfao^wftig  dat  de  Inhooden  zijn 
'  In  fSnaesgeHelde  "Irede  van  de '  emrrekkefti  en  de  loódfijnt» 

JIV.  29.)  en  dat  hier  de  loodiyn  voor  belde  de  veelhoeks» 
e  selide  is,  nanteiyk  de  nuüm  van  den  cirkel* 

L    GBVOLG.  : 

De  zijde  eens  veelhoeks,  om  den  drkel  hefcbftiven,  fs 
kkioer  dan  de  zijde  van  een  en  veelhoek  iDsgelijks  om 
den  zelfden  cirkel  beTcbrevcu»  doch  die  dccht»  &lf  200 
«cel  sljden  heeft. 

'        R  5  11' 


Digitized  by  Google 


IL  «BVOLO* 

De  omtrek  of  de  inhoud  van  den  esrstgcmMem  9  is  ook 
kleiner  dao  de  ooitrek .  oi;  de  iiOioiid  tna  dca  lütfsge* 
ineideo. 

XII.  CBVOLG. 

«  « 

m 

De  riJde  van  eenen  veelhoek  om  deu  cirkel  befchreven,  Üt&t 
fDt  xle  iégde  vu  deo  vedkoék  In  deo  eirktl  befdireven»  doch 
wMTViii  iMt  geul  s^deo  ntar  bdf  loS  grooi  te^  ali  de 
^ius  van  den  cirkd  coft  ite  jC»m  vtn  den  r^dlM  dei  dfkeU  e> 

de  loodlijn  des  litmgemelden  veelhoeki» 

Biw^s*    Door  ons  Voordel  !s 
IXj        -  Cl:  Cl  +  CG  :s  CK:  CIC  +  CE:  mair 

ÏC:  KK  '  Cl  :  CK 

•  dm  niU  la) 

IX:  Ki:      Cf:  CK  +  CE  =:  XY:  FE 

Zie  ook  iiier  avec  U  G»  IV.  14» 

■ 

IV*  GKVOLO. 

Tivs  is  de  zijde  van  den  re.^lioek  om  den  drkc?  tot  de  zgde 
des  ciriehoeks  in  des  cirkelt  ais  r:  i  r  r  ^,  (XVlL 
Voordel  )• 

tfULUut  prop.  7»  > 

XXVXIL  VOOR&TKU  Fig.  14a* 

Cel  veelhoek  in  den  cirkel  befchreven  is  middel -evenredig 
tosfchen  eeaen  veelhoek  iu  den  cirkel,  en  ccucu  veelhoek  om 
den  cfrke) ,  docb  die  belden  fleclits  het  halve  gecal  x\|deii  ven 
den  gegeven  veelhoek  besitceo  :eii  de  veé!hoek  om  de»  cirkel  li 
harmonisch  middel -evenredfg  tosfchen  den  geMfkvonnlgen  veet« 
hoek  in  den  zelfden  cirkel  befchreven,  en  den  veelhoek  om 
den  cirkel  beficlireveo»  doch  die  flechtt  he(  halve  getal  gj^ 
dca  bexic* 

maixfot  pmp.  ^  voor  het  L  gedeeittk 

s  LiuN  ,  Mem.  dc  rJcad.  ir-3.  V*  i^-  voor  het  lï.  gedeelte. 

Voor  ubt  I.  crnrrr.TF..  nwREiDiNr,.  Zoo  IE  dc  zytlc  is  vtn  étn 
veelhoek  iu  ucn  cirkel,  zgti  K  E  eu  N  C  de  zydcu  vaa  de  vc6lbQe# 
Boek^  in  en  on  den  cirkel »  die  Étekta  lm  kalve  geial  aQdttt  htb» 
ben«  en  dna  a(fB  die  drie  veelhoeken  als 

%  A  IC%%  A  PCfi«  A  MCG  O  A  ICBi  A  KCSt  A  ica 
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IF^JfL:  Over  ^0(gemh  f€êlMt^mitfi4f.,i^  norgoênié.  u6j 

.       '  ^  7i  CKj  Cl 

C  CE:  CO 
A  ICBt  A  ICC  8  KSs  IG  s  C£(  CG; 

dus 

*    A  KCEt  A  ICE  S   A  ICE  ;   A  ICO  Of 

Voon  ii  T  !f  r?DFr'TE.  BERsiDixo.  Zoo  N C  cfl  FE  de  s^es  1^ 
van  uciykvuimiiic  veclhoektfö  on  fn  in  dep  cMc^l*  Wl  .#  l»  a  ÏO 
de  ^de  itfii  geaeti  veïlkodk  in  den. cirkel,  die  bec  h«lve  ge» 
tal  7ydcn  heeft:  cn  dus  indien  men  ^  \.'  tot  aan  de  raiklUn  NlH 
treki,  is  i  H  de  lihc  zgd^van  d«n  fcjclhock  om  dcn  drkel^wel- 
IvC  hec  htlve  getai  /.^dcn.l>esir:«  en  dua  J^iln  40  vteBlOCflceB  op 
MG,  P£,  ealMcMikM4  w  V^^fié*  Ae.  A4  IfCG^  FCB, 
«n  lCH;«falt      .        ^      ^  .  . 

Het  rtuk  ICLd«  diitidO  ANCCis»tOC^MCL,  diè  OD  A  FCB 

i»,en  ^  ICH,  '  ' 

Daar  nu  volgens  de  23  Bepa  ini:  v,in  hej  Ilt.  Boek  drie  groot- 
heden  /iffmoff/jcjir  'etenredig  zya  ,  tvninter  de  tutit  fuac  luc 
de  derde  «Is  bec  ▼crfcbil  tnsCbbeo  de  nv)ee  eeifce  tot  feet  wv* 
fchil  tusfcbeo  de  t>vee  laatftc  ,  moet  men  beif^jzcn  dat, 
A  ICLs  A  l'CH  9  fcBk  ICLU  —  A  IQUi  A  ICII  ->  fiuk 

♦ »»    0^       •  * 
'A  ICLr  A  1CB  «f  A  IXO1  A  OLtt» 

BEWIJS.    A  rCLr  A*  ICn  :±  CLt  CH  s  Cl:  CHt. 
A  A  XOraVku  C 1 1  € U  (IV.  u.) 

^     A  tCL?  A  ICH  -  ^  ILO:    A  CLHt  en  dus  reelliock  op 
V  '  N  G  harniemsch  mtJJel- evenredig  tusl^beu  vefiltoék  OpF£»tU  YCel* 
boek  op  bec  dubbeld  van  1 U,  ' 

* 

AANMEBKitfe.  Dui  Is ,      vooTbceU»  Yo1|eiii  'hec  r.  ge- 
..iMce  vao  dk  Voorftel  >  d*  «cubotk  i«  tai  cirW  aldldeK. 
evtoredfg  tusfchen  den  driehoek  .In»  en  den  drMuiek  om 

den  cifkel:  en  de  zeshoek  om  den  cirkel  is  harmonisch  m\ém 
del  evenredig  tusfchca  deo  seiioek  In  dcB  cilktlf  ts  d€a 
driehoek  om  den  cifk^cl* 

XXIX^  yoonsTKL*   lig.  149»  ' 

bidfM  ff  èeir  drkelhak  {Fi  Dl  eeneo  gelOkbeeiii'- 
fen  driehoek  [PEDT  MbhrVft,  eT  WeM  eenen  gdQk- 

beenlgen  driehoek  [FIE,  E  L  D]  4»  Ieder  der  cirkelftukken 

die  door  de  xHdca  £F£  »  £D3  nn  4en  eemfeDeldeB  driehoek 
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fi68       iodt Over  dè  imUrnkm  im  m  m  Am  Mttl.  \ 

[r  E  D]  gemikt  worden;  sil  ttete  Melmk  {FE  D]  kttttier 
zijn  dan  bec  viervoud'  der' beMe  andere  drieboeken  CF  IE  9 
£  L  D]  te  fkmen  genoilMft.' 

SER^iDiNc.  Men  treUict  IL » en  dan^EC  loodregtop  1L:  waaruit  yolH» 

»EWïjs.    Q  op  F  Et  □  op  IB  ï=  ES:  EP  (V,  J5,  CcyO 

•y     Maar  Fl  =  IE,  en^  Fi 1£  ^  FSg*  (9.) 
,   ^  dus  FE  <^  2  FE:    *  •  • 

'     dos  Q  op  1  K  :  Q  op  11^  ^  4:  J.i  diU  ,  *' 

*•    ■     -       '  ES:  h  P  <^  4:  I.  ; 

ïnsgclüks  FDilLorFK^^s:!;  

dus  E  S  X  F  D  :   E  P  X  I L  ^  g  :  1.  '  *     '  • 

^aar  ^  FfiD:  A  IEL  =  lis  .  FU;,EP.  IlijClV.I.) 

4»f  A        l>  J  A   1 1  L       i) :  I.  of"  '  •     [  . 

-    «      ^  FllD  ^  a  A  IKi-:  ca  dus 

'  A  FED  <  4  U  FIK  +  A  fil^ö)* 

ooasTSju   Fig.  " 

Ifldieik  men  In  een  ctrkellhik  [(ELI  dtt  kleiner  fs  dtn  een 
Mve  cirkfll,  eentn  gelifkhce«lgen  dri^oek  Ü  &,L]  befchrgik, 
en  voorts  op  de  zelfde  grondlijn  [IL]  cenen  get^kbeenigen 

driehoek  [1 G  L]  wiens  bccncn  [IG,  LG]  raakl^nen  rijn  van 
gelijke  cirkelbogen,  [IE,  UE]:  zal  dë  raaklijn,  [XEY]  c^»e 
floor  den  top  É  des  eerstgemeUlen  drichoel:>  [IEL]  getrok- 
ken wordt,  van  den  laau»tgcmcltieu  driehoek  flQL]  ccncn 
driehoek  [XGY]  affnijdcn,  die  grooicr  ia  iiau  de  heUr  yaö 
den  eerstgeiaelden  £i  E  L 

vmïïÊê  de  yyff.  CiipM  Uggm  pr.  at 

BUKi^iüc.  Men  trekke  door  G  en  E  de  Iga  G  EC^  dic  dui^o^ 
IL  ioodrcgt.vOr  (l,  a?.  het  5»  Gevoi£).  .  ♦  /o 

.Mwiji,)  A  ifili»  A        ^<^v^  EP  riv,7.x.'  .   .  "J:; 

e:  iGt  ix_(iv.  a  )  '    .  I  . 
A  XOYt  4  lOL  CS  c  X* :  10*  {yt.  11,) 

dM  A  XCYi  A  IEL  s  di*i  lX;-io'  • 
4ter  GZ  >  IX,  en  >  i  IGi  («m  Voorft»  Ci»v»  ^) 

ilus  gT:*  >  I  I  X  .  1  G  ;  CU  Jhs 

A  XGY  >  I  A  IEL. 

*  •  ... 

.  -  V 
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V.    A  F  .D  .  .  E  E  L,  1  N 

■  • 

«  » 

OVim    DB    VVBLBOBKM    DIE    90C%    BKT  . 

'       T KERKEN      VAN      DIAGONALEN     IN  £M 

VO&HD  WOROl'V* 
i      •<  . 
•  'X&Xi.    TOOBSTlt*  Sfo  1 

In  alle  veelhoelcen  V^u  men  zoo  vele  diagoualen  ^  o£  lijuea 
die  vau  eeoea  hoek.  üa^  uc  kndere  hoeken  gaan,  crekken « 

tls  er  eenbedtn  sQn  in  bet  geul        ^       ^;  indien  ^bec 

geul  der  zydea  uitdrukt» 

Btwtjf.  Er  «In  f  boeken  fn  de  fifuurs  d«9  fodieü  men  A  Biet 
mede  nÉk«Bt«  ^   -  11  gevoIge!|jk  kan  men  uk  A,  naar  de  atülcn 
.    Iiockcn  g  —  ï  lijnen  AB,  AH,  AE,  AF  enz.  trckkec :  uit  den 
twreedcn  hoek     ,  hunnen  jf  -  a  dergal|iXe  cn  van  de  fortgc  ver» 

fikUMe  lA^ad»  ficcrokkfifi  wofdem  aa■le^Pic  BD»  BE,  »F  tni.t 
went  acft  uit  wi  de  IQb  B  A*  i«ed»  ttlt  A  naar  B  geaokked,  olec 

mede. 

*  •  '  lilt  den  derdenhoek  zullen  er  ^  —  3  dergelijke  lyncn  DE,  DF 
eoz.  gecrokken  wevde» :  .en  xdo  voorti ,  tot  dat  men  «tti  ém  fioetr , 
die  op  édncn  ni  de  laatHe  is  »  komt»  wttorit  er  mnar  óór  gctfok- 

.jten  zal  worden:  dus  ii  de  fotB  1^  aUe  de  l^een»      i  H-  ér  *  • 

/r — 8  "b  f — '4   —  —        I,  dat  is  de  fott  Tin   ccTie  :!ri(h» 
'-«aetifebe  reeks»  die  g  —  i  leden  beeft,  en  daarom  0^  aS.^  St- 

IIP.  aa.<»-»-^9Xf-i^ULlrJc  maar  oiHierd,- 

-  ae  lijnen  z^n  de  /r  zieden  van  de  fifour  benepen:  de  overlfc  al- 
leen, cn  itict  deze,  z^n  diagonalen:  dus  U  hec  geul  der  diagonaUa 

£  X  g     i     _  ^  ^  (£  7-  a) 

r~  e    •  ^ 

* 

L  OBVOL43« 

Ivlen  kan  dus  eerfie^  tweede,  derde  diagonalen  enz*  noeir.ciï, 
Cq  diagonalen  die  vnn  iederen  hoek  [A]  naar  den  iwcetlea 
[D],  of  naar  den  dcrdeo  ^Üj,  ot'  naar  den  vierden  £FJ  voU 
genden  hoek  gaan* 

IL  «BVOLG. 

Jttdien  daa  de  teelboek  regeimaug  is»  ea  doi  iaeencn  cirkel 
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•70      Bkk:  Out  tk  yuAoék^n  in  sa  m  dm  tiridi 

befcbreven  !tp  of  zUo  kan;  i«l  4e  boek  welke  iedere  stfdt 
AB  van  dea  veclhéek  ^  «ec  ée  terjie  i  rwetét  t  dgrée^  «««• 
diigomaU  die  uic  hec  olierfte  vtn  die  sQde  getrokken  «orde» 

een  hoek  zijn  in  den  omtrek,  die  op  den  boog  mnci  jmlke 

door  de  zijde  de^  vnelhneks  als  choorde  befpanncn  \vor.-?r ,  of 
op  ceneii  dubbelden,  drievoudigen ,  viervoudigcn  boog,  enz* 
rost:  en  dus  zal  die  hoek  gelijk  zijn  aan  eert  ^  of  aan  r]^'ef  t 
of  asa  éin'c  enz.  halve  middclpunts  hoeken;  dat   is,  de  - 
diagonaal  zal   met  de  zyde  uii  wier  uiterücn  zij  ^euokkcu 

é  K  t  L  ^ 

.wördc,  eenevbock  aÉken  s      ^      O^'  Bep.  14.  hec  i. 

Gevolg).  *  .    :  •  • 

Die  boek  zal  gcvolgeiyk  regt  2i|n  wanneer  -r-  =  1  i  of 

III»  GEVOLG* 

Bocb  de  hoeken,  welke  twee  «cbreréémrotgefide  ditgonk 
ten  [AD  en  A£  btt  voorbeeld]  onderliog  maken,  z9n  Mid 

^  L 

halve  widdelpaml*hoeken»  en  dus  ieder  si  gevolgelijk» 
ter  de  boek  dien  cweê  syden  onderling  maken  s  d"—  a  X  a  L 

?5,  ni  Pep.  i^.het  I,  Gev.)  za!  de  hoek, dien  de  diagonaal  uit 
eeucu  hoek  getrokken,  maakt  met  de  tic  din  'OTrji'  uit  denzelfdca 
hoek  getrokken,  dnch  altijd  vi.i  dc;i  uadcrui  ^aiïi  afgerekend, 

gelük  ziln  aan  fg~^-C^  +  «)3 ^  Cg-n^-x» 4-a3aL 
«n  dna  znllen  die  hoeken  legc  ij|]n,  wanneer  4g     nn  ^  na» 

IV.    C£TO  LG* 

Indien  men  door  de  letter  n  uitdrukt  de  T^edJIe  dlagd* 
naai  eene  diffgonaal  li ;  zal  <tfe  ne  diajfoimd  «ec  de  t^dt  vin 
den  veelhoek  vft^weike  men  begbic  te  tellen^  en  «uniic  xtf 
getrokken  ia»  »  +  i  iQdenvfln  den  veelhoek  ,al8  cboordeyua 
oen  eenen  kant  befpannen,  de  eerde  diflgooati  namelijk  twee« 
de  tweede  drie  z^den^  ens»  e»  dni  aan  den  anderen  kanig 

•  ■ 
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^^^^^^^ 

4ao  f  Ml  «M»  gtctl  is»«if  —  «4.1  sn-fiof 

j  ;::  2  II  +  ft:  of         s=:  0 »  si!  die  «e  diigooaai  door  bee 

middeipaiic  ptn,  eo  men»  «il  tsifelMn  de  sQde  vm  mar 
ven  tdt»  eoliec  niddclpiint»geen  ditgoimd  boogeren  no$ 
kQDiieii  trekken  t  en  fttte  de  «e  dfogontlen »  Indien  #  beften* 

dig  g  ■  zullen  elkander  in  kcc  aiddelpunc  C  ent* 
.  BfiMT  xoo  n        ;     Cr  at4d  een  efen  geial  i^fnin)  id 

men  nog ,  alvorens  tot  het  middelpunt  te  komen ,  dia^on??lea 
van  eenen  hoo^eren  rang  kuniifn  trekkei:  en  die  van  d  n  rang 
fi  zullen  eikaiidur  buitcu  bet  middclpuiu  ontmoeica  ,  cn  dus 
door  hare  ootmoeting  verfcbeide  veeihoeken  vormen.  Ein* 

aeiyk  lal  dan  hei  getal  ^-7-^  —  i  of         aanduiden,  wd- ' 

ke  de  diagon;!ien  v?n  den  boogden  rang  v^xk^  die  elkander 
buicen  hst  middetpuoc  faydeo. 

Maar  zoo  g  een  oneven  gctil  is,  kan  er  geen  diagi>- 
luuU  door  bet  middelpunt  gaan  (U*  3d>)«  en  dos  ook  niet  de 

m  diagonad,  die  nametOk  welke  aan  den  eenen  Inmi  9  +  1 

en  aan  den  anderen  ^     •  4.  i  aQden  M^amt  too  dan  1»  dé 

boogde  dfagonaid  ia  die  nen  trekken  kan»  aal  deielve  m  ^  i 
sfldeii  beQ>iumen,  de  volgende  sal  aan  den  tnderen  kam  ook 

«-f  I  zUden  licQuinnen:  en  er  la  nog  eeM  sQde  tusfcbeii  de 
twee  dlagooafen:  ^nt  ta  bat  gecal  xyden,  of  g  s  n  -f-  s 

.   g  —  3 

«  ^.  I        eii  +  3:gevolgelijkltfls  —  '  de  boogflt  dia» 

s 

gonani   die  men  tusfchen  eene  zijde  en  het  middelptm  trek- 
ken kao,  indien  bec  gecal  g  der  z^en  omcvm  ia* 

XXXII.  TooasTftL.  Hg.  7^,  8p  en 

Alle  de  diagonalen,  die  men  in  eenen  re|!c'matigen  veellioek* 
trekken  kan»  zullen,  i*.  door  hunne  onderlinge  ommüccuigea 

Mnnan  denïêlven ,  zoo  tcIq  gemkvormige  veelboeken  varmen 

ala 
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ftyi  VU  Boek:  Ovsp  d§  ^ulAêókmin  m'm^dfkü^'. 


tls  er  ecubedeu  4iQ  io  bec  getal      —  zoo  het  gcial  g  der 

g  —  4 

xV4.«a  oneven  is  i  en  in  het  getal  ^^^^  »q,o  liec  ^ecel  der 

zydcn  even  is, 

2".  Üie  veelhoeken  zijn  alle  om  bet  middelpunt  des  ge* 
geven  veelhoeks  legclmatig  geplaatst:  lioch  de  eerfte  omge- 
keerd ten  opzigte  van  den  gegeven;  de  tweede  regt;  de  der- 
•de  omgekeerd  eni.t  «00  dti  de  lijn  die  door  den  top  vtn 
eeoen  der  boeken  en  het  middelpom  getrokken  wo«dt,  benrte* 
lings  of  door  de  toppen  der  cegenovergctleldc  hoeken  (iet  9 
of  loodregt  door  de  aan  elkander  evenwijdige  zyden  Wtn  de 
•gévormdiJ  veef hoeken  ,  zoo  het .  jjeiat  c^er  zijden  even  is  ; 
en  bellendig  '^-co-  den  top  .  en  loodregt  door  iiec  midden  der 
tegenoverïtaande  zijde  van  iederen  veelhoek  gaat«  zoo  kcc 
gjcial  der  zildcn  oneven  is. 

3<».  Eindelijk,  die  veelhoeken  worden  gevorrad,  de  cerfle 
door  de  ootmpeting  ven  tlle  de  eerfle  diagonalen ,  de  tweede 
door  de  ontmoering  van  alle  de  tweede,  de  derde  door  de 
'ontmoeting  van  aile  dederOe  diagonalen,  enz.' die  nfc  Iedere» 
hoek  getrokken  worden. 

vooRBESLDm  Ftg.  8o.  In  den  zeshoek  ia  ""^^  ^  1  • 

en  er  wordt  een  zeshoek  UPQRST  binnen  den  gegeven zea* 
boek  A  B  D  Ë  F  G  gevor  Bid. 

^  —  3 

Fig-  79*  Voor  d^  v^fhoek  is  '"•jr*.  ^  1:,  en  er  worde 

een  vijfhoek  ONs^xj  binnen  den  vijfhoek  GBEIIK  gc« 
vormd* 

g  4 

Fig.  i6f.  Voor  den  tienhoek  Is  —  «      eo  er  worden 

binnen  den  lienhock  AijnKFHIKLG  firie  ticnh'^ck-^n  pe- 
vonnd:  nauiel\)k,  PQ^^IVXYZU:  akedffgkik'.  imuê 

Verder,  in  Fig.  161.  gaat  de  miudeliyu  DCI  door  de  top- 
pen c  h  dei  tweeden  ve^hoeki:  doch  beHcuJig  loodregc 
door  de  ti)den  PQ  en  XV  dei  eerften»  en  de  zyden  mn  en 
ff  des  ,derden«  Doch  dte  zelfde  middellijn  gatt  door  den 
cop  B  en  de  ^ijde  R  H' van  'den  vijfhoek  G  6  E  li  ennloor 
de  zijde  ON  en  den  top  van  den  vijflioek  ONv.tfjPi  evta 
«la  in  Fig.  So.  .  • 

aswijt  I.  Er  kunnen  zoo  vele  rangen  v»n  diagoualcn  zgn  als  er 
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V.  Jfdcchfjg  :-  Ovur  Je  vulboeken  gmrmd  daoriUtg^n. 

|.  tal  van  ïljden  onevén  of  even  is  (XXXI  Voorftcl ,  s  en  6  (■ev.>. 
Maar, alle  dc  cHagnnalcn  vftti  iedcrcn  rang  mal-cn  cenrn  \'ccIhoelC 
uit»  vao  zoo  vele  zydcn  S'S  er  diagonilea  vau  dca  zciiucn  rans 
«  iQn  in  den  fegeven  Ytelho^k  i  dtc  It »  vaa  soo  vtle  a||d9a  alt  cc 
la  dea  gtgevte  iptcnoek  aDn : 

'  •  '       f3     ^  -  4 
Dus  zullen         ^     of  "^J     veelhoeken  gcbor«Q  woür«Un,Qa«r 

»at«  ^  («rw»  of  even  it  "  ,     '     - ^ 

Me  vc«lliCMk<ii  zu"  rcsc^wts'  waot  bet  Is  tltarbtfielQk  d«e 
.  ^g.  ta.  tdi^  A  A^Q  r=  ^  QOSt  en  A  AttlPrs  A  DR£» 

en  dot  dat  PQ  —  QR;  I  PQR  -=4  ABDi  eati        d*  bOf 

.  keu  «n  ZQden  van  al!e  de  driehoeken. 

II.  Daar  <y\%,  8o.)  A  *^       geHJkbccni-j  Is,  valt  het  fiip  Q  op 

de  loodljja  die  uit  het  midden  L  der  2\jdc  BD  sctrokkcn  wordt, 
en  dtior  ber  middeiiumt  gmtt*  dut  L  i»«)C  —  L  cqr:  en 
'    A  ÏCQ  QCRï  das  PC  =  CQ  —  Cki  of  C  ia  bef 

middelpunt  van  dien  v^^lhock  :  en         no^ï  VQOV  tUe  iSldema 

•  waaruit  het  uvcrige  van  dc  tweede  üeiiiug  voigU 

Ui.  Vlet  derde  is  van  zelf  blijkbaar,  ,4 

L  OBVOtOW 

♦ 

Indi,en  het  geral  der  zijden  van  den  gegeven  veelhoek  on^ 
even  IS,  d'encn  alle  de  diagonalen  tot  de  vorming  vau  do 
nieuwe  veelhoeken;  doch  zoo  bet  even  is»  zyn  alle  de  dia- 
gOQtieii  .wclfcr*  door  ibec  nfddel^viic  pan  tertoe  onirauig: 

OD  dese  sijo  ücVd  |*  la  gwd.  0w.  lifa  ia  Flg.  4a*  dik  dit. 

gonalen  AE,  BF,  HG  onmnnV:  in  den  tieühQtk.  van 
i6i.  zyn  er  vyf,  AH,  Bi,  uK,  £L,  FG. 

TTcf  valt  niet  mocijclijk  de  {^rootte  der  zijden  en  loodlif- 
nen  van  alle  die  vetlhoekeu ,  zoo  wel  onderling,  als  met  ba* 
trekkiag  coc'den  gegeven  veelhoek  te  bep^aleo:  mits  mca  hier 
••■neM-  Iwc  -^a  wtf  ia  te  VUL  Bcitk  over  de  finuijm 
zoll€ft  «eggen. 

namelijk  (Fif.  i6f.)  zoo  de  zijden  ^v^n  ln  geial  ll 
da  IockM^      de  finus  des  hoeks  BGF*  dlo  de  lielft  is«vni 

den' middelpuntshoek  BCF 
.De  locf^lijn  C«  ?s  de  /7wj  van  den  hoek  DGF  c:  *  mkU 

^  delpi  n*<;hoeken  ;   de  ioodlifn  C     is  de  finui  van  den  hoek 

I  BGF  die  gelijk  fs^  aan  J  middelpuntshoeken:  en  de  InodH^n 

Cv  is  de  cofinui  van  den  hoek  GCy,  die  geiyk  is  aan  ^mid' 

delpuurshoek. 

indien  mea  dan  den  binnetijien  veelhoek  den  terfien  noemr, 

S  em 
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til  ilte  de  aoïdereii  mroig«as > ^etfmii  fn  zünei»  nog,  den 
èm  W,  Mili^  IMII-  irfèa  deie  "èveiiredfiMilf 
.liMHVflivin  ^aalt'tot loödi*^  mr>dtii to»toMlf»«tfl4etf 

IH ,  tot  kHSféHIü  W!i  den  IV,  -eiw;  —  tot  loodlijn 

Tt^n  den  gegevön  yeelljoSk,  ='  pnus  \  mfddelpunishoek:  finug 
I  midde!piintshoe1cên:  finm  |  midd^oocikoekeo^.  Jinus  i  qiid< 
delpuntshoeken:  MUU  — — —  —  i-»— •  —  coc  «ijeïMU  i 
mlddelponeshoek. 

Doch,  zoo  het  gcral  der  zijden  onev'en  ïf,  iV  Z  EGF  f 
ZEGHsjfZECM—  i  middelpuntshoek:  vervolgens 
i  B  G  F  -rt  3 6  F  s  |    £  C  H  =  i  middefimmfhoek :  enz. 

LoodlUn  I  i^éHioek,  tocloodlUii  n  ▼Mfhoékytot  IMflffn  nf 

«^elh,  enz.  —  —  tot  loodifln  van  den  genesreit 

veelhoek  =  fmus  |  middelpnntsHoek:  jfotft  |  middelpunt  hoek ; 
jfkuts  I  .niaddiejptiii(aho€k<  cns»  «r*  — r  49||ft«f  è  aiddd^ 
KffKiboek, 

De  zijden  of  oomkiBai  ton  fo  4»  Mlfilrf€d»<)UL  Voorde 
«nlY.  aa>  .  - 

ni.  GEVOLG, 

'  ^Indien  Mtt  igttü  der  zijden  eve?t  is,  wordft  de  tinmnfh 
fietlhoek»  iHe  nunelQk  wdke  bec  dlguc  lyQ  ket^  middelptinc  if » 


ÜK»  diagonalen  van  den  raag  ^'-j—  gcvof md  QXXXU  VoorCU 
5»  A'«Ui!K<MMiA  Mftr  d«t^      zydc/vfe  wélke  i# 

ptioMBto-iftteBehfcoek  »  ^■■'^     ^  ^  c.C^  L,  « 

duj«  daar  twee  luuuüiggeodc  z^den  [AB,  AGl  eens  veel- 

*    '      •  Gr  —     a  L 
ftoekf  onderlittg  eeoeo.koel^iiMkeQs  ^"  "  J    »  CP>y^*^4> 

IMt  I.  GefO  >^      diigoafi4  mee  dé  tweede  vaii  die  beide  zi>< 

den ,  (jpoc  A  Gj  eenen  hoek  maken        Mm ^r.mm^'^m, 

tfi  L?  gevolgdUk  jQn  iUf  ditj^otMln;  Mlki^.(«ea  blwrfieB 
veelhoek  vorttea,  juist  die  fise  welke  loodregt  ftaaH  op' te 
zijden   waarop  zij  getrokken  .wofdan  :  die  dus  de  m  ^ 

^nder  evenwijdige  ^den  vereenigen  :  deze  binnenfte  vec!- 
boek  is  dan  die  vnn  welken  wij  in  het  XXXV,  Voordel  va.» 
bet  11.  Bock  cn  in  het  XIV.  (het  7.  Gevolg),  van  d:t  r^oek, 
na  den  Meer  du  fay  ,  gefproken  hebben,  en  die  het  verfcliil 
is  lusfchon  den  rcgelmati^en  veelhoek  om,  eo  .dett  rej^eiuut 

iig^  veelhoek  4M  4eu  9kkci  berdvevea, 

XMr 
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Die  zcirde  blijkt  ook  uii  hoj  gQeü  wij  in  het  voorgflahde 
gevolg  gezegd  hebben i^wtnt  de  lOMlQn  vtn  dien  binoenften 
y^moek  If  gelijlc  Ml  pUMs  f '  laWdélpQiiialMk ;  dif  gclgk 
m  de  bfllve  dioofde  tm  dca  mlddel^ctlioek;  dtt  ii 
MD  dt  kfliv»  lyde  wi  dat  a«t<ma  ^koek»  f- 

XUiJi*  voonsxK^i*  £ig«       x$i«  • 

Iiidten  het  geul  der  zydfa  e^i^p  regelmatigen  veelboelt 
even  Is»  en  men  de  twee  natieUfgende  z^deo  door  diagpna* 
te»  CII  dus  door  diagonalen  vnn  den  cerfleti  rang,  Verecmj^t , 
znllen  er  rwce  gelijke  en  gelijkvormige  veelhoeken  gcborert 
worden,  wier  zijcien  ha(f  zoo  vHl  ÏU  getal  xi^u  all  dealen 
ifl  den  gegeven  veelhoek.  •  .    *  > 

■  * 

".VOORMELDEN.  In  Fig.  80.  worden  twee  geiykzijdïge  drfe- 
lioeken  ADF  ,  BISG:  en  In  den  tieahoek  vnn  Fi^r-  ï^if 
worden  twee  vyfbo^kea  ADBJiLA,9       pJ^ai^fiüQ  ge^ 

I  .  BEWIJS.   Intlien  men  ceni^  hoek  "H  voor  dert  eerden  annnccmf, 
znlicn  ('e  diagonalen  getrokken  van  den  ccrfte  n  hoek  Ti  niar  ucfi. 
derden  ü,  van  den  derden  K  naar  den  vijfden  11  enz,  toi  dat  men 
weder  op  den  eerlleii  .ttmg  komt,  'ctnen  regelniatl|CB  treclhodc 
vitmakeo  f  die  het  hnivc  jctnl  ziji!ca  hchhcn  zal. 
Indien  men  diagonaien  trekt  van  den  tweeden  boek  D  naar  den 
'    Tierden  F .  Tan  d,cn  vierden  P  naar  den  zegden  l  enz.  t  zal  et  wc\ 
"  d^om  eeri  gelQke  en  gellfkvormige  veelhoek  oncftaan. 
f       Maar  de  diagonalen  vnn  den  derden  hoek  E  naar  den  vyfdcn  U\ 
'    van  den  vijtdeo  naar  den  zevenden  enz.  behoren  reeds  tot  deti 
ccrCten  veelhoek:  en  die  van  den  vierdes  hoek  naar  den  zesden, 
Tan  den  /esdcn  naar  den  a^tflen  CIIZ  bc1|preti  reeds  tot  den  twee* 
^'  ('r-^  V '^ihoek:  ditt  kBimni  ff  MBr:««ee  «ieigcl|lL8  ivaclMlutt 
geboren  worden.  ^' 

J.  AANjktEi^EiNG.  Het  bl^kt  .van  z^lt'mfMD  «ti  ^'^'^  '^9Pfx 

^  flef  7cr:i^en  trJfcn  hef  i^rfn!  van  zir.'^rn  even  is:  wnnMn  eenen 
^  veelhoek,  die  een  oneven  getaJ  zijticn  bezit,  kan  men  Hoor 

bet  trekken  vnn  disgonnien  vnn  den  eer^ga  fftOg  geen.  üieü^ 

wén  veelhoek  doen  geboren  worden* 

L  OSTOLd* 

• 

Dc  ^ij^cu  van  die  beide  vccihoeken  liggen  io  de  zelfde, 
figting       de  zQden  vin  den  eerden  innerUjken  veelhoek. 
^QllSTYXYZUs  wluirvtn  w||  in  te  XXXih  Voorflel  ^ 
f|m>ken  hebben:  doclk beorclings ;  de  eerde  namelijk,  de  der« 
dc,  de  v^fiie»  vtn  deze  litfiigenielde  Eijdee,  of  iPQ,  RS^ 
TV  enz.  znilen  tot  den  ecrflen.  doch  de  tweede,  vierde» 
7ev^o  enz.,  of  QiL»  ST»  VX  enx.  tot  den  tweeden  veeMÉiek^ 
hfilioxen»  *  .         .»  . 
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gfé  VU  hoek :  Over  dc  veelhoeken  ia  cn  om  den  cirkel. 

tL  ÖEVOLG. 

a 

Be  rijdef^  W  Sb  Mde  veelhoeken  ziin  dus  flechrs  ver* 
kSBdtnetn  vaa  de  ilJdcn  des  ïnnerlijken  veelhoeks  zoo  dar 
derielTer  hoeken  beurtelings  gevormd  worden  door  de  ov.^ 
derlinge  ommoeiing  van  de  verlengde  evfrt  zijden  des  mnerUj- 
kt&  Teelkoekif  ea  van  de  verlengde  ontvtn  zijden  des  zei  ven* 

ïtéü  zal  ,  door  de  verlenging  der  zijden,  alle  de  innerlijke' 
•veelhoeken,  oatftaan  op  de  wijze  in  het  XXXil.  Voorftei  ge^ 
meld,  ïeder  in  twee  regelmatige  veelhoeken  vtruderen,  M 
de  helü  vau  bet  getal  zfideii  silUen  bebben  van  deo  gegever 
veelhoek!  en  daar  de  zQdén  dier  nieuwe  veelhoeken  de  ver- 
lengingen «ïn  der'sQden  vin  de  innerllTke  veelhoeken  nit 
welken  iij  getofmd  wordett,  zijn  zij  ook  deelen  vun  de  tu  ee- 
de  diagonalen  voor  de  veelhoeken  nit  den  tweeden  innerlij- 
kea  veelhoek  gevormd  :  van  dc  derde  din>,^oiiaIen  voor  de 
'veelhoeken  uit  den  defden  innctiyken  veeüioek  gevocnul  c» 

fVl  oi^veLili' 

'   t)ê  hoek,  welken  de  iiic  diagonaal  met  de  eerfte  uit  het  ziril^ 
de  ftip  getrokken  maakt,  is  QiXXL  Voorli.  2  Gev.)  f 

2  L  »  — iX_f 

X        >  en  du*  zal  die  hoek  regt  z^n,  wanneer  «— — — 

1^  • 

aa  1%  oïm  »      —  ii:  Mar  de  eerde  du^onaal  ii  hier  de 

£  +  ft 

'  ^de  van  demrfenweirveellioek,  eadns  wannearii  es 

it,  is  die  i«e  diagonaal  de  loodlijn  nit  het  eidde  der  zyde  va» 
den  Dienwen  veelhoek  op  dezelve  getrokkenw 

V«     G  £  V  O  L  G» 

ïnJien  d;!n  het  ^etal  der  zijden  van  eenen  veelhoek  wel  Vv<»«f  ^ 
döcU  deszclis  hclfc  oneven  is,  (zoo  als  voor  den  tienhoekj 
zal  de  nieuwe  veelhoek  (bijv.  de  vyflioek  GBEHK)  ee»' 
oneven  getal  zyden  bezitten:  'ei|  de  gemelde  dia^ouaal 

m  den:  eerften  teelhoek      too  m  ts  — j —  C  w  ^ 

l'onlioek  de  7esde  Gl^  de  loodlijn  zijn  die  op  de  zijde  van 
den  nieuwen  veeliioek  opgerigc,  den  innïrlijkeo  gcUjkV(>rmi*- 

$%9  veelhoek  (Jif^)  waarvaa      hier  boveu  ia  het  ^^^^^ 

^^\Fa  ^w^ip 
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V^orOal  wi  hec  IT.  Boek,  en  in  hH  7.  Gevolg  v^rn  fiat 
XIV  v^n  dit  Boek,  na  dcii  Heer  du  fay,  gefproken  heb^ 
ben,  belpt  uitmrken ,  cii  ^vcfke  veelhocl;  het  verfcbÜ  is  wis- 
Ichen  den  vcclhuck  -  1  0011  (.neven  getal  lijden  om  den  cir- 
kel, en  tien  gelijkvu- uiigcn  veplhoek  binnen  den  cirkel  be» 
Ichreven  (Voorftcl  XIV*  Gevolg  5,  6,  /.)>  ^^^h  daar  er 

^  —  3  diagonalen  .uic  eenen  hoek  kuniiCQ  getrokken  worden^ 

-i-  2\        *     ^  —  Ö 

soHeii  aog  ^  —  j     \^~/  diagomten  ovt* 

rig  blijven:  en  dus,  van  den  anderen  kant  begioncüde  tc  tel- 
les» 200  als  wij  toe  DU  toe  geé^^n  hebben»  is  de  gefflcldc 

g  —  8  (g  —  ó\e 

diagonaal  de  —  h  «  of  de  \    ~J  i   En  du  iDdkn 

piea  etn  veelhoek  vnn  een   on(*ven  getal  zijden  heeft,  den*» 

zeiven 'vooronderftclc  ia  cenen  cirkel  bcfchreven ,  en  uit  den» 
«welven,  door  verdeeling  der  bogen  in  twee  gcujke  deelen» 
«eenen  veelhoek  vau  een  dubbeld  getal  zijden  vormc,  zeilen  de 

^  ^ j   diagonale^  199  lieden  iiienwea  mlhoefc»  doot 


9  • 


te  obcttoecittgen  ,  eenen  getyinrottilfen  veelhodt  vomeo » 

waarvan 'de-  zijden,  door  bace  verleiigfni ,  zoo  als  ia  die 

•Voofftel  gezegd  is,  tv/ee  veelhoeken  zuilen  uitmaken,  die  aaa 

deni-eerf!e!i  gegeven  gelijkvormig  zijn  zullen,  nan  elkander 
gelijk,  CU  bovendien  gelijk  aan  het  veruhil  dat  er  is  tus- 
fcheii  den  gegeven  veelhoek  cn  den  gelijk vormijron  om  den 
cirkel  bcrchreven,  zoo  als  wy  tor  boven  ip  iuvüi|jia|;  vaa 
Heer  du  i.\v  gezegd  hebbem 

II  AANMERKING.  Meo  zlct  Werwft  hoe  het  VoorfTel  van  den 
lieer  nu  fay  voor  de  oneven  veelhoeken  iudedaad  maar 
een  gevolg  jS;  ven  tQn  VoorM  voor,  de  eten  veelboe* 
Idba;  en  d»t  het  Jelit  durrtQ  tfbaogt  dtc  er.biom  den 
gegeten  oneven  veelhoek  niet  Hechts  een»  zoo  tit  vooc 
de  even  veelhoeken,  maar  twee  veelhoeken  geveld  wor* 
.den,  die  aan  het  verei^chte  voldoen.  Men  zoude  zelfs  do 
beide  voprfteilen  met  cie  elfde  woorden  kuunen  uitdnikken: 
want  de  lijnen,  welke  de  evenwijdige  zijden  vereenigea 
van  veelhoeken,  die  een  even  getal  zijden  bezitten,  zijn  lood- 
fegt  op  die  zijden:  en  dus  is  hec  algemeen  Voorftel  die  j 
,y  indien  men  uit  ieder  der  hoeken  vau  eenen  regelmatigea 
^,  veelhoek  loodtQnen  00  de  zy^en  crekc.  solten  iood- 
lijnen  door  hite  ooderilnge  oqtnioetfng  eenen  nienweii 
^  regeluMtigen  en  net  den  gegeven  gelUkvernlgen  mlhoe^ 
^  vormen,  zoo  het  getal  der  zijden  in  den  gegeven  êrm 
»,  fg :  doch  :^ij  zullen  twee  ^eliike  en  geiykYOralfe  TOTv 

n  jnep)  290  l|$c  ^eu4  dier  zydea 
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i^i  ¥h  ÈêOi:  Om^^^mtMim  in  m  om  dm  cèrtii^  ^ 

^1.  'AAmfERKmó.  liet  fpreekr  vnn  ^clf  dit  iédéf  Vütti  t^fè 
ni  nue  veeiboekea  wedec  door  diaisousléa  wdéeid  kau 
wofdea.  '  .   '  .* 

•  •  •  '  '  '        ^XXIV*    VOOR  s  t  E  L. 

^*    '    '     ■*  .  ï 

-*  tndlëa;  mén  de.  zijden  «ens  regclmatigen  veelhoelts  weder- 

iijds   verlengt,  en  de  flippen  ,   in  welke  die  verlengde  y.ï]- 

den  elkander  onrmóetcn,  door  lijnen  vereeuigt;  7ul!cn  ^'oze 

lynen.  zoo  vele  regelmatige,  iTiec  den  pegeven  p:oi!;kvür;r<;ge, 

en  om  het  zelfde  niddelpunc  bcfchrevéu,  veelboekea  uiLmakcri> 

«1    r  t      •  .        i      '  §     4'  * 

m  éi  éeohédéii  begr^en  ^2i|a  iniat  «tal  — •  soo  «Ie 

ii  ff  —  3 

zlpden  van  den  gegeven  veelhoek  even ,  of  in  het  getal  —  » 

.  vo;^RBEP.LDEN.  Uit  den  viji  hocl:  O  N  v  Fig.  79.  komen 
tde  iÜppeiL  CBE  H  K  .die  de  punten  van  eenen  vijfhoek  uiakeo. 
Vit  den  seshoek  U  P  Q  R  $  T,  fig  80.  komen  door  de  verleng 
^ing  óm  t^n  ÜP  en  OU,  PO  en  RS,  QR  en  R8 
cii  TU»       en  UP,  UT  en  PQ,  de  ttippen  B,  D,  £,  F; 

A  die  -een  ntewen  zeshoek  «tMkn:  in  fig.  162  komem 
er  wh  den  gegeven  tienfaoek,  ernrtop  qrst  u  ,  drie  tienhoe- 
kcn:  iiaaielijk  door  verlenging  der  zijd  n  <f  «r  en  i:o  \,  vm  en 
üo  cn  pq  enz.  altijd  ecnc  zijde  insfchen  beiden  latende,  de 
denhod:  a  l\J  [fv  c  x  dy  e  0  :  door  verleDging  der  zijden  em  en 
li en  pq^  no  en  <7r  enz.  alrifd  rwce  zijden  tusfchen 
iKide^  iiicende,  de  lienboek  MSTVUXPYRQ:  eindelek 
door  verlenging  der  z^den  ««.in  f  r»  «#  en  r/,  oe  c«  tt 
^ItÜïÊléQKJ^^^  tvt^'oben  belden  iKende,  de  uenhoek 

^wijs  L  Dc  twee  over  elkander  (taande  z^den  van  eenen  regelina» 
tiiOi  veelttoek  ,  woUw  twuiHMïg  «tn  *elk«id«r  zfe  »  aVii  doorxeff 

getal  '  „     zü'dcn  van  elkander  verwijderd  ;  doch  dc/.c  ,  hoe  ook 

Vericogd         »  kunnen  cikindcg  oimaier  üacaocten:  dos  zai  eea 
g  —  a.  —  4  ' 

dcfzelye  maar      ^  -  «•  'a  dat  ia  '    ^   ,  Texleo^dè  alfdcn  kun* 

ven  onoBoeten»  <n  er  xnlleii  dni  mux  f^'^ vttVutéktia  gavoraiii 

,  worden 

,  '  li.  Indien  men  in  eercn  veelhoek,  waarvnn  de  zijden  oneven  in 
■■    fctai  :tyn,  eene  zgdc  neemt, z^u  cr  tuslcbcn  dezelve  cn  den  ovcc* 

#  —  I  ' 

.:  .iUmAmx  top  —-^  4dtn  beitnepcB»  en  dot  tal  dte  xQire»  i«v« 
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ontmóercnï  en  gevol|:eli3k  éoor  die  ontmoeting  ét  townm  m 
even  7.QO  vele  veelhoeken  vormen ,  die  alle  fcg^nudg  gOUUi  J^N» 

cn  um  het  zelfde  middelpunt  befchreven, 

%  itANMERKiNG.  De  uiterlijke  veelhoeken  ,  d«s  door  ftmeo* 
ftelling  uit  den  gegeven  veelhoek  geboren,  zijn,  op  den 
gegeven  en  den  laarften  na,  niet  de  zelfde  welke  uit  de^ 
zen,  door  bet  trekken  vao  djiagonal^,  gevormd  worden  op 
de  wDse  ia'faec  XXXUI*  Voorfltl  nngiweMiit  au  t^n  ia 
fig*  itfs  en  i<^t,  de  vctOiockeo  êmmopffUm  en 
F II I K  L  G  de  zelüJe  t  de  btidi^overige  deidioekeo  tM  vee- 
fchiiletidei  doch  in  den  cweedeo»  aNbvcxgyeO^  komea 
de  flippen  TV,  y,  O,  overeen  met  de  flippen  welkö 

door  de  zelfde  letters  nitgcdriikc  worden  in  Fig.  en  hec 
vak  ook  niet  moeijelijk  te  onderfcheiden  welke  lijnen  hec 
zijn  in  de  figuur  161  ,  die  de  flippen, in  de  figuunósdoor 
Q,  R,  S,  T,  U  uitgedrukt,  en  den  derden  tienfaoek  uic^ 

s  aiekende»  doea  geborta  worden  1  doch  on  dli  dsidetgker 
wdRB  èebbM  w9  de  Itaekea,  wdbe  door  de  oounoetfi^ 

.dteriyeenfeeiennl  woedM  door  grovere  fllp^a  eaa^imeiu 

J[T.  AANMERKING.    Indien  men  de  flippen  ,  daar  de  verlengdo 
zyden  elkander  oucmoeceu,  nicc  door  lyoen  vereeaigc,  zul* 
leo  die  fiippen  de  krnlnei)  z^a  m  regeimailge  lïeracbilft 
<0Dren,  om  den  gegeven  Teelooek  bercveveB*  es  mmtmê 
•fit  verltfi^ds  eyden  det  ffeUiodtt  4^  sIMeo  fQ^ 
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«ito  .\ 
ZEVENDE  BOEK. 

OVfiK  |>£N,  0J4TREK,   El^  DEN   INUOUi)    VAN  .1 

I.  AFOEELING. 

OV£Ji    D£   LJMIfiYENDER  GaOt)TUED£N 

EN  OBU  fLEDEN. 

yOORBERiGI, 

Ik  viod  ]iet  Doodig,  alvorqns  tot  het  hoofdoi^w^rp  Vtii 
é{t'  Bbek  over  te  gaaa«  en  beuelve  vit  ilreiig  wUkumiige 

Sondbegiiifels  afteleiden»  lett  over  die  frqpdb^iflfelt  fdve» 
melijk  oyer  de  1^  ^er  £Mir/M,of  Gfaf^würSy  van  vernn. 
deriijke  grootheden  te  zeggcu  :  al  ware  het  (lechcs  om  de 
verkeerde  begrippen,  en  al^e^zins  onnaauv/kevfge  bewijzen,' 
door  i'ommige  uieinvcrc   wiskundigen  voorgc^  ra  en,  tegen  te 
gaan.   Newton  heeft  reeds  over  de  Liwicteu^  uiider  den  naam 
•van  rationes  primae  et  ultimae  ,  In  de  etrlle  aldecliii^  des 
eerücn  coeks  zijner  Primipia  gehandeW     Maclalrin  hééft 
die  selfde  ftofiè,  in  den  trtoc  der  Ouden ,  vooral  van  arcbi* 
Hiwi»*  oIcmoiiMSMl  nitgetenl  in  de  inleiding  van  iQne  Trt4ih 
tift  om  FhtTsim:  waarin  liQ  door'  hobuit  sihsor  if  gevolgd; 
Ytn  wien  men,  in  zffne  Opera  Pastkuma^  eene  Verhandeling 
lÉleswegens  aantreft  onder  den  tftel  van       Limïfihus  qvantita- 
turn  et  raticv.uvï  fragmcnfum.    Ï^Trn  kan  ook  raadplegen  bet 
l^een  daar  over  gezegd  is  gewurdcti  door  la  chapfj  t.e  Iv'Jtm 
tii/ims  de  fféomctriey  Towe  ii.  ^,  433  feqq,  cn  door 
«£u*r,  zoo  wei  in  de  Encyclopedie^  op  het  woord  Umite  ,  alg 
in  de  Mélanges  de  Phihfopfrie^  Ton^e  V.  p.  33^.  Maar  niemand 
onder  de  latere  SchrQyers  beeft-  over  deze  ftofiè  v<dledfger 
mi  natowkeuriger  gefthreven  dan  t^HUiuu,  In  sQne  Expê^ 
fiion  dei  principes  des  Cakmit  fupirieurs ,  Chap»  i :  en  nadeff« 
tand  in  zijne  Principiotum  CaicuH  diferentiaUs  et  IntfgraiU 
expojitio,  Tk  zal  uit  die  Schrijvers  het  weinige  dar  omniddelijk 
tot  mijn  beftek  behoorr  ontlecncn ,  cn  in  eene  {geregelde  orde 
voordragen.    Voorbeelden  zullen  hier  wel  het  meesie  aidOCII 
q'jx  een  dyidciyk  begrip  van  Limieten  te  bekomen^        ^  '  ' 

ludieo  .eenije  grootheid         Uoor  vermeerderiug »  of 
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4(IOr  mmuid^ring  «  aaa  ecnc  aiidere  -ror/Juid  fL]  hoe 
l;ingBr  hoe  nader  komt»  zontier  cciutjr  dezelve  iniiiier  te 
ïunnen  overtreffen  of  'evenaren ;  vvorLic  liic  iwcc.ic  groot- 
y^A  [L]  de  Lmiep  van  de  cerstgemcidc  [A]  genoemd  j 
en  wel  de  Limia  in  groêttc  z  »-)  de  grootheid  [A]  aan 
3e  Limiet  J|L]  bij  ytrmccrdering^  tlt;cli  do  Limia  in 
'mnMi^  ^00  zij  aan  dezelve  ypminderia^  ïlo^  'I^ 
fS^i  boe  Muler  bykomt» 

L  C|LV0LP» 

Daar  de  grootlicid  door  bcflendige  vermeerdering  of 
vcrmiüdcriiig ,  aan  de  grootheid  L,  dat  is  auii  iiare  Li* 
miet  ,  altijd  nader  en  nader  komt ;  volgt  het ,  dat  zj 
zoodanig  vermeerderd  of  verminderd  kan  worden,  dat  zij 
van  Uaie  Limiet  minder  verfchillen  zal  dan  eenige  mo- 
gelijke  gegcveu  giooUicid  bedraagt  ,  iioe  klein  die  ooi^ 

VOOEBBILDBir» 

I«  yooRBiFT.D.  Fig.  121.  Dc  raaklijn  AT,  is  de  ///-w/^/  ft^ 
kleinheid  va^i  alle  de  fnijUjnen  AH ,  A£,  enz.:  uie  uit  kec 
zelfde  üip  A  tot  den  hollen  amtrek  van  den  cirkel  ge* 
irokkeD  konieii  wortfeo ,  ca  de  iSMcT  ia  §x^tté  van  tlia 
d#  mnen  AR^  tns.,  die  lltcto  toe  atn  den  |>oIBri 
omtrek  komen* 

AANMKiuuNG.  Men  zoude,  doch  in  ecuQn  oucfgofi/tjken  zml^ 
kunnen  zeggen,  dat  de  middellijn  de  limitt  is  in  grootse 
van  alle  de  choordeu ,  indjen  niet  de  middellijn  zelve  in  den 
ei^mlijkep  zin  coc  de  choordeu  belioorde  i  en  dus  eene 
grootheid  die  door  eeoe  rAMrA,  ^èêêrde  èHjmuk^  kfin 
geévemuurd  worden  s  htt  geen  fn  het  denkbeeld  van  Umi$t 

Slet  begrepeiTit,  of  begrepen  kan  wcMen:         in  teget\<r 
eel,  in  ons  voorbeeld,  de  fnijiynen*  zoo  iMg  zQ  mjiH» 
Bei(  zQn,  de  ratkiyn  AT  piet  kunnen  ereniren» 

|!>  vooRB£SLD.  De  brenk  |  h  de  Umla  in  grootte  van  de 
.  bcenk  0,3333333:3  zoo  w  mm  wil  uitgeftrekt. 

ïïl.  VOORBEELD.   Dc  gcometrifchf  middelevenredige  is  de  limiel 
'  In  kleinheid  van  dc  arithineürcue  middeieveoredi^Cy  tutfcbeil 
twee  groui Leden  (Ui*  *  * 

;V.  vooRiBiLD,    Het  getal  |  41  ^0  ijusn/i#  in  gfgotte 

'  deze  geoa^trifohe  nü» 

^  -  T  •  sg 
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V*  mtiULo;   H«t  |etal  |  of  i|  is  ét  limiet  in  f^non^ 

'•  van  dese  g^mecn&be  ledks  ^  i 

'  ^       soo  ver  men  wil,  of»  gdijk  velen  cteh  wel  nft* 

d^lceo,  in  bet  üneittdfgê-^  iitgemta*  Mea  Yer»;elijke  Wet 

aede  IIL      Gevw  i.  Aeno. 

l  éMOÊMMmik  In  het  algemeen^  de  iikdntUUoe  (IIL  ig» 

O.  — ^  is  djs  ware  lom  van  een  getal  «  leden 


«ener  geomenifche  lecb,  A,  A^,  A^>,  A^^  —  — 

A  A* 

van  de  gebeele  afoeipende  reekSf  zoo  ver  men  wil  uitge- 

A 

^rekt:  en  van  hier  de  uudrukkmg  van  iommigen,  dat  ^  ^» 
A» 

ff  ^[^9  ^#  ^om  ia  ven  een  pmhidig  getal  Men  vn  etne 

A 

|;ei>nieirircbe  afnemende  leeks :  deze  uitdrukking 

vrordt  I  ,  indien ,  gelijk  in  voorbeeld  IV  ^  A  ss  }  9 
^  ==  j  :  en  |y  indien,  gdyk  in  voorbeeld       A  es  l« 

]!•  AANMcai^iMa*  De^e  uicdruiüdng  S  s 


van  een  oneindig  aantal  leden  eener  ^eometrifche  reektt 

•  geeft  S:  A  =  A;  A  ^—  B:  waaruit  dit  voorftel  volgt» 
dat  ik  ergens  m    de   nafjelaten  handfchrifren  van  hut- 

•  CENS  gevcndfcii  lieb,  t,  Zf^o  rrooihcdLi]  in  eene  <;eüun{iQ 
.  ,1  afnemende  geometrifchc  reeks  flaan ,   is  de  groolfte 

•9  van  alle,  met  al.c  du  ovciigcii  in  let  onchid/ge ^  lOt 
,5  de    grontfte ,  als  de  grootfle  ,  lOt  de  ovciroaa;  vaa 
l  a>  de  grooiHe  boven  de  vd^ciide.* 

1   .  IIIl 
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w 

' l.  j^éèMtg:  Om  d9  iMaou 

A 

m.'  AAJUfiAKiMO..   D«c  limia  S  «s         komt  wal 
onder  de  gedaaoce  «yfto  die  voormol  voor.      Als  van  een^ 
•  ff  gti^cven  groothèid  wordt  genjmen  het  —  gedwelie » vao 

l 

9 


^  die  ftiik  iradMom  ket  ^gedeeke»  ea  zoo  vervoifiM» 


tdkens  b«t  -r  gedeelte  vm  liei  liatstgcnoinen  aak. 


I 


*  M  zonea  alte  deze  ^  gedeeltea  te  fam^  gelijk  z)}ii  ,1111 
ï 

'  f»  M  gedeelte  van  4m  'g^evea  grootheid.  Zie 

,    .  A 

IV.  AA.NMiiUCiiNG,   lodiea  men  dc  limtót  S  =  toefui^t 

_  op  hft  V,  Voorbeddy  ei|  bet  aUei  te  famen  vergelykt 
'  nnet  het  geen  gezegd  is  jn    het  L  Gevolf^  van  net 
XVin.  Voordel  dei  dmea  Boekf  ,Aaoiiif  ft.  cal  het  bigkeo  ^ 
boe  dexe  leer  mee  het  Voecfid  'van  AacHOfaDta;  aldur 
iremeMt  ovefoiDbbinu 


II*  BBFACIHO* 


-  Wanneer  de  rede  tusfchen  twee  grootheden  ran  debe-* 
ftmdigs  rede,  die  er  tusfchen  twee  andere  jxrmihedea  is, 
bij  vernijcrderina;  of  vermimlering ,  nader  en  iiadjr  bijkomt, 
l^^ordc  de  laaistj^eineïde  rede  de  Umia ,  in  grootte  of  ia 
kleinheid^  vau  de  ^erstgexaelde  rede  genoemd. 

yooüBSLDBir.  De  rede  vao  V  s  :  i  is  ,de  limiet  io  grootte 
'■-«m  alie  de  ^etdtan  wiardoor  men  de  rede,  dtc  de  ifia-^ 

gonaal  van  een  vleffant  «et  deiselft  2i}de  beeftt  ktfi  vit' 

druidteii* 

De  rade  Taii  %i  V  %  is  de  limiet  in  grootte  Tan  dé 
"  getallen  waardóór  men  de  rede  wi  de  ti^de  eeni  ge^ 
Itjkiijdigea  driehoeto  tet  dcsiellki  loedlif a  fcan  oftdlniickmi»  \ 
Oe  redfr  M  r  3  :  x  te  4te  'limiet  van  de  Kade  <He  dm 
4m  geli]k2ijdigea.4riehafics^  M  «te  «Mal  beMve-' 
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ftl  yu.         Over  dm  §mrek  m  inhotidéeidrUtf 

'i 

Ten»  liecfk  tot  (kn  radtai  van  dco  cirkfli»  JndicQ  fli«i 
«odt  m*gMlleii  uitdrukt» 

I.  yoORSTEU 

9^00  er  twee  grootheden  flfii»  A  B»  cn  men  vyn 
4e  girootfle»  de  helft ^  of  meer  dan  de  helft»  aftrekt;  en 
van  bet  oferfchot  wederom  de  helft,  of  meer  dan  de 
Mft;  eo  200  voorta^  altijd  op  de  zelfde  wijze;  sa]  er 
eindelijk  eene  grootheid  orafcbieten  die  kleiner  zijn  zal 
dan  de  f9ieede  gegeven  gimtfadd  1^  klein  «kcs 
pok  z\). 

E^cL.  X.  ^ :  of      K4>^{iir;  Lêiunia  voor  XII.  a. :  en  eeuigermat^ 
h%  TAo^it  Lmma  a*  at  VI,  is* 

BBRETD1NC.  Fig.  146.  Zij  AB  degrooifte,F  de  kleinde  der 
gegeven  grootheden :  men  neme  van  P ,  een  zood;  ni^-  veelvoud 
G  M ,  dat  het  zelve  grootcr  worde  dan  de  ge^cvene  A  B 
maar  eennjaal  minder  genomen  ,  klemer  zoude  zijn  dan 
deze.  Men  fiiijde  van  AB  af  AC,  d.  i.  de  helft,  of 
Uteer  dan  de  helft;  van  liet  ovorlcïjot  CB,  de  helft,  of 
(  roeer  dan  de  heift,  CD;  van  het  overfchot  DB,  de  helft 
of  meer  dan  de  helft,  DE:  en  herhalc  dit  zoo  vele  ma» 
len  als  F  jn  GM  begfepen  ü;  ciat  is  in  deze  figuur  vier 
njalen»  *  .      •      *  .        ^  ^ 

•awiji*  Om  dat  GM  >  AB^  GI  <  i  OM  0n  A€  ss 
bf  >  4  AB:  ia  GM      Gl  >  AB      AC;  d.  i.  IM 

>  BC.  Om  dat  IM  >  BC»  ]K  <  ^  I M  «0  CO  ss 
of  >  1  CB  jf  IM.^  i£  >  BC  CDi  d.  i.  KM  > 
DB.  On  dat  KM  >  BD»  KL  aft  }  KM  en  D^ss» 

of  >i  DB  ia  KM  —  KL>  DB  —  DE:  4  ia  Ll|  t 

>  fiB« '  Maar  LM  as  F:  dus  BB     Pt  hoe  kidn  ool^ 
P  aijn  moge,  '  , 

GEVOLG. 

Men  kan  dan  geen  grootheid  zqo  klein  geyen»  of  he| 
•mfcliot  sal  eindelijk  nog  genq§Br  worden*  « 

IL  VOORSTAL* 

TViinnecr  twee  grootheden  gegeven  tijn ,  waarvan  4e 
eene  [L]  beflendig .  de  andere  [A j  veranderlijk  is »  doch » 
Mj  imneerdering  of  bij  vcrmindefkig»  nadec  cd  nader  bi| 
4e  eentgoadde  gcootfaqd  [LJ-kmcOy  en  er  di»  oiiidev 
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Iftfi  i^eiiadlleil  fcan  dan  eenlp  te  gpveti  grootheid  be* 
draagt:  zaï  dfe  mie  vte  gefijkbeid  de  Hmia  sijo,  in  gfOds- 
te  of  in  Utitoheid»' vao  de  lede  dier  beide  g^oodiedeQ:  ea 
omgekeerd, 

*      L'kuiLlER  S*       •  TACQUET  Thfür.  fêh  eX  A&CmnEM  pF.  1,2. 

itwQi*  2oa  men  bec  tegendeel  Itele»  zij  L  =:  A  +  B :  dao 
.  U  bet  Vftfehü  tusrcbeo  de  beicfe  grootbeden  t^eüjk  aan  eend 
•-bepaalde  groothetd ,  Her  geen  tej^pn  de  onderlteUing  il'-iidr, 
'  Welke  ftelc,  dnr  het  gemelde  verfcbü  klcinec  i»  dan.  eeaige 

gcQoüilid  .die  gegeven  kaa  worden^ 

t  AAitaisainio*  DIc  zal  door  e«ie  nadere  nftfegglng  der 
'  voorbeelden  van  de  L  Beding  opgehelderd  worden. 

IL  AAKtMERKiNc.   Vatt  daaT  ^.'«todrakklng  taa  fbmügeo^ 
dat  eene  groocbeld  in  bare  UnUet  eUdigu 

}fl.  ▼qipftarsi,/ 

Zoo  (*(5ne  en  de  zelfde  grootheid  fLJ  de  limia  is,  htt 
'  iij*  in  grooue,  hetzij  in  kleinheid,   van  andere  groothe*» 
den,  b.  V.  [A  en  ?>]  is  dc  rede  van  gel^kheid  de  UmiU 
èex  rede  vaa  dease  grootb^su  ^ 

Btwifi*  De  redt  van  A :  L  ft  efoddVk  die  van  geigkbeicl 
of  eindelijk  A  ?  L  s  i  :  l  (IL  Voordel);' en  eveneens 
B  s  L  s4  1  :  I  ;  dva  eIndelOk  A  :  B  s  i  :  i  of  de  rede 
wi  A  :  B  koatt  hot  bwgor  hoe  nader  aan  de  rede  van  §^ 
igkbaid. 

AAimtRKmo*  Van  daar  dé  oicdmkklng  van  fommigen» 
dat  de  UiMie  nrdSr  dier  grootheden,  eene  rede  van  geiyk« 
held  li. 

I,  vooï^BEFLD.     De  Irm^et  van  de  rede  der  beide  reekfeo," 

I  +  i  +       +  en  J  +  I  +  è  +  Tff  enz, 

berde-iboo  ver  men  wii  vervolgd  y  is  die  van  gelijkheid. 

II.  vooamtev  Fig.  147.  Indïen  de  lijnen  AB*  BC,  rege» 

hoekig  op  elkaiuier  ilaimde*  met  de  kromme  l^n  AC  eeno 

figuwr  iihmaken  en  men  de  grortdiijn  R  C  m  7on  vele  ge- 
lijke deden  h  D ,  O  R  .  P!  F  enz.  ais  men  wil  verdeelt  om 
dus  door  middel  der  lijuLMi  MD,  EN  enz.,  AM,  SLN 
enz.  de  regthoeken  AIMDB,  S  L  D  B  ,  D  LN  E  ,  R  K  E  O 
euz.  te  maken:  zal  mea  dour  het  getal  der  deelcn  B 
DE 9^  enz.  te  vermeerderen,  en  dos  banne  grootte  te  vejr« 
>  «IndCfeQ»  de  kxoioiynige  ignagr  ABCA  tol  Uwkn  van  da 

«te* 
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tté  yih  Bêckj  Om     omirfi^M.  is/mi  4ff  drküs^ 

.  pkwendige  [H  A  IVTLNjKO  I  P  T  C  H]  .  en  van   de  inwen. 
.  dige  [BSLRKQIÜCB]  hebben:  en   de   Imiet  dat 
.  vao  d&zjei  fi^e»  z4  4u$;       xe^e  vaq  g^piv^ji  z^A*  *' 

ncwyi^.  De  «maniK  dér  iikwfp4iga  fi^nttr  AMl«NKO 
tnz,  bpT^  de  IrpmlUfllge  B  A  C  is  de  Tom  van  alle  de  drfe^* 
'  boekea'AML,  LNK,  KO!  enx.  Oc  nvermatr  der  krofei- 
t.  Htitfie  figmir  boven  de  inwèndige  SLRICQIUH  co&r  k 
.  de  fom  van  alte  de  drTphoeken  ASL,  LRK,  KQI  eot.x 
■  wélke  driehoeken,  en  (!ns  welke  fommen ,  kleiner  en  klei- 
ner worden  naar  mate  de  deeien  BD,  DE  enz.  kiciner  ge- 
.  ijoQjcn  wordep:  waaruit  het  voordel  volgt:  té  weten  dat 
de  uitwendige  en  de  inwendig^  figuur  nader  en  nader  ko- 
men aan  de  kroml^nige  figuat  tlie  hare  limiet  is,  en  dus 
,  na^er     mier  «m  ülEÉBritr.'*  • 

AANMERKING.  Het  zcIfdc  hecfc  plaats,  al  "wordt  de  krom* 
me  lijn  AC  in  eene.  i^te  lijn  [Fig.  148.]  AC  veranderd^ 
en  dus  sl  heeft  men' eenen  regclijnigen  driehoek  ACB: 

.  welk  voordel  ^vau  ean  zeer  j^ooi  nui  in  dc  Natuur kuüue 
ik    £r  Is  een  bewijs  vani  de  vogm^viffit  Qicenfcbappeii 

,  der  ' verfivellende  1>e\yè|ing»  en  duj  ?ftn 'dt^ï  der  blende 
HgcbameD»  datdatro]»  ftem\Ci  zie  ^a  cftAfBSANOK  Phjpcm  $• 
373.  —  11U88CBBIIBROEK  §.  i8d.  —  xeUbL  f  'efding  M  éi 


'  Zoo  twee  grooAedea  beMen  de  MMM-aajii  na  mtm 
derde ,  ia  hare  rede  die  via  gelijkheid ;  dat  i» »  tij  zrjii 

BEWIJS.  Uic  hec  IlL  Voordel* 

IA  COAfBIABt  f.  4aS»  ^ 

.  jiËwijs.  Dat  A  en  B  beiilen  de  /i:KLl'Z)jn  van  C:  200  A 
niet  gcl^'k  B,  zU  A  s  B  +  D*:  daar  ntt  de  limief  if 
Tan  C,  xal  C  nader  aan  B  kunnen  komen «  dan  eenige  ge« 

•  «ven'  grooAieidV  dos  tal  tec  verCdin  ttisfchen  C  en  B  -h 
'      reia  ninflen  n^n  D:  maar  door  de  msfiÊmif  h  B  +  D 

B5  A:  ï^us  zal  C  aictfd,  ten  minften  de  grootheid  D,van 
'  A  vi^rfchiUen,  dat  tcgenlTrijf^''-  k  mot  hot  denkbeeld  vm 

Ktniet^' A  i?  door  da  ondcrllcllinp:  Hmict  \^Vi  C.  Het 
'  ia  doa  onmogeliük  dac  A  en  B  niet  gei^k  zijn  aan  eikapdar. 

*  MMMintwa.  ^  Mén  xal  hier  onder  een  f  ooijMcId  tan  dit 
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♦  Zoo  twee  groothsHcn  A  en  B,  beide  in  hare  vermeer* 
defing  ,  b-'ide  in  h"-:  vermindering  «iltij  1  dc  zelfde 
rede  f«  :  i^J  tnt  elkander  hehoudea,  lAÏ  ook  die  rede  dft 
lèdft  hiltr  ëmèOón  [1,  en  /]  zijn. 

iftWijs»  Z)J  A:B  =r  a:^:  zoo  na 

*  l       L:?'of  >  óf  <  a:^: 

zij  L :  /  >  ö  :  ^ : .  .  • 

♦  'en  duf  L  —  X:  /  =:  ö  :^  =^  A :  B. 

Zoo  nu  L  en  /  de  limieten  in  fjruauü  zijn  van  A  ei)  B : 
'  is  B  <  /.•  dus  moest  ook  A  altijd  kleiner  zijn  dau  L  —  X; 

dus  tii:nder  tot  L,  naderen  dan  eene  gecreveo  ftfootheid  X, 
■  dat  tc^en  het  denkbeeld  van  eeoe  ümict'  ilnjdCj  dus  a 
niet  Lil      a\b.  ^ 
Zi|  L:/  <lï:^:  dus 

L:/  —  X  =  a-.h  =  A:B: 
Maar  A  Is  <  I, :  dus  móest  B  ook  altijd  kleiner  zijn 
Y  dqn  /  —  X;      ifisgeiifkg  t^gea  he(  deokbesld  vaa  eeoe 
ümict  ftfijdt: 

do»  18  noch  L:  /  > 

noch  L:/  <  axb  » 
dus  is  Lï /  =r 
Zoo  L  en  /  de  Ti  mi  eten  in  kleinheid  zijn ,  is  4e  redeoe* 
-  neg  de  z^ie :  men  ftelt  voor  het  ecrfte  geval^ 

zoo  L :  /  >  rti :  , 
/      '  L:/  +  X 

.  en  voor  het  tweede,  zoo  L  :/< *  '  . 
^  •'     '  L  -f  X:/  = 

•  <  ci«-^oagerijmdèeki  blijft  de  zelfde. 

TOOtBlBLOXN^ 

r 

ï.  Frg.  67.  In  alle  driehoeken  ACB,  waarin  de  lijn  CH  dé 
'   te^cnoverftaandc  zijde  in  twee  pc'ijkc  deeien  deelt,  is  al-  " 

tnd,  hoe  o  k  de  driehoek  moge  zijn  (IL  aa«  Gevji 

Bnp  AC  4-  □  op  C8 

□  Op  AH  s;:  □  op  RB* 
aiMC  d»  Ijfn  4B*b  di  IWit  k  IkkUitid  vu  4«  fooi 

Af 
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ilS  FII.  Bock  :  Over  den  omirck  cn  \nhoud  des  cirkcU, 

der  zijden  AC  en  CB  (I.  19):  want  hoe  dichter  C  hij 
de  lijfi  AB  valt,'  hoe  nader  AC  +  CB  aan  AB  komt^ 
zonder  immer  A B  te  kunnen  evenaren:  en  |»:e volgelijk, 
•  wat  voor  dc  zijden  AC  en  CB  geldt,  geldt  ook  voor  der- 
xeh'cr  limiet,  dst  is  voor  dc  lijn  A  B.    Indien  men  dan 
±É      on(^crftelt  dat  C  ergens  in  D  valt,  en  V  in  H ,  moet  vol* 
'  gens  dit  voorfiel  ook  bet  'zelfde  voor  de  Jija  AB  plaata 
'  hebben:  n^mrJiik  -  ■        •         •  • 

D  op  AD  +  □  op  DÖ 

 V  ^  -*  D  op  DH  =  □  op  AH 

nu  kan  men  regtjlmb  jbevHjMils  die  dit  soo  il  t  mum^ 
iiit  11.  3,  Gev".  ;a:  eq  II.  3»  is 

O  öp  A'D  SS  □  op  AH  -rJD  op  041—  ft  wph. 

.  ilït'AD,  DH» 
feo  0  opDB.es  nop  AB4>Crbp  DH 

uit: AH,  OH 

M  dus  □  op  AD     a  opDl3S40op  AH-f<ft>egUu 

uit  DH,  OH» 

dat  ié    '    '  • 
^  «     ^«     Pop AD  +  gopD»   _  ^„ 

Men  ksn  de  zaak  of  de  zelfda  %vij2e  aantooncn  fndieo 
de  A  ACfi  Aomp  is^  en  dus  het  dip  O  buuea  AÜ  vaic^ 

lU  Fjg#  121-  In  den  cirkel  heeft  altijd  voor  de  fnijlijneil 
deze  rede  plaats  (V.  17. j:  ren^th.  uit  A  R  ,  AR  =  regth- 

uit  AH,  AS:  en  gevoigcljk  heeft  dit  ook  voor  de 
limieten    der  li  ijlijnen,  dat  is  (I.    Bep.  1,  Voorbeeld^ 

Vüur  dj  raakiijiipn  ,  plaais:  en  dus 

□  op  AT  =  0  op  AlJ,  üf  Ar  =3=  AU,  dat  men 
reeds  uit  nndcre  grondbc^iüici^  >  weteo  itan,  ^Uit  V.  2X« 
Gcv.  4.  en  V,  20.  Gev.  a,^ 

in«  Fi^t  149*  De  raaklijn  in  eenig  dip  Q  •  dat  1>e(biidi{ 
is ,  IS  de  limiet  van  alle  de  (hijlijoen  dfe  door  dat  (lip 
gaan.    Laat  men  door  het  middelpunt  C  de  'middeOijii 

'  FCEA  trekken,  die  de  faijlïjn  DBA  in  A  ontmoet:  hm 
ten  BRM  en  .ON(  en  KCG  Joodregc  op  de  middelKjD 
llaaos  en  BQ  evenwijdig  zijn  aan  £F.  Dan  is  beflen- 
dig,  mt  de  gelijkvormige  driehoeken  BOD  en  ARB» 
voor  alle 'de  fnijlijoen  door  B  fetmkke^,  DO:OB  s 
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KBs  RA,  en  dus  is  de  limiet  in  kleinheid  vm  DO  

de  limiet  in  tieinheid  vm  ÜB  RB:  RA  en  cHe  frc?c 
2al  ons  aandtndt^n  w^:-  A  valieii  moet,  op  dit  AMO 
eene  rasklim   n  B  z  jo  zoude. 

Jmmers  is  DO:()B  =r  OQ:  !0  CV.  la.  Gcv.  i,);  en 
dus  is  Hl*  rt'de  der  limieten  van  O  Q  en  10  die  der  ]i* 
mieten  van  DO  en  Oö:  maar  de  limiet  ▼aa  OQ  ts 
BQ  =  2  BP  =  2  RC  (V.  p,):  de  limiet  van  10  it 
M  R  r=  2  RB:  dus  \h  de  rede  van  R  C !  R  B  die  der 
limieten  van  O  O ,  en  O  8 ,  dus  die  van  R.  B  en  RA:  ge- 

•  volgelijk  253!  ABD  raaklim  zijn  indien  RC5  RB  »  RB: 
RA,  dat  is,  inden  KB  middelevenredige  tuaibheti  RC 
èn  RA  is:  het  geen  ook,  tniren  alle  kennis  van  ItÉiiefea^ 
onmiddelJijk  volgt  uit  hei  ^een  wfj  bewezen  hebbeö^ 

-  (V.  4.>  dat,  zoo  A  Bi3  raaklijn  is .  de  Z  ABC  as  Jii  ||| 
en  dus  CiV.  25  Oev.  i.^RC;R.B  s&Rft;RA. 

AANimtKiiici.  Wg  fuHeo»  in  je  jende  Vooritellén  y  nog 
Vele  voorbeelden^  bifbreugen  :  doch  die  z))  neooeg  om  d«^ 
joisclield      bec  denkbeeld  vtn  limiec  te  bemdg eiu  ' 

Zoo  twee  gmotbeden  A-cu       beideji  Tcrancïerlïjk , 
bcltendig  de  seUïle'iede  bmvëii  béhoiidcfi  ^or  twee  he. 
ikodige  grootfaedfio  [A  :  B  i±  4t:^]/  welke 
öf  vernmiderfng  zij  ook  ondairaau:  zullen  der^dva  i^* 
«totórfL  en  q  in  de  ieMöe  rede  {van  axb']  naan. 

L*HinLi«:R  §4  4.  «  MACLAUAIlf  JL  JU.-»-.  X4««VAeVUM  jm» 

2oo  twee  reden  van  vei  aiuicrlijke  ijrno.br'^en  [A  ea 
B,  L  en  M]  nltijtl  gelijk  blijven,  welKe  vcrM  clermg  m 
vertneerderiii^  of  vermin  icrng  die  grouthedcu  a'Oiren  on- 
dergïitn^  [dar  is,  zoo  beltLiidig  A:  8  =  L:\i]:  /ijn  de 
reden  harer  limiaen  [a  m  b  ^  i  ^  iu}  oo^  giciijk,  £Uat  is^ 

ÜWiJi,  Ditr  éft  Tedtf  y$ti  a  tB  de  limiet  tin  de  redo 
Al  II  it  tV  bet  ook-  iM  de  Mde  Li».  Vm  dH  Ndo 

*  iim  IS  de  BnlK  ^  ite  rerfe  Ven  L:M:  dnf  z|)0  M 
/:«  de  lintote»  m  tene  en  dt  selfdo  lodo  hM  dn» 
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VJU  IM^  Over  dm  mtffJk  gn  iéiAmi  des  arhlu 

zijn  de  rede»  vaa  miè  en  van  li  m  gei^k  door  ixt  iV« 
.Voocllel«  - 

*  VIL  *V0OR8 Al« 

De  //;7;/c^  vao  ccne  rede  ,  uit  twee  of  meerdere  ^roryt* 
lieden  [A  :  B  en  G  I  Dl  fj^menffeReM ,  is  de  fameDgeUeide 
rede  der  Umkèm  gidVwi  die  grootlieüiea 

»,  'G»  D>  •       .  »     . .  ^.  .  . 

"  »•  '  • 

.BEWIJS.  Indien  A:B  voor  limicc  heeft  a\bi  en  G:D  voor 
limJec  h,e€^  komc  i:a4er..aiui  A:B  dan  eenige  ge- 
geven groigtneid  ka^r  b^ragcn ;  en  Jnsgeliju  g%d  nader 

'  aan  GtD..dbn  éenig»  grootheid  kaa  befegent  dna  aal  ook^ 

'  i*  H  ^mdef'aan  ê^.  Q  ;k0menir  'daa  aaafge  gegewl 

groochddft^  da£^  is ,  zai.  er  dp  /ff^»l>/  vaa  zyo*- 


A  F  P.J5iX  L  I  N  G. 

'  •VXR   ]>£]2<  OMTR£K  £N    DëN  INHOUD  VAM 

BB H  .  CXJL&aW 

VJi^  '  VPO.R.aTB&r 

t)e  omtrek  vnn  dcii  cirkel  is  grooter  dan  dia  vnn  eeni- 
gen  veelhoek  in  den  cirkel,  en  kleiner  dnn  die  van  ceni- 
gen  veelhoek  om  deo  cirkel  befehrev^  :  aa  inagpiyka  ia 
^  nat  deo  inhoud  ^ekg^ 

BEWIJS.  Fig.  14^.  Voor  den  omtrek  van  den  veelhoek  M 
blijkt  het  van  zelf,  vermits  iedere  boog  FïE  grooter  h 
dan  de  regie  l^u  f  £  die  deuzelven  tot  cboorde  dienc« 

Voor  daa  tamü  vaa  den  vedboek  pm^.  btflait  aaea^ 
amaa  iVa  voorftel^  kier  uit »  dat  de  Tom  der  IQaea  IG 
en  GL  te  Attoen  grooter  i$  daa  de  boog  IEL:  en  h(f 
Mdi  aoHcf  ktar  wk  af»  d&c  die  lyoea,  den  cirkelhoof  bevtt* 
welke  de  zelfde  uiteinden  I  en  L  keeft  als  2lJ, 

Voor  den  inhond>  biWtt  4»  iMk  «l(  dci  fakete  bdchoa- 
wia»  dcc  %iar«  -  .  i   

nu 
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/*•***  •  I 

BL.' T.00B.S9BL.    Pig.  143* 

;  tfe  onit|»|c  '  dmrcktd  is  Ümia  te  jrMi»  èat 
btntrpkkai .  .tlle  ^  vetfhoeiu»  dit  ia  dn  drkel ,  ea 
de  Uni^  m  UfifApii^iiss  «Midtkeu  nn  aOe  di  Mho»i 
ken  die  cb  ^ecj  .fMul  Mshievoi  iMdeoroi  da  mAkt 
IS  de  %iêt  :^:ioo4mmi  wi  alle  dft  veelliodm  is  den 
cirkeL  ....  * 

.iMiiillinBT  Selecta  ex  ARcBiMF.bE  pr.  3« 

uwijs.   Uit  XXIV.  en  X$Vj[L.t«9  keC  VI.  JMlek»  €11  d» 

•  iTfieiMal^  tèrdii  Boek^-^ 

AAnmuoiio*  Hitnife  MVkk  to'weHMii  stil  mo  te  ¥ériliea 

^ebbe  t  dat  de  Htkel  een  veelhoek  is  vên'  eem  MfMlJr  gü^ 
lÊ^éemfédA  teM  deiftfUki  niidnlkklQC    idei  Mummf. 

OKVOl.0. 

•  De  omtrek  van  eenigen  veelhoek  in^  en  die  van  den 
gelijkvormigen  veelhoek  om  den  cirkel  ,  naderen  dus  el- 
kander, en  dien  van  den  cirkel,  hoe  langer  hoe  meer: 
.verfchilJen  eindelijk  onderling  minder ,  dan  eene  gegeven 
grootheid,  hoe  klein  ook  deze  zij:  en  buaae  iaatfic  rtiU 
js  die  vao  geljikheid  (Voorlt  .1U«> 

De  omtrekken  van  twee  ongelijke  cirkels  fiaan  tot 
elkander  al8  .iiunnc  middelMjngn »  en  du»  ^ift  Jwnnt 
laaien*  .  •  • 

•  CMQUIT  SHmtëtM  jiacmBtt  lir*  f . Cti  VL  it»«*  OMmêtê 


BEWIJS.  Uic  hec  IX.  Voorftel  van  hec  VI.  eu  het  IV*  §• 

Vn,  van  dit  Boek. 

AANMKiiKiNG.    Dit  Bewqs  is  uit  de  leer  der  ïimiettn  getrokkens 

jneo  kan  ket  aelfde  Voorftei  alduf  in  .den  tranc  der  Ouden  b«% 
trlfinf  t»  fPijl  lAt  lm  «tgerjjqiéib  *  ... 

Men  ftellc  twee  clrl^ls  wier  omtrekt^en  door  O,  cti  o  wiet 

diameters,  of  middellonen»  door  D ,  en  4/  uitgedrukt  worden.  llL 

zeg  dat  D:d  —  0:'o  zoo  Been:  10  Diif  =  O:  C  200  dac  C  ^ 
•  ;  en  dus  C  =  0  — «...  _  ^ 

^Men  beftteVve  lii  m  dfket  wfenf  emti^  It  •  etiMB  ^ftock 

-wiens  omtrek  f  grooter  zjj  dan  C ,  doch  kleiner  dan  0 ;  en  in  den 
cirkel  wiens  ómtrek  is  O,  ecnen  Êelflkvonriigen  veelhoek  wicni 
•mtrck  is  P;  dan  is  (VI.  f.)  D-.d  1=  !P:^,  maaf  bij  asfatmiê 

B:tf  =  OiCs  dos  F  :p  =  O:  C:  maar  ^  J>  C  door  bcrsidingt 
t:  Ta 
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étthMÏft  (m.f4.)  P  ^  O  die  «Mttdgeiyit  torimt  4e  ontrek  «le# 
veethoekfl  in* Is  kleiner  dan  die  xfn  den  difceli  dw  ie  niet  C.<  cw 
-If  t%  Bt/'S  OtC  SM  dtt  C  e.'  Men'bêfifltt^ve  iite  ooi 
den  vedlMflc  «rteoi  ovtrek  if  o  een'en  Ytctkoèk '  w^lle  omtiek 
f^G  kooM'  ^  ei  en  ofli^  den  tiidcrar  cirtsl  eenetf  gellJInrov* 
migcn  vfMMk  wiens  omtrek  1t  Anr  li  fxp  i}'tdt  mku 
9td  —  OtC  do»  pip  S'OsCt  «eerp  ^  C  doór*^  e^etfl^^ 
.  du  P  <  O  (Ur.  4)  4>tt  oonogeiyk  is«  om  dei  de  oMek'*dèe 
vcélkoeki  e«,  eUiid  grooMr  b  den  dle'de«*4ldtsli(  ««rit  G 
niet  >  «• 

Mrditf  C  aodi  ^  e  oodi  ^  t»  Is  C's^ei  en  Jl^s=r^:#b 

I 

iUIe  cirfeeU  zyo  gdykvormige  iiguneo^ 

n.  AiUfMUKnio.   wy  hebben  to  .de  t«  Beo.  nn  te  I7« 
Boek  geiegd  wat  wQ  door  gelQktromige  figofen  verflasn  $ 
doch  dto  beptUnf  is  niec  op  den  cirkel  toagetfiUQk,  cetf. 
mlnllen  niet  r^Itreeks:  w(f  oordeelcn  dac  mea  een  ke«- 

*  "merk  van  die  gèlijkvormfgheid  in  beflent^ti^e  rede  v?!? 
!  den  ffraal  tot  den  omtrek  ftelFen  kan:  daar  die  beflendige 
'    rede  een  onmiddd^k  gevolg  is  van  de  geiykvormigheid  dec 

IIT*  AANMERsmc.  l&oCfoAs  heeft  de  gemkvormlgbeid  dér  cGd- 
.kels  fiilswttgeiid  voorogdgritoU. 

«  .  B*    GEVOLG»  • 

*  GelQkvonBifle  bogen  van  twee  ongelijke  cirkeBs  zulfen 
die  sQOt  wewe  de  lelfde  rede  tot  hunt  e  omtrekken»  et» 

.-doe  tot.  haoiie  halve  nidddlïQeii»  hebbeiiÉr 

m.  6£V01.G;' 


;  En  insgelijks  tvHUn  gelykvoniiiie  diMUnkkc»  dl»  zyn^r 
welke  uit  bogen  befhan  die  onderling  zijn  tlê  de  omtrat* 
Iren  of  middeHijnen  der  geheele  cirkels,  eö  wfet  dMK* 

dea  dus  ook  dc  zcÏÏdQ  rede  bebbeo* 

XL    VOORSTBL*  ^ 

Er  kau  eene  rcgte  lijn  zijn  die  gelijk  is  aaa  den  omtt^ 
vao  eeoea  g^ven  cirkel. 
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éifmjê^'  l>e  Omtrek  van  i!en  ctrUc! ,  If  fromer  dm  die  fm 
den  zeshoek  im  en  dus  (VI.  8.  Gev.  t.)  -  flMWr  ^dMi  MM 

manl  tien  raéius,  of  driemaal  de  diameter 

Indièn  niten  dfn  in  den  gegeven  cirkel  ecjien  zeslicck  be- 
fchnjfc,  en  eenen  anderen  zeshoek  om  den  zeiven,  en 
twee  regte  lijnen  trekt,  waarvan  de  eene  gelijk  is  aan  den 
•omtrek  van  den  zeshoek  w,  de  andere  aan  dieo  van  den 

'  Mkotk  'mi  nl  jdt  eerstgemeide  korter,  d«  andere  langer 
z0n  dtff  de  'OUrrtK  dei  cmcèls;  *  Sr  ii  deiiitlve  tniArhen  de 

_  Mlve  atiil^  IQH  wtilM  m»  den  omtrek  fetQk*  i«. 

AANME  HNi;,  Wij  zxül^  jtief  ondcf  ^Voorftel  XIX*^  djo 
iijQ  4iaiuef  bc palen.  •*    .  > 

XIL    T#0«.«TSL.    Fig.  I5U 

» 

Een  eelijkbeentge  driehoek  [F  IE]  in  een  cirkelftuk 
£F  l  .E]  bcfohn  ven  dat ;  klemer  is  dan  de  halve-  drkel  ^  k 
froótÉr  dan  de  lieirc  na  fait  «elft  firgmot* 

BEWIJS.    Men  irekke  uit  deh  top  ï  van  den  driehoek 
de  raaklnn  WIM,  en  rrgte  op  L F      JJL  F  W ,  li 
•  Dan  is.  A  F I  li  -jj  }  CJ  F  W  M  E  :  maar  O  F  W  M  B 
>  le^ni^nt  Fie  s  iicfiiaiv^n  A  ia£  >  i  i'^g/oeat  FJ£. 

Aamtaxiiia.  WaiRMtt  kfer  «nm  e«a*  gel^kbeenigen  drittoek 
jpf^rok^  vscdi  Utfkc  iMc  VI*  Bepb  i.  AaM»  ^ 

'  XiU»  voo&aTiL* 

De  inlioud  van  den  cirkel  is  de  /tmiel  in  groot ic  der  in* 
honden  van  alle  de  veelhoeken  in^  cn-de  /rm#é^  #«  MldMm 
hud  vuil  al!c  de  veelhoeken  öwj  denzelven  befchrevén. 

BEWTj<?.  Hec  l^ki  gênoefOM»  uit  de  befekoowli»  fin  d» 

Figuur  I     '  • 

GBVOtO* 

De  gelijkvmnige  vedboekai »  to-  ^  oi&  dea^  cirM  be- 


leda  is  de  lede  'wk  gelijkheid. 
9£W^St  ^ip  00%  be;  IX»  Voorflel  ^  Gev.  van  4k  Bo0^ 

XIV,  VOORSTE!.. 

% 

iniKSd  m  dm  cifM  i«  ssHixk  aaa  dka  van  eeocn 

Ta  dcis. 
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*m0^yil*         Ovi»}  i^a  om r fik  m  i^QMsd^.^rk^» 

drichoelc,  waarvan  de  grondlijn  ^  ooHf fik -ii  cupkels 
^  (ie  iootiüjjo  4es2eir$  ratUas  ^  .    '  - 


ARCBIlflBDBS   C:t'-:U  d'.mcnftO  pr.  X.        St.  VÏ.  tACQO«T  iS^* 

têetë  èx  AiLOUMSDS  pr;  4 ,  s.     L.  C«  IV;  tft.  " 

I»  BftWISi  W  der  Umiefen»    Meii  fl^tt  HttCV  ilerge. 

lyicto  drülipek:  dan  is  dezelve  de  lüniec  .van  -v^lioe^ 
Veil,  zoo  wel   m  als  om  dep   cirkel  (jt^fekr^ve^  .(i^  39 

cn  nlt  dft  I^ncl:  Vr.orfle!  Vllf.  en  IX.):  doch  dc  crke! 
is  ook  de  lim  c:  dier  vecliioekcn  (door  bet  Xli^»  yooirilei^ 
waariiu  het  bcüuic  volgc  dopr  het  IV.  Voorael. 


I,  AANilEEKiNo.    Archimedes  heeft  die  Viioeftel. 

bewezen  (^de  Circuli  diiiicnfione  pr,  ^.);  en  maclaüRIW  k^ft 
liet  ieive  zeer  wel  uitgelc^^d.  Traité  dii  Fluxious,  p.  IX, 
Het  Zril  niet  ongepast  z^u»  iiec  bevvy»  vao  A&cam&DM  i^ec 
>ü  le.voegt^n.      '    *  **  ï        :  •  *' 

•O.  BEWIJS  //»  den  trant  van  AncTfiMEDES  V'ig.  igo.  Zr'  TV  -üljjk  aan  den 
omtrek,  en.TS  gclük  aan  Jen  radius  vnn  den  gcgcvca  cirkel:  dta 

is  de  ^  TSV  CD  inhoud  Q,  Zoo  iu:cii,  is  de  órkel  groocer» 
of  kleiner,  dan  dc  driehoek.  -    •  '  • 

Zij  i«.  de  dftfl  CMMT  dm  de^IrlcMk.  Mm  MHufve  fm 
^cnzelven  ccnen  regclmaiigcn  veelhoek  die  ,  hoeivcl  Jileincr  dti| 
de  cirkel,  echter  {^rnnrcr  is  dan        hzwvsiv.  driehoek  TVS, 

De  omtrek  van  den  veelhoek  is  kieittei  dan  die  van  dcncirkci^  ea 
im  daa  TVi  sQ'  dtfietve  Tf:  de  loodiQn  via*  den  veelhoek  U 
Utbiir  dfft'da  imMw  cit  d«i  .dm  T8i|.  «t  aST  xelve  T«i  dit  Ycel- 

lioek  ztl  gelük  zQn  aaü  dL  T/^ :  én  d^js  TcTeiner  din  ^  TS  V  ,  dtar 
men  echter  dcnzclven  [,'rootcr  dan  die  drietioek  fciléid  fteefiix  Iwc 

geen  tegenftrgdig,  cn  dus  onmog^ï^lk,  is.  '  ' 

%\  Zq  de  flrkcl  kleiner  dan  dc  ^  TSV.  Men  bcfchryve  om 
dm         teien  mftioek,  die  mtl^tmmtém  èi  eirt^el ;  ecluer 

..  ^leiwr  zg  daa  A  TSV»  BaaC  !•  da  anittk  tna  dm  irdtllieëk' 
gfooccr  dan  die  van  den  cirkel,  en  dus.  d«a  dd  l|a  TV;  zy  de* 

2el^e  ^'cl'i^^  f»an  Tr:  de  löculiqn  van  den  omfchrevcn  veelhoek  if 
gelyk  aan  den  radius  cn  dui>  aan   TS:  «nen  tre^ke  Sr:  dan  is 

de  iohood  vut  den  veelhoek  scl\jk  aan  ^  TSr  €9'^  A  xsV; 
ditf  Ml  ecMer  deaaaltraa  kleiatr  gefteld  bid  »•  #edaf on  tt^ 
geidMIdif       De  lakoii^       cirlpelt  Is  duc  aoch  froacer  aack 

kldiief  dap  'die  dc|  4  TS  Vi  dcselve  la  dtitalra  dafnum  eei|k« 

!•  tiEVOLG. 

Indien  gieii  den  inbond  lm  dso  cirkel  door  gefnilen  wil 
u'uliiilckcn ,  en  men  Iet  cp  het  gsea  wij  io  bet  IV.  Boek, 
iX.  Voordel ,  6  Gevtlg»  gtzog^  hebbeb  ^  volgt  het ,  in^ 
in  liet  ttaniteeii »      Adt  voor  dea  omtrek 

O;)  11^  lieb  de  iMfck;  lei^  ^  C?bi<S^t  i»  idaatt  vi|i  de  leiierO*» 
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iL4f^  •  Onr  ém  mtuk  m  ém  kA^^animj^rkA 

de  Biiddellijn  voor  de  eenheid  wor  It  aangenomen ,  of  voor 
den  halven  omtrek  als  de  radius  :=  i  ;reftt*!d  wordt s 
Veird^  r  voor  deo  ra4litds  en  d  vonr  de  diameter,  of  mid- 
doimift  tto».  bepttWea  ckketsi  auü  4e  iatoud  van  dii^l 

bepaalden  cirkel  uitgjedxukt  worden  door  r 

0U  VL  «8.  Gei»  ^ 

II.  GEVOLG* 

De  iBhood  vm  dtto  étM  Om  ixA  i  lm  nn  hu  O» 
kMt  itt  tlcD  drtBel  bcfiïtavtfBDf  ihi  ^  ImIm  iMMRic  toe 
ttiddelHIo  (VL  19.  hst  i  G^lg)  :  tn  lot  dioi  f«n  ket 
TfcAint  om  (leil  drkél  béfebvMity  of  tot  hét  itaftist  op 
jie  middellijn ,  tfa  bet  vierde  ded  1^  den  omtrek  tot  db 
jnUddlijn  (VL  19.  Gevolg  2  ) 

UI.  Gftvoi.a> 

Indien  een  cirkel   en  een  regelmatige  veelhoek  gelfjkö 

omtrekken  bezitr.n,  zal  de  inhoud  des  cirkels  groorer  zijit 

dan  die  des  Veelhoeks :  door  dk  VoorOel^  Vooirit^i  IX» 
m\  door  IV.  3  u 

XV.  VOORSTEL. 

De  inhoud  van  eenen  Sector  is  gelijk  aan  een^  driehoek 
waarvan  de  grondlijn  geUjjk  ia  aan  den  boog  ?an  ém 
feaar,^  en  de  hoogte  aan  den  radiuu 

tu  VL  «4.  Oer.  —  L»  G.  1^.  Cor.  t« 

BEWIJS,  Uit  de  befchoawing  dat  de  omtrek  van  den  boo?^  do 
limiet  is  van  de  foni  der  grondlijnen  vao  de  frelijkbceni^^e 
llriehoeken  in  den  ^ecior  befchreyen,  eu  de  r^ms  de  UiuiêC 
Vin  de  loodiijn  In  lederen  driehoek. 

%  AAMMUuufio.   Otti  •  aoo  B  dt.boog  im.  den  Srct&r  lig 

wprdp  dp  inbpud  yan  den  Sefidr  uicgedrul^  door  — ^  —  • 


Hm  den  omtrek  «aa  te  duiden  aU  de  diameter  éin  Is»  om  dat  did 

letter  dmfot  4aef  4«  WisknuUaea  tikemffn  ,  ca  Ua«  «UitaitNid,  gt; 

T4 
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wfi  yiU  BotA:  Over  dên  omtrek  cnirJhudd^s  drküs.  - 

■ 

'  QÉVOLQ* 

De  inhoiTcfen  van  gdiikvoraiii^e  feetors  van  varfchillcnt ' 
cirkcis ,  itaati  toe  eikaudêr  ais  de  vierkanten  der  Ilraieo.  / 

IL  AANMBAtLiiio*  Men  kan  auyd  een  vierkant  befchrljveti 
tflens  inhQOd  gekjk  U  aan  den  inbond  vaii  'een'  gegeven 
driehoek:  zie  bet  XK«  Werkftnk  van  hec  II.  Boek.  Men 

.  ^ondi  dtts  een  vierkant  kunnen  maken  dat  gei^k  zoude 
»|}n  aan  den  inhoud  van  den  cirkel ,  indien  men  eene  regte 
lijn  crekken  kon  die  gelijlc  is  aan  den  omtrek.  Indien  men 
die  doen  kon,  zoude  htrt  gewigtifi  vraagftnk  van  de  Qu»" 
^ratuur^  of  inhoudsviading  ,  de^  cirkels  .  .g-c f7,7?/'/r/jc/2  opgCr 
J4)st  z.jii.  Doch  tot  pu  tpe  heeft  men  geen  middel  gevon- 
'  den  om  zulks  geametriscA  te  verrigceti:  ik  zie  echter  geei\ 
onmogeiykheid  dat  men  dit  niet  !n  het  vervolg  zonde  imn- 
aen  vplbrengen ,  en  anlks  re  meert  dw  «en  ree<h«  'OO 
aÜa'wil  in  het  XVII*  Voordel  bewezen  zuUen«  den  Inhoud 
wn  verfcheid^  figuren  ntt  ciraell>ogen  befhande  gevonden 
fif^eff.  lii  ban  derh'^lv'en,  hik  iïbnnrit  en  anderen,  van 
g  voelen,  dat  de  fj^idasuur  van  den  cirkel,  hoe  vjel  nog; 
met    gevonden  ^  niet  onmogi^yk      in  cenen  geomêUl* 

'  fchen  An 

Ik  itg  in  eeaen  genmetrifchcn  zin :  geheel  anders  is  hei 
indien  men  het  vratgiluk  in.een^n  ^^rithmetrifihe^  zin  o^» 
w ;  dat  ia .  indien  men  van  getallen  fpreekt  die  den  In» 
liofid»  of  den  omtr^>in  den'  eirkei  nee  betrekking  toe 
l^et  yierkai^t  van  de  middoll\)tt»  of  toe  de  ij^idddiyn,  Jqift 
liitdrukken     ik  twijfel  of  deze  wei  immer  nKr^/^Air  kundmi 

ijyni  iie  da  Aiinmérkin^  op  het*  XVUU  Voorftel^ 

XVI.    VOORSTS  i,* 

l)e  inhqucfen  van  Qigelijkq  cirkels  hebben  tot  elkander  fk 
ztifót  lede  als     vk|:kai((ea  hunner  audddlijn^n*       \  ' 

nucL  xn.  a  ea  moQuit  •»  ile  pitatt:  Car.    «»  ic  ¥L  agu 

L.  O.  nr.  SI. 

«Bwiia*  IHthet  I.  Gev.  van  het  XIV.  Vooraêl.  ' 

,  A^NMealUNO.  Het  bcwys  is  op  de  leer  der  /rw'^^vv  (gegrond* 
Hec  geen'  bÓci^ioks  geiseveo  heeit,  U  uic  iict,  un^^crymae  ai^cicid. 
ea  loopi  op  dcien  ala  t$u   

Xooalet  ©  ABCDf  Q  CFGHB  =  BO^lPH^l  aS^ABCDt 

•ton  tahai»  t  s  mrt  s  pat;  a(M>dit  a  <  O  bwhib.  mm' 
'  beMrflw  ecn'Q  «OHB  ia  émt  O?  . die  ifdè  lieUV  van  hec 
pmfchrevan  ^^aikeati  en  Mdj^  ü  □  ftOH^  iQ  fÈHO^ 


ƒ/•  Afd, :  Over  den  mink  en  dcninhêuiyand&ndfkd.i^j 

•  c«  4t  vfftmm  étt  Wrefi  bovt»  két  ^i#Aapt  f|  de  Ibm  det 
Ibtmtnw  f  IB,  CMR  eoy.  Iiidlet^  men  n»  la  de  f^ftt^Qteft  ^ 
geUJiLbéenige  flBy'  SNHt  JlihO  ens.  fielt  ,  d«c  ff» 
Veetkock  mi  een  dabbeld  lenl  s|d^  k^flir^ft;  is  ieder  dier 
driekoekeft  FIB,  SUB  epz.  grooter  des  de^  helft  na  bet  ftf- 
neat  wifria  kH  Èm  CVtociei  Xfl.)f  ea  tadlea  a^a  voar  da 
regneBtea  ^  Vl»  SB  eaa»  de  MMf  w|ca  vaanfttt»  nl  et 
eifldeJ^jk  CVoait»  !•>  «eaa  lulaita  dni^  Mfvea  kMaer  daa  teoa' 
fregefta  grootkeU»  ea  detkelve  dia  ktt  verlbhü  hraa  dca  ciitcl 
O  CPOH  aMC  dt  nlwt  S.  Stt  VIBMH  eaa.  dt  vaeiMek  k| 
venren  saikf  pleet» bkeftf  ca  mea befdifüve la  dea  cktel  AB CD 
fenen  gelitkvonalgeB  feelheek  i  du  is  Teell).  ABCDAt  Teelh» 
IFKGLHIfB  sfB*  f  rH*  =  O  ABcbtS.  Mttr  veelli» 
iFKGLHIVB>  S,  door  de  beicldin^ :  dm  vfcUu  ABCDA 
J>  Q  ABCOt  dai  opmogetijk  ft,  Oai  Ie  ket  valick  dat  s  <^ 
^  BFOaS.  ei«.  BtdtaS  ^  O  EFGH,  ea  iV  8s  Qabco 
•  es  FB*  S  IV»  Dea  li  S:  O  ABCD  Q^efghe 
€eBenibBte<  O  ABCDt  ea  derkalvefli^  r  ^d"^  =  Q 
BFGHB:  xaiaite  ABCV^  dat  tnrea  ket  eerfte  ftrQdr. 

Deikelve  It  niet  ÏD*  5  f^f^^   O  ABCD;  ruimte  of  > 

of  <  0  EfGHBs  dei^iire  i^  Bp*  5  ?H*  adcd, 

EFCHE,    *         ■  •  • 

I.    CE  VOL  Gf 

Men  kent  dan  de  oiKkrUBge  leda  m  twee  cirfcdi  «Ier 
•iditeyijnen  bekend  zQn:  en  men  kdn  dus  dikald  flMkoi 
#ik  teiie  bipaalde  rede  tot  elkander  bebtien  ^  liec  gieo  io  de 
^mnerkiog  op  hec  6  Wdiktek  «kt  IV*  Boekt  woidt  ukpelegd 

Zie  XACWT  oj{  BOCU  XII.  3.  het  4.  Gev^ 

II.  OBVai.6, 

IndieB  BNtt  cMrèb  beibhrijft  op  de  fchuinfche  en  op  de 
Mdie  «gtboelÉfcijden  van  eei^*  regrhoekigen  driehoek ,  is  de 
fdm  bdde  cirkels  op  de  regthoekszijdcn  gelijk  aan 
êca  .cfAd  op  tt  fchuinfche  zijde  f  JV.  26.^  en  iren  kau 
èai  ecnen  cirkel  maken  die  gelijk  zal  2ijn  aan  een  gcge. 
ven  getal  ciikels,  volgens  de  a.  Aanmerking  op  het  VliL 
^crküuk  van  h^t  lYt  Boek^     —      '  ^  *     '  ^ 

*«•  VI.     iflb     '  ' 

XWtL  voaaetBu  l^g.  159. 

Ia4if9  ven  op  dt  fcbuiofcbe  ea  op  de  beide  regtboekszlj- 

T«  de. 
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iavL  eeiiy  reg^hoekigtp  ^liriel^oeks  halve  cirkels  trekt,  naarder 
jTelfden  kant,  diè  dus  *  den  halven  cirkel  op  de  fchuinfche 
znde  fnijden  ,  zullen  de  beide  maant F  en  G ,  U  f(a^ 
Ijeiijkeii^  inhoud  hebben  als  die  ge^evep  driehoek. 

'  9ftW0s.   liit  hec  IL  Gevolg.''*  ^ 

L  jJWiiitiiiWT        Mde  Muum^fts  zVil  ((fcUDlc  imHeii  de  drfe« 
.1  ^     arichoefceii  AftQ^cn  DCAr 

21»  llWOTirTinfi  ^  Stte  .tor,        vootbeeld  van  eene  mimte 
Mooeii  drkeIbQfeii  btW»  wi«r  kilMNid  volmaaki  bekend  if« 
Dece  msatiSjts  wo'r^n  genoemd  oaar  derzclver  uitvinder, 
'   nippocRATES  van  CHfos ,  die  420  jaren  voor  onze  tijdrekening 
'*  leefde.    Er  zijn  eene  menigte  van  dsrg^ke  Mtpe»  wier 
inbond  men  volo^akc  .kan  vinden.  ^  • 

Jil,  AANVERxntf^  "  tl  zijn  o^  aoderf  Oguren»  géli£  dit 
'  ffdkt  AKQHui&l^t  idrbé/on  rioerót^  ék  hier  eene  bijzon- 
.   dere- melding  ver^mii)   Zij  Fig.  155.  9P  AD  de  halve 
-  cirkel  ABD  belchrêven :  xy  deszcifi}  middellijn  A  D  in 
iwee  doelen  naar  willekeur  g^foeden  in  £«  en  dat  op 
AB,  en  Bö-,  de.Wre  cirkels  AFE  en  EGD  geirok- 

•  keo  wordêni  Dari  wordt  de  figuur  A  F  E  G  D  B  A  dooi 
juiGHiMSl>0  jirtelon  genoemd:  deszelft  inhoud  au  is  ge- 
lijk aan  dien  van  ded  cirkel  op  fi£. 

Inmers  dMT  EB  middei- evenredig  iusfchen  AE  en  ED 
fVi  11  i  is □  op  BE  ^0-1=  Rh  uit  A  E  .  E  D :  en  derhalro 

•  r.D  op  iB  +  Ril.  oit  AE.ED  +  □  op  A  E  +  O 
•p  BD  00  •         op  AE.  ED+ □  +  AE  +  □  ED 

•  00  (U.  4.)aop  AD:  d  i.  a  □  op  liE  +  □  op  AB  + 
n  ÓP  ED  00  □  op  AD:  derhalve  a  ©  op  BE  +  O 
op  AE  +  O  op  ED  00  0  op  AD  co  Q  + 
4  0  €{l  AS«f*  i  Qop  ED  00,4  ©  op  AD  en  dus 
©  op  BE  00  i  Q  op  AD  —  4  0.op  AB  T  è  0  op 
ED  i»Arbekn  AFBGDBAé.  Zie  ARCHiiiwa  i-^/w^ 
IV.  en  óver  ^eoe  andere  foortgelijke^%aur  genoei^a 
iSfiUnim^  Leanoa  XlV :  nHtsgadert  over  den  ArMm^ 

' .  fAPPOs  CWr.  Mashem.  IV.  pr.  16^  17  a  ,  ,  .  ^ 
Indien  men  Fig.*  1530.  *d  omtrek  eens  cirkels  m  6  . 
ll^en  AB  t  BD  ,  DF,  ÏB,  EG,  GA  verdeelt  :  de 
choorden  AB»  BD  (die  »jden  sijn  vin  éeh  logefchre- 
ven  Mbo^p  en^  Q  m-W  bogm  AoC  en  DpC 
«e  eiiuttider  i&  Q  «Btmoeceop  oekl>  «n  paMi^  AC  en 
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ndomé  luMPefi  word«ii  lij  worde  gevormd  door  cirkeli» 
bogen»  él»  ieder  het  zeide  .gedeelto  xijn  yan  den  om- 
tfck:  cn  uit  het  befcbomirili  dor  4gaur  blijkt  duidelijk 
..mAiI  hare  inboi^  (jj^gk.it  am^te  deruic  AB0C4* 
.  '.'<ZI«'a?er  Manen  ^  e;i  figaiftt  m  deien  ia|rd  kkAW? 
GemÊifia  StéUmi$r  {  165»  oi  Tch  volKMidt. ' 


.  m.  A  F  ö  E  E  L  I  N  P. 

j    »  .    ^  .  .  ... 

.j{?Bf|L    DB    EBDB  'TAIV    DBM  OMTABC 

"    CIRÉLELS     TOT        li  MIÜDKLLIJW, 

iVIII.  yo6BSTBL« 

De  rede  van  den  omtrek  des  cirkels  tot  deszelfs  mid* 
dcU  jn  kan ,  in  gerallcn  ,  uit  de  befchoiivvin,^  der  veellioe^ 
ken  niet  dan  un  naasten  bij  bepiald  worden:  die  rede. 
aldus  bepaald,  is  orimeesbaar:  efi  de  rede  van  den  inhoua 
des  cirkels  tot  bet  vierkant  dfi)r  rnjddgllip  ia  Jtec^  io 

BBijriji*  De  omiTek  4e9  drk^Ii  ia     llmier  m  dë  omtreit-  • 
kefl  der  veettoekea  Ie  en  'aar  dén  cirk^  beTdirevefx  en 
dus,  koe  velé  xijden  men  ook  in  een*  veaikoek  veroades» 

Helle,  Is  de  ötnrrek  des  cirkels  altijd  grooter  dan  d!e  de$ 
veelhoeks  itidieh  de  veelhoek  in  dcn  cirkel ,  en  altijd  ]dei« 
'iièr  indien  de  yeeihoek  om  den  cirkel  befchreven  is :  zoo 

***dac,daar  de  omtrek  des  cirkels  tiisfchen  in  vale ,  men  niet 
'weten  kan  hoe  veel  de  cirkel  grooicr  is  dan  de  cerstgemel- 

,r"de  veelhoek,  en  hoe  veel  kleiner  dan  de  iaatstgemelde. 
''Men  kan  dus  alleei^,  in  plaats  van  den  pmcrek  des  clr- 

.  kels,  den  ontrek  van  eenen  ir#c]|HNek  smen»  ^elke  minder  * 

.:  «aa  .dién  éta.  cirkels  afwykf '  'naea  Me  'de  voelboek  «eer 

•  iVdenlapeft.    •*.   .  .    1     •  .  •  •  - 

Verder,  de  rede  zelve  van  4^9  omtrek  dea  yeelboeka  cqc 
^.  de  mlddeiiya.  is  altijd  onmeetbaai:»  C^itgenomen  voor  den 
.  ,  zeshoek)  eö  men  kent  alleenlijk,  zoo  nabij  men  begeert,  de 

•  palen  tusfchen  welke  die  rede  vaic:  dus,  welken  veelhoek 
r  men  ook  neme  om  deszelfs  omtrek  voor  dien  des  cirkels 

ce  gebruiken,  is  de^^e  alcjy4  onmeetba^  xpe^t  betrekking  tos 

de  middellijn.  •■ 
7.  *  £n,daar  de  inhoud  des  cirkels  geiyk  is      cenen  driehoek 
.  mnrftii  40  4|0Q|n  dn.  rMus^  en  dna  iH»(baar,  ist  dd 
%       *  '  .         . .  -  grond- 
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)»o  yiL  £oek:  Ofcr  den  ommk  m  inhoud dts  drJMé 

grondlijn  de  omrreTc,  en  dos  op  de  jreze^de  wijze  ten  op* 
zfgte  van  den  r/iafu^  onüneetbaar ,  zal  ook  de  inhoiTd  vatt 
^ien  driehoek,  en  das  die  van  dcu  cirkel,  onme^ifaflflr.^jfi 
met  beirekkiug  (oc  bec  vierkaiic  op  de  midd^^a,  * 

AANMEKKmc  Men'  rraagc  of  men  «fmnie.r  voor  den  om- 
^  trek  "des  ci  kei?  ee"  getnl  ?.?A  kunnen  viiiden  dut  roéetbaar 
is  mee  de  mickicll!  n?  Ik  kan  nier  ontveinzen  teer  genegen 
te  zijn  o;ti  te  denken  dat  ziillcs  nie:  mogelijk  is.  fcln  uer- 
iialve  de  oploifing  vmi  de  C)jiad>  atuur  dc<?  cirkcU  lo  ceoSQ 
uricliineciiciiep  zin  voul'  uiimug^ijji^  ic  jiuudcu. 

XiX.  VOOASTSU 

De  rede  yaii  dcii  omucu  ccus  ciikcls  tot  ^yae  mid* 
deUQn  is  kkioer  dan  vao  3  ^  to(   l  >  en  gcooter  daa 

3  ^  tot  i :  of  y  wat  op  het  zeiide  uitkomt»  kleiner  im 

a^:7  en  grooter  dan  223  : 71  volgens  archimrobs. 

Die  rede  is  iiaauwkciing.r  als  3, 14t^9t?65ió: i )  volgens 
LU  DOLF  VAN  CEüLhN :  en  de  rede  vin  ^^5:  113,  onder 
den  naam  van  MfiTiut»  opgegeven »  i$  ()yia  even  naauw*^ 

Li  G.'lV*  it.  Mol»  •    >  .      i  ' 

!•  AAratftREUia.  Bêni^wiju  9é»  AapuiMSfiu  '  Di»  Wiskua* 
^aaar  berekende  den  omtrek  van  eenén  a^s^^  negencig-hoek 
om  den  cirkel,  en  dien  vin  eenen  «es  en  negemig-hpelt 
binnen  deq  cirkel  befcbrevent  de  pmcreit  tlés  cfrkeli  is  klei» 
ner  dan  de  cericgemelde,  en  grooter  dan  4e  laatsigemelde»  ' 

BEREiDiNo,  Voor.  den  5^  hoek  om  den  cirkel  befcbrcveu. 
Fig.  1^3. 

1^  B I  de  sQde  vtn  eenen  rmelflioek  ia  den  elf kd  be» 
Mimen:  en  al)  L'B  D  loodrcgc  op  de  middellijn  in  B,  en 
dus  eene  raaklijn:  men  trekke  CIL.   Laat  HC  don  hoek 

ICO  in  tweeën  f^eVvk  deelen  :  fnFireÜlks  GC  den  hoek 
HCB:  FG  den  liock  GCB:  EC  den 'hoek  PCB:  dan  is 
l  li  C  B  de  middelpuntshoek  van  eenen  192 -hoek;  cu  dus, 
indien  i  BCD  =:  Z  EC15,  is  i  ECD  de  middelpiuits- 
hoek  van  eenen  0  -  hoek :  en  dus  is  K  Ü  de  zijde  van  een 
^•hoek  om  den  cirkel  befthreveo.  Baar  no  de  groot- 
te van  de  sQdin  dier  veelhoeken  mpeten  bcpeteiv  en  dus 
*  dezelve  door  ge»Uen  okdmkken,  mUen  wV  het  geeo  wQ 
ii  het  n.  Gelroig  op  het  ÜL  VoorM      bet  IV*  Botk« 
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UUj^.-J0^4k  kmk  'nm  ^  MVf.  ta  ^h  m$M.  $H 

«n  in        T.  Gev.  tran  liet  XXIV.  VoqrClel  van  be»  ffifil» 

Boek  gezegd  be^hen  in  nclu  néitJexiï  en,  'n  plaats  van  de 
vierkanten  op  Ujnetr.de  tweede  mngtt-n  der  geiailen  wetK<fdie 
üjnen  uitdrukken  gebruiken,  en,  in  plaats  van  de  zijden 
watirop  een  gegeven  vierkant  gefield  zoude  kannen  worden, 
de  vic^-uaiics  wortel  van  het  getal  dat  den  inhoi»d  vnn  die 
Tierlcanc  oitdnikr^  htxasmuM  is  ook  op  die  w^^e  lo 
werk  gegaan. 

MWi/s*    Uit  V7.  27.        3.  is 

BL  :  BH  =  CL  4-  CS  :  CR 
BH  :  BG       CH  +  CB  :  CB 
3^.  BG  :  BF  rr::  CG  4-  C6  :  CB 
4?.  BF  :  r>     =  C  F  +  CB  :  Qff 

of,  bij  verpl&aUiiig: 
i'*.  CL  +  CB  :  BL  =  CB  :  Ba  • 
CH  +  CB  :  BH  =  CB  :  BGf 
CG  4-  CB  :  BO  =  CB  :  BF 

.    4».  CF  +  CB  :  BP  =  CB  :  B£.' 
:         Miar,  IM  =  A  IfC  (V,         .  *  . 

en  IK  =  Cf  (VI.  8  het  3.  Ger.) 
dus  i  M  9  ^  C I :  ef>  da^r 

BL  :  CL  =r  IM  :  Ci  •) 

is  BL  =:  i  CU  füf.  4).         •  - 

Waaruit  vol^t ,  dat  zoo  BL  bekend  i»,  CL  het  f>ok  i*:: 
en  uit  II    ló.  ook  CB,  en  omgekeerd  :  men  kan  Jus  in 
I.  B  H  vinden»   dus  ook  CH  '6):  eo  dai)  ia 

N".  a.  BG,  ia       i.  BF»  10  U^.  4*  B£. 

Atcmtfmj  fiekfa  IL  =  1^3:  dw  CL      3061  dof, 

CB'        306   —  153    =  70227;  du&CU^  70435: 

•Q  CB  V  V -70^35  of  V  26^: 
'         Hieruit  volgt  m  N^,  i.  ■  : 

'  CL  +  CB  !  BL.  V  •  '53  *  en  du<;  ook 

ca  :  H  B  V  571  :  153  of  V  d  X  67i«  ^  X  15^ 

of  V  45<5rf  :  1214. 

Zoa  4mi  HB  s  laHitCB  V  4S^ 

Dus  C     V  la^'  +  4568'  of  %%i6^%oo 

dut     sa36344i  af  V  4729*  J  dw     '  • 
C  H  V  éf^ :  «1  ditf  la  a. 
CB  *  BG     0a97  I  |jBM4:  ea  dnt/iiiAoii  BGa  laM 
4*  Ci  V  9a97«  '  • 

V 


Digitized  by  Google 


Dl»  Is  GC*  ^  9297*  -f-  TiSi*  •     ^  • 

V  ^7932305  du^  ^  «7928129  of      9377^  ' 

dus  is,  N'\       GC  ^  9.^77  J  en  • 
CB  ;  B  F  V  1 3(574  2  1^24  of  •  -  . 

18674  1224 

tfi  dus  indien  BP  ^tiAi  it  CU  V  P337» 
4*.  Dui  i«  GF''  ^  ów*'  +  9337*  «f   . 

>  «75541  «8  5  dw'v  87953449     V  9357*» 
dus  CP  >;  9357  J  en  dus  in  N^.  4» 

CB:  B£  V  9347  • 
dos  ft  CB:  9l']SB  of  BO  V  9347  :  3^6 
eodus»  200        =n  30^9  is  ftCB,  of  4e  MdcUlija»' 

V  9347.  ..  ..  "  * 
Msar  96  K  BD  s  2937(5     ömtrék  n»  <ha 

hoek.  *    ,  "  w* 

•   Dos  oMdb  nn       lirellipdts  midddlp  ^  ft93^  t 
^  ^  3937^      -  ^     1335"  , 

1335 

Maar  r-rr  .7^1:  -en  oi9t^  van  dea  cirkel  kleiner  dan 

die  van  den  veelhoek:  dus  ( 
Omtrek  vaii  den  cirkel  tot  de  middelIijQ  ^  3f  *  >  ^ 

BEREioiRO  voor  den  j^^hoek  ia  dn  éèaA  bcMmveo» 
'  Fig.  164.  *• 

Sii  BL  de  zijde  van  esnen.  zeshoek  'm  ^  dikeli^e- 
iUireven :  kat  A  H  den  boog  6  L  in  twee  gelijke  deelen 
deelen:  inqidijks  AG  den  bcngHIH^  AP  den  bom  .B0> 
AB  den  boeg  9F;  doi  is  BB  de-  dioeréa^  fpn  m 
9^0  hoek* 

BEWIJS.    Uit  IV.  12.  fs  '    :  . 

'    AL  :  AB  —  KL  :  bK:  dus  (ITT.  %.  N*.  1.) 
AL  4-       ;  A3  =  KL  +  Bi^  ofBL  ;  BK: 

of 

AL  -f  AB  :  BL  =r  AB  :  BK: 
**    *  ;  Maar  A  13  H  K  ^  A  A  R  B  :  dusf' 
A>»  :  iil^  :=  Aü  :  i^H:  en 
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Uk4fdnl  Over  (k  rede  vofi  deu  «Mfv  te^  dc  midd^  303 

'  AL  +  AB  :  BL  =  AÖJ  KH, 

op  de  zelfde  wijze  is 

a'*.  AH  +  A  B  :  BH  =  AG  :  BO 
3*».  AG  4:  AB  :  GB  zrr  AF  :  FB: 
4«.  AP  -I-  AB  :  FR  zz  AE  :  EB.         '  * 
Zoodra  nu  LB  gegeven  iSjisAB—aLB  belencï^ 
.  in  omgekeerd:  AL  wordt  daaruit  gevonden  (Jl. J)et 
I.  Gev,}  «a  éo»  varinjgt.inm  einddijk   de  waardij 

tel  d»2!:<'*  ^        dw  AB  =  isfe:  LA*  aa 
1560*  —  780*  ss"  1825200        1825201  of 

•  dus  LA  •  • 

«lus  in  !•  AH  :  fiH  ^  2fix  :  730  of  2piioos 
y8ooo. 

. ludiea.  dan  BH  =  78000  is  AH      2911001  dus  AB*" 

.  ,X  apiiot/  +  yaooo^  <rf  ^  fioSftsatoQoo  of  ^ 

pOlft0i9Od25  of  X  301375*       .     .    *'  . 

-  dfli  AB  X  30137S. 

Dus  IS  in  N*.  2.  AG  :  59247$.'  78000  ,-qf 

,  mulripljcecrende  beide  dc  g^eull^  door  ll  en  se  difédet* 
«ende  door  ^  is  AG  s  BG  X  •0003  1  afi^ 

Zoo  dm  BG^ 53  'ft«40  ll  AO  <  30053 :  éoTT?!' 
■  <  *^^^+  aocSs*  <  ^0909240^^  <  4091^451^  q^' 

dus  A  B  <  [20227  : 

Dus  is  in  ^J^  3.  AP  :  BF  <  40280  •  o^^q  ^^j^ 

tfpiiceerende  door  3 9  en  divideerende.door  ac»  AF  :  ^S* 

<  0042  :  3^,  " 

3^  Zoo  dan  bF  =  396:  is  AF  <  6042  dus  Tl*  < 
+  6o^^   <  36662580  <  36ó630ft5  of  <  6^*. 
.  Gevolgehjk  is  AB  <  60539  «in  Mt,-4»  jg  A£  t  HB 

<  12097  :  Si^  of  <  B4I94  8  79^4 

4*^odiea  dan  BE  =  79a  k  AB  <  24194:  duiTiB*  < 

79il_+  a4i94*  af<  £tS9]«i9Q|i  of  <  3>«7«l4»  of  < 
•4207  •  :  '  ... 

Cefolgelijk  A  B  <  «4207, 

Méft  Meft  ditt 

BI 
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jp4         ^^^'^  •  omirck  tn  inhtki  dis  drktlsi  . 

BE  :  A  B       79:t  ï  i^io-} :  of,  tlivideerettde  door  1 1* 

BK  :  AB  >  -64  :  8069. 
en  96  X     £y  of  dc  üüuriik  van  den  veelhoek:  AB  >  95 

X  aö*  of  25344*8069  of  >         :  J  ^>  3  g^^:  i 

:    É  Maar         is  >        «Q  de  omtrek  van  doo  cirM  it 

^  nog  graoter  dan  die  vso  den  veelhoek:  dus  is  .ooiirek  van 
éoA  eirW  tot  da  nriddeBijfr  >  3  —  •  i  of>  aaai?!* 

il«  AANMBiiKiMo*  De  ttié  ttü  siMift  ^ot  wei  Htf  te  groot t 
r  U  eolitep  ia  de  ftêktiSk  foof  de  «leeeit  ee?alle«  ▼oUotede. 

III»  AANMF.RKiNG.  Archimbdes  is  eeiiigziiis  anders  te  werk 
gegaan  dan  de  nienv.'e  WIskunftenaars  die  hem  gevolgd  zijnr 

.  hij  heef^  nici  de  zijdeo  van  den  x&  hoek,  van  den  24* 
hoek»  m  deft  4B«boeK9  wi  den  sf^^boekt  berekend  toor 
cene  gegeven  middellVn:  aiaar  h9  heêft  esM  fisotbc  wr 
de  rede  welke  de  z||de  ven  ieder  dier  vedhoekeo  tot  ét 
middellijn  hebben  moet;  en  daar  die  rede  oaneecbtar  if« 

'  beèft  hij  Voor  den  veelhoek  óm  dien  ctrkel,  die  grootcr  ie 

•  dan  de  cirkel ;  nlrijd  eene  rede  {genomen  die  iets  grooref  ïs, 
en  voor  den  veelhoek  in  den  cirkel,  die  kleiner  is  dm  de 
.  •  cirkel «  eene  rede  die  iets  kleiner  is  dan  de  ware  rede  vaa 
de  iijilé  van  den  veelhoek   orri  ojf  in  den  cirkel,  tot  de 

.  iniddellijtL  Zgne  berekening  lieunt  gevolgelijk  niet  op  ge» 
uilen  die  fleclits  ten  naasten  by  naauwkeurig  lyn ,  inaar  op 
mre  getatten.  Zic^  hier  over  mi>fntrcuk,MÜ9irt  de  h  Qj^a* 
irumre      circU%     31 --3^  VanV»  item*  jeJAeêéemiee 

IV.  AAi^BiiKiN0.  LcDOLP  VAM  <ïKiii^ff  bcelt  ecneii  aodtfeof 
weg  ingedagent  hQ  bergende  met  behulp  vae  bet  5*  Ge« 

.'Y(rig  van  ons  XXiV«»«eii  vtn  bet  XXV.  Voorllel  vab  oae 
VI.  Boek*»  de  iQden  van  vele  veelhoeken  in  en  om  deit 

cirkel  befchreven:  Hij  trok  ten  dfen  einde  de  wortek  uic 
.onmeetbare  ^etn'len  met  v/el'  nnauwkenrighefd »  en  tot  ceii 
groot  gct:il  van  ciecimalen.  Hij  vin  k  dM$  in  zijn  Bock  over  den 
cirkeU  alwaar  men  het  geheel  bclonn  van  zijne  berekening 
"  .  2len  ktn,  dat,  indien  men  de  muidciUjn  gelijk  aaa  i  ilelt, 
.,en  ecuea  veelhoek  van  33212254^20  sQdeu  gebruikt »  da 
'  omtrek  dei  cirkels  grooter  Itdtii  • 

3,14159265358975)32384^ 

ea  kleiner  dia 
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ith.jyd*.:  Ovéf  dsrcéU  van  dm  omtr»  M     mid^m  £05 

Maderhünd  nog  naauwkeuriger  te  werk  gaande,  viüdt  hy 
!n  'L\}i\^  Fundamenta  Aritkmtitès  et  Ceom^triae^  dac,  indien 
men  de  mldëdiyn  der  dtkelt  1  ftelt,  de  Omcrek  dei  drkete 
grooter  ii  diti 

V.  AANvesitii^a.  De  rede  vsn  AftcMniiBs  sa  $  f  toe  eene 
déeÜBélé  IkTtuk  gebragc,  geeft  3.142857.*  dos  It  sfitefraocl 

V  lAdi  I 

'  Ae  eiTff  die  èeiNteHvlMft  L.  €•  1¥»  14. 

VI.  AANMERKING.  Dc  fcdc  vjip  355  5  113  wcftc  ondcf 
'den  mam  van  BXBTitJS  bekend  (telt 9  is  zeer  naauw- 
'  keurig :  want  \  liidieit  men  dezelve  tot  eene  decimale 

breuk  brengt,  geefc  zij,  3>i4i£9292 :  dat  niet  eeas 

ïb4^  *^  1»  fwoi  Ie;  1$  wordt  tem  dioi 

-  iir  geheefe  gemllen  oitg^rokt  <  die  des  te  gemakkelijkef 
Ia  bet  geheugen  jpprent  «ordefi  •  dat ,  indien  men  de  ifate 
eêrfle  oneven  gjetfttten  %%  i^ticr  twee  malen  naast 

elkinder  (lelt,  1 13355 «  de  drie  eerfte  ciifers  demiddel* 
lijn »  de  drte  Iwile  den  ömtrek  uitdtnkken. 

Zie  bier  óver  montucla  ter  aangelisalde  plaatfe »  ttt  tic^  • 
i^r  fiUcfs  €x  AnauasBOE,  pr.  6*  p.  275  et  27^»  en  kief* 
oftder  in  de  4  Aanmerking  oj>  het  XXVl.  Voordel  «ent  nog 
viét  naanwkeurJger  nlcdrakkiiig. 

VU  AAWütatRiiie.  B*  gemelde  reik  vis  St9  t  $f$  om  de  nde  tid 

de  tniddcllüa  dcs   c1r':c!s  tor   cTên  omtfek  üiite.lfükTtcn ,  !:  |?c« 
vonden   door    .»,]muaan[  anthomssb,  Burgcnicesfer  der  (lad  Alk- 
maar, vader  van  adriaan  aoriaanss,  b^jKenstüiud  Mtxius,  iioog* 
,  iierai^r  <e  Pr««eker  t  welke  in         werk  Gêmttrls  PrgeHm4 

(^Parf'is  priorin  Cr.p.  To.")  dtc  tiltvindin?;  ann  zijnen  vadcf  toekcfft ,  ca 
er  byvoegt  „  dat  de  zelve  ,  fji  iic:  boekje  dat  hij  tcjen  de 
^  dratuur  vun  simun  tan  ëik.       gefiüueveo  hccüy  dooi  bcwjj« 

»»«ed 

(•)  Mr.TiL's ,  ia  het  latyn  fchryvcnde  ,  noemt  hem  a  querci/i  thisfchicrt 
Was  de  naam  do  cuttNSi  inifBcrs  i.iF£Mius  liaalt  ia  z^se  Mibiiotlucék 
PèUo/bpMea  mn  9  mmi  »o  caim;,  i)r'2tf  Huadnuurê  dm  Cmhi  Mft 
lfl4  in  4*.  Die  zelfde  titel  (laat  onJer  626.  in  4".  op  den  Cata« 
togtis  der  Bibünthcclt  vtto  wijlen  den  Raadp^nfionaris  bleyswyk.  Hetf 
Boekje  van  ao&iaai*  ant^ohissb  worde  in  i^eea  der  veelvuldige  Ciui 

«Éiofftfren  gMoMM  die     icfiMi#it«ü       ntv  fm  «|  Me*  ié#» 
Mn  eC  kit  wtl  iiMn  li  «eweefi.  . 
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30Ö  Pil*  Bock  :  Over  dct^  omtrek  en  Mimd  <k$.  cirkck^ 

»f  2CU  hccfc  avngccouiul  dat  dc  rcdc  tiu  dcu  omctek  cot  4c!  jiid* 

17  IS 

^  dsll^B  kbliwr  It  te  s  iroocec  du  a  |5»i«ircliM«Cb 

li  355 

„  ke  de  middel  rede  ii  3  nj  of  JT^:"  Elders  (C<?ofli.  Pract. 

II.  CiT//.)  zegt  MKTius  „  dat  zijn  vaJcr  dit  gevonden  heeft  door 
„  bewQzea  In  den  trmt  vau  AmciUftitsDKs.*'  Ik  heb  hcc  werkje 
Tin  ADRiAAW'XMttomiie  nltamer  «aiifecroAfi;  Ik  lm  '<defliaivea 
«  «ver  de  bcwijzeii  daarin  vervat  niet  oordeelen.  Maar  hec  vale  i\iec 
moeijcüjk  dc  gemelde  lede ,  (tu  4af  mn  ze  keiU)  vli  die  Van 
Mic^i&iBDEs  afteleldeiu 

Inoien  daar  de  rede  v«n  ft»  :  7  te  groot  is  ,  ^al  die  vm 
ld  X  M>s  10  X  79  of  van  ast  t  lt%  ook  cc  grpot  sQn  :  en  in- 
dien mea  b|f  deseive  getallen  voe$t  die  ia   de  selCde  rede 

(Innn  ,  r.  w.  37  ' »  ^^i  de  rede  vttn  355^  f,Ul  f/^  fSMC-^Bt 
ca  diu  ^1  die  van  3^5  :  sia  nader  b^  komen.' 

10  ■  '  - 

Od  nde  vu  371  of       MS  s  7K     n  Ueia;  dot  ü  dl«  ^ 

16  mtüea  tts  1 16  X  ?i  of  van  isd8  :  ii3<$  ook  cc  kje^i : 
beide,  gettUen  aftrekkende  die  Sn  de  selfde"  rede  ftecn»  u  ite- 

60     '  it  t 

tcu  i^jTj  cn  6,  zal  bet  overige,  of  de  rede  van  3549^1  :  I130 

ook  te  klein  z^n  :  en  derhalve  er  itts  b-jvoegËnde^  zal  3SSO:n3o 
of  3SS  <  ttS  nader  aui  de  wtailieid  komen.  ' 

V<iov  het  ovcri-,e,  wanneei;  men  dc  rede,  door  irivnr.?*  vaw  ceü« 
Li.Ni  berekend,  /.clfs  maar  tot  slqs  dccluialcn  aanneemt,  valt  het 
niet  luueyel^tc  dc  rede  van  arcihmkdes  en  die,  welke  den  naam 
van  ifBTfOi  dTMift*  daaruit  afteleiden:  en  teven i  te  lioen  zien:  dat 
•  de  tweede  naanwkciirigcr  is  dan  dc  eerfeetido^  4ac  keld*  Alü* 
der  naaaivkciuig  zijn  dan  die  van  LUAOLr» 

I4'593  _  "  1 

D*  rede  li  S.141SM     ^i^ooo.oqo  •  «.welke  wét  ^j'^i^  s  l » 

cn  dus  kiciuer  dan  Zf  dio  derhalve  te  groot  li. 

^  .1 
D*  krenk  041694  of  {SSoó^  ^derom  berleld  «linde  feelk 

t 

ca  dochAlvc  i$  de  gehecle  xcdc  van  ludqlf  3  +  ^  ^  g    •  i 

'i  16  35$ 

ua, aaaicen  b^ #  a  +  ^       i  s  liet  geen  gecU  ^  4"  fïs  ■  ^^gfi* 

Men  kan  over  dergelijke  herlcMingcn  van  breuken ,  ook  die 
onderwerp  ,  nazien  dc  Jügekfm  van  walui  ,  Cêp^  lUu  Opp*  MmMêm 
T.  i.  p,  49, 

MUI-  AAr^MEHKiNG.  Wij  zullen  in  het  3.  Gevolg;  op  he& 
XXV.  Voorftel  van  bet  VïfL  Roek  toonenr,  hoe  veel  bec 
.berekenen  van  den  omtrek  des  cirkels  duor  het  gebrqik  van  de 
Smus  T^fils  verkort  worde;  doch  men  lecte  w^U  da^»  dut 

'  feec  iMtifk  fia.dji  wttic  illM  lüvia  iMiiliwt»  dtf  im  do 
zyden  vi|i  ?errcheid€ii  Tee]|io«lM,  jeoo^mL  la.  ato.o» 
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lU*  4fd. :  Ovtr,  d€  redt  vm  dcs.  omtu  t^t  A  fifM  |i|r 

cirkel  befdffefCtt»  b«%Uoe».  n^ec^  en  4mt  StmfiB  w 
,TémgeMê»  de  htlve  sQden  wut  decgrlQktt  vfieRioelett  cQiii 

•  men  in  bet  betefeei^ii  van  -  de  Sinui'Tafet$  \a\n  dK  hscige 
weric  reed»  verrigc  heeft:  en  géroiBtUfk  dkt'dc.vftkoitn 

'  neer  fchUiibwr  dm  wexenitf  k  is.        ^-       '  ^ 

IX.  AANMERKING.     SneIUUS  ,   doch  VOOml    ÜH  hcm  nUVGENff, 

hebben  veie  verkortingen  gebruikt  ;  zij  hebben  namelijh:. 
.nieuwe  efgenfcliappeQ  gevonden  van  vccluoeken»  in  of  oui 

'  deü  dtkeFbefchrevea,  imr  doot*^  Iti  ftm  £^bragt  lUn, 
Ml  b^bnlp  va»  veelboekea  uk  eta  gering  gfw  a|)|f9^W- 
.  fittode,  de  idfde  naauvfktBfIfbêid.     efittuc»^  «wa  -un 

fioLF,  door  het  gebruik  Tta  veelhoekeo  tüt.  een  grooc  gt* 
I  tal  zijden  beftaaiide  ,  vcrkte^rcn  had.    Hunaë  %ewcrti|lifeB 
waren  op  de  volgende  V<»orildl«i  gegroad*  * 

•  *  •   '  XX.    VI>OR$TEL*    Fk.  i6s« 

-  Vtv  dVMRmclleiiier  èva  dé  bitfve  cfrWtv'H' gcoocer^éoi 
trjer  derde  fedecUen  van  den  gemki^eidciii  4irlpM||  4ii  e^ 
de  cboorde  m  dac  ftok»  ia  beueiye^^bcf^^     iib- '  . 

pr.  3» 


jfT-RFTnivG.    Men  bcfcfuijve  op  'de  bccncn,  FE  cn  EH,  de  gew 
I;)i^t>cco»ia  dri^iio^kea   FïE-.,  tt'L.Ü  ;  die  dus  ondcriijip  gclyfe 
,    z^ini  Virv»I|^  wcdecom  op  ri,  l  E,  E  L,  LD ,  dc  driciKitiwii 
Fnrl»  («B,  £#Ir,  LpDy.aütf  «BdferUng  geCyk:  «ft  tdat» 

wedcsMa  «idaae  iriiliiilnaa  f  do  «|d4K  dlar  ülrtaiaMfci  • 

iDHieiPULMto.  da  A  A      FI  en  Ky.BL  M  LD.  beCc^M 
j    famiP!  >  4<A  A  kLD)eD«M  .V  *  A7Sdl7 

I  .  9ti  leMe-Mt  fiMtf  VDte  911»  4to  ddalMNslta  dte 

«I»  lil»  cflz.b«Mi|<ieg>]Hai«  '  ^ 

]>«i,  h  4«  fom  van  tlto  die  drlétoetatt  >dF£D-{.|AF£D 

^,  W  +  ff|  +  cni ) 

Ooi  U  de  Umèa  tid  4a  tcntym  ilte  dic  driciiucken  groottr  iia 
-  va»  AF«D-  n  O  +  4  4-      +  4  -h  eii2  )  d«ic  is, 

dta  f  *A  F£D  Cs.  Voorbeeld,  I.  Auaui.  op  dc  I.  Bc|«üq&  f«a 

#11  Baaii>»  - 

•Mmhp  het  cktdftuk  FIKLD  is  de  IJmUt  vsn  de  foo»  «Ue 
lèdiUftodeent  dus  is  bet  dirkelöak  FEI>.        '  ' 


«  Va 
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'  XZf«  ▼oormsTKt*  Fig.  165. 

Een  cirkeïftuk  [IEL]  dat  kitiner  is  dan  een  halve  cirkel, 

il  kleiner  dan  twee  derde  gedeelten  van  den  gelijkbeenigen 

driehoek  [IGL],  op  de  chuorde  vaa  dat  cirkeUluk  door  de  v 

nakl^lneQ  aan  de  uiceiuden  van  den  boog  gevormd, 

■ 

Mnmnif  ^»  4* 

B&REiDiNo.  Men  trekke  door  B  de  raaklyn  X  K  Y* 

Mea  befchr'Jve  op  IE,  EL,  de  gelijkbeenigc  driehoeken  I«E, 
SoLt  ea  trekke  door   de  kruinen  »  en  0  de  raakl^^nen  qnr^ 
'  iêftmm  Mehr^vt  wtéetom  op  In»  «B»  £0,  oL,  dergelükt 

«KWijs.   A  XGY  4-  A  Xqr  -h  A  sTt  tOZ."^  i  A  l£L  -f-  i 

A  inz  +  i  A  £oL  eni.  (VI  so). 

Dus  ook  >  f  (A  IEL4-  A  imE  +  A  EoL  enz.}  ' 
De  Umiec  vap  de  e«rfte  fom  ii  dut  ook  grooftf  ém  êm  KttltC  * 

van  de  helft  van  de  tweede  fom:  dat  is:  de  ruimte  tusfclioa 
de  Iflocn  IC,  GL,  cn  den  cirkelboog  l??RoL  begrepen,  is  groo- 
'  ur  din  de  balve  inhoud  van  bet  cirkeUluk  Iiifioi«I:  en  dus  ia 
i    éi'  gemeld»  fUiiiiM  te  (ktntn  net  ftet  fcneldo  drfetlftuk»  dat  ii 

de  geheele  4  IGL  >  I  I  ctikffUtak  IffEoLL 

of 

Clrkemuk  IwEoLI  <  f  A  lOU 

:  AANUsaKiNo.  Het  vale  ïn  bet  oo^  waarom  men  hier  een  cirkel- 
ftttk  neeac  dec  klotatr  ia  din  «en  balve  cirkel  :  want  indien 
li»  EoL  000  balve  ctrM  wat^,  xouden  de  I^nen  IG,  GL  Oftl^ 
vidlf  oua  olfcindcif  x^B  •     fota  ddilMok  létMinMk 

XXII*   TOORfTlU    Fig*  143. 

De  inhoud  van  een'  cirkel  fs  grooter  dan  die  vïin  eenen 
regelmatigen  veelhoek  van  een  even  geul  zijden  in  denzelveo 
bêiclKevea  ,  ce  famen  met  een  derde  gedeelte  van  de  over* 
maat  m  dieti  vedkoek  bofen  dfeo  vtn  eenes  veelhoek  ia 
4rft  wAidm  drkd  'btftiifiivai ,  4och  dk  mm  4i  Mft  Titt 
.  kit  getil  sQdeam  den  eemgcntldCB  Mdau 

-  HurosNs  pr.  8.  * 

»rRKTT5Tvr,.    Zii  FIELDDE  TAlF  de  rcgclfflati?e  vceTboek  'n  <feif  , 
cirkel  be^chrcvea,  waarvan  de  zaden  a.^  in  getal  z^n»  en  men 
mwm  doMtlfb  laikoad  koffMdakilvo 

zy  FEOBAF  de  andere  veelhoek  »  die  maar  half  zoo  veel 
T^A^n  9!$  de  e«ffi|iioeldo  beiir!  wok  boom  dtaulfr  inhoud  kon» 
r><  ècid«balvo  y* 

90  ovemait  van  des  oantgcmeldoo  iredkook  bdve»  das  tüta^ 
fomolden  Is  dot  foltk  aas  iMt  ioial  g  >bo  driataookaa  alta  ial|k 

aan  APtStdw  V^^Sf  X  ^  r»t      rsi^4-«  X 
A  Pil. 

is- 

V 
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Ikpl*  BLO  +  ftfB       B  enz.  =  y  +  ^  X  Tcga»  f  IS* 
.  MttrftCM  FIB  V  I  A  FIB  CXX.  voorft.)  d« 
UAottd  ¥«i  den  ckk«l  Vy+$;X^FIE 
of  V  y  +  *  H  A  FIB  +  I  #  H  A  FIB 

AANMERKING.  Mcn  ziCl  hoC  VCeï  naaii wkciirfgcr  dit'  VOOT* 
Itcl  de  getnilon,  waar  door  men  den  inhoud  van  den  cirkel 
kan  uitdrukken,  beperkt;  volgens  de  mtiiicr  «ta-JMinn» 
dës  weel  men  alleen  du  de  Miond  tas  deo  cirkal  ffoocar 
ii  dan  die  m  ccttes  ^«^eek  in  «fenselvtii  befctetveas 
éodi  4iior  dit  VMrIltl  «tet  men  bovesdte  dtt  htf^  grooter 
jt  te  die  van  cent»  5^-hoek  te  iameD  mn  i*wm  iMI 
wftMl  utffckeA  d€n  ^«iKWk  ca  d«a  48-lMelu  - 

De  inhoud  van  eeif  cbrkel  fi  klelMf  daa  tme  darde  ge- 
ikfltea  fltna  vedkoefca  m  etn  em  gt»d  z^itB  M  das 
cirkal  baftkrat f« ,  te  famea  flMt  ket  derde  fedadia  ns  dan 
falQkfwmii^  veelkcA  in  denatlFCtt  baftkfavai*  ' 

uuïc&rtis  pr.  6. 

aaiaqf.  Cifkdftak  UB^LI  X  |  A  JLCL ;  (XXfa  Voailkel> 
fevolgd^k. 

arkemaklnEoLI^  A  ICL  X  |  ^  lOL-f  A  iciiCff^jr 
«vlCLBl  ^  i  Ikak  CiaL  +  I  ^  ICLt 

en  dat: 

MarlCLBI  X  |  X  4^  ftak  CIGI. -f*  |  r  H  AiCLi, 
lÉhoad  van  dea  drket  ^  f  vaelhoak  •»  éeê  dvftal  Hlr  è  F**^ 
lu>«k  la  Cw  cirkcL 

jU  AANMERKING.  Doof  de  manier  van  abchimedes  weet  men 
Hechts  dat  de  cirlNel  kleiner  h  (lande  pri-hnck  om  denzel- 
ven  befchreven  :  thans  weet  men  dat  hij  kleiner  is  dan  twee 
derde  gedeelten  van  dien  veelhoek  en  \  van  deo  ^  hoek 
in  den  cirkel  1  waar  door  da  arwyking  van  da  waanald  na» 
dar  beperkt  wordt* 

II.  AANMERKING.   Dssr  men  door  het  XXIV.  Voorrtel  van  het 

VI.  Boek,  en  deszeifs  V.  en  Vf.  CcvoIk  zeer  gemflkkel^k 
den  inhoud    eens   veelhoeks  in  den  cirkc!  vindon  kan,  en 

"  dan  door  het  XJV.  dirn  vnn  den  veelhoek  om  den  cirkel, 
jüet  men  hoe  gemakkelijk  men  door  liit  Voorüel  den  inhoud 

•  Fan  den  ciik^  kan  benden.  Door  middel  van  een*  twaalf* 

V,  iMtk 
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lioek  verlcr^gt'  Mii  rcM        nftr  MMHEtUikt 

OSYdL'O* 

De  inhoud  van  cctien  Semr  C  I E  L  C  is  ook  lïlefner  dan 
cwee  étÊÓm  fedetlren  mAf  het  /r^/>ee/if0f  rciGLCj  ^evurmd 
4oor  mcê  ftraleft  en  t«ree  ratklQneQ  dp  die  vfceindieo  vtti  den 
jboq^  de$  Sectort  ^fcogèn:  ce  faineft  mefeeo  derde  gedeelte 
«m  den  ifiddelpenu  driehoek  ICL>  .  » 

JClCiV*  vooASTE^ju^  Fj£^  165  en  i66^ 

:  9^  omtrek  wi  den  cirt^l  lÉ  gNeeer  dan  de  omrek 
êMt  tègefmatfgea  vetfhoeka  va»ttn  even  gecat  zUdeii»  teden» 
2efven  bercbrevea*  ce  (hmen  mee  bet  derde  ged^te  wa  het 

r<?rrchn  tiHfrhf'!!  r^fcn  omtrek  cn  den  omtrek  van  den  ?cel* 
koek  die  naar  de  beiil  vaa  dat  geuU  ^dea  beciu 

BERsmmo.  Men  fcelle  dat  FD  de  zijde  is  tan  ecncn  Teelhocke 
u     Jit'PF. ,  BD»  dc  zyden  zön  e«ns  Tcclboeks  Vtn  «fB  dttbb*ld 

pctil  zijden:  en  FT,  IE,  cr..  LD,  He  7''den  1W  eapoi  VHW  i 

hoek  die  wedcrnm  een  dubbcid  getal  zyden  hcct't: 

Zg  Fig,  166        gclQlc  aan  den  otntrcic  van  den  veelhoek  op 
FD  (*)  :  7.U       pclgk  ^an.dcn  omtrek  van  den  vtclhock  op  FBt 
.*  'cn  r*  xr^  A»  —     (^'— iT*).   Kindelfjk  zü  de  loodl^n  Nz  gt- 

3yk  oan  den   radius  van  den  cirkel:   men  xrtYkQ  Ng^  JU liip 

^   ijlfift^  ea  dlca  aoemQ  n  den  omtrek       dca  cukei« 

mmi»  A  ^iFI'srveaOieek  ep  PI7  ^      ^  . 
^  gilTASS  voelboek  op  ^ 
•  '  «ir\bif  A  iKk  s{      g/^l*  4  gifJO^  i  Cvccm.  ep  »I 
^flk  op  PB). 

«SeyolgelQk  inlumd  van  den  cirkel  >  ^  f  JVI  +  ^  ITIA  (tan» 

Voorit).  of 

GRVOLtU  I 

.  ,Zy  P  omireli  eens  veeihoeks ,  cn  ^  die  van  dcii  voor- 
giianden,  d«  !•  van  dien  welke  inaar  het  halve  getal  s^dea 
Seeft»  xoo  ia 

%uu  dc  ligiiur  16$ ■  ge(««HKii«l:  d«)ch  dit  doet  ntcu  cci  zake. 
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UZi  J^fimi  Oht     retk  van  den  mtr.  M  dc  midd. 


«■  >  P  +  — r  i  'bf  >  r-  P —    :  dat  is  in  woorden : 

De  omcrdt  via  den  cirkel  i$  grooter  dftti  vier  derde  gt» 
•^deeken  des  orocreks  van  een'  veelhoek  in  dien  cirkel  Ue» 

„  rcbroven,  ^ie  een  even  getal  zijden  hecfc,  min  het  derde 

^,  gedceire  van  den  omuek  ccüs  veelhoeks  did  mm  iiec  halve 
y  l^eial  4)den  heeiï.'' 

1  AAWMER&ING.  De  zijdc  vnn  den  zcsliock  h  de  rndiuz-.  dus 
i's  het  derde  gedceiie  zijns  omcreki  geiyk  aan  de  middel- 
lijn: en  dus  zUn  i6  zijden  vio  den  twulfboek  min  de  niid« 
MlUn  kleiQ«r  dao  de  oonck  van  de»  ciricaI:'docli  liec  ver- 
fekA  li  teer  gering.    De  zijde  nu  vtn  eeii*  tiraalfhöek 

*  «mdl  seer  gemekkeltlk  berekend  door  VI.  t4*  het  0,  Gev, 
ilfni  ziet  dan  dat  meo  h'^r  naauwkenriger  te  werk  gaat  dan 

.  door  de  manier  van  arcihmkhf.?!  ,  door  ^velke  men  flcciirs 
neet  dat  de  omtrek  vrn  (^en  cirkel  grooter  ii  dan  die  dtl 

veelhoeks  io  den  cirkel  bcichieven* 

^  IL  GSTOLG* 

lilijkc  uit  het  bewQf  en  uit  het  XXII.  VoorM,  dat  Iraii 

geen  voor  den  geheelen  ctrkcl  plaats  beefl,  ook  voor  lederen 
boog  plaats  heeft:  cevol.'-eli!':  een  boo^  nltijd  groóter 

„  dan   de    vier  dcrtie  j  edco'rci^   van  zi;rie  choo''de  mm  hec 
,^  derde  gedeelte  van  de  heitc  der  choordc  van  cenen  dubbel* 
„  den  boog:  oC  grooter  dan  de  choorde,  te  faraen  met  een 
derde  ^^edeelte  van  het  verfchU  tnsfchen  de  choorde,  ea 
de  halve  choorde  van  eetien  dubbelden  boog.** 

IL  'AAN'Mr'^KTV':.    TTcrrcENS  gebruikt  het  woord  pms  vnn  den  boog 
•in    plaats   vnn    de    helft   tier  cho'^rde   van  rer^r   (*::!'^elde}f  hoog. 
W|j  zuUcn  in  hcc  XV.  Voori'tel  vau  hec  VUL  jbuck  £ien  dat  4ie 

Of  lier  Mét  «itkooit. 

iUt    OftvoLG*    W\§^  166 

Tlieniit  vofgt  eet^e  zeer  ^eirnk^-elijke  manier  om  eene  r^gte 
lijn,  die  ten  naa.ucn  bij  gelijk,  is  aan  een'  gegeven  cirkel- 
boog, geometrisch  te  vinden;  mits  die  boog  kleiner  zQ  dan 
ket  vierde  gedeelte  vin  den  omtrekt 

ACB  dt  tMpgt.  deel  denxelvea  la  twee  geltlke  deelett 
in  C:  trek  AC»  CB:  verrfer  CE  loodrcgt:  zy  FG  s=  AB: 
Fl  «=  AC  4-  CB;  IK  s  }  GI:  dan  znl  F  K  ten  naasten  bij 
de  gezochte  lijn  zön.  Want  boog  C  B  >  C  li  4-  f  (CB— EBj 
dut  l^ogf  AC  B  >  AC  +  i        +  CB««AB),  of 

V  4  botg 
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^la  yiL  £i)ck:  Over  (kn  omtrek  tn  inhoud  da  cirkds. 

|>oog  ACB  >  FI  4-  J  (FI-I'QJ  of     la  +  l  Gi  of  > 

+  IK  oi  groüter  daa  F  K. 

BirxasM  fff.  it« 

JlI.AAifMEttEmo.  Nïitnwe  de  gegeven  boog  klefner  ft,  koK 
de  mn  FK  nader  aan  denxdven:  detrooi  hebben  wQ  eenea 
-  bopg  vercis chc  kleiner  dnn   een  vferde  gedeelte  van  èm 

omtrek:  doch  indien  de  gegeven  boog  grooTcr  was,  zoude 
men  dcnzdvcn  in  a,  4,  8,  oi  meerdere  deeien  verdeden , 
dat  geometrisch  gefchieden  kan:  men  neme  dnn  FK  gelijk 
fian  een  der  deelen;  en  dao  bec  dobbeld»  oi  viervoad»  of 
fkchcvoud  van  FK. 

Indien  men  uit  het  uiteinde  [U]  vab  de  middett^n  CftC] 
tene  fniJUJn  [15  KI  trekt,  die  den  cirkel  frijdc,  en  tot  aan 
de  rnakiijn  [G  K  E]  komt,  welke  op  het  ander  eiud  [G]  vjin  de 
iiuddellijn  ^c[o;^en  js  ^  zal  de  boog  [CG],  cusfcben  de  eerst- 
gemelde  Iiju  l>C  en  de  midLiellijn  [B G]  begrepen ,  kl^^iner  zijn 
dan  twee  derde  gedeelten  vnn  het  liukTGK],  dat  duor  de  ge- 
knelde fnyi^n  K]  van  de  raakl^n  [G^K  £1  wordt  afgefneden  , 
le  Amen  met  hec  defde  gededce  vaa  de  loodlijn  [CHI  uit 
i«c  dndt  des  hoog  op  dei  n'iddelMfn  [BG]  nedergeiatea; 

avTCBNs  pr.  8. 

«lUMiiOt  2ü  Cl  eeae  nUlHo  aaa  Cs  tfielt  AI  en  CO» 

fSWQt.  Stuk  ACtOs:  1  A  A  c  I :  =  A  waar\  i^n  ts  C  de  grondt^P  «• 

a  Cl  de  boofitc:  of  a  Cl  de  grondlijn  cn  AC  of  A O  de  heogftt 
maar  C  I        C  J  ( V  1 1.  Gev.  d :  dt'  ao,  Gev.  1.). 

Dus,  iudicu  lui^n  uic  l  met  den  radius  Cl  ceaen  cirkel  bcr. 
fthretf,  aonde  dc/cive  door  C  cn  G  gaan,  doch  ook  öoor  K« 
Itnircr^  is  hoek  RC  O  =  rcgt  (V.  7.)  dii»  ook  GCK:  cn  dni 
Tnoet  de  lialvc  cirkel  door  K  gaan:  dua  ook       =  iG  S  Ct 

Gevolgelvk  fluk  ACIG  —  A  waarvan  AG  de  grondl^n  en  CK 
^  iooice  if« 

Mnr  van  A  AGG  ta  AG  de  gfondlQo  en  €R  de  boogie <  en 

4«a  it  4  AC  O  S  4  watmni  C  H  de  he^|ce  cn  AQ  de  groné* 
ia, 

l&indclgk  Sector  c  A  C  =:  A  waarvan  hoo»  C  n      -r-^^^dlijn  cn 
AG  dp  hoogte  ii  C^V.  Vooifiel}  of  AG  4c  grondlun  cn  boog  CG 

fic  boügtc. 

Derhalve » S^c ctor  e AG: Trap. ACIG:  A  ACG  =  iioo^  CGi 

p  K  vcH.  riv' d*y 

Maar  ^eotQT  CAG  <  |  öuk  ACIC  +  j  ^  A^Oi  (XXni. 

V^Mirit  Gev«> 

diaWegOO^f  O^+fCH, 
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.  IH  Mtrck  Tii  diA  drM  ii  kleiner  te  nm  4tié$  ge* 

deelten  vaa  den  omtrek  eens  regelmatigen  v^dhocki  la  mi 

cirkel  befcbreven  ,  re  fflmen  met  een  derde  gedt^m  f«i 
t^en  omtrek,  «eos  gel^ k^forioigcxi  veeUioekit  m  dti|  diM 

iiumiti  pCp  ^ 

WMMMtmm,  CH  de  h«Ivt  iMo  4et  vetlltoeks  tn»  en  dus  AC& 
trekkende,  zfi  CG  Ae  iMlv*  44t  det  rtUBmtlU  Q»  dei  drkel 
|>erchreven. 

MtB  crekke  B  C  toi  in  K  ▼ffrteni. 
BSenfkeile  Ltt»  HOi  4«l  ALp  (BO'<»LG}  s  a  (4C^H0> 

?3  e  AHa 

PEWIJS. 

EG:  CH  n         Aft  ClV.  t.> 

dit  SC  +  CHt  CH  a  AOH-  AHf  AH  (lu  8.) 

Mwr  CH*.  KO  a  BHt  BO  (IV.  e> 

4ns  BO  -h  CHsKOs  (AC  +  AH)  X  üBi  AH  X  BO: 

•f  BG  +  CHi  KG  ta  BH  X  »Hf  AB  X  BG* 

dat 

BÖ  -i-  CBi  aHLG'  B  BH  X  BBt  t  AB  X  BO 

.  B  □       BHi  Mi|fft.«itBL»Ba 
Vmt  □  0|(^B  B  risplt.  tfiBB,  BL  +  regth.tMZH  ,tHt 
ta  r9tA.  «Ii  BL»  BO  m  regtK  Bit  Bt^.BH  «f*  ri^A. 
BL,  HG. 

MMtr  ftfdi.  «It  BH,  LH)k  lat  BL,  HQi 

4tti:  Q  apBH  V  uk  BL»Ba 

en  EG  +  CH  V  •  KG. 

E  O  -fr:  C  H       »  KG 

cn        j  j  • 

KCj-aCH  «KG+CH 
en   1  V   

MMtf  boog  CG       f  KG  +  |CH  (XKV.  VMlt> 
dm  boet  C  G  ^  I  CH  «é- }  EO. 

en  doe  oek  de  gefceele  eanek  dee  cifkeli  i  «MNk  tom^ 
bMki  op  bet  dnbbeld  fM  CH  «f  |  otttcek  dei  mikiets  Of 
bet  dobbeld  vu  BO  / 

I»  AAnmuNi»  Volieei  de  wikr  tbb  AicBiinBii  viedc  wm  eBfett 

dat  dc  omtrek  des  cirkeli  kleiner  is  dan  de  omtrek  det  vccl- 
boeks  om  den  cirkel  befchreven :  doch  nu  vindt  men  dat  de 
omtrek  deg  ciikeU  kleiner  i<  dan  cena  grootheid ,  welke  selve 
.  kleiner  ie  de»  de  geeMlde  «wrek  det  «eelko^  8b  d«t  kea^ 
V«B  ttt  giooicfv  lüttukeariïMk 
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.-  Daar  boog  CG  <  |  CII  +  J  EG:  „  h  lener  boog,  dif 
4»' Vlei  n  er  ïs  dan  een  vierde  vinden  omrrek,  kleiner  dan  twep 
4  derde  gedeelte  van  de  halve  choorde  van  den  dubbelde^  • 
0r^^Oir^^  nuDen  net  een  derde  van  de  Hikliiü  £G/' 

SU  AAinmKQNk  SiiBbLiuf  cii  ■üTOBNt  febmiktMi  bet  WMfd  Jhm 

"to  plaats  van  halve  choorde  van  den  dubhcldcn  boog:  de  rede 
liier  vao  ««lic»  «9  in  h&t  ZIV.  Voorftel  van  bet  VUt  Boek 

m.  iummmm.  Deze  Élfn  ^  Voordellen  ^        door  tiiti.» 

<\Jbt  oMogOveft*  'docli  niét  ten  vollen  bewezen;  HcrrGBRt 
ondernam  en  volbragt  dien  taak.  Hier  door  kan  men,  met 
veel  minder*  omflng,  de  zelfde  raauwkeurif^heid  erlangen, 
die  LUDOLF  door  ceiien  zeer  grooren  arbeid  verkregen  beeft. 
HüVGENs  is  naderhand  verder  gegann ,  met  twee  andere 
Voorftellen  te  geven,  die  het  werk  no^^  merkelijk  verkor- 
ten, doch  die  niet  tot  de  eenvoudige  gioudbeginfels  der 

*'Meetkande  behioc^feó^  en  wellt  wij  ge  volgelijk  hier  nfec  inn- 

CmM  IQvoegei)*  . 

IV.  AANMERKING.    Na  de  tijden  tan  lodolf  en  snelltüs,  en 
ccnige  jaren  na  dat  ttuYöÉNS  zijn  werk  iff  ciTculi  magfiifu* 
ifhic^  hadt  uitgegeven,  heeft  men  middelen  gevonden  om 
.  de  rede  van  den  omtrek  tot  de  middellijn  ,  met  meerdere 
[  ^ecimalen^  en  dus  naauwkeuriger,  uittedrukkcn,  door  reek- 
*'jent  waarvan  de  leden  verfcbiiJende  magten  z^n  vao  Jmus» 
[H  of  tmis^ten  van  bogen  ^  over.vil^  iVoeo  wf}  in  bet 
▼oilgende  Vilt.  Boek  siineii  btiidelèii»  en  üb  bet  Atnbajigrel 
ZQlIen  wU  eentge  van  die  feefcfim  opgeVen,  om  den  fm$^ 
tifinus ,  tangent  uit  dt  waarde  van  deh  bodg  op  te  maKeiic 
en,  wederkerig,  om  de  waarde  vail  den  boog,  en  dus  ook 
Van  den  geheelen  omtrek,  op  te  maken  nic de  ge^ven grooc* 
Ce  van  fir.us,  cofinus  of  tangent. 

Wij  zullen  hier  enkel  aanmerken  dat  lagny  {Metn.  de 
Vyfcad,  dês  Sckr.cn  1719.  p.  144.)  de  eerfte  geweest  i<: , 
welke  door  formules  van  dien  aard  de  rede  van  den  om- 
.«/jrek.  roc  de  n^lddtllUn,  (die  faJer  gelijk  aan  de  êemheid  ge- 
'  ^eld  wordt)  door  het  volgende  g^tal  uit,  127  Mmëkm  be- 
l'  ihuindèt  beeft  nitge^ht:  welk  getal  oadcrbaod  door  ve!e 
*•  ScbrUTera,  en  ook  door  euler  (Introducth.iB  AttsijfiB  M% 
;  fkm.  %.  iw6.J  h  'dVêikéVMêtt  Ibworden^^te  tïAen 

|.  141  ♦  5P2*  6$$^  s^9i        ^38»  4<J2.  ^43»  3Wir  ^79* 
tS7ï  t§J,  Z99>  trU  tj?5,  fco,  074,  >|4;  Ifpe. 
*  'i^f9  €jlS  ^  *  et6,-  eo8t       <(a8>      » 8a5f  343»  i  ir* 
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odf«  PSa»  149»  fi#^  51a»  B^ft  C>»         4é7»  9»3> 

844»^*  ' 

*    indien  de  batf!c  cijffcr  6  een  7  wnre  ,  2oti       rede  te 

groot  genomen  worden:  nu  is  ze  wat  re  Uefn* 
Maar  men  zal  yftn  de  overgreote  aattiwtoirlgl^id  idQzen 
'  lücdnikldag  komen  «oféee^len»  iadtdi  nm 
.  dat,  soo  mniiIlM  4i  fii  emt  cVffniectors  w  ée^  br@9k 
;  gebruikt,        Wfike  •!  letters  deze  (4tft)     drie  iaatde 
^zyn,  'en  meo  voör  de  laatde  in  plaats  van  %  een  3  (lelde» 
bet  verrdiTÏ  op  eenen  cirkel,  d?c  zoo  ^rooc  i=;  n'?  de  cn- 
trek  des  i^ahceïen  a?trdkioots  ,  nog  niec  het  2?^, 0^3,000,000 
gedeelte  van  een*  zaadkorrel  zoude  bedragen  indien  men 
rekent  dat  twee  honderd  zand  korreltjes ,  na«st  elkander  op 
^  eeDe  regte  lijn  gelegen^  de  lengte  van  eeuen  duim  uicma* 
ken.  Zie  klim:£nq&rg  f^erlu  van  Ét  Haaritmfchè  ÈÊÊÊt/cAa^' 
,pij\  nu  Deel,  p.  is5«  * 

y.  AANMERKING.   Dnar  men  nn  de  pn!en ,  titsfciien  welke  de 
rede  van  dea  omtrek  tot  de  middellijn  begrepen  i«,  met 

.  eene  vrU  groote  naanwkeurigheid  keuc ,  zullèa  ook  alle 
retlêttf  éh  tttn  opgeeft»  m  m  «en  atet  KOêm  bèwpt  dan 

..4Me  «mtMOteD»  én  4  blmiett  die  tdfUe  p&lèft  ValÜsn» 
ook  imgeiunDeii  kuoiieii  Worleiii  en  op  dft  gfomlbégWd, 
^^heel  TerfchillcDde  wi  ém  wéarog  4b  aaidtr  msc  ois- 
eene  li]n  geiyk  nan  eenen' boog  ce  makiOt  dfe  wy  in  ka' 

'  3  Gevo\^  vnn  het  XXIV.  Voordel  hebben  opgegeven)  rus- 
ten vele  manieren,  die  men  voorgeïlcld  heeft  oni  eene  I^a 

,  gelijk  aan  eenen  cirkelboog  te  tre':kcn  ,  of  een  vierkant 
gelijk  aan  den  inbond  van  eenen  ciikel  te  makon.  Uit  al- 
le zullen  wij  de  volgende,  die  eeu^u  ^rooi^n  gtaad  van 
manwkeurigbeid  bezitten,  opgeven.  \ 

L  OPLOSSING.    Men  deelr  eene  lijn  in  niterfte  cn  midf^eïf^e 
.  rede:  het  kleinfle  ftnk  ilaac  coc  de  gebeele  lijn  ,  t\ls  4e  mid- 
dellijn van  dei}  cirkel  cot  v^f  zesde  gecieeUen  vaa  den 
omtrek. 

SMVji.  Mn  ntént  «ic  IV.  it»  Amm*  de  wmde  via*li«t  klehifte 
.  'Mt  K  eener  Hhi  L  fai  «hef^e  m  nldéellte  lede  felMen:  te  wt« 

/    L  (3  -  lis) 

ten        2  én-ménSk  wh  |i  tfese  ii  «.asMt. 

■-^f)  Zoo  ftaat  in  »Ile  de  boeken,  ook  bjj  lagitt.  Onlacgs^ beeft  me» 
ütfetpwrtigd  dtt  die  7  ki  deM-flhede  een-t  noetsfai 
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fitf  yiL  3êÊk:  Qysr  den  mink  en  Mouddes  drkclu 

e  diameter:  %  omtrek  =  0.3817  t.  waaruii:  J  omtrek  gevonden 
worde  a.6i^t  daar  bij  f :  komt  3  i4}5»  <Ut  Vfjjwe)  mei  ilt  f«4« 
door  itHOOLT  opfe^evca  avereenJ^onu. 

11.  oPLOiiiNo.  Voeg  bU  de  Mft  vtB  den  rmUm  e^ne  Itfn» 
wier  viirkne  gelijk  It  ua  de  Ibs  der  vieittsceit  m  dttt 
rmMut  eti  vtn  de  lielll  der  xQde  vin  den  ftdithoek  in  den 
cMret  beTdmven.   De  geheele  lya  it  kec  Tierde  gcdeete 

'  w  den  owfek  dee  eirkeli  (.*> 

cosmvem.   f\%.  lU.    Tfek  door  hot  aiddolpwic  twco  mI» 

CH,  CE,  die  eenen  regten  hoek  maken.  Trek  de  choorde  HE: 
^eel  ficn  boog  HNR  in  twre  pelïjkc  declen  m  N:  txck  NE,  die 
de  2ü^e  if  vao  dca  acbtbotk:.  ^cera  CT  s  i  NE:  trek  ET  ver^ 
Imfdi  oeeai  o^  do  vcrteoging  TU  s  |  CA<  do  J|«  ETU  ii  ge*» 
IQtK  OM  hcc  «Me  üditl»  dM  oMifci. , 

BBwijt*  Do  Htvo  sQde  vto  dto  actithoek  wordt  door  berekening 
mkkeiyk  gevonden  te  zgn  0.3827  ais  de  radius  zi  1  it  Bot  ^ier« 
,*  kant  daar  van  is  o  1464^»:  daar  bg  gevoegd  t  het  vierknnt  vjsn  deti 
radius n  konic  i.i4é6Ai  daar  nit  geuokkeo  dea  wortel  komt  1.0708: 
daar  gevoegd  de  nito  Mdhw«  fcomt  15708  ^oc  bet  vierde  ge* 
4oollodiO  ontrekt  alt  do  wtdlm  %  hi  dnbnlve  6.7eie  oli  de  dUoa» 
ter  I  It:  dit  viermalen  geeft  voor  diB  OttliOk  gj^ldt  dtt  OPCielf 
met  do  rekening  van  luooi.?  verfcbflt» 

ST»  metflito.   zy  BCD  [Fig.  i^*]  een  kttre  db'kdt  tn  * 
BC  een  veerde  deeli  Int  de  refte  hoek  BAC,  In  drie  dee» 
len  gefneden  worden,  wmntwi  l  fiA£  ten  !i|  liec  getn 

'  geometrisch  gefchied. 

Trek  DL  cn  BI  xj  op  BD:  verleng  AE  tot  in  t: 
trek  IM  loodregr  op  DL:  neem  DL  t::^  3  AB:  trek  \h: 
deze  Uju  is  zeer  ten  oaascen  geiyk  aaa  d^n  lialv^n 
oiaurek, 

'  Bcwrjs.  Trek  EF  X  0^  BDt  fkel  den  ro^ftrjr  BA  a  i:  FÉ  ff 
de  halve  choorde  van  ceo*  hoek  die  -  {  L  i«ï  dtii  (ILid,  bOt 
I.  Gov.j  FA  -  V  1  -  1/|=4»  V  V 

liter  A P  t  f  E  a  AB  i  Bi:  des 

Sis  DMsdui  MX  3  ^  —  1*^  I  W 

II» 

Ik  heb  die  opIotCng  ip  de  iMigttAteao  ftpteren  van  Buvouft  ge- 
v  onden ,  alwaar  zq  dos  llldt. 

Si  ad  rtetam^  fmu  ptê$U  êm  quadrata  fimal^  ^dratum  radii  et  qua- 
dratuni  finus  Art-?  ii*.  30*;  cdJaiur  in  rfctum  fctniiflf  radit :  compo/f^ 
ifi  recta  aequalis  erü  pcripluTiae  guadrantis»  UuTOvftt  hadt  die  woor* 
den  met  ^^nc  eigen  band  gefchreven  .«  teceu  4f  M»  tAwkm^ÊÊi»  Cjm^ 
^  mitr  Sie  Hoor  Hit  ftttnt  vm  rrrnkttk  !•  MkhtlMt  itn  i|4* 
Tts  het  avedtden  nn  eAMgiiw  Jldatr* 
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Hl.  Afé. :  Omi^f0k  jm  dek.mafr»  mjti  imIM  '%SJ 

>  9  % 

"lilkfccld  flw  IL  üM  S»t4<U*      éu  wm  «tl  pftftwkomi^ 

|Vé  moismG    Fig.  154.    ZIJ  A  B  de  faalve  mfddeUljn  vnn 
'ifeii  cirkel.    Deel  dezelve  in  acht  gelijk*  deelen  :  rrek  CB 
X  op  AB  »  ♦  AiiJ    Trek  CA:  neem  AD  =3  }  AB,= 
4  AB:  Trek  uk       D&  j.  op  AB»  vecéesr  CA  en 
i>,  DF  //CE. 
ik  leg  liai  3^  AB-^Af  de  halve  omi^ek  is  van  dan  cirifel» 

ItWtIi*  ACsADsAB:AE 

AC:ADr:AE:AF 
derbiilve  AB:  AE       AE:  AF 

en  /Te*       AB  •  A,F. 


maai  AC^^j  AJ>*  =JUJ*:  =?  ü»^i  AB»A# 
dcrbalve  AF 


7»+»'  +  "HT 

15.AB  tss 

fcvolgelijk:  3AB-J-AFS  3  A3  +  a  ^  .|D4i#t  AJ 

s  i  feftcld  vordc* 

*  *    '  •  s$§ 

Mitrt«Mr  de  ttde      amme^lt  de  eoitrek  dea  dikeli  es 

gevoIgclQkif  3  AB4.  AFdehaI«emBtrekd4ïaclftels,todien  M  Ie 

,h.iJve  middellijn  is.    Dcrhflvc  moer  cr       drïe  maa!  de  iniddeliy« 

twee  raaka  AF  gevoegd  wor dea  om  dea  geheelea  osmek  te  be^ 
komen. 

Deze  nshoeee  oplofftiir«      vpev  getne  der  yeemwide  %ehoèfl 

tc  wij^rcn,  \%  niij  vóór  jaiea  doet  dett  bet«eMdeii  wMMiieBe« 

£•  OKLiuut.  mede  gedeeld, 

VZ^AAMMBksm»  Ifl  ille  «few  oplot^ngeo  worde  niets  gedeld  dau 

m/mA  U  WW  fléclti  m  ttHuccn  b9,8pttr  tctor  door  f^ieiy  n  eè 
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3^8        Êêok:  OW  An  omtrA  wmimi  des  «KriUK 

.  ciskei  verrigt  'kan  wordbn.  I>t)di  ff  U  lekere  loromii»  Ifs, 

gcnoem  J  Qjiadratrix  vfin  dinostrates  ,  n  nnrdoor  eene  regie 
lijn  volkomen  gelijk  aan  eeneu  cirkel  boog,  dus  ook  aan 
een  vierde  des  geheelon  ouicreks  van  deii   cirkel,  en'ldfiar 
door  üük  eene  gelijk  nan  den  geheelen  ooitrek,  kan  gevon- 
den worden.    Doch  die  Quaa/a^n'x  bel^oort  tot  de  zuüge- 
no^mdeb  MtUanifihe  liltien         Men  kin  over  dezelve  na- 
zien FAPPUi  C$Uecf\  MatkeméttUae  IV*  05*       37,  sa»  ea 
ddfcW}  oOTte  fleJe^^^^lllft:^ltrScbrtJy«»H^  ftliwiptyetfc  vaa 
dea  Heer  iloryn.  Crtmdhfp'n/els  der  htMnre  Meetkuwie^ 
]I.  Boek^  UI.  Hoofdilük:  en  aldaar,  vdor  de  toepasfiug  op 
^  het  vil: jen  eenei"  rcgtc  lijn  gelijk  aan  het  vierde  des  oul* 
trekt^  prop.  4.  Gov,  i.    Over  die  lijn,  200  wel  in  zich 
-  zèïve,  als  met  betrekkinc?  tot  de  (hiadratuur  des  .cirkels,  i« 
:  zeer  ^r«5ed.va,Tig  gehandeld  door  clavius  ,  in  een  appendix^ 
of  cpihgus^  op  het  VI.  lloek  van  eucu^^^  eii  ia  2|}oe 

XXVIf.  vooftsrrACi 

De  mhoud  van  ren  cirkel  fl-ar  lor  het  vierkant  op  de 
diauietcr  als  11: 14,  iadieQ  moi  de  rode^  door  AacuiMfi* 
D&s  ^eg^iii»  gebruiker  ^• 

8c  VT«  SS»  BSToegfeU 

BtWijs.   Uic  het  2.  Gevü'g  van  hec  XinTVoorftel. 

t 

L  AANMEStKiNG.  Tl  dien  men  dc  rede  door  ludolf  ^gegeven 
WÜ  gebruiken,  tl^a:  de  inhoua  vnn  :'en  cirkel  loi  het  vier- 
kant op  de  luiddeilyn,  aio  0.7^53981034:1  dat  is  als 
10.95)5574^87^:14:  hei  geen  maar  zeer  weinig  van  11:14 
verrchUc* 

U.  AANMERKING.  Indien  de  halve  middellijn  i,  en  dus  dè  ge- 
Ideële  middelU^n  1  g'?f>e1d  wordt :  znl  de  inhoud  vaa  deo 
cirkel  3»i4A5y265^^»  en  dus  b^ua  3,14140  bedragAO» 

QJU  AAMiiBUDio.  liidlea  men  to  ^mXbtgXxM  gebndkc  die 
.  '  w^l 

'  Q*)  Pappus  zegt  dat  ihnostratf.s  fdie  370  iarcii  voor  onze  i^drckc- 
niag  If ctdel  cn  McoMi^üt.:»^  vvclkc  drie  eeuwen  luier  leefde ,  de 
drtirix  tot  dê  quadracttur  Van  dèn'clrkel  gebruikt  hebben.  Vr  was  eok 
de  Ouden  (zie  proclus  Comment,  Llb  Euclid.  prop^  9.  r  ^3  ^  ) 
Ccne  qufLiiratrix  van  hutias  (die  70  jaren  v'  ^r  ]>;vosTnATKS  blüeiüc> 
bckcDd.  MoNTUCLA  gi&iy  met  rede,  dat  2.^  Je  ^eU^c  kioiume  l^a  2^n, 
oorfprofikeUik  tot  bec  vcrdeelen  eens  dfkeUboogs  In  zoo  vele  deden 
aiqQ,  wUriilcfBilicbt^^maar  waarin  dinosthatcs  de  cerftc  Is  dtc  de  to^ 
pasHn*  jtot  4e  qoAdcaraur  4es  cii:kfila  o^gqmexkc  )ix^QïLQBsUd4S M$them 
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tth  4fd. :  Oysr  éh  rede      éen  MUfw  iêt  d$  midd^  3*^» 

■ 

wH  ap  de  5.  Atmmerkiaf  op  lie^  ^V^h  Yoocfiet  fitgtmk 
bebbMf  TMÜqtfc  »ii.bec  «•l^èiklé  i  •<  * 

XXVIÏI.  VOORSTEL. 


4 


indien  eene  ïijn  in  ufte^fle  e  i  mid:ielfte.rede  fs  gefq/jden, 
(laat  (fe  ^geheel e  Hjn  te  fan:"!  m^:  h?c  kléinfïe  flük  tof  dé* dub- 
belde lijn,  als  de- worcel  uit  anderhalf  maal  het  quadfatt  vna 
den  régdiuSf  UM.^^<^^Jl)ft)^t^  dac  U  a^.dea  i^ud  van 

den  cirkel.' 

itwfit*  Meo  ftelt  de  iQn  zelve  gelgk  aan  ee«s  fncn  bcrektscBtt 

klcinfce  ftuk :  en  men  vindc*dac  de  geiueJde  c?eiipediuheid  tepBOf^ 
^  biQ^i  geca  oplt^4r( »  d»t  uu  <i&  tcdc  van  i.uaoLf  voigw 

AANMSRKiNo.    Dit  •VootRel  geefk  de  volgende  emfirucHê 

van  een  vier^aji  MÜefi  uAoud  S^.^ÜV'*  W  diea  vio  dea 
cirkel.    Fig.  li^ï.  ' 
'    •  Lateii  BC!,'*e'tMe  AoM^  dj»  dfo  tieh  f^thóe* 
kfg  rmjdess  M  AC  id  utMb  eft  tniddeM  redb 
Tfek  BGt  dtisBCs^  1^'  t:  meur  fltt^AF  b }^ B€<; 

■  <  '   ^  ft'  •        •  '     «     #  '     tm      .  % 

dus  AF  =E  4-M^  T*eki#filleqgd:awWse  t^TIpIj 

Tfrfc  FHs  "M«ik  BB  :  BC  ==,BJ  z  Bf:  4ai  is  trek* 
Cl  //  PB:  en  BI  cal  de  srjde  téf*)iet  gezochte  vierkiDt 
•  Èlïki  m  B/KL^'Iitt  vierkant 'Mft       '  ' 

t»   "Tl   •  ï   1    •  •       »  '  »*•!.*  'f 


t  .. 


A     rW  ^ 


r   '  •  I 
*       .    •    ƒ/  " 

■   !•  7 
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ACJHïSTE  BOÜK." 

0?ftlt  BET  METEV  VAN  ROEK  SM  DOOE  CIR* 

KELBOGBN    EN     BET    BEREKENEN  VAN'* 

DEZELVE   nooa  cuooroen,  sinus* 

8EII9  TANOEMTEir»  SN  tSCENTEN. 

L  AFDEELING.  ' 

•  •  •  a 

OV&Ü    U£T    METEN    VAN   HQEEftN  DOOi^ 

.ciKJ^sitSqGEii» . 

I.  voorstel;  Fig;  z^o,*"  . 

In  dtt  Edfcte  dtkd,  of  is  gelijke  aMd5«  ii  9  tos* 
IcIm  de  bodu»,  soo  ml  in  het  «Mckkrant  ib  in  den 
Muek,  i)a  Edfde  iide  ils  tnafchtii  4o  faoim.  of  w«ike 
eQ  méten:  bet  selfdc  beeft  voor  dé  S^t^nn  plaats;  en 
een  boek  bi  bet  «Mlelpulit  Om  m:  itgte,  aio  <do 
boog  op  wdken  hy  rust  tot  den  getaecieii  otmrek» 

SDCL.  VL  S3^.  —  L.  G.  lU  X7> 

BBREiDUfo.  Ifes  neme  de  bogen  0B,  Bit  geüjk  eui 
AG;  en  eiren  veel  bogeu  MN»  NO  feUSk  aan  KM:  neti 
icekke  CB,  CU  I<N»  LO. 

Eiwui.  VooE  BET  L  uit  da  befcbOQwIcg  dat  boof  AI 
en  /  ACI  geiVbronden  sQn  van  boog  AG  en  van  i  aCGi 
zoo  a!s  ook  boog  KO  en  ^  KL  O  van  boog  KM  en  van 
4  KLICs  en  dan  nit  in«  %\  V.  6*  Gev.  i.  en  V«  5* 

Voor  het  11.  volgt  uit  het  I, 
VooK.  m  UL  Uk  V.     Gev.  3* 

!•  OEVOLO* 

Een  boog  kan  dan  voor  de  maat  van  eenen  hoek  iir 
het  middelpunt  gehouden  worden,  zoo  lang  men  van  deii 
zelfden  cirkel  Tpreekt ;  ea  wij  zuUea  die  Ipreekwij^e  aan* 
nemen. 

U  Q»  IL  17*  €at. 
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/•  4fi»i  Of^r^  mam  ¥sii  h^ttm  Aar  MttlkfOL  }st 

IL  OEVOtOL 

D.»  maat  van  eenen  hoek  in  den  omtrek  is  de  helft  vao 
daa  boug  op  weikea      rust:  (i.  Cev,  ea  V«  5)« 

L.    n»  li* 

n*   VOORSTEL.    Fig»  I57# 

De  bogen  [DF,  AG]  van  ongelijke  cirkels,  op  wdki 
gdljke  hoeken  [ACG^  DCF],  ntmelp  alle  in  den  om. 
Ciek,  of  i^^^'  middelpunt,  rustel!»  xgn  onderling 
in  de  zelfde  |B  als  de  omtrektaeo  mamn  %%  deelen 
sijiT.  En  Qfl^ekeerd ,  indien  twee  bofeit  «irao  ongelijke 
cirkels  tot  elkander  Haan  als  de  geheele  omtrekken,  zul- 
len de  boeken  in  het  middelptfnt »  of  de  bpekeo  in  dea 
omtrdc,  die  op  dezelvtti  rusten  ,  gdyk  jijn* 

.  Zift  KMm  Cce.    op  aocu  VL  %t» 

HRWljS.     Vüüi?    HET  I.  GEDEELTE,     Uit  N\  3    VM  bCt  !• 

Voorlid,  en  IlL  Axioma  4* 
V00&  aiT  11^  Uit  bet  I,  door  het  ongerijmde 

Diis  rusten,  in  ongelijke  cirkels ,  gelijke  bo^kan  €p  ge* 
^Lvxaitfi  bógSBu  Qtiim  ia»  bet  Cev;> 

II»  GEVOLG* 

De  bogen  van  twee  ongelijke  cirkels ,  op  welke  gelijke 
hoeken  rusten,  zijn  als  de  omtrekken,  of  als  de  halve 
nid^lcliijnen  dier  cirkels,  en  deze  als  de  cboordea  dier  bo» 
(en  (VIL  lOb  en  iV»  t.> 
Sc»  VL  as.  Gevoii, 

III*    G  £  V  0  L  CL 

En  omgd^eidt  xoo  bom  van  ongelijke  cirkels  irijnrfi 
de  geheele  omtiekken  ,  of  de  htlTe  middellijoeo,  ntlka 
de  boeken  die  op  dezelve'  rusten  gelyk  zijn  »  en  bnnne 
cbporden  isollen  sijn  ab  de  balve  midddiynen* 

IV.  OBVOLO» 

Dus  ^«  fat  sBe  cUelSt  de  bogen  dé  dgenaertifenHie 
der  hodn»  in  het  nidddpum:  en  os  bilve  bogen  diemi 
de  hodGdk  in  den  omtiek*  ' 

X  V. 
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iB^  telito  flute  fi^dsQ  gHiJkmmigi  bc^ti  tui  de 

Zie  iLOËt^G  9*  Cor«  op  eucu  VL  8$* 

« 

TÏet  m^cn'  der  l^Q^ken  in  govlOD  fteiuit  pp  iet  TOOf* 
g^ipd  0evo1|^  ^  eü      VU*  ld. 

I.  AANMPRKiNc.  Volgens  een  oud  gebruik,  uien  den  om* 
^fek  des  cui^gls  in  360  graden^  en  gmSfiji  vvederom  , 
^ópr  eeni^  gedvii^ige  zestigdeelige  v^deling,  in  minuten,  fem 
gandei{^  tiercen »  enz.  zoo  dac  €et\  grs^d  60  minutfn^  eeoe 
Ittlnoiir  66  fioMgn,  èefta  l^coode  66  riVfv^n  en^,  bevir« 
Wnrofc  TOlgc,'  dat  de  regie  hoek,  of  Iiec  vierde  gedeelte 
des  omtreks,  $0  graden  betac,  en  4e  #ie  lioefeea  MMdiie- 
j|o^  (e  fanieii  i^f  «itsoakeiw 

n*  MNMEftsiNG.  Hierop,  en  op  bet  v^fiie  Qevalg*  flenneo 
die  iDftniqieiireu  ée  M«W"»^l|g  koken,  n^ïu^  Tr^rn* 
forteurs  gènoemS  worden  t  en,  iii  hec  algemeen ,  alle  inftriH 
mencen  hoegenaaindt  wette  loc  luK  meten  van  boeken  dienen. 

De  Transporteufs  zijn  van  tweederlei  gedaante:  te  weten 
of  cirkehomHige\  of  in  de  gedaante  eens  regthoeks :  in 
beide  is  de  rand  in  graden  verdeeld  (fomtijds  ook  in  halvs 
graden):  doch  op  de  eerstgemelde  zijn  süie  graden  gei\)k| 
op  de  laatst  gemelde  zijn  zij  ongelijk. 

%  Fig.  171.  dc  halve  cirkel  AFKA  de  Transuortcur  : 
vaarvaxi  C  hei  mlddelpuiu,  djCK>rgaands  op  de  l^n  AK^ 
door.  een  (Ireepje  aangeduld«  jÖe  gel\jke  bogen *4B»  BD« 
bi,  enz.  duiden  gelijke  boeten  aan»  ACB,  BCD,  DCE 
enz*  en  een  dobbelde*  een  drlevondige  boog,  dubbeld^»  drie* 
vondige  hoeken. 

Maar  indien  de  Trnnsporteur  de  jrednnnte  heeft  eens  regt- 
hoeks ^RI/;  worden  de  graden  op  de  zijden  ^B,  BI, 
\i    aangeduid  door  de  ftippen,  ƒ,      //,  alwaar  de 

radii  C  B,  CD,  CE,  CF,  C  G,  enz.  uit  het  middelpunc 

fctrokueii  iiaar  gciijke  bpgeu  ii  ü ,  BD,  EF, 
G  des  halven  cirkel^,  waarin  dé  regthoek  i^BJf  ftaat^ 
en  die  dnt  op  de  zilden  6^,  BI,  U^'  niet  dan  ongelijke 
deelen  Bi,  de,      fg^  gk^  èl,  knnnfn  tfTidlden. 

Het  gebrnik  der  beide  werktuigen  is  hec  zelfde ,  en  valt 
!ft  Ifet  6o§.    Men  legt  dé  middèlltfn  A  K  op  eenen  dér 
beenen  des  hoeks,  het  middelpunt  C  op  de  kw.m:  de  grnad  • 
D  l^v.  of  i^die  bet  ander  been  Qü  totm  ^^^u 
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.  hae  vele  gfaden  er  in  den  hoA»  of  lil  dta  boCf  4i9 
xéifs  maat  is^  begfiyusa  ^^a* 


in.  AANMUUNG,  iQ  latere  MJdeii,  en  l^J  bft 

hcc  di€imm€l  fieyel  ra»  Mat^n  en  Gfwigfen,  heeft  men  voor- 
'  (el^  den  ff^en  hoek»  of  het  vlectle  vib  dco  omuïhy 

.  ook  quadrant  genoemd »  ntcc  ia  po,  maar  m  loo  ghraém  lO 

verdeelen ,  welke  als  dnn  door  de  Franfche  Schrijvers  gra^ 
'  i/«  genoemd  worden,  om  ze  van  de  gcwcre  fexagenmn'e 
verdeelin^,  waarin  de  graden  den  naam  vnn  de^rés  dragen, 
te  oüderfcheiden.  Ieder  van  die  iod  graden  wordt  niet  in 
60,  maar  in  100  fecoii^en  ^  iedexe  van  de  nieuwe  fe* 
cuiid^H  uiec  in  6a  maar  in  100  tiercen  vc;deeld,  en  altijd 

200  voorc.    Ls  cend&e  beeft  f)fe  verdeeUii;,  in  z^ne 
'  Qéomtnie  iiangenomén:  en  ook  0»  geldbr.      ;di)ne  Meet» 
knnde.  Men  *  kan  over  de  groote  vootd«eten  van  die  nieu'» 
we  vecdeding .  over  de  wenfchcn  Iran  vroegere  Wlsknndige» 

. ,  om  eenc  dergelijke  werkfleliig  gemaakt  te  zien  ,  over  de 
.  po{:!r4;cn  v;ir.  beroert'de  M^vimcn  om  ze  incevoeren,  nagSAa 
bci  gi  cn  ik  gezegd  |ici?  '\jx  iiiï^u^  f 'éi' hardde litig  over  yüimaakte 
Maten   en  Gc^^'i(^ten  ,  §.  lao.  en  volgende»    in  dic  ^j^rk 
■'  audleo  w\j  de  oude  verdeeiiug  behouden. 

JV.  AANMERKING.    Gelijk  mcn  den  omtrek  des  cirkeli  WC 

den  T/id'us,  of  mer  de  m-ddeil^n  heefc  vergelek-^n ,  en  m 
deeien  van  de^e  heelt  uic^^edrukt :  zoo  ook  becU  men  den 
radius  iiitgednikt  in  deelen  van  den  omtrek,  dat  i«  in 
^  4kii  en  minuteni  en  hiertoe  dient  het  volgende 

in«  ▼OOftSTBt. 

De  boog  wiens  iengie  gelijk  is  jafü  deii  rsdiui^  bevtt  $f 
graden ,  17  mitmten ,  44,8  fecmdcn. 

'  BMnji.  De  htWe  omaek  Aut  tot  den  rad'ws  ita  tSSUif:  d|l 

i8o^><  113 

Vuüiüci  vüii^u 

JU  6&VOL0* 

•     •       •  ' 

De  rJiAirf , 'fn  fhconden  tucgcdrukt,  bem  eoff^e^^.f. 
geduid  door  r^.  ' 

IL  GEVOLO» 

Een  boog,  in  deelen  van  den  radiu$  uitgedrukt,  eo  alf 
eenheid  befdioowd,  zal  in  feconden  uitgedï'Qkt  Worden  ^  alf 
Ipea  dmelf^  dooc  i^.siiilupiceeics  m  en  bQé§  li  ph 
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fa4         Bock:  Ovsr  liemaai  en  b^rcècnittgdcrho^^i 

cm^cn  tikgedrukt,  zal  tot  deelen  van  den  tadimê  herlM  W0f« 
4ea  «Is  meu  denzei  ven  door  f^'  divideert* 

'    '      '  IV.     VOORSTEL.    Fi§.  158. 

.  Gd^vormifle  drkelftakken  [ABC,  iDBPJ  z^n  ^le 
welke  gelijl^e  hoeken  bevatten:  en  gelfjkformig^  itetbrcn 
%^Xk  «He  welke  doojr  ftrtlen ,  gelijke  bocfteo  bevattende» 
gevormd  worden. 

Sc.  III.  de..  II.  prop.  13,  14,  CU  VI.  def.  7. 

'.  BEWTj*?.  Voo".  Tif-T  T.  Uit  hec  I.  Voordel  toont  men  df^t 
de  bogen,  op  welke  dc  lioeken  ABC,  en  DBF  rusicn, 

'  zijn  als  de  omcrekkeu:  eu  dus  uk  III.  8.,  dat  de  bogen 
ADC  en  D£F  het  ookizyn»  waaruit  hec  Voorlid  door 

*  VII.  10.  Gev.  3.  volgt. 

Voor  het  11.   Uil  de  gelijkheid  der  hoelrcn ,  en  dn?  de 
geUjkvormtf^heid  der  bogen,  en  hunne  gelijke  rede  tot  de 

*  firalen«  C<^oi  hei  !•  Voorftel,  en  VlI*  lo.  Gev.  8.> 

AAimuLKiHe.  EucuDu  flelc  dk  Voarllel  pndtf  d«  Muts» 
ta  van  zQn  derde  boek» 

m 

L  GEVOLG. 

'  De  bogen  van  ge^kvormige  cirkelflukken ,  of  Secto» 
'  Yen^  sQn  als  de  ftraleo  der  cirkels»  of  als  de  cboordea 
waarop  die  bogen  niscea» 

L.  ü.  iV.  IX.  Cor. 

II.  GEVOLG. 

En  dus  zijn  dc  gelijkvormige  cirkelllukkeu ,  die  op  gs- 
lijkc  chourilcü  ilaaii,  gelijk. 

HL  OKVOLO. 

En  gevolgclijk  kan  men  op  eene  üjn ,  aan  den  zelivkn 
knnt,  geen  twee  cirkelfiukkeD  plaatfeu,  cüe  geliikvormig  ^ 
^leMis  ongelijk  aifiL 

svcfc»  Hl.  ts.  -» f  b  m.  SS* 

IV*  OBVOLO. 

'  ;G^«0fi4ee  ^orm  en  chkdftakketi  sijn  bi  ter^  - 
dobbelds  Mds  -  derj  cbooidea  o^i  welks  alj  flaot»  cC 
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,  Jfi,:  Over  lm  mttn  vm  hothm  do$r  arhlbogen»  325 

der  middell^iten  vm  de  cMel»  toV  ivelke  behooren 
^IVi.  27.  en  Vif.  i<K  Ce?.  3). 

VL  ftS»  Gev»  tt»8  ^  99* 

V»    VOQRSTEi*.     Fig,  157, 

Bogen  [AO,  DE]  van  on^etflke  cirkels,  op  welke  onge* 
tQke  hoeken  msteo,  ziju  m  famengellelde  rede  der  boekea» 

en  der  ftralen:  cn  de  hocl'cn  zijn  in  ^nmcnjcllelde  rede  vm 
ét  regte  rede  der  bogen ,  cn  de  omgekeerde  rede  der  Uralen. 

BRi  r.inTN-n.  M?n  onderfee!:  de  cirkelt  om  kef  xelfde  middelpstK 

*  ce  iuiin :  ea  mea  verlengt  €  O  in  F. 

SBWUf,  Voor  het  1.  '^AGi^0F:3GAiCDett/^DFi 

^DEr:  ZDCFriDCEil.  Voorftcl. 

*  derhalve  ^AÜ;/^DEa  CAX^DCF:CD    X  4DCB 

cm,  f ©)• 

■ 

Voor  uet  II.   Uit  bet  ecrfte :  en  III.  Ax.  s. 

AA^3ME^K1NG.    Hoe  wel  dit  Voordel  van  veel  gebmik  U  'm 
de  Ücerrekunde,  vindt  men  het  echter  bijna  in  geen  e/etmnm 
faire  boeken.   Zie  hec  Inj  la  caille  Lfforts  d^jifirmt^iêm 
ia4..ei?.  KRAifiï  Gcomtitna  juhUnuur»  J  407, 

VL  VOOftSTBL, 

xSectoren  van  verfchïïlende  cirkels  liaan  tot  elkander  in  fa- 
meogeltelde  fede  der«  boefeeei  die  zy  uiemaken,  en  der  vier- 
kanteii  van  de  radii  der  cirkel*  wwnoe  zij  bekoren*  Ea,  i|i« 
aiei  étSict^s  geiykvonpig  zgA«r  ttt^  xtf  ooderliDg  alj  de  vtar* 
kAoieo  ^1;  loidaelllineiu 

Btwijs.   Uit  VU.  15,  If 

aectêr  CDEi  Stctor  CAGa  ^DE  X  CD:^AQ  M  AC| 
,  'Mtf  ^  D  4S :       AG  =  ZDCE  X  CD-.ZACG  X  AC:  dus 

^mrCO'St  f^c/ r  c  AG      ZDCE  X  CD^t  i ACG XAC^«  ' 

AANMEBiai^Q^  .  De  fokoid  eens  drkefilokt  [FIg,  ijzi.l  hangt 
m  tdlen  des  Seet9r$  tfi  went'  de  inkoitd  veit  een  ct»elftak 
Is  gelijk  aan  het  Terfdtii  of  an  de  Com  van  dien  éu  Secun 
en  dien  des  midde3pUDts,  beide  tot  den  boog  ven  dat  cirk el- 
ftuk behorende,  riaaf  mate 'hec  zelve  [zoo  als  LKHL]  klei* 
oer,  of  [zoo  n's  L  IMl  L]  groorer  is  dan  de  h?Avc  cirkel,  en 
diu  {yiL  15.  Aauni.  I.  euiV.  ^  Gev.i(>vn  dc  een  cirkeiftuk 

*  D  H  ^  B  X  r 

«itgedrukt  door     ■     ■  41  A  LCil  =:  — -qf-fLILCl. 

•A  ,  w  e 

Se  Jrfte  om  aulrr  ket  8  VoorIL  Gev.    vio  kec  IX»Boek. 
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fa<  #77/.  Mmk:        da  mémf  tn  imtènk^  lier  tei^ 

VII*    VOOASf  BU    RffiT  itf*  . 

De  maat  eens  hoeks  [^BAD],  !n  het  aanrakinps  ftip  [A], 
'door  ein*  niklijn  [BAj  en.cane  dMordt  [OA]  gevormd» 
if  da  helft  vfto  den  boog  dien  de  ehoorde  tefiteiEi  - 
L.  G.  n  19. 

Mwijfi.  Uit  V.  8»  en  hier  bec  II,  Voorftel ,  4.  Gct. 

VliL  iroonstttu  Fig;  159,  lefo. 

« 

De  maot  eens  hoeks  [D  A.E]  wiens,  kruin  A  niet  op  den 
omtrek  des  cirkels  valt»  is  dc^  Iielfc  van  de  fom»  of  vau  hec 
verfchil ,  der  bogen  [DEiGH3  op  welke  dê.bameQ  det 
boekt.  zoo.  noodig  verlCQ^d,  ruscen»  star  mate  de  kmin  bia- 
'  liéti,  or  bttit'en »  deH  cirkel  Vair, 

BFRBIDiNTr.     IVTCH  tfCkt  H  D,  •  '  * 

BBWijf*  Vit  1. 15.  co  bier  bcc  lU  Voorree! «  4*  Gev» 

'      ï«  o£vo t,G«  Ffg,  155. 

*  Tiuücn  ^fe  'kruin  A  zoó^^niilp;  op 'de  miildellijn  ACE  ireno- 
xnen  wordt,  'dalt  AG  GC  Is,  241  de  hoek  F  Ai:,  fret  tierde 
gedeelce  zijn  ym  den  boek  gCEm 

dus  !  !    ".  • 

I  1^  f£  —  I  ^  HG  =  ^  nttt^rs^^tgl^Wammêu 
4^C£st  Si  OCH  73  t.4  A.  . 

);  üèxnÊXkWMG^  Ibdten  %r  dm  een  iniddel  i»ts  Ani » ^  toog 
^E,  of  eenboebgCE,  gegeven  sQnde,  ecftè fnQlUn ^ 

ïoodanlg  re  trekken  in  een'  cirkel  waarvan  j^C  ito  rétéfm 
Is,  d*  h^t  (luk  buirwi  dèh  cirkel  f^elifk  ï^Trtin  den  rMdim^ 
zoU^e  héc  zcc^r  f^emakketijk  \^al!en  eenen  hoek  'In  drie  ge- 
Hjkt  "tfoclen  tc  verdeelen  :  doch  h^r  nier  niogclijk  zooda- 
nige iijn  door  middel  van  den  cirkci^  en  van  de  regte  l^n  al- 
.    léén>dat  is,  in  den  ftrikdcn  ^xn  geomfirischy  te  trekken. 

VlttA  nbofc  h2t  vraagQuk  vhn        vcrdcelinp  eei^s  hbeks 
?n  djrjc  dcclcii  tot  dit  Voorllel  ijC'jragt  {^Openitn  .  p.  2A5): 

en  4ic  komt  volmaakt  overeen  mee  bec  geéfn  wij  geiegd 
bdbben ,  Boek  L  d^.  Akonu  's. 

II,  GS  VOLG,   Fflg.  ra^      •  • 

Zoo  dié  Vrbio  F  des  Wékt  OFD,  binnenben  cirfcel  yiSx^ 
?iOiailli  leen  der  bèeaen  Tan^^deji  _  hoek  de  digmet^  F  C  Njdes 

cirkels  is;  al  vérder,  zoo  die  hóek  zt>üdani|^  gefield  ^vordt, 
'6si  'de  clioo-d?  D  G  gelijlc  is  aan  FT>^  «ade  boDg^Ctf  bec 
IMde  gedeeiu    a  des  boogf  A  £  G  O. 
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/.  Afd,:  O'^r  ha  nam  tim  ioeim  Aét  éfrkA^.  3I7 

•     ütwijs.  Oib  4tt  GD  a  rb I  ii  i         :1  £  l^Ob      «fO  «A-l^ 

derhalve  A  N  2  -  O  n  =  /-n' N  E  D  -J-  ^  D  C  =:  t  aw;.- 
BMtr      A  N  +      /  H  ( r       \  Omtr.  :  derhalve      A  N     2  -n  ü  D  S 

ABG      ^  GD  S  ABGO* 

II,  AAKMRRKiNG.  Dcrhtlve  ccii  gesteven  boofr  AD  zoude  ia 
drie  deelen  gedeeld  kunnen  worden,  inciicii  men  eene  raid- 
delUjn  ND  geometrisch  zoodtmlf  fchikkjen .  kop,  dac.de 
cboorde  DG  ^elljlc  wotdc  aan  FD,  bet  iiak  dic  m  de 
choofde  AD  des  gegeven  bbogrf  door  die  mlddenVn  wordt 

.  efgerneden* 

Ik  heb  dese  optosfing  gerónden  in  eenen  brief  in  1^5^ 

door  xmNin  vk  Frug  tan  notofiNs  gerchreven, 

»  <  »  «* 

Vlll*.     VOORSTEL.    Fig.  160. 

Dc  mnt\t  vnn  den  Tihwetidlgen  hoek  [L  K  11 ,  >n  c^en  omtrek 
p:cvnaakt  door  ccnc  choordc  [L  K"|  en  ccnc  vcii^rrdc  fnijlijn 
£F1T  is  de  he'fc  van  de  fom  der  boj,'cn  [L  K  en  KFJdie-g^ 
«elde  moeo  wed^2Dd«  van  ^et  iu^ponc  bofpaanen* 

BmivDio.  M«o  'trekt  LF«  **  \ 

SKvrijs.    Uit  I.  IS.  en  bier  bet  II  VoorfteU  4*  Ger« 


Ih    A  Ir  D  E  E  L  I  N  a  , 

VAtt  HET  MST8H  Kif  BBRE«;B1ff'&ff  DÉa^OfeKÉilr 

EN    BOGEN    DOOR     CHOORDE?J,  SINUSSEN, 
'  TANGSNTAN   £N  SECANTttM. 

■ 

I  f«    IfftrALINGBIt    EN    AI,6SMEfi|iE  I 

kiGtlirsé1^ji»#kH.  1 
^   »    -  -         ^il^A'lm*.  £igi  t]rn.  * 

Men  noemt  complement  van  een'  boog  [OP)]  den  boog 
[GD]  dien  men  bij  den  booj  [DBj  voegen  moet  om  het 
vierde  ccdccltc  van  den  omtrek  des  cirkels  uUteniaken:  en 
^Jïipplcmcnt  den  boog  [AGD]  di:*n  men  cr  moet  bijvoe- 
;§en  .om  den  lialvcn  omtrek  ,  uitten: al^c^,  ' 

Insgelijks;  men  aocmt  ^oi73t//i^»2«/^  vau  eca-' boci& [D-CB]^* 

X  4  deu 
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*  ^ft8  J^Ul»  Modt:       4ê 4mai  cn.buciming  der  Imisnu 

den  hoek  [GCD]  dien  men  bij  denzelven  voegen  moet, 
otn  een'  rcgt^n  hoek  re  verkrijgen :  en  fnppkmcnt  den 
hoek  [ACD],  die  er  bijgevoegd  aoec  wocdea  om  twee 
j:egtea  uitceaiakea« 

Sc*  vu*  d«     f.  ^ 

J,  AANMERKING.  Dc  woordeo  complement  en  fupplement  betee- 
kenen  beide  bijvoegfel y  oï  aanvuljïL  Hcc  gebruik  heeft 
gewild  dat  het  eene  aanvulfel  tot  het  yierde  gedeelte  dd$ 
nurekst  hec  tftiler  m  ém  htUmt  §mnniè  xo^de  becMlMeii» 

GftVOLCU 

lodiea  men  eenen  boog,  of  hoek  (d^t  is  het  getal  gra- 
den dtt  derzclver  grootte  aanduidt)  van  90**  en  van  i8o* 
aftrekt,  verkrijgt  tnen  het  compiemru  en  het  fupplcment. 

Jt,  AANMERKING.  Dnar  de  hofjtn  mnat  der  hoeken  zijn 
(Voord.  IL  Ge'/.  4.)  mo?t  men  ia  het  vervolg  door  vierde 
gedeelcc  vnn  dea  oiucrck ,  of  uour  halven  omtrek,  ééaen  reg» 
ten  boek,  ol'  twee  regte  hoeken,  verlliiui:  en  *t  geen  raea 
van  bogen  zeggen  zal  ook  op  hoekeu  lucpasfén,  eu  oia- 
gekeerd. 

Men  noemt  choorde  eens  booG;s  de  lijn  [DB],  die  beide 

de  uiteiiljii  des  biogs  vcré6niiTt:  zij  onderfpant,  wel  iS 
waar,  zoo  wel  dcii  boog  [ADÜ]  die  met  den  voorgnanden 
[DB]  den  cehcclen  oiner^k  nitmaukt ,  als  dien  bor»g  [DB} 
zclveii  2  doch  iiKu  v^Tllaat  altijd ,  flili^wijgciiJ,  alleen  dea 
boo^  die  kkiuer  Is  dan  de  halve  omtrek  (^). 

* 

Men  noemt  finus  (of  hockmaat^  eens  boogs  [D  B],  de 
loodlijn  [t)IJ  die  van  een  zyoer  uiteinden  neder!»e!aten 
vv-  rdt  op  de  middellijn  [BA],  welke  door  het  ander  eiade 
[Bj  gaat.  En  die  zelfde  loodlijn  is  ook  de  y?««x,  of  hoelc. 
maat ,  van  deq  iioek  [DCBJ»  waarvaa  da  boog  [DBj  dc 
Huut  is. 


O  Deze  bepaling  U  binr,  gcoukslMive  »  lic      I.  Be^iug  rm 
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De  pnus  eens  boogs  is  ook  de  juiui  vau  het  fupplemem. 

U  G.  Xf  •  $•  to, 

n.  ClV6tO. 

Hoe  grooier  do  booT;  is  hoe  i^rooter  èt'  [inui  is,  tot 
dat  men  eenen  booc;  van  negcnti.r  graden,  of  een  vierde 
gedeelte  van  den  omtrek  ,  heeft:  dan  is  de  finus  gelijk  anit 
den  raMus\  waarom  ook  de  radius  gcheclc  finus  (fmus 
mus)  f^noerod  wordt.  De  ftnusfcn  [bijv.  NP]  van  bo» 
gen  [BGP]  die  grooter  zijn  dan  90  graden  £^  weder- 
OM  kieioer,  en  de  fimu$  vao  iSo^.  Ie  nul. 

AANiMËRKiNG*  IndicD  oiea  nog  verder  dan  deo  halvéu  cid^el 
wilde  gaan,  bij  voorbeeld  lOC  den  boog  [BGAM]»  loodo 
de  iBunNM  9yj)»de  2dfde  ali  voor B K , dat  U  voor  btc ver* 

fcbil  tusfcheii  den  gegeven  boog  en  den  balven  omiek? 
docb  dan  vale  de  finus  onder  de  middoimo,  en  dns  bet 

tegeogeHelde  van  den  kniic  wnarop  men  de  Jtnusfen  der 
boren  toe  180  gr.  toe  genomco  beefu  Indien  men  zich 
herinnert  wat  wy  (III.  22.  Aanm.  a.)  vau  negatieve  groot* 
heden  en  derzelver  aard  gelegd  hebben,  zal  het  blijken, 
tiac  die  finusfen  negatief  zijn;  dus  is  jinui  o"^  o:  finm 
^o^  s  rj;  finus  i8p*  s   0  \  finus  370*  s  —  r  :  fi^us 

,^60*  s:  •  en  foo  foorca* 

IV*  nB»ALiM6*'  lye» 

Men  noemt  co  finus  of  mede- hoekmmt ,  ook  fclüiboogs 
kockmaat^  en  meest  finus-compkm&nt  ^  van  een*  boog  [DDJ 
'  of  van  een*  hoek  [DCB],  den  finus  ^  of  hoekmaat,  [HDJ 
van  zi'n  complement :  of  ,  wnt  op  het  zelfde  uitkomt , 
liet  i^edeelte  [Cl]  van  de  i  radius  ^  dat  tusfchen  het  mid- 

deipuiic  des  but;i>s ,  of  licn  top      Jioeke  t  en  dc  ooi» 
moeiing  van  Ueu         bc^vai  is*  ^ 

iU  VU.  de&  é.     I»  a  IV.  $•  e» 

L  6&V0L0* 

De  cêftnus  ie  kldner  naar  mere  de  boog  of  bock  gfoo* 
ler  is :  die  vin  een*  boog  van  jh>  gr»,  of  van  een  regten  % 
boek»  is  imt/:  by  wordt  grooter  ,  en  kont  nader  aan  dea 
Mte  de  boctf. Ueiner  wordt  en  dnanidec 
X  5 
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n^fo  nUé  B^:  Ovêt  de  mêMS  mberêkmUigikt  hoAèn. 
üan  O  gcaikn  komt.  Ous  to  cêjènus  o\  geiyk  atn  dea 

II.  OBVOL.O* 

De  cofinus  eens  hoeks  of  bco^s  is  ook  de  cofinus  van 
xyD  fupplemenr. 

AANitEÉktNO.  [Fig.  I/a,]  Indien  men  zfch  het  geen 
lÜ.  22.   Aamuerking    s»    over  den   aard   der  negatieve 

'  grootheden  gczea:d  hebben  herhmert.  blijkt  hcc  d.it  de  ca^ 
'  firuts/en  van    bogen  ^nsfclien  de  5l3**  en  270^  nJrijd  fj^^^t- 
■   h'^  ïljn:  want  men  begint  ze  van  C  af  te  tellen;  en  dus 
.   voor  de.  bogen  v?*n  C  af  toe  B  toe  l  aar  den  kant  GB: 
doch  voor  dc  bogen  vaü  C  door  G  tot  A,  naar  den  kant 
G  A ,  en  dus  aan  den  anderen  kant  van  het  begin,  of  van  den 
éfftfpnmg^  M  ftf(hig*:  hn  geen  Jbisc  tuBf  deiikKeeld  na 
'  «efte  megmteve  gMnlieifl  nlnttudtc:  dos  it  r^j»      s  rt 
•  cy*  «»  Cefi  'W^'  SS  —  rs  OsT.  «to*  «  ot  O/I 

Dere  a^mmcrkïn^  Is  vilii  gewïgr:  om  dat  men  veeltydt 
toit  het  teeken  +  <>f  —  moet  bcoordeelen  ,  oF  een  bereken* 
'■  de  c^ptins  tot  een*  boo*^  die  kïcincr  dan  po%  of  tot  dcs- 
zelis  fupplemóm»  dus  tot  een*  boog  die  grooter  dan 
Uk  behoort. 

Men  noemt  fima-ycrrus  ^  vcr^urdc  ftnns ,  of  />///,  bet 
gcdcclre  [BI]  van  den  raflius  dat  tuSiCheri  het  ccne  tioiie 
des  boogs,  ta,  ó&ïl  fmas  ^^^qj^^j^       .  . 

iiiVU.4el^7« 

De  frj^'S'VerftJs  is  dus  gelijk  ann  het  vcrfcliil  van  deti 
finr.s  en  den  radius  voor  hoeken ,  of  boeien ,  dfc  kleiner 
(ian  90  gxnden  ziiii:  doch  voor  hoeken  of  bog;en  die  groo- 
ler  dan  90  graden  zijn,  dat  is  voor  de  fuppleraenten  der 
eerstgemelden  ,  is  de  finus-ycrfus  [A  I]  ^lijk  aan  de  fom 
van  den  radius  [AC]  en  <ka  cofinus  [Cl^ 

AAiiicuüUNo.  De  fim»9t»0flm  1m*édk  tuyd  pofituf  toe  ito» 
toe,  omdithQ  ilctid  naer  den  zelfileii  kant  geteld  woedt. 

,  VL  hneALino.  Fig.  17^.; 
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Mi»  J^d*  t  OiÉv  itê  AiM(/lü  ^  2)M|JimMi^  AmmML  fgn 

[BE]  vtn  de  oaliepaslde  ratkliin,  het  welk  begrepen  is 
tttsfcben  het  ftip  ven  atonkiDff  [B]»  en  de  ootnoetiiu;  [E] 
van  den  verlengden  rai&us  ^  die  door  hit  tnder  eHia  [DJ 
van  den  boog  gaar. 

St.  vu.  Bcp.  g.  —  U  G.  Tr  J.  5. 

De  tangent  worrlt  dus  gmotcr  naar  mate  de  boog  of 
lïock  grooter  wonU  t  doch  de  tangad  eens  boogs  van 
oograden,  kan  den  radius^  <lle  door  het  andera  einde 
tles  bcogs  gaat*  niet  onttnocten  ,  om  dat  hij  evenwijdig 
aan  dcnzclven  is:  en  dus  is  de  tangent  dat  gevaï"^ 
onbepaald  gr')r>t,  of,  ffelijk  Wiskundii^en  gewoon  zijn  te 
fpreken  ,  oneindig.  Doch  lie  tangenten  van  hoekeu ,  '  die 
n^rr.oter  dan  90*  zijn,  zijn  gelijk  aan  de  tangenten  der 
üo^ca  of  hoeken  waarvan  zij  fu^plcmciiten  «ijti. 

L.  S.       »  m 

MAi^feRtt«é«  .Mli«  Mi  ^  bet  lilta»  gedeAe  van  dk 


'  IfeTolg  lett  ^  mn.imMMd  lleii,  te^  foo  de  boog 
groocer  Is  eten  po*,  bOv.  BG  P,  dt  ril^aii  CP  nfmaier  & 
raaklijn  BE  boven  de  middeliyn  raken  kan  :  mlar  indiëa 
'  ttèn  PÓ  onder  fleti  dfkmeter  tot  In  Q  verlei^*  zal  ÖQ, 
*,  "^rblgens       bépilf^è,  de  iar^?^?nt  vnn  bwög  BK  7?jn;  nu 
is  B  Q  =  KB      tangent  van  den  boog  I>B^  lüe  btt  flip* 
}  plenenc  is  vaa  boog  PG^ 

En   indien   trien  al  verder  lét  op  her  geen  \\\\   in  het 
i  ilf.  Boek  ^  XXlI.  Voordel,  Aanm.  2.  gezegd  hebben,  over 
dvn  aard  dc(  ^vt^aJiin'e  groocbcdcQ  ,  blijki  hcc,  dac  £  Q  a|j 

,  ffe^/9/i>f  befchoawd  lÉoet  worden:  en  dui  if  Tangens  o*  s 
ot  Tang.  po*  cs  oneIod%(  Misf*  vin  een*  boog  grooier  dm 


5>Q^  negatief:  Tang^  iSo^  =3  o:  T)?»^.  boog  grooter  dftn  tto^ 

"  lig:  fSa 
Tifii^.  3^0*  es  O. 


fétttf^  booig  ^roêcir 


neeanej:  lang,  joo'  =3  o:  *ang*  c 
lot  "e^e^  fifitief:  TdHr.  oneindig 
'*  dati  270^  tót  z6.,^  né^atief.  Tang,  j^o*» 

Wij  zuÜen  Tn  l?ët  véfrvoli?  (Aafim.  op  Voorlid  XIX*)  zlen^ 
boe  die  met  het  geen  wij  van  pojitieve  en  mg/Êtieft  famifm 
en  c^n^én  gezeg4  hebben»  overeenkomt» 

VIL     LEPALÏNG.     Pig.  I71U 

•  <MNMHiMK  C<^  ^3  of  mdê  fmUijn  >  O0k  «H|pB^ 
^CToemé»  ]>  de  lÉM;gySi#  wi  bit  ^otvlemefl^ 


Digitbed  by  Google 


De  Cotangem  wordt  dus  kleiner  naar  mare  de  hoek 
grooter  is:  is  /;///  vuur  een'  reikten  hoek  ,  oneitidig  voor 
den  hoek  dkn  mm  zoude  begrijpen  nul  te  ziju. 

AAififBiKiiio*  Ree  geeo  voor  bec  pojtiieve  of  negatie 
r#  vin  deo  /Mymr  gmgd  hebtM»  heefc  ook  voot  den 

VUL     HEI  ALING*     Flg.  172, 

De  Sec/int  of  //3//7/y«  [CEJ  vatt  een'  boog  of  bode, 
U  de  radius  tot  aan  de  $aagent  verleqgt* ' 

tfc  VIL  atr.  a,  —  L.  G>  T^.  s.  s. 

.  CSVOLO» 

De  /kam  ta  dua  grooter  naar  mate  de  hoek  grooter 
hi  die  van  een*  boog  of  hoek  van  90  gr.  is  oncitidi^  i 
doch  dc  fecamm  van  bogen --die  grooter  dan  90*  zijn, 
«ijn  de  lelfde  abl  de  Jèctmtm  der  bogen,  of  hoeken,  ilic 
klehier  dan  90"*  zijnde  ^  de  filpplemenceii  van  dc  eei>tge>» 
melde  zijn. 

AANMF.RKTNG.    Hct  gccu  wij  over  het  pifïtUve  of  negatieve 
,  van  dc  ra,';:^rT!fen  gezegd  kebt>ea»  i^eeit  op  de  ^eUiie  w^ze 
voor  fecanicn  piaau« 

I3L    BSPALIN6.    Fig.  ITS. 

■   Cifecnnt  [C  F]  ,  of  mak-fnïjlijn ,  ook  Jccam-CêmfldÊkm 
seuoemd,  is  de  van  hec  lompiemMm 

OBVOLO* 

De  Co]<^ca-it  wouit  kleiner  i:nir  mntc  dc  hoog  grooter 
wordt :  die  van  90'  is  nulx  die  van  (icnen  boog,  wdken 
oen  begrijpen  zoude  nul  te  zip,  ia  otiandig. 

lANiiBRKiifG.  Het  geen  wy  van  bet  pofrteve  en  wfgatHvt 
van  de  fttémttn  gezegd  bebbea,  beeft  mer  even  'eens  plaiu* 

'  Alle  de  opgenoemde  HJnen ,  choorden  ,  fims  ^  co/imis^iên^ 
gent^  cotangent,  fccant^  cofecênt^  fims  ^firfm^  iMfxto 
f bana  onder  den  algemeenen  nmni  van  gonImmHfièe 
mn  begre^'ca ,  dit  is  van  lijnen  ter  hoA^jneting  ^cfcbilti 

Mn» 
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17.  Afi.t  Of  er  de  Simufen,  TaagMMi  en  SeeoHMi.  533' 

AANnERKiNc.     Be   cigcnfchappen   der  choorden  ,  finu^fen  , 
iafi'.'i'nffff.  en  fecanUn^   worden  »en  vollen  door  ae  Meet- 
kunde  bewe/.en  ,  en  uit  de  eigctiicbappen  van  den  ciiUel 
en  van  gelijkvormige  lirichogken  afgcieidj  en  in  zoo  verre 
behooren  die  lijuen  lot  de  Meetkunde  zelve.    Dpch  de 
Wiskonstenaars  gaan  verder;   zy  vergelyk«n  de  hoegiH,>0U 
beid  dier  l^nen  iKiei  den  rn^t^  en  drnkkeii  dezelve  door 
getalten  «it.    D!c  gaac  bnitea  de  pile»  vut  hec  gceo  de 
CÏudeiit  in        ftrikllen  lin»  Meetkuode  noeoulcn  s  voonl 
•  daar  de  tkoorden ,  finusfen ,  tangenten  tn  fecanten ,  alle  ( op 
.vier  na,  choorde  60"  ,  finui  30*,  tangens  45^  en  frcan$.  60°} 
[         ónmectbare  getallen  ,  en  dlii  Uecbu  i$ü  oMttea  b)),» 
kunnen  u  ordcn  uitgedrukt. 

Dan,  daar  wij  nu  over  ilie  lijnen,  meer  bcpnnidelijk ,  lea 
'  iiutce  van  de  praktijk  fpreken  zulten,  en  wel  met  oogmerk 
om  aantetoonen,  hoe  men  derzei  ver  grootheid  berekent,* 
sollen  wy  geen  swirigbeld  MkeOi  de  verkocce  nkdrukkio* 
ten,  in  hec  IV.  Boek^  IX*  VoorOcl*  Gevolg     niifelq^  * 
le  gebmiken :  en  vnn  het  fnduct  van  twee  lyoio  te  (pre- 
kén»  om  den  regthoek ,  door  dezelve  gemaakt,  «an  te  duN^ 
cïen.    Orr^  XllT.  Voorf^cl ,  h\}  voorbeeld,  zoude,  vol^rens  de' 
ürikte  ipreekwiize  der  Ouden,  uilken  wij    tot  nu  toe  in 
■  a:ht  genomen  hebben,  dus  uitgedrukt  worden:     de  regt- 
„  boek  uit  de  choorde  ,  die  de  fom  van  twee  bogen  be- 
rpant ,  eu  de  middellijn,  is  gel^k  aan  de  fom  dor  regthoe- 
9,  ken  nic  de  choorde  van  eiken  boog,  met  de  choorde  van 
bec  nippleaienc  dei  «nderen  boogs.**     De  volgende 
VoodleUen  konden  op  de  xelfde  wtjze  uttgednikc  wofdon. 
'  Hoe  wel  00  dese  vitdrukkingea »  in:  rchie»»  meer  in  étm 
,  fmaak  der  Ouden  zouden  vallen ,  verkiezen  wy  de  andere 
te  gebni?k?n,  die  lr()!-ter  zyn,  en  meer  onmïddelijk  in  de 
berekeningen  te  pas  komen ;  vooral  daar  wij  dezelve  zeer 
naauw keurig  uitgelegd,  en  tevens  aangetoond  In bben ,  hoe 
2\\  in  de  dnad  uic  de  ftriktfte  bewijzen  der  Meerkonde  zelve 
aigeicid  worden.    Wy  hebben  daarin  te  miiuler  /vvarigbeid 
4  gemaakt,  daar  eucudbs  en  Aacum£DEs  zelve  ze  gebruikt 
bebben«  xoodim  bec  op  hec  rekenen  in  'geuilen  aankwim» 
zoo  aU  dnideiyk  blOkt  uit  bec  VII.  en  X,  Boek  vn  «octN- 
,        mirvao       TerTcbeiden  ploicffen  hebben  aangehaald , - 
'  ta  vil  bec  werk  van  archimedes  over  den  ch-ke!.   Dit  zij 
over  onze  manier  van  handelen  In  de  irolgeade  Voorflellea 
genoeg* 

'  OL  vooRSTsu  Fig*  i7s« 

Oe  redep  van  cboor^n  [OB  en  db},  fimsfin  [Dl  én 
dtX^  vertelde  fitfifim  (^i  oi-^ij»  Mngpmm  [»E  en 
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^  VUL  JM.'  Owr  A  0000  m  hrücnffig  Ar  itOetf^ 

hel ,  fecamn  £C£  «»  C4t  cofinusfcn  [Cl  eo  C^*  ^ 
$ailge$»c»  [GF  «i       ,  e^^mn  [C  F      C/3  van 
lijke  boeken,  of  w  bogen  die  gdijke  bodni  beQmm» 
€ft  Ais  gelijkvéfoiif  cijn  ,  tot  den  rêdius ,  zija  ia  tfie 
Ctfkdii,  Welke  ook  éervelver  grootie  «i}n  moge,  de  i^tfe» 

.  xfiwu&.  Uk  de  |;cmkv0Yai«e  Ocielioelüent  d«or  iV» 

GEVOLG.  .  . 

De  c koorden ,  ftnusfen ,  tangenten  ,  fccanUn ,  zijn  dus 
ook  ecne  ware  f?2^ö^  van  du  bogen  en  van  de  hoeken: 
en,  welke  ook  de  groottfe  van  licn  radius  zijn  muge, 
worden  die  ckoordcn ,  finusfcn ,  tangenten ,  fecanien ,  al- 
tijd (ioor  het  zelfde  getal  deelea  van  diea  r^^/Af^  uit* 

Z»  VOORSTEL* 

De  teicfte  nde  ven  den  boog,  m  de  cboorde,  vn  de» 
/biif  en  VM  den  tangent  is  die  van  gelijkheid:  die  van  den 
ti^^s  en  van  den  fecant  is  de  radius:  de  sUddeU^B  it  die 
m  €êfism$  vtn  liet  Aipplement  eens  boogs* 

SKWiii.  ülc  VII»  8*  M  ^  '4e  tooff      n«let  1t  via  dMCfidc» 

/?<vtff  cn  tcng^nt :  dc  radius  die  van  cofinus  cn  fecant :  en  de 
miiideiiyn  is  dc  Umkt  vaa  d^n  €ofitm 'Jitf^imtat  ^  of  vau  d«a€»» 
yïjëiij  van  x8o^, 

I*  6£V0LGt 

De  finusfen  en  tangenten  van  zeer  kleine  bogen  volgen 
aeer  ten  naasten  bij  de  rede  vtin  de  bogen  zelve  :  en  hoe 
lileiner  die  bogen  z^a  hoe  uaauwkeurigec  die  gei})kiieid  vui 
rede  pUuus  iiee^ 

II*  GSTOLG* 

J>t  boos  vn  i'«  if  klda  feooeg  om  deo  {km  vt  boodea 
«MC  ci^lk  Mtt  den  boof  lelrai  s  of  iRiM  a  i*t  co 
dflchalvë  (Vooeft.        Gor»  i  on  ».)  de  smsUm  in  ChniMwIfn 

I 

iMf;gedcukt  s:  n^TY**' 

AANMSRKmG.   De  boog  van  ééoc  fecosde  indien  de  f4^^ 
^  door  s  VQcdc  niCiednikK,  li 

0^000*4848 , 1 3d8, 1 1 

deisdft  Ihm  0*00000,4848,  i3d8,o> 
De  boog  zelfs  van  U  wfehik  al  seer  «tloit  van 
jfbm  want  dezelve  ia 

0.00029, oS88'2o,8ö6d 
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UI»  pKYQLO* 

dus  i  :  en  indien  B  sa  li  ~  _  ^  it 

d.  i.  hot  ktciof r  be(  ^etMaü  van  twee  bogeu  i> ,  l^oe  i»(kr 
dê  £ifits  van  düii  b^g  welke  dat  verfchil  uitdrukt,  gedjw]- 
déerd  door  dien  boog  zei  ven ^n  de  een^  k^a^i  Ui^ifn 
»  :=:  7  of  — •  9  s  o»  heeft  zuikt  piaats. 

tsng*  B 

*•  Imgdijkf  huHeii  B  W  Weta  It^  ü  ■         «  >•  « 


*  —  J 

choorde  B 

*  Ook  tot  200  B  teer  kMfiU,  aa  u  «i 

choorde  (jc  —  jf) 
 °  ^  . 

n.    £1«AM«C  H  A  i*PEN    EN  nËRKKRMIlfO 

DISJL  CHOO&OEN« 

*  XI.    VOQRSTEU    Fig«  1^6* 

Indien  twee  ongelijke  bofen  irsn  jden  seifden  cirkel 
▼en  ^n  fz-s  BG»  ^  Afi)  itf  de  ckodide  vm  4in  grooc* 
ften  eene  Kleiner  rede  hebben  toe  de  choorde  Yin  den  klein* 
üm^  dan  de  groocÉe  boog  cot  den  kietnften. 

aaatiDtNo.  Ha  BD«  die  den  bock  AEG  tn  Kfee  gtllka 

deelen  ilcelt:  men  tre'  'l-   AG,  D  A  ,  D  G  :  en  u!t  D  ,  D  Z  x 
AG.   Men  hcfchrijvc  uit  D  uu    ^'!'n  r/^,''..'f  O     ccoea  cirkelbvog 

*  die  de  veirkügJt;  I)  Z  fnydc      X  ,  en  D  A  ia  11. 

KEwijs,  Om  dat  Z  DBG  —  Z  ABD:  Is  D  G  zz:  AD:  cn  oin 
.  dac  B  G  >  A  B  i«  E  G  >  A  E :  Mair  fector  ETD  >A  DEZ:  cii 
A  D  E  A  '^Jjctor  HDK  ;  flcrh^tli'c  A!)gZ:  A  DEA  <  Jecwr  DEt: 
fector  DEHi  mn  r  A  \)  E'li  A  DEA  -  EZ:EA:  derhalve  EZ: 
£A  <  /mar  Dfiït  /«dtfr  D£|i,  <  4  £UZi  ^  fiAA:  en 
qimponenJa. 

KZ  4-  EA  C»f  AZJi  &A  <  ^  ZD  Al  i  I^DA:  en  dm  ook 

< 
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336  f^UL  Bock:  Over  dc  maat  en  ierchnitig  dtr  hoeken. 

<  i  G  D  A  :  Z  E  D  A  :  CU  d.vldenio  GA— EA:EA<Z  GDEt 
A  ED  At  maar  GE:  EA=CB:  DA:  tn  tlus  L  GDE  of  ZGDB:^ 
L  EDA  =  r>  BG  ;  ^  AD  :  co  4criiaivc  Gfi:  B  A  <  r%  BG; 
AB. 

AANMERKING.    Dit  Voorf!eI  IS  vnn  ptolema^üs  ,  die  het, 
even  als  de  twee  volgende  in  zijo  Alma^tUmm^  I»  Bottk» 
'  Uoofdü*  IX*  beelc  voorgedrt^ep» 

GEVOLG* 

De  choorde  eepi  bGogs  Haat  dan  tot  4e  cboorde  van  eeoif 

gedeeld  desxf^m»  b^v.  liec       in  ktefnere  rede  dan  mxu 

m 

en  dus  is  de  choorde  van  \  gedeelte  van  den  boog  grooier 
lüa  bet  i  gedeelte  vin  de  phoocde  dea  gekeelea  boogi» 

Xn.    VOOHSTBL*    Fig.  I3ft« 

Het  vierkant  der  middellijn  is  gelijk  aan  de  forn  der 
vierkanten  vnn  de  choorde  eens  boog»»  en  vaa  de  cbooiw 
de  vaa  het  fuppkoient   

dit  ISt  AB^  =z  AE^  +  B£^ 
Bswijs.  Uic  V.  7«  en  IL  id. 

De  middellijn  van  den  cirkel ,  en  de  choorde  eens  hoogi 
gegeven  zijnde ,  vindt  men  'gemtkkeiyk  de  cboorde  vto  bcc 
fuf^mmt    _   

L  AANMERKING.  Dc  cbGOfde  vtu  eenen  boog  van  ff  dft 
zQde  vttt  den  regelmatigen  zeshoek  in  den  chrkel  beTcbre- 
ven  (VL  t.  Cev.  s.)  ,  en  li  dot  geqjk  ato  den  toMmu 
Alle  andere  choorden  worden  gevonden  met  den  wooel 

uk  getallen  ce  trekken:  doch  deze  zijn  geen  quadraat«gft* 
tiAien:  en  dna  vindt  .men  die  cboorden»flechta  by  nadering. 

IL  AAHMcutiifG*  Htorop,  dat  namelQk  da  chooide  vn  gr. 
gelQk  ia  aan  den  radius ,  ilcont  bet  gébmik  van  die  IQtten 

op  den  proportionaai'pasfer  welke  met  de  letter  C,  of  hec 
woord  choorde^  beftempeld  z)|n.        dienen  om  de  choor* 

dert  vnn  ï^lle  boeken,  of  bogen,  gemakkelijk  te  vinden;  en 

omgekeerd ,  om  nit  de  j^rootte  der  choorde  de  hoeken  op- 
icmakcii.    De  nfihnd   van  het  beg?n  der  fchnnl  (^dat  is  op 

é^ü  ^rfi^orsieiiaai'^atfir  van  hu  mUkkl|»u{ic  desi&êiven  af> 

toe 
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'  IL  4fil* :  Ow  dc  ^nusfm ,  Tangcram  en  ^ecantm»  337 

tot  60^  is  de  clioorde  vnn  6d  gr.,  en  dus  de  rs^MSw^  Ud 
gebruik     gevestigd  op  IV.  2. 

Men  vindt  ook  der^^clijke  lijnen  van  choorden  op  de  plein* 
fchaïen :  derzclvcr  j,jcbruik  is  bepaald  lOt  den  rudiui  van  de 
TcUaal,  daar  de  pro^êrtionaal-pasftr  voor  iUe  mogeiyke  r<«- 
dii  dient. 

III,  AANMERKING.  Dc  It^n  der  choorden  dient  ook  om  do 
zijden  van  de  regelmatige  veelhoeken  ,  mcc  berrekking  toe 
den  radius  ^  te  vinden:  die  zijdun  iiauiuia  zijn  dc  choorden 
dtr  miadeipuiiiJioeken*  De  lyn  der  choorden  is  zelfs  lot 
die  verrigiing  rufm  «oo  gefchfkc  eN  die  der  folyjonen, 

IV.  AANMERKING.  Op  dc  pieiufchalen  (laat  de  lyn  der  choor» 
den  meestal  in  verband  met  eene  lijn  gemerkt  R,  of  met 
het  woord  Khumb  ^  eii  ia  8  gi  outere  deelen,  en  vervolgens 
ieder  deel  in  vier  ouderdeeleu,  verdeeld,  liet  achille  vale 
op  90'.  Deze  diem  voor  de  zeeliedeo  qm  de  RAumh^  of 
cmpas{ïreeken^  en  diar  door  Imnnen  koers,  gemekkeigic  fa 
bnnne  ügnretty  of  ketneiiy  over  te  brengen.  Hec  vierde  ge- 
deelte des  omtreks  vtn  den  cirkel  bevic  8  Ureekcn ;  iedere 
Hrcek  ïs  dus  een  hoek  van  iiJ  gr.  :  ook  komt  de  eerfte 
Areek  op  de  HJn  R  overeen  mec  114  op  de  Hjn  der  ckMMr^ 
den  I  de  tweede  n^ec  22!  enz* 

V  0  U  R  S  'i  t  L.     Fig»  IJ^O» 

De  choorde  [DB]  m  de  fom  m  twee  boogen  t^^D, 

A  B]  is  gelijk  aan  de  fom  der  producten  van  Iedere  ckoonla 

met  dc  choorde  vnn  her  fnpplemenr  dc-  anderen  hoogs  gemU 

tipUceecd»  en  door  dc  middellijn  getüvideerd»  dat  is, 

AB  X  Dl  -h  AO  X  IB 
DB«  

BsaEiDiNC.  Men  crekt  de  miadcH^n  i  A :  en  de  fupplemcoc-choor- 
den  BI»  Dit  dan  Is  ABID  een  vlerlioek  fti  den  cifkel  befchre* 
ven 9  waarvan  DB  de  cene  diaconaal  de  mlddeU|a  AI  dcandeio 
diagonaal  it. 

BEWIJS    Uic  VI.  7.  welk  VooHlel,*!iet  Voofftel  van  vtoLnuunrs 

genoemd ,  indedaad  met  dit  nvcrcenkomt ,  zoo  men  voor  regt- 
hoekeo  dc  producten  der  lijnen,  dat  is  de  proëuctcn  icr  getallen 
die  de  lengte  der  IHnen  ulcdrokkcp.  ftcli;  en  ook  ptolëma&us  heelt 
dit  Voorftel  gebntlkt  om  de  choorden  te  beiekeneii, 

J.  GEVOLG. 

Wttneer  dos  de  choorden  via  twee  bogen  bekend  zijn, 
kttt  flwn  -de  eboorde  mift  de  fom  dier  bogen  viadent  wenc« 
befekeat  eerst  door  hec  Xtl.  Vooifiei.  Ger»  do  choorw 

Y  dtA 
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3|3  yUL  6osk:  O^cr  4fi  OMOi  cn  bcnkóning  der  hoeken^ 

d&ii  der  fupplementcn ,  cn  dan  door  4it  Voofftd  de  l^vTMIidt 
choorde  der  fom;  ea  ook  die  b  door  eTOuuABm  verrlgi. 

II.  GEVOLG. 

Pe  choorda  eens  booiTs,  die  h^c  dubbeld  is  vr.n  een'  gc- 
gevea  boog,  is  gelijk  aan  hec  produCT  der  clioortic  van  den 
boof,  door  de  choorde  v:in  het  fupplemjut  !';emulc!pl!ceerd, 
eu  door  den  radim  qedivideerd j  dat  Js,  zoo  AB      AD^  it 
'      AB  X  Dl 

m*  OBVOLO* 

Op  de  zelfde  wijze  vindt  men  de  cboon'e  van  ceuen  drie- 
vouditjcn,  vijtVoud'gen ,  enz.  boog;  m.-c  tioor  ons  Voorllal 
en  door  het  11,  Gevolg,  de  choorde  tc  berekenen  van  den 
bpog  di>  ,de  fooi  is  van  des  eiikden'  en  den  dubbelden »  ver- 
volgem  van  den  dnbbelden  en  den  drievondigen ,  eau 

IV.  GEVOLG. 

Pe  cboorda  A  B  van.  bot  mrcbil  van  cwee  bogen  (/^  DA  B 

Ctt/-%DPA)is 

AB  «   ^  

BEWIJS-  Het  volg(  onnüdddQk  uit  dit  Voordel:  cn  het  is  ook  door 
VMiimoi  verrigt, 

voo&STBL.  Fig,  143. 

De  cboorde  eens  boogs  [I  n  E]  die.  de  helft  is  van  'een'  ge-, 
geven  boog  [Fl£]  is  gelijk  aan  deu  vierkanta-worcel  van  bec 
prodnct  nic  den  rséius  [C  K]  en  b^  verrcbil  [Q  E]  vin  de 
mfddetlQn  en  de  choorde  [TE]  van  bet  fiipptemenc  d^  ge^ 

geven  boogs  [F IE]:  dacia,  IE  =  VcE  X  [TE  —  TF], 

BRWTTS.  Dc  clioori!??  van  ccn*  boo:^  f§  n!riul  de  zijde  van  ccn'gen 
vecfhoek  J  dus  is  de  choorde  vr^n  di-ii  lialvin  'm"  ^'jde  des  \'ccl- 
bocks  dlc  ecos  zoo  vcci  zydcn  bccii:  011  g«.vi>L^ci^k  is  die  Voorftel 

)iec  wonÊud  Voorücl  van  FrotanfAaua  tfoor  ooa  in  let  ZXVI. 
VoorAcI  v«a  bet  Vi.  B^ek  bewex^a. 

G  E  V  0  L  G, 

l\T?n  Tc.n  derhalve  do  clioordcn  berekenen  van  alle  de  bo- 
j^cn  ,  die  door  eeno  gedurige  vcrdccling  in  twee  j^clljke  deelen 
voorkomen:  en  die  rekening  wordt  noj^  gemakkelijker  gemaakc 
door  hcc  Voordel  vnn  snelltus  dac  bec  G^volg  ia  vaja  b^ 
XXVJU  Vflko^Üd  dea  Vi.  iioe^s.      .  * 
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L  AANMEnKfW.   i\T?ii  knn  de  choorde  van  de  bdft  eens  gege- 
ven boogs  nojT  op  eenc  r.tidere  wijze  vinden. 
Want,  daar  F  1  =2   I  E  is,  zij  C  K  loodregt  op  FE,  en 

4us        a  i  FE:  maar  CK      i^^cït  —  EK*!  Ki 

^^^^^^^^^^ 

Cl       CK,  IB  a  ^O*  +  Hl*:  cn  ftrtirtdi 
voor  KI*,  de  MRtfe  genomeii  door  (H.  3.  Gev.  3*)  ^ 

[Cl  -  CK]*;  ïs  IE  =:  F'kI  .  M:  3t!Jnde  Kl  de  helft 

van  Zl:  cn  Zl  IM  —  1?  Z  =;  BI  —  15  L  :  het  geen  is 
hel  Voordel  vnn  ptolemaeus  voor  de  choorde  van  den 
boog  £ii»£j»  die  de  belit  is  van  den  gegeven  boog  £IE  L]* 

IL  AAtncsAEiito*  Men  ktn  dos  gefluikdVk  de  cboofdéü  van 
alle  boeken  of  bogen  berekenen  1  want  die  Ytn  60^  is  gelijk 
tttt  den  raih'tts:   en  door  de  verdee)ing  in  mee  deelen» 

'vindt  men  die  van  r.o'';  15^;  7''  ,  ;  3'/ 45'  =  -25': 
dan  die  vaii  een  vijfde  gedeelte  vau  225  ot"  van  45/ :  dart 
die  vnn  een  derde  gedeelte  van  45'  of  vnn  15':  wederom  die 
van  een  vijfde  ;^cdcelte  of  vï?n  3/;  wederom  die  van  een 
derde  gedeelte  oi  van  i  ,  Qm  de  dioordcn  van  boe:en  te 
vinden  die  het  derde »  of  het  v^fde  ^gedeelte  zyn  eens  gcgc  vètt 
boogs ,  gebniikt  men  eene  foorc  viit  inÊftèt  pofitki  da : 
cboorde  van  bet  derde  gedeelte  vtn  een*  boog  is  lect  groo« 
ter  dan  bet  dorde  gedeelte  Ml  de  dworde  dei  gegeven 
boogs  (Voorftel  Xï.  Gev  ):  nicn  neemt  da»  een  getal  dat 
iets  grootcr  is  ihi^  het  gemelde  derde  ^^edeeke ,  en  gcbrni^:!: 
•  dit  als  of  het  de  ware  choorde  wasj  die  cboorde  annneraen- 
de  berekent  i7ien  de  choorde  van  den  drievoiidigen  boog 
(tiöor  het  Xtll.  Voorll.  Gev.  3»)  welke  dus  de  gegeven 
choorde  zijn  moet:  zoo  er  cenig  verfchil  is,  maakt  meu 
de2en  regel  van  drieën: 

De  gevonden  cboorde  Qm  tot  bet  getal  dat  men  gefteld  ^ 
heeft  voor  de  cboorde  van  bet  derde  deel  det  boogs,  aU 
do  Wtre  choorde  van  den  @egmn  boog  tot  de  wtre 
cboorde  vtn  het  derdo  fedeelte:  en  dcca  fcgel  Oetuit  hiep» 
op,  dar  voor  bogen  die  wcini,'!  vnn  elkander  v-^''l'hillen, 
de  aanwns  der  choorden  de  xelfde  rede  als  die  der  bogen 
volgt,  gelijk  reeds  nit  de  Theorie  der  limieten  is  op  te 
maken,  en  verder  in  ons  XXU  Voorilel  Gev»  4*  blijken  zal, 

Trdien  men  d:in  de  choorde  van  j^,  30'  heeft,  kan  men 
op  die  wijze  de  choorde  van  het  derde  gedeelte,  of  van 
nT-^Stt^;  zoflfcen;  en  dn'  vwi  bet  5.  gedeelte  van  n"*.  30' 
of  van  gb't  en  dan  van  bet  derde  fedeelte,  of  vanio't  en 
dan  van  bet  vtffde  gededte  of  van  n' :  en  dan  van  de  hdft 
cf  vnn  i<  :  waaruit  men  alle  andere  choorden  vindt» 

Ata  kio  kier  ever  nazien  ngwiarmir  Nêmmm  Ttêité 

Y  n  iê 
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yHL  B^ck:  Ov^r  dó  maal  cn  icrckemng  der  Iwektru 

de  T.i:^omm^frie ^  p.  4—12:  die  deze  zaak  uUmuntend  be- 
haudcld  heef;, 

in»  AANMCRKiNG.  PTOLOMAKüs  is  «Ie  ccrfle  Schrijver,  welke  ons  de 
€igeafchappen  der  choordea  op  die  w^zö  heefc  doen  kennen  ,  en 
Ttfelt  vaa  dioordeo  berekend  beeft,  van  bilve  tot  balve  graden» 

.  bcgionepde  mee  30 '  cn  eindigende  met  i6(y>.  verdeelde  den 
radius ,  volgens  de  gewoonte  van  dien  tijd ,  5n      declcn :  en  leder 

'   dezer  deelen  wederom  in  60»  ea  aliyd  ruo  voort  volgens  de 

.  ag(fimU  ▼erdeelmg.  Di  i^mmb  beeft  de  berekeningen  Tin  vTd* 
LOMAE0S  zeer  naauwkearig  bevonden.  Men  gebruikte  dc  ctaoorden 
cn  derzei  ver  Tafels  toen  de  fnns'cn  cn  tanr^enten  nog  niet  bekend 
waren.  Nu  gebruikt  men  aiicen  deze ,  vkrelkc  lan  de  Grieken  on« 
bekend  waren:  bet  stl  uit  bet  XV,  Voordel  bl|ken  i|tt  mèft  do 

*  ^fiMiuatvAi  de  cboordei!,  eo  wedeikedg  deze  nlt  gene  kin  op* 
mtkeo» 

■ 

'UL  SlOBfri  S  C  ü  AF  PËN    EN  BRR£K£NING  D&IL 

XV.    VOORSTBL.    Fig.  I73U 

■  De  /Inus  [D  Ij  van  l^dcu  boog  [BD]  h  Ii^lfc  van  dc  choor» 
de  fDiv]  eens  dubbelden  boo<^s  [l)l>K] :  en  aj  c hoorde  eens 
bougs  is  iweemaal     cojinus  van  hei  lialve  I'uppiciücuu 

«ACQUIT  Trigotu  Lnmh  p.  gfS*  —  L.  O.  IV^fon.  $•  ig. 

ttwfjg*  Voor  bit  L  Vie  V.  6,  en  de  6erde  Bepilingr* 

V00&  u&T  II.   Uit  hec  I.  ii  choorde  B  ;^  2  fin.  f  B  ts 

/180  —  B\  ^ 
sl  cqJ.  cpo"*  ^  i  B)  Si  2  cojl  V — s^foA  lialve  /ir^ 

pkmiïït  B» 

L  GEVOLG. 

Kfen  kan  dan  de  finmfm  uit  de  dioorden,  en  omge* 
keerd,  de  cboordea  uk  de  finutfm  opnukea* 

II*  G£VOLG* 

De  fimn  van  den  hoek «  of  boog,  van  30^,  en  der« 
balve  ook  de  van  den  boek^  of  boog,  van  60^ « 

ia  de  helft  van  den  rodlu$ ,  of  van  deo  finus  van  901^ 
(Bep,  3.  G^v*  aO  d*  k  vao  het  vierde  gedeelte  dee 
omtieka. 

St.  VIL  g.  •  . 

MtniBaitiio.  Hierop  fieoaao,  op  de  pnpêrHwBê^féufWs , 
t  ea 
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'lLAfd%:  Om' de  Shiusjln  ^  Tangenten  ai  SccanUn,  341 

en  ook  op  de  pleinfclmlen ,  de  lynen  welke  den  mm  .Taa 
pnm  dragen,  of  met  «ene  groote  S  beftempeld  v^iu  ZQ 
dienen  om  de 'hoeken  door  tniddd  vtn  den  piu$  ce 
fcbrUven:  of  den  finut  voor  eencn  geseven  koek,  en  voor 
eenen  bepvlden  r^^irfy  optemakeo. 

ilL     G  £  V  O  L  G« 

De  zijde  vnn  een'  veelhotk  in  den  cirkel  befchreven^ 
ia  hcc  dabbeld  vin  den  finut  dea  baWeb  middelpunts- 
hoeks: soo  dnt  men  die  zijden  seer  gemakkelijk  vinden' 
kan,  vranneer  de  ftnusjen  van  alfe  bogeo  met  genoegzame 
otauwkeurigbeld  berekend  zijn. 

XVL  VOOASTKU 

Da  gm$t  van  een^  grooteren  boog  keefc  tot  dien  van  een^ 
kleineren  boog  cene  kleinere  rode  dan  de  grootfto  boog  coc 
den  kleiaften.. 

Bawtjf.  Z9  A  de  aroodlc  boog,  en  tf.de  klebilles  dta  k  (Voosft, 
XV.)  fia,  choorde  %      ea  fla,  « r=  |  choorde  s  u.  Masr 

Aoorde  a  Ai  «hoorde  a«<ftA$fttf<  A:#CVoorlt  XI);  das 

09m  Ai  fm»  0^  Axë* 

j  OSVOLO. 

De  finufffn  grneijon  nan ,  of  nemen  af,  in  kleinere  rede  dan 
de  bogcu  toe  welke  zij  behooren:  naar  mate  de  bo,"'oti  groo- 
ter  zün,  wordt  het  veiicuii  grooter:  doch  het  i»  voor  zeer 
kieina  bogen  omnerkbaar* 

XVil.    VOOASTAL*    Flg.  i/s» 

De  (bm  der  vferkaiiten  vnn  den  fi:if:s  cn  vnn  den  co* 
finus  eens  boogs ,  is  gelijk  aaa  liuc  vieikaut  van  deu  ra* 
Üus'.  dat  is.  . 

X»  O.  Tr.  $.  16. 

BEWIJS.  Uit  il,  i6. 

Wanneer  de  radius  en  de  fimis^  of  de  ce/inus^  gegeven 
zijn  ,  vlfidt  men  gemaklfelijk  den  cc  finus  of  den  Jinusxyimt 

yf  ft  2. 

m.   =  ^   —  coj.    =  (r  +  rö/:)  (r  —  cüf.)  . 

ca//  =      ^  /fi,*  SS  (r  4.  jïn,)  (r  fift.}^ 

vaosoBT  aVlff^OJI.  /«rlMT.  J.  -  St.  VIL' J. 

V  3  n. 
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34 i  l  UL  Boêk:  Over  dó  maai  ai  bcrckcfiing  4fcr  kochs^i^ 

;  IL  CJiVOLG. 

Jfer.  45*  =  coj.  45**  = 

ilt  GEVOLG. 

r,rv.'fT?.    vSi/i.*  60  3Ö*  —  ^ 

Of  ii;».-  60  -I-      =  r*  ( Voora.  XV.  Gcir.  a.) 
4 

AAmULKtNa»  Vs,  l^s,  «D         konuni  4lk««r  !n  lm«k«da: 

gea  te  pi^;  ivij  z.i!'  -i  zc  om  die  rcdca  bier  bïjvoc^co* 

y  z  1.4142131:0 

1^3  =:  1.7330S081 

—  o,7P7iOö7l 

XVIIL  VOORSTEL.  Fig.  173.  . 

De  fimn  ,  !,  Ai]  vnn  de  liciü  van  ccn*  boojr  js  geU;k  snn 
den  wortel  lialvü  pi'<>uiict  vaa  dcii  radius  en  den  vj 

yerfas:  of  aan  de  helft  van  den  vvo^^el  uh  de  fcmi  vaa  de 
vierktflten  van  den  fintis  en  den  finus  verpis:  doch  de  fefiim 
[CM]  van  de  helft  van  'eeif  boog  is  gelQk  aan  den  wonel 
«ie  hec  halve  prodoct  ?tn  den  radius  en  den  r^fm  van 
liec  fhpplemem:  dat  fs 

,=i  y  '^T^  +  firn.  vTl^i 

ai.  VII.  4.  Gcv.  t.     L.  G«  Tr.  S«  ao« 

SEwijt.  Voor  bbt  Baaim.  Uit  gelijkvormige  driehcclrai  AB^t 
tn  LBM  •  cn  de  optocrklnf  dat  iM  sa  i  Ld. 


Voam  UT  0»  V|(  B,  itf.  op  den  drlchoeJ^  IBN  toageptR; 


VOWL 
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ƒ/.  4fl.:  Oi^r  db  Sinus  fin  ^  Têtigenten  en  Sécamtn.  343 

Voor  hkt  Tfl.  Uk  de  berchonwiag  éu  cof*  =  ^  r*  * 
ca  voorts  uU  I* 

SinJ^  (J  B)  X  cofj"  (i  B)  si  X  Jf/ï.  y.  B.  fin. 
y.  /://)j>.  B  es  (Bcpt  s.  ö€V^)  ;jp  C«  —         Ct  +  ^VIB) 

f  *  r*  yin**  B 

as  —  (i  —  t^yi*  B)        '  ^ ^'  —  ea  dus  jf/?.      B  s 

 y?;^*j  

AAiiifBaKXMG.  Zift  tadm  ukdrukklofet  vao  den  iSifff 
^rfiit^  Bep«  V.  Uev«  ea  Voerü.  XXliX. 

XIX.    VOORSTEL*    Flg.  Ï74. 

Tn^cn  TTfcn  op  don  omtreic  ee:^s  cirkels  cenen  bep.ialdcn 
boo.n:  [ A  Y]  r.niivieenit,  vervolgens  cJcn  dubbelden  boog  TA  D] 
en  bogen  [ÜÊ.  EF,  FG,  GiJ]  leder  gelijk  tan  dien  dob- 
belden boog  [A  D]  ;  z«l  de  radius  (laan  tot  tweemalen  cfen 
c^^nm  vnii  dien  boog,  nis  de  /f7«f  van  dien  boo^  tot  dcu 
Jiuus  van  den  dubbelden  boeg:  tlt  de  ^tfl  WD  den  dnbbddea 
boog  tot  de  Ibtt  der  pnusfem  Tin  dén  drfevondlgen  boog  en 
van  den  enkdden:  tlt  de  van  dén  drlevondJgen  boog 
io(  de  fom  der  finutfin  ?aa  deo  vierTOudigen  cn  van  den 

diibbeldeiit  in  dën  woord  eli  de  finut  vu  den  n^Tboog 
ioc  de  fooi  der  finëtfêH  vin  den  «•  boog  en  m  den 
n  ^  u  boog. 

nrREiDiNG.  ZiJ  AY  de  boog,  ACZ  tfe  «i1(9éen9n e  ii«eih  TO*  s 

AY;  de  s  KF  r:  F  O  -::  GH  =:  AD.  Tick  dc  choorden  AY, 
AD,  AE,AF,  AG,AH:cnZD,ZE,ZP,ZÜ:  verleng;  A F, 
A  li  f  AU  »  enz. :  maak  R!n  AË:FK  -  AF:GT.  aAÖ  CIU» 

Biwijs.  Z  DAR  =:  L  ëAF:::  l  F  AG  Z  GAH  eas,  CU  itic 
rX.zj.  l  \  ^  Z  E  A  (  :  Z  K  Z  F  AG:  Z  L  =:Z  li  A G S XOO 4tt llle 
de  ADE,  A  EJ,  AFK,  AGI,  gil^|kbe«oi9 ,  tn  bovM  dlea 
ofldeiltaf  gef^kliodiig  •  en  dttlialve  iel^vomig  zlfn  ^  cn  «Mt 
4  DZC:  om  dtC  l  DZC,  of  £  BZA  -  Z  DA£  s4  Z  CDZ» 
Verder  A  BFI  =:  A  ADB;  A  PGK  a  A  £AFi  4  GHL 
4  PAG:  en  derhtlve  f  1  et  DB»  GK  0  AB»  Bit  al'  AP  eni. 
detlitlv« 

IXC>  DZ  a(  ADi  AB 

«•  AB:  Al  0  AF  4-  FI  «  AP  AD 

Y4 
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S44  '  Over  dé  maat  cn  benktning  der  Aeekefu 

a  AF:  AKrAG+GKc:  AG-f-AE 
a  AGt  AL  c  AU  +HL  a  AH  +  AF, 
enz« 

JOur  DZ  a  ft  «9/  1  rv  AD  a  &  cvyi  «-^  AY  (Voorft.  XV.) 
AD  a  ft  iln.  i A  D  a  s     ^  A  Y 
AE  a  ft      I  ^  AE  a  ft/iv.     ADa  a^/ft  b  ^  AY 
'AF  a  ftjiii.  I^^AOEFa  %0»»  i  i^ADa        )  <^AY 
AG  a  ft  jKif.  I      AËPGa  ft^fff.  |/-nAD  a  %iiM»4r\AY 
AQ  a  |^A£FGHafti?AS#^A0aft(fji.5^AYt 

enz. 

Dftt  it  9  ft^eode  B  voor     A  Y  » 
r  s  t  ei>yi  B  a       B :  /Kif.  ft  B 

a  >b,  ft  B :  jfff .  3  B  4-  M  B 
a  jf/t.  $  B  s  /fj».  4  n  +  /iff.  ft  B 

s  ƒ«.  4  Bj  /«  5  B  H-  ƒ».  9  B  eni. 

c  ƒ«.  («—1)  Bj  /.»,  »  B  +  /jf.  (  i-s)  B. 

J.  AANMERKING.  Dit  \'oorfle1 ,  dnch  op  éü  choort'ci)  toege- 
past, is  reeds  in  1633  gebruikt  door  gellibrand  Tri-;on.  Briu 
tannica^  Cap  II.  lemma»  Danr  na,  evenals  het  volgende^ 
door  anderen,  als  tloor  siiarp,  Mcthod  üf  Cunilr.  ihc  vattirm 
finei^  prop.  3.  te  viiiucii  in  de  MathcmaliQul  Tables  van  siier.» 
win;  door  b.  martjn,  Triganomtttr's  Cuide ^  Theorem,  XXVI, 
}CXVII«  KOBBRTSON,  EUm  rfNaytg.j  Boek  III.  prop.  4. 

JT.  aanmerking.  Het  bewijs  van  dit  Voorftel,  te  wcicn  AD: 
AE  =  A  E  !  A  !•  -|-  A  D  ^eoft  deze  beianr:rjjlxe  cigenfchap 
des  cirkels.  Indien  een  lioek  UaF  in  don  o  nu  rek,  door 
„  eene  liju  A  E  in  twee  geHjkc  deelCD  gerneden  worji:  is 
9,  die  lyo  mfddeleveoredig  tuafcben  het  kieinfte  been  cn 
9»  de  fom  der  cwee  beeneiu 


GBVOLC« 

In  het  algemeen 
ƒ«.  «  B  =:  2  cof  J)  fin.  — •  1^  U  —       0^  —  O  ö 

(lellende  den  radius  r  =:  l': 
en  in  het  bijzonder 

9  B  s  2  fin.  ^  cof.  B. 

JIT.  aanmerking.  Men  ziet  hieruit  hoe  gemakkelijk  het 
valt  om,  ///;.  li  en  cof,  B  bekend  zijnde,  achter  volgens  de 
pmttfen  van  2  M,  3  B,  4  R,  enz,  te  berekenen,  zondec  dc 
a^fnmfm  van  die  zelfde  bogen  te  kennen. 

ZX«    VOORST  BL«    Fig.  174* 

b  de  zalfde  ood^rlteUingen  als  by   hcc  voorgaand^  Voor* 
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ftel :  fbAC  4e  ^SéHuf  toe  den  dobbelden  cf/mus'  v^n  deo  giegf  • 
véii  boog »  als  twee  mnlen  de  cofrins  tot  de  fom  vao  den 

gméiut  en  vnn  clcn  cofinus  des  dubbelden  Im>!v^<;  :  nis  de 
finni  van  den  dubbelden  boog  toi  (^e  fom  vüh  den  radius 
en  den  cofiuus  van  i'en  drievoudigcn  buog;  als  de  co'ii.ui  vnii 
iicn  drievoudigen  boog  cot  de  fom  vnn  den  radium  en  v;in  den 
copnni  van  den  viervoudigen  boog:  enz.  ia  cui  woord  ,  de 
rainA.  ftaac  tm  dtn  dubbelden ' r»)Anr«  eensboogs,  als  de  r^y^- 
uui  van  (»  ^  i>  «MBil  d«n  boog  « »  loc  de  fou  vtn  den  n^^/w^  . 
cn  van  den  eefmm^  vtn  j>  mttl  den  boog* 

mOTiMO.  Meii  verlenge  ée  in  ld  dellen  Z  A  en  de  cfaoorden  20« 

"""'^  trckke  op  dic  rcrIenginReii  D  INT      DZ;  EN 
EZ;  Fü  =:  i- /  ;  G' P  =:  (J  Z  cn/,.;  dan  zun  ti.'chockcn 
2DMt  ZEN,  ZFO,  ZGP,  gelykbeenig  ,  onderling  gel^khockig, 

écrlMlve  geltlkvoriiifg  ^«i  ook  gcilltvmig  met  driehoek  DC2* 
'    verder  bl|{ki1iet  dtt  A  0AM     A  EZDi  ^  END  ;is  A  -^f^ 

ikPOE  a  A  l^G^ï  waarpit  volgt 

A  M  =:  r  Z    D  N  =  F  Z  ;  R  O  S  G  Z  eilf. 
en       tie  rrcniclJo  ;;el:j'<;vormïghcitl  is 
J>C;i>Z  =:DZ:Z:vI  ^ZAH-AMa  ^A-f-ZE 
ï:EZtZN  »ZD-fDN»  DZ  +  zr 
a'rZ:ZOa  ZE+'EO'o  2«  +  GZ 
eni. 

ifiipp.  boöé  D  Zx 

nier  ZX»  s)  »  w/.  ^  — ^  Vooift.*X7.  a 

ZBa  ftMif.  ft^EDA?:.'»<o/:/-\ft  kt  ' 

Z  i  2:  ft  ct/.  5     r E D A  s  fl  <ro/:  I      A Y  CS  t  af*  ^  ^  AY 

9  ^  AY 

ZO  S9  ft      S      OF£DYA  ö  =»  ft  epf,4r\AY 

en  dus  fteilende  B  voor  '-n  A  V. 

is  r :  a  ca/.  B  =  co/,  B :  r  +  f  (?/*  a  B 

S  «iC  ft  B:  r  -4-  'cof'  3  B 

S       S  B  s  r  4  B 

enz. 

en  in  liet  algemeen 
f :  a  cof,  B       tr^/.  u  —  1.  ii:  ;•  -f-  B, 

!•  AANMERKiKo.    Uit  hcc  bcwijs  blijkt  dftl 

DC:  DZ  SS  DZ:  ZA  -4^  ZE:  of 

ZA  +  Z£ 
AZ:  DZ  a  DZ:  — ~^-«— •  j  d.  i. 

s 

M  Indien  een  hoek  AZE ,  in  den  onifek  door  de  niu\klilja 

,9  ZA  en  eene  choorde  ZE  gevormd,  door  eene  lijn  ZD* 
in  twee  gelijke  deelen  gedeeld  wordt:  flnat  de  fni^den^ 
,y  de  lijn    niiddclevenrediï^  trsfcbeu  de  middellijn  ,  en  de 
9,  1it!!ve  fom  van  de  midddljyn  en  het  ander  been  des  ge* 
tl  geven  hp^*»*'  •   •  « 

y  5.  GB. 
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* 

GBtroLQ. 

^  *  * 

Vo/.  nBTSZ  (z  c,f.  B  cof.  {n  -^TT)  B  ^  r^j :  r  en  in  het 
bij?iüflder  co/l  2  B  r=  (2  co/i    B  —        :  r       r^i/*  B  — 

II,  AANMRRKiiNG  Het  blykt  dan  hoe  gemakkelijk  men,  coft  B 
gegeven  zynde ,  de  cofinusfen  van  2  B,  ?  4  B  enz, 
vinden  kan»  X0adar  ck  fimsjïn  vaa  ^  fi  taz«  ce 

keoneiu 

XXL   VOORSTEL.   Fig,  175. 

Öe  ^i/j  [LN]  van  de  fom  vnn  twee  hoeken  of  bogen 

X'Ol»  en  Dli],  i?  golljk  ïi.m  de  fom  tier  proLinctcn  vnn  den 
van  ieaer*   boog  gemuliipliceerd   mee   den  cojinns  van 
iicu  anderen,  en  ^^edivïdeerd   door  den  radius:  en  de 
[TS1  vnn  het  vcrfohil  van  twee  bogen  i«  geiyk  aau  hfiL  ver- 
fjhil  L\cv  zelfde  prc4ucicu ;  d.  i. 
fitt.  CB  +  C]  =  Ifin.  B  .  caf.  C  +  fit.  C  0  cof.  B):  r 

en 

fin,  [B  <—  t]  s  [fUt.  n  •  có/.C     fiekC.       B];  n 

St.  VII.  5-  —  T..  G   Tr.  §.  ly. 

BrnrTDiNC.  Zg  LM  lorchcgt  op  CD?  tlrrrt  ;s  LM  dc  CM 
<iu  co'//wjr  vau  boog  LD^otl  LCD:  zij  iiisgtiyk*  D  i  i  C B » 
dan  ff  pt  j^nus  en  Cl  eoftm  vm  boog  BB  ét  i  l>CBt  k|  LN 
X  Cn,  dan  is  LN  a  LB  -  r.v  rr.n       p  B}  cn  CN  Is  = 

co'.  [LD  +  D  '  voorts  !,^?  verlengende  tot  dc  ontmoetfng  des 
cifktls,  is  AH  s  LM,  cn  boog  DT  ;::  hoog  LD,  cn  dus  is 
TB  X5  boog  [D  B  —  L03.  SitUcnée  Tü  en  PM  loodregt  op  L  N , 
•  cn  MO  op  CB;  U  TS  =:  /r;.  TB  =  UN  -  PN  —  Pü  =5  PN 
—  PL;  omdacPL  s  PU,  want  LP:  PU  Si  LMt  MTs  en  LM 
B  MT. 

Brv.-iTS  VooR  iiET  BHRSfE.  L  N  P  N  -f"  PLt  men  zocl:r  eerst 
dc  waarde  vaa  FL  uit  éc  gclykvormi^  dficlioekcn  PML  ca 
C  T>I:  dan  die  van  PN  vit  dc  gelijkvormige  driehoeken  MC  O  en 

{.  I  X  r  r  -•-     i  X  r^T 
C  D  L   En  men  verkt L  N  s  '    wiir^ 

uit  Met  Vooffiel  volgt. 

Voorn  BET  YwiKos*  TS  ».  Ü N  s  PN'  PI f  witroit  >et  Voor* 
ftel  volgt. 

.1»  G£VOLC« 

.  De  fim  nn  ten*  dobbeldeji  boek  li  gelijk  tan  bec  dnbbeld 
lir^di^t  iit  déb  flnus  door  dén  t^ut  ^  g^ivfdeerd  dooir  den 
r^^ts  dar  D 

■     '  ƒ«•  ft  B      .ul—  ^  

.of,  Zöo  r  s:  i^fuu  2  L  =:  2  /i/i.  B  X  ^<?/,  B. 
/  AAN* 
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).  4Ai!QftiuN(^  DU  komc  vwtttm  wm.  Voorilal  XUU  Gerolgt 

■ 

^        CACNOLI.  ^.  43> 

lU»  GEVOLG, 

Sin.  (30  +      =  i  r^/  ^  +  I       3  X  fin 
Sla.  \%o  —  tfj  =  1  cr>f.  a  ^  \  V  i  K  fm. 

011  dus 

(30  +  fifh  (30  —       +  1/  3  X  j?//, 

•n*  AANMSEKitio.  Derhtlve  is  de  (bm  van  fin,  s  gemofcfplU 
eieré  éooi  3  ea  vtn  een*  boog  d!e  49  Uobier  Is  «ft 
jSi*#  gdOk  «au  den  /ui»  eeos  boogi  di«  «  grooccr  itdtii  30^f 

IV*  OBVOIiO* 

StJlm  (60  :=s  i   V  2  ^  +  2  fi^^'  ^ 

Sin,  (60  —  ?)  z=:  i  V  S  cq/l  a  —  \  fin.  a 
Sin,  {60       ii)  ~         (6(3  —  r/)  +  fi^^'  ^ 
Sm.  (60  —  n j  =  Jln^  (60  +  ji//,  as 

II  r.  AANHtRXlIfO.  Men  kan  derhal  ven  uit  é^fnus  eeili  boogf 
die  a  groocer  of  kleiner  is  dan  6n^,  door  additie  deo  Jbuu 
opflMkeo  w  een'  boog  die  s  iLieiaec  of  gmicer  iê* 

V»  GEVOLG* 

Sin.  (60^  ^  ^)        3  —  ƒ «  =3 
^30^  +  <a)  =r  fin,  (60  +       1/  3  —  ro/  ^. 

IV.  AANMERKING.  iVIcn  kaïi  dm  uit  den  finin  con.>  hoo^^ 
die  a  groo:er  is  dan  30-'  den  /i;ius  vinden  ^fi  iïOQga  diO 
a  groücer  is  dan  60^  en  omgelceerd. 

VI«  OBTOtG* 

Indien  boog  C  zeer  rdein  is,  is 

fin.  iB  ±  C]  -  fi:i.  i]  4:  C  ccj'.  li: 
diK  !l.5  indiea  xsLm,  twee  bo^en  heeft  die  weinig  van  eikaiiüet 
verfchlllen,  Is  dé  aanwas  of  uc  atacming  van  de  finusFen  ten 
iMaseen  bQ  In  de  seUde  rede  als  de  aanwas  of  de  inNnalitf 


■ 
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XXIL    VOOR8TBL.    FIg.  173* 

De  c'fii  tis  [C  N]  van  de  fom  [LB^  van  twee  hoeken,  o*r 
bo^^cn  [LD,  uB]  Is  gelijk  aan  liec  vcrfchil  van  de  producten 
der  cnftnusfcn  van  beide  de  hoeken  of  bügen,  en  der  Jjuusfeti 
\z\\  dezelve u  ,  gedividcerd  door  dea  radius  :  en  de  cojinus 
£cn  vaa  het  verfchil  van  cwee'lioekeD  ofbo^euis  gelijk  aaa 
<le  fom  van  die  zelfde  produaen ;  dat  is 

cof.  (li  +  C)  =s  {cif.  B  .  «/.  C  —  /»,  B  t^».  r 
cn  fi/.'  (B      C)  s        B  •       C  +       ^  *      C)(  r 

St.  VII,  s.  Gcv.  a.  —  L.  G.  Tr.  §,  19, 

nrrr.i^'TNG.  Z4I  U  de  zelfde  als  voor  bet  voorbaande  Voordel,  en 
aa<i;'uii  volgt 

CN  ~  CO  —  NO  =  C  O  —  PM. 
ca  C8  =  C04-OS  =  CO-|-ZT  =  CO-fUX=:CO 

+  PM. 

*  « 

BEWIJS.   Men  zoekt  eerst  de  waarde  vr.n  C  O  door  de  gelgkvor- 
ml  'z  driehoeken  C  M  O  cn  GDI;  cn  dnii  die  van  P  M  docar  dt 
^clukvofinigc  üiichoc'kcn  PLM  en  C1>I  :  waaruit  voJgt 
CM  X  Cl  —  LM  X  01 

cN=  5*5  

CN  X  Cl  -4-  LM  X  P£ 
C S  =       •  £0  :  d£t  het  Voorftel  U« 

I.  AANHBRKiNG.  Hct  blijkt  olc  bec  I.  Gevolg  der  4.  Sepaling, 
waarom  de  cofinu^  vvi  de  fom  van  cwee  biggen  Jileioer  li 
de  c^u%  van  bon  verfchlU 

X*  CSVOLG. 

De  van  eenen  dnhbefden  boeit  is  gelijk  aan  bet  ver- 
fcbil  der  vlerlcancen  van  den  finui  ep  van  den  tofinui^  gedi* 
videerd.door  den  roMutx  c  -  -s 

r 

.  Lt  G«  Tr«  $.  SS* 

II*  AAMMEftËMo*  Dit  \tm  overeen  iaet  Toorih  Gevolg, 

II»  GEVOLG. 

Indien  C  zeer  klein  U:  ii  C9f.  (B  +       =2  cof.  B  4.  C  4- 
B:  dac  ia.  wanneer  twee  bogen  weiniir  van  elkander  ver- 
fchillen,  volgt  de  aanwas  of  vcrminderirg  der  cofmmfm  om- 
trent de  zeilde  rede  ala  do  aanwas  of  de  venninderin^  der 
lN>gea  zelven., 

Xli,  AAKMEaKWO»  Indien  men  in  de  formules  vaa  dit  CU  tlA  M 
voortaande  Vooiflel  ftfU  C  =  »  B'i  w  li  , 
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r  ^ 

g  LgQ/ B  -     ^  n]      ft  /•!!.  B  ro/:*  B 


Jm.hc9f!^  B-'fiai  B  -f-  ft      B  go  ,^  D 

,.,^n^^n  ^^^^^^^ 

CD  mm  ▼iadt  insgeUfki 


Indien  men  In  dcse  fomole  voor  Snux  3  b  ,         jfo*^  B  ftelc 

Toor  cö, .    B  s  vcrkrilgt  ncil 

/to.SBs]$MB--  . 
ca  Indien  men  ftelt  D  =i  3  B  It  ' 

jüi.  D  a , /» ft  DJ  ~  ii:^iL^. 

Hr.  AAiniCRKmo.   Men.kio  op  die  zelfde  wQie  forraales  opmilCM 
'  voor  /»•  4  B ,  M  5  B ,  eas.  (Zie  L.  G.  Tr  S*  $4  )  M  Wffcn 

^      4  Am.  B  w^,*  B  —  4        B  É»/;  B 


r     »  B  -  6         B  +  g«.*B« 

«/;  4  B  3  — — —  ^  ^ 


r 

E^a  bierulc  conde  men »  soo  voofigtaade*  ftt  «ie  do  woc»  welke 

de  leden  dezer  uitdrukking  volgea,  kunnen  bemerken  dat  Toor 
^tts  n  B  €»  €Qf  n  B  deze  algemceue  formules  pUau  hebben. 

II      I  II  .  n  —  I  «  —  ft 

9n,  n  B  .ts  nmh  B  ƒ«•  B  — '  4,  3  X 

mm  ens«  cn 

co/,  n  B  =  cq/:"    B  —        ^        «A       "  B  /«.  B 

I.  ft  3.  4      ■'  B  /fiï.^  B  —  enz,  welke  ; oi.ua lts 

.ook  nit  andere  gronden  kunnen  bewezen  worden:  ZQ  zyn  bu  zeer 
véle  Schr^fvert  te  vinden :  onder  andere  nuLcn  Itttni*  In  JmL 
Infinitür.  I.  §.  rs:^ ;  c.\c\oli  Ity.  —  $.  104»  Ds  OMBIty  Uë»i» 
Mdifig  S*  M7  en  $.  loigj^ 

Y.  A\KMGRKmc.    Tn.Iicn  m?n  doz^  formule  van  fin.  3  B,  <:j1  3  B, 
•    of,//;;   ;i  B  ,  fo'.  n  B;  vergelijkt  m^t  die,  wdkc  in  V'oorrtcl  XIX 
•en  XX.  z|ja  opgegeven  ,  bl^kc  het  hoe  veel  deze  la.urce,  voor 

Bet  bfirekeneii  dor  Hmfen,  of  eojUtufca,  rianB^y3By4B,  en»* 
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door  den  gegeven  fims  B,  co^t  B,  gcmakkcltikcr  vallen:  cft  hoe 
SQ,  uit  gcometdfchc  bewijzen  ontleend  9  In  c!c  daad  meerder  cn 
onmiddelQker  tot  de  Meetkunde  bchooren,  dan  i!e  andere»  die 
meer  in  algebralfcUe  veranderingen  vau  eenmaal  gegeven  formidss 
befcaan:  doch  het  blükc  tevens  boe  nuttig  bet  is  deze  vcrfcliiUcn- 
de  ]iandelwf}ceii  met  dkcnder  te  TeiyeltSkem 

VI.  EN  ALGEaiEiWü   AA.M.UtRUIiNC  0?FR  UET  ii£,iUikE^•E^^  DER  SI- 

KusTAFEU*  Hec  ii  door  de  voorgaande  eigenfchappcn  der 
fomtftn  dat  men  de  ttfeU  van  ^u^km  en'  ^ofinusjm  voor  tIJe 
bogen  lieefc  kunnen  berekenen.  Men  kan  byr« »  met  den  (nut 
van  3c  gr. ,  die  de  halve  radim  is^begiimeBde,  daamfc  door 
Voorft.  XVH.  Gev  i.  den  cG/intis  van  30**  afleidt:  en  ver« 
volgens  door  Voordel  XVIll  der  ^nnsfcn  en  cofïnuyfen  van 
15^:  7^  30';  3^.  45*:  I».  51'.  30'':  5Ó',  15'':  2.r.,  7^': 
14'.  3*":  7'.  3'  30^5":  1'.  45^1":  o'-  S"^^':  welke 
boog  k'ein  genoeg  is  om  daaruit  door  Voord,  XXU.  Cev« 
étn  fr.iu^  en  cofin-is  van  i'.  optcmaken:  vervo!ïTcns ,  (door 
Voor  li.  Xi  V.  ücv.}  vau  2'.  4.  8  •  j6'.  32'.  euz.  (door 
Voorft.  XXI.)  van  3'.  van  5^  van  7'.  van  14'  enz,:  van  \& 
4-  14'  of  30'.  van  en  200  voorts  van  graad  tot  graad 
tor  30^:  waamit  men  (dOor  Voord,  XXI,  Annm*  a«)  gemak* 
keiyk  de  finusfen  van  graden  boven  de  30^.  vindt»  Men 
kan  over  hec  berekenen  van  Sinus  Tofch  op  die  wi^i^  mz!  a 
•  sTf  pNSTPvA  VIL  5.  TAcqo&r  l^igêttm  prop,  i'— 51  ei  p*  34$: 
eu  anderen. 

In  den  beginne  heeft  men  op  die  wijze  bet  verbazend 
werk  oiu  Si):us-Tafels,  te  berekenen  van  minniu  tot  minuut, 
cn  zelfs  Vuil  ro  10;  io'%  verrigt.  Na  de  uitvinding  der 
Logarithmen ,  beefc  men  er  de  Logarichmen  der  finusfen 
bijgevoegd, 

In  latere  tyden  beeft  nen  de  fimafm  gemakkelijker,  ea 

ook  van  feconde  tot  feconde  ,  berekend  door  middel  van 
reekfen»  wier  leden   de  magcen  zijn  des  hoog3  iln  dee« 

len  van  den  radïm  nitgedrula)  ,  rmarv.in  men  den  péHu^  zoekt: 
doch  danr  die  rcekfen  niet  geonie:risch  ,  luaar  geheel  nlge- 
braisch  zyn,  kunnen  wij  over  dezelve  hier  niet  haud^Un x 
wy  zullen  er  eenige  in  hec  danhangfel  opgeven. 

XXni»  vookSTBL*  P!g*  173. 

Dc  Sintn  verpis  of  pul  [N  Bj   is  gelijk  aan  het  vier- 
kant van  dc  dionrde  [Llij,  gedivideerd  door  den  dubbcU 
d£^  radius  [ABJ. 
.  :  nwijs.  Uit  de  geiykvormlge  driehoeken  L  N  B  e&  AJU  B» 

GBVOLO* 

fimi  y&rfta  13  das  gmakkelyk  lut  de  choorde  te 
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bereken:ii  t  doch  QOg  gcmakkalijkcr  uit  den  cofnus^ 

Bepaling). 

I.  AAiNMERKiNO.    Zic  hier  voFCH  VoofO.  XVllI,  Gev.  nof 
«ene  andere  uicdrukKiiig  vuu  den  jlnu$  vcsjlis, 

II,  AAMMERKiNn.  B(en  vindt  Tafels  van  fiam  verfus  in  da 
Engelfche  Tafels  van  j^nT-RWix,  en  tn  dc?  grnote  Neder, 
duitfcbc  vnn  doöwes.'  Dezelve  gann  flcchcs  coc  93";  en  wij 
hcb^">cii  voren  gezioii ,  clac  de  //v/.v^  vcrfus  bellendig  aan- 
groeit ioi  180"  to^;  üieo  moet  dus  ook  de  overigen  we* 
ten  ce  vinden;  die  nu  r^efchiedt  gemakkclijli,  met  bil  d^n 
radius  den  cofiuui  vau  het  getal  graden  die  de  gegeven 
ho^k  boven  de  y^-'  bevi^,  te  voegeo.  Wil  mea  vecóm  den 
LogoriikmMS  van  die  fimtt  yerfiis  hebben «  behoeft  nen  imtr 
de  Logaritkmen  der  gevonden  getÉllea'  Cr  +  copnui)  ce 
nemen »  maar  dan  moet  er  wel  opg^elet  worden  dat  men  hec 
chtraccer  met  3  moet  vermeerderen  ,  om  dat  de  LogaHtk- 
wus  des  finas  vcrfuf  (het  geen  nok  in  den  Lo^nrïrhmns 
der  finuifen^  tangenter.  ^  fecantcn  plaats  heoft)'voor  een'  r<?-* 
diu%  van  fOjOoo,ooo,oco ,  doch  dc  intuurlnke  ,  of  flechrs 
finui  verfus,  fuius^  of  tangent  alleen  voor  eenen  radiui  van 
K^oooycco  berekend  zijiu 

XXnr.  VOORSTEL.  F!g»  i/q. 

De  lr.:^rr^e  rcJe  van  den  finm  vcrfui  [lU] ,  en  van  dat  ge- 
deelte [Diij  van  den  Jecant  dat  tiisfchen  den  omtrek  cri 
den  tmi^ent  begrepen  is  »  is  de  verdubbelde  rede  van  den 
Boog  BD. 

mwfON  PriwdpU  L  Iok,  ii. 
BBwijf  •  !•  Uit  xxnf  ii 

fiB,  VÊifi  a  BI  sa        i  tt$»  hoog  0B  is  dc  limica  vtn  4e 

éheofde  BS:  en  dut  ii  de  Uiaiet  m  fiaat  y#f/ir/  a 

TI.   ÜIc  dc  driehoeken  BDZ  e»  CBD  Is  OV*  O* 

D£  J  IB  S  CE  !  CB  en  dof 

■     .      IB  X  CE       DB*  -X  CB 

O   c¥~  ^     AB  x'  CB  '  DB  Is  de  limiet 

van  de  chporde  D  r> ,  en  C  B  li  de  Umlec  vu  C  B» 

CQ  dus 


JHsm, 
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35*  yill*  Bock  r  Over  dc  maat  en  bcrekemng  der  hockctu 

L  GEVOLG* 

D(?  fmus  vcrfui  van  !:leinc  bng;en  grocijen  aaa^  of  Vfifffliu* 
dereo,  m  de  verdobbelde  rede  huuuec  bogen. 

Voor  Ulcine  bogen  is  licc  gedeelte  vtti  den  fecar.t ^  tusTclien 
dcu  omtrek  eu  dcu  tangent  begrepen,  gelijk  aan  deu  jinui 
verfus^  en  bet  groeU  atn  als  het  vierkant  van  den  boog. 

AANMERKING.  I3eidc  cezd  gevolgen  zyu  van  veel  nut  in  de 
I>jatuuf-  en  Scerrekuude* 

IV.    EIOENSCHAPPBN    BN  |i£RBKfiNI»0 
DSa  TAMOBNTBM*  ^ 

XXIV«  vooBSTBL.  Fig,  172. 

De  T..n4cnt  of  r::  ikliia  [BE]  van  cencn  boog  [D  D] , 
of  hoek  [DCBJ,  is  gelijk  aau  den  radius  geraiilriplicecrd 
door  den  finus  ^  en  gcdivi^iecrJ  tloor  den  cofinus :  en  ce 
eotaijgcnt  [GP]  is  gelijk  ain  den  radius  gemuit ipliccerd 
door  den  cofmus ,  en  geJivideerd  door  den  [mus ;  dat  is  ^ 
r  %  ftn.    ^  r  X  re?/. 

8U  VEL  8.  —  Lt  Gl»  Tr«  |.  17. 

BKWIT5.  Uït  (Te  gelijkvormige  driehoeken  CID  en  CB& 
vüüi-  iic:  1;  CDI  en  Gi'  C  vooi  het  il. 

cA<aiou  S<  S^»  S7»  100* 

I.  MiOinKiiio.  Hieraic  blQfce,  t».  dat,  indien,  of  de  fnmt 
c(éte$finBS  negatief  is,  de  téutgent  het  ook  is,  het  geen 
overeenkomt  met  de  Aanmerking  op  de  6.  Bepaling:  a^.  dat, 

indien  en  cofinns  her  beiden  zifn  ,  de  tavgcrit  wederom 

fo^.fief  wordt ;  het  geen  p'anr^  lieefc  voor  bo^^cii  lusfchen  ifJo 
en  370  gr.  en  3^.  dat  de  tangent  van  po^  oneindig  is.  Wanc 

90'  r 

tang.o^  ^^f~ ^  =  Q  ^et  geen  eene  oneindige  grootheid 
)  «ndoidc. 

I.  oivoto# 

De  Tangent  en  Cotangait  van  eenen  boog  van  «ijtt 
beiden  gelijk  aan  den  radius^ 
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/?«  Jfd* :  Ovêr  dc  Sinus  fin  ^  Tangênimcn  SceAniSttm  g^j 

II.  AANMF.RKiXG.  !T*erop  fteunt  de  lijn  geteckcnd  tangent ,  zoo 
wel  op  den  proportinnaal pasjer  als  op  de  pleinfchaleii.  De 
aflttnd  van  het  begin  toe  45 ^  is  de  radius  \  daar  na  u  ordea 
de  tangenten  grooter  dau  dc  raJius:,  doch  juist  daaroui  iija 
er  op  den  ^ r opor t ionaal -patf ar  iwee  fteUea  l^nen  wn  tan» 
gtnien:  hcc  eene,  op  wfeDsl^Qeii,  op  ieder  blad  vao  deu  pas- 
fer»  tun  bec  eind  ilaae  45 :  en  die  ilel  dient  voor  de  hoe» 
ken  dfe  kleiner  z^n  dan  450.  Voor  deze  is  de  via 
den  ptifer  die  gcbeele  lifn  vsn  het  mkkidpom  af  xat 
45^.  Het  ander  ftel,  (dat  door^^ns  met  ecne  tile?ne  /  gc» 
merkt  is)  begint  mee  45*»  op  eenic:en  sf:>and  van  het  middel- 
punt ,  eo  gaat  voort  rot  in  de  70  graden    Dit  Hel  dient 

,  voor  de  hoeken  die  grooter  zijn  dan  45«>,  en  i<  dus  op 
eene  kleinere  fchaal  vervaardigd  dau  het  eerfte  llel;  zijnde 
de  radius  die  geringe  aflfland  vttt  het  middelpunt  tot  45». 

III.  AANMERKING,  Op  vele  pleiiifchalcn  Itnat  dc  lijn  der  tan» 
gentffi  in  verband  m;;t  eene  ardcre ,  gemerkt  vS.  T.  (Srmi' 
Tangent)^  en  doorgaans  genoenid  de  lijn  der  hulvc  tange»' 
Sc'.i  ^  of  bcur ,  der  tangenten  van  lie  huive  bogen. 

Zij  Ffg.  178.  BG  een  boog  waarvan  B  E  de  tangent  is: 
men  crekke  nic  bet  nitelode  H  der  nfddettOn  B  H  de  Ib^-. 
plement- choorde  HG,  die  den  Joodregten  rëMm  in  O 
Ibi^dt:  diS  is  de  I40  CD,  het  geen  meo,Of>'d!e  fcbaal 
noemt  haive  tangent  ^  BG,  of  cf|;cnlij!c  tangent  des  halven 
boogs  BG:  immers  /GHB~  U  GCl^=:  é  ^15G  :  coCA, 
radius ,  zoude  zijn  de  halve  tangent ,  of  liever  de  tangent 
halven  boog  BA  of  90®:  d.  i.  tungcnt  l  hHC  rz  45©.  UIq 
Ccbaal  is,  or.dcr  anderen  ,  bij  het  vervaardigen  van  iiguren 
de  Stereographifche  ^/t/yai/V  betrefleude,  van  veel  nut* 

'  IL  <}BTOtO* 

.  Tangenten  cn  Cotangcntcn  zijn  gemakkelijk  te  bereke- 
nen  ,  aU  men  dc  finuijcrk  ea  Mfimsfia  oerst  beiekead 
heefr» 

• 

'tAeQCBT  Tr«  prob.  tf,  p.  Siif. 

111.  GEVOLG* 

De  tati§M$  Ttft  oen*  boog  is  de  helft  der  vm 
een'  veelhoek  om  den  eirbel  befcbieven,  wteiu  middel- 
puntshcek  bet  dubbeld  vsm  den  segeven  hoek  is:  even 
«k  de  de  belft  üi  der         van  oen'  ^rgeiyken 

^  veelhoek  in  den  cixk^I  befchitven  ,  gelijk  wQ  reede  te 
imen  geaswi  hebben:  das  is  bfi  voorbeeld  de  tan» 
gem  eeas  boogs  vail  i^.  5»^  30''  de  belft  der  sljde 

Z  v«n 
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114  '^^^*  ^  t90é0  mierdMiHigAr  AêAm 

van  eencn  veelhoek  wicnt  nfaUUi^iiiiCikoak       en  43* 
bedraagt  ,  dat  is,  vao  eeoca  9ó»lioekx  ftt  de  y^/MVJ  mi 
52'         is  de  halfe        van  dea     ■  Iwek  in  tal 

cirkel  bsfciircven.  Indien  men  dm  dien  t^ngèkt  ilk  éku 
Tintos  neemt,  is  dc  rede  van  ètn  omtrek  van  den  ciftel 

%ot  den  raJius  kleiner  dan  19^  malen  die  tangent^  ea 
grooter  dan  192  malen  die  finus'^  of  tot  de  middellijn 
klcirter  dan  9Ó  malen  dk  tan^mt^  en  grootcr  dan  9Ö 
malen  die  [mus*  En  indien  men  dcii  en  den  tangerft  yfm 
cenen  boog  van  1'  nam,  kwam  licv  o}^  liet  zcifjv^  uit  als 
óf  men  een  10800  hoek  gebrtiikie:  du  u;ku  dus  zeer  ge- 
jnakUclijk  voort  wanneer  men  etrst  de  /i^ius  en  tangen* 
^-f2  tafel  berekend  heeft;  doch  mert  lette  op  het  ^een 
wij  in  het  VII.  Bock  in  de  VlU.  Aaamerkiug  op  het 
«IX.  Voorftd  geztgd  hebben.  r 

.  De  tangéfit  van  eenen  boog  vaa  60^  U  bet  drievoud  vandea 
M^MI  des  bQOi$  van  30^ 

•  ■     .  ft»,  go*         ft/it.  30^  co/.  30^  ^ 

ttwijt.  :Wi%r.öoi»=£  tfij^Tï?        ito.  io« 

t       80*  »  =     a  =  CXV.  G€V.  a.  cn  Voorft.  X VIL  GensO* 

Dit  zal  op  eeoe  Andere  en  meer  geometnichc  Wi^zc  bewezcA 
«vorden  In  Voorft.  IXXL  Gev.  s.  Auunefkliig  1. 

XXVI.  VOOASTBL»  Fig.  172* 

De  /tf/7jtf/2/  eens  boDgs  is  gelijk  aaa  hht  vierkant  vaa 
den  r^iü^tfj  gedivideerd  door  den  Man f ent :  en  de  cotafi' 
gent  is  gelijk  aén  het  .vierkant  van  'dm  raüui  gedhrldeerd 
door  den  tangen$%  dat  is 


1. 


\  BEWIJS.  Uit  de  geiykvonütge  dtlelioeken  CE  B  «1  CFO# 

L  GBVOLOl 

taugcfum  zijn  In  omgekeerde  rede  van  de  ^^^^ 
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t$n^  en  de  eofai^entm  iii:oai«keer<]«  ndt  Tin  it  tm$» 
genten  t  dat  is:  • 

ï  •  •  •  ■ 


TTet  komt  gcvol gelijk  op  h3c  zelfde  uit  ,  of  raen  door  deit 
cofanjefif  dividecrc ,  oi  door  deu  tangent  mntiipliceert ;  ea 
omgekeerd:  of,  wanneer  mén  dóór  Logariihmen  werkt, 
lutu  üeu  Logarithmui  van  den  cotangent  afcrokc^  of  den  Z^^«- 
Htkmm  van  den  tangent  bycelt;  en  omgekeerd.  0aar  'w£  dt 
\Vküg  femakkelUket  dta- de  tftiiUiis)g>i  men  9M 
|d  ato*  deidve  dea  ToeifUg.  ge^en. 

*    XXViL  V  OOR  ïTE  u   Fig*  14a» 

Vao  mee  ongelijke  bogen  heeit  i^e'  tmjgent  van  den  gróoc« 
ften  eene  ^roorer  rede  tor  dion'vttt-  den  kl^aflén  9  dis  da 
ffooctte  boof  toe,  den  kleinilea»  *  ^  .  ^ 

BnuBMW».  29  IEL  de  grootfte  m  IE  fle  klelofte.  boog:  IH  is 

de  tangent  van  --n  I  E  L :  en  I  G  vati  ^  I  K.  Trek  de  Jjjnen  CEO 
en  C  LH:  en  bcfchryr  uit  C  met  den  radiui^QO  den  boog  VCU» 
die  Cl,  Ttrlengd ,  in  V ,  en  C  H  hi  U  fliQdc. 

/->  i  E  (.VIL  15.  Aan  r.    i  \ 

A     C  H:  A  1  c  G  s  C  il :  I  G  :  msar  A  GC  H  >  Tfc/or  G  C  U 
cn  ^  ICG  <  //cf-r  VCG:  d?rti  Me  A  GCH:  A  ICC  >  /^/or 
GCU:  /^r/or  V  C  Gï  d.  {.  G  H;  1  G  >  ^  KL:       IE:   cn  cmpo- 
.*    lundn  GII  +  IC:  IG  >  ^  *!.  +  r>  1£;  O  ifiJ  <tf  lU;  iCf 
^  >  /->  I£Lt  r^lU.  .  - 

L  AAvmaxuto.  Dit  VoorM  li  bet  cdfvle  air  IV^«  la»  Oetr* 
d :  en  worde  op  deze  door  coMiiiHfDlllilf  »  da  al;! 

'  daar  aaogebaalde  piaati  ?aa  PAPtoi  iMraaaiu 

AAMttaaiiiei  Dê  beroradc  Mètelaaerdlt  WlikaDdlgll  AUdM  01^ 

.   KXaa  beeft  4ir*  VmM  In'ilhi  TcKMrttafftlii  weft}e  HmiMtmÊm 

nÜÊ  ÊmMn^  «il  »ar»üt  oMgeooaHai  ea  eetftoadl^Maf 

beweaes   Fle.  if -21  aF&'eeae  ft«l(fa'  ea  rv^ewfiÉMN  ia 

rt  aiK // OH:  te  it  liK-i  aes  <  GHi  Il€f  mar  aiKs 

BO  s  V(Cs  ar.  DetlialTerKt  BP  <'  OH':   B69  ^  dnt 

rF:*BF<  OH«-  H^Gi  tévtt^k' A  PDi  /%Bt<0tfi^Of 

•D  «Mij^iwiiil!»      FD  .f.      aif«  a|t  la  r%  BFI^s     BP  4(  B0  I 

BO:  of  I^Üf  BQ>o  Ml»* üf. 

Z  B  ^  0». 
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3S6  yill*  S06k:  Ovir  dc  maai  cn  b^^kmng  dar.  hoeken» 

OëVOLO. 

* 

De  toMgnaim  groeijen  ia  groeier  rede  ta&  'dm  de  bogen»  - 
At  des  te  groocer  dac  dé  bogen  groocer  worden* 

XXYlil,  vooasTfiL.  Fig.  177. 

Het  verfchlt  der  vierkanten  van  den  radius^  en  vm  den 
tangent  eens  boogs  fhat  lot  het  dubbelde  vierkant  van  dea 
radiui ,  als  de  tangeni  des  boogi  coc  dea  tan§€nt  det  dub- 
beldeo  boogs* 

»  ■ 

BERHiDiNG.  BH  dc  boog:  BITn  <Ic  dubbelde  boog.  Trek  BP  ^  09 
^    A  n  :  A  r  ,  A  T)  F  ,   D  (J  ,  cn   uit  C  ,  Ci      Op  AC  «11  dui  />  ED. 

*  Dan  ia  D  li       h  Ü  i  ül  D  Ü      a  D 

'  BEWIJS,  om  dn  A  ABC«0     AUB  ia         es  AC  X  AB  ee  « 
A     :  AC*  S  AC.  AS:  XS^s  A£:  ACs3X0;Ct  Maar 
ft  Aj^'  .  AB^      B01  D£s  dM  «v^ffM. 

•  ^L5''*'±5*  =:J}^D:CIsï  BFsPCof  • 

'    Att*J3   BC*^  4B*  =  BF-.FCiBF 
g.  i.  AB*  —  BC*  t  a  AB*  a  BCs  BF,  ' 

•  « 

GfiVOL  CU 

O  AB^  BC   ,  . 
BP  SS   zzrzX  d.  u     .  . 

e  f *  Itfitf»  B  * 

X«  AANMERKii^c.    Dit  Voofftel  is  bet  beroemd  Voorflel  van 
'  JOHN  PELL;  en  het  Bewifs  is  dat,  het  welk  cavallieri  daar- 
van gegeven  heefl.    Zie  Qontioveijta  de  CireuU  Menfura^ 
13.  en  tSo. 

■ 

Ut  AANMERKTNo.  Men  kan  dit  Vodfiel  ook  zonder  do  leer  dor  fol|k« 

vormfge  clrieh©eken  bewijzen: 

A_F:  AB_=  CF^JIC:  eajTF'j^Att*  s         :  BC^  of  (II  i6.> 
AP,*  +  BF*:  AB*  s  CF*:  R  C*   rr  (BF  —  B  r)^  t  BC*  SS 
'Bl-'  4"  B       —  c  B  C.  BF:  B      :  divdnU  en  aiieauuid^t 
■    ï    12  B  C  .  B  F :  Bj^   =2  /Tli^  —  BC^  :  AB*  s  derlMive 
O  BC;  B  F_=:  A  B^  —  B<:*»  AlT  i  CU, 

a  A  Ji*_^3C  ft  B 

D!t  Vewfif  ta  van  tiimr  to«Kl|no  IVboone  Vertaaadeltog  ov^  de 
nngemm  der  veelfoiidoa  ivaiilioeke&t  Mim^M  tAtad*  ifoi.  f»  e^ 
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//.  Afd,:  Ch4r  de  Sinusfcn^  Tmgcnun  cn  Sccanten.  3^ 


HL  AANmunM»  Mmkn  «Ok  Vl€  dt  Voorftelkn  .XXÏ  en  XXII.  bn 


ir.  AANMEEEWO,  Indien  men  zelfs  .:!c  formuUs  voor  ifif .  «  B   ^ii  a  & 
C?/*  V        •       "  ®'      ^^^^       3  D,  fo/.  4  B  ,  rc^'<  li  *  • 
n  •  aldur  opgegeven,  door  elkander  dividccn-   ynnvii  V  * 

kunnen  opmaken:  doch  w^J  oordeelen  het  onnoodii 'éiJ^l u, 
mtclasfchen:  om  dtt  ze  tot  het  berekenen  der  Ta^e'?^'an  /  " 

^V^SSe'wteS^^  """"  twae'stciwJ'jSTSJ 

XXIX,    VOORSTEL*    fig.  t|^. 

De  fom  der  i'/frr/ /?-fT  van  alle  de  bogea  ia  den  Uren  cir 
kei ,  te  beginnen  van  een*  bepaalden  boot  if  ca^mm  fJlT 
den  zelfden  opklimmende,  is  gefijk  nan  deS  mm^tA 
helft  diens  boogs ,  gtmnltipiiceerd  door  den  rjk^uT^ 

hoog',  men  noeme  den  zclven  B 

KH ,  CM  >MG,DO»OFiAiles  fthedeii  cirkel  •  rfn* 
(VI.  16.  Gevolg)  II»  ,o£  jgo». 

derhalve 

^  X      f  B 
yf«.  i  B  "  s  ^  X     I  B  s 

Hftltej  I.  geaeld  wordt.     ^  ^  ^        M4»SW«  »  iDdltii  te 

«Ie  mtA,  O^rum  p.  375.  ca  HiiArpx,  Geomtris  Mimigr.  %.  li». 
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•  V.    BIGSNSOHAPPCir  :Slt    BBR£KENIKG  0£^&  * 

XXX.   VOORSTEL.  Fig. 

.De  ftcané  «os  boagf     da  (ra  vtn  ^co  ês^em  det 
boogs  eo  viui.  den  -tangiti^  van  des'sdfs  bilve  .^a8i;p&0««tf. 

BEWIJS.      E  t2  90<»  —  Z  ECB.  Zif  /  BCF  «  f  i  E  = 
è  i^o»  —  ^  ECUji  aan  is  l  £Ci^  =     ECU  -f  Z  ÜCF 
.  po»  oo»—  Z  ECB 

•Matr  i  CFB  =:  po^  -  Z  BCF  s  pD»  —  i  (oq* 

<BFsEB  +  BF=s  tang.  Z  E  C  B  +         ^  BCF  B 
IMf.  i{  £CB  +  tmig\^ 

oMmAMD         JiiMs.  Cap»  ZVII.  pr.  d» 

•  •         "        '  ^ 

a&voLo. 

>-  De  fiumun  hnmen  derhalve  opgemaakt  worden  eeae 
Cokefe  optelling  van  tangenten* 

XKXL  vpoftST&u  Fig.  172* 

Th  ficé^m  CE  gelük  aan  den  woml  oit  de  fom 
.«4«r  *mikanimi  van  den  $angem  en  nn  den  r^dit^sx  ook 

Sljik  ian  bet  vierkant  dep  raAuÈ  gedivideerd^^toor 
n  coSnust  o^sk  gei^k  .^an  het  product  van  den  tMgem 
femidtipUcerrd  door  den  ra^usi  ta  ' fjt^Mitfftè  'dóof  den 
Jimts*.  en  dé  cofecant  As  gtV^k  aan  deti  wortel  nic  de  fom 
•der  vierkanten  van  óqïi  radius  en  den  ct^angent:  ook  ge- 
Kjk  aan  het  vierkant  vnn  den  radii/s  gedividcerd  door  ' 
den  finus  :  ook  ^cbjk  aan  het  product  van  catangent , 
gemultipliceerd  door  é:\i  raiUusy  gedivideerd  door  dcii 
Cofim^s:  dat  is 

*   -  «  •    r  X  tang\ 
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inrqi.  «r  ti  N»«  i.  ttie  II.  1^  mgepatc  <)p  A 
CSQi  iroor  N^.  3.  ea  19*«  3«  vii  d«  gslQktonDigA  dcMm^ 
lea  eOl  en  ÉSBk 

Voott  UET  II.    N**»  I*  ,  uk  II.  16.  coegepasc  op  A  GCF» 
voor  N"**  9.  en        3*  nit  de  geiykvormige  driehoeken 
'  COF  enCHa 

De  ficat^en  zijn  fn  omgekeerde  rede  van  de  cofinusftni 
de  cf\fxamcü  ia  die  van  de  ^^usfi^i  en  omgekeerd; 
dat  if 

Het  Ikmic  dn  op  het  zelitfe  vir,  door  den  ftumi  vt  omU 
cfpHcereB  of  door  den  cofintti  it  dlvidereo «  en  door  den  /f- 
tma  te  d]?id<|ren  of  door  den  tifmux  te  mnJcipIiceren :  of»< 
wenneer  meA  door  de  Logarithmen  werkc,  den  LogarithmM^ 

fecant  afcetrekken .  of  den  Lcganthmus  e^finus  bljcetellen;  en 
den  lêgarMms^OMt  biiiaueüêü  of  den  JjfgÊfUèmU't^km  af« 
lecrekkeo. 

■ 

Ui.  onvoLO» 

De  Lo^artthmm  -  fecant  is  het  arithmctisch  complemnnt  van 
den  Lögai  tfhmus  cofmus ;  en  de  Logarithmui- cofccaiit  is  het  arith- 
inetisch  complemeut  van  den  LögarithmuS'Jinus\\VLz6.Gt^*i  ')» 

IV*  OSVOLO» 

Hicreft  Tol^  ,  dat  de  Tafels  van  Ligmitkmm^fifmum  m 
€4fecéMfi0M  geoakkeiyi:  te  berekenen  dSn  ils  nen-  dfe  ven 
LogarUkmut'fmMsfen  en  cêfitiusfen  berekend  heeft :  doch  hot 
bUikc  tevem»  dac  zij  onnuttig        om  dat  men  In  dersdver 

plaats  de  Ligdrithmui'^finusfen  en  CQjmusfen  gebruiken  kan: 
waarom  zij  ook  in  de  beite  T«fel»  vtn  oAEDtNin  en  cauat 
Wejielaten  z))n^ 

6o<»  8  ii  r.  , 

fft  ye  ff* 
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$60  yiU.  JMt:  Ofer  de  mM  ên  lHtrek$$dng  4$r  Mun.  . 

l»  AANMERKING/  Hicrni!:  valt  het  IV.  CcvoV  vnn  het  XXV. 
Voorftel  gemakkelijk  te  bewijzen:  want  indien  Fig.  177» 
l  DhW  -  6  en  /  C  A =  30*1  is  F  A  C  =:  Z  C  AB: 
en  derhalve  FC:  Cl>  ^AF:AB  yV,  12.)  der- 

halve FC  =  2  CB:  en  FB  =:  3  CB. 

n*  AANMERKING.  Er  h  op  fommige  pldnfchahn^  en  op  alle 
de  proport ionaal 'pasfcn  cene  lijn  van  fccantcn  ^  welke  op 
deze  mee  cene  kleine  i  beileiupéld  is.  Dair  alle  de  fccaii" 
icn  grooter  zijn  dan  de  rad  u>^  en  het  op  den  proportionaal' 
pasfcr  noodzakelijk  is  den  radius  te  kt^uuen;  beginc  aldaar 
de  lijn  der  fccanten  niet  in  het  mitUel^nt  des  pasfera» 
mttr  op  eenigea  tffttnd  daar  vae:  zoo  dat  de  efKniid  dis 
er  Is  op  de  IQn  der  Jtcanten  toifclieD  het  midddpanc  en 
de  o«  de  ra^m  Is  des  drkeb  tot  welken  de  l^n  der  fieam^ 
ten  op  den  propontonaal-pasfir^  behoort:  en  men,  den 
pn^^l'r  geoncnd  hc!">beiK!e ,  den  radius  des  cirkcl>,  welken 
iiicii  b:doe!r,  moet  nemen  op  de  helde  hladeu  vau  o  tot  o 
ia  de  iyaen  der  Jecantcn. 


IIL  AFDEELING. 

0V£&  D&  SIMUS-TAFKLS  XN  Ofi  GOd2lOII£p 

TRISCIlft  8CBALEN* 

I.    OVBa  SINU8»TAVBL8. 

Ik  ben  in  mijne  lesfen  .^e^voon,  athler»  de  famendelling  en 
het  gebruik  der  Sinus-Tafels  uitteleggen :  en  in  die  uitlegging 
te  letten  op  de  volgende  (l'.T':':e'^ 

T®.  Op  die  Tafels  zelve,  waarin,  vóór  de  onïdckkin.:^  der 
Logarithmen  ^  alltJin  de  natuHrlijke  ^  of  gelijk  ot'!7'?  zeelieden 
gewoon  zijn  zich  U!ttcdriiki:cn,  dc  (lech^  rtninf.  .\  ^  T.ni^enten 
ea  jkcatiun  te  vinden  waren:  terwijl,  zcdcrd  die  gewiijritje 
ontdekking,  er  Tafels  zijn»  enkel  van  nmuur/ifke  pnusfin^ 
iaugenitn  en  fitétntent  andere  waarin  de  natuurlijke  y  en  naast 
dexelve  de  Lo$aiitkmut-fimisfin  ^  tangenten  en  feeanten  ftsan:  - 
andere  eindelijk  die  alleen  de  Logarithmen  van  die  GenimUri^ 
fche  getallen  bevatten, 

2*.  Op  d^  fchikking  zelve  der  getallen  In  di{^  Tafels:  waar- 
In,  boven  aan  de  bladzijde  de  grand  Ibar ,  cu  fn  de  eerfte 
kolom  de  minuten,  gaande  van  boven  tot  beneden,  van  o  tot 
f>o,  of  tot  30,  naar  ratte  er  tot  éénen  graad,  maar  eene 
^i^dzyde»  of  wei  twee  biad^^den  g;^bruikt  wurden:  terwill 
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^te  f^raden  tiiet  hooger  loopen  i]an  tot  45.   Onder  aan  de 
bladzijde,  ftaan  de  gï&den»  welUc  he:  covipk-woa  vnn  de  ge» 
lallen  die  boven  aan  zijn,  iiicmaucu,  eii  in  dc  laarOe  kolom , 
■aau  dc  reè^t'i  iiaud  de  mmuica,  opklimmende  van  beneden  nnnr 
boven;  waardoor  de  gecallen  welke  finmjcn  ,  tangenten y  ui 
fecMi^ên  B^n  Toor  d«  eerlUi  45  gr«  vow  lie  overige  wocw 
.^n  tofinusfen^  (0/4Mi|rjmi«  of  têficémiiHi  en  die  vdke  voer 
deze  finwfcMf  Sangmcn  of  JecanieB  «|)8«  voor  de  eerde 
fitm^in^  Mtaigenfett  of  cofecantcn  worden:  cn  alJus  y^ntti  b||v*  . 
en  copiiui  vnn  cenigcn  g  anJ  2n  minuut  op  de  zeilde  liorizon* 
Ule  iyn  iUau ,  als  ile  cofisini  cn  finui  voor  den  graad  cn  de 
jnisuuc  die  het  conpicmcr.t  uitmaken  van  den.  ge^eveu»  en 
4iO*  van  beneden  naar  boven  gezocht  worden, 

3'.  Da:  de  Logarithmui-ómus  ^  tangent  jecaht  mets  an» 
étï&  b  daa  de  gewone  Ltgmimm  vtn  het  geul  dac  den 
aetunrWkea  fUmt^  imigmi  of  ftcsmt  nkdmkc:  weiverüjitod* 
tcltfer»  dac  soo  tharacter  van  den  LogarUhmmê^Siwm  van 
^  gr.,  of  vin  den  radius^  10  is,  dk  «mderftek  diC  de  wwéên 
zelve  uit  II  cffTerletters  zoude  bc  lnrtn  r  dmr,  voor  de  nacuiir* 
lijke  finusffftj  enz.  de  radiui  n:aar  op  i  c,c  :o,ooo  gefield 
.en  derhalve  liechts  uit  8  Icrrers  beftrat.  1] '  cr  ware  het  dat^ 
gelijk  in  dc  Tiifels  van  q.\\,\.v.\ ^  het  charmLwr  van  den  Loga» 
fithmm  ' radius  O  ware  in  plaats  van  10;  en  dus  dat  aüe  de 
Logaritbmcu  der  finusfin^  gelyk  mede  die  der  tangenten  be« 
»edeD  45^»  voor  declimle  breuken  moeiceD  gebonden  wor« 
den»  mee  bet  beboorl^jk  chm'éictir^  8,  7  enz.  voondeR 
(xle  bl«  153»  N".  11.  van  hec  Berlgc^s  bet  geen  bec  best  nee 
den  weren  eard  der  dnusfenj  eng.  overeenkoim,  . 

4*.   Dar  er  een  middel  is  om ,  met  ^ cnoegfatpe  oaauwken* 
righeid,  den  /m/.?,  taiis^ent  of  fecant  te  vinden  vsn  eenij^e'-f 
boög,  die  uiec  iti  de  Taicl  (Itat;  en  omgekeerd:  dat  is  van 
bogen  fT'Qi  feovden  uitgedrukt,  fl!   faan  de  Tafels  maar  van 
ffiinuut  tot  mintii't,    f^rt  middei  bedaar  iu  eenen  eenvoudige» 
legel  van  drieën,  gevestigd  op  het  6.  Gevolg  van  ons  XXI. 
Voordel,  zeggende,  indien  men  btl  voorbeeld  den  finus  van 
54*  %%\  B"  zoekrj  i'of  do*',  verfcbii  tosftben  54*',  le'.  en 
54^.  13%  ftttc  toe  bec  verfchil  der  fnmftn  vtn  54*.  la'  ea 
54**.  13'»  tï*       g««J  feemün  boven  de  54*».  12%  (dac  fg 
ï")  tot  èene  vierde  evenredige;  die,  gevoegd  bij  den  fintit 
van  54^.12',  den  Jlnus  geeft  van  54".  12'.  8".    Pe  zelfde  re- 
gei  dient  voor  tangenten  en  feca-  tcUy  en  voor  de  Logarith- 
rien  van  alle  die  lijnen :  alleen  moet  men  hierop  ietten,  dac 
wanneer  irjcn  In  [  >:elfdo  voor  cofitwsfcn  ^  cnraf^f^eritcn  en  co/r^ 
(anien  /oekf ,  rricn  de  gevonden  vierde  tvciiicüige  van  het  getal 
dac  in  de  Tafel  (laat  moec  aftrekken,  om  dac  die  lijnen  klei* 
j0r  verden  eU  de  boog  nngroelc* 

Dic  wtnneer  men,  een  flnut  eng»  gegeven  sünde»  den 

Z  5  boog 
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boog  zoekt  waartot?  hij  behoort,  de  rege!  om  dien  boog  00% 
tnec  fêcmden  uiuedrukken ,  het  otsgekciTde  ïs  der  voorgaia* 
de;  IC  weten,  verfcbiJ  vfdi  de  twee  (iuu^fm  in  de  Tafeï  nis» 
fchen  v\Like  de   gegeven  i!u-;ilc,   101  het  verfchü  van 

den  gegeven  en  den  kieinileü,  ais  60  toe  eene  vierde  «ven» 
redige^  welke  by  den  kleioftea  boog  gevoegd,  hec  gevraagde 
|teft.  MfB  creKt'tf»  too  tiec  m  «#/9i«rf ,  t^imigint,  of  c». 
/^AMPf  ft,  éie  fegtvta  clj*. 

*  é^*  Dte  liec  gen!      o^6o'^  hot  wtlk  Ift  die  beide  regA 

voorkomt «  alleen  gebruikt  wordt»  on  dat  men  Tufelt  oaéer» 
ftelr  ('i^  flechrs  van  i'  tot  i'  of  vnn  60"  tot  60'^  gaaa:  mair 
dtc  men  al>  zij,  gelijk  die  van  gallet,  gaan  vnn  lo^'  tot 
jo'';  als  dan  moet  nemen  10'',  hei  verfckM  liMCclieu  twee  bo» 
Tgen  in  de  Tafel,  in  plaats  van  60'', 

70.    Dac  tie  beide  regels  gcnucgzaam  naiuwkcurig  zijn  voor 
bogcB  waarvan  de  Rnusfen  enz.  zeer  weinig  veifchilleu:  maar  niec 
<w»ater  bec  ▼errak  groot  it;  o«  dat  alt  te  dt  cotollel» 
Ita^  ^"Mi^op  ^to  f^<d  f^tfcigd  if ,  it  weten  dtc  de  Goiri»» 
inemfche  l^aeil  In  liezelfde  rede  toe-  of  afnemen  al»  de  bo» 
niet  doorgett:  en  derhalve,  dat  die  regel  niet  geldt  wac 
ée' /inusfen ^  tangentin ^  fecantcji  betreft,  voor  de  v^Jf  eerfle 
graden;  noch  voor  de  vijf  hia'llc,  wat  de  cofmmfcn  ^  cotan^ 
geriy  cojecanten  snngnr.t,    W^ip.roni  dan   ook  in  de  Tatels  vau 
<^allet,  die  g' iijii  gezegd  is,   vnn  i  o  '  tot  10''  gaan,  voor 
de  5  eerde  gradeu  de  finusj'en  van  graad  toe  graad  ^  opgege« 
*    vcu  worden» 

é 

'iIL    pV£lk  UB  OUI9T«1lV  Of  LaOARITHMEN- 

\        Men  heeft,  geiyk  wi]  reedt  fwregd  bebbea  »  fdielen 
;iremtrdlgd,  waarop  de  tlmrée»^  finusfen^  tangentêttt  fi€SM' 
un  van  alle  bogen  gelheden  zijn,  voor  eenen  bUzonderea, 
radius:  wij  hebben  ze  alle  in  dit  Boek  nUgelegd,  te  weten 

die  der  ch^ovdm  Voorfte!  XII.  Annm.  «,  3,4;  die  tier  fan* 
genten  VoorlL  XXIV.  Aanm.  -  .  3;  die  der  fccanten^  Voorft^ 
aXaI.  Aanm.  a-  Maar  er  is  ook  eene  fchfial ,  die  naar  den  uit- 
viiiïier ,  ■cuNTER*s  (♦*)  fchaal ,  lcp[arU:i;mn  - fchaal  ^  genoemd 
\>'ür4f:  waarop  de  Lo^tn  ithnicn  oer  gcialicn,  der  lum^Jtiu  ca 
^er  tangei^en  gevonden  worden.  Men  treft  deze  fchtll  mV 
of  op  );>leinG;hilen^  of  ook  wel  op  den  prmrtimml'péifer 
S^fi^eden»  Men  vindi  xe  op  dexen»  eli  de  nèide  btedeii  ge- 
^imad»  «9  (p  4éoe  xtf»  l|jn  vitgeOrekc  ü^o» 

(*)  F.DMuvD  CUNTE&,  HooglceraaT  te  Londen  1  •€]!  ^cioeiii4  Wi»- 


« 
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•  t*.  "P*  ^HïWr's  fchaal  bef^ï^fit  nir  vier  lijnen.  De  eerï^e  mee 
^  letter  n  bcflempcld,  is  de  iijn  der  Logariihmen  vjin  de 
getallen:  de  tweede,  s  geteekend  ,  is  die  van  de  t.O|:arjthmen 
der  finusfen  :  en  de  derde ,  geme  kt  / ,  is  die  van  "de  logarith* 
men  der  tangenten.  Sümujd:i  ii  er  üog  eeue  vierde  j^i,  v,^ 
voor  den  ^imij 

•  '  Op  de  terfte  OaiD  dt  i.ogarhlnnen  vtn  tlle  de  fMflteft:  im 
tefMTi  de  ^ffte  ^  reor  s  genomen  w«4c»  b  é^'eerfle  9^ 
kec  geMi  Mgeii  <  ée  ecilte  tb  kec  geul  10»  en  soo  vooni. 
Mm  £00  de  eerde  e,  voer  90  eeoiBiBieii  werdl»  ml  4e  eevh 
fto  iNWderd  aenduiden,  en  70  zev/enboru^enl :  enz.  en  zoo  de 
cerfle  1.  tsveehonderd  Modttidc »  is  de  eerüe  10»  doixend^ 

70,  is  70GQ  enz* 
S''.  ledeie  dezer  lünen  wordt  nf/onderiijk  en  op  zich  zelve 
gebruikc:  of  wel  die  der //««i/t/i,  cu  tang^tueu  wqrdea  ge» 
i^iuiitt  veré^aigd  met  die  der  geullen. 

4<^.  Wanneer  nu  de  eerile  lijn  eHeen  gebruikt  wordt  ^ 
ibent  zij  om,  )by  enkele  efpi^Gng  eenen  regel  um  drleêa 

a  e 

iq^telQlte:  impien  jdj  4:^  s       b       j  :  en  doi 


Lo^,     —  Log»  b  ==r  Log.  c  — •  Lc^*       het  vetAsIri] 
Logan'thmen  van  a  en  b  is  dan  geHjk  aan  dat  van  en 
Derhalve  indien  met)  de  eene  punt  eens  pasfers  ftelt  op 
de  andere  op  b;  is       ruimte  door  de  punten  Log» 
a  —  Log.  ^.    Zoo  men  dan  m  de  eepe  punt  op  c  Aelt  ^ 
set  dc  andere  op  ^  val  lep' »  ifn  de  regterhand  zoo  è 
aan  de  linker  zoo  b  ^  a ^  en  x  worot  bekend. 

Op  de  zelfde  wijze  dienen  de  lijnen  van  /hus  en  1^ 
r^ff/  ieder  afzonderlijk:  en  don  Indien  fin.  a:  fin  b  ^  pn.€t 
ifu  x^  '\%  Log*  fin^  a  ^  Log.  fin.  b  =  Log.  fok  c Lof» 
/ift       en  men  gaat  op  de  zplfde  wijse  te  werk« 

S".  Pe  t>ve^de  01  jietde  lijn  woeden  Vit  eeHte 
Teróénigd  gebruikt,  om  eene^i^erde  evenredige  té  Boeken» 
mmieer  twee  leden  .gefidlen  «(fn ,  Ai  tmtt  ^sHngp  pnfêm 

.  Za\  §if  t^fiik  c:  fi%  X.  D9D  is  iHifi  «  ^  {.og.  ^ 
cc  {#ig.  fin.^  c  ^  Log.  X,  Men  peemt  eip  4e  Mln 
,  der  getallen  Log,  —  Lo^.  h :  men  ft^t  .de  #ene  punt 
«Cf  ijüArs»  weftcr  dM'.wrdbtl  -tee^  trgf9>*t»  fif»  dn  lija 
der  Unusfen  \nci  dn  andere  punt  valt  op  »^  ,n|n  de  i^e^^ 
ter  hand  indien  ^  >  n  ^  lan  4b  linker  indien  >  «Q 
de  hoek  X  is  gerónden. 

.  V^.  Het  gefamik  dar  lijn  van  UmM/mtm  (eet  ep  dn 
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364  êênmmm  tmlimb^ArMm^  / 

tdtde  wfjte  ▼ooit:  anir»  nrmltf  decdve  op  45^  ftlhijiie 
te  eindigeot  sonde  uren  Teriegen  kuonen  ftaan,  tb  nen 
tangentm  ontmoet  van  bogeo  >  of  boeion,  die  grooter  dait 
45«  zijn..  Dit  gevat  moet  dm  naauwkeorig,  ontwikkeld 
worden* 

Ten  dien  dode  ztl  het  aoodig  sljo  ce  dóen  opaerken  t 
dat  Log^Êfkhmm^iangenUn  zoodanige  getaJIeo  zijn ,  dat  Log^ 
$aif.  a  nee  veel  boven  of  onder  Log.  van  den  radiuf  ^  dat  ie 
boren  of  onder  j^^jf.  tang,  45^  tot ,  eia  die  van  üing.  C90<»«— 
0)  of  vtn  er  onder  of  boven  ia*   immers  tm^.  s 

=  ^^^^^  •  ^  » 

a  Log.  r  —  Log,  rot,  of  Log,  (ang,  n  —  Lo^.  r 
—  Ln;^.  r  —  L04.  /t:  en  daarom  zijn  ook  op  de 
lijn  der  tangenten  dubbelde  cijffenetrers  t  van  de  Jinker 
naar  dc  regter  hand  van  l  tot  45  ;  van  de  regter  naar  da 
linker  van  1^5  tot  50 ,  (Jo ,  70  enz  zoo  dat  50  en  40» 
60  en  30 ,  70  en  20  op  de  zelfde  ilippea  ftaan;  dac  is  # 
en  complement  a, 

7**.  Dit  gefield  zijnd*  :  d«t  en  b  twee  ger-jJIen  zijn 
op  de  lijn  der  getal U^n  ,  d  ceo  gegeven ^  ea  s  een  gezogto 
boog  of  hoek:  en  ztj  verder 

b  ^  tang,  dl  tang,  x 
dan  is  Log,  a  —  Log,  b  =r  Log,  tang.  d  —  Lf^g.  tangmX^ 

i«.  fndien  a  bi  cn  d  ^  45®5^'S  zeker  x  ook  <45**: 
en  dejhaive  is  die  tan^mt  oomiddeiijk  op  de  fcbaal  te 
vinden. 

2^.   Indien  ^  >  ^  en      >  45^!  i's  ^  ook  >  450  ^ 
dan  werkt  «en  door  de  coSan^^nlcUf  zagende 

en  dot  Log.  h  Log.  #  ssr  L.  Mf,  —  #f 
dus  wordt  c$t*  s  oomiddeiijk  gevonden:  en  gelijk  mei^ 
voor  d  het  eomplemeot'van  'den  gegeven  boek  genomen 
beeft »  neemt  men  het  eomplement  ven  om  den  b^eer* 
den  boek  te  krifgens     *  * 

Maar  Indien  3»»  li  >  t ;  en  ^  >  4$^$  kaa  :9  <  4$* 
sQn-:  itj  dan 
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ƒƒƒ.  Afd' :  Om  dc  Sèms-Tafêk  cm  dó  Gwhm.fi&afcn.  ^ft 

Im  «  — .  U  ^  SA  (I«     —  d)  —  Log.  iéftg.  X 

sr  a  iJ.  r  —  Log.  edf.     —        $afgg.  s' 
—(Zr.  r^l/og.  CQt.  d)^L.  r— ÏAg.tang  #> 
«Q  dus 

(ZfHr — ¥y-^{JU.r^ Log.cot.  d)  ssL^r^  L.  tr.ngx. 

Men  neemt  4ia  eortt  op*  de  fdnurit  met  dta  pmTar ,  het 
vofdiii  nu  ^.  en  Z«  ^ :  men  sec  de  eene  pnnc  ¥«ii 
den  paifer  op  45^ »  dat  ïi  op  L.  en  -ineD  siet  of  de 
flf&and  van  45*  tot  <sf,  nemende  voor  ^  het  ODmplement 
'van  deo  g^geveo  beek^  kleiner  of  moler  is  dan  de  ope« 
BUg  ven  dSn  piAr»  dat  is  dan  (£.  m  ^'L*  ^  Mén 
km  ik  meede  punt  daar  hij  komti  en  bfeogt  de  eèrfto 
van  4i^  op  di  dan  Keeft  men  oeoe  opentn»*  van  dn  pai« 
te  gëflik  am  (L^  —  X;  ^)  —  Ci*.  r  —  L,  eet.  rf), 
CB  derhalve  gelijk  aaQ  U  r  —  Log»  ^4r/y;.  Men  fidt  <mq 
deeeno  pOnt  van  dié  opening  op  4<^:  en  siet  wti^r  de  andero 
valt :  zoo  nu  L*  r  ^  Z.  €ü$.  d>  L.  a  —  L.^^  ^^g. 
X  >  Ié*  r  ^  ié  tmg.  X  >  of  jp  >  4^:  en  men  neemt 
het  «smpteneot  der  giedei  waarop  de  pont  valt  Indien 
X«  #  —  Z.  ^>  L.  r  d<  h  L.  tofig.  4r  <  r 

Tin  ir  <  45*. 

|o.  Inaien  dm  4***  «  <  ^»  en  ^  <  45«}  100de  in  do 
ê&  uitdrukking  at  h  tm^g.  di  tatig.  «  >  4f «  koi». 
nea  sijn:  docli  alle  twijfeiiog  hóe  le  handden  sa(  w^w 

vaUoD»  indien  men  in  pbtts  van  iang.,  x  ftek  ^^f^x  d» 
b:  ar:  4  «  l<7/7j,  dx 


cot^  X 


r 


z 


fi  L.  r      L.  CQt.  X  —  Zf?^.  J 
^  L  r  ^  Log  tang.  d  -)r  L.r^L.cot  x 
^u{L.b^  Log.  a)^(JL.r^Log.tang  d)z=i  L,r  ^  Lcot  x. 

Men  handelt  tielijk  in  N»-  3  :  en  weet  dat  x  ^  of  ^ 
45**  is,  naar  inate(^.  r — Log,tafig.dj\  q(  \QL^^ 


I .  Bi;  ^  ooNTBR'a  y£*ifar/  wordt  eea  paite  gehmftt. 
de  noodige  a^aafloff  te  doen.  de  fehoifTchaal  » 
geen  pasOw  oeodlg.  'Tan  «en  einde,  la  er  orfdden  in 
dejchaal  oeoe  fleof ,  wtario  M  oen  Uolaal ,  of  eeno 
•«Ca  beiruqjtf      1«  w«k  d»  pasfin  wimoeoic» 

Te« 
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Ten  dien  einde  is  er,^om  nu  niet  van  de.  overige  Jij* 
nen  te  (preken,  dio  Zich  doorgaans  .pp  fchuifTchalen,  even 
«l8  op  pleinfchalciTi  ^bevinden  ,)  op  d«  eene  zijde ,  aan  den 
cenen  kant  lang»  de  fÏQuf  eene  lijn  van  tangeracn^  aaa 
den  anderen  eene  lijn  van  fvwsfcn »  ^eüce  Y9Q  dep  zdfdtt^ 
aard  zijn  als  op  de  cuNTER'i.  fchaal. 

Op  de  andere  zijde  is  langs  de  fleuf  eene  li^a  vaa  ge^ 
tallen  of         even  ats  op  de  cuntek's  fchaal» 

Op  de  e€ne  aijde   van  het  lini^iïil,  of  van  de  fchuif,  fs^ 
langs  den   eenen  kant  eena  lijn  yau  finasfón  en  lang^  dea, 
wderen^cene  van  Uéugc/Uc/JZ  op  de  andere  ziide,  zijn  langSr 
beide  icantea  lijnen  van  getallen :  alle  deze  lijoea  Zi^Qi 
yuk  d&n  zelfden  aard  als  op  de  gunte^^'s  fchaal* 

a\  Indien  men  dc  evenredigheid-  opiosicn  wil  ai  è  zs^ 
Cl  XI  (lelt  men  het  liniaal  zoodaaig.  in  do  Jieuf  dat  de 
lijfi  der  getallen  op  dezelve  ,  iangfi-  de  iijn  der  getallen 
op  de  fcliaal  zelve  bewogen  worde:  men  n^eemt  a  cn 
©p  het  liniaal:  fchuive  het  tot  dat  b  over  c  ftaat,  zoo  i> 
'<  ai  dan  zal  het  f;e[al  dat  op  de  fchaal  over  c  van  het 
liniaal,  of  van  de  fch-jif,  nan  de  ünier  liand  flrinr ,  .r  'L\]x^y 
want  dan  is  de  aiïtand  Log«  a  —  Lo^«  b  gei^ii^^  ata  cio% 
aföand  Log,  c  —  Log. 

Indien  b  nx  za^  men  a  onder  c  bjipya»  het  geVl4 
CUt  aan  de  regterhand  boven  c  üaat  is  jr# 

3^,  hïdien  men  heeft  a  \  h  fin.  a\  fin,  x  of  ai  b 
d  tang,  c:  tang.  zal  men  het  liniaal,  of  de  fchuif  y 
zoodanig  in  de  flfuf  Üellen ,  dat  de  lijn  der  getallen  op  de 
fchuift  overeenkumc  mee  d!<*  der  jlfi^^fi^^  of  der  tangenm- 
t$n  op  de  fchaal ,  en  men  werke  op   dc  zelfde  wijze 

4*.  Op  de  fchuiffchaai  is  ook  doorgaans  eene  lijn  gc- 
teekend  S  R.  of  S.  Rumb  beteekeivend»  fimis^rumb :  ed 
fomtijds  nog  eene  ari?cro  7\  R'.  tang.  rumb:  de  e^e 
bevat  de  Logarithmcn  jrius  en  de  atidere  de  Logarithmen 
tangent  der  hoeken  (genaamd  Rh*:mb)  of  der  compa^» 
Hreeken:  en  beide  worden  alleen  gebruikt  in  vcrbmid  mcr 
de  lijn  der  getallen.  Zij  dienen  den  zeelieden  om  in  ccne 
«vMrodighodv  waarran  de  leden  uit  getnl  en,  en  v.\i  llnus- 
fin  of  tüil§KilHn  van  hoeken,  die  niet  in  graden  cn  minu« 
tei^  maar  in  /Ireêkm^  en  gedeelten  vaa  dien «  opgegeven 
tjmdeQf  4» vierde  «venredigii  tevinden  op  dezelfde  wijze  a)% 
men  doen  soude  met  de  ign  der  finusfcn^  of  die  der  tan-^^ 
jMMTg  jiidi«4»  hMfcinlogadi.ttt>nftu»UiH  nnnir»«fti^ 
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*      •  ■  • 
IV.    A  F  D  E  fe  L  I  N  d.  ■ 

9 


Men  omkc  teffeowoordi^'  in  de  Wiskuoji  een  zeer  grooc  ' 
'bruik  v«o  Sn  ^9fUomctrifchc  lijnen  ^  wellw  als  dan  door 
forinuUs  wordeD  'tulgedrukt  ,  die  het  gemakkelijk  vaic  m 
Eiec  ^ehéiifen  toptmm  t^of  sicb-  vöof  Ö6g«te  -te  hèUÖeii**  * 
Veimdde  SefarijTeitf  bulba^  enmiou,  01  geldbr  en  an- 
dm^  heMM  «M  ttMAgtt  «K^rewili* Vele  4MiI^»  , 
cn'titJtgc  alhif  knqniii  geooKfiaent  «tt  d«  figuur  zetfe  ■  ^ 
bewesen  worden :  getfjk  » .  immers  'vool^  fbmmige  aaacfan  " 
doet  «&mubtend«'  Sbmrijvers  gbdaah  is  :  wiar  omtreHt  ibifc*  * 
Mieii  46  HMMlt* «cehvoiniTgb^id  betracht  liéeft  téitii^iMlr  ^ 
te  jmB^fjBAf^;  ^Navfgation^  Mk  IVs  S.lé(p-f  225.. 

ra  dat  wij  de  hopf4.-  f^muhs  uit  goonie^irche 
jyroodoa  bebb^  opgèo^kt ,  ^eddèzen  wij  nu  •«utetoonéiiboe^'  ' 
ane  'de  omige,' sondei'  verder '6flWf}f  9  u(t  déze  zijn  afte* 
41^.  Wij  loiko  so,te  etelgp TooiftilM  U  bdi9orhjke 
•fd«'  ftfcikkeiit  op  du  men  le  g^AW^er  dl»^  wim 
IJWU  iKVMi^  hebben»  zoude  kunntti  radeiw  Alleeii 
zg  voor  Qit  geftdd',  dit  ui  gezette,  de  eebbefd  feo^  den 
nêiêi  |«teid  Üt  «n  dIrWvd  r'sè  %  ffiloiidfl&  wofdi. 

Oc  meest  belangrijke  uitdrukkin;:^en  van  jïfmsfen  en 
nusfm^  in  a;ekere  i^^vaika»         in  de  vuij|^d«  ijpraiMiei 

I»  O*  SS  O         fl^  O  as  S    ^^p-  s-  Asnm.  ea 

,  Eep.  4  Aanra. 

•  -fek        i5'/f3.  30**  =r  cö/;  roo=:o.5  xvmc^v.  2.  C*>    '  "* 

C)  lr>«  aaalialliigea  in  romeinfche  cVfeti  4MMaiti»%remilM*'MH'^ 
4fte  Ui  iüiM»  cVA»  4i  fT.  fM  4m  Iwantoa. 
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$68  yUL  B9ek:  Ovêf  de  maat  tn  èeriéening  dor  Mwt. 
4.      Sin.  90*  «»       .eófi  -po?      a  - 

5;  llO*  »  O*     tfö^  l«0«       -  1    '  I  Bep.3.Atinm  en 

6.  Sin,         ziz  --i  'r  co/l  270®  =  o  f  Bci>.4.  AMun. 

7.  ift».  360^  =  O       co/.  360*  =:  I  ' 

O.  CB)  =  1  -r  cor.,"^  (B)  .  XVlL  Gtr.  u 

^  •  =  O  -  ^  B)0 +wy:B>  ' 

12.  Sin.  CB  —  C)  =  fin.  \B  cóf.  C  ^»y:  B  j  • 

13.  Cö/  (B  +  C)  1=  ^ö/  B  r^y:  C  -       'b  Jpi,  C   -^^^  , 

14..CY  (B  -  C)  =      B     C  +  Jï«..B.^.  c  i    .  . 

15.  ^ft.  ft  B  =  •  Jin.  B  ^/  B        •      •  »  mtu  w  B  »  C 

16.  Cb/.  1  B  =         (B>  —  fift.^  (B)  *  ^  Ut  n'ïoiB 

17.  a  ö  =  a  <^^/  (B)  —  i, \*  /.  ' \  üit  16. 

18.  ft  B  3=  l  — •ft  .Jio.*<B)  ,  ÜUa^i*  I 
J9.Sin.(go^+C)=^  cof.C                .  .«•1^4^  j 

ao.C^?/:  (9o»liC)zz  C      ,        •  .  •13.14*4. 

aa^C^ACiSo"  H-C)    —  tö/:  c        •      •       «s.  i*. 

Voor  SnrCB  +  C)  -HJÏ^.  (B  -  C)  ) 

C./  CB  +  O  +'Co/.  (B  ^  C)      •      ■  C4«^^^ 
Cö/  (B  —  CO      »ƒ•  CB  —  O  •  ^ 


a^.  wTM^  V  T^^n  r«    -  U    lende  uu9enio. 

»    .        '      *       *•      ,  voor'.'»  B€n/?»t  t. 


dcrzelver  waardt» 


/Z^/.  a  B  •+*  jlf?»  2C  Uit  1 1  en  14 :  dUT 
ft4.&>l  (B  4.C)  •  Cö/  (B  »-C}s:  •  n*  uil  S  en  is. 

Cn  2  n  -  fifh  aC^^'ï        '5  ■ 
B5.  Jïi»,  (B— C).  ^«r-  CB  +  Q  =   r-TT-: — r.°^  ^ 
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CJ^/CU  +  C)  ~  t%  II  en  131 4«| 

a 


^8.  Cö/; (B  +  C)  coj.  ca  —  C) SB  fl»/.^»  Z^fin.tc 


sa  Cs/.'  C5  B)  s 


cof.  B  —  ^ö/*  C 


fobrdtaeerende  itft 
9  en  iOToorco//B 
«O  voor  C, 

jcvar. 

Uit  23  frellende  f 
B ,  e&  i  c  vo*r  B 


^i.Sin,  i  (li  +  C;)Z/j.  i (B  - C)  =s 


83. iïif.B C: 


Zie  H%  4t. 


37.  ^17.  B  cüf  C 
4p.Cof»B  cof.  Cz 


'ijZ/^.(B  +  C)  +  i> 
c^f.C^^fiiK^Bco/.C  « 


>  liAeo  B  <  90** 


uit  SIS* 

Uit  18  ea  dmso* 
lüc  ftft  es  dan 


Uit   29  fCTTIllTtlpIU 

Som  van  11  cn  ia« 
VtcTdfeU  v«i  II  t» 

ctard  door  €0/1  C. 
taB  na  •!  011 1^ 

VerfcUl  Vaa  ta  «■ 


Bep»  V»  CeY* 
Uit  4ft  Oi  ^ 


4S. 


Digitized  by  Google 


VUL  Boek:  Over  dê  maa$  «i  bcrckMiiig  d&f  hoêkuim 

45.  Mn.  y.  B  SS  I  4-       B    '7         ,  PU  Bey^V.  Cfie^ 

>  Indien  B  >  90^ 

fi^»  Bl 

49.  J^/^.b==.^b1 

.50^    Cffl.  B  = 

jcn  Cb;.  B  S5  a^fte.  B  ^9        i  ^        '        ^  hier  onder  ts, 


SI.  r^.  B  s=  ) 

I     «  • 


U!t  }iJtVI,  Ger.  u 


fin.  (B  +  C)  Ntttciide  uit 

^jÊtn    n  J_  t/i9i^  €*  —  fora   der  brcuNCti 

54.  Tang.  B  +  tang.  Q  —  ^^^^  B  .       C  /««ir.B  cn  r^,^^.  c: 

en  icdacccienJe 

door  tl.  * 

Rn.  (B  —  C)  HenteBde  iih#gl« 

^  vcrfclul  der  brcti' 

kcii  //.'.".T  Ren  f/r-.j. 
C  ;  ca  rcdacccxca* 

de  dooc  te» 

ftn.  rB  +  C)  ^:T^trnfn 

-if         *  O  J-  —  '  fora  vJ^w        D  en 

fO,    Oö^,  iS  -j-  — r  ^     ^  ^         g  ^^^  Q,  rcdncee- 

'  ^  rende  door  ir. 

Nemende  uit  50  het 
ftn.  f  B-»  C)  ^rltiiU  viB  oitf.  C 

.  y^"*  ^  «y^"-^  ceereade  doos  it» 

58.  nwy*  B  4*  ftfiv.  C  =5  «O/.  B  4*       C         Uit  54  ^ 

59.  B  —  tang.  C  ss       C  ^  coi.  ^  Wt  isea  57- 

<  61* 
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.  .iKi^t  Om  AfinmÊÊt  mr  Omilm.  mtm,  •  371 
r-^VB  ^        .  C  =  ^^^^ 


cg/*  C  —  ///?.«  B 


Ai.  Aatfa  r    '  r^tx  n  ^  7^^- CB  ~  C)  y/Vi.rS^O 

«  * 


der  en  boTen. 

Divid.  12  door  14: 
on  dan  divid.  bo- 


vcueo  onder  doof 
IMB*  ^  B» 

66.    Co$.  (B  +  C)  a:  Lllif^^LLl^'f^ö^-  C 

.       =     tang.  B      /tf,^..  V^^^U. 

«.r^.C4s^iB)«l|^^^  ,,,,,,, 

7..    i ,  -  y  ^^^^ 


*  ,  CX>j,       Cn  d.111  door 

'  f»  en  urekkeude  dcA 

mitei.  ' 


Digitized  by  Google 


37«     VltU  So^^:  Over  dc  maat  en  hfigtffil^^g  Ui 
Waaruit  cot.  B  »  ««/ïw  B  4  B. 

a 

Zie  ook  het  bewijs  van  N'.  129. 

-  I             ^^/«  1  Ta  -r-  ö«  A  B  ftelleode  as*  ir»«e 

76.            C^ÖJP»^-^                *  B              è  ^  11  cn  14:  dividee- 

•               ^     *  rende  11  door  14: 

en  ia  de  fcdoctie 

»  -4-   /?n    B        '         '  Brengende  N«.  fé 

»         /•liA  •    1  T>N        I  X.  J^^^-  in  het  vierkant  ca 

f7«  2^/SÏ.*(45*±.4^J  =  M  j:  Jin.  M       -  *  reductie  ia- 

«M  tL  ^  Bn   r  Slvid.  a}  door  sst 

78.  2Vw«.  i  (B  +  c;  -  v»y:B  4-  ao/.  c    .  .      .  ^. 

B  —  fi^*  C  Divid.  34  door  ^61 

7».     4(B  +  o  =  ^^^:^*^-B .  _ 


fin.  B  —  JF*  C  Di*i(l.  $4  «toor  ss; 

80,  Tan^.  i  (B  -  CJ  =  ^i^Tb^  co[. 


Q  dia  do«r  4f. 

IMvid.  33  door  s<t 


r<»»5.J_CBjf_^J  ^JïlJ_±£Z_£  "V  Divid.  7»  door 
rtf/;j.  J  CB  -  C)  —  ƒ».  B  —       C.  , 

2i»/!s.  i    -  c;       c  -  w/,  9  « 

!    t3*.Jte.  B  as  tang;  B  +         \  ^  üblU. .  - 
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*?•  B       I  +  B  .  tangi,  (i  B>  (t) 

8fll'1^.  A  ^  fii^^  •       ••  .       •  ült  XXXI.  Ceir.  X* 

AANViBRKiJvG.  De  voor<^aande  Tormiilcs  bevatten  in  zich  t)ft<^kkin- 
gen  van  finus  B,  cojinin  W  ,  en  15,  welke  dikwerf  gebruf^ 

worden,  en  di^  het  derhalvj  uutng  zijn  Zal  uikIlt  drie  VOüflleüpa 
hi^t  bij  te  voegen:  zij  zijn  alk  uit  c^okou  gttaoi^ej^  ^ 

» 

De  Jlftui  van  eeneo  hooiL  B  icao  door  vgigeiidd  formuks  uitga- 
drukt  worden* 


« 

CD  Heen  ilt  71  4c  witrde  wa  to^.  (i  B)-iitu  ii  '  ■   •  — 

^'  ^  ^/^         ^  (14-  fo/  R^jf  fri."-  B        i-fg       n  r/./." 

"     Ci  fl)*  * 
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ja.  Sin.  B  s=  i     '  ,   l  .  •  vitto,  ;   


t 


93.  Jlf«.  B  =  — =:^==^  ,      ^,      _  ÜU  «9  en  8$  ea  «4, 


y 


ül  B  —   ^  Uit  98!    div.  doOf 

"  •  *  '  Ji>  +  tang.  Cè-iU  :      '  I 


I 


100»        B  SS  flj&i.*  (45<>  +  è  B)  -  I  7.  ^  /  .  . 

4£mii.  B  =  I  —  a  j&i.»  (45°  —  4  B)  i"*" 

.  I  —  f<7r7rT.2   1  H) 

'%tm*  ft  R> 

_        ft  Pn^  (♦  B>    ft/fl.      B        .  , 

~  «i^r  (1  B>  /«P.*  (i  B)  —,mf.  i  B  Cl  a  iü>  = 

I  +  tang.  *  (é  b/  .. 
Cti  l>oor  u  en  S  M  C4S«      I  Bj  =  -^^figC  j  a)|h>>  Q  B)  ea  a  jfa,^ 

f^l»  +  I  B)  =  Ci  B)  +         (è  B)  =         Ui  B>  +  pn.*    i  B)^ 

ft  /«TU     ^*  (i  Bj  =  (door  O  en  I5)=i  V^oxOolv^lm 


Digitized  by  Google 


I 


■ 

104«  &  SStfin^  ^  B)  —  fin,  (fiO*  ^  B^l^emcnde  uit  ii  dé 

.*  waardij     van  y/jaw 

(60  -f-  B)  en  wit 
,     ,  »  die  ▼in  fof.  óo% 

De  ^ojl/i^x  f«a  eencn  hotk  B  kin  door  do  ?o|0Hide  fbrnmlfli  «b^^ 
dnikt  wordou 

105,  Cof.  B  =  V  I  —  fin.^  (D)       ;  üit  10. 

107.  Oj^.  B  =  fin.  B  .  ^ö^.  B        .         .        ült  50. 
ittS.  Cö/:  B  =  ^-7 — ,  \  —  ^  *  ^       Uk  84  en  a& 

voor 

111.  C^:  B  s  1      2  fin,*  Q^y        .       ^     Uil  18. 

112.  Co/.  Q  =z  2  cop  Ci  B)  ~  I        .      .  ültao. 

.13.  C./  B  =  ^Sfl±jf^  .  . 

11 A    n.r  R        1  ft  B3  uit  73  in  het  Tier- 

*  T.*«'«*  Af  »^  reducejr.  door  S. 

C^r  B  —        (i  B>  —  ianfi.  (j  üiij??*  n«racaa« 

itfm  i  B :  en  redo* 
cttfoiö»  door  8* 

li<L      b  =  — t  1  — . 

'         ,  *  +  .  fang.  i  B        •     t^ï^  49  cn  73. 

"^yt*  j  ca  ld. 


I 
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fff    vin.  Boek:  Over  ie  nkUt  M  fmeietO^  éer  kuèuu 

en  dan  door 

119.  cir.  B  » +    +  ^f»     -  r**»"» 

ea  4an  door  su 

XXXV*  TOO&STIU 

*  De      .-rf;^  van  cenigc»  Ml  B       Aior  ^  tolgiodè  fotimdtt  «f 

l^edrukc  worden* 

,ao.  r.^/^.  Br  =       B       •        •         •  ^^^^^^ 
Tang.  B  =  — B     '        '  •        •  ^-^^su 
122.  Tans.  B  ^.  ^i^fT^  -  «)•      ^  * 

1124.  r#«.  B  ^ --T^-B   • 

^  ,     ,  Uit  ia5x  wnJdP»* 

Iftó.  24l7#.  B  SS  cQ^^x  ^4  B)  —  «  Mdnc  do«  im»  I 

a  ^  iWt  ittft  ditl4.  doof 

127.  Jf /«^B  :=  cta.Kif^)^  SS»  ' 

U«»  y^J»*»-  B  5=       B  —  2  ^ö^.  ft  B 

'  ^  ^  -  73:  rtellcfla« 

129.  ^'^J^^B  =     jj«  a  B  *        *       »      *  ^• 

fiif.  C»  B)  ük  ?si  toiMB^ 

Uit  70:  ftdl^"** 
•  B  Toor  IB. 


V 


i77 


V*    A  F  D  E  E  L  I  N  G; 


OVEIL    HST    aSBaUIC   DER  SINUSTAFELS, 
TKA  PIMAEKBLIJKBE  BEaiCBNIMO  VAU 
BBMIQE  OEOOTHEDBN* 


■  Alle  grootheden,  dia  ware  breuken  zijn,  en»  welke  veran- 
dering zij  ook  ondergaan  mogen,  altoo*  ware  brenkon  Mtf» 
ven  ,  kunnen  als  de  finus  vau  eeaigea  boog  aangezien  wor- 
den: en  alle  grootMent^  ^e  brenten  sUn »  doch  van  wa- 
re breuken  gemengde  breoken»  of  felieele  getallen ,  knrnieE 
worden,  eoo  ver  bmi  wil  vlcgeilreki^  kanaeii  tU  $migfÊUm 
wonden  augenerkc» 

BEWIJS.  De  eenheid  voor  den  raJius  aangenomen  zijnde, 
zijn  immers  aUe  pnusftn  breuken:  de  tangenten  a^in  breu- 
ken COC  45**  coe»«tt  mvolgens  gemengde  brenkeut  of gebedo 
geinlien. 

AANiMRu KiNC.    ViCi  ficanttn  y  die  flltijd  ^roocer  dan  de  fWÜOf/ 


•  Aüft  Irootbeden »  die  deze-'|^<tamte  hebben  ^  ^  ^ 
jr»  welke  ook  de  grooae  via  # ,      €f  4  mogen  i||b,  x)|n 


XXXVi.  VOO&ETBU 


ZZXVIL  VOOEfTBI.. 


CACKOLI.  S* 


'  Digitized  by  Google 


Vl^i*  ^^^^     i^erckcmng  der  hockesL 

GByo£G# 

Daar  men  altijd  ab  =  ca  cd  =  4*  a^Uea  kaa, 
IV.  p.  Gev.  li.}  heeit  nicnK>iik, 

ifldiea     =      —       en'  tfo/.  A  SS  " 

•XXXVllI.  VOORSTSL. 

Alle  gfootbed»  dtt  ém  g^dmnx»  bebteo  ^  x  ^ 
ed^  welke  ook  de  grootte  vtni»,  ^  ^     4  SÜQ  mpge^ 

zijn  zoodanig,  dat  mea  ftellen  k^n^  - 

ttwq».  r  =3      4-     =3       VI  +  i"^/» 


ca' 41»*  indie»  ^«y.  A     f^^%^  ^ 


■  * 

Ir  CEVOl^Cf 

,   Mea  J^.ook  OfUfa  i:AlWA  9  ^ 


ah 


n.    OIVOLOW   •     -  • 

Indien  n*  ss  «ai«f. AssJ  5  ü  *==^^, 

XXXrX«  VpOHSTBU 

'Alle  grooüi^|i# .  die  deze  gedaante  hebben  x  ss 
  q  p 


C  £ 
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Afd.:  Over  ha  gebruik  van  dc  Sinus^Tafclcn.  37^ 

* 

Ifaar  C  Ar.  A  23  K  i  +  (ftiiy.  A-)».  (V<forft.  XXXI.) 

2oo  dan  tang^  Kr^'pxUx'Afy^fin.  Ku  ^7^* 

XL«  VOORSXSL» 

AOe  gioQchtieii^  die  deap  geditntft  hAbeo»  %  xa 
K     —  f*f  xtjn  no  dieo  aard»  dtt  xoo      A  s= 

=  /  .       A ;  of      A  s±      fin  x  =  p  .  cof. 

Jdaar  V  1      (/fa.  A)^  i:^  ct/,  A ;  of 

I  —  icêjTKy  a  >.  Aj  (.Voor ft.  XVIL  i.  C«?. 

Ik»  xo»  ^  s3  iit^  A»  Ii  «  s:    .  jbi.  At  oi 
xoo  ^  SS  /ii.  A«  is  X  ;^  ^  •  c^.  A. 

XLL     VOORSTE  I.» 

Alle  jEcroothedoif  die  diie  gediiiite  iiMci  «  4^  »  m  )C 

^^-^r^y  2ija  zoodanig^  dat  200  Satt§..l^  =  ^| 


100  iao  j|«a  «Myw  ifi» 


BI)  A  flB» 
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NEGENDE  QOEK. 

•  VER  DS  DRIEHOEKS-METING. 


INLEIDING. 


I.     r>  E  P  A  L  I  K  G, 

De  Dfiihoeb^aeting  ^  otTrigonomaric^  h  de  welenlctaf 
w«lke  ons  I  j^c^  hoe  mea  drieboekea  moet  saetea»  of  d»» 
2elve  9phsf€n. 

Su  VUL  Bcp.  I,  —  L.  G.  Tr.  %.  i, 

!•  AArPMF.RKjKG.  Wij  zulicn  hier  alleen  handelen  over  de  regt- 
'  lijiii^re  driehrke'sS-mctïn^  .  of  knnst  om  de  regtlijni^re  drie- 
lioeken  optelusfcu  ;  wcike  kunst  ook  platte  drjcJiocki-fhC" 
ting  genoemd  wordt,  zoo  wel  om  dat  dc  icgtUjiii^e  drie- 
boeken,  wier  ztiden  fttle  In  en  liet  xelfde  lig- 
gen, platte  jUurtw  zlJn ,  «Is  om  2e  te  onderfchelden  vm 
3e  k&9ifchi' dritküikt -meting  ^  die  de  klootfcbe  driehoe* 
ken  tot  onderwerp  hee(c>  d*  i.«  driehoeken  wier  z^den 
ho^STi  zijn  vnn  cirhc-ls  op  ccnen  Vloot  befchrtven^  en  die 
•  diw  niet  ia  één.  ea  bet  xelfde  vkk  xUa* 

IL  AANHKKKmo»  Het  geen  men  drieboeki-metfog  noeme,  be* 

boorde  in  de  dsad  driehoeks  -  rekening  genoemd  te  wordtn» 
Wtnc  die  kunst  beHaat  in  het  berekenen  der  grootte  v&a 
de  onbelfcnde  zijden  cn  hoeken;  het  geen  in  de  Meetkun- 
de der  Ondcn  niet  te  pns  kwam  ;  ook  vindc  men  er  geen 
\    fpoor  vau  in  euclidës  :  een  hoek ,  eene  lijn  werd  bij  dien 
voor  bekend  gehouden,  zoo  dra  dezelve  in  ^roocce  gege*  * 
ven,  ct\  v\i  hoofde  van  het  overige  der  ti^uur,  bepaald 
was:  waafvau  wij  in  de  2  Aanmerking  op  bet  XXXIIL  Voor- 
Hél  Tin  bec  XI«  Boek,  een  linaiertei&k  voorbeeld  znllen 
.  bQbrengen*  fiiir  wQ  no  moeten  nsMhi»  xnUen  wQ  via 
WÊUtiplicatie  en  Mfit  v^mMinen^  dar  ïs,  v»n  g^etaSen  wel« 
.  ke  iu  Ujuen  uitdmkkên  ^  fpreken;  even  tis  wii  zulks  in 
de  I.  Annmcrking  op  het  XIX.  Voorftel  van  het  VII.  Boek 
gc^'^nn  ,  LMi  in  dc  Aanin 'rking  vóór  heC  iX»  VOOrjilei  Vao  liet 

VUi*  üoek  breeder  uugeiegd  hebben* 

If«  BBPALIMO. 

Men  zegt  dnt  men  ecncn  dnehoek  oplost^  wnnnccr  meHf 

twee  iioeka  co  ccnc  i&iide»  of  twe^  zyUcn  en  ^eu  hoeic^ 

of 
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Inkiding* 


3B1 


of  c^c  drie  «ïj-^en  eens  driehoeks,  l>c!(cnd  zijiKle,  de  groot- 
te vnn  de  onbakehde  dcdeii  bepaalt :  lh  het  is  de  kennis 
vnn  de  repelen,  welke  men  vo'^en  raoct ,  om  toe  zoo- 
iiauli-<ï  bepaling  te  komen,  die  het  uiUaTvverp  vau  de  diie* 
lioel^-i&etiag  9  of»  vaa  de  TngmmiUncj  uuiaiiaku 

flc»  VOL  ic^  S* 

L  AANMERKING.  Dc  drichOÊks-meting  vooronderftelc  dan,  dat 
hec  gegcvene  genoegzaam  is,  om  coc  de  kenni»  vüii  her  ge- 
vraagde te  gerakeu;  c-ii  gevolgelljk  dat,  zoodra  liie  dia- 
geo»  welke  mea  opgeeft,  bepaald  sya,  tl  bet  owige  hec 
ook  is;  en  dot,  dit  er  geen  twee  dridioekea  zijn  konnen» 
weirin  liet  gegevene  voor  beide  liet  iclfde  b ,  en  de  ove* 
rfge  deelen  verfchtllende  kunnen  zyn.  Het  is  om  die  rew 
den  dat  «t|  in  deze  Bepaling  niet  van  het  geval  gefprokett 
hebben,  wnarin  nlléén  de  drie  liocken  des  driehoeks  bekend 
a^n:  wam,  al  zijn  deze  in  twee  venchillendo  drichoelreTi 
geüjk,  kunnen  echter  de  zijden  zeer  verfchilieiuio  zijn  in 
groocie;  de  drfeboeken  zijn  in  dat  gcvnl  aileen  gel ijicvor uiig, 
en  niet  gelijk:  zoo  ais  uu  het  IV.  üock  genoegzaam  blijkt  r 
dc  onderlinge  rede  der  zydea  ii  dan  tUeen  betteuiiig  $a 
gegeven ,  nttr  triet  derzelver  pootte. 

beie  Is  derbelve  de  reden,  witram  er  in  de  drlelioekf- 
flietbg  mair  drie  algemeene  gevaHen  plaats  lubben:  dk» 
nameiyk,  welke  wij  in  de  Bepaling  bebben  opgeld*  Dat 
in  bec  I  en  lü*  het  gevr!]r)^de  door  bet  gegevene  beptalé 
b,  blijkt  genoegzaam  uit  bec  XXIIen  XX VL  Voorftel  va» 
bet  I.  lioek.  Uic  heeft  ook  plaats  voor  het  II  geval,  doch 
met  ecnige  onderfcheiding;  om  dac  het  zelve  iwee  onder- 

,  gefchiktc  gevallen  bcucist:  het  eeiiie  is,  wsinneer  de  fi»?ge- 
ven  hoek  tusfchen  de  twee  gegeven  zijden  begrepen  is ; 
dat  den  al  bet  overige  ook  bepaald  Is,  bljjk.c  nit  het  XXL 
Vooritel  van  bet  I«  Boek:  bet  andere  Is,  wanneer  4e  ge- 

Seven  hoek  over  eene  der  z\)den  ftaat;  en  bet  btDkt  nic 
et  XXV.  Voorfld  van  bet  L  Boek,  dat  dan  al  het  ove« 
rlge  ook  bepaald  Is,  mits  men  vooraf  wete,  of  een  der 
overige  hoeken  ftomp  zij,  of  nfec :  v/anr  laten,  in  iigunr 
de  zijden  A  D  en  DC  gegeven  >,ijn,  200  ais  ook  de, 
hoek  At  dan  kunnen  er  twee  driehoeken  zijn,  nameitji^ 
A  ACD  en  A  AUD,  wMrin  het  gegevene  Cr.  w.  Z  A, 
•  AU  en  CU,  of  i]  ü  C  het  zelfde  is,  doch  die  vnti 
elkander  verfcblllen ,  om  dat  hi  den  eenen  de  /  ACD 
ftonip,  in  den  anderen  de  boek  B  fcherp  is;  het  geen  ook 
op  de  grootte  van  'dc  derde  zijde  AC  of  A B ,  en  van  den 
derden  hoek  ADC  of  ADB,  invloed  heeft.  Nog[hans  zijn 
die  twee  drieboekcn  soo  geHeid ,  dR  de  boek  AC  i>  in  den 

Bb  3  ee« 
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iXm  Boek  :  09er  t>riehidchm«iftg. 

«taes  «ItiO  lisc  Aipplcmeac  ft  m  dtn  hoét  B  ta'te  n* 
der«s:  en  daar  een  noektfen  zelfden /S^iut<ftf^i»^  «as,  lieeft 
aUzQn  rvpplemenK,  C^IIL  Bep.  3.  Gev.  i.  Bep.4  Gev.  2^fiep^5, 
en6Gev.)  kan  men  uit  eene  berekening,  die  voor  usckomstden 

•  finus  Tan  den  r^crochtcn  lioek  oplevert,  niet  weten  of  men 
den  hoek,  wcike  ann  dien  f/fïus  w  de  Tafels  beantwoo'-rr , 
dan  we!  zijn  fup pi e ment  nemen  moet:  dit  moec  vnn  eldfiis^ 
mt  den  aard  oameUjic  van  hec  Vraagftuk,  bekend  zijn» 

-  « 

n.  AANMERcmó.  BTen  is  gewoon  dé  opIosOng  der  regthoe- 
kige  cn  die  der  fcheefhockige  driehoeken  afzonderlijk  le 
4>eban(^eien;  en,  in  de  daad,  die  der  rc^^hcekige  v?!t  ge- 
•mnUkc'iiker ,  om  dat  cr  in  dezelve  altijd  één  hoek ,  de 
regie  hoek  namelijk,  gegeven  fs;  waarnit  verder  vuljt, 
dat  de  finui  van  dien  hoek  rcüik  is  aan  de  eenheid,  of  aan 

•  den  radiUi^  cn  de  icücti'c  iiUwk  iici.  cuuipieuicut  van  deii 

WCfdVu  l9* 


III.  AANMERKING.  In  dit  Boek  kostt  meer  dan  eens  te  paa 

'  IrBMUA,' 


en  bet  half  wUclifi  a^coroltken  vw  de  liahre  foa  jst^fl  do 


I.    YOO&STJËL.    F)g.  17a» 

In  alle  regthoekige  driehoeken  CDI  ftaat  i*.  de  ra» 
Mtis  tot  den  finus  van  een'  der  fcherpe  lioeken  [CDI, 
of  DCI]  als  de  fchuinfche  zijde  [CDJ  tot  de  regthocks- 
;^de  [Cl,  of  Dl]  welke  over  den  gemeldeii  hoek  is;  ea 
a*.  de  radius  tot  den  fecant  van  ccij'  der  fcherpe  hoeken 
[D Cl  of  C  Dl]  als  de  zijde  [C  T  of  Dl]  aan  ditn  hoci^ 
grenzende  ^  tot  de  fijpothcnufa ,  \>f  {l  liuLiciie  ^ijdc» 


de  groette  [A] : 


I,  AFDEELING, 
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•EREiDiNc.   Men  ên  Cd       raJius  ztI,  g dit  de  ctr- 

kel  met  deiizclven  uic  C  befchrcven,  en  g/i  loóJregc  op 
Ch^  éh  en  Dii  op        wdk6  m^C  CB  eenen  regUQ  koek 

BftWijs.  Foor  hét  T.  üic  de  gelpvormf-^li-M  iler  AA  CDI 
en  Qdi,  de  gelijkheid  der  AA  HCD  ea  DCi,  ea  de  5; 
B^ni  v«0  IMC  VIII.  BMk^ 

SB^.         keflU   Om  doe  C0:  Cf  ac      )b.  £DT» 

U  CDa  Cl  m  J^TTVm'  '  «  jST/  cETI-    =^  '^^^ 

/  CDI:  r  (VUL  31.  Gev.  i^)  =2  /fc.  DCI:  of  wel 
uic  de  gelijkvormigheid  der  AA  C  Dl  en  Ce^. 

{•  AANMERKING.  Dit  VooiM  U  eigefli^k  eea  byatotider  gevtt 
.  van  liei  I^  Voorikl, 

!•  GEVOLG» 

rt  Z  Cni  a»  CD:  Dl 
r:«Q^iL  DCI  SB  CD:  Cl» 

m 

Sr  OS^0l.0# 

Dl :  CD  SB  ri  cofic  Z  C  =  /«.  Z  C:  r?TnU  31^ 

€i:  CD  =  r:  ^o>?c;  Z  D  =  /rr;.  Z  D:  rJGev,  i. 

II.  AANMERKING.  Iti  dc  bcste  Tnfe!*;  vindt  men  ^ttXkf  content 
het  is  ^  '  :elillc  beter  dien  regel  aiuyd  door  de  finuifm  ai 
ftfiim^fen  i&  Uerekenen* 

IIL  CEVOtO, 

CD  — Dl  *ir  Trh^nf 

CAGNOU»  S*  '  * 

Nwqi*  Uk  Oev*  s:  dlytfmlfi 

CDt  CD  —  BI  81  tt  1  «-«^D^of  (do«rVIII.'at>M*«i^> 
CPt  CD  —  01  fli  tt  (I  D)»  WlKlUl  ft  j^Pjd»  WÜ» 

IV.     G  E  V  O  L  6^ 

CD  —  Dl 
Ci  D3  a  ^BTjTÜI* 

1^  b  4 


I 
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3^4      /  /X  Bock:  Over  dê.DrUhock^^maiag^  ' 

SKWijs.  Uit  Gevolg  I,  componendo  en  dhitUad^ 
CD  4-OJt  CO  -  Dl  s  t  -4-  cof.  D;  i  —  co/I  D 
CD--  01      i  ^  co  ,X) 

H.    VOOILST&L*    Hg*  J7^ 

lil  alle  regtlioekige  driehoeken  [CD]]  ftaat  de  radius 
tot  den  tavgent  van  een'  der  boeken  [C  of  D]  als  de 
2ij Je  [C  [  of  D 1]  aan  dien  hoek  grenzende  tot  de  zijde 
£U  I  of  C  ]J  welke  over  diea  hoek  (laat» 

« 

.  ByRKiDiNO.  Als  voor  faec  vorige  Voordel :  en  zij  ^  looJ- 
regc  op  Ci  en  GF  op  CO. 

BEWIJS.  Uit  de  gelijkvormigheid  der  AA  CDI  en  Ceh^ 
de  gelijkheid  der  AA  QüL  eo  ÜX)C>  ea  de  6*  fiepaiing 
van  het  Vlll*  lioek* 

OBVOLO» 

Dus  is  ook:  Cl:  Dl  =r  radim:  cotangm  L  D. 

Di:  Ci  SS  radius:  cotang.  Z  C« 

R  R  O  R  L  S    TER    OPLOSSING    VAN    DE    VIERGB*  * 
VALJUËN  DI&   IN  D&  RSOTHOEKIOB  DRIB- 
B0£K1N  PLAATS  KUNNSN  BBBBBN. 

aanuehring*  Wanneer  drit?  dingen  fn  een'  driehoek  gege« 
ven  2ijn,  kan  men  «Itijd  (Ueh^lven  in  dc  reeds  re  voren  uiu 
gezc^derde  gevallen)  elk  der  dn'e  overigen  oi middel  ijk ,  dat 
is,  ü:.at'hange!ijk  van  de  twee  anderen,  keouen.  üocli  men  | 
kan  oük,  en  die  is  dikwerf  gemakkelijker,  eerst  dén  der- 
•  zelve  en  Jan  door  dac  reeds  gevondene  de  overige  vm- 
<ieu.  Uus  wordt  in  hei  11.  der  volgende  gevallen  de  ge- 
dochte itijde  gevoDdeo  »  of  oiiAlddemk  éoor  de  I.  OplosOnB 
ClL  N'.  a.)  welke  uit  11.  itf.  Ii  (ifgéleid,  ofwel,  gemakfce- 
iQker,  door  eerst  den  overAaanden  hoek  te  zoeken  es  das 
4oor  lU  N%  f  •  Hec  xdfde  geUit  voor  kec.iV.  Geval. 

I.     G  £  V  A  L.    -  X 

CBOiYBif*  De  kÊpotciUifa  en  een  def  fchefpe  hockeot 

*  *  • 

St.  Vlir.  a.  Gcv.  «,  Rcg.  4.  —     O.  Th  49. 

Q&20tUT.  De  beide  xegiboekszijdeo  ^  eo  de  andere  boek. 
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i.        Om  it  ftgHÊÊUgt  ért$iiêè$ii,  385 

-  L  OmflMdt  s|de  »  M;  ><^«es«v.  hoek. 

^  Rad.       (j,  voortt.} 

ni*  Gasocbte  hoek  s        fefer»  hodu 

II.  GEVAL» 

osoivur*  De  hypotenufa  eo  ecoe  sHde. 
Msocar.  De  aadere        en  de  boeioea. 


Ih  C.  Tr.  SI. 

L  OVI.O«SIN«; 

Ljb;  MfnoverltaMde  hoek  a  gegev.  zijde  X  Rufe 

Uypoc. 
Cl.  Voorft.y 

or^^eiafreas.haek»  jj^^^j;  

(ï.  Voorft  Gcv.  I.) 
—  ^      t        .       fi**  tegepoverft.  boek  X  Hyp. 
,    n.  Gezochte  z«dc  b  ^     toj.       (1.  Voorftö 

/tfw^.tegenoverfl.hock  X  ge;^  7ïjd(* 
.'^^  Rid.       (U.  Voorlt> 

Of  Gefoctee  zijde  s 

OFLOff  INO« 

Voor  den  gezochten  hoek.  . 

fin.  i  aangr.  hoek  3  ^«yP?- "  W •  ^131      .  . 

0.  Hyp. 

Cl»  Voorft.  Ger.  3).  _   • 

tang.  i  aanp.  koek  b  ^rgj?j?!L"yP!j''  «eg.  zijde 

fom  IJyp.  ea  i^ev*  zUde 

A.^NMERKiNG.  Wannecf  men  td  yici/  van  de  rekening  den 

coj-nus  van  een'  zeer  kleinen ,  of  den  Jinus  van  een'  zeer 
groücen  hoek  krijgc ,  kan  men  door  de  gewoonc  tafels  roe 
geen  zeer  f^roüte  naauwkeurigheid  komen,  om  dat  dc  cofi* 
nusfen  «f  jiimsj'cn  daa  voor  eene  vrjy  aaumerkeiyke  veran* 

BhS  de- 
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deHii^  fn  den  hoek  te  weinig:  vsettnderen :  doch  de  finuifcn 
van  kleine  hoeken  veranderen  integendeel  zeer  fnoc(i?t^,  en 
dus  kunnen  de  hoeken  w^ryan  fiausj^i^^;^]^^  haui:.,i;cü- 
figcr  bcrrkend  watden;  watrom  men  dtn  In  dergelijke  ge* 
wSkn  mAgiÉf  fld»  oplo&fing  de  voorkeuze  geven  nioeu 

f  UU'  GZVAL» 

OBOiVBM*  EcflB  f egthoèk8Ki)d«  eh  een  boftlt.  ' 
QB20CiiT«  De  hypotcntifii»  4p  tn4m  tijae»  en  de  tweo* 
de  hoeb  .  , 

t.  G.  Tr,  $.  sa. 

OPlt^fSIRO^ 

I*  Gezochte  hoek  =:  compL  geg.  hoek, 

1  ét^.  2:jc^e  X  Rad. 

IL  Hypoteimft      a         ssn^r.  hoek7' 

(Vooril.  L  GcY.  i#>  », 
gegev.  zijde  X  Rad» 

"jjn,  tegenov.  hoek. 
'     .  (I.  Voorft  ) 

geg>  z^jde  X  Ja.  aangr.  b. 

Rad.  VoonUi 

«   fUd. 

(I.  Voorit  Ger.  a.) 
g€g.  zyde  X  sang.  aaugf»  h._ 

geg.  zUdeX  fö/.  tejienov.  h. 

I^.  GEVAU 

noraiv.  De  twee  legAoekszIjden* 
GBzocBT.  De  bodEeii,  en  de  bypoteDobt 
•tf  VUL  s*  Keg.  1, «.    t;  c.  Tr,  S-  50. 

OPLOSSING. 

stngrenz.  21]  da  X  Had» 
L  ^.  gez.  ho&k  5:  'tegenoverlï. 'zijde. 

*    01.  VoorfV,  Ccv.^ 
tegenov*  zïde  X  Rad, 
Of  Mtf.  get»  hoek  a  ^^>yg,^-rc!e  il^de, 

(ILVoorfld> 
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é 


zijde  X  Rad.   '  ;  - 
IL  ii»»omofii     m       tegeaoterll.  boek* 

O*  Voorftd)» 

rijde  X  Rfld. 

(L  Voorlh  Gcv.  i.) 

RièröTt'oorftdir 
ni.  QypocemA  bi  z||de*  4-  indm  attde^ 


8S  eene  ^do       4,  /^  ^^^^'^  ^ij'ie  Y 


I.  AANMtSKiivio»   WMmneec  men ,  dtt  nrre  bet  gemakkelOkfC 
it,  dei»  rodtiMS  gelijk  mt  'HfÊ  Ode»  noec  om  daarop  i^r 
lïtf  fobmik  der  finus^tafek  fecten:  men  moet  namelijk  allo 

finmfen  j  c^^p.^rj^fen  ^  de  tang*ntiu  tot  45*^  coe,  en  do  f^AM« 
genten  bov«u  de  45^,  als  breulvcn  aanmerken,  cn  dus,  ia« 
dien  men  door  de  Ioear!t!inico  werkt,  oveml  iO  van  het 
charakcer  in  het  faci:  rabcLl.en  ,  waaneer  hec  f^ii  de  ^« 
gaii:/jmiii  is  ecuci:  gczoclue  zijde, 

II.  AANMtniriNG.  Wanneer  men  met  tojxadrhmcïn  'iverltt,  zoo 
als  men  altijd  in  de  praktijk  doet,  wordt  de  rekening  kor- 
ter^  mee,  in  plaa:s  van  een*  logarithmus  p.fteTekken ,  zoo 
als  in  het  II,  III  cn  IV.  geval ,  ziln  /2r:f'ir::.:,sc'i  cj  ?:ple* 
ptciif  bij  ie  vroegen.  Insgelijks,  wanneer  uien  door  lu^jarith- 
men  werkt^  moet  meo  alcyd  in  bec  II.  en  IV.  geval»  d« 
cweecte  vkdnikking  van  III»  gebnUben»  tlle  gemikbelQ* 
ker  te  bmkeooB  if  • 

QPLosiUNv;  Dooa  DE  cunter's  SCBAAI*.  Wlf  hebbeTi  in  bet 
Vai.  Boek,  Afd.  lil.  N».  lU  don  aarl  van  da  zooge- 
QoenHb  QOsmsCs  of  Logsrttémtm'^tchzaii  uitgelegd,  en-in* 
f  tcoood  boa  SMtt  dMivê  gebraikBa  sosr.  mc  klMr* 
.btttkclttk  dtc  men  de  vier  geMDiii,  bier  gtmeM,  ook  doèc 
éè  lelve  kan  o|^b»aftn  1  «nt»  mes  beeft  in  bet 

J.  qtVAU  L^,  ilyp.  —  £9^.  overil.  z^de  =s 

Log,  rad,  —  Log,  fin  gegev.  hoek. 
£fig^  Hyp.  eangr*  sQde 

Z.£>^.       «-^  /f^«  fèj*  g^er«  boek.  ' 

IJk 
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IL  mèu  Ug*  Hyp*  ^       geg.  zijde  «8 

jLfig.  rad.  <—  Log*  fin*  cegeaomgeft.  Iioèk. 
Hyp»  ^        gez*  zvde  cs 
/,<7^.  m»/.  —  Log.  fin.  tegcncnrergelh  boek. 

X^igeg.  zijde  —  Log*gcz  zijde  :r 

*  4 

ilL  Wfèu  lAg.  llyp.  --  log.  geg.  zifde  = 

/.ö».  rad.  —         co/.  Jiangr.  hoek. 
z±  Lv^^,  rad,  —  Log,  fin  tcgenovergcil  boek. 
iftf»  6^^'  '/!^*le  —  /.r,"-.  reE.  zijde  = 

Log.  md.  — %  Lit^.  ian^,  uati^.  boek, 

XV*  €ftVAl.«  Zrfljg.aangr,  zijde — Zo^  tegenov,  zijde  = 

Lüg  c€t.  gez.  hoek      /.^j^.  rad^ 
Log^  Hyp.  zijde 

Ztfjg»  rJrf.  —  Log.  fin,  tegenovergeÖ.  boek« 
a  Leg,  rêé.  ^  Z.^^.  ri»/.  sangr.  hoek» 

IIL  AAiMciim**  Hei  1»  door  vUMel*  mi  de  optosflog  m 
regiboekige  driéboekcft»  dtc  men  berekeflTy  tn  de  Lintaecu 
ktfw  »  de  boogie  vaa  voofwerpei«  ets. ;  en  In  de  ScmmMM* 

.kuQst  dl  'w&c  den  koers ,  de  verheid,  en  de  bekomene  lesgie 
en  breedte  botreit,  geiijkdoor  voorljeclden  blijken  y.al. 

Men  heefc  zelfs,  ora  alles  voor  de  zeelieden  gemakkelijk 
te  maken,  de  zijden  der  regihoekige  driehoeken,  voor  be- 
paalde lengten  der  fclminCche  zijden,  en  voor  alle  hoeken 
des  quadtanis  ^c^QV^nd^  en  in  Tïilels  gebrai^t;  waaruic  de 
zoogeoMiBde  Struktafeh  geboren'  vordcn ,  welke  men  fa 
boeken  over  de  Sconnmntkunit  itntreft:  en  waemn  de  besot. 
en  miuigdo  tijnn  die  van  soowifti  ce  vinden  la  sQne  Ztu 
»    .  wanstafeis. 

Daarenboven  %Mndc  men  nog  op  de  pletaTcbalen  van  En* 
gelsch  maakfel  eene  !i*n  j^etijiold  Long^  of  Lon^jfuffa  ,  ook 
wel  M.  L.  (J\J:/es-  Lorcié'udc) ,  waardoor  men  op  het  ge- 
2igt,  of  met  een'  pasfer,  het  zelQe  verrigt.  Te  weten, 
die  lijn  naf>r  in  vcrbr-nd  met  ecne  lijn  \:in  c hoerden  ^  of  ivQZ 
eene  van  khunuri^  en  men  gebruikt  deze  of  gcue  naar  laaie 
de  koers  in  Ureken,  of  in  graden  is  uitgedrukt:  de  verheid^ 
of  rchalnfcbe  sVde  det  drieboekf «  wordt  vooronderfteld  6a 
ce  siy».  Men  neen»  net  den  pe^er  op  de  IQs  der  «boor- 
den, of  der  Rhumh$^  deo  boek  die  den  koen  ttodoldt,  vtil 
den  meridiaan  afterekenen  |  fielt  de  eene  pttnc  op  Co  op 
de  lijn  Lor.git.  of  I\T.  L,  :  de  and^e  wi'st  de  veranderde 
breedte  cnn,  of  dc  zirdc  de?  drich:>cks  ü;in  don  ire  iielJen 

boek  greazendd  »  üeüeude  6o  voor  de  icauiufcbe 
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/.  J/d*:  Ow  dc  regikocki^e  drichoilattê 

of  voor  ile  gezeilde  verheid;  vervolgen»^  Beesit  men  WMéÊA 
pasfer  den  boek  dlê  taec  eonplemeivt  ii  det  voorgPBitea» 
banddt  o|»  de  léifèt  wgte:  de  tweede  piiiic  dei  pitftre 
wQsc  de  andere  iVde  det  drielkoeke  een  »  of  hier  de 

wijking  vnn  den  meridino» 

Die  zelfde  fchaaf  diem  nog  tot  een  ander  oo,'T^crk>  WMt* 
Tan  wS  in  XU*  ^ep.  ii«  Aaom,     fpreken  zoUea. 


II.     A  F  D  Ë  Ë.L  I  N  & 


OVfia  D&  SCU££EUOBXXQ£  DB. I &li O A&EK. 

IIL    VOÜRSTEL.    Fig,  I7p, 

Ta  nlle  drieliocken  [ABC]  iUan  de  sl}dcfi  tot  dküi» 
der  noo  lis  4^  Jumfin  der  tégcuovcrge(ielde  boeken: 
Vlet 

'     AB:  hCfstfitKlCifiiLl  BACi 
AC:UC  «5/it.  4  ABC: p9,  l  BAC:* 
AC:  AB  9&  JhH  X  ABCf  fi^.^l  & 

Su  VUU  ft*  —  L.  G.  Tr,  $.  44» 

BB&iioiRO.  fictl  AH  loodregc  op  BCt  en  B£  op  AC»  . 

BEWIJS.   Uit  hc:  I.  Voüridel:  em  llL  ii.  .  ' 
|.  /ANMERiriNc.  Inc'ien  de  A  ABQ  regthoekig  wif t  ?oor« 

bccM  in  A:  hadc  injri 
A  C  :         =  fin.  A^Qx  fïn,  L  :  dat  is  ' 
AC:  BC  s=  /r"/i,  l  ABC:  ;W.  het  geen  het  T.  Voorllci 

oplevert,  het  welk  dus  maar.  ^eu  b^^ouder  gevfti  v&u  dU 

meer  algemcene  Voorftcl  is.    ^  **' 

jl.  AANMERKING.    Ooi:  het  tvrecde  Voordel  'wonfe  seer  ge» 

makkelk  UU  du  atVelod.    Zoo  i  A  L 

AB:  AC  ^  fin.  C:  fin.  n  * 

/yj  B 

SS  I  s  ta»i.  B«  (VUL  es> 

Hl.  AANMKAKiNo.  rndlco.  eca  der  biaeken ,  by  v.  Z  CAB«  (lomp  is* 
zoude  me»  dfniltik  .n  pltaci  vto  fitt'  £  C  hB  liebbeii  ftn.  fuppU 
.  ^  CAt|dodiwilM^||id»||UB«|j|ai«g  fan  Iwa  VIII. 
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t  Cerolff,  gfiv^i  éu  her  Ai^Meét  Mt  Iweki  t3«n  zeiC^eA 

,    <  /nerj  iiccfc  n!s  dc  hoek  xelvc:  cn  wU  men  zulks  lUt  4U  VoMfltt 
,    iM^wejUa^  bcböcn,  men  bcfchomve  Fij.  12:  aldaar  U 

A  D  AU  ^  4t:^  HCX)  ca  «Ui» 
AD:  DC  t:  AB  :  CIÜ 

Jki^ai  m  A  c  AB  i»  ... 

ca  iQ     C  AH  is  ft  VootlM. 

cn.CA  ssyFff.  ZCAHf  ftfil.  3 

AB  :  C  U  K  ^n.  Z  A  C  ü  :  /?«.  Z  C  AD  1 

«tt  dm 

AD;  DC  B ^  A^Bt  Al»  Z  CAD; 

Maar  In  A  ACD:  is  AD:  DC  r        ^  ACD:  fin.  l  CAD; 
derhalve  ƒ«.  L  ACB:        /CAD  -  ;  v.  Z  ACD:        Z  C  AD 
^a-yifi.  Z  A C B      Jith  l  ACD  i  tiat  i$ 9       /up^/.  i  ACD  ;== 
£  ACD. 

IV.  AAXM^RKTKr:.  Dit  Voorfce!  dient  om  de  zijden  eens  drie- 
hoeks le  viiiuen,  warineer  eene  dcrzelve  eu  de  hoeken  ge- 
gtjven  ziju:  of  uni  de  derde  zijde  te  vinden,  wanneer  er 

^  twee  zydcn »  en  een  lioek ,  orer  eene  éeittlve  gefield » 
gegeven  ziiJn;  docb  men  lette  ia  dtt  geval  op  liec  gMK 
in  de  eertfe  Ainnterkiog  op  da  Q.  fiepellog ,  over  den 
tard  dier  onbelende  boeken  gezegd  hebben.  Wij  zullen 
de  toepasflng  van  di»  V^oriael  iB  da  flftoafinjg  van  het  I» 
€n  lU  geval  zien* 

Ib  alle  ongelijkzijdige  diielioeheii  [CAB]»  ^^stt  ^  fbn 
m  ,twce  zijden  [BC  +  fiB]  tot  derafelvcr  vcrfchU  [BC 
—  'AB1  als  de  tangera  van  'de  halve  ibiQ  der  hoeken 
CA  «4*  Cl  over  dja  twee:  zijden  gefield ,  tot  den  Uu^m 
MD  derzeTm  bdf  wfchil  [A  ~  CJ» 

•    Sc.  VIU.  3.  —      O.  Tr.  5.  47.  • 

BKRiiDmo*  Trek  nft  den  hoek  B»  tusfcben  de  boMe  be?  ' 
'  wuste^  zijden  begrepen,'  aïs  middetpnnt,  en  met  de  kleinfte* 

der  gegeven  zijden  BA  nis  rnJJas.  ccnen  cirkel  A  D  E. 
Verleng  CB  in  K,  trek  door  E  en  A ,  EA,  en  Innt  CF  X 
op  EA  zijni  CF  valt  binnen,  of  buiten,  den  driehoek, naar 
.mate  l  Qh^  fcherp  of  fcomp  is*.  Trek  DA* 

■ 

BBwijf.  Men  bewtfst  €em  dat  C£  aa  BC  +  AB  ea  CD 

53  Ij  C     »•  A  B 

s«.Pat  ^  ECF  s  Z  ADE  (l.Bock,Bcp.  10)  a|4ABfi 
'  <V.  50  =  é  [i  C  A  B  +  i  AC  B]  (L  15.). 

S""»  Dtf.gfiVQlg^k.il  iL  (UAli. 4  ACi^J        AC  B 
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of  ^^OA»  —  i5  ACi]  «I  £  ECr  —  l'  hC%.xA 

lüic  tlit  alle;  maakt  men  ¥ervo!^èns,  met  hw  II.  Voor&el 
►JT  de  *  driehoeken  FCE,  en  F  CA  toetepagfen,  door 
I.  en  de  g^}LHQcm§)mii  der        iLi&U  en  £FC,  h« 


O 

II 

beüuic  op« 


Daar  dan       ^    •  ■ 
AB  +  BC:  BC  —  AB  =         ^  i A  +  CJ:  z^/?^^. 

§  [A  —  (h 

cn  2,  A  +  Z  C  =  fupplcm.  l  B,  vo^;Tt 
1^.  dat  zoo  hoek  B  bekend  is,  Z  A  +  Z  C  het  0(4 
is:  en  gevolgehjl^  a^.  <iac,  zoo  AB  en  BC  bekend  «ijn, 
men  tang.  \  [Z  A  —  L  C]  vinden  kan ;  waaruit  de  bepaling 
der  hoeden  A,  en  C  volgt,  door  het  Lemma ^  W.  383» 
.want  de  grootfte  hoek  A  ^  i  A  +  C]  +•  4  A — Z  C]t 
ch  de  kleinftc  ZC  =  4  [ZA  +  ZCJ  — ^[ZA-4C].  Ml 
dien;  dit  Voprftei  ^igenaartig,  om  eenen  driehoek  opte- 
los fen,  waarin  twee  zijden,  en  de  hoek  tusfchea  denlfO 
begrepen,  bekend  zijn;  ge^jk ^ij  ia  de  oplotfiog  VSO  btt 
.11}.  Ctt^ik  ms^  iSHlifu.  .  / 

I.  AANMERKING*  Dïc  Voorfcel  becfc  alleeil  plaats  voor  onge- 

Ëkzijdige  «Irltboel^eD ,  doch  itfcc  Topr  geliHkiUdige,  ver. 
te  als  ia9  ac  AB  s  0,  zoo  ds  ook  bat  verhrhil 
Tan  twee  hoeken :  het  heeft  o<ik  gooi  plaati  voor  gelijk* 
beealge  driehoeken  in  het  nlgemeen:  want  (Fig.  34)  wan* 
neer  de  f^egeven  hoek  ABC  tusfchen  de  gelijke  beeoeo  AB 
CA  BC  llaati.  is  itC  —  AIJ  =:  q  eu  /  A  —  Z  C  :3  oj  dus 
geldt  dit  Voorftel  als  dan  niet:  maar  het  zoude  kunnen  gelr 
den  ,  indien  «en  der  hoeken  op  de  grondlijn  B  AC,  of  A  C 
4iic£  de  grondlijn  AC,  en  een  der  beenen  B  C  gegeven 
ym^  dodi  4aa  is  het  onnuttig  ,  vermits  als  dan  ooiv  hec 
t  tvfade  hetti  ta  ie  èmèt  hosik  gegei^an  zijn,  d.  i.  ver» 
mies  er  alt  dan  niets  in  den  driehoek  onbekend  fa. 

II,  AANMERKING.  Wanneer  dan  in  een*  gelijkbeenigen  driehoek 
KBH  (Fig.  79.)  >  4e  beide  beenen  en  de  boek  KBU, 
tusfchen  dezelve  begrepen,  bekend  zijn;  Iaat  men  nit  B 
ecpe  loodWn  BI  neder:  daar  deze  den  /  KBH  en  de 
gvondVa  C«  in  nree  gelgke  dèeJen  fnydt,  is  ^  K  B  II  be- 
kend, en  dof.  door  oplosGng  van  den  regthoekigen  drie- 

•    l^Ai^^b  ""l"^?       fieaekkeqjk  KI,  imim  *^  M« 

beid  if  K  H :  dat  is :  -r  ^ 

.V  af. 


Digitized  by  Google 


^%        IX.  'Boek:  Qfcr  de  Driehoeks^maing.  ' 

of,,  wat  nog  veel  gemakkelijker  fs,  daar  alle  de  hoeken 
^  ^f"  gelykbeeni^en  driehoek  bekend  ziin  wanneer  er 
^  Jmend  i$f  'vindt  men  de  derde  zijde  door  het  «ferde 
VoorileU 

IK     GEVOLG.     Fig.  180. 

Daar  Z  A  +•  z  C  si.  i8a^  —  4  B 

.  i  K  +  l  C 

^   ^0          e=  90*  ~  ^  Z  Bt 

'  A  +  Z  C  '  ' 

af  "    ^  -~  as  Cmp,  H  B3 

dus  .  ' 

J  [z  A  +  z  C]  =r         i  3r  waar  door  btt 

Voortiel  wordt 

CU  dcriialve  wordt  ook  de  graetO»  hoek  A  a  <«w*. 


-        +  i  gpvoiiden  verfchil:         -  - 

III.    GBVOLG.  . 

BC  -  ABj  BC  +  ABa»*«v.  i  Bi  Mf*  «  [A— Ch. 
(VIII.  aö.  G«r.  i.)  en  du  ; 

•    «».4[A~C3  =  /«^.[4Bj;<C|§4^ 

AB 

'I  + 

of  cu.  i  £A  —  CJ 


BC 

■ 

.IIT.  AAKMjBREiNG.  Men  hcboefc  dan  om  die  hoeken  tc  vuitTen 
.   de  grootte  der  gegeven  ilJden  niet  le  kenneu:  het  is  ^tinoc^* 

dtt  derz«Iver  rede  4>  bekend  siL 

...  .1  IV*  OEVOLOo 

•  ka*  I 

Ifldieii  men  In  liet  UU'  Gevolg  fielt  g-^  e  /jMf.  «f  li 

Ci  +  tmtg*  s\ 

i  B  X        [45^  +      VÜI.  38»  W 
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//,  j^fd»:  Over  dc  fcucp/hockige  drichoêkfiiL  2B% 
V.   vooasiEL*   Fig,  181, 

tn  alle  oogcTyksQdige  drfebpekeo  ftaaè  de  grootfie  zijde 
[ACj  tot  dc  fooi  der  twtt  overige  [BC  +  ABl  als 
dercdm  vcrfchil  [BC  —  BA]  tot  het  verfchil  der  (luk- 
keit  X&C  —  AEJ  ,  dfe  op  de  grootfie  zijde  gevormd 
Wórden  doof  de  loodlijn ,  uit  deo  top  des  tegenoverftaaa- 

^0  hoeks  [H]  neder^elaten* 
<« 

ft.  Vlil.  4.  —  L.  G.  ir.  S.  47. 

•itnMNo*  BE  £op  Ads  Trek,  uit  als  raiddeU 
pum  en  met  AÜ,  de  klefnite  sQde.  alj  radim,  ecuen  cir- 
kei  ADFG,  die  AC  en  BC  iu  D  co  F  foijdc*  Verlen* 
CR  tot  !n  G,  trek  BD.  Düii  ii  AE  =s  BD;  GO  »  BC-l. 

sftwqt.  Uil  V,  if  htt  I  Gevolf. 

1,  AANMERuiNc.    Dic  kan  veel  eenvoudiger,  en  zonder  eeni^a 

Heer  ekhobl  louatto  verfdiuidigd.    immers  (ii.  cer 
40  -  AE'^  =:  BC*  -  CÊ*:  waarok  iTc*  -1 

AB'  =    CË'  -  A£^:  d.  f.   (ïf.  10.)  fA  B  +  B  Cl  X 

EC      AE.     ^^''^^^^^^  +       »  BC  -  ABi 


C  —  A  E.     '  " 


Batr  df  n 

AC:  BC  +  AB  =  BC  ^  AB:  KC  ^  AË- 
gJgt  h^t,  ^at  m^,  als  AC,  AB,  BC  ^^egcv^n  zijn, 

•ftonderlijk  bekend;  want  * 
EC+AE=:ACis  bekend:  maar 
.  CEC+AP.l+fEC-AEj^ 

no  <fit  Boek> 

•  Wanneer  nu  A  E  en  EC  bekend  ziin  ,  vindt  mm  ,  door 
rni'  re^rho.kige  driehoeken  ABE  en 

de  lioekeu  A,  tu  C:  waaruit  dc  hoeken  ABE, 

Cc  CBE» 
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CBBt  ea  ABC  valgen:  jBdo-to  men  door  dit  Voordel, 
a]8  voorbereiding  ter  bepaling  .der  (lukken  Ali  en  EC, 
èfi  voorts  door  net  I.  Voordel,  de  hoeken  eens  driehucka^ 
Waarvan  de  drie  zijden  gegeven  zijn,  viiiJjii  kan* 

II.  AAN^rE!lKIXG.  Om  de  zcIfJe  reden,  die  wij  in  de  i.  Aanmer- 
king op   hec   voorslaande  Voordel  gemaaUc  hebben  ,  is  dit 

'Voorllel  niet  toepa^feiijlc  op  de  gelijkbeenige  driehoeken  ^ 
■wanneer  de  .^roncl'jn  A  C  de  grootde  zijde  ,  noch  dok 
op  dc  gelijkiiyaigc :  mcar  in  ecncn  ■gclijkzijdigou  dridioek 
zyn  de  hoeken  van  zeive  bekend  Qi.  27.  Gev.  3.)  cn  ia 

'eenen  gelijkbeeoigen,  daar  4e  loodlijn  [BI:  fig.  34.]  dea 
topboeft  en  de  grondiUn  hi  nvee  genjke  déelèn  filQdt,  zOb 
de  boeken  door  de  oplosfioj^  van  eetien  regthoeftfgeB  drie- 
hoek ABK  te  vinden:  wanc? 

'    AB:  !  AC  [of  A4  «s:  nhk  :  €»A  d  A»  «f  col 
i  l  ABC. 

VO0ft9T«t.  Fig. 

J 

• 

In  alle  driehoeken  fhat  de  radiut  toe  den  c'o^ut  van  een* 

der  ho;;ken ,  als  de  dubbelde  rcgthue.<  der  zijdon  xrclke  diea 
boek  hevatien  to'  \mi  vcrfchi!'  tuirfehen  de  fum  v;.:^  de  vler- 
kantei]  dier  zdhie  zgde,  cu  hei  vierkant  van  de  derde  zy« 
dfl;  d.  i.    -    '  '  • 

£t  Q9f.  l  BOA  =  %  AC .  BC:  [BC*  +  AÏ^^—  BA% 

I..  G«  Tr.  $.  4S. 

sr.'.vijs.  Hl'  lojxllvu  BD  ncergeiatcn  zyndc  ,  is  uit  !I.  19-  HA*  ~ 
ÏTc^  +  A~C*  ^  2  AC  .  CD;  maar,  iiulicn  men  in  ^  UCD» 
B  C  tol  radius  aanneemt ,  is  \\  1)  dc  fuvs  van  den  L  1^  C  n ,  ca 
CD  des2e!fs  coftnus  :  derhalve  i  ;  jiC  s  fo/.  Z  BCD:  C  D  en  Ci)  s  BC  5C 
To/:  RGD  ;  maar  co/:  £  R  C  D  =  -f-  co/.  Z  B  C  A »  naar  mate  Z  BCA 
•  Homp  of  fchcrp  is  r  \'T  '1  Bcp.  4.  Gcv.  -  >  ■cvolgcl'uk  BA*  =  B  C* 
+  A  C'  +  a  A  c  X        ÖC^  O»/:  ÜC  A:  dat  if ,  ia  aUe  gcvil- 

lee»  BA*«»BC* -f  AC*  "^ft  AC^nc.gf  ^  BCAt  of 
»  AC  •  BC  Mf«  i-BC  A  «I  <ft€^  -h  AC^i--  BA*t  wtfanll  fect 
▼ooiflsl  volgu 

I.  AANMERKING.    Dit  Yoordcl ,  Lec  welk  geheel  op  IL 
rteun: »  kan  befchouwd  worden  als  de  geheele  driehoeks* 
meting  fn  zich  bevattende:  Immers  indien  men,  femheidi* 

.  halve,  de  drie  «Qden  eens  driehoCfcs  door  de  leuers'^, 
nkdrukt,  en  de  hoeken  welke  over  dezdve  ftaia 
door  gelUknsmlge  letters  A,  B,  C$  geeft  dit  voocdel  dis 

-  *  h 
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/ƒ«  Jfd. :  Over  dc  fchcifhuJJ^t  drUhadtn.  jgff 

I.  OIVOLG. 

^1  +  tf*  <M 
1.  Cüf.  A  =s  

*  +  I?*  — 


st  ac 
J^,  ié 

g.Qf.Cs  

S»  AAHMERKING.   Het  is  op  deze  formules  dat  de  Heer  füissawt 
vcstigd  heeft  aL  wat  li^  van  ile  dri«haekj|-iiiecing  jcegt  ïq  z^a  uit- 
noBtead  werk  Traité  dê 

va,  AÈMÊÊSÊOOHr,.  Ind!en  Z  A  s  L»  U  e^.  A  S  o  co       ^  ^'"4*  c^* 

wmdV  tal  '4»<nvtt  tfVtriga  flNimlMt  Iwhc  «a/I  B  ti  im,C 
€iiib;i]|aar/;ca'2i  dtcBtlve  ts      B  b  #:  »  te  oog  ««A» 

jiff  B 

litt  tweede  gedeelte  is  van  oo»  eetfke  VooiOet;  eindelek  ^/fj  O 

ftfxr^.  D  s  dat  Is  I  s  «tf^^.  Ba  £:  i&  het  gcca  oas  tweede  Voor* 
flel  oplevert, 

SI.  OBVOLO. 

C»ie>* 


"llf.  AAv.TRRKiNr,.    Men  vcrgclykc  hier  ifledc  de  uitdrnktingen  In  het 
Gcvüig  vap  het  VXil.  Yoorftel,  ea  ia  d«  AanmerluDg  htt 
IfMM  gf gevM. 
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LX,  Bück:  Ow  ék  OrièhoAi*miing0 

¥•  AftHmKiiKK  Mén  ftelle ,  se«iktfMve«TOor      rMIctêi  dit  In  bn 
.  II.  Gevolf  vooiltomt,  en  uit  bekende  gmotteden  befttit,  V  D| 

y  5  ^  y  D 

derhalve      A  =a  -j-jjj  s  ^  iofgelps  /f*.  O  a  »  eQ>«.C 


c  Vd 


n    — ,    :  Wiimlt  voUf  /«»  At  ffe.  Bt/ei.  C     éi  i:  cx  bet 

&    ^  c 

geen  ons       Voorfiel  oplevert. 

VI.  AAWMKRKWC.    Uit //«.  A:  JfV),  C  —  c:  c  volgt  con^p .:i-;uïo  en  ii» 
yidendo ,  pn.  A  -h        C :  /^«.  A  —  y»«.  C  =  *  -J-  t :     —  c  ea 

^n.  A  -r  /f".  C       ö  « 

/irffg.  è  CA  +  C)       g  +  g, 
Ifl;;^.  i  CA  —  C)  —  tf  —  f 

^  4-  <r  I     —  c  =  iM^.  i  CA  +  C) :         1  C>.  Dat  oua 

IV.  Voorftcl  is.  ...  ^  - 

AUe  de  hoofd- voorfiellen  vin  de  driehoeks- mctinr  worden  dei^ 
'hslvc    uit   dit  VI.  V oox^tX  algc^rrbch  afgeleid:  maar  hcc  Mqkt 
tevens  hoe  veel  de  gtomeirifche  bewijstrant  ecnvoudijgcr  ca  wc- 
zcniyk  Aaayer  is ,  hoewel  ook  d6  elgebnifcbe  In  andere  opiigcea 
zyn  nnt  hecilB»  en  ^dient  gekend  te  worden»  g 

*   •     ■  ^  llL  GEVOLG. 


skt,ihzs  y  L    a  ■■^^xL — i  ^J. 

•  Mwr^  Uit  m  gft.  M«.  af.  ii  iSn.  i  A  =  — j—  deriialve 
nit  Gev,  1.  li 

Ci  A)  =   4J^r 

waemk  bet  geftelde  volgt» 
VIL  nmmmo.  Dfc  geeft  een  middel  op  om ,  wanneer  drie 
fVden  gegeven  zi|o»  den  hoek  te  vinden  welke  nisfcheii 
'   iwee  derzelve  begrepen  Ui  tusfchen  die  naiaeHjk  welk*  van 
,  de  iHiva  fon  der  sddeo  worden  afgeuokken. 
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m 

1V<   !O«V0t<h  -    - . 

V,-è  +  f  +  »i  ^  /*  +  g  —  m\ 

'  BfVUl.  Uit  VliL  %%.  M^  sa  ii  c»/.*  (i  A)  =  iJbS^ 

en  gevolgel^k  hier  nlt  het  I,  Gevolg. 

 Ï7— •  X 


VITT  AANMERKING.  Men  Ican  dor!ialve,  de  drie  zijden  g^e* 
ven  x^ade »  den  ko^k  A  door  dies2clfft  c^i^ua  vinden* 

IX.  AASMBtsiMo.  De  oplbefingen  In  Ut  derde  eii  vIMi  Ge* 
volg  gegeven ,  bebben  dU  voordeel ,  dtt  i  A  altijd  klflnir 
is  dan  po^ :  en  men  derhalve  alcijd  voor  den  hoek  ^lat  ge« 

tn!    neemt,   het  welk  in  dfe  Tafels  noast  den  gevonden  /?- 
«i/s  oï  C'^fluus  Uaa: ;  zonder  dnr   men   behoeve  ra[cga;.n, 
.    (het  geen  voor  fin,  A  en  ct//,  A  dikwerf  liet  geval  is)  of 
men  den  huek  die  naast  den  gevonden  finui  of  cofinus  Üaat> 
^au  wd  'iï}ïï  fu^fkmenf  ^  ntmiin  moec. 


BBwiji.  Uit  het  ecrftt  <Sev»]g  it 

=  i*  4*     ~  ft  «tr**Ai 
en  uit  VUL  Z¥  M*«  til* 

=      +  »      [I  —  2      •  Cl  A)]x 

=      +      -  »  *c  +  4  (1  = 

—       +  4  >f  ifii*  (4  A)  wtaroltliet  gefttlde  volgt. 

X.  AANMERKING.   McH  kan  derhalve,  zonder  eerst  de  hoeken 
re  'ocpaIen,de  derde  zijde  vinden  van  een*  driehoek  ,  waar- 
in tvvee  zijdeu  eu  üe  tusiciieu  dezelve  begrepen  hoek  ^e^- 
vpn  iön,  " 

Vn.  lig*  <$di« 

11  4Ht  4citboclEiii«  flt«  de  regtb^k  yft  aene  x|}de  [BC] 
en  dcajlhms  van  <)eii  ttsgnenzenden  hoek  £BCD1,  cocdffom 
«f  hec  mfchU  der  regaoeken  uit  de  leifiie  sQde  en  den 

Cc  j 
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fnus  vtn  den  zelfden  höA,  en  tiit      andere  sQde  [ACT] gf 

melden  hoek  bcvnttende  ,  en  den  raJhny  als  de  tangent  van 
den  hoèk  £A]  over  t!e  eerde  der  gemelde  dijden  dunde  tot 

den  r^^/tfx;  dac  is  BC   ^  fak  l  BCJDt  AC  +  BC 
^  BCD  SS  l40i[;f.  l  Al  i.* 

Bswijs«  Z|j  BD  i^drcft  op  AC:  dan  U  * 
ib  A  ABD  «ifiir*  A  S        y<KKfk..ii;:  cii  in 

A  aCD  is  D  B        Tl  C  X  ^T.  ^  B  C  D  (Voorft.  !•) 
Blaar  AD  =:  AC  +  r»  c:  d?rhnlvc 

'    »^  ' 

|;  MÉMkKxnn*  £nd!co  dc  hoelc  C  fchcrp  ii:  vth  de  loodYijQ  buuien 
den  diicliook,  eti  men  hcct:  AC  —  BC  .  eof.  BCI>:  zoo  de 

.  iioek  c  ftomi»  ii,  v»tt  CO  kKit«a  4aa  diieboekyta  men  keelt 
AC  -h  BC  •  mn  BCD. 


ir»  AAWWimu  ladlen  do  ko«fc  C  üebcii^  li«  kaï  ét  ftsMftte  hodi  A 
fdierp»  of  legt»  of  Uamg 

Hte  «trfte  beeft  plaata'ioo  lanf  BC  •  ciC  BCD  ^  AC:  Mit 
ditt  la  de  lüjytfM  ^IM^ 

Bec  tweede  loo  BC.  têf,  BCD  S  AC*  Wint  dan  if  de  noe^ 
tner  In  de  breuk  nnl:  bet  geen  te  kennen  geeft  dat  tang*  A  eiwftr, 
dSlTt  en  d«i  <  A  s  L  la» 

Het  derét » io4BC.a^BCft>  ACt  tac  dan  la  dc  aoener 
nuf nilcf  •  en  dns  r«;r£*  A  mgütUfi  gLiblfaUk  A  90** 

KEGELS   TER   OPLOSSING   D  t  R.   VIER  GEVALLEN 
PIB  IJN   JDB    SC  H&SFUOË&ii/d  DaiBlia£i;£N 
PLAAT!  K0VNBSf  HBBBBN* 

L  asvAX»  Fif.  iSob 

GEGEVEN.  Twee  hoeken,  A  en  C  9  ea  eetie  2ijde  AC» 
wacocuT,  U  De  derde  boek  B  , 

It  Itn*  n.  Oii.  «•  reg.  3.  —  L.  0«  Tr.  J.  S|« 
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.'l*  <>fia;ociite,  hoek  ^t^Su^pL  fom  der  gegevtn 

^  hoekeu. 

overfl.  hoek  X  geg.  zijde 
IL  Cè2«  xyde  e  ^JT^pÜ^  over  de  ^cgev.  zijdS 

•    OiL  YoorüciO 

■ «  - 

IL  GBTAL. 

oÉOBVtif»  Twee  zijden,  AB  ,  KC,  en  een  bock 

'  docii  die  iiiec  tusfchen  de  »]den  begrepen  is. 

GEZOCHT.  L  De*' andere  hoek  A,  die  óver  ecoe  der  ge- 

fpeven  sijdeo  flbuit* 

U»  De  hoek  B  tiisfchca  de  gegeven  zjjdeu  be- 
grepen. 

lil.  De  dcfde  zijde  Aa 

L.  C.  Tr.  I»  14. 

ÖFLOSSING. 

l.fi».  gesocbceii  hoek  'o?er  de  ge|tv*  zVde 

tegen  overft,  zijde  x  1^*  g9S^>  boêk 

zijde  oré/'deu  ^.^jvreö  tioék*         '  ' 

(lil.  Voorü.) 

AANMERKING.  Dfl'<r  dc  /f?f/5  van  een*  hoek  ook  de  !s 
van  het  fupplnntut  des  zelfden  hoeks,  beek  hier  die  üdzc» 
kerheid  plaats,  waarvan  (11.  I^ep.  I.  Aanro.)  gefproken  is. 
PoQb  di«  ouektriicid  viniwijnc  In  twc^-  feviüte  t  j^ooc 
e«rn.  «iniiier  de  «9de  over  den  gegeven  faoek  groocer  ii 
dan  dÜe  over  den  gezocluen  boek:  want  dan  móet  de  ge- 
^aclice  hoek  kleiiler  dati  de  fegevepe»  en  dus  'ook  nood- 
wendig fcherp  zijn:  en  ten  tweede,  wnnrcer  (te  zijde  over 
den  gezochten  hoek  groocer  is  dan  c'c  zijde  over  den  [rc- 
j^even  hoek,  en  de  gevonden  fcherpe  hoek  kleiner  dan  de 
gegeven.  Immers,  daar  tli  dan  de  gezochte  hoek  gruoter 
dan  de  ^geven  zijn  moet,  zal  meu  het  ^'uppiemem ^  uf  deu 
ilüUipeü  iioek  ,  moeten  nempn# 

II.  Derde  boek     Mpl^  top  der  ewee  overigen 

■ 

fn  boek  overdefelve  X  gêgev.  zijde 
,CN^  1.  en  Voorft.  110 
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nu    OEF  AL, 

a&QBV£N«  T^ree  zijdetu        de  hoek  niafchcn  dfi^ci» 

ve  begrepen. 

.    ceiSocH:^,    I.  De  twee  overige  bockept  ^ 

lU  De  derde  £ude« 

•t.  VOL  S.  C«r.  4>  _  L*  G.  T^.  S  SS« 

L    OPLOS  Si£<G* 

^     ,  ,    ,   w  wrfdi#  fegrev.  ziï.^en 

Orootlte  der  ges.  lioeKeosa  Compl.  i  geg.  teek  +  t  ▼erTchU. 
Kl^inile  d«r  gez  hoeken  si  qonpU  i  geg«  hoek  -  i  VOTfclUI. 

(IV.  Voord,  en  deszelft  ^  Gevolg); 
II.  De  hoeken  dus  bekend  z^nde»  soetR  men  dederdaxQ* 
de  door  hec  i*  Geval»  Damelijk 

ƒ/;  overilaapdeD  hoek  X  geg^y,  zyde 
D?rd9  z^de  =  ^  ^^N^^  a^jdeT""^ 

IL     0  l»  L  O  S  S  1  N 

M^en  zoeke  in  dc  Tnfe!?  den  hoek  [/i]  waarvan  de  tangenf 
uitgcdrakc  wordt  door  de  gr^otlie  der  jegevea  zijden,  ge- 

*  AB 
divideerd  door  de  kleipfte:  dat  U  xU  tsng.  a  a        :  dan  ii 

M«  i  verfchil  der  gci::cvcn  hoeken  =;  A^g»  I  gegeveo  hoek  x 
[45*  +  *]  Ctti*  AV.  Ge?.  4), 
CAoiroti.  S  230. 

AANikjERKiNG.  Dezc  Oplosfing  komt  fn  de  Srerrekunde  te 
pas:  CU  doet  tevens  zie.i  dat  het,  uin  de  boeken  te  bepa- 
len, niec  noodij^  is  de  eigenl^ke  hoegrootheid  der  zijden 
van  den  driehoek  re  kenneu;  maar  dac  d^  r^de  d^rz^Ive^  ie 
liftten  daarcpp  ^enowofaaai  ia. 

ill.  OVLOSSINQf 

*  ♦ 

Tang»  gesochten  koek  ss 

regcnn v:'-fT.  /■ia'"'  X  yT;;,  trec^ov.  hooi: 

cvreede  gcgev.  ziidT^  legenoverft.  jettdé  X  t0f.  geg.  hoek« 
'  ,  (Voofft.  VIL) 

mmemk      goo  de  gege?^  boek  f<top$-htSoa  ktf  fknv  ii 

.^M^Ë&i^iNq.  Deze  0|»losGo|  ^i^üi  ri^c^H  voQf  de  boeken^ 
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tv*  OVLOitlHO. 

Voor  gÊuekte  zijde 
n  fin* 

^        d  e  ^erfcbklgevixtideii  * 


dan  is  "... 

€JIQ|MU.S» 

BEWIJS.  VU  Vli  Oer*  f « ii  ^ 

=  Kci^  —  c.*  +4  (I  A)« 

s  ƒ«.  Cl  A)  X  VT7 

U  vai.  39.  u  «  =  c©r,  5  • 

/^ANMBftKiiio.  Door  deze  Oplosfing  vindt  men  de  gevnifdt 
ijlde»  lOBder  tlvoKot  de  hoeken  gevoodea  le  hebben* 

GEGEVEN,    De  drie  zijden. 
GEZOCHT.  De  drie  hoeken. 

9U  VUL  S« 

I.  OFLOflilHO» 

lIcTi  !nat  op  de  grootile  aüde  cene  foodiyn  uit  den  tegen* 
DVcrgefteldcD  hoek  vallen:  waatuk  (I.  i6,)  volgt  dat  die  Ujn 
sliijd  binnen  «ien  driehoek  valt,  en  de  grondl^nin  twee  üttk« 
'iLen  deelt. 

I.  Verfchil  der  (lukken  van  de  grondlijn  m 
fom  der  sikien  K  verfchll  der  ^den  ^     ,  ^ 
 '   cv.  VoorfteO 

dns 

grootfte  ftuk  s  §  (groDdiijn  +  verfchü  der  ftnkken) 
]t!einfce  fiuk  s  |  (grondlijn      ▼erfchtt  der  ftnkkeoi 

ungreniepd  tok  X 
IL  Qtf»  hoek  of  de  groadlOii  c  ^ogren^.  zyde 

(L  Voorilef  I.  G€w*y* 

Hoek  in  (ien  top      fuppK  vnn  de  fom  dei  hoekui  op 

.    de  groudiyiu 

Cc  5  Of 
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Om  de  boel' en  te  vmden,  zonder  béhQlp  d^r  iaodmiu 

^^alvcTora derfden  x  C*  ^o™  — ^Cféoover^uaü^teJ 
product  der  «angreazende  «liden*  • 
Uk  Voofft  \h  QeY«  4é 

11.  >fe,  i  hoek  g  ■  

fom  der  zijden  — eeneaangr.z.)  X     lom  — nud.aangf.^^) 

protluct  der  aai^prcnzcuae  zjydeu»  '   '      *       '  ' 
.   Uit  Voüifc.  Vi.  Güv,  3.  .  ' 

AAKMiREiMG*  'De  Oplptflog  kSQ  Itt  letT  Vilt  fendltQ  te 

pas  komen»  en  faeef^  zeer  veel  geiyicbeid  nee  dte»  welke 
men  In  de  klootfcbe  drlehoekf-necing  voor  hec  zetCBe  ge* 
•-Vttl  gebroiku 

-  L.  G.  Tr.  $.  57. 
•  ■ 

OPLOtSIirOBIl  DOOR   DB  OUMTtR^S,  OF 

L  O  G  A  R  I  T  U     E  N  •  S  C  U  A  A 

Men  kan  de  gewone  (^losfiogeot  dat  is  die»  welke  wy 
êtrfie  oplo<fif}gen  genoemd  bebben «  voor  deze  vier  gevalles » 
even  alt  voor  de  regtboekfge  driehoeken »  door  de  Otmttf^s^ 
of  Logaritbmen-fcbaai  lyfir^en:  wanc  aen  heeft: 

^It^^VAUi^    Log.  gc7..  7AU\c  —  Log,  gegev.  7,ijdc  — 

Log,  JiHf  overll.  hoek  —  Log.       boek  over  de 
. .  :  *  gegev.  zijdé, 

IL  o&VAU-Log»      boek  over  de  geg.  zyde— Log*>ïa.  geg. 

hoek, 

=:  Log.  overlL  241^^  — *  Log.  zilde  over  den 

geg.  boek. 

Log.  ^Q'L,  zijde      Log.  geg.  zyde  s  Log.  fin,  hoek  over 

de  gez.  2ijde 
^  Log.  /m.  hoek  0¥cr  de  geg.  zl^de.  • 

jfif-QM^Ait^  LoffA  $m^p  I  verfcbil  der  gezocbtc  hoeken 

Log.  fa^fr  co^pl* 
I  geg^  'boek  e  Log.  verfch.  geg.  zijden  — 

Log.  fom  geg  zljdeiu 
tog«  4kfde  £yd6       Log.  ircg»  zijde  ^  Log.  fin  boek  over 

4ie        zijde  —  Log<  /i>^.  hoek  over 

de  gegeven  zydén» 

AAS» 
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Wij  hebben  reeds  hier  bov-n  gezien  (VlIL  AfJ.  IIF. 
n»  $•  Ö.)  dat  het  gebruik  der  gunter's  •  fchaal 
IDOcijeüjïiheid  Mm  doe»  ontfiaan  voor  de  tangenten^  wan- 
Mf  4e  hoeken  grooter  dao  45^  zija»  en  gezegd  hoe  men 
dan  te  handelen  Mihe»  J)och  het  9al  pitt  onimitig  stP^ 
dit  derde  Geval  nog  wat  luder  toetelichten. 

Lite9  de  i>ekcndc  zijden  zijn  Z  eo  de  gegeven  hoek 
€:  bet  hAi  ^Merfbliil  der  geiochte  boekto  9.  dan  is  dt  mgA 
toe,  ^itfiff.  i  *      tx«.       %  C  «  Lof.  CZ 

'       *  Log.  (2  4»  j} 

of' 

LqS«       i         Log.  W  i  *  =       (Z  +  O  — 

Xog.  (2  — 

D«  ii,  «eoM  mtt  den  jMsfi»  op  d^  üjo  der  numeri^  of 
getallen  ,  Log  (Z  +     —  Log.  (Z^  iK>  Zot     de  lljo  der 
tangtmm  de  eeoe  punt..vra  deo  piéfer  op  ;^is|f. 
t  C:  de  andere  pont  wijst  het  gecil  ian  dat  f  jr  iiiciM^ 

Zoo  lang  è  C  <  ram$  of  <  ririi^.  45*  t  «r 
geeo  swirigheid:  maar  wanneer  rflT»  |  C  >  r,  kao  maa 
wiegeo  Aaaei  als  dan  neent  om  het  omgekirab  m 

Jan  €Mmgem^  óm  is  imum  o«  dtt      i  g  a 

to^.  cot.  ^  C  =  a  Log.  r  —  Log.  ta&g.  -J  C:  en  deN 

halve  IS  dc  ru^el 
a  Log*  f  —  Log.  i  C  —  Log.  /j/i^.  ^  4?  = 

Log.  (Z  +  2)  —  l^,  — 

of 

Log^  ^  —  Log.  iang.  J  r  =  Log.  /^/a;^.  ^  C  — 
Log.  r  +  LQg.       +  (Z  —  ^) 

s  Log.  fung,  J  C      tLog*  r  —  (Log.  (Z  +  -2?) 

—  Log.  (Z  -  2))]: 
het  ^e#i  dezen  regeJ  geefti  ^eem  met  den  pasfer  Lo^. 
(Z  4*  5;)  —  Log.  (Z  —  s).  Stel  de  eene  punt  op  45*»; 
neem  9  vaa  de  pitatö  «f  daar  de  aSid^  jpuni  valt  den  aHland 
tot  tang,  \  C:  zij  die  nfibpd  A,  houdt  denzelvea 
oövefönd^r^j ;  dan  heeft  men  Loi;.  r  —  Loo^.  tang,  |  .r  =-s 
A  •  of  Lc^  r  «i-  A  =  Log.  tang»  i  ^*    Stei  dan  de 

.  eaao 
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ecfie  1  nmt -^er- paire»  op  #«V«'4ff*  ^  ^     «ndere  vilt 

is  è 

'  IV»  CRVAI.»  Log*  verfchil  der  flukken  —  Lpg.  verfchil  der 

dijden  SS 

Leg.  foni  der  zijden  —  Log,  grondlijn* 

Log.  rad.^^  Log.  cof.  botfk  op  tto  gr^ndiya  6» 

Log.  aangr.  zijde      Log.  aangr. 

VUL  YOOftSTAÜ  FIg.  66.  :     '  ' 

Pe  oppervlakte  »  of  de  inhoud »  eent  driefioeka  \k  B  C] 
worde-  oicg^rukc  door  bet-  Ivdve  p/odnct  vnti  twee  zydcn 
ABp  BC]  en,  van  den  finut  des  hoekt  dufchen  die  twee 
'den  begrepen. 

ivf.wrjs,  Volgeus  IV.  Tvordt  tic  inhoud  <1cs  ^  A  1>  C  uitgedrukt 
door  i  AB  .  Cl;  maar  ia  ^  AIC  is  CVoorft.  I.;  Cl  :  AC  =: 
fiïul  K'.  r\  derhalve  Cl  .  r  B  A C  . /».  Z  At  cn  gevolgemk 

1  A  A  RC 
Süu  ^  AB  .  AC* 

I.  jiAaHBMLiw*  iDdltn  AM  dk  Gevolg  vei9pKl||ki  met  liet  e. 

van  bef  VI.  Voorftel ,  dit  hlefop  neer  komt. 

Sin.  A  B  /^r7^      4-  a  y  r>  ^  l^^  A 

ft  Ai>  .  A  C 

zal  het  votgcu  dat 


K  »    *  4*  -i-  a  tf*      +  a  ^*      -       —       -  S2 
ABC  moet  zqii«  Oet^t  m#  is  stl  hilJkiea  uit  4e  Aienertrfm 

-  öp  Voerftel  B. 

II,  AAinmsiiKKliitfen  men  bet  geen  lii  VIII*  lo.  Bep..in  de  Atnniérlclog 
gezegd  It  wtdcr  opvat  «2al  bet  blIPctn  dat  (Flg.  laeO  ^  ^CH 

^      LC  .  2LCH  «  r»      Z  tCK 

-  licgedndct  wordt  door  >        ^  ^    —  • 

2ee  ditt  i  LCH  d  ^  geftiid  wofdt»  s^aie  w  da  Mm  tmxtA 
^  t  de  myflitfif,  wordt  A  LCH  n  I  #iby^£jt 
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1. 


1^  r  *  '  •  .      *      ♦  * 

Mkt  wordta       — :  wtaniit  mmlotlt  At 

GSVOLG* 

■  • 

ScgmctU  wieos  boog      jjj  —  —  /J« 

III.  AANJiEHüiw.  Zoo  ^  >  1  om»*,  1»  *  ^  >i8c», 
~M  gevolgeli}k  woidt  denelft  jlnt//  n^ttlef.   Zoo  dat 
ab  daa  de  formule  is ,  Jegment  wieoi  i>oog  is  „ 

rGr'+i^«  ©-  Zö  «  =  i:  d«  U  i  =  o:  «B  het 
'figmen$  war*  ~  ss  Wv«tt  cifkcl;         »  a:.  dan 


.  ,  is  figmcm  vvieus  boog  ^  of  90*'S  ^-j^      a  ' 

I»  CS  f  fe  /egimf9ê/mw^  boog  |  *  *df  a7a'»  »  4  r  ^* 

IXe    VOOR  Sf  EL.  F!g» 

De  Inbond,  of  de  oppearltkte ♦  eens  driehoeks  [ABC] 
wordt  aitgedlnikc  door  den  wortel  uic  het  product  van  de 
halve  fom  der  dr!e  zijden,  en  die  kiaivc  fofli,  daarVftA  afge« 
crokktfi»  iedere  «yde  afzondariyk* 

L»  G.  Tr.  p.  a95.' 

BEREIDING.  Zy  B  D  4c  iicdcfgelaiea  loodiya:  men  drukke  korUieidf* 
lialve  (Voorftel  VI  Aion  i..  dc  sQdenCB  ,  AC,  AB  ,  door  de 
tlcinc  letters  a,  I,  uit:  en  dc  over  ieder  tlcr/clver  Haunde 
hoektn  door  de  grootc  letters  A,  B,  c,  welVc  lu  Ue  daad  aau 
de  coppqo  der  gemelde  hoeken  Uaau,  Zg  (<ic  eerfte  letter  vtn 
Ibet  woord  periphcrU,  of  oiBn«k>  ss  #  +  ♦  -4-  c  ,  do  fofll  der  drie 

««doB.  Utt  éft  loDél|i  SD  dMW  ƒ  ctt  CD  door  s  Mnüdvid 
wordo» 

»BWi7t.  tnt  It  t5.  It«     o*'SS      +  **ï  i 


Digittzed  by  Google 


(uit  x"0  /  ^  i*       JP*  =  (fl  -i-      C'ï  -      1^-  ^o. 

=  \^^+  — TTT  y  V  Ti  V 

(g  g  &   +        +    c*)  (tf*  +       -  %Mh^  g*}   

crr»*  -  'O  ( i^»»  -  SS 

•       •  •  . 

4 

=  ii^a/'--^)  •  'lp  '■  ^)  '  Ctf  -  O:  «evolgcftk 

Vooffttl  !•• 
I.  AAMMB&umk  UIr  H«»  a>  Teilcr^'gt  men 

=        =5  cuoiid  A  abc;*  =s 

rp  —  •   (p  —  g  g) 

4jk(P-^20*  iohottd  A  ABC  =  i&Iioiui  A  ABC: 

<P  —  t     (p  » 

^  t  bet  feett  «plmic  4k 

h  OEVOLO» 

B*  Mitfod  fin  een*  dridioelc  b  «Mdd-amifedlg  miftlies 
kec  ▼{erde  gedeelte  nn  den  regthoek  nlt  deo  onrnk»  en  bet 
mtkitA  vm  dco  MMk  net  kei  diMeld  «eiKette  der  z^ea» 
4»  Ut  vleide  fededti  m  den  .xegAoek  «k  hec  iF^chtt 


//.  4/è  z  Qnr     frhêrfkêcUgê  driêkmk$n.  4mr> 

den  omtrek  met  het.dubbeUl  van  de  tweede  zij  Je,  en  Ucc  ver» 

fc&ii  duszctven  mee  het  dubbeld  vau  de  derde  z\^e«   '  * 

•  -  • 

II»  AANiHERKiNO    ïndicD  meti  voor  p  desfclfs  waarde  a       1  -\-  c  'm 
de  ronnule  van  du  Voorstel  CieU,  war4i  dïc  iofmiüe»  iia  de  DOO"*' 

dige  hcrieitüpya  ^  A  A  b  C  :«= 


I    L  I  ■         — 11  lil  11  , 

j    ,2    ,  1      t     ■  .a     ü  4  ;4  4 


4 

€9  <<tfMlv«  if  4  A  ^tC   ^  ^ 

^      a  a    a    ,    ^  .ft  ^        _^        ^  r*.  ■ 

lüUIeu  aicu  tic  uitUrukking  vergelekt  flUet  het  ft.  Gevolg  van  bet 

VI*  Voorftel ,  ul  bei  bitlken  d«t  C^if  ö<5/  ƒ». A  »  33 

?  ^  ^5-^'  8<^>ü^  wij  ia  hecOevolg.vaa  bttrooifagide  VIII,Voos^ 

Mcu  ziet  dcrhiive  hoe  mea  uit  verfchilleiHit  groodeo  aicgd  coc 
beQnlteft  1:omt  welkt  volatikt  iMC  elktutfcf  ttfefecnkoiiin  1  hos 

veel  zo  ook  In  den  eerftca  opflag  fchunen  te  rerfctaincn.  iMcii 

verg efi'kL*  met  de  fnrnuiles  voor  den  inhoutl  eers  driehoeks  In  dit 
cn  in  bet  voorgaand  V  otMitci_  gegeven  ^  Vi.  3.  Ucv  a.  VI.  4»  Gcv.  i. 
m  de  Aanmcfkbg  daarop, 

ill.  AANMKftuiNü.  Het  bewijs  d;)t  wij  voor  dit  Voorfrel  n<^g^<?vcn  heli- 
ben  ,  hoe  wel  zeer  nuauwkeurig «  is  gccüi^iiis  in  Ucu  trauc  der 
0«4eii«  wÜr  i»edê-«Ui  i*geaditl%  irdHEOflHit  oTemnkoTnrtft  toI* 

gende  Georactrlfchc  conltrut.dc  door  castillö??  in  dc  Marriohes  dê 
,    VJCéTdemhdc  Bc7  lln ,  voi  r  het  jaar   176^»   opgegeven:  cn  we- 
derom een  trcGeïyk  vaorbceid  oplevert  van  den  uiimuu^cudea 


BKRCioiNO.  Z^t  Fig*  18a,  BCA  de  driehoek,  i^*.  verleng  CA 
wederztiili:  tM  vb  C  met  éea  ndln  C  B  den  cirkel  GBHi 
5»,  Uit  A  roet  den  r  ffiur  AB  deti  cirkel  DREs  WVOlMOS  4% 
ïlrek  B  G  ,  B  D ,  B  H  ,  B  e  cn  5«.  B  F     op  AC. 

6^.C£  =;  GC  4-  CA      A£  s3  C8  +  CA-i-  AB  s  a  4-  ^ 

7»CE=:CAH-AE=:CA-fABs^-f-c.  ^ 
8».CD=:  AD-CAa  AÖ  —  CAsc  —  ^ 

9'.  GE  —  DH:^  GD+HEs  GC  —  DC-fiiü^; 

CH  4-  Hf  .^DC  SS  CB  •i'  DC 
CA  -f  'A  K  —  n  C  =:  C  A  -h  A  D  —  B  C  a 
CA-hCA  +  DC  -  DC  s  aCA  = 
10*.  DH  =3  GE  —  «CAs  ^      k-^  c  ^  -  !  -  p«»a». 


« 
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gg*.  DFs  BF  S9  BF :  FK  t  ca 
t4'*.  BFi  GF  a  Ftts  DFi  imytf^wi»  en  éUmmiÊè^ 
SS^BF  +  OF:  FH  +  0F  a  OFt  OI^»d.L 
s«^*BOf  DH  a  GFi  FDi  Mi9Êéi^  «i  II*.  14. 
t7**XF  —  FHt  GF  —  FO  a  BF:  FG;  d.  L 
iS«.  HBs  GD  =;  BF:  GFs  tn  divU^niê  la  N«.  i5 

BG     DH:  DH  a  GF  —  FO:  FD:  d.  U  door  N*. 
Sjp.  d  C  At  D  H  s  G  D  :  D  F :  en 

ftAC.DF  =  DH.GDïcn  ook 
'  '      E  C  —  D  H  :  E  G       G  F  —  FD  :  G  F  ;  d.  i. 
ao^,  2  c  A  :  E  G  =  1;  D  :  G  F  =;  EU :  EF  (N\  18  )  dcrhilre 

«  C  A  .  EF  S3  GE  .  EH. 

aI^  Maar  CA.  EF:  CA  .  BF  s  EF:  PB  =i  FB:  DF  15) 

a  CA.UF;  CA.DFd.i.uUM^ 

GE . EH                                      D  H  .  GD 
Ê^m         g        sCA.FE       CA.FBi   ^ 

cn 

GE. EU    CA.FB        CA.FB  DH.GD 

.4  «  a  4  ' 

d.  !,  uit  N».  TI,  10  en  !&• 

GEfGE  —  siiCl  M 

^     ^         J  ,  jafc,  A  ABC  a  iob.  A  ABC« 

(GE  -  ft  CA)  CGK  ^  fl  BA) 
4 

Hec  geen  den  regel,  ia  die  'Gevolg  voorgedragen»  geefu 

U»   GEVOLG*    Ffg.  l%Sh 

InJieu  er  een  cirkel  om  den  driehoek  CBA,  en  een  cirkel 
iü  den  driehoek  CBA  befchreveu  worde,  zal  men  den  radius 
IC  Wi  den  omfchreven,  en  den  radius  LM  van  den  iuge- 
fcHireven  cirkel  kunnen  bepalen. 

1.  G.  Tr.  1^  a^. 

asnnjf.  Door  VL  4.Cer.i.U  A  cBA  3       t       *  ^9 

4  IC 

«  j7;d«Mfara#^^. 
Of  doMf  dit  VoorfteU 


Vptf  p.aa}  CF--«0 

DOOC 
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'  l>Mf  VU  t'  GcT.  a.  it  ^.AfiC  U  CAB  -f  AC+tOXiltH 

,  .M,       '    ^  ^  ABC  '  * 

■  V 16 

— j  . 

X»   vooasTEL.    Fig.  66. 

De  fom  der  finu^fcn  vnn  de  drie  hoeben  eens  driehoeks 
ftaat  tot  den  finus  van  eciicii  h  3ck ,  zoo  als  de  forn  der  drie 
zijden,  of  de  omtrek  det  driéïio&lu»  ux  d6  ^Ue  ove^  4tu 
g^inemeu  hoek  (laaode, 

NMmm*  XNk  Cl^&Of  ABi  ra  «it  i,  BX>  X  <^'AC 

CA  sQ  AB  4-  AC  +  BC  SI 

IfiVfijs.    In  de  A      c  R  r  en  Cl  A  il 

C  B  !  C  I  zi  cujU^,  Z  ü  :  I 

Cl:  CA  1  !  r/}/>£:  ^  A  "  * 


CB:  CA  5i  eofec.  L  b:  y\'c4i,  L  A 
CB-f-CAï  CB=:  cofcc.  B  -f-  co/^^;.  A  :  ro/itf, 
Ceiljkcrwttzc  CB;  AB  C^  Ai 

cii  dus 

CB-f-  CA:  Ad  =  (i^B  +  tfoyii.  h^^m.  Ci 

cofec,  i  B  X  eo/tff.  Z  A  i 
CB  +  CA-i-ABi ABa;«^f«uB  +air«iA)«>/#cC  -hfo/tf^  B  K  «o/m^A 

:  co!§e.  B  H  A» 

d.  i«  Via  aft. 

^^^•C^  U.  B  +/7rA^^/»x  +  jra^jCA-jBj^ 

AB»  4hr.  C+ili»«A4-/to.BiMC 

of 

^C  +  /hfc  A+Jb,BtJft|.  C»  AB, 


'1  D4  M. 


Digitized  by  Google 


in.  A  F  D  E  E  L  1  N  G. 

»   .  •  ■ 

OVER   DE  OPLOSSIIVO   1>ffli   DRT^HarRr^ff  |ll 
BIJZOMD£&.S     GEVALLEN  r  WANNE£K 

•LftCHTs  Tirrx:  voscirrs' cnr  sip'  • 

^     ,       DEN,  EN  HET  VBESCHI.L.t  irf  Bï' 

SOM,     VA^ï    TV^ËE^  ANDERBT  ^  . 

HOE  EEN»  OF  ZIJJDEM  f  GE* 
6»VEN  2ITN. 

XL    VOORSTEL*    Kg.  l9X 

der  tegenovergeMde  hoetan  K  m       dór  dMufelr  opte* 

ft 

'    OPt'olBIlNèt  ,  ' 

■ 

Téffig.  i  begtüpao  hoek  ±s 

Cot   ?  geg.  ver-xihil  x  wfohil  geg>  gijdttu 

•  fonr  der  gegefèii'  sQdto; 

waarah  het  overige  dbor  bet  I*  Geval  gévóftditf  wbrdt  ' 

BKWllt*  Uit  ktt  9w  e»T.  VM  het  IV.  V#fdtel  is 
'  Aft  BC  •f'  AB  e;  tan*  |  Bi  «f.  i  (A  -  C| 

•       '   W.  j  TA  ^  C)  K  CEC  —  AB) 

en  4«i  JMy^  irB  0  bc     AB  * 

Xll.   vooESXEit»  fig*  180^ 

Gegeven  zijnde  de  hoeken,  ert  de  fom,  of  het  veyccHü»  vao 
twee  Eij4^«  dëD  driehoek  opielosfeiu  -  ^ 

CMBOU.  f  •  t|8* 

OPLOmiTBi- 

L  Verfchil  der  geg»  «  ^ 

fora  gc^^  zijden  x  $eng.  Ti  begn 


«Of*  i  verichU  der  overiige  hoekêiu 


\ 


Oigitized  by 


IL  Süm  der  geg.  zijden  = 

•  '  Vcfchil  geg.  zijdeo  y  ggl.  }  bepr.  .hodb^ 

4  vcrfcbü  dtr  «vtrieo  fcoekco» 

acrnjs.   Uit  het  IV.  Voorftcl  Gev.  3.  is 

f«f  i  CA  ^  C)  X  (BC  ^  AB> 

r«^f  I B  a  i>c  i-  Ab  ;  ■ 

«OS  »C  *  AB  81  (BC  +  AB)  X        É  ^A—  ëj  > 

en  ^ 

BC4-ABSI  CBC- AB)  K   '  tmf.  k  ^ 
<B C  -  ABj  X  üty>  è  <A  ■-^'^  CVIU,  ft4,  CcTé  !> 

I4  GÉV0LO. 


.  Indien  de  diricliock  recthoefclg  ^i*^  in  A^ 
êCben  Tcherpeo  huek,  {dus  alre      hoslM^  oo  bovM  ih'eii 
de  fbiDy  of  het  TerfchiJ^vao  de  hfpotmttfk  iC  en  eene  sijdtf 
A  B  ï  dan  biüt  OM»  i 

ZA-^ZCs:=90^— iCss  CMp.  Z  C  ±£  Z  B  6d  dof 

 eo  dut      '  '  ' 

B C ~ A B  =n  B  C^^  ^  B  X  ^a»g.  j  B ^-g^T^jT^ j K 

en  '  * 

r.^;.  '  ff 


BC4^  ABai  BC-Aö*^— j  g  =BC--AB  j<a*>  i  flf  ; 
Her  ue]k  r«eds  Voorilel  1«  Gev.  4,  uit  andere  graoden  iS 

'  Wf!3r  uit,  her  zii  öC  +  A3v  het  zij  BC  —  A  Ö ,  gege- 
ven IS.  ftC  eo  AB  afzonderlijk  !•  ^ladeii  dÉlib 
uk  AC* 

JMMcl^KlNO.  Men  xMiae  eek  AC  MIdidelOfc  W^SkÊt  ^iUtHjs 

door  het  4.  Gev.  van  hec  I  VoorQel:  want  volgent  ImielfettMft 
men  in  onze  flcuur  Cticilil  den  ^  A  Mt  BéUcmiiJb  -  • 

B  C  —  A  ti  *  .    *  ' 

BC  ~  AC    ' 

Fc^~AB  ^  AC*  =  (iaa^i  i        ^  AC*  i  öf  (U.  té.Ccf. 


t>iê  ^ 
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door  II.  I».  •       '  ' 

Cftc    ab;  cbc  h-  ab)_cbc  —  Xb)  ^  _ 

BC  H-  AB  ~  **Hf^*  I  B  AC* 

CBC  AB> 
•^ACfl  |»y.|B 

iBdlen  MB  do«r  AC*  JMê^m  In  pftttt  tiq  m  wmitiplicetrea » 
AC  ct  Mv.  i  B  X  CBC  +  Ai}. 

Indien  de  A  CAB  riet  in  A,  manr  fn  B  bij  voorbedde 
Wgthoekig  was,  cn  men  kejuic  de  hoeken,  en  defom,  of 
htx  verfchil,  der  regrhoeks-zijdeu ,  hadt  men  .^Z  B  =45^: 
en  dus  tang.  ^  £  B  =:  radius  =  1:  gevdgdijkt 
daar  A  +  C  =  9^* »  >«  A  =  90*  —  C ;  eo  . 

A  —  C  =  go<»  ^  a  C:  dos  i  (A  —  C>  s  45*  ~  Cl 
Wnniit  (b  oplosfin^  wordt 

BC  -  AB  «      (^t  i^c)     CVUL  a&CoF.  i.> 

 BC  —  AB 

BC  +  AB  =  ^^^^^  ^^^o  _ 

«AOVOU*  $•  tl9. 

XUL    VOOASTXL*    Fig.  itQ. 

Gegeven  zijode  een  boek  [B] ,  da  tegeooveifeftoldé  bi> 
de  [AC]  en  de  fora,  of  bet  Terfciuly  te  beide  andeia 

[BC,  AB3i  den  driehoek  opteTotibo. 

'  «irLoasiMO* 

* 

vsrfchil  der  zijJ.  x  cof,  4geg.  boek. 
,S(a.ivwr,deronbek.b.B  ^^g.  ^^^^  

■ 

•BWIJ1.  BCs  AB  St  /Ie.  A»  jb.  C)  dei 

BC^ABijb.  A  <^iii»CS  BGliAi.A:9  ACiJbbBi 
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W.  Afd. :  Ojph^fi^  vau  Hj  zander c  gmlUn.  ,413 
'  AC  K  #  ifti>  i  CA    c)  e&n  1  (A  Cl 

AC  X  t  M  i  (A  >-»  C)  X  c»/:  I  CA  +  O 
«  fuppl.  (A  +  C). 

S35  (Vin,  Bep.  3.  Cev.  i.)  * 

mm.   AC    y   a^«.  è  (A  ^  C^    X  .CQf.  i  CA  +  C) 

—  ACXtt^ü.  f  (A-C)  Keg/.  <  (A-f-C) 

ft  y./».  s  CA  4-  Cj  cö/,  i  (A  4-  C)    <ü«tVIII.Sft.N»4J.  S 
9  AC  X  M  I  tA      C>  _  AC  X  I»'  i  (A^  C> 
Jin,  é  (A  -h  C)  co/.iB.  ~ 

^«  dat  4      -t-  O  =>  iCiSo*  -  st 

.  cn  du«  is 

Bc  —  AB  X       i  B  S3  AC  X       i  CA 

en  derhalve 

AC»  BC  —  AB  a  «•/.  I  Zi/tÊ^i(A  —  C) 

eo  op  dt  zelfde  w|m«  MHVÜ  BC  Hh  AB  *  fütlt  m 

B  C  —  A  B ,  vindt  men 

ACi  B€  +  AB  st  M  i  Bt«ir.  i  (A CD» 

Tndien  de  hoek  B  regt  was,  en  men  kende  dus  in  een' 
Tegthoeki>?n  driehoek  (buiten  den  regtea  hoek)  de  Aypa$ém 
nu  fa  [A  Cj ,  en  de  fom,  of  h«  verkhil  .d»  ncthoekê-Bndfln 
badt  men  ''^^ 
AC:  BC     AB  =ns  jZflu  (45*  +  Q  x  Kja.     , ^ 

CMfOU»  St 


ft  r 

A  4-  C  :3  90^ :  dus  A      C  M  pO*  m  g  c :  iS  • 

é  (A  -  C)  =:  45^  -  C! 

eo  dus  coj.  §  CA  -  C)  a      cmpU  {^i**  —  C)  54 
•     >^  (po**  —  4S*  -h  c;  a  Ik  (4i«  4.  c}. 
ea  du  keeft  mi 

ACi  BC -t- AB  a  yT^: /«.  (41?  C). 

Xnr»    TOOB4TVL.   FIg«  llo. 


OvmB  BijodB  «en  fcoA  [c]»  mdb  dtr  Mii^ienzeiide 
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jijden  [AClA^n  de  üm  óêê         indwt>Jl  ^  BCj, 
^  dnd|oe|  opceloèfea» 

Pfi$.  (I  hoek  die  aaii  de  geg.  sijia  gumr)  =s 

9 

BFRF.TDTNG.        fi^  ^  i^BiXo.aMI  C£  S  CB  -f-  A 13^  -bekeiuU 

Ën  ilus  uok 

* 

XCA£«-4«siN^CA£  —  £BA£;s  i  C  AB, 

* 

BBWiji.  In  den  A  C  AS  If  dpor  df  #cillt  «fll^iinc  «u^  Ui  iet* 
de  Getti,^ 

Cü  +  AB  -h  ACi 

^  ,  .  CD  AB  AC 
Co/.  J  Z C  AB  S  1  C  K         ■  -   

CB  4-  Aö  —  AU 

Ti:  ccn'  crijlioek  [ABC]  gü^even  zijnde  een  hoek  [CJ  , 
ctïic  uvi  a;i:;^^rcnzende  z-jdcn  [A  C]  en  het  vcrfchü  der  oye^ 
rj^e  ^4lëp'  LC<^  T  A'BJf       dnctiuek  Qptelqsfen* 

oPLossma» 

i  £iosi;  ^^'^."^  a.in  dc  tici^cv  zijde  i:ren$t)  =s 

^«tnmo.  *2$i  BD  %S  BAs  dus  CO  si  Cfi  ABi  éa% 
%•  {  pAB  a  l  ADBs  ft^  i  CDA  —  4  CADa  i8o«*»iAOB 

+  iCAD)C  i8oP  — iCABi  dm  iU  CDA  — ZCAO)  ;S 
ffi^     I  4  CAB  s;  faiir^.  i  Z  CA& 

BEWIJS.    In  clcn  A  CAD  is  door  dc  I.  Oplosfing  van  haciiJUCcvftlf 
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C  A      C  D  ^ 
:=  ^0/.-  i  Z  C  >^  CA  +  CD  •  *  '    "  ' 

CA—    C     -  AB^  * 
i  Z  C  K  CA  +  iCft  4-  a"B)  • 

Gegeven  zijnde  de  drie  hoeken  ,  en  de  grondlijn  [A  C] 
de  (lukken  die  op  dezelve  dooi  de  ioodlija  gemaakt  worden 
te  bepalen* 

OPItOISIKH* 

Verfchil*^  ffrondi«xiï«.verrch.hoek,^pde£rondL 
^   Jderftukke«=  ^jtoT^^pS^gE  *  

■ 

i^mnra^  Men  Mlt  CA  li  «pm  geH^kc  ètÊHm  |p  Ei  dUi  4e 

loediyaeo,  BJT  en  1'D  op  en  tiekkie  C  Fi  Wf^  dpor  CF  a  f  A.  « 

wwijs.   5//Ï.  Z  FCB:        M  CBA  c  BF:  CF  =  BF:  AF  B 
'     PE:   TA  3   DEt  |_CA   -    f  CA^^DC:   §  CA-CA^ 
a  DC:  CA  =:  DA  4-  DCs  CA«  Mtir  l  FCB  a  Z  BCA  <^ 
i  FCA  sa  Z  BCA  *- i  Ai  _ 
tobatve  jSii.      BCA  ^  Z  A>:  ^.  t  CB A  a  D A -f-  DCt  CA  ' 
.     ^  CAHii«.<Z  BCA—  Z  A) 

eftdA-f-DC  a  aSTTcba 
*  m.  -  IqdNtt  4  MA  ftMfi  ^  MItt  4  BCA 


I.  AANMERKING.   Ik  bei)  dit  zeer  eenvoudig  Bewtts  tm  den  Heer 

SIB9EL  LQ#ATTO  VtrfclUlldigd. 

Indien  de  tophoek  regt  is  ,  is  het  verfcfail  der  Hukken  SS  « 
j;rond]ijt7  x ^/j,  verfchil  der  hoeken  op  de  grondlijn» 

of  AD  —  CO  =  hCfin  CC  —  A) 
^ch.  om  dat  ^:  «J-  4  ==  po" ;  is  C  —  A  =  po*  —  a  A  = 

compl*  ±  A 

deihalve  KX>^^J^  ];si^sA^AtiBimdürailiffsAQgSiU 

CD  =  i  cac-aF:^)^^^-^ 
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i|td  '      IX.  Boek:  Oyer  A  IMAkki-me^if^  -  ' 

i$  DA:  CD  s  t  +  ^^/^  2  A:  i  ^  o;^  a  A 
m  door  (VlU.  33,  Vfi.  ij.)   

.  «•  I  +  2  go/  A*  —  i;  i     2  ^ö/;  A*  -f.  E 

=s  2  eo/l  A*;  a  —  acof.  /i' 

co/.  A* :  ï  ^  4?»/  A*ss  c^n^'iCJInjLf 


fifu  A  ^ 

i:  «  i:  wig.  A% 

coj.  A 
insgelijki, 

AC:  DA  —  CD  =  t :  ^n.  (C  -  A^* 
Welke  beide  Hitdiukkingeo  men  iroor  den  tegthoekigeti 
driehoek  9  en  dus  in  een  bijsonder  goval »  onffiiddellijk  ea 
koner  had  kiumea  beluHn^o. 

]f»  AANtinuaiiG  Hec  getal  waarin  men  de  flukk^  van  dn 
grondlijn  vraagt  ali  de  drie  tijden  van  den  driehoek  gege. 
«en  lifOf  it  <b  L.Oploaflog  vin  het  IV»  Ceval* 

XVIU    VOORST  £U   Fig.  56* 

Wanneer  in  een^  driehoek  CABC]  de  tophoek  |  en  de 
den  C^B «  CB3  dta  dien  hoek  gegeven  zijn  ,  de  Hukken 
vind^  In  wélke  eene  loodlijn  uit  dien  hoek  op  de  tefl;en« 
pv^r^^^ld^  zyde  nedergeUuan  diai  hoek  vêrdeelen  aal. 


opLoafiii0é 

rverfehin 

fttng^  i  )    ^  '  ?te  deeko  iran  den  lioeb 

verfehn  der  gfegen  aijdco* 
"  ^  4  gige^  hoek  x  J^^^y^—^ 

««wilf.  ABi  BD  S  It  fi^.  4  ABDi    .  ^ 

PD:  cn  —    r  :  CnP:  I  ^  V— 

401  AUs  AC  z£mfri,  Q^Vtx  €9fn  l  ABDi 
Al|  4- BCs  BA  — BC  =S         ABD -f^      Z  CBB: 

CBD  --«M^.  4  ABBé 
BA  —  BC       «/:  Z  CBI>^>'  «/.  I  ABP 

rtl  +  |ic  ~  «i:  4  abd  +«>/;£  CDD 

Ung,  l  (ZABP  *-ZCBD^ 

5^  ötf.  I  j4ciiD+4ABü>  8  (vill.aa.2s*«ia*7 
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m 

m 

én  MO  Z  e  lUMtp 

BA-BC 

tang,  I  (lAm^lCUD)  =  f 04  i  v^C^D  +  ^AUD}X  n  A-f^RC 

BA—n  c 

^       '       =  col.  iZABCX  3ic* 
ien  xoo  da  boek  C  flomp* 

'  1   ^  t    BA  *r  »C 

M*CiC80«t-^i»Dy^  Aiff^.è     ABD-ZCBD)       BA  ^  BC 

BA-^AC 

Mifr.  iCZ  CBD+ilABD)=  M  I  (1 ABD- £  CBDj  X  bA^^C 

B  A  *~  B  C 

*  • 

lodteii  £  ABC  regt;  is       §  i  ABC  sst  t 

eo  diii 

BA  —  BC 

tstfg.  i  (iABÖ— iCBD)  5=  bF+"aB 

Te  vinden  dc  Hukken  wélke  op  de  zijde  [AB3  eeni 
driehoeks  [ACBj  gemaakt  worden  door  eeoe  lijn  CH  ,  die 
den  overgeilelden  hoek  [A  CBJ  in  twee  gelijkB  deden  deelt: 
het  zij  men  in  dteo  driehoek  de  boeken  en  de  ^  ^ 
^^e  ABf  het  Bij  oen  de  lijdeiit  ken&e» 


OPLOSSING» 

L  Veifth.  der  tnUen  a 

wdeelde  zijde  x  iang.  j  verfch>  aangr.  haclMii 

f^^^.  i  fom  VBD  die  hoeken» 
il.  Verfch.  der  ilukkêi)  = 

'    verdeelde  zijde  x  verfchil  der  andere  zijden- 


Sm  nA  di9  andere  gijdeB* 

CACNOLI,  ^.  244. 

eiWUS.  B II :  C  H  S  /a.  2  BCUl  pi.  X  B ! 

CHt  AH  tsibkZ  Al  ACUef  M^BCM  . 

dus 

BK:  AH  ^  fin,  l  Ki  Hn,  t  %i 
'  -         ü  -è- ^tti  B4i-  AH  s  M^A+/s»4B«;^^A-*>«>^B 

Pd  5 
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en  dus 


^  toftg.  \    Z  A  ^  Z  B) 


(4oor  hét  ir.  ¥ooit.> 

dut 

-    f^fi^  I  a z  9>  AC 

B C  AC 
BH-AHC<AB   X  BC  -f  AC' 

CE  VOLG.    Fig.  6/, 

indien  de  driehoek  regthoekig  is  in  I& 

Z  A  +  Z  B  =       :  dus  ^      A  +  ^  ^)  ^  4S*«  « 

4  (z  A  ^  Z  B)  =       —  4  B:  maar 
BH  =  i  Ae  4-  i  (BW  -  A«),«i 
AH  =  I  aB  -  I  (BH  —  AH);  en  getolgelijk 

/    .         |(ZA— ZB)v  ^ 

(W^.i(^A^ZBX 
*'^r<wfr4<4A  +  iB;J 
^  ==       i  a  A+ZB}4./^  j.  ;j  ZA-  ZB):  tang,  l  (t A+tB) 

— i  (Z  A  -  ZS) 
sr  tarjg  45«+  Z/?^^^.  (4^"  ^  i  Pj:  faifg.  45* ^^«'^  (45*  •  ^  B> 

(Vni.  32.  NO.  68) 
-         «  — •  W«^B  f  ^  isngjk 

SS  f  4-/^/7^  B 4.  I  B:  x4*^^^B^  X«^/4lli{f.B 

a         B      I :  $aff,  B. 

IL  OBVOLO. 

Indien  de  driehoek  ^elijkbecnig^  is ,  namelfjit  zoo  AC~^Cz 
isBH-*AH=o  of  BH  S3  AH ^  het  BeeoiMA  feeds  van 

XIX.   vooRSTEU   Fig  57f 

MHdl  fwm  Bijdes  (AC^  BC;)t  4»  de  Jmk  Mfeben  de- 
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Vc^eQ  be<!repefl,  ^^mm  lijn,  en  die  hoek  door  Mtelija^ 
)v^lke  de  der<l0  tijaa  m  cv^ree  gelijke  de^tea  fii^,  wMd 
ym^f  4«  vjn  dljeo  lioek  te  iM^u  ' 

OPLOSSING. 

73X110^  i  verfeh*  dor  flukken  van  deo  hoek  ail 

.     vcrfcfail  der  gé^«  zt{den 
'f^H-  i  g«S-  hoek  jc  ^^--j^ 

SXWIJS.  A  H :  C  H  s        Z  A  C  H :  tf».     A  : 

*-  ü  ii  of  CA  iQ:  C  H  rj    »  Z  UCfi;  fm.  iZt 

en  du» 

en  dus 

CJJ  +  AC:  CB  •  /iC  n  Jin,  l  hC  \l  +       Z  HC  B: 

*  *  en 

*  ^EHlAS  ^  //».  Z  ACH    -  ^ff.  Z  H  C  B 
Ch  +  hC  ^  j,n  Z  ACH  H-  fm.l  HCB  • 

dm 


ÏY,       F  D  E  E  L  I  N  O. 

AAMMERKING^  N  u  V  F.  R  EEMIG»  Bi^20X«JD^aS 

'    Tot  de  prakcijk  van  Landmeren  behooren  roede  werltü» 
£^1  om  hoeken  le  nieten,  en  eene  naauwkenrlge  mamlhif  om 
Jftögtenop  bet  terrein  te  kurnen  bepalen.    Een  werk  f^nr,  wH 
«leB^e  vereisthte  liaauwkeurigheid  in  acht  nemen,  vele  voor- 
'tS**"i  opleueudheid  vereischt.   Dit  betreft  de  prak- 

»  n  *«oort  dus  niet  rot  on*  bcttek     Wif  7ti!fen 

Ilt Jooften  fwi  gev^teB  dfe  jnen  tmtreft.  . 
^  ttM'Mogieii,  ifftttideii,  of  ^hetfe  lerreineii, 

h 
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I.  Wanneer  men  (FIjf-  97.  a)  de  hoogte  B  C  moet  bepfleo  ^ 
en  men  kent,  of  heeit  gemeten,  den  afftnnd  CA,  die  oo» 
derdeld  worde  unrerpas  te  Hgi^en^  zoo  (ht  Z  s  L; 
heefc  men  uiecs  meci  ce  doca  daa  deu  hoek.  üAC  te  me* 
ten:  immers  dan  U 

r:  tang.  l  BAC  es  CA:  BC:  welke  dur  door  bekend  if« 

II.  Zoo  de  nfiland  CA  onbekend  ,  of  ongenaakbaar  ,  moge 
zi^n;  moet  men  eene  grondlijn  A  mciteDt  waarvan  de  tiic« 
einden    K  en  A  in  eene  en  dezelfde  rigting  liggen  mee 

-  het  voorwerp  ÜC.  Men  meet  dau  dc  hoeken  BËC,  en 
BAC:  waar  door  bec  jupplemaa  vin  deze»  of  ^  DA£ 
bekend  !ii  ea  derM?e  la  dCD  A  AB£  ookde  lioek  AfiB: 
dtn  if  >Ak  i  B;  h%  ^  jk.  l  Et  BA:  (Voorild  IK.) 
welke  zyde  BA  derhilTe  bekend  wordr:  eo  dtn  ia  A 
BAC  is 

r:  /«.     BAC  ^  BA:  BCs  welke  dntt  door  die  cwo» 
berekealmea  bekend  woede* 

Jll,  Ook  komt  de  oplosfing  der  regthoekige  driehoeken  da» 
gelijks  in  de  Stnnrmtnsknmt  ic  pas,  om,  gelijk  reedt  fe* 
segd  aU  de  beieOde  koert  ea  verheid  de  vcnndeitef 
In  lengte  ea  breedte  ce  berekenen. 

IV#  De  oplosfing  der  fcheef hoekige  driehoeken  \%  in  de  praktijk 
van  het  landuictca  teu  hoogiten  noodzakelijk.  Het  eerfte 
geval  dicm  om  (Fig*  184.)  te  bepalen  op  welken  afaand 

.  CA',  of  CB»  am  licb  ven  eea  oogemekbiar  voorwerp  C 
bevindt:  ttits  aten  alc  twee  pttatfen  vin  eene  bekemie,  of 
dainoe  opzettelffk  gemeten ,  Ad^ft  A  B  ,  de  hoeken  aMM 
kta»  welige  het  gemelde  voorwerp,  uit  die  plaacH»  gezien» 
melde  hafii  maakt;  te  «eten  de  hoeken  CBA,  en  BACt 
immers,  dan  h  L  C  dnar  door  bekend,  en  fm.  B:  AC 
!3  fin.  ^  A:  BC  =  /;;.  C:  A3.  Kan  men  er  nog  bjl 
bepalen  den  hoek,  dien  her  voorwerp,  uit  A  of  uit  B  ge«< 
aien,  boven  de  kim  maakt,  dan  zal  men,  den  afHand  CA, 
of  CB,  eerst  berekend  hehhende,  de  hoogte  van  dat  voor- 
werp kunnen  bepalen ,  docr  het  1.  geval  van  de  regthoeldge 
vlrichocken,  en  het  zoo  even  gezegde  in  N<».  I. 

V*  Het  derde  geval  dient  om  den  onderiingen  affland  CD 
van  c.vce  ongenaakbare  vouk werden  C  en  D  te  bepalen, 
mits  racQ  de  hoeken  gemeten  hebbe  (Fig.  183.)  die  zij, 
idt  de  niieiaden  vta  de  gemeten  hmfk  AB  gezien,  mee  de* 
aelve  maken:  le  weten  i  CAB«  l  DAB;  en /DBA* 
l  CBA:  immen  dan  a(}a  in  AA  ACB  en^ADB*  diar 
lAoof  de  boeken  ACB  en  ADB  bekend:  dan  la  1%  id 
4  ACBi  fin.^i  ACB:  AB      firn.  l  CABt  CB  e:  fm, 

i  CBA«  AC|  wiar  do^r  C#  e^  AC  Mwd  w«idaii;  a^'. 
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.Ik  A  ADB,  fli  jib.  l  ADB:  h\S  m  fk.  i  DAB:  B  D  ai 
i  ABDi  A      en  AD  eo  DB  worétn  bekead*  Eiiidc» 

lijk  kent  men  dan  in  A  CAD,  /  CAD  =  Z  CAJ3  — 
l  DAB,  de  beide  zijden  CA,  A  D  reeds  berekend;  en  ins- 
gelijks inA  CnD,iCBD  =  iDBA  —  ^CBA,Cii  en 
BD:  men  kan  dan  nit  een  vtn  beiden,  waarin  twee  zijden 
en  de  begrepen  huek  bekend  zijn,  door  eene  der  oploslin- 
gen  van  bec  derde  i^cvai»  de  ^eviaagde  l^jn  CD  bereLcuciu 

VI*  Indtea  tr  nog  todm  voorwerpen  wtm,  gelijk  E»  D  en 
F»2lOiidemn,mec  de  hoeken  EAB,  FAll»DBAt£BA» 
le  Mt«o«  de  AA  EAB,  FAB  kunnen  oplosfeQ,  en  csar 
door  de  lynen  EA,  FA,  EB,  FB  kennen:  waaruit  ia 
Icd^-r  der  driehoeken  C  A  i:  ,  GAF,  E  AF,  EAB,  F  AD, 
en  cl;  E  ,  E  BF,  FBO,  !•:  B  D  ,  de  lijnen,  EF,  FD,  DC, 

•  4Joor  eeo  dubbeld  ilel ,  of  door  ceo  van  die  (lellen  driehoe- 
ken, berekend  kunnen  worden:  zoo  dat  men  dan  alle  de 
zieden  CE,  EF,  FD,  CD,  kcatv  dat  Is  de  aliUüdcu  op 
,  welke  die  voorwerpen  van  elktoder  ftaan. 

VII.  Ooi:  ken:  men  daar  door  hunne  onderlin^^c  rigtin^:  ware 
in  het  berekenen  der  AA  D  A  C  en  C  A  E ,  worden  de  Z  2  A  C  D 
en  C  A  E  bekend  t  dan  is  ook  bekend  l  ECD  =:  ZECA 
—  DCA.  ïn  bet  berekenen  der  AA  zijn  ook  /  AEF  eti 
i^EFA  bekend  geworden.  Derhalve  ia  ook  i^CEF  ZCiwV 
H-  /  FEA  bekend.  Insgelijks  uit  AA  DA  F,  FBD  en 
£BF  worden  de  hoeken  AFD,  ADF,  BFO,  FDB» 
BSD,  B DB  bekend ;  t]|dtrlMl?e ook  l  EPD  a  i  APB 
-i>  £  AFD;  ^COBeiEDB-*^  CDB;  £  BDF  st 
l  CDF  -->•  ^  C  DE:  zoo  dat  zoo  wd  de  ftfUittden  der 
j^tatfen  C,  E|  F,  D,  bekend  z^n  ali  derzelirer  rigulng» 
bet  zij  onder  baar  vieren ,  bec  zy  drie  aan  drie  genomen  ^ 
Boo  ila  C>      02  £,  F»  Dt  en  ook  C,  F*  CU 

VIII.  Het  vierde  ^eval  dient  eigenaartig,  om  de  rigtirg  der 
voorwerpen  le  bepalen, als  men  derzelver  ailland  kent,  Indiei 
Bien(Fig.  ipi)  den  onderllngen  afïhnd  van  drie  plaatfen  A,  I« 
C,  4m  ii  df  drie  zijden  a  IC,  AC  vin  den  A  AlC 
Iwait  nel  deridm  rigting  taeiEtnd  xQn  tU  men  de  koeken 
lAC»  AIC«  ICA ,  ni  berekend  hebben,  het  geen  doot 
liec  vierde  gevel  gefcUed. 

JX.  Men  is  dan  in  (laat  om,  door  meting  van  eene  hafts^ 
of  grondlijn ,  en  voorts  van  hoeken ,  een  geheel  land  op- 

.  lenemen  en  in  kaart  te  brengen.  Dan  komt  het  zeer  dlk« 
Wff  le  peg  om  dt  hoegrootheid  ven  dac  Leod » of  vin  dat  ftuk 

.  Inndf ,  In  eene  bepaalde  maat,  qoadnet* voeren  of  roeden;  of 
la  ipyien»  of  is  margeai  om.  ainedcaJikmi :  dit  gefchledc 

door 
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idoor  bec  geen  in  Voo^ft.  XL.  va  i  bet  11,  Uott  pfefcerd  \fi 
do  uudrukkiiigen  gebruikende  die  het  6  Gev,  hdC 
Vüorllel  des  vierden  Boeks  jian  de  hand  §eeff. 

Inü;en  men  nainjnlyk  een  liuk  bnds  (fig,  i8<S.')  A&GHE 
gemeten  heeft»  door  rii.ju^rl  der  bafis  AÜ  en  uer  ho»:ke:i 
ABC,  BCD,  CDE»  t>EAt  BAB:  tem  me«,  gecrokkea 
'bebb«Ml9  ét  ditfoiDlitn  AC»  AD,  id  teifCfi  dtrztive  alc 
de  dMekoekeü  CAB*  .6i>A  of  DAK  o^rnktn*  w«ftno«« 
in  ieder  derzelve  géno^^zame  gegevene  zaken  sifn;  en  dan 
Wederoot de  tood^i^cn  KF,  DG,  EH,  Welke  noodfg  göacW 
worden  om  den  inhoud  der  driehoeken  BCAi  CDA, 
DA'C  te  vrinden,  ('i?  te  fnmert  den  inhoud'  van  het  glÉIOi^O 
ftuk  uinni  r'^n:  wriar  va  i  de  fnhoiid  derhalvO  g4|A  MÉ 
-AC'x  ;BF  4-  DGj  +  AD  xj}^ 

Maar  alie  die  berekcnmgen  z'^^n  Werkelijk;  tncn  zat  e*ch- 

ter  hef  werk  veel  verkorten,  in.i  en  men  op  het  land  zelf 

ook  de  hoeken  B  A  C,  C  A  O ,  D  A  E  waarneemt:  wünt  cfan 

valf  de  berekenini;  der  zijdén  lïC,   CH,  DE  eil  der  dtn- 

•  gora'.'n 'A C»  DA,  vrij   wac  geinakivcUjker  :  en  men  ksn 

xnct  het  VIII.  Voorllel  te  gebrniken,  de  j, x  Bb',  DG, 

BH  ttiifen,  wau^n  de  berekening  ook  al  omflagttg Is i  te 

,                   »  CA         »A€  ^  , 

weten  A  ABC  a  — —  ;  soo  dtt.  de  in» 

lüond  van  het  ^eheclc  rtnk  2!fn  z?)l, 
BA*  CA iBAC+ CA  .AD        <;;;AÖ  +  Aft .  AE  Jti*A  D4S 

2  •  • 

Wanneer  men  een  geheel  land ,  of  een  aanzienlijk  f^edcelte 
daarvan,  opneemt,  zoude  men  in  grove  foilcn  kir.Mian  vcr- 
,  vallen,  indien  men  niet  vele  voorzorjen  ireNruikte  om  het 
ophoopen  van  leiien,  die  van  alie  vi'aarrciiiinj:en  onafTchei» 
delijk  zijn, .te  bek.tea.    Veel  hmgt  af  van  de  naauwkeui» 
'  righctd  der  werktuigen  die  aeir  gebmikc,  en  van  de  vooce 
«offeg  de<  wtimemri:  te  fa  uicgeftrtlne  iMtuifeff  «oec 
iilniMi  sll^9ii  om,  van  de  voonMtQifte  drieboekeett  les 

*  mlnften  ,  de  drie  Iioekeii  co  »eced,  wellM  re  ft^meii  twee 
Itgit  hoeken  of  i<o<>  moeten  uirmaken:  soo  llèe  verfcbil 

'  Mnerkelijk  wm  !^  er  ene  feil  in  de  waaraemingeit :  200 
het  gering  is,  moet  het  verfchil  geüjlcelijk  rnsfcheo  dc  drie" 

•  lioeken  vc/vdecld  vvordr'n ,  om  deze  daar  door  te  verbeteren ^ 
ten  zij  er  redenen  waren  om  een  grooter  gedeelte  der  ver=» 
betering  tot  een  mi  hóek,  dan  tot  ccneu  anderen  te  breu* 
gen,    Ken  voo-dcsl  dat  men  mist  aN    meti  fTec!r«  tv^ee 

»  hoeken  meet,  en  (^^n  derden  11  ft  deze  bellmt:  dnn  vale  op 
dieu  derden  de  i^eUijclc  loin  der  feilen  ia  de  cwüö  ovêïlgc 
itósfchiea  begöaft,  '         .  .  -  .    .     ,  :  ..r; 
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Wt  Waiitieef  ille  de  op;:t*nDmen  hoeken  een  geheel  faniDiiftel 

tli'tmaken  ,  en  eeni;;c  van  dczeH'cr  zijden  cenen  vselöoek, 
brnnen  hecwelk  de  top  Z  van  tie  w:^a  gei:o  neü  hoekeu  vaiis. 

km  (to  juiflUieid  dor  xneuo^  i^eioCdC  wordeu  door  di( 

XX.    VOORSTEL,    flg.  i?5. 

Itt  teeThoeken  ^  welke  door  lijnen  [ZA,  ZR,  ZO 
enz.]  ,  iiic  een  ilip  Z,  binnen  het  zelve  getro'cken,  in  driehoe- 
ken verdeeld  worden;  zijn  dezelve  zoo  gefield  dat  aiie 
de  hoeken  oti  dac  aip  [Z]  te  fsüiieti  vier  rcgte,  of  360  gfa- 
deu ,  uitiiiakea:  en  dac  het  prodnct  der  imu^jcn  \'^x\.  de 
cVen  hoL'ken  op  de  3^/7^  (van  dc  2  ,  dea  4,  den  6  en^.j 
gelijk  is  Qau  het  producc  der  finusfen  vail  de  Ooeven  lto^t# 
(deo  I,  3  ^oz«) 

Voor  hkt  TwrEOE    Tn  de  AA  AZF ,  KZT)  ,enz.is  ^OOr  Vooral  ID. 

Z  A:  ZE  —  fin,  Z  ZE  A:  /ii  -!  /-  A  !:  ^  ' 

Z  E ;  Z  D  =  y?».  Z  Z  D  E :     .  Z  Z  1:1  L) 

Z  C  :  Z B  r=ï     .  ;!  t^Cx  [ht,  l  ZCW 
ZB:  A  Z  zr:       Z  Z  A  B  :  /ia,  £  Z  B  A. 
Datr  r.u  de  producten  der  twee  eerüe>  kaiominea  gdjiic  z^Q  $  zjja 

be:  ook  d!?  df!r  tn'r?  d.  i. 

Alk  1  2AfiX/^.  ^  ZEDX/^''*  Z  Z  i>  C  K  /M.iiZCU  X>'^«^^B  A 

dat  Is 

.         li.  hoQk.  X        IV.  boek  X  J"^  Vi.  hocK.  X  Ji^i-  Vttl.  Roel; 

^^^^^ 

yik  L-HMk* )e  MM  1<M  ^  MM  )f  M  vrt.  hoek  K 

yi/r.  IX.  hgek, 

WeTlr  Vnnrftrt   een  bèproevlng^mlddel  is,  wiirvan  de  Generaal 
.    Ka.AAij£NuoKF  in  ziiiie  Geodeiijche  metingêti  van  die  Land,  ond'e^ 
anderen «  gebruik  heefc  gemaakt.   Men  zft  zgü  kcürig  weiU  ^etf^téld 
Précis  htsioriqne  dis  Op/fMtións  OMfflquei ,  dfc, 

Hc[  fi^reckc  van  zelf  dit  wmnecr  men  door  f.o;:arlih'fnpn  ir^rkt^ 
diin  Vt)(>r  de  fom  (!€r  l         icl|J||CQ*^SMIIf ^  (|el4€s  llCC  (BW  TStt  beC 

'    AAN''.T'!RKTN<i     W*^  flippen  dit  al!e$  maar  ter  loops  atin  ,  dt;  ont- 
^uwing  bchoorc  coc  de  prtkc^k.  Deze  beflMc,  ot'  in  het  gmrcif>n 
X  ÉmétMn  wtrtr^  ^wmfeer  men       vMiliit  «Mt  de  fdhflllai 

«SB  ttOBOlMllMt  tAiOMTf  OfJII*li,MVVEUR  ,LA  C&IVB  yCDZ.  Z«l 

«   Iciinnen  vergenoegen : of  wel  tot  de  orodpsip.  in  haré  geheele  omtrmfff, 
ook  tut  het  opnemen  van  gehccle  Landen  ;  Waar  over  twei  voottrcflTc- 

,  l$ke  Wèrkea  voorliaadai  z^a^     wetea'»  €th-  litn  iIU^iIé'  ^ 

Itooi- 
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4H  •  Over  d$  DriêkjÊès^maiitg^ 

Hoogdoitsch,  het  tnder ,  van  puïssaxt,  in  bet  Fr^nfch:  dït  l^itffe 
overtreft  verre  aUes  wac  daar  omtreac  loc  niyne  k«;dois  ü  &eü.om«}ii* 

XII»  Wanneer  men  eenmnal  tfe  belangrijkfte  voorwerpen  met 

de  vereïschte  iiajiuwkeiiff2:hcfd  opgenomen  ht^eft ,  vair  h^iC 
gemakkelijk  aiiJere ,  mer  ecne  gcnoegfame  naauwkeurighcid 
te  bepaien.  Twee  belangrijke  gevaüen  doen  zfch  deswegens 
op  y  die  bec  d<7  moeice  waardig  zyn      nader  (d  omTOuweib 

XXI.  VOORSTEL.  Fig.  187,  iC3,  189,  1^0,  ipi ,  ipa. 

Gegeven  zijnde  de  onderlinge  aflland  van  drie  voorwerpen, 
A,  I,  C,  mitsgaders  een  fl'p  B  waaruit  men,  op  de  voor- 
werpen A»  l^  C  mikkende,  de  hoeken  A  B  1,  A  BC ,  I  B  C, 
meec:  te  bepalen  den  aiiland  des  gemeldea  Hip/  van  ieder 
dör  voorwerpen:  dat  is,  A  ii ,  B 1 ,  U  C? 

uiTLBocnfo»  De  gegeven  voorwef|^a  maken  met  elkander  den 

A  AIC:  waarvan  de  dric  z^den  gegeven  zijn.  Dit  Voorftel  door 
sNELLius  Tiiiticdiicht ,  CH  cloof  lifni  wffkelijl:  qrhr^Hkr, inoft  wcl  dea 
naam  vau  licc  Vouricel  van  «nëlliu»  «irageri  ;  in  iuLcie  i^iicu  heeft 
«ea  er  veel  gebrvlii  vta  geaaikt,  watr  door  liec  meerder  roem 
hcefk  gckrct^cn  ,  cn  vele  Wis  Teun  dijden  hebben  er  opIoiOngcn  vaa 
gegeven:  onder  anderen  rccds  in  1671,  coluns  PliU.  Tranfact y 
vol.  6.  N°.  69.  Laccr,  in  t7SS  Boscuvuctt,  ^oyage  /ifi/owmi^ue  ^ 
Lh,  III.  $.  17.  in  176$.  hAMMWr  ia  stiae  Btytmge  sum  gthrüuclm 
4er  Méthem4t,<t  I.  Band  N°.  i.  $.  107—117»  co  in  de  laatftc  tQdea^ 
DELAMBRB  ,  Mcthodcs  Amlxüqucs ,  etc,  en  Jjase  du  Jystime  r:é'rim 
quêt  L*uuiLiSE  Elémens  d'Anaiyfe  Géometri^u»^  %,  138  Ik  zal  drie 
Oplosfingen  voofdiages  t  eeae  Graphifche^  eeoe  Ttig9mmtr\fch€  ^ 
'aeoe  Atgeêrêifches  ot  tlvoicni  te  hebben  opgemcrkf  dat  er  twee 
aïjrcraecne  gevallen  zün;  want  het  ftip  B  valt  binnen  of  buitea 
den  driehoek:  het  geen  echter  in  de  oplosüog  zelve  geen  wcxea* 
Jyk  onderfcheld  te  weeg  brengt. 

01.APHI8CB&    0PI.08S1IIG.    Fi^  I^I* 

Deze  oplosilng  is  door  snellius  gebruikt. 
I*.  Stel  op  de  I5n  A  f  een  cirkelrtuk  I  B  A  bekwT^nm  om  een* 
hoek  te  bevauen  gelijk  aan  den  hoek  door  den  waaroemec  tus* 
fclien  A  en  l  uit  B  gemeten:  (VVerkftukken  V.  5.^ 
ft*.  Stel  op  Cl  een  cirkelftuk  CBI  bekwaam  om  een'  hoek 
gelijk  aan  den  hoek  door  den  waarnemer  lusfchea  JL  es4  C 
uit  B  gemeten,  ce  l/evaiien* 
Hec  Üip  B,  waaruic  men  de  waarneming  gedaan  heeft, 
-  flMMC  soo  wet  la  den  omtcek  vaa  liec  «ene  drkeUliik  sQa 
•li  In  dien  iraa  bei  tmkr :  liet  ligt  derhalve  in  dn  flii)ding 
der  beide  omtrekken,  of  In  B»  en  ia  bepaald* 

Zoodanige  Graphifche  oplosdog  In  zeer  nattig  om.  do 
nQdea  4ei  ddebo^ka  AIC»  door  middel  van  eene  plein- 

fctiaal 
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félMat  in- hare  bccrcl:l;eli;ke  ^rooue  gefteld  zijnde,  ook  iia 
het  vcrvanrdi^cn  vr.:i  ec;ie  iiaau wkeurige  figuur  ,  op  de  plein- 
fchial  de  atlfandei)  AB,  BI,  BC»  en  op  een  tramporieur 
de  hoeken  lAÜ,  AlB,  B  TC,  ICB,  B  A  C ,  en  A  C  B  te 
me^eny  en  het  begeerde  dus,  mee  eeiic,  wel  ia  waai-  üiec 
grooce,  doch  echter  redeliykc»  en  fomcUds  voldoende « oaauw- 
keufigiieid  te  kennen. 

L  Ditr  in  den  dfi^oek  MC  de  drie  tQApi  bekend  zya, 
bereekenc  men  eem  de  boeken  IAC>  AICten  ICAt 
door  bec  vierde  geval. 

IL  Men  onderftéliff  dac  de  cirkel  BADC  om  den  driehoek 
ABG  beTdifeven  zij:  (VI.  3.)  men  trekke  de  lijn  BI  wel« 
ke  den  omuekia  D  faydc  vet  volgens  AD,  CI>«. 

dan  is; 

3«  Maar  Z  I  A  D  =  verichil  of  fom  van  /  D  /V  C  en  /  I  A  C. 
4'».   en  ^  verfchii  of  fom  van     i>  C  A  en  ^  i  C  A 

'  d»  s^n  ook  dk  beide  boeken  I  AD  en  I C  O  bekend. 
IH«  Ge?olgeUik  zijn  in  den  A.ADC  bekend  de.  drie  hMkeii 
en  de  z^de  ACi  dot  vinde  men  AD  en  DC  door  bec 
i  Gevel. 

IV»  In  den  drieho:!:  D  AI  zijn  bekend  AI  door  de  onderftel- 
lieg,  AD  uit  III.  l  I  AD  uit         U.  3».  dus  vindc 

men  L  ADI  door  hec  ÜL  Geveit  en  in»f eiyiM  -  L  CDl 
in  den  driehoek  D  GI. 
V.  Maar  /.AIB  =  /.DAI  +  AADI>-  ,^ 
.  en  L  BIC  =  Z.  IDC  +  L  DClS^  ^5- 
en  zoo  I  buiten  den  cirkel  vale  is 
Z  Al  13  =  iuppi.       DAI  4-  l  AD  W,  ,^ 
L  BIC  a  fuppl.      IDC  +  l  DciJ*' 
Dns  zijn  dfe  boeken  bekend» 
Gevolgclijk  zijn  In  A  ATB  békend,  l  AIB»  door  N**  V« 
ABI  en  IA  door  de  onderftelliifg;  düf  Vindt  metf  ABf 
IB»  en  i  lAB  door  het  l.  Gevil. 

Insgelijks  vindt  men  in  den  A  ICB,  de  zijde  CB,  en 
l  ICB:  waaruit  dan  ook  de  hoeken  CAB  en  ACH  tfgO» 
lekt  moftéÊSk^  en  dus  bet  geheeio  Geval  opgelost  tt«r 

'  AArfHenxfNa  I>e«e  tp)oi(ing  Is  vrf)  lang,  Mdc  zff  ver* 
eisebc  dsi-  neii»  bttlten  den  drMoili  AIC»  vi{r  diteboekeii 
oploife. 

Deze-  opfn^ 'in^;  is  door  mij  overgenomen  uit  de  Icsfcn  vm  wij^l^a 
m^oeo  zeer  gc^erdeu  ampigcuauc  den  H^er  Proletfar  h«  yv£y. 

Ee 
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■ 

5nelmu<?  Tic^fc  ook  eeM  CrigOBOaMCrifcilt  flfiotfif^ 

'  Héc  eerde  voórtrerp ,  van  de  regter  biod  af  te  tdlto « 
genoemd  C,  bet  tweede  ly  hec  derde»  of  hec  cerfle  mn  de 

linker  hand ,  A. 

h  lil  de  wwneiaM-  buiten  den  A  AlC  C?ig^  i8p.)  (laac 

^Al.finU  AhC.fin.      IBCqi  2  I  A  cj 
IS  ^ang.  i  ACB  =5  /ABC^V'-L^;-^lACj-Aq^S:22uii 

II.  Bn  als  de  wiamemer  binnen  den  A  AIC  fleet  (Pig,  j^a.) 
.  If  Amr#.  /  ACB  s 

«■i-Al^jftfeZ  ABC/«>  [i  IDC  Hhi^IAC} 

AI.A«.  ^  ABC.  fe?/.  [i  IBC4:  fin.  l  KhV] 

Oi'HFLDERiNG.  I**.  Wanneer  de  teller  negatief  en  de  noemer 
pofiti'^f  !s ,  \s  fang*  Z  AC  B  mmiief  en  dus  ^  A  C  B  >9o^. 
Men  inoct  chü  voor     ACB  bet  fuppiement  ncmeii  vr.n  dca 

'  hc^k  di'j  in  ce  Tafel  tbrit  nnast  f^n^.  Z  ACB.  a®.  Wan* 
neer  de  lellcr  en  de  noemer  ,  beide  p^fitirf  of  beide  negMtief 
«yn ,  is  i  A  C  B  pofuieft  en  dus  die  hoek  < 

L  aammehking:  Deze  Analytifche  Oplos finr;  §aat  in  de  bewerking 
▼cd  (goediger  voort  dan  men  In  den  cerflcn  opflag  zoude  den- 
ken :  om  dat  de  noemer  van  de  breuk  gedeeltelik  vit  de  zetf«ic 
gêttUen  bcftttt  ^^^J»  telitr,  gclgk  AI,        i  ABCt  uic 

'  een*  hoek  [ZIDC  +  ^IACT)  wim  fym$  en  e»fhm$  Op  de  atlfde 
J>ladzödc  der  Tafcis  gevonden  worden.  H«C  etelift  dM  U«ta  valt 

is  dc  oplettendheid  op  de  tc€kcBi9  ée  gewoent»  tiltcn tal  dN  flH 
aitkkeMik  doen  worden* 

efi.aiiiiN»  Toor  fcet  eeiile  Gcvil »  wueif  de  neuMner  bnim 
dee  driebeek  ftaib  Ftg^  t89« 

iMe  A  ABC  It  jbb  X  ABCi  AC  t5)ii.ZBCAt  AB| 

A  C  .  y^;;.  Z  B  C  A 

en  dfAalfe     AB  a  ""^.4^10 
m  A  ABI  is  il^.  Z  ABIl  Al  :9  fin*  i.AIBc  ABt 

Aj  >     z  A 1  n 
geveipiQk     AB  a  nKTTAir** 

Mnriade  AA  A2I  en  ZBC  Is  4  AIB  +  ^tAC»  4  ACB 

4-  1 IBC,  00  gnFoifellHi  L  iMnl  ACB -f  AIBC'-  4IAC| 
voor  Fig«  m.  Hl  AlB  s;  i  lAC  +  l  A2B  en'iC  AZB  0 

4 

(♦)  Ik  gaf  deze  Oplosfing,  doch  minder  n!tgcwcr1:t,  cn  zoo  aTf  2Ö 
Jn  de  ccrCtt  uitgave  \x\\  éh  werk  vc r fcb c* ne  a  ill*4?3Ea»  aiO  **** 
vriend  wc^e  oMf  di(  vrAa|üuii  Iiad  YQOf^ci^cid* 
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l  jaC  ^  '£  ACBx  dMMft  1  AIB  C  i  lAC  +  i  Ittf 

4-  Z  ACBt 

«tt  4m  In  het.tlftaiecflu 
8^.  £  Aia  n  l  ACB  +     IBC7  l  lAO]  (f}t 

ftenende  4m  wunrdtf  te  lf«  a.  komt 
^Al  K  M      ACB  4-  jl  IBC-h  i  lACl)  e:  AB  a 

AC  X  jfti*  mCA 

ilibiABC  ■•^••t. 

wiaralt  volgt   

•      AI  .  fn.l  ABC        (4  ACB  -f-  [Z  IBC  -f-  Z  lAC])  ö 

AC  .       Z  BOA  ƒ«.  Z  ABI 

fliaar 

ito.  [)£  ACB  +  (Z  IBC  Z  XAC)]  a  M  ^  ACB  %  io/i 
[ZIBC  «hi  1AC]4-^Z  ACBXite»UlBC-1-£IACJ. 

Hee  t  Ia  II**  1»  M  MSm  kom 
i»*AI./liu4  ABC./li,  Z  ACB  •««l:UIBC7iIAC]  + 
AI7li.  4  ABC««i^«  Z  A09.Ai»>[41Bc7  J1AC]=S 
v  rAC  ./taw  Z  ACB  ./<!».  Z  ABIt  aefülft  _ 
^.«••MZ  ACBX  Al«/lt.  i  ACB.  MyC[Z  IBC  4*^1  AQ 
Ji:i.  l  ACB'.  AC  ./in.  Z  ABTiS 

^€Of,I  ACB  •  AI  ./iX  Z  ABC  «/ia.  (4  IBC  ^Z  IAC> 

.   wairolt  voi^  . 

4ftr.  ZACB 
^*  CirrJkC»  —  ^  MCB  SS 

 ^  Al        Z  ABC  ./ht.  (i  TBC      Z  rACÏ> 

A I  .  /7n.  Z  A  C  C  .  co/:       1  B  C       Z  1  A  C)  —  A  C  .  ///;.  Z  A  B  !• 
j)®.  Zoo  dra  nu  l  ACB  gevonden  is  kent  men  in  den  ^  ACB, 
den  gevonden  lioek  ACB,  den  gegeven  lioek  Z  ABC,  de 
zyde  AC:  en  derhalve  berekent  men  daar  uit  den  i  CAB,  en  de 

•  zijden  A  B  cn  BC:  en  daarna  ia  ^  AIB»  de  sqde  IB»  éêa 
^  i  AIB»  en  eindeiiy^  dcnXBig. 

ft  Aêmmmxm.  Wi  Mfcet  dt  «Mrakkfffg  4  AIB  2=  i  ACB 

[Z  IBC  4-  Z  IAC}iN>or  flg.  i88  uit  den  aard  van  die  figiiiir  af* 
<?cleid:  maar  ze  kan  gcmakkelQk  uit  de  uit  de  uitdrukking  voot 
fig.  189  ,  te  weten  «ie  Z  AIB  =  Z  ACB  -f-  [Z  IB  C  —  Z  I A  C] 

•  afgeleid  worden :  want  in  die  figuur  volt  Z  I A  C  boven  A  C  9  en  in 
B&  18S.  onder  AC :  gevolgclQk  is  aUtaar  Z  |AC  negaüif^  tedlttl 
dezelve  ia  fig.  itp,  als  pofitief  wordt  aangemerkt:  en  dns  moet  hef 
teeken  — -  in  +  veranderd  wordeni  en  men  btefc  Z  AiB 

Z  ACB  -i-  y  iBC  -i-  Z  lACj,  _ 

ilB,  Bet  Ipomft»  taikitt'ioo'l  li«vmii  twÉ  mêm^m  ÉÊmimim 

AC  wit, 

Bi  B 
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HL  AAMHtuoiio.  Kec  kan  gebcwen  te  i  I«C  =  <  f  A  C«  te  li 

f^^  1^9.  i  IftC  -  i  I  AC  =  O  :  derhalve       [iJ  IB  C~Z  lAC] 
Oi  en  dus  dc  /r//i?r       o:  ratir  in  dat  gcv.i!  is  de  noemer  ook 
=  O !  want  dan  is  C0f.  £^  1  U  C  ~  Z  £  A  e  :S  i ;  dot 

worde  de  m$m»  AI  $m»  ABC  —  AC ^  ABl:  mir  alt  N*  s* 
<    IsZ  AIB=r  Z  ACB  -h  CZIBC^  ZIAC3datit,hitff,Z  A» 

AC  Al 
ACB;cn  gevolgelijk  wordt  in  N*  .3.  /^^^  ^  y^g^  !^  '7;.  Z  AftI ' 

en  AC   X  M  Z  ABI  =  Al  X  M  ^  ABC  ;  waar  door  de 

Boener  tmdt  =  o:  en  teteljre  mng*  l  ACB  =  '^i  fltrolfdlk 

ff  tis  te  dfc  hoek  onbepaald    l>ft  Tolft  ook       de  graph^ltlm 

oplosfing:  want  om  d.it  in  dit  geval ,  Fig^  190.,  dc  LL  lAC  cn 
IBC  aan  elkander  gclyk  zijn,  en  op  dc  zelfde  choordc  ru^ren  , 
moeten  in  één  en  het  zelfde  cirkeiftuk  geplaatst  zijn:  dertial- 
▼en  ftnelten,  in  dic  gevel «  de  twee  drkellhikken  ICB  en  lAB 
in  één;  cn  gevolgeiyk ,  waar  ook  het  flip  C  zich  in  den  c.mtrck 
van  dien  cirkel  hevindc ,  bijjvcn  dc  LL  WW  ^  IRC  ,  ABC  dezelfde 
boe  veel  ook  door  de  v«richillcnde  plaaiGng  van  U  de  tl  ACB, 
CAB,  AIB,  BtC,  en  d»  Ufnen  AB,  BI,  CO,  vefC^Ulendo 
mogen  worden* 

1V«  AANMERKING.    Wnnnccr  dc  drie  vof)rwerpcn       T,C  in  c^L-ne  regtn 
lyu  z^Uyis  Z  lAC        o:  l  ICA  ZZl  o:  en  de  formuic  wordt 

^  Al  .  fn.  i  ABC  «i»,  Z  IBC 
«V.  l  ACB  =  At  .  /n^  Z  A  KC  .       ilBC  — AC/Fii«  XA^I* 

OPLOSSING  van  het  tweede  geval ,  wanneer  de  waaraeoter  binnen 
te  driehoek  ACI  ftttc.  Fig.  19a. 

Men  kan  dit  geval  oniniddelük  bewezen,  op  den  xdfiien  VMC 
als  voor  het  ccrftc  gefchicd  is  Maar  wg  zullen  ons  vergeooe* 
gen  met  het  bewQS  uit  dat  vaa  bet  eerfie  geval  te  ontlcenen,  en 
te  doen  aanmerken  dat  in  het  tweede  geval  de  Z  A  3 1 ,  ten  op» 
nigie  te  Itfoen  AB  en  iC«  etn  te  aaderen  kant  valt  van  he^ 
fttp  met  betrekkin?  tot  het  ecrftc  geval,  of  tot  Fig.  189  en  itit 
dat  gevolgelijk  die  hoek  negatief  wordt  s  waar  door  zgn  fimu  ook 
negatief  is:  en  dus  moet  men  in  den  noemer  ftellen  4~  AC  • 
/».  /  ABt  la  plaatf  vnn     AC  iSn.  ABI* 

« 

I,  A^NMP.RKiNG.  In  dit  geval  is  Z  IBC  altijd  grooter  dan  l  TAC: 
en  derhalve  kan  her  geen  in  de  tweede  Aanmcrkiuj^  op  het 
eerfie  gefil  gezegd  ia  hier  geen  plaact  liebte. 

II  AANUE%KiNQ«  Daar  in  dit  geval  l  AB1  +  l  ABC4*  ZIBC:^ 
360^,  is  l  ABI  -h  l  IBC  =  36o«  —  l  ABC  =  llo»  -f"  iBa^ 

—  Z  ABC  =  iCV"  f  ZABC-h  ZBAC-hZ  ACB  —  Z  ABC 
SS  xSo"  -h  ^  BAC  -i-  Z  ACB»  derhalve  Z  ABI  H-  Z  IBC 

^  i8o«.  In  het  eerUe  geval  in  tegendeel  is  4  ABI  +  A  IBC 

^  ,p^«    Oerhnlvc  ,  knr»  m«n  dair  \m  nHdén  weten,      wisr  men 
hcc  niet  van  elders «  of  O  bloaen  dan  wel  buiten  den  dxiehoek 
AIC  valt.  * 
Indien  l  ABI  4-  Z  IBC  SS  xSo^t         B      de  1|b  AC 

vallen  :  dan  zonde  l  ABC  S  SI  L  x(ai  A  ACB  S  01  fB 

hilft  iwy.  ACB  =  gw 
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!•  ALGEMEENE  AANMERSiNG.  Dic  Voorftcl  i's  van  een  zeer 
groot  QQC,  om  op  zee  en  op  land  door  eene  enkele  waar- 
neming den  aflland  en  liggïng  van  de  plaais  waar  men  zich 
bevindt,  te  bepalen,  mits  men  drie  voorwerpen  hebbc , 
waarvan  de  afidaod  bekend  \%    En  indien  men  in  Fig.  187» 

*  nft  e«a  timde  lUp  G  (en  hugciijks  «ie  meerdere  Hippen) 
de  zelfde  watroemingen  ely  nU  Jl  doet»  tal  nto  In  deo 
driehoek  BAG'.dé  x|}deii  A6,  AG,  en  den  hoek  BAG 
bekend  liebbeot  tn  dus  ook  BG  en  de  hoeken  ABG^ 
AOB  kunnen  bepelen  tl  ktn  men  B  uti  G  niet  xien* 

IL  ALCEMEENE  AANMERKING.  Men  verguune  mQ  de  opIosGng 
van  den  Heer  dklambre  hier  bil  te  voegen  ,  200  wel 
om  dac  zij  in  zich  zelve  iiitmuiucnüe  is,  als  om  dat  zij 
door  fchrandere  Wiskundigen  voor  de  gemakkeligkile  van 
alle  geboiiden  wordt. 

U«    ANALYTIfCUE  OPLOSSING* 

=  U  L  IBC^  =        Tab ("ï-  Voora)- 

/dos  IC>eu  ^  ABL  fin.  l  ICB       hl  fin.  l  IBC. 

i  lAB 

fin.  l  lAB:        ^  ICB   =  IC  fin   L  ABI:  Al 

ftn.  IBC  (III.  5.) 

en//;.  /  I AB  +  >k  /  IC  B:>&i*  /  lAB  —  >«.  ^  iCB  s= 
IC  //;.  /  ABI  +  Al//?.     IBC:  IC  fin.  l  ABI  — 
^  AI4>Sii.  IBC(IU«  t.) 

fm.  i  liï%  ^  $».  L  ICB  _  /«ig.  4      lAB»^/  ICB^ 

yf».  Z  lAB  +  /«.     ICB  ~tang.  i  (,1  lAB  +  Z  ICB) 

i^ing.  i  Ci  lAB  —  4?  ICB) 
lang.  i  OL  lAÜ  +  /  IC  B)  ^ 

IC  fin.^  ABI  AI  i  IBC 
IC  fiin.  l  ABI  +  Ll  h^l  IBÖ 

AI         Z  IRC 

^^•'«rc75rrABï  . 

ilan  is  tang,  i  U  lAB  —  Z  ICB)  =  Am^.  |  (Z  lAB  + 

m  te  ^  JAB  +  <^  ICB       séo**  —  (/  ABC  +  ^  AlC) 

(Fig  iS8,  i85>  >  (II.  29.) 
i  lAB  H-  ^  ICB  a  /  AlC  +  l  ABC  (Fig.  i^o) 
l  lAB  +  L  ICB  :a  ^  ABC  —  ^  AiCCPIg.  ipO 
Ot  fom  dfr  koeken  l Afi  en  ICB  It  doi  ia  alte  gevtUen  be« 
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liendy  en  liet  verfcfii!  der  hoeken  bmekénd:  t&en  kan  dif* 
halve  lederen  hoek  atzonder-Üjk  vinden,  en  éUê  ovttlga 
woi^em  bet  Ul«  VoorM  beceekenen» 

AANMsmciNO.  I®.  Indien  p  >  45^  'S ,  is  /^f/^.  (45"— ^) 
negatief  y  en  zoo  in  dit  ^evai  /^/;^.  ^  I A  B  + 
Z  ICB)  ook  negatief  js,  ii  i      I AB  —  Z  ICBJ 

a».  Indien  p  >  45»,  maar  tang.  1^(1  lAB  +  Z  ICB) 
po/ii'r/:  is  tang.  ^  fZ  I  A  B  —  Z  I  C  iitg  Uief-:  en  dus 
Z  1CH  >  Z  IAbI  Wdot  ^  iAB  —  Z  iCB^  iua  okt 
J>  90^  zi)n. 

3<>,  Indien  />  <  45^:  en  dus  tang  —  />o/z- 

//f/,  en  ^^/7^.  \  O  IAB  ^  Z  ICBJ  negatief',  is  ook 
Z  ICB  >  Z  IAB* 

ALGEMEENE   AANMERKING    öi'«»r  cerflc  UlafJ^rijke  fffVaU 

De  Heer  Picitx ,  iiüuglcc;aa  tc  Gcm'jv,  hcefi  eeu  iaftru- 
inenc  uitgedtcbc,  mar  door  men  by  hec  vervaardigen  m 
tam»  waarop  reeds  de  hoofdpumeo  mee  de  groocfle 
jmaQwkeorigbeid  geplaatst  zQn»  het  fnmllen  vtn  bet  overige 
feer  gemakkelijk»  en  inêt  eene  genoegfiune  inBivwkeiirtslheld 
verrigt.  Zie  bier  de  befchrQving  die  er  van  gegeven  ia  in 
de  BièliothéfWê  Britmmifite^  iFDor  het  fatr  VoI. 
XLII.  p.  iio.^ 

Het  wcrktnig  bcfmac  uic  cc:i'  halven  cirkel  waarvan  de 
intddcllijn  zich  ver  buiten  den  omtrek  uitltrekt,  als  een  li* 
iiiaal,  doch  waarvan  de  eene  kant  door  hcc  middelpunt, 
gaat,  het  welk  door  een  keepje  wordt  aangewezen.  Dm 
heizelve  miuLiijipauL  bewegen  zich  nog  twee  linialen  ,  liie 
ycrleugde  radii  van  den  zelfden  halvea  cirkel  zijn»  zich 
even  ver  als  de  eerfte  buiten  den  omtrek  ukftrekken »  ea 
eenen  motdui  dragen  »  welke  van  5'  toe  ƒ  tanw^it» 

BU  bec  gebmik,  fcbikt  men  de  linfaueo  soo  dat  sQ  oiir 
^rling  boeften  maken  gelQk  aan  die  welke  «It  bet  bewuste 
ilip  dat  op  de  kaart  gefte!d  moer  worden  #  tot  drie  andere 
plaatfen »  reeds  op  de  kaart  te  vinden  ,  waargenomen  zijn 
gev/orden.  Het  werktuig  wordt  op  de  kaart  gefchikt  cn 
verfchikt,  tot  dat  dc  drie  linialen  f^aan  door  de  gegeven 
pkatfen,  i  \i  r  namelijk  door  die  weli;e  ^i]  behóórt  aar»tewij- 
zen.  Als  dit  plaats  heeft  is  het  middelpunt  des  werktuig? 
liet  te  bepalen  üip.  liier  door  verm''dt  men  de  geoinecri. 
fche  conftructien,  die  anders  nog  ai  laüig  vallen»  en  v<^el 
^pleuêuhcïd  vcrcisfchen* 


f  Wi«- 
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ty.  JUK !>  A  I  Uagm  «MT  db  «Mib^i.  4Si. 

■ 

XXIL    VOOASTÜLa  Fjg. 

Gegeven  zijn  Je  de  affland  CD,  indien  men  uit  A  en  g 
de  hoeken  CAB,  DAB,  CBA,  D8A  meet ,  vraagt  rtea 
de  lengte  vao        cü  de  aflUmkn  CA,  CQ,  DA^  DB* 

f3ny«  4  CDA  s 

.  j&i,  i-CAtx  fin.  i       J&i.  Z  APi 


fin. lAHD  firuLACB^fco/.LCAD  fin,lCHA  fin.lADB. 
—  £00  Z  CAD  ichcrp:      zoo  ^  CAD  iluiup 
Z  ACR.  fin.  L  CDA 

~  CBA.  ji«rrCAÖ  ^ 

urwij»*   In  dc  drl<?hoekcn  ACB,  ADD  zijn  dc  hocV*a  ACE  en 

A  ]j  B  bekend 9  dewijl  de  beide  aveii^  iioelbea  ia  eiken  4de^0€J( 

« 

bekend  z^n. 
Door  de  U«  Ofloifiog  van  bet       Geval  is 

CA  X  (m,i  CAD 
<«iV.  ^CDA  =  ^^  -  CA  X^-*CA» 

~  f£  +  «ïT.  CA». 

matr 

Z  A  C  B  r        Z  C  H  A  =  A  B  :  AC 

lm,  4  AfiOt>^4  Al^B       AD:  Ad 

dus 

A02  AC  4  ABd.  fiM.  l  AC#  ^M  A,QS^A.  #•  A4>B» 

AD    Z  ABP,  Jfa.  Z  A  CB 

AC  CBA./«.  X  ADA: 

jgi  i  CAP  '   

aiiqg,  i'CPA  =  ƒ  1,^  z  ABP-  /J/j.  iü  ACB  — 


Be  4 
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—  lbÊ.1  ABD.      l  ACB  l  CAO.  Jbk  XCBA-M^  ADB. 

IH»  wofdc  l  CDA  betaid:  wiimit  l  ACD  ^nê^t  tm  vMfts 

/■>  Z  CDA  X  CD 


/fa.  ^  ACB  X  AC 
=S      /J^  z  CBé. 

eo  dot  eindelik 
firn  l  ACB  X        ^  CDA  X  CD 

AB  S         jfff.  Z  CBA.  1».  i  CAD« 

waafuii  al  bec  oveii^e  bekend  wordt» 

IL  OFLOSSIMG» 

Men  kan  c^ir  Voorftel  ook  opiosfen  door  liet  Gevolg  van 
de   eerde  oplosfing  de*;  derd^  Gevall  voor  de  fcheefhoe* 
tift  driehoeken,  te  weten 
A1^  fin.  L  ABP 

^     fin.  i  AOB  ' 

AB  ff/ï.  Z  ABC  |:/..qa3W" 

fin.  l  AcT"  , 
AD     Jti>.  Z  ABP,  firn  l  ACB 

AC  l  ABC.        Z  aDU' 

Dewijl  alle  groothedea  io  het  tweede  iid  bekeod  sija} 
^i^ly  meo 

fin,  l  aBD  >  fin,  l  ACD  _  ^ 

AD  ■ 
dan  is  ^  =  fang.  al  en  derhalve 

(III.  Geval:  Opl.  IL)  . 

^  t  a  ADC  —  l  ACD)  =5  $ang.  i  l  CAD  x 

Waaruit  de  hoeken  aDC  eo  ACD  bekend  wofdeo:  ca 
vervolgen*  al  het  overige  kan  word^  berockiod« 

AMgKtmo.   Mn  «oet  la  liet  neincii  wn  ddi 

te  hilte  TerfAlt  detr  itetkcn  «t  e>teft«iid!Mid  tt  we*  gtm 

ea  fteUen  het  vcrfdill  der  Minm  ew  «üwr  «i  ifHirt  dili  ■ 
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dit  voorbeeld  moet  men  nemen  i(Z  ApC  4  ACD}  €■  liet 
«0».  i  (4ACI>  ^  ZADc;»om  dat  nca  anaeii  li|iel|k  la  émMmg 

AD 

kan  vervallen:  want  indien        —  tang,  «  ^  Any»  45»  It^ 
AD  >  ACt  en  dus  Z  ACD  >  ADC:  Mt  uta  nv  ftftetd 

sottd»  iU  ACD  — i  ADCj  w^fiui^  km  iMdt  4eit 
tÊU^gm^  «KfiyMf  voeten  iHa  tmt  wtgêikfm  boog,  en  4er» 
ft«lve  <ADC>Z  ACDsdMomn^MltiooilnAD  >  AC. 

AD 

a  AICD      l  ADO  =:  MK|r*  *  1  CAD  X  tang,  r45»  -f-  ^) 


E«9  TIEN- 
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T  I  JE  N  DE  BOEK, 

•  •  •  * 

*  ft  * 

'ÖTEK    DB^LlÖGiXffÖ  'EN   «NIJDÏNO  DB& 

Eene  rcgte  lijn  [FE]  (laat  lbodregt  op  een  vlak  [RS] 
IvtBneer  slj  iMilfe^t  itaM  tip  alle  de  l^wni  [AC.  DC], 
die  in  liet  gemakle  vlak  iiggm  -m  tttttsdfir  iblMm  is  bet 
^datr  4e  iyo  fS  lM  vlak  oMimu  - 

ïücu  XI  Bcp.  3,  —  St.  IX.  lief.  10.  •  L.  G,  V.  Bep.  l. 

AANMERKING.  Men  houdc  hier  beftendig  de  3  de  cn  /de  Be- 
paling van  het  I.  Boek  in  het  oog:  uit  vveïkc  het  klaar- 
blijkelijk volgt  dat  eene  regte  lijn  gebeel  in  één  en  het 
zelfde  vlak  ii^c :  hoewel  aodereo  zulks  opzeuelyk  bc wezen 
Jiebben. 

«po*  XI»  pr«  i«     Sc,  U.  i«  ^     G.  V.  I. 

IL    BBPALING.    fig.  194  eu  195. 

Wanneer  een  vlak  [AV]  op  een  ander  vlak  [P  Q] 
Haat ,  of  het/.elvc  Ciijdc^  wordt  de  Ujü  [UV]  «lie  aan  bei- 
de de  vlakken  gemeen  is^  de  gcmune  Juulc  vaa  dk 
vlakken  geaoeiud. 

aoci;.  Xt«  $•     8c  IX»  pr .  a» 

AANiiiaKiifG*  DtM  Bepaling  voor<MiderMt  dat  de  ^mm^ 
M#  /SMIr  et ne  regie  l^in  ia  $  liet  geen  wederom  Uaaiiigke^ 
IBk  «k  de  bepaling  vaa  een  viak  volgci  aodaran  hebben  dk 
•ehter  bewetea* 

♦ 

£ücu  XL     i»  Si.  I  C  a» 

HL  BBrALtNO*  Big.  194* 

Een  vlak  [AV]  flant  looHrci^t  op  een  ander  vlak  [PQ] 
wanneer  de  lijnen  [E  F  ,  DGj  die,  in  ccn  der  vlakken  liggen- 
de, op  dc  gemcene  fnede  [Ü  V]  loodrrgt  liaaD^  OOk  tevena 

Joodregc  qp  bet  aodere  vlak  [AV]  ftaaii# 

a^  XI.  Bep.  4.«iiii&Ms|.«»Ua  V.B^  I» 
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IV»    Sftf  ALtHiB»   1%»  190. 

De  heliing  van  eeiie  regte  lijn  [FC]  op  een  vlak  [PQ] 
is  de  fcherpe  hoek  [F CE]  welke  die  lijn  [FCJ  maakt 
niet  dc  lijn  [CE],  die  in  het  gemelde  vlak  uit  het  uit- 
einde [C]  der  gegeven  Uin  getogen  wordt  tot  bet  flip 
[E],  (laar  de  loodlijn,  [FEJ  uit  hut  niidcic  ciiuk  [^FJ  Vaa 

de  fcfev^a  iya  méex§^tm  »      vlak  ontmoet» 
wacté  JL  Bep.  s>  »  itt.  IZ.  dtt  1 1»        O»  17* 

V«    BEPALING.    Fig»  195* 

• 

Db  hèlliag  vta  cm  flA  [A Vlop  een  mder  viak  [PQ] 
Is  de  fetaerpe  boek  [BBF},  ^Mte  «emmd  wof4t  dooc 
twee  lijnen  [B  E  ,  £  F]  olc  hét  «Ifde  ffip  E  VM  de  ge. 
meene  fnede^  [U  VJ  in  ieder  vh^  bodregt  op,  die  fnede 

opgerigt. 

sucu       Bcp.  6«  ^  St  IX.         II.  G«  Ikp.  4.  pr.  x^* 

VI»  IIFALIMO. 

Hierom  worden  vlakl^•en  gezegd  geliikelijk  op  andere  vlak- 
ken te  hellen ,  wanneer  zij  ouderling  geMke  hellingen 
hebben  :  en  e^'^cfiwijdige  vlakken  worden  die  genooind  , 
welke  op  een  derde  vlak  gcHikellik  hellen,  dat  is,  met 
eene  en  de  zcifde  lijn  ,  die  in  dat  derde  vlak  Inodregt 
op  de  beide  crer  cciy^  inedeu  ibiaCt  gelijke  hoeken  naar 
den  zelfden  kant  mak«ii» 

i»  AAfiiiut«im«  ümderen  seggen ,  dat  twee  vlekken  onderUiy 
evenwQdig  x0n ,  indien  zy  zich  nimmer  ontmoeten  of  fngl 
den.  %vcu  XI*  Bep.  8»  —  Anderen  noemen  evéiiw|}d!ge 
vlakken  die  welke  overri  «den  selfden  sffland  vn  elkander 
hebben.  —  Sc.  IX.  def.  14,  —  L.  G.  V.  Bep.  3 

Zie  bter  over  het  geen  wij  gezegd  hebben  van  dergelijke 
Bepr.Hrrcr!  in  de  Aanmefklng  op  de  VilL  en  op  de 
Bepaiiiig  van  liec  I.  Boek. 

II.  AAXiiBBinio»  Zoo  ook  noemen  (bmMigen  eene  IQn  even^ 
wQdig  tan  een  vlak» .  elf     kec  zelve»  laxSt  pok  verlftigd» 
nimmer  ontmoet* 
U  Oi  v>  Bejk  «. 

^  L  voo&sT£ju.  FIgi  297* 

Een  driehoek  ligt  tHoot  in  étfn  iddk* ' 

^OCL*  XI.  a»  —  S;«  IX.  3.  Gev.  |. 
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BEWIJS.  Door  de  eerlle  bepaüng :  of  regrflrceks,  of  n?t 
hec  ongerijmde:  in  het  laatfle  geval  onderltelt  raeii  du  het 
gedceUe  A CICI  io  viak,  hec  ^edeeUe  i£&  ia  eea  an- 
der viak  iigu 

L  OB?0LO. 

Wanneer  drie  (Uppen  naar  welgeirallen  gegeveb  zijn, 
kaa  men  altijd  ODderfielien  dat  er  een  vlak  doior  tedvfe 
gaats  en  de  liggiog  wi  dal  vlak  is  bqpaald. 

Sc»  IX.  I.  Ccv.  a. 

IL  GSfOLO*  Fig«  1^. 

Twee  lijnen  [AB,  DC]  die  dkander  &ijden  >  liggea 
ia  een  en  bec  selfde  vlak. 

socu  ZI«a.^it,ULa«---Ii»CI>V. 

Dl.  OBVOLG. 

Men  kan  altijd  ee  i  vUa  lan^s  twee  geceven  lijnen  laten 
gaan ;  en  deszelb  rlgtiog  is  bepaald ,  door  de  ligging  ést 
fqnen. 

IL  fOO&STKL.  Fig»  193. 

Indien  eene  regte  lijn  [tF]  in  het  (lip  [K],  daar  twee 
lijnen  [AB,  DCJ  zich  fnijden ,  loodre^t  op  dezelve 
ftaat ,  Ibat  zif  ook  loodregt  op  alle  dc  lijiiL'ii  die  in  het 
vlak  liggen  dat  <)oor  dj  twee  gegeveu  Jijueu  gaat,  ea  Jus 
Oük  op  tlu  vlak  zJve, 

BBiJUDuio*  Bbak  £A     CB»  EC  ss  BH: 

Trek  ADt  CBt  en  door  B  de  100  PKQ  mar  wflIeiDenr» 

▼ervolgent  PA,  Ff,  FD,  FC«  FQ,TB$ 

.BEwijs.   Uit  I.  21.  Is  in  AAED  en  C£  B:  AD=:BC« 

Z^.  l  DkZ      L  K  BC. 
Uit  I.  üi*  cü  1^  en  a».  is  in  AA  APE  eu  EBQ.  3^ 

AP  a  BQ.  4?.  PE  a  EQ, 
Uic  I.  ai.  Ii  in  AA  ABF  en  F  BE*  5^  AF  0  FB» 
Uit  J.  ax.  ft  in  AA  DFB  eo  EFCs  <P«  OF  s  FC. 
Uit  L  a6.  en  i».,       d^.,  is  7^.  L  DAF  a  /  FBa 
Uic  L  21.       I»..  5»,  ia  in  AA  AFF  eo  BFQ. 

FF  «  FQ. 
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X  Mt:  Om-  iê  ^g^ng  «o  fi^émg  dor  vlMèkên*  4$/ 

Uit  T.  HÓ.  en        4»*  U  ia  AA  P£F  oa  F£Q»  p\ 

^  PEF  =  l  FEQ. 

d.  i.  I.  Bep.  9.  KF  üaat  loouiegt  op  PQr  en  dus  ook 
op  ftUe  mnen  weike  doer  K  guo  ea  io  bei  vlak  iiggeu* 

Uit  een  en  het  zelfde  (lip ,  het  zij  [F]  boven  bet  vlak  , 
het  zij  [B]  in  bet  vink  ^  kan  men  maar  ééae  éémg^  Itja 
£b  £J  inïkUfi^  die  loodr^gt  Of  bec  vlak  is, 

km.  KL  !$•    ib  IX.  4tor.  m.  Om»  «>    Ob  y*  4» 

II>  GBVOLO* 

De  loodr^  IQq  b  de  lOMtlle  nu  illa  de  UJoeo  Ae 
neti  alt  een  flip  [F]  boven  één  vlek  op  het  vlak  kaak* 
tto  vallen* 

L.  G.  V.  4.  Gcv,  t. 

* 

L  AANMTRKiNG.  p!^.  i()6.  Hct  bliJVf,  dnt  roo  men  eene  liju 
Dl  naar  welgevallen  in  een  vïak  rrekt,  daarop  uic  een  Ibp 
F  boven  het  vlak  de  lijn  FC  loodregt  laat  vallen:  verder 
nlt  C  op  Dl  de  lonJlijti  CE  in  het  vlak  ere  kt  ,  «n  dau  uic 
F  de  lijn  FE  looJregc  op  C£|  dic  dan  de  lyii  F£  ook 
loodregt  op  bet  vlak  z^a  zal« 

BOCU  Xii  iU $U  Urn  tU 

De  fchuinfche  lijnen  [bijv.  AP,  FB  Fi.^.  193]  uit  ceo  üip 
F  boven  bet  vlak  G;etogen  ,  die  even  ver  van  de  loodfifb 
affbnn  ,  en  dus  ook  met  dezeive  gelijke  hoeken  [AFE^ 
BFE]  maken,  zijn  even  lang;  en  alle  die  even  lan^  zijn, 
ftaan  in  den  omtrek  van  een'  cirkel^  uit  het  iHp  F  met 
cenen  radius  [F  A]  geyjk  «m  eene  dier  lijnen ,  ia  het  vlak 
wdft  getrokken.  £n  zoo  twee  fcholorche'  lijnen  onderling 
<MifeHki^,  ieiUedekimfladie»  welkt  dca kleioaeo hodc 
net  4e  loodlijn  meekb 

St.  IX.  Bep.  la  Ger.  ~  L.  O.  V.  5. 

tv*  o&voLG*  Fig. 

Indien  eene  Hjn  BD  toodregt  op  een  vlak  (har,  (hat 
ook  alle  de  vlakken  [zoo  als  AVJ  welke  langs  die  lijn 
gaan  loodregt  op  het  zelfde  vlak. 

^.  mu  ZU  alt  Q  Ic»  O»  s«f^  i$t  On»  ^    JU    V«  ai» 
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Indteo  iQCp  uit  en  %  B  ?a]i  «es  vlA  AV  dat  lood- 
rqgt  op  ceo  an jor  Tiak  PQ  dm  cone.  loMÜija  op  d^c 
laatscgetndde  vlak  oederlaat^  zü  die  lija  in  de  gemeeue 
fnede  vallen.  *  • 

VL   OBVOLG.   Fig.  198. 

Indien  twae  idakken  CD«  AB,  die  dfander  firijdoi» 
beide  loodiegt  op  een  derde  vlak  PQ  flMBt;:(laat  doael» 
•ver  gemeene  fnede  E  F  ook  loodcegt  op  dat  vlak* 
moon  Zf»  19*    et*  n«  •     Im  G*  V.  19, 

UI.  voo&sTSU  Fig.  195}» 

bdieo  eeiie  regte  lijn  [FE]  loodregt  daal  op  deie  tt> 
nen  [BA,  EG,  EC],  in  dac  (lip  [B]  waar  die  drfe 

lijnen  elkander  fnijden ;  liggen  die  Ufnen  in      ;Eelfde  vUk» 

Eucfct  Xi.  5.  —7  St  }X.  4.  Gcv. 

BEWIJS.  Uit  het  ongerijmde  door  het  !I.  Voordel:  bellende 
bijv.  dat  de  lijn  EA  in  ccn  vlak  ligt  dat  vnn  het  vlak  PQ  , 
waarin  de  beide  andere  E.G,  EC  liggen,  verfcl-illend  is,  en 
latende  door  F£  en  EA  een  vlak  gaan»  waarvan  £0  de 
gemeene  fnede  is  mee  bec  vlak  PQ. 

IV.  vaoatTS».  .Bigm  800. 

Indien  twee  regte  lijnen  [AB,  CD]  loodrr^t  op  het 
zelfde  vlak  [PQ]  (laan,  zijn  zij  onderling  evenwijdig.  En 
omgekeerd;  indien  twee  regte  lijnen  onderling  evenwijdig 
zijn  9  en  ecne  rferzelve  fliat  ]ood|l^^  0^  egi.  viakt  is  die 
andere  ook  loodn^t^op  dat  stak» 

^mct*  II»  e»  e. it  IK.  7.  r* « '1^  oe^ 

ttRBimiia*  Men  dek  dat  door  de  Qnen  AB,  CD  een  vMt 
-  AC  DB  gaai,  marvno  BtU  de  geawene  fiiede  net  P  Q 

Bfwiji*  Uit  het  4*  Ger.  nn  bet  11.  VoofMi  en I» Bep«  te* 
Voor  het  n.  nit  het    Gi^^  m  hetll» Voerlle|«ieii  L  10» 

AANMBaKiNo.  Hierolc  v^lgt  wederom »  dat  ^  indien  men  uk 

eentg  (tip  B  In  een  vlik  een  loodlDtt  BA  op  dat  vhdt  wH 
.op'tigreak;*nifn  eeeat  nit  eentg  Hip  C  bnben  nei  ttok  eene 
.iaoMn  jSQ  op  Jiei  aelft  meel  taten  ntten«  en  dan  nit  het 

gegeven  flip  B  eene  pfn  irfi||m|i  dig  aMK  de  gemfide  lood* 

lyn  evenw](<^f  ii. 

*  a«eu'XL'Di***<Aet  ü.  ia;  •  * 


Digitized  by  Google 


T\^-ee  f!jnen  [AB,  CW,  <Hi--elll aevöi w^dig  zijn  ann 

et^ic  cn  ilczwUde  derde  lijnj^EF],'  hoewel  deze  niet  met 
de  iwcc  anJeren  iu  het  zcUde  vlak  ligt,  zij^  oo^  Qiidcr* 
liug  ev^iivvijdjg.  ^ 

£UfiU  XL  j),     Sc  IX.  9.  '  •  ' 

BEREIDING.  Mcn  (lelc  dat  tt  door  £F  «II  iM  vlali 
BQ,  en  door  £P  en  C  D  een  vlak  £  P  git.   IVTen  trekt  Qk 

eenig  flip  G  van  de  Itfn  Ë;F»  de  lyn  GH  loodrcgc  op 
AB,  en  GK  loodrei^'t  op  CD,  en  eindeiyk  de        UK|  Ol 

mdfi  iltic  dac  er  eaa  vUi&  door  ÜU  M.  pi. 
BBWijt*  Ufc  liec  rr.  VoorilcL . 

Indien  tw^  lijoeo  [AB>  BCJ  m  eeoig.  vUk  liggeodt 
eenen  lioek'[AB'C}  onderling  iDa1reii%  en  in  een  ander 
vlak  twee  Ujnen  [DS,,  FE],  die  insgdjjka  eenigen  boek 
[D  E  FJ  ondcrliiig  nwken ,  elk  evenwijdig  aan  eene  derzel- 
vc  ziia  ;  zuPen  dié  hoeken  gelijk  zijn,  en  de  vlakken 
[A  R  C  Lil  D  li  I  J  die  door  de  gemelde  Jijneu  gaan ,  zulleu 
ook  onderling'  evenwijdig  zijn.  '  • 

BiBBira^o.  St«l  iD  a  ABt  £F  a  BCs  crèk  AD»  BE» 
CF»  AC»  DF. 

BEWlOf*  Uit  I*  30:  X.  5 ;  L  sd  en  X*  Bep.  6m 

VIL  vooEfT».  Fig;  M4. 

Indien  eene  en  dezelfde  lijn  [E  F]  loodregt  flant  op 
twee  vlakken  [PQ,  ÜSJ.»  «uüeu  üie  vlakken  evenwijdig 
aan  elkander  zijn. 

moau  XL  14.  «  st.  UL  i|«     U  G.  VL  ii* 

anSDino.  ifeo  tMe  dat  er  door  de  gegeven  iga  EF» 
en  eeBifi  Uln  R6  In  bm  vttk,  PQ  bijv.,  getrokkeOf  eea 
vlak  EG  HF  gut,  «aarvan  de  gemecae  ftoede  aw(  &S  do 
Wn  FH  it. 

BEWIJS.  Uic  bet  4  Gevolg  van  bet  U.  Voorfiel»  en  de 
Vi.  BepaliDg. 

L  GEVOLG» 

AUe  de  loodiHnoi  db  tntfcbeii  nm  iUtkWp  weke  on- 

d» 
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440  X.  Boekt  Onr  de  ligging  m /fdjiüng  ier  tlkUBm. 

derliog  evenwijdig  zijn,  getrokken  kmmen  wordeo,  si}» 

Slijk.  (Door  L  w  firilende  HF  fir  GE»  qq  tnkke^ 
«  GF>         .  • 

^. 

AAitiiiEsafa»  Hieniic  wdrden  da  radeoen  afgeleid  der  Bë« 
palingen  wttnrui  wQ  in  de  jbuun'erkiog  op  de  Vl«  BepiUng 

gewsg  gesMkkc  Mbeft»  - 

»     •     •  •  \ 

If.  OEVOLO» 

liidicn  twee  evenwijdige  vlakken  door  een  derde  vlak 
gefneden  worden,  zijn  derzdver  gemene  iheden  oaderliog 
evenwijdige 

'    ViU.  vooRSXBL.  Flg.  eod. 

Indien  twee  re^te  lijnen  [AB,  CD]  door  evenwijdiire 
vlakken  [HG,  LK.  NM]  gefnedca  worden,  woTiden  zij 
in  de  zelfde  rede  geineden»  ^     '  '  « 

BOCL.  XL  17.  O  <!•  IX*  i8«     L.  O*  V.  If. 

BEWIJS.  Uit  liec  a«  Gevolg  van  kec  VII»  VnorMi»  IV.  n* 
en  iU.  10. 


t 
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44^ 

ELFDE  BOEK. 


• 


OVER  OB  LIOqHAMSLQK»  riooftsn  »M 

DOOR    VLAKKS    OPPB  R  VL  AKTB  SI  B£« 

PAAL  O  ZIJN* 

L  AFDEELING. 

OVEB.    D&  LIGCHA1A£|«^JLS  fiOK&EW« 
L  BEPAtlNOi 

Een  Ugehaafji  j  of  UgchamclijU  figuur  ^  is  eoie  bdlo* 
teo  figuur,  die  in  lengte,  breedte »  en  boogie,  of  diq>* 
te  9  Qi^eBrekt  it.    2IJ  woKdc  dm  door  üjfsmltliM». 

EOCL.  XL  def.  I ,  s.      St,  IX#  def.  i  ,  i, 

AA^MERIkl^G.  Die  oppcrv!nkren  zijn  ,  of  vlak ,  of  krom.  In 
dit  elfde  Boek  worde  alleen  gefproken  van  ligchanien  óoot 
vlakke  oppervlakten  ,  of  door  vlakken  ,  bepaald  v  in  het 
iwaalfde  zullen  wü  over  de  andere  handelen.  De  vet^ 
fchillende  vlakken ,  welke  een  ligcbaam  bepalen,  hebben  on< 
derling  eene  bepaalde  kelUng,  die  das  ook  hek  Iian  go* 
soe»d  wocdtt,  mua  vaa  de  vUke  boekon  mfdiilc,  \m» 
.  ml  «ic  Tlakke  boeken  befiandei  aeo  aotou  deuelveo 
iHkrAMielpw  boek. 

iL  BEFALIKIO. 

^  LigcAmuêi^h  Mk^  door  tndmi  ook  fitehJuit^  Mt 
«Qoemdy  is  een  boek^  die  door  drie  of  tneerdeve  vhd^ko 
noekeii  gevormd  is,  wetke  h  verichflfende  vlaken  Hg* 
gen,  en  wier  toppen  in  een  (lip  fameDkomen. 

BOCU  XL  4ef.  II*      SU  IX.  dtf»  i ^  L.      V*  E«p>  é« 

AAmftmnM*   In  Ffg.        beittt  de  lifchnMlOke  boek 

A  uit  dde  vlakke  hoeken  CAB,  CAD,  DAB;  is  Fig« 

ao6.  bcflaat  dc  r^rch^nuliike  hoek  V  uk  v^f  vWkke  boeken 
GVI,IVD,  DVE,  CV  F,  F  va  Dat  er  ten  rainflcn 
drie  vbkke  hoeken  moeten  a^n  oa  esote  lifCh— etUkfll  h<^^^t 

u  Aakfio»  91^  ia  bec  oog* 

Ff  L 
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44f      A7.  Bock:  Oicr  dc  Ugchafmlljkc  figuren^ 

1.  GEVOLG* 

De  toppen  der  vlakke  hoeken  die  eenen  IfgduiineQken 
boek  uitmaken  komen  dus  in  één  ftip  te  ftmen ;  en  cea 
der  bdde  beenen  'vkn  ièdeien'  viehken  iioel,  ie  teveiBi  een 
der  beeocQ  wa  dm  lUBtHg^dea.  AB  .(Fig.  2105.)  is 
gemeen  aan  de  hoek^  C.A^  «  en  BADt  AD  aan  de 
hoeken  BAD,  en  CAD:  AC  aan  de  boeken  CAD  en 
BAC.  Die  beenen  worden  door  fommigen  de  ribben  (i^ 
cóus  ^  ook  aréus)^  en  de  vlakken,  die  tusfchen  de» 
ZL'l.vn  begrepen  zijn,  de  vlakken  oï  zijden  (ks  plans^ 
van  tien  ligchatn.lijcen  hoek  genoemd  ;  terwijl  lier  ilïp 
waarin  zich  de  toppen  der  vlakke  hoeken  vereenigen,  de 
top  van  denzelven  is.  Wij  zullen  die  bemmiugea  van 
rilfi^M  en  vlakken ,  of  zijden  ,  behouden* 

11.'  •Kvoi.'O.  Fig.  nog 9  ftotf* 

Indieq  men  op  eeoe  der  ribben  vau  eea*  IfgchnraeÜJken 
hoek  een  ftip  neemt,  en  door  hetzelve  een  vlak  Inat  gaan 
dnt  de  zijden  (zoo  noodig  verlengd)  vaii  den  ligchamelijken 
hoek  fnijdc,  zullen  dc  gemene  fnedea  van  die  zQden  eo  hec 
gfimMe  vlak,  op  hec  aelvi^,  eeoen  Teelboek  dMrfieUen  faa 
.«00  vele  aVden  als  er  ?]akke  boeken  aQn  die  den  litcbamd- 

f|]cefi  koek  nhapaken;  es  dm  eeoen  driehoek»  Wefboek ,  i^f* 
09k,  naar  mate  de  f^ejren  UgckameOlke  boek  nit  drte»  viert 
vür  vlakke  boeken  btüMU 

II.  AANMERKING.  Hicrop  komt ,  iiaaf  ons  inzien,  de  22  prop, 
van  het  Xi.  Boek  van  eucLioes  uit:  ten  minden  voor  zoo 
mre  bec  gebruik  betreft  dat  hQ  daarvan  ia  de  23  propoficie 
maakt:  want  de  voorwaarde  dié  hQ  opgeeft,  dac  fw«é  van 
de  drie  gegeven  platte  hoeken  grooter  moeten  i||n  dan  do 
derde ,  la  ilecbtt  eeoe  dier  voorwaarden*  welke  vereiaéfaa 
wofdei  op  dat  er  uit  da  drie  gettven  plaaa  hoeken  een 
|{gchamelf)ke  hoek  gemaakt  zonde  kunnen  worden :  de  ge- 
lijkheid der  rihbcn  ,  die  hij  verder  vo'-dert,  is  op  dat  men 
zeker  zoude  zijn  dat  er  door  de  uiteirden  derzelve  een 
vlak  zoude  kunnen  gaan:  hetwelk  echter  alleen  doorgaai 
voor  éii^  hoeken. 

HL  OfVOLO. 

m 

.  Tyree  ligchnmelijke  hoeken  zullen  das  gelijk  zijn,  in- 
dien ,  waniK'er  de  top  vonronderfliehi  wordt  met  den  top 
overecnrckomen ,  alle  de  vlakke  hoeken,  waaruit  die  lig- 

ciuuaeiiike  iioeken  gevoioui  lij/i »  in«gpliik&  aaereeakaineii : 
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fa-  gevolgd^  sQm  twee  iigcbaoidljke  hoeken  gelijk ,  wmh 
neer  zi|  gevormd  wQ/tim  door  vhkke  boekeo  4k  gelifb 
zijn  In  goral,  cn  boven  dien  in  grootte «  kdet  aan  ieder 
CD  eitidelifk  ooderiiof  folgeiis  dB  «eifle  cédt  g^plum  tiftu 

UI.  AANMERKhNG.  Dc  vbUke  hoefccn dlc twcc ligchameüjke hockcrt 
ukmakeiK  zouJeii  gelijk  kunnen  zijn  ieder  aan  ieder,  zon- 
éet  jat  ligchameiyke  hoeken  daar  door  gelijk  waren,  of^ 
<Mp  dkiader  gefteld,  londen  overeenkomen:  te  weten,  tn- 

.        §tÊÊMê  vlakke  liOiken  fai  beide  de  ligchamelijke  niet 


O  zff  SepiBÊm.  Zto  «tt  L.  C.  V.  »> 

IV« AANMERKING.  De  vlükken ,  welkc  eencn  ligchameliiken  hóek 
uitmaken,  knaoen  hunne,  hoeken,  of  alle  buitenwaarts  of* 
gedèclteiyk  bttheo-  en  gedeeltelijk  binnenwaarts  gekeerd 
lid>beiii  welke  gevallea  men  behoorlijk  moot  onderfchcidea 
MO  alt '«c  da  AmuMog  op  bec  lU  Vooröel  blijken  xai. 

L  vooftfTEw  Fig.ao^ 

Indien  een  ligchamelijke  Imek  [Al  uit  drie  vlakke  heOir 
ken  [BAD,  DAC,  CABj  Luflaat ,  «iio  aJcftd  twee  &|U 
«elve  te  famcn  9  grootór  daa  de  derde»  . 

jmu  JOL  M -« ac  n.    ^  1.  a  V.  <t. 

^  BEREIDING.   Zij  Z  B  A  C  de  grootfie  der  drie :  men  f!éll# 
*   in  het  vlak  dat  langs  C  A  en  B  A  gaat ,  Z  B  A  E  =s  i^BADiC  • 

i  Mwiifc  Men  bow^jn  eant  ute  L  21,  dat  bd  be- 
vervolgena  uit  I.  19.  dat  BD  +  DC  >  bC:  crevol- 
faluk  DC'>  BCl  waaruit  door  I.  18.  joor  het  «emm 
derfoBi  w^DACan  ZB  AD,  en  van  ZCABen  Z£aB 
kat  beOaiK  volgt.  ^ 

IL  vooBaTBL.   Fig.  aof. 

WCL*  Xl.  ai,      Sc.  IX.  aa. 

BMEiDiNo.  Men  neemt  Id  <ier  fibbea  AC,  A0. 
■    uu'oïJi^'P^'  ?»  .*«  teelve  her 
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444  ^  Ugohamelijke  figuren* 


langs  CA  en  AD^  CA  en  AB^ABeoAD  {Modot 
ilgehamelijke  boeken  «In  B  ^  C«  O  maakt. 

BEWjjs.  Men  bewijst  eerst  uit  het  eerde  Voorftel  dat  de 
fom  der  zes  vlakke  hoeken  [AÜC,  ACD,  ACB,  AQDt 
AOC,  ADBj  om  B,  om  C,  en  om  D  groo^er  is  dan 
de  fom  der  drie  hoeken  van  den  A  B  C  D ;  én  du»  daa 
twee  regte  hoeken  (I.  I5«)*  <Ue  fom  aftrekkende  vsn  de 
fom  der  imkep  In  de  drkhoefcitt  BAD,  CAD«  CAB»  . 
en  de  ticee  regte  hoeken  van  wek  regte  hoeken  dit  ge- 
lijk zijn  aan  de  iaatstgemelde  Ibin  (L  15.)  9  verkrg|tMii 
tot  bdloit  het  voorgeüelde» 

I»  AANMERKING*  Dit  Bewiji  is  eigenlijk  gefchi kt  voor  eenen 
iigchamelijken  hoek  uit  drie  vlakke  hoecen  telhaodei  hoe* 
wel  \i&L  zelve  op  andere  meer  ^mengedelde  ]i6ebea  kan 
toegepast  worden.  Doch  het  voigeode»  door  CLAViUt 
Yoor^edeld,  ia  meer  algemeen. 

In  ?\g  2 O 5,  sfjo  de  hoeken  van  alle  de  driehoeken 
FVfi^  WVG,  enz.  die  ecrcn  vlakken  hoek  uitmaken ^ 
en  waarvan  de  zijden  EF»  FG ,  ens«  io  een  vlak  liggen  ^ 
gelijk  aad  twee  maal  zoo  vele  regte  hoeken,  als  het 
grondvlak  ■ijd«»i  heeft.  Maar  alle  de  hoeken  FGI, 
GFBf  ene»  van  het  grondvlak  ego  geli|k  aao  het  zelfde 
*  getal  regte  hoeken  ,  min  vier  a^.} ;  dus  zijo  alle  de 
boeken  vin  gemelde  driehoeken  gelijk  aan  alk  de  hoeken 
Yan  het  grondvlak  ^  plus  vier  regte  hoeken. 

Daot  van  alle  die  iioeken  in  de  gemelde  driehoeken 
de  twee»  neo  ala  GPV,  VFB,  &  «ene  gëmeene  ribbe 
VF  hebben»  grooter  dan  de  hoek  GPE  van  het  gtond- 
'Mt  OKt  welken  «4.  eenen  h'gchamelijkenr  Jioek  nit^dtn : 
.  <L  Veoftef). 

Gevolgelijk ,  dit  wederzijds  aftrekkende ,  heeA  men  -de 
hoeken  om  den  top ,  dat  is »  die  welke  den  Ifgchamelij* 
^en  hoek  uitmaken »  te  fameo  klcmer  dan  vier  regte 
hoeken. 

th  AANMiBKiiia»  Dit  VooiAel  geldt  Hechts  wanneer  alle  de 
vbkke  hoeken  die  eenen  Iigchamelijken  hoek  uitmaken 
buitenwaarts  gekeerd ,  of  alle  uitTpring^nde ,  zijn :  maar  niet 
'  asoo  èenige  rnrzehrer  nitfpHngcnde ,  endere  infpringende 
nijOf  zoo  a)s  zulks  het  eerst  is  opgemerkt  door  den  Heer 
u  sAoe  Miê,  4lé  f  Acad.  4ê  Pénis  A^.  f7s«i  p.  ?7- 

•  * 
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JfdA  Ov6r\dc  ligchamclijkc  hoeken.',  445 

Wif  hebben  in  het  XXX.  Voordel  van  het  lU  Bock  iets 
cter^ijks  voor  de  veelhoeken  aauget^el^eod» 

IIL   vooRSTKL.  Fig.  007» 

• 

Inzeil  men  uit  den  top  [A]  van  een*  lii^chameliikcn  hoek 
Qit  ^rie  vlakke  hoeken  [BAC,  CAD,  OAH]  betonde, 
eeo^  loQdliin  [AP]  nederlMl  op  het  driehoekig  vlak  [BC  D]  , 
^  wel^  door  de  (lippen  [C*  B,  D]  op  ieder  der  ribben 
'op  feiyi^e  afftaodcii  [AC  =  A  D  =:  ABl  van  den  op 
gmoqieii't  gaat;  zal  die  loodlgn  AP  op  aet  middelpunt 
vallen  van  den  cbkel^  mü\t  om  den  gemddea  <biehoefc 
[BCD]  berchreveh  kan  worden» 

8F.kEiD!NG.  Tfck  uit  P  dc  lijnen  PB,  PC,  PD:  men 
iDoet  bewijzen  dat  deze  gelijk  zijn,  het  zij  het  Hip  P  bin* 
nen»  bei     bet  buiieo  deo  drieboek  BCÓ  valt« 

uimf  .In  iSeMahotlMQ  PAC  tn  OAP.ii  AC  as  ADV 

.  AP:      Ai,      L:V  regt:  dot  (I.  25.)  ia  PD  ^  PCr 
.  liAg9l>Ü^^  M  •  AA  P  AC  t»  PAB  ,  is  PC      PB  :  dus 
PQ  SS.  JpG  SS  PB:  en  p  IS  het  middelpunt  vaa  dea 
cirkel  om  den  driehoek  befch  reven  •  1 

L  OITOLO* 

-  Dus  □  op  A  P  =  □  op  AC      a  op  P  C  (II.  16.  Gev.  i.) 

Hieruit  IflijKt  hoe  men  uit  drie  gegeven  vlakke  hoeken, 
waarvan  er  twee  grooter  xijil  dan  dc  derde  ^  en  die  te  Ta- 
rnen kleiner  ,  zijn  dan  vier  regte^  eenen  ii^cbameiijken  lioek 
makèH'kBil^  ... 

VVant  03 en  neme  AB  J=r  AC  =  AD.  Men  trekke  de 
grondlijnèn  BC,  CD,.R*D:  en  ro^ke  uit  dezelven  cenen 
driehoek  (III.  B.  der  WerkOukken,  het  I.  Ucrkft.)  Men 
befchrijve  om  dien  driehoek  eenen  cirkel  (VI.  B  5  Werkt 
Huk)  waarvan  P  het  middelpunt  is.  Men  rigre  uit  P  op 
het  vlak  BCDcene  loodlijn  PA  (X.  4.  Annmerking):  men 
make  PA  zoodan-c^  dat  □  op  P  A  =  Q  op  AC  —  Q 
op  PC  (B.  II.  VVerM"^):  men  trekke  AB,  AC,  ADt 
én  de  vlakken  die  langs  AB,  AD  en  BD;  A3,  AC  en 
BC;  AC,  AD  en  CD- gaan;  sollen  den  gerrasgden  ligofaa* 
melijkéó  boek  uitmaken» 
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|«  AANMERKING.    Dit  i's  het  33»'  Voorft^  ia  het  XL  IL'rai 

BUCLIDIS»        U  G«  V«  24. 

II»  AAnmtKiM»  Oit  Voocftd  galt  nitt  door  voor  da  Hg- 
dkatoelijke  lioekra  die  uit  meer  dan  drie  vlakke  hoekn 
fceftaaot  dm  dat^  al  zijn  de  ribbea  (6V«  FV  ,  EV» 
DVf  IV  Hg»  ao6.)  gelijkt  de  (UppeD  Q,  F,  B,  D, 

'  I  nSèt  aldjd  in  één  vlak  zijn:  daar  In  tegeodeéf  dHeftIp» 
pen  B,  C,  D  CFig.  205  ),  zich  ahnd  in  één  vlak  be- 
vinden. Doch  wanneer  dit  '^^^t^  heeft  voor  den  h'^cha- 
mehjkcn  hoek  uit  meer  dan  drie  platte  hoeken  raaiei)^e«' 
Held,  dan  heeft  dit  Voorileï  ook  piaaLS. 

I».  G«  V.  as»  ^h»U 

.- 

IV.  VQORSTJKL, .  Fig.  ao8«. 

Indien  twee  llgcBamelQke  boeken  [A  cn  F]  uifdrrè  vlak- 
ke hoeken  beftaan  ,  welke  onderling  gelijk  zijn,  ieder  aan 
ieder  A  C  =r  £  E  F  H  :  i  CAB  -  £  VtVi^i 
L  ÜAB  =  ZEFG],  zullci)  dic  vlakken  [D  A  C  en  C  A  B  , 
EFIl  eii  HFG]  welke  geh'jke  hoeken  l»ezit ten  :  de  zelfde 
belling  op  elkauder  hebben.  '   

L»  G.  V.  ta.  '    •  * 

.  KERETDiNc.  Men  neme  op  de  HI>heU  A-C  en  FH^  Al^rsr 
FM:  men  trekke  uit  I  op  de  vj.ikken  DA(J  cn  CAB, 
op  AI  de  loodh'jnen  ÏK  cn  IL:  cn  uit  M  op  de  vlakken 
EFH  en  HFG,  op  FM  de  loodlijnen  IMN  en  MO: 
-  Dan  zijn  de  LL  Kl^L  ^  NMO  de  helling  der  vlakken 
.  DAC  en  CAB,  eo  der  vlakken  EFH  en. HFG  op  eU 
kander  (X.  fiep.  50-    Ik  zeg  dat  Z  KIL  =•  Z  NMO. 

•Kwra.  lo  AA  KA1  efl  NPH  Is  (l!  aU  KI 's 
WlTs  anlAKcs  PN:  £0  io  AA  lAL  en  KPa  bimge^ 
lijka:  3^  IL  tSL  MO:  4^  AL  s  Pp,  M  A4  KAL 
*  en  NFO  Is  Coo^erfiélL:  en  $'en  4^)  doorf.  11.  S^» 
KL  SS  NO:  derbalve  is  in  AA  tCIL  en  NAIP  uic:«% 
3^,  5"^  «tf  Li.  KIL  as  i  NMO. 

Twee  ligchamelijke  hoeken  [F  en  A]  irde  r  uit  drie  vlsk-» 
ke  hoeken  [GFH,  GFI,  IFII,  eu  MAD^  MAC, 
CA  Dj  i^efuande^  zijn  geliji^i  indien»  wanneer  in  beiden 

een 


Ié  Afd*:  0\'tr  de  ligchamdtjh^  hoék^m^  44^ 

een  vlaklce  hoek  gelijk  is,  [Z  ^FH  —  7  IHAD]  de 
libben  die  over  die  celijkc  hoeken  fl^/^,  ïn  beiden^  met 
het  vlak  van  dieo  hoek  de  zelfde  helliiii^  hebben  \L  IFL 
r=  L  CAE]:  en  het  vfat  dat  langs  die  nbbe  londreot 
op  het  vlak  van  den  gelijken  hoftl^  QaaX  ^  ;(k&2dvui  ïa 
beiden  in  de  zelfde  lede  veideeU»       '  '  '  /  . 

üEREiDiNG.  Zij  IL  de  loodlijn  uit  1  op  het  vlak  FGH 
nedergclaten:  trek  FL  en  door  L  de  Jijn  ,G  t  H :  vervol- 
gens Fl ,  IH.  - 

Zij  CA  =  Ff!  CE 'de  loodlijn  uft  è  Bfr  het  vlak 
MAO  nedergelaten ;  tret  AE:  dus  ia  CX.  Bep,  4,5 
l  CAE  =  Z  /FL.  •  ,  "^-^ 

Zij  MA  s  GF:  trek  door  M  en  £  de  Jijir  MEOV 
vervolgens  MC,  CD.  •  " 

Men  moet  bewijzen  dat  L  MAC  =  Z  GFl  ed  CAiy 

BEWIJS  Fn  de  driehoeken  FLI  en  AEC,  is  AC  =  FI: 
L  CAE  =  l  [FL:  L  FLI  =  L  AfiC  Ldus  l«. 
AE  =  FL:  Li  =  EC:  fL  32.)  '  ' 

verder  Z  <5PL:  L  LFH  sa,  l  MAEt  ^  BAö;  foüderw 
ftell.)  dus  (flL  8.>  J  • 

i  GFL  +  Z  trPH:  Z  MAE  4.  ^  EAÓ  ^  i'ÓFLt^ 

Z  MAE      2  Lf  ïïr  Z  EADj 

Z  GFH;  i  MaD  =  Z  GFL:  Z  MAfi  ±il  Z  L'Pfit^ 

•  z-'eïd- 

en  dus  (lïL  4.)  'orfï  dat  è  OPH  =  l  Wftl9  ' 
-is  a«.  Z  GFL  =  Z  M  A  E  en'  ^  L'F  H       Z  Ê  AR-'  • 
Dus  is  i^  de  A  A  GFL  eiï  MAE*>  ^ 
GF  =  MA:  FL  =  AE:  eri  Z  GPL— Z  MAEfW 
dus  3^.  Z  FGL±i  Z  AME:  en  Gt  ^  ME.  (ï,  Wtó  • 
4"-  Op  de  zetfde'  wiite  lii  A4  M^ll  éi  liKO  h^'  ' 
LH  =  ED. 

En  dus,  in  AA  GLI  en  MEC,  is 

LI  ==  EC  CN«>.  i.):  GL      ME  CN«  O 

Z  GLI  =  L  3=  i  MEC:  A»  (I  Si.) 

5».  MC  ==  GL        .  •  ^ 

6\  Op  deselfde  wijce:  IH  35  CO: 

dus  is  in  44  GFI  en  MAC,  GF  m  MA«  PI  a  AC 

Cberaid):  «1  61  «s  MC  N».  5,  diis 

W  4  ^ 
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44^  ^  Over  dc  ii^ciamêl^ltc  figurpiu 


7**.  Z  G  F I  =  z  M  AC  Cl»        en  op  de  zelfde  wiiae 


G£  VOLG« 


Rienift  blijkt ,  dat ,  om  ia'  een  ^cgeveo  fiip  A  vali 
gegeven  ]ijQ  AM»  aeoen  ligchimdtjkeD  hodc  gelijk  un  mum 


wvolgens  Z  l^AD  =r  Z  GÉH,  MA  slGF,  aD^tFH, 
Z  MAE  Z  GFL,  AB  =:  FL  te  maken:  uit  £,  EC 
loodregt  op  het  vlak  M  A  D  te  rigten :  E  C  gelyk  aan  L I 
te  maken  ,  en  dan  AC  le  trekken:  dc  vLikken  die  lan^ 
MA  cn  AC,  en  iings  CA  en  AD  gaan,  zullen  met  liet 
vlak  MAD  in  A  eencn  Iigchamelijken  hück  iU^këu  gdijk aaa 
den  gegeven  hoek  F«  ... 

BUCU  XI.      —  L«  Q.  V«  04* 

IL  Q£VOLG« 

fiet  omgekeerde  van  dit  Voordel  ,  waarvan  de  waarheid 
in  het  oog  valt ,  levert  dc  35  propofiiie  van  eüclidss  XI. 
Boek  op:  namelijk:  indien  twee  vlakke  hoeken,  GFH, 
MAD,  onderiing  |;elijk  **jiï ,  cn  men  uit  dc  toppen  F 
en  A  twee  regte  lijnen  Fl,  AC,  in  een  ander  vlak 
trekt,  welke  met  de  zijden  der  gegeven  hoeken »  hoe- 
ken :maken  die  onderiing  geüjk  2ijn;  Ddmelijk  Z  MAC 
=  Z  GFf:  L  CAD  =  Z  IFHien  men  uit  eenige 
(hppen  C  en  I  in  die  lijnen  ,  op  de  vlakken  der  gege« 
91  veoe  hoeken  MAD,  GFH  loodlijnen  CE,  IL  !aai  val- 
len, en  de  ffi;  pen  daar  die  loodlijnenj_  val)en  met  de 
toppen  dier  hoeken  door  Jijnen  (EA,  LP)  vcrecnir::: 
zullen  de  hoeken  EA  C,  LFI»  welke  die  hjnen  11^(^4^ 

\y  (emtkle  kiodlüaeB  nuitait  wderliog  |;elijk  ziia."/  1 
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"  •  A.F  D  E  ét  Ï.N  G.    ■  . 

OVBR.    DE    LI  GC  HAMEN    DIE     DOOR  VLAKKfi 
Of  PEA  VLA&J^ftfl  l^ftfAALI)  Wl>A.]»SN« 


«»  t 


ht ,poljidr^;  iohht^Mm)^  wor^Q.  gBnociwi  ilie  Ugdime» 
lijke  flginen,  &  uit  vlakke  ^ppcMnMim  fifiiiiyftrld  j|ft^ 
Die  ykkke  oppervlakten  zijn  door  regte  iyiieii  bepaalde 

.  .  L.      Vi»,4ef,.;^.  ,   

I.  AANM£RKtNG.r  Men  noenit  d(e  llgdhiniefly  Irafineer  zf}  voor 

'^et,  overige;  geeit  bijzondere' naam  draden,-  naar  het  aantal 
'der  vlakken  wtiaïHift  t.^  he^a^fi^'  rhrvlnkkif^e  ^  vijfvlakkigf* ^ 
'  enz.    En  hcc  b'fjift  'duidclijlc  dat   geen  ligcfaaain  uit  min"» 

•  der  dtin  'v'i  vier  vlakken  kan  bef^ann:  daar  geen  iigchnme» 

•  lijke  hoek  uit  miuder  dan  uit  drie  vlakl-e  hoeken,  oï  zij" 
■  ^«t  beftiian  knn :  <ïie ,  zuilen  zij  eene  gello:en  en  bepaalde 

•iiguQr  uUmal^eo ,  door  cea  vierde  vlak  mo(^iea  veréénigd 
worden.    '  , 

!•  AANMERKiNo.  Men  móct  d:in  in  veelvlakkfge  ligchameiyke 

•  fignren  letten,  op  het  getal,  cn  de  gedaante  der  viakkea 
'W^iaruir  zij   heftaan  ;  op  het  getal  en  den  aard  der  vlakke 

.  hoeken,  welke  icdcrcn  ligchaiiiclijken  hoek  uitmaken:  Op 
het  getal  van  ribben  welke  üe  op  elkander  hellende  vlak- 
ken daar  bellen :  en  op  den  hoek  wel^e  twee  naasUiggêado 
vlakken  mcf  elkander  maken.  . 

•    '  '  IV.  BKPACYiva.  • 

t  *  ■ 

Wanneer  men  een  der  vlakken,  uit  welke  de  Jigchamc* 
lijke  figuur  befbat ,  voor  bajSs,^  pf  grondvlak ,  aanneemt  » 
noemt  men'  honkte  van  de  ngüur  de  loodlijn  die  uit  .dpn 
top  van  t;e  ü^uur  op  dat  grondvlak  r.cdergelaten  is :  of, 
200  het  meest  verhevene  vlat  vnn  de  figuur  evenwijdig 
is  aan  het  iirondvlak ,  is  de  hoogte  van  tie  fii^uur  de 
loodfliu  die  tusichen  dk  twee  evcnw^dige  vlakken  biigea* 
seo  is*     ■  .  '   •  *         •      ......  : 

1.  G.  Vl.'def,    p  it. 


/ARMKRiuNQ.   i^e  reden  biykt  uk  de  fiepaliag,    £a  men 
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tÜ      XI.  Bock:  Over  de  MgdameSjie  figuren^ 

tltt  4tr  hec  ffeea  men  hafii  noemt^  ypor  de  platte  figüren 
ee&e  lyn »  fwrf  -dè  Hgchaiüelifte  >eli'  vlik  is  :  zoo  dac 
aMn  Id  hec  eerfle  gew  m  irmdUjnen^  ia  hec  Itttfie  van 


a>      V  »• 


De  iniwd  vwa  edi»-  ItgvhtMigktf  "flgiw  iii  de  nümte 
begrepen  tiHifeheii  de  oppervlakten  welke  de  figuur  bepa- 
fenY  ik  'gévofgelijkf'^  twee  If^chanièlijke  üiriiren  gelQk- 
halfljgf,  dat  is,  hare  irihoudeii  lim  gdijk| wanneer  die  ia- 
géfloten  nïtintett  gelijk  zijn.*     4  ...  s 

h  AANMEftKiNG.    Anderen  dragen '  de  stak  dus  voor*  lodiea 

twee  ligchamen  ieder  door  vlakken  ,  weTke  behendig  'aaa 

r.eene  hunner  oppervlakten  evenwijdig  zijn,  gedeeld  wor-i 
den;  zuilen  de  ligchamen  gelijk  zijn,  wanneer  de  vlakken 
('  éeoT  de  zelfde  fnede  in  ieder  ligchaam  gevormd,  bei^endig 
jf^Iijk  zijn,  ieder  aan  ieder.  Zij  befGhoufven  die  vlakken , 
welke  door  eene  dergelijke  verdeeiing  geboren  vfprden, 
aïs-  zQnde  de  famenjl ellende  deeleii^  \x\%  welke  de  gegeven 

,  ifgcbamen  gevormd  worden.  £^ze.  i^^d^n^iqg  komt  dan 
.  *  oier op  ukt  wanneer  d«  fiuneaft^lleii^  <^^Jfifi9  .WelM  twee 

Vffgcoamea 'altaiakéa»  geiyk  iUn«  leder  na  ieder,  4^eovtel 
in  getal,  en  op  dezelfde  wQze  geplaatst,  sollen  d)e  UgOM- 

^mén  geip  s|b.  Dit  is  buiten  tv^tfl^i  dMi  •  <^  wtikd^ 
i^^aè  zal  men  ot^er  d«  gelijkheid  vfti'  ó\t  famenfielleikk 
deölen'  oofdetflen  ?  IXe  fchrijvers ;  van  i»«ike  wij  hier  fpre- 
kefi,  (lellen  dat  die  dcelen  oneindfg  zijn,  om  dus  de 
.    Ifgieharaen  als  uit  een  oneindig  getal  vlakken  famcngejleld ^  te 

'  kunnen  befchouwen ,  het  geen  mij  voorkomt  van  de  ma* 
ihematlfche  naauwkeurigheid  -aftew^ken ,  en  valfche  denk- 
beelden iuteboezemeQ^.en^dus  geheel  verworpen  te  moecea 
worden,  *  '  "  * 

'  M.  Iel  t*  Aaomi  op  dê  41  éiéU  -  ^'  ^  "^"^  "  ' 

IL jAA^asniG.  De  WisttndfteBaarl  leccen»  th  het  deakbeëld 

m  M  zich  Vila  Ifgcliiniën'  vtMrttéa^  aOeétt  og  dè  grootte, ^ 
bét'i^ta!  ,  en  de  plaatfmg  der  oppeWlaktea,  wavttit  dte' 
'J^i^tii^  beilain,  da^  i^,  door  'weMtetr  2!)  omvat  worden; 
^én''ilfeft!if^  op  het  fiea  de  Natuurkundigen  ondoordring- 
MitrhHA  noemen;  waarom  dan  ook  de  Wi^ikundenaars  ver- 
fcheiden  ligchamen  op  het  zelfde  grondvlak  plaatfen^  hoe- 
wel zulks  voor  wexeaiyke  ea  ondoordringbare. ügdbaoiea 
onmogeliyk  is,  .^i  ,t.     •   .  ^  . 

#  •  •   .        -  :  .  ^      '   1' '  •  •  «i'i  » 

•  .  •      «  VI. 
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Vl«i  BEPALING. 

t  GUjftmmige  Mgehamm  cHb  4ilrv '  ^  vlakten  genjk 
f»  gtiil,  gelijkfocdiig ,  en  gelijkelijk  gtffdaatiC  lija. 

J  JtucL^  Vl«  def.  9.  —  St.  IX.  Bcp.  3. 

XiNinRKiNO,  In  gelijkvormige  ligchamen  zQn  dan  de  eveti« 
Ctmgeplaarste  Itgchameiyke  hoeken  gelijk,  en  de  vlakken 
xAt  welke  oJeze  gevormd  worden,  zijn  gefijkvormig ,  i. 
43e  vlakke  iioeken  zijn  in  dezelve  gelijk,  en  de  zijden  om 
die  hoeken  zijn  evenredig  :  waar  door  deze  bepaling  van 
.  gelLjkvormiglieid-.mec  é%  I.  Bepaling  van  het  IV.  ^elL  OYer« 

:  •    :  VIL  BEPALING. 

GelQkbaltite  etf  .gisiykvoraiige  Jigcbametf  s^o  die ,  wel* 
M  door  g^lijkvoro^  vlakken .  ^Jk  in  getsl  eo  io  'gcoot* 
tt,  begrepen  ,  of  osivaf  t  wordeo. 

sugIm  XL  def.  10,  —  St«  IX.  Bep.  4«  * 

AAMMiuum.   Men  idoèt  'voor  de'  llgchamelijke  iigarea^ 
•■even  lis  voor  de  |>laft'e»  behoorlilk  onderfcheiden  tusfchen 
gelijk^  dat  Is  gelijk  in  alle  opzichten,  wanneer  alle  deelen 
.geljjk  zijn,  ieder  aap  ieder*  gelijkelijk  geplaatst,  en,  in  den 
'  zelfden  rang  genomen,  ook  gelijkelijk  op  elkander  hellen: 
cn  tusfchen  gelijkhaltig  te  zijn.   Dït  laatfte  geldt  voor  figu- 
ren die,  zelfs  zeer  Veel,  in  gedaante  verfchiflen.    Wij  zul» 
.leir  die  verfchü,,  ook;  voor  ide  ceek^n»»  befteadig  ia  hec 
.4>pg  hóndent  .  • 


oea  vlakkeo  omvBt  of  begrepen,  vsn  wdkcn  ar  tMB.fS» 
l^k  CQ  gelijkvormig ,  over  dkindec  ^edeld .  io  ais  d- 
kM|def  eyenwijdig  zijn.  .Oic  twee  \ésia^  i'a/St  ^  of  gronde 

van  ét!  züf/  gemevü  wordem' 

*'  BUOii  XI.  é$ié  jac«^  StttBiiihm  T*J&  Mm.Qki  VL  daC  4» 

Bff  vlikken  die,  in  den  prima  of  zuil^  de  beide  grond" 
iUtilè^'  ymémgm  t\]Xi  parall^hgrammert. 

Immers:   om  dat  de  beide  grondvlakken  (Fig.  aiö.) 
ABCKH   en   GIDEF   gelijk   en  evenwijdig  zijn,  is 
AH  =  //  GF:  dusoolc  AG  =  //  HF;  dit  itAUjQF 
*  k  een  Ori^  étt  Mit  iMf  ilk  dd  iiidtti. 
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4».  \  JEU  MÊêkrOm^  4$ HtAmmjk»  figurm  ' 

'Naarmate  de  grondvlakken  ,  driehoeken  ,  vioriUiek^n  > 
vijfhoeken  ,  enz.  zijn,  wordt  de  zuii.Ql  bet  prisma  drie- 
kamig,  vierkantig,  vijfkantig  ,  eox. .  genoemd.  De  zut7 
van  Fig.  210.  is  vijfkantig:  die  van  Pig.  ft2a«  driekantig^ 
eu  vaa  Fig«  sit*  is  irtiik«ncig«  ^ 

•  I*  G«  VL  (ScC  a.    .  * 

lil.    GBVOLG•'^  '  • 

•  •  «  • 

Het  prisma^  of  de  Mtf  ,e  is  'regtihckig  of  fchufhotkig^ 
—  ^-^tf/tóijf,   ""-^   ^ 


oair  mace  oe  parauMgrammm  ^  die  de  noBdnannB 

fenenigen,  rcgthoèktg^  éix^^  rcgtSoUen^  SfebêefhoMg 

2tin*  —  Verdff,  indien  bet  pima,^  .of  de  zttU^  regthoe» 

kfg  !•«  en  de  ^ndMricken  regelmatige  veelhoeken  zljn^ 

kan  men  de  xfff/ regelmatig  noemen*, 

•  .  '*  '•••II  t    •  • 

Sc  UU  Bep.  8«     L.  G.  VL  def.  ^ 

.     JV.  OBVOLO, 

Men  kan  het  prisma  ^  of  de  zmtf  \{\  200  vele  driekan- 
tige zuilen  verdeden,  als  het  grondvlak  in  driehoeken 
verdeeld  kan  worden:  dat  is  in  20Ö  veïe  driehoeken  als 
er  zfjden  in  het  grondvlak  ^ijn  ,  min  iwêe:  %oo  «alS  FUl 

«io.  i^AUBiF,  FHQ^iËi»  iB&gi;r,|^ 

U  AANMERKING.  Somnige»  bercbouwèf!  héc  prima  ^  of  de 
zuily  als  geboren  door  de  evenwijdige  beweging  van  bet 
grondvlak,  volgens,  eene  .lïft  die,  ^^f  loodregt,  of  IbkiiiBit 
op  de  syde  van  bet  grondvlak  (!aac :  alt  de  mpct ,  kat 

'f^óor,  dóor  eSBO  dln^le  bevnégffig  ton  fteè  groBMal^ 

* "  ••••  ti»i     I  ..I* 


-WOLF,  Elem.  Maih,  g.  S-  4S<5.        .  /  '  t.^'' 

II.  AANMERKING.  Wij  zulieii  bcftapdig  X0{.  'grondvlakken  ^ 
zuilen  die  vlakken  aannemen,  welke  wit  in  df'ze  Bepaling 
grondvlakken  genoemd  hebben :  doch  euclides  neemt  dan 
eens  een  der  parallelogrammcn,  dan  eens  een  der  vlakken 
welke  de  parallelogrammen  vereenigen  voor  grondvlak  aan: 

►  zoo  als  doidelijk  nrt  dc  40  propofitie  van  2ajn  XL  Bock 
biykt:  eene  on^fcbeiding  ,  wa^irop;  «a^n  leuea.  moet  OA 

.  geye  fi^ncf begnn.      /    .  -  -rr.-: 
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ff 


.  //.  Afi.x  Over  dc  Hgcham,  met  vlakke  opperylakten,  .4^3 

lijkiormig  znllen  zijn,  wanneer  de  prondvlakken  gelijkvnr- 
niigc  veelhoeken  zijn,  en  Je  opllaande  parallelogramnion 
ins|;elijks  a!fe  gelijkvormig  zijn :  en  dns  zullen ,  wat  de 
zijden  betreft,  de  zijden  van  de  grondvlakken  evenrerlig 
tot  elkander  zijn;  en  de  zijden  van  de  opftaaade  paraik- 
lograittmca  zuilea  bei  in$i^iijks  uot^ua  zijiu  . 

IX*  BEPALING* 

Een  Paralltlóplpeium\  of  Ai/i^is  eeoe  Iffchaoèigke  FU 

gunr,  welke  omvat  of  begrepen  wordt  door  «es  vlakken, 
waarvan  die,  welke  tegen  over  elkander  ftaan,  gelijk  en 
evenvvijdii^  aan  elkander  zijn.  Het  parallelepipedum  wordt 
regthiyekig  (F\g.  212.^  genoemd,  wanneer  die  vlakken  alle 
Te£^thüekii!: ,  en  dus  regthoekig  met  dkander  veréénigd, 
zijn:  fchcefhockig  (zoo  als  MMAUDLKNM  Fig.  -15) 
wanneer  die  vlakken  fcheefhoekig  9  cn  dus  icheeiiiuekig 
vex^éuigd,  zijn, 

-  EucL.  XT.  Bep.  30-  volgent  fommlge  nligmn*  ^  8c,  O. 
5>  6.  —  U  G.  VU  dc^  9. 

pMidt  foorc  tan  prisma  ii:  ce  weten,  een  vierkantig  priimsp 
*  waarvaa  het  froadflak  ee«  fmaUaltiiaa»  of  ces  regt^ 
boek,  If* 

jU  GIVOLG. 

De  vlakken,  die  een  parallelepipedum  uitmaken,  sffn 
dos  paraMpgrammM,  waarna  de  tegewferfhaade  gelijk 
ri}o  ï  zoo  als  gemakkel^  en  uit  dese  BeptUng,  en  imhet 
9DQCI.  Voorflel  vaa  bec  L  Bodt  tfMetden  fa* 

Im  IS.  yi-  p*  4« 

EUCL*  XL  S4.  alwaar  bewezen  wordt,  dat,  Mko  Ml 
ligcbaam  uit  evenwijdige  vlakken  beflaac,  de  tegenoverfhan* 

ée  vlakken  onderling  gelijk,  en  parallelogrammen  zijn:  een 
dergelijk  ligchaam  wordt  in  de  vo!{{c:uie  propofiticn  door 
£UCLinEs  een  parallelepipedum  genoemd,  ipuder  verdere 
voorafgaande  bej^ing. 

IL  AAMMBBKUio.  Men  ziet  hieruit  hoe  men  de  zei  regthot* 
ken,  waaruit  ttn  regihoeklg paral/e/eptpedum  ^evomd  wordt, 
liet  pap'ier  moet  (lellen,  op  dat  dezelve    alleen  door 
omvonwing  het  parallelepipedum  zouden  uitmaken:  rrv'n  ftelc 

fiaBla^^k     ig*  ailO  1^  -segtkocyge  ^araUehgrammfm'  on« 

'  •    .  der 
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454  Mmki  Oint  éh  Mg/tktmttghê  figutmi;^^  - 

Ht  fSSoÊièfst  te  aerftf  ea  te  itefde  gelijk  mt  èMmtkrc 
te  cwec^  fitt  te  vMü  incgeli^ks  geiyk  «ao  tlteidar.  Vtf«- 
ii«r  ftelc  M»  tan  elke  xyde  v«b  te  tweede  een  uéetp 
die  elkftoder  gelUk  cQiit  dao  worden  liec  eerlle  en  derde 
me  xUdeoi  aec  tweede  en  vierde  de  oiKierfte  en  bovoifte 
oppervlakte:  waar  door  het  vijfde  en  setde  of  de  cwte 
overige  zijden  van  zeiven  volgen 

W21  zjlt'iJe  heefc  plaats  voor  een  parallekpipedufn  ,  dat 
niec  regthoekig  f?  ?  Ix-hnlven  i«.  dat  dan  de  paraliekgrammem 
N'.  I  en  3,  insgelijks  N^-  2  en  4,  niet  alleen  onderliog 
gelijk,  maar  ook  gelilkvormig  zijn  moeten:  2^.  dat  dan, 
zou  t'rn  dü  groouc  en  gedaante  dier  paiaUclogrammen ,  N  *i 
en  3,  N^.  2  en  4,  bepaald  i«,  too  aU  de  helÜDg  van 
li*,  t  es  3  op  te  viik  vao  de  /MMynMNie* 

5  ett  ^  ook  bepaald  züa;  httine  iffden  Imm»  iQa  dit 
m  N«*  e»  eo  N^*  |,  en  de  hoekea  die  welke  de  z||de« 
der  P^ridMmrmÊmm  N^.  i  en  N^»  |  m  de  omvomri^f 
net  Bet  vlak  ven  N*«  %  nltnakeiu 

III*  AANMERKING*  Sommigeu  befchouwen  eeu  paralkkpiptdum 
als  gevormd  door  de  aan  zich  zelve  evenw^djge  beweging 
van  een  parallelogriiii  ^  dat  Toongaet»  beftendig  mee  eeoT 
bepaalden  hoek  hellende  op  te  vlak  waarop  het  lick  even» 
w^dlg  aan  sidi  selven  beweegt. 

II»  Mvo&e^  fif.  ni4  en  ets» 

Men  t^%t  dat  een  parelkkpipcdum  uit  drie  lijnen  [AN^ 
NK,  NM],  gemaakt  wordt ^  wnnneer  het  grondvlak  een 
paralieiogram  is,  uit  twee  derzclve  gemaakt,  eii  de  op* 
ffeande  paralieiogram  men  ieder  uit  eene  vau  die  twee, 
cn  uit  de  derde  gemaakt  worden:  doch  nis  dan  verfchil- 
len  èt  parnllekpipeda  uit  de  zelfde  lijnen  gemaakt,  nnar 
mate  van  de  ongelijkheid  der  hoeken  van  de  gemelde  pa* 
ralldi^rainmen.  Gevolgelijk  is  eeo  paralhhpipedum  ^  uit 
drie  gegeven  lynen  gemaakt,  ntet  vin  eene  bedendige  groo^ 
te  ^  inbond ,  ten  zlJ  de  grootte  der  hoeken ,  zoo  wel* 
van  het  grondvlak  alt  van  de  opftaande  'ptraileiogmnH 
men ,  bepSidd  en  gegeven  zi).  —  Daar  nu  r^te  hoeken 
aQe  geiijk  aan  elkander  zijn  ,  volgt  bet  dat  een  regthq^ 
1^  parallckpipedum  uit  drie  gegeven  l^en  gemaakt»  eene 
'beftendige  en  gegeven  grootte  heeft. 

IV.  AANMERKING.  Dit  Gevolg  heeft  veel  overeenkomst  meC 
het  geen  in  het  ff.  Boek,  Bep.  5.  Aanm»  3    ^ezoi^d  i$ , 

^  wegeo»  d^  paojUéio^rwiaea  ea  Efig^liQ^i^fio*  P^c^  ^  deze 
.  werd 
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werdt  maar  van  cwee.lUma  gerprokcn»  dfe  genoeg  zijn  voor 
eeiie  vlakke  figuur,  atleea  w  fengie  to  b  eedte  beflaande : 
^ier  wonte  e?  wi  4rit  IQnen  gefprokea,  die  by  èeMlUf* 
'  cluuBelQlLe  flgiior,  welke  len^,  breedte,  en  ittktet  d*  i. 
drie  afmecloceei  Mft»  véreiaehi  werdeB* 

SL  otvoLo.  F%i  eu  en  ax4*  . 

Indien  twee  paraUdcpipcda  ontlerling  gelijkvormig^  znn, 
moeten   de   eveneensgeplaatste    hoeken  der  parallel oi^rau-^ 
men,  uit  welke  zij  bcfbaan»  gelijk  ,  en  da  dóe  i^KH 
vit  zij  gevormd  worden  ,  e\'enredi^  zijii. 

Want  door  de  bepaling;  nm-t  mr'n  hebh?n: 
•  ^  AG       ZZ7  AK;  £ZJ  h¥       CJ  AM;  : 
en       HE      i=7  NL:  en  dae  ook  ,  ' 

AH:  AN  ?5  HG  :  NK57 
HG:  NtC  =  HF  :  NM:  >(IV*  g*  fiep.)  - 
UF;  NM  SS  AH  :  AN:  & 

dat  is 

AH  •  HOt  HF      ANs  NK  :  NM-  i 

En  twee  legthoeUge  fëraÜ€f€tif^  mlloi  gdl|}kfor« 
nig  sijOf  wmneer  de  drie  lijnen  waenitt  s|  bebiaeiaK 
'ledig  eijn. 

'  Dit  Gevolg  komc  overeen  met  eucl.  XL  df» 

* 

Indien  de  m  paralldognmmen  waaruit  een  pêraüdle^ 
tipedtm  beflatt»  vierkanten  iQtt,  en  dm  onderlini;  aan  eU 
 1^.  ipordt  de  Flgttur  en  Oukm^  of  Ta$rUfig^ 


kander  fetijl 
fnoeoHU 


Een  C«^«x  van,  of  op,  eene  lijo,  is  dus  een  Ciéus 
waarvan  de  hoogte  de  gegeven  lijn,  en  het  grondvlak  het 
vierkant  op  de  gegeven  lifn  is :  een  Cubus  wordt  üujl 
uit  eene  gegeven  lijn,  of  liever  uit  drie  irelijke  lijnen ^ 
re^thoekig  gevormd  ,  even  als  een  paralkkpipcdum  uit 
drie  onc^elijke  lijnen,  dic  OOk  wel, fchecfaoekig  OIvMlflg 

fanrngdMd  worden. 

■esb*    eec  af.  w  ei,   ^cc  !• 
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45^      -^^^  ^^^^  •  O'vt;/  dc  ligchameüjkc  figurcRm 

VL  GBVOtC. 

t 

*  Alk  OM  zijn  omkrttug  gelijkvormig.  (IX.  Bep.  3  Gev.) 

De  ffjnen  fBFt  AEl  w^Ike  in  «en  prisw4%  of  io  mi 
fitruUtUpipèmm  vlc  ébn^  ée'r  ligcbamelljke  hoeken  natr  te* 
genoveifsellelden  geuokkea  wor^n;  dragea       naam  van 

« 

VL   VOORSTBL*   Flg^  iitu  • 

Indien  men  een  paralldepipcd'jm  [AE]  deelt  door  ecu 
vlik  ,  dat  door  de  diagonalen  der  tegenover  elkander  (han* 
de  parallelogrammen^  [BD  en  GFJ  gaat;  aai  het  zelve  ia 
twee  gelijlse  ea  gelijkvonnige  deeleu  verdeeld  woidea. 

m 

EüCL.  XL  a$.      t.  G.  VI.  tf. 

BEWIJS*  Uk  I*  %u  en  bet  L  Gevolg  van  de  IjL  Bemaling» 

L    OBVOLO.  '  * 

De  twee  dcelen  waarin  het  paraUekf.pcdum  op  cUc 
wijze  verdeeld  woidt^  doehoeklge  prUam^  of  auiifn, 
CVIU.' BcpaliDg>  " 

AANMERKING.    Hcf  vlsk  BDPG  (Taande  door  de  diagonalen 
BD,  EG  der        ^  AHCÜ,  Hü!-  F,   p;.nt  ook  doof 
de  agn  elkant^er  te^cMiovcrgLTLdde  ^  cm  cn.'-i :;::of  evenwij- 
"dige  ribben   BG,  waarua]   i'i>4;::nj::Lii  dic  Vc^rfiel 

aldus  uuuriikkGn:  het  vlak'  dar  door  de  tc^enoverfre- 
91  flelde,  cn  (Uiüedini^  evenwijdi«]jc  ribben  gr.M,  vcrucdi 
^  het  paralielepipedum  ai  ivvee  driehoekige  ^rismas^ 

Dus  is  een  drielioeki  j  prisma  de  helft  van  een  paral- 
tekpipcdum ,  wiens  f^roiidvluk  het  aungevulde  pnrallelo^ratn 
van  her  groiidvjak  van  het  prisma  is ,  ,en  wiens  opgaan- 
de vlakken  de  parnlklo-i aipmcn  zijn  vnn  het  prisma^  wel- 
ke o]^  de  zijden  vnn  deszetli^  grondvlak  ÜSitU^  eadeidfdfi 
iieliing  op.  iiei  grondvlak  bebben. 

nr  etvoto* 

ladica  men  de  diagonaal  bi^  van  dit  vlak  UDGF  trekt « 
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//.  Jfd.:  Qvcy  dc  ligcliam,  met  vlakk&opjftnlakten. 

kon  Eicii  dezelve  ilf  d»  diaconaal  wn  het  parallelepipedum 
sanzien :  Xoo  tU  ook  ét  lyn  vta  den  koek  A.  tot  den  koek 
E  gccrokkeo,  dUtgooul  sya  loode  s  en  kec  !■  nlee  alute 
Uiarbl|)ke4|k ,  (tet  deaee  dil^(onalea  sich  in  ëéa  flip  ommot* 
teo»  en -lick  aldMr  in  cwee  gel^ke  deelen  fuljdr  -dijk  ook« 
iudicn  men,  zoo  als  in  Figuur  217,  vlakken  PVXM,  <7UTI, 
KR  WY^  door  het  midden  der  tegen  over  elknnder  Hidnde 
zijden  liet  gaan,  de  gemeene  fnedcii  dier  vlakken  en  de  diftgo* 

naicn  zich  oiidefU4M|  in      Ketfieidfi  lUp  in  twe«  ^e4ike  deeies 
iJHides.^oiiiieik 

svcu  XI.  39<         O.  VI.  s« 

M. 

VIL  voüiisTEi.   Fig.  ai3(. 

Indiea  een  puralUiefifedum  [GFJ,  door  een  vhk  [GQ 

fefneden  worut  dat  evenwijdis;  is  aan  cL  tegen  over  el- 
ander  Oaode  vlakken  [BH,  LMJ  zullen  de  d.cleii  [ISG, 
GD]  toe dfamder  Ham ato hune graidvlakkeGr  £iO^GM> 

&UCL.  XI,  ftS' 

■ 

'  MKflrDiiio.  Alio  verlenge  dn  HGP»  IMM  wo* 
derxjjdi :  en  nfoM  in  dMdvo  oeo  g«tal  deeki)  t  ieder 
gelijk  oen  BG  «m  den  oenen,  en  ieder  gdijk  aao 
GF»  aan  den  anderen  kant:    Men  volmake  cfe  CJCHÊ 

.  FB,  UQ  002.»  F£,  Ei;  ea2«  aoo  tta  ook  de  iij^cha. 
men  MH,  RQ,  FV^      eno.  woOtt  alle  gelijke /tfnd/. 
Mofiftia  n^o  nUn  Qr«  icfMting)  «1  alle  Üeehts  »  ab  het  . 
ware  9  49  verienging  fan  Imsc  gegeven  paraUdcpipiim  wt« 
maken, 

.  B£WJjs«  Uit  bec  3«  VoorHel  van  hec  IlL  Boek«  '  j 

AANMi  RKiNo.  Hec  If  voldrekt  bec  zelfde  beiiVi  als  dot  van  ^ 
fcei  Vi,  Voordel  van  het  IV.  Boek:  eu  men  ziet  dat  beide 

de  Voordellen  ook  van  den  zeliUen  nard  zijn.   2ij  hebben  \ 

hec  zelfde   onderwerp,  doch  hec  cjiie  cHeoc  voor  de  dne-  j 

hoeken  of  pacalieioguauaea,  het  audere  voor  de  paraUei*"  ' 

VUL  vooksTEL*  Flg.  ax49  215.  i 

Paralkkpipeda  [M^^  NE]  die  op  het  zelfde  j;ron  !-  j 
vlak  [\av\  [KT^MN]  ,  en  de  zeilde  hoo;u;  hebheu,  en 

dus  tu:)!  :k  i  dc  ^uU^c  cvenvri^ü^^  vlakkea  begrej^a  i^jtty  t 

zijn  gelijk  iialcig*   '  1 

Gg  1^ 
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458      ^l*         Onr  dc  HgehamcUjkê  figurau 

I.  GEVAL.  FIg.  214.  Wanneer  Je  parallel ogramtócn  AHMM 

en  NIFM,  7.00       nok  df»  parnlleloj^rammen   IH)  T.  K  en 
KCEL  van  de  beide  paralielcpipcfla  in  de  zelCi'L'  vi:ikken 
4han;  en  alleen  de  pnraüeiogrninnieu  ICKN  en  AÜKN, 
'  £  F  LM  en  H  DL  iVl  iu  vcrlchillcudc  vlakken  zyn. 

BULEiDiXG.  zy  OP  de  gemeeoe  fnede  der  vlakken  MHDL 
ta  1C&N« 

BEWIJS.  Men  bewyst  eerst  dat  het  prhma  ABCINK  en 
iMC  fritmm  IIDEFML  fn  tlle  opzigcen  gelijk  zyn,.!!»  dac 
20  uit  gelijke  en  op  dezelfde  wyxe  geplaatfte  vlakken  ba» 
ftums  bet  geen  nic  II «  i.  bewesen  wordt  s  en  ém  wordt 
het  Voorftel  opgemaakt  mer  vnn  dfe  gelOke  pimmm  een 
feaeen  (luk,  bcc ^r/m^  II D C  l o  i'.  aAenemen,  en  er  een 
genieett  fink»  bet  prHmm  LMNKPO,  bjt|tevo€;gett.  ^ 

II.  GBVAL.  Fiff.  *2T5.  Wanneer  niet  alleen  de  CD  d 
ICKN  en  1^L^[  in  nnderc  vlakken  fiaan  dan  de  ZZ7  ZTJ 
A  BKN  en  li  D  L  M  ,  ir-a.r  ook  uc  £17  zr7  MFM  en 
KCEL  in  andere  vlakken  IL.an  dan  de  £ZJ  CD  AHMN 
en  BULK:  %oo  dat  het  paralkkpipcdum  N  Iji ,  ten  op- 
2igte  van  het  parallelepipcdum  M  B  ^  aan  beide^kanten  helt  . 

BUtUDiNG.    Men  verlengt  de  lijnen  EC«  FI,  AB,  HD» 

zoo  dat  zij  zich  in  P,  Q,  R,  O  friijcn:  wfiar  door  een 
parafklcpipcdtim  PQRLMON  geboren  worde,  dnt  met  be- 
trekking, zoo  wel  tot  het  pat  alleïcptfedum  M  aia  lot  bet 
pêraUeiepipedam  N£  »  in  bet  eorüe  geval  ilaat. 

BBwiji.  Uit  hec  eerde  gevnr. 

I.  AANMERKING.  Dc  reden  van  de  gevolgtrekking  cn  dm  in 
hec  Voordel  vermeld,  blijkt  uit  X.  7.  bci  i.  Gevolg  eu  X, 
Bepaling  van  dit  fioeké 

II,  AANMEfiKiNC.  McH  zlct  t':it  licr  !ic?wijs  van  het  eerfte  ge- 
val juist  het  zeU'de  is,  en  op  de  zelfde  grondeu  fteutit ,  als 
dJit  van  het  XL  Voorllel  van  het  II.  Boek,  behaïven  dar 
hier  van  parallekpiptda^  daar  van  paraiielogramineu  geipro- 
ken  wuïiiu 

OBVOLO. 

Een  fchctflioekig  parallel cpiptdum  is  aell1{tinUig  met 
een  regthoekig,  dat  op  het  zelfde  grondvlak  {laar,  en  de 
zelfde  booste  heefr :  cn  dur.  zullen  iii  dit  paralltkpipt» 
du  til  de  zijden  van  de  parallelogrammen ,  welke  regthoe- 
iug  op  bet  grondvbik  ftaaii»  geiyk  ijijfk  «aa  de  boogie  van 

dn 
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dat  fcheefhoekig'  fétrMekpipedum ,  dat  is ,  aaa  &t  lood»* 
IQd  die  tusfcben  het  grondvtek  m  de  boforfl 
dier  beide  pmraüeUfifeém  b^fiqpen  is. 

DL  voo&aTji^  Fifi  oió» 

ParalUlepipeda  die  op  (^eliikhaltige  grondvlakken  [EG, 
en  AO]  Haaa»  »  gelijkft  iioogte  lidibesy  xgu  gdi^lUialag 

locu  XI.  f I*  —  ft»  X  s#  —  t.  Of  VI.  tdi* 

wustaoim*   1^  Mep  tcriü^  FG  tm  dat  OM  fd(jk 
aan  dc  grondlijn  fto  h«t  ptnUoiogiaBI  AO% 

ft^.  Stel  op  GM  het  ^  GK  =  co  AOt 
trek  door  M,  PMQ  «a  Voltod      CT  £U  -GP  co  L1I| 
diD  is  z=7  LM  cx>  £7  GK  X  £7  i^O. 

3^.  Men  (!dle  dat  er  op  GK  een  parallclefipedam  (ïaae 
'  gdyk  eo  gelijkvormig  ma  liet  pafêUdkpipcaum  op  AOi 
ett  dui  nn  de  lelfde  hoogte  eit  bet  paraUekfipedum  op 
SGi  eo  dat  er  io^eiyks  op  LM  en  GP  parsibUpipêdM 
vio  de  ftelfile  boogte  sijo»  en  wtarfio  m  nptende  pe- 
fiJidosiininMO  fnlfeos  4e  igoen  €6Ly  PMQ^CP  en 
LQ  ieio* 

bewi|ii  Uit  het  VII»  Voordel  ^  eerst  voor  de  parallel^ 
peda  op  ËG  en  op  CM,  den  voor  de  paraikUfipeda cp 
CM  en  LM,  genomen:  ddn  volgt  nit  IlL  lO  en  UL  li» 
dm  0  op  EG:  S)  op  GQ  a  EG:  'tD  GQ| 
maar  BG  OD  ZST  GQ  CoDderftO  <itts  &  op  SO 
co  S),op  GQ;  maar  Q)  op  GQ  en QJ  upGKlnnnèa 
iNdcSouwd  ivetdeft  tot  gionérlak  te  bebben  faec  aan  bttt 
gemeen  parattéiogram  eS  GM»  terwijl  de  bcfbgte'vin 
beide  de  selHe  la:  derbalve  door  Vomft.  Vftt.  0  op 
6K  a>  0  op  BO}  waarutt  het  befloh  vo)gt« 

OKV0tO« 

Ken  paralkkpipedam  ^  J$  altijd  gelijkhaltig  aan  een  regt* 
ioekig  paralltlcpipe.dutn  daf  op  een  gelijk  grondvlak  ftant^ 
en  de  7.elfde  hoogte  heeft.  Zoo  dat  de  mant  i^ad  alle 
paraUelcpipeda  ^  )^f>e  genaamd  ^  herleid  wordt  tot  die  van 
•en  regtiioekig  parailelepipcdum  ,  waatvan  het  grondvlait 
aalïkbaitig  ie  mei  bet  grendvb^  m  iid  gitt?en  foféiiUdê* 
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pippdum  ^  CQ  de  zij  ie  der  rcj^ropflnande  pafaUfiiagraauiiea 
«  ^  hoogte  vau  Jsyet  .^gevca  péuaUekpipcdunk  !•» 

L»  G.  Vt  II. 

De  iiilioudcn  van  parallclcpipcda  die  de  zelfde  hoogte 
licbbea  ^  ilaaa  in  da  2ei£de  i&ik      der^elver  grgadvlakkei]* 

sneu  XL  8t»  •»  Sc  X»  4*  «  L.  G.  VL  IS» 

BER£iDiNü.   Deze  IS  de  zeifde  als  voor  hcc  1X«  Voorftel. 

kEwijs.  U!t  het  IX*  VoorfieU  VIL  VooiÜel » tw6è  mA  gt- 
bruiJtci  eo  ab  ii. 

ParrJlelcplpeda  [P  en  Q]  die  op  gelijke  groiioVuiklx'cn 
It^m  ,  zijii  ouderling  iu  de  zelfdi^  rede  als  buunq  hoogLeü* 

.   8b  UU  S.  ^  U  Q«  VI«  tft* 

'  BKAiiDurG.  Men  flelle  dtë  liet  regcboeliig  parMkpipcitm 
H6C  geldkhÉltig  zQ  Mn  twt  gegeven  ptumiMêpipiéum  Ps 
ven  new  op  HA,  ÜI  gelOk  ein  de  boogce  van  bec  ge» 
ge?en  paréUlelepipedut::  Q:  men  trekke  faec  vltk  IKBL  // 
aan  hec  grondvlak  HMFGs  dan  is  het' regchoekig  ^ 
'Uï  get^khiUig  ain  1ie(  gigtven  pêiaUiêl^Êptém  Q» 

lltwTTS*    Vit  hqc  VIJ.  VoorfteJ  is         HE:   Q|  IC 

r=  d.  HK:  CD  IB  en  derhalve 

Ö  HE  +  (3  IC:        RE  s;^  a  HK  +  O  IB2 

.  I=J  H  rc  :  d.  i. 

0  HC:   0  HE;  of  O  P:  Ö3  Q  =  C3 

Verfchillende  paralkkpipcda  (laan  tot  elkander  in  ia- 
nengeüelde  rede  van  de  gioiidvInklEea  en  de  hoogten. 

Sc  X  f.  —  L.  G.  VI.  14. 

BKnKiniNG.  Mea  flelle  dac  het  regthoekig  parallehpipeéiW 
.  liGC,  gelijkhaltig  zij  aan  het  gegeven  par^llelepipeéim  %  : 
'  en  bet  regthockig  paraiUlepipedum  PNO  itn  bet  tnder 

gegeven  ptmUeUptpedim     (vltl.  Voorft*»  Gev.). 
Men  neme  op  AH»  Hl  s  PN:  en  iülle  dat  doo^  I 

bet  flbk  IKEI.  ev«nv«dlgMn  HF»  in  dni  aaa  Jil>t  0m 
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//•  4fèm^  Over     ii§^uuu  ma^lakkê  t^petvlaktcfu  4lii 

MWQib   Uk  hfit      en  Xi.  Voordel  cu  lil.  lo. 

T,  AAHMBRXiMO.  Het  X.  en  XÏ.  Voorftd  x^n  bij!^ondere  gé- 
^ülea  Vtft  doeh  dft  kan  niet  bew(?zcn  worden  sonder 
dit  te  beidïe  itK>r||«dnde  het  zijn.  WIJ  hebben  reeds  te 
voren  meer  dtn  één  dcrgelitk  voorbeeld  ontmoet,  in- 
zonderheid her  VIII.  Voorrtel  van  lici  iV.  Boek,  dat  juist 
het  zclfJc  ï%  als  dic,bchalven  dac  dnar  van  parallel^gramm  ^n 
en  dus  van  grmdlijiu  n ,  hier  van  paralkk^i^zdA  eu  dus  vao 

•  grondviakkin^  gefpiokcn  wordt. 

m 

Indien  verfchilknde  paralkJefdpeda  gQ\iikh7L\i\%  zijn,  ftaan 
ilerzelver  hooi^  in  omgekeerde  lede  vta  4e  grond- 

n-JCL,  X'.  34  ^ 

II.  aa:^metii;ino.  Euclioes  bewl^t  die  regtftreeks  ,  bijna  op 
de  zelfde  wyze  als  de  23.  propofuic  vnn  zijn  VI.  Uoek , 
-  zoo  als  in  IV.  8.  Aa^m.  2. irezrgd  lüj;iiiaakt  ccne  dergeHj- 
ke  bereiding  als  wij  geinaaki  liebbcn:  er  zij  daii  een  paral- 
kkplpedum  gelykhaltig  aan  h«t  paralielepipedum  AF 
waarvan  g  liet  grondvlak ,  h  de  fioope  ii  \  en  zij  in  het 

^««M^  IFs  Q      H  F  :  ^:  of 
pêrfrilelep.  l  F :  pmmUelép,  A  F      HF  1  f  1  OMir  ^  , 
pM^ltk^.  li:  para/IeUp*  AF  n  IMi  AM  Et  IH:  AH  . 
4BI  ÜFtg  CS  ia:  AU. 

II.  GEVOLG. 

■ 

Indien  het  ffpuMA  HF  tot  het  grondvlek  NO  (het 

200  üs  m  n  m  Xy  en  imUen  de  hoogte  têft  h$t  pê* 

raltdepipedum  AF,  h  malen  de  boogte  vtti  bet  pêrat^ 
Idc^pcdum  Z  bevat:  beeft  men  paraUekpipedum.  AP: 
paralklepip.  Zzs:  mxn  x^a  i  en  dus  (llU^xioma  3  >,  in- 
dien ïv.eii  lier  paralkkpipcdufn  Z  voor  de  eenheid  aanneemt, 
of  voor  de  gi^mecne  maat,  is  het  gernl,  dnt  den  inhoiid 
v^ti  li^t  pnrailticpipedum  AF  uitvlfukt.  geliik  aan  n 
X  A:  drtt  t^:  het  paraUekpipedum  A  F  'zal  zoo  vele 
raUdcpipcda  gelijk  nnn  Z  bevatten ,  als  er  eenheden  zijn 
in  liet  getal  m      n  h. 

Men  neemt  doorgaans  tot  parrtVt hpipcdum  Z ,  hetwelk 
tot  dient,  of  voor  eénhtid  gebruikt  wordt,  irct  alktn  • 

eeo  regtlioekig  paraUekpipedum  ,  vvaarYao  de  xedeu  ulc  hcc 

Gg  3  ge* 
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gevoeg  van  het  IX.  Voorftsl  blijict:  mnar  zoodanig  een, 
waarin  teveos  de  zijden  van  het  grondvlak  onderling  go 
lijk  zijn,  dat  is,  welks  grondvlak  em  vierkant  is;  wj;u'- 
VQi)  do  reden  uit  het  i,  GcvoIlt  van  IV.  9.  p^t-nocgzaani 
kenueliik  is;  en  wciks  haogi-  ^r^lijk  is  aan  de  zijde  van  het 
groniv'hik:  tl  it  is  ,   ttïcü  neemt  voor  de  maat  van  ilie 
parallck^ipccLz ,  vnrT   de  eenheid  om  derzelver  ligchame»  ' 
Jijken  inhoud  to  meten,  een'  Cubas ^  of  eene  TaerHtiS^ 
waarvan  dc  zijde  die  eenheid  is ,  welke  tot  het  loeten  &f 
^jden  AH,  HG,  QF  gebruikt  wordt,  d«t  is  de  kng^ 
^nficidl  bijv.  ééi|  duir/ij  één  voes^  édne  ra^  eo^  ;  ea 
teen  noemt  dien  Cuims  de  Ctièiêke-ecnheid  ^  om  dexdfe 
te  onderTeheiden ,    zoo  wel  van  de  kngte  -  eenheid^  die 
ter  meting  van  afïhnden,  of  ieogteo,  dient,  als  van  de 
Mierkafae*unkiU^  die  ter  meting  van  vlal^e  igunn  ge* 
^rotkt  wordt,    Duai,  indleii  het  paralkhpipedum  AF  lp 
'voetea  bedraagt ,  sal  dit  getal  10  Cubiekc  voeten  aaoduf*  | 
den :  dat  Is ,  dat  bet  gclijli  \%  aim  \q  Qt^i  wi^ 
jed^  ^Qeii  ?oet  Mr^kg^ 

III.     G  E  V  O  L  a. 

Hieruit  volgt ,  dat  enkele  en  Cubieke  éénheden  wi  ver^ 
fcbillende  benaming  tot  elkander  f!aan  als  bef  gefal  Ofl* 
derdeelen  ,  die  de  enkele  éénheid  bevat «  tot  den  CukUt  \ 
of  de  derde  nagt »  van  dat  getal :  dus  behelst  ml  la 
dttinien%  één  vkrkan$c-yaet  la  maal  la  of  144  vkrItaaU 
dninteni  en  één  cubtekc  voet^  12  maal  la  maal  ia, 
I7a8  cuhUkc  duimeol  Ott  is  het  geen  «ctclioks  in  de 
'ifté  propoficfe  van  zijn  Vlff.  Boek  beiri}st:  dot  oamdijk 
een  Cuèkk  getal  tot  een  Cukitk  getal  fhat  ki  de  driedns" 
belde  rede  der  aifden. 

jll.  AANsiERRiNG.  Men  Ziet  hicruk,  hoe  men  tnet  eücudei 
(VII.  Bep.  17.  '  het  product  van  drie  getallen  een  /i^f/^ 
we  tijk  gtfal  (^ftumetmt  foUdus')  noemed  kan  ,  waarvaa  ée 
getclleo  die  betselve  voortbrengen  de  9ilêm  dar  llt* 
cbsflieijjke  gendlen  in  de  fasiesgeftalde  Me  Oaan  Imnne^ 
worteient  en  dat  geUik^^rmige  UgehamUikê  gêUUm  soodip* 
g^  aQit  lyler  wprtela  tv^or^dlg  «yo.  ,  j 

WO^B  VIL  Bep.  at, 

IV«  OBVOX,0« 

Uit  het  tweede  Gevolg  büjkt ,  hoe  ea  ia  wöiken  * 
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I.  Dat  dc  vermenigvuldiging  van  drie  lijnen  bet  rest- 
hoekig  paralklciipidum  op  dezelve  gemaakt,  nitdrrki ; 
en  gèvolgelijk,  boe  eene  rede  u  t  dr  e  reden  i'aioengcileid 
door  bet  regthoekig  paralltkpiptdum  van  die  lijnen,  wel- 
ke de  enkele  redtii  ukdrukk^n,  en  eene  dfieiiubbelde  rede 
door  den  ^ukm  op  eene  lija»  aaofevezco  t^ofdco»  ca  daur- 
mede'  overeenkomen, 

L  C  Vï.  14. 

a*.  Dat  dc  inlioiid  van  een  parallclcppcdum  iiitgecn^kt 
kan  worden  door  het  product  van  het  gruudviak  verme- 
nigvuldigd door  de  hoogte,  en  dat  dit  overeenkomcinet 
iiec  Gevolg  vao  ons  IX.  Voordel, 

En  insgelijks  3^.  dat  de  infioud  van  een*  Cubus  ultge- 
drukt  kün  worden  door  de  derde  magtt  of  den  Cubus ^ 
van  desielfft  zijde* 

Voor  het  overige  kan  men  hierop  tuepiisfen  het  geen  in 
de  5.  Atnmerkiog  op  bet  IX.  Voordel  vaa  bcc  IV*  Boek  ^e- 

V.  GEVOI«G^ 

Uoo  Gtn  het  gcial  eenheden,  waar  door  do  inhoud  van  een' 
Cubus  uitgedrukt  wordt,  freon  Cnbick  ge:al  is,  is  de  zijde 
van  dien  cubus  altijd  mmeeibtiur  mcc  betrekking  tot  dc  een- 
keid  die  delfegte  meet. 

VL  GftVOJiO. 

iodien  «ên  da  tobnoden  van  cwte  féfülUlefipeiü  door 
I  en  ^,  de  grondrlakkeot  door  G  en  de  koi^ten  door 
H  en  A  uitdrukt »  it  oni  Voorftd  dit 

I:^sGXH:fir/^: 
en  das 

I*.  Zoo  het  grondvlak  onmeetbaar  is  tot  hat  grondvlak, 
©f  de  lioogte  tot  de  hoogte,  doch  niet  beidon  te  gelijk. 
Zullen  ook   (Hf,  Boek,   12    Bi-p    Gev.  i.)  de  ii:Iiouden 
*  1  en  /  onderling  onmeeibaar  Zijü  ;  dat  is,  geece  li^^chaiiie- 
Jijkc  ruiiDie  zal  derzelver  gemecne  maat  kunnen  zijn. 
tt^.  Indien  en  hoogte  en  grondlijn  \an  beide  de  paral» 
•    Ulepipcda  onderling  onmeetbaar  zjjo,  kan  de  reae  van 
de  inhouden  I  en  i  meetbaar  zijn. 

Bijv,  indien  men  io  fig.  75.  ftelt  dat  □  op  AF:  □  op 
SF  ^  }5:  V60ft        ais  wij  u  voren  XV.  9«  Gev.  lo. 

Gg  4 

* 
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'  N"*.  4.  op  bl.  17(5.  giseégd  hebben;  en  men  op  baida 
vierkatiten  p&raikkpipeda  fl^€  MWio  d«  lioof  lea  'Éjjii 
«Is  Vs:  1^3,  en  cras  dndeilingf  onmeetba^ir;  zuHen  die 
faralielipipeda  tot  eUcaoder  (laan  als-tgXKsi  V'óox  Vs» 
of  alt  15  «  1^5:  1^i8o,  pfate  15  x  Vst  Vi6  x  Vj" 
e  15  : 0  3s  5  <  «a  '^w  <tjo  die  ptrcüekpifÊda 
oodorling  meetbaar. 

3^.  C£^é#  kunnen  onderling  ooneetbaar  zïjo :  en  dit 
'heeft  altijd  plaats  .wtnneer  de  lijnen^  op  welke  sij  ge« 
fteld  worden  onmeetbaar  in  lengte  p  dodi  meetbaar  in 
«lagt  zijn;  'bij  voorbeeld,  de  CM^  welke  op  de  diago* 
Ml  en  op  de  zQde  van  een  vierlr^ot  gemaakt  wotdeo, 
zijn  onderling  onmeetbaar:  dosh  CuU  zijn  onderling  meet^ 
baar  als  zij  gefteld  worden  op  lijnen  die,  of  In  letigte 

'  meetbaar  z:ijn ,  of  aiingewezen  worden  door  getaüen  die 
3 

y  genoemd  worden  van  een  getal  dat  geen  CuHck 

3  3 

tal  is 9  zoo  als  door  V 2^  of  V^i  enz, 

Xiü»  vooasTEU 

Gelijkvormige  paralkUpipeda  ,  zoo  ak  ook  alle  CuU^ 
ftzen  tot  elkander  ia  driedubbelde  rede'  hunner  eveneens* 
iïaande  ribben.  |^ 

zncif.  XL  SS,  —  Sc.  Xt  7. 

« 

AEWijs.  Uit  hcc  XlL  Voorüe!»  IV.  24.  <;öv.  i.  en  UU 

■ 

AANMERKING  ^Wj  bcbben  ln  de  .Aanmerking  op  de  18de 
Bep.  van  ons  lil.  Boek  gelegd  dat  die  ultdrokking  drié- 
éHhidÊ  Kêifi^  fff  dee  eerttea  opflag,  ee^e  andere  betccicenis 
bQ  SVCMDBS  «fcbgnt  te  hebbeo  dan  blJ  ons:  en  wtf  hebben 
in  de.  Aanmerking  op  liet  XV.  Voorftel  van  dat  zeffïle 
Boek  getoond  fio^  beide  die  beteekenfsfen  fn  c^e  (iaad  over- 
eenkomen. Vo1,Tens  de  bercokent*? ,  door  euclioes  san  h?t 
wooM  {^r'odiTblvlde  rede  fregeven ,  moet  men  bewijzen, 
dnc  62  bci'it*  gegeven  paraHtlepipeda^  het  eerde  en  hec 
iaatlle  Eijn  van  vier  f^edurig  evoirevlige  parallciepipeda ^ 
en  dat,  boven  dien,  het  eerfte  cn  het  tweede  in  de  zelf- 
de rede  Üsaï\  als  de  eveoeeas^bande  ribben  der  twee  ge< 
^evcne. 

Men  ftelle  dat  gegevon  zyn  de  twee  gelijkvormige  ^arsh 


Oigitized  by 


Uitpipeda  *Ji  en  5©:  en  dat  de  twee  lijnen  die  de  paral* 
lelogrammen  uitmaken  welke  dc  gelfikvormige  grondvlak* 

•  'leen  ziln  van  ^  en         uitgedrukt  worden  door  a  en 

a>  ll  en  d:  en  de  zijde  van  her  opftaarde  j^arallelogram 
in  ieder  doof  ü  en  mep  ftelie  twee  andere  parallcle* 
fipeda  ^  en  C  beüe  gelijkhoekig  met  %  en  dus  ocds 
met  9;  laten       a       V  <le  Hbben  zijn  van  ea 

•  <1»  en  do  rit>ben  van  .^tj  «dan  hebben  paraikkpfpC" 
\  itó  II  en  9&  ^'telMe  hoie^te,  ln<^  fiteto  de  panüküo-i 
*.  gmnmen  trit  tJ  en       a  'en  rf.  ♦oór  gh>ödvl^kken  aan* 

•  neemt:  iftjtgeïyks  hebben  de  pdi^affélepipeda  V  en  C 
deseifde  hoogte,  indïèn  de  parallélogiraitoinen  uit  a  en  a» 
en  tttt  a  en  d  de  grondvlakken  èa]\\^  en  eindelek  'beb» 

.  «  tol  ^  fiNrülhlipifaif  C  en  JD^  d%.aiirde  hoogte»  co» 
-.mn  de  |MH«iUo|snmi>en  uit  t-.eii.'d.fea  li  es  d  toor 

5f<É#vhMen  aMtfiett:dnt  is  dear.  Veerflè) 
|t  9  =ft  Glnit  re»  #»  O        mê^M\  ê 
'   V:  C      a  uit  t  en  t:  0  vit  9'eii'd  sfe  at  d 

•  .C:  1^      O  nit  t  en      CS  ft  tJt  'tA  ei  a;  Ir 

Maar  om  tfac  dé p'djtkllcïepipdSa^  en  |^    lijkvoftttig  sQa^ 

,  en-dof  f8^'«,1l,  C,     :  amoortlll.  15.)  ' 
'  Sft  9  SS  0»:     ;ie'ft»':  b»:  At  l»e#ezéi 

•  moet  worden.  ^  - 

*  i*  ^BireiLe*.  *..  sj  : 

'.poe  koflit  de  cuhUï  op  e'éne  IJjn  'overeei^  met  het  geen 
-4ae  de^de  magtrvao  cenè  lijn  noe«  en  kan;  dat  is, 

.mét"  de  derde  magr  'van  het  ^etal  dat  de  lengte  van  die 
lijn  ukdrukt.    Zie  nf<  Boek,  üip.  4,,  cu.  het  4,  Gwlg 

vaa  üec.  voorgwiqe  Vooiilel.  'r   .     •  , 

InJien  vier  lijnen  evenredig  zijn,  zullen  de  gelijkVof- 
inige  par allelcptpcda  op  dezelve  gelijkv^irmig  gefield,  ins* 
gelijks  evenredig  zi}n^  omgek^iU  (Uji  «Ut  VOQlOd.ea 
lil.  IQ.  Geuuig  j.jb     .   • 

-  toa'.  zt:  jr.  .  . , .  .     .  • .  • 

III.  GBV0I.O* 
•  • 

yit  die  Voorilel,  vergeleken  met  bei  t  en  3de  Gerdf  tan 

In;  m  VeMIH»  ^bftfke^  hi  weOces  aodiJbuf  beeft\in- 

^                               Ggs  — 
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«SC  .   XI  BH^kf  Oivr  rif  ifgMmNjh  j^ttrm.  : 

M  fe^gea^'iii  éi*  iQir  propafirie  urn  «01  VJJI.  BM,  te 
cdlfkvomige  üfAuMiQke  fecidlea  ia  ^  drMubMik  cede 
lUaii  huDoer  «veneeiislfauuuie  zydcnr*  en.  prop,      ^^dic  x(| 

^  flaatt  alt.^A.CiiUck.fetil  to(  eea  Cubiék  gctd*'' 

IV.    OEVOLO.      •   ^    =  • 

• 

Zoo  drfe-Üjnen  gedurig  evenredig  fijn,  is  het  paraUH>'pi' 
pcditui  ^  liatuit  deze  drie  iijncn  gemaakt  woict,  ^clijkhaUig  aan 
Jiec  geiy kzydig  pafwUèUpipedum  dac  uit  dc  middelde  gcnuakc 
Vord(«  CD  gei^kboekig  is  mtt  het.  eeritgemelde;  tn  ém  If 
ooK  de  *ubm  op  de  raidddfte  lyn  gelijk  am  hei  cc^thoekig 
paralleiepipej/um  uit  de'4v!«  Igaea  ftmengefteld. 

£UCL.  XL  36.  —  Si.  3^.  pfy  9# 

"T.  AANMERitiNG.    Tltertiïc  irolgt  f'n*',  om  ecH  fegtboekfg />/yr«A 
\  lehpipef^'nn  le  maken  gclijï^haitig  aaii  een*  gegeven  c^itu^  (wtar 
vau  Je  zijde   is        men  (lechts  o-^ne  lijn       naar  willekeur 
behoeic  te  nemen  ^  eri- eene  dei  de  c^vciiredi^e  c  daar  aan  en 
aao  /;  te   zoeken  :    immers  dan       a  :  b  ^    ^  :  r :  en 
derhalve,  door  liic  devuig,  paraUckpipcdum  ui:  a ,  ^, 
, 'geiykhaitig  aao  fiv^^f  op!^.    Uie  uplosfing  do.ec  tcvcus  zien 
^"dac  men'  een  onbepaald  ^etal.  paralkL;  lp  da  maken  kaa, 
die  alle  mét  êen'  gc^:ven  or^if^  gelljkhaltig  tnUen  24fU'' 

•«II.  AANMERKING.  Indieti  men  op  een  gcyiven  vierkant  Ca^) 
een  parallilcpipedum  wilde  maken,  gelijkhaliig  aan  een*  ge- 
geven cuhu%  ib^^\  van  welk  parallekpipedttm  ^  derhalve, 
men  euLcl  dc   lioogxe  te  bepalen  heeft :  zoude  mca 

eersc  de  rede  der  vierkanten  van  d$  twc(i  gêgevjcn  lilnen 
(ji  en  1^)  door  tweè  regte  IQi^en  if!(dnikkeft     T5.Gev.7f  dK 

«  '  Isf  »9  1^:  !•  sa  dn»  Is  X' ^»  M  ^  31  g  K  s: 
Al  X        Wtf  41»   M       00      d#«r  da  -  oodfiMUai* 

:  4«s*^  •  #  00  g  •  'JT  óf  ifs  £  k\  ék  Is,  Of*  ncenc 
eene  vierde  evenredige  üh*  de  t«te  gmiideii  IQm  g>  i 
en  laa  de  zyde  è  vap  den  gegevev  cir^tfi. 

AA.N'MRRKiNc.    Indien  het  grondvlak  van  hec  gezochte 
■  parallclepipedum  niet'  een  gegeven  vierkant  ,  msar  een  rcÉft- 

•  *•  ïioek  is,  waarvan  gegeven  zijn  de  zijden  i'./  en  c :  zoude  uiea 
'   eerst  eenc  middelevenredige  a  nemen  cui»rchen  tff  en  ^  om  (e 

hebben      ^  d ,  e:  en  derhalve      .  m  90  il«t*«fOflltt 

gezochte  paralMepipedum  *,  iqq  dac  die  geval  coc  b^c  voor- 
gaande herleid  wordt, 

V»  0&VOI.G. 

*  ^  • 

lii42ea  vkf  üjii£n  gedurig  even(6dig  zija,  ftaat  da  Gt*» 
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•  tol  op  de  eerftc  tot  dfrn  op  dc  twe^e,  als  (k^mfle  ifS 

I         tot  de.la»ilte:  Qiii  ctit  VoorHd  ea  lil,  15)» 

IV.  AANMERKING*  Hiefolt  bifkt  In  tf^ltctt  Bin  tuctiDss  beeft 
Köoöen  leggen  (VW»  Bock,  ip  e«  at  prop.)     dic  tr 
tnifcliefi  iwee  geiiJkTornlge  Ugcbiineifltè  feoOleD  twee 
M  middeleireiireillgtii  vtlleni  ea  MgflmRt;  dtc»  Uien  er 
tvsrchen  cwee  getallen  tive«  vkldeleveDredlge  vallen,  él^ 
geullen  geliilkvofittige  lIccltuiielQke  gecalteii  xyn,*' 

AAiNMEaKiNG.     Hieruit  volgt  verder  dat  het  vermnarde 
:  vraygftuk  um  rrr;'  ciibiis  te  vinden  welke  hn  dubbtld  zij 

j  van  een*  gegeven  cuhus,  op  dit  vraagftuk  uitkomt,  twee 

!  middetevenredigc  tc   vinden  tuijchcn  iwce  lijnen  waar^ 

Van  dc  tweede  htt  dttbbchl  is  vnn  de  eerfte.  Imtiiers 
zij  Hr^,  a  tfi  diin  IS  door  óii  Gevolg      \  s!^ 

I  •*       ^:  1  6  =   I  :  1:  en  derhnlvc       rs  «  Maar 

het  vraagdiik    oni  twee  middeievenrcdige  lusfchen  twee- 
•   grooiHi'den  te  vmden,  is  in  den  ftnktften  geometrilcheil 
Zin  onop!osh;jTr.     Zie  daar  over    VVerkllukken  UL 
iVaan}.  2.      iiier  ouder  Voorflei  XXXV U  Aaani* 

# 

.Ti«.AAKinutgiifat    He(  mtken  van  etn  fiéus  geiyk!)&!ttg  uii 
^en.  fefeven  ngtluekig  paraliekpipedum ,  litngc  intgeltfkf 
af  van  hec  vindea  van  twee  iDiddelevenredIfe :  want  zij  # 
I  de  zijde  van  den  gezocbcen  cuBus^  en  laten      B,  c  de  i^nea  ^ 

!  zijn  wnanü't  .Het  gegeven  parvj/^.'.'c'^TpedHm  gcmiikt  fs :  dan 

i  is        zo  a.b,c.  Men  ftelle  verder  a'.  d  :=^d:  ^,d{it  is, 

neme  eeoe  middel  evenredige  (usfcheo  ii en^: danis  i®»^ 00 
0^ :  derhalve  a*.  j:'  00  •  ^  •  CO  <^  V  *i  Dit  e  en  f 
twee  middelevenredige  zijn  tusfcbea  d  en  'r:  dan  is  3*.  dt 
<?  r:  e:  f  n  f.c^en  derhalve  (lil.  15.)  4*^.  d :  c  z 
:  waariiic  volgt  i».  r*,  sd^  .ci  &i  derkaive  uil  z^m  as*' 
I  e^  p  oï  X  m 

yth  AANMERKim.  Har  vervaardigen  van  een*  cnlatf  nMoa  te- 
bond  gemk  is  aan  de  (bm  der  iniottden  vnn  awM^  of 
meerdere, r»^/, hangt  insgetps  van  het  vinden  van  twee  llÜ* 
delevenredigen  af:  Immers  zij  te  vinden  j*  00  +  s  nta 
make  een  parallêkpêpêdum  0*  H.  ^  00  t  dit  is,  men  ntt* 
Ite  op  het  vierkant  een  paralielepipedum  gelt)kbalcig  aan 
den  cubui  (door  de  II.  Aanmerking),  en  insgeiyks  een  pa^ 
ralklepipcdum  X  ^  00  ;  dan  is  jp»  oo  A  -h  ^  ^, 
.  00  (/'  h  h')  :x>  ^  •  H  Indien  H  =  ^  4-  i'.  Mea 
j   .  dan  ér;  ƒ  =  ƒ:  ^  =  ^:  H.-  dan  is  (Ilj.  ij.)  #t  Hl 

/^itn«*«tts/'sdirkaivf  9»  a  ^seay  i;^^ 

I 
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VlÜ.  AANMERK  TNO.  Ik  ffircck  in  de  beide  voorgaande  Atnmerkingeii 
van  zuivere  géomeirifche  opIosüagea»ia  den  ziu  der  Ouden  ten  niet 
van  algebraifche »  of  arWkmetiJchc ,  WMrift  nên  de  tifde  W  dCB  fe> 

flocUM  «^Ntt  Ui  gevtflen»  jifltt,  of  ten  atasctii  bl^»  vlidrakts  waat 

s       ■      *  ■ 

<4en  i*  t^iwr  Aam.  VL.  4P      VsTTTTi  en  roor  Aannu  VIL 

XIV,     VOORSTEL.    Fig.317,'*-  ' 
t  .  '  «         , , 

Indien  men  ettae  lifii  £AG]  io  twec'deelcn  [AU  IGJ 
naar  willekeur  verdeelt,  «X,  d&^cubus  op  de  geheele  Ija 
ffcmaaki ,  de  Tom  zijn  vaa  de  tftt^/  ra  ïf<ïc'  dcd  ,  en 
r  van  het  drievoud   der  paraÜclepiptOa  uk ,  het  vietkaoc 

van  ieder  deel,  en  het  ander  deel  gevormd* 

•  Df t  is ,  indien  a  q\\  b  de  decien  van  de^.lQn  zijn  ^  it 

'tnhis  op     4-  ^  =5  ■ 

'  Cubni  f>p  ö  +  Cub,  op  4-  3  paralhkpip.  uit  Q  -op 
é:ea  yit  ét  «f«  s  t^aikkfip.  uu  Q  op  ^  ea  uU-a. 

BEWIJS.  Zij  AF  het  vierkant  op  de  lijn  AG,  en  AZ  de 
■  Cubus.  Men  neemt  GX  =  GF:  en  trekke  IT  en  XM. 
!.  pan  zal  het  vierkant  AF  in  vier  deelen  gedeeld  zijn,  oa- 

mclijk  in 
n       □  HL  =  het  □  op  Al: 
r.-gQ^C3  AL  =  CD  LF  =  regth.  uk  AI  èn  TG: 

•  j         In  Q  IX  SST  het  □  op  I  G :  Zie  11.  8.  het  3.  Voord. 
•\  •    Indien  mco  dan   door  IT  en  MX  twee  regthoekige 

•  i-.irl^feèn  ÜT,  P  V  laat  gaan,  die  elkander  in  QL 
.•  ••fnrjden;  wordt  dei  Ch'bus  io  vier  parallclepiptda  verdeeld, 
^-welke  all^  de  b»gte  ^an~  den  Cuhus  hebben,  en  tot 

ffrondvlakkeo  de  gemelde  vier  deelen  van  het  grondvlak, 
•r:;    ttlMiilkt  indien  men.AK      Ai  (lelt,  cn  door  K  een 
•-.ïvUt.KaW*  toel  ^ï»in ,  e^nwijdig  aan  het  grondvlak, 

'An.  dt  gtiaeide  twie  loodregt»  vUkken  m  NY  en 
?  fhfidt,  wófdt  ieder  w  die  vier  parallelepipeda  weder  in 
'  '  Mii  fmMttepipeia  -  veldeaki  t  di^  Mv  het  lelfde  grond- 
'^•*%Wl'^lwl*«rdoeb  wrvtn  de  eene  dt,h«^  AK:= 
rt^,  ^ftiMÊmét  hoegie  BK  m  iO  Jieeft?      ^  hee& 

*  nten  de  afcht  volgéftdc  deelen  vin  de^r  Cmia^t 

'  10.  i^/«/iS;/^pi^2ftMVM8  9'Uit  Ca  HLt-ea  beogleNM» 
'   of  A  fC:  dbt     CMtfiop'  AL 

Parallclepiptdm  Wü,  uil  Ö>  Hfc  •!  «oo(te  JiP* 
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of  BK  r:;  IQ:  dat  is  faraik^p^j^im  uit  □''Al.eii 

,hoo:ïte  IG. 

"30.  Parallckpipc(h:m  KL  Uit  C3  AL,  en  hoogte  IC  A ,  of 
Al:  of  uic  O  KilA  ea  hüogte  IL  3S  iG-;  éaSL  is  uic 
P  Al  en  hoogte  I G.  -     -  !  * 

40.  ParaUdcp!! cr/::m  KQ  uit  ir:]  K  O  of  AL  cn  hoo«"te 
BK  of  IC:  ofuic  Q  iSiQOi  ea  iio^  Ki  of  Ai|  dtt 
is  uit   J  l  G  en  hoogte  AL  .  , 

5<».  Parallclep.  OG,  uit  O  IX  eo  hoofte  1/  :;sAl$  .of 

,  uU  □  IG  eu  hoogte  A  L 

'  t\  Parallel^.  /  Vyttita^^tn  hoogte  sax  dtt  is 
op  IG. 

70.  Faraücl^.U^ t  w  ca  TX  cn  hoogte  WP:  of  uit  • 
IZ]  XWen  hoogte  LX:  dat  is  uit  Q  AI  en  hoog;tc  I  G. 
%K  Parailclep,  Oi,  uit  m  OW  en  hoogte  ZW:  of 
,  uk  O  U  W  ea  hoogte  Y  W»  dat  is  uit  □  op  IG  ea 
'hoogte  AL 

Na  de  fom  nn  alle  deee  deelen  in  de  volgende  orde 

flemeode  N\  i";  M\  dt  99  7r  ^«4»  S>  eoN^.d* 
'  krijgt  om  >  . 

Qwm  q>  AGy  of      fAl  «f*  sa 
.  Cub.  op  Al      3 fêfMthp.  van  Q  uit  Al  eo  IG  4- 

3  ParaUekp.  v«a  Q  uit  IG  en  AI  4*  ^^^^^  of 

in  het  algemeen 

'  Cubus  op  u       b  =  O      op  ^  +  3  paraïlelep,  uit 
en  ^  ^  5  ^aruiUlc^.  uii     cu  a  +  C^^.  uit  ^. 

I»'  GITOLO. 

« 

Indien  de  lijn  in  twee  gelijke  deelea  gefaeden  is  ,  z^l 
ée  Cater  uit  gelijke  CM^  ieder  op  de  balve  Ijjn 
gemaakt,  beftaan. 

U»  G&VOLO» 

^  Daar  de  derde  ma^t  van  een  getal  den  inhoud  uitdrukt 
van  ccnen  cubas  gefteld  op  de  lijn,  wier  lengte  door  dat 
getai  nan^cduidt  wordt  :  en  het  prüducc  van  ct'n  vierkant- 
getal door  een  enkel  ^ctJ  deii  iiihoud  le  kennen  •i^eeft  van 
een  paralldeptnedum  ^  gevonnd  uit  een  vierkant  cn  cane  lijn 
wier  inhüüd  cn  len^^re  door  die  getallen  aangeduid  worden; 
volgt  het  dat  die  Voorllel  het  middel  opgeeft  om  den  cubick" 
wottel  uit  een  getal  te  trekiaeu:  waQ(      ^  hebl>Ga  » 
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470      XL  Bock:  Over  dc  ügchamtUjkc  [-gurcn. 
a      ^  =      4-  34»  b  -1-  3  ab*  -|-      :  en 

+  8      +  ^)     +  fi*  S5   ^ 

+  5^*  +  3  +^  +  sC^ +  +  3^+^ 
-I-  ^ 

het  geen  juist  den  regel  oplerert  ^  dieo  men  k  de  bewerking 
volgt*   Zie  het'Aanhangfel. 

AAN»ftaKiNG.  Indien  men  nu  den  cubus  zeiven  moest 
maken  ^  of  alle  de  deelen  wsaruit  hij  beltaa»  sal  «aaduip 
den,  zou  men  hebben: 

•  Cühus  uit  (tf  +  ^  +  c)  =  * 

Cub,  op  IS  -(*  ^^^^  op  ^  «|-         op  4- 

3  uit  <J*  co  *  +  3  farallclep.  uit  eo  ^  + 

3    >  I  uit      eo  41  4*  3  p^f^^i^p-  uit  en  ^  + 

j     ,  uit  ^  en  0      3  faralküf.üit  €q  b  ^ 

.  (  ■  uit  ^ ,  ^ ,  eo 

XV*    VOOaSTBL.    Fig.  212. 

Een  dridmtig  pHsmö^  of  mil  [HAB  DFG]  k  de  helft 
nu  eenig  paralWêpifeaum ^  dat  deselfde  hoogte  heeft» 
ca  op  het  parallelogram  IhüiC  dat  bet  aaavulTd  ia  van 
bet  «iehoekig  grondvlak  yao  dat  prisma, 

BEWIJS.  Uit  ket  a»  Gevolg  van  het  VI»  en  uit  hei  VIII» 
Voorüei. 

OBVOltO. 

Dus  is  ook  een  driclioekig  prisma  gelijkhaltig  met  eeti 
regthoekig  parallelcpiptdum  ^  dar  de  zelfde  hoogte  heeft, 
en  wiens  grondvlak  een  regtboek  is  gelijk  aan  dm  Olie» 
hoek»  grondvlak  van  tiet  prima. 

XVI.  vooasTBU 

Een  prisma  ^  bet  zij  driekantig,  liet  zij  veelkantig,  ic 
altij^!  gelijkhalt  ^  aan  een  regthoekig  paralleïcpiptdum^ 
waarvan  de  hoogte  die  van  het  prisma ,  ca  het  grond- 
vlak een  regthojk  is  gelijkhaltig  aan  den  veelhoek  dic  liec 
groodvick  ia  vao  het  prismam 

i-  C.  VL  if. 

BEWIJS.  Uit  het  4.  Gevolg  vau  de  VIIL  Bemaling,  en  het 
Gevolg  van  het  XV.  VoocileU 
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f*  AAms&KlitG.  Wy  nrmftti  ^ier  litt  woord  grondvlak  fin 
het  p9i$mm  in  dea  tfn  dien  er  un  gehechc  hebben  io 
df  VIIL  Bepaling:  anders  immers  zonde  die  Voordel  inec 
£ec  '40  van  bec  Xi.  Boek  .van  Bucwfts  fobynea  ce  drOdea: 

bec  zelve  lüldc  dus  :  * 

„  Indien  twee  primas  even  hoog  zijn  en  het  een  cenen 
driehoek,  het  anïer  een  paraüelogram  tor  grondvlak 
„  heeft  ,  cn  het  pa;  allciogram  het  dubbcld  is  van  den  d  ie- 
hoek,  ^yn  die  prlsmas  geiyithaUig.**  Wauc  dan  ftelc  uien 
dat  in  hec  'tweede  geval ,  dat?  e^n  pmllelogram  bet  grond* 
▼Itk  fa,  de  opftaaode  z\Jden  driehoeken  stfot  en  dan  konc 
het  Voorftel  io  de  dMd»  hoe  wet  hee  in  woordeo  ver^ 
fcUit,  net  be4  oaze  overéén  1  beide  pri$MUis  imaiers  aya 
iQ  dat  geval  de  helft  van  paralUkpipcda  die  KelQUialilfe 
grondvlakken,  cn  de  zeefde  hoogte  hebben  Wuiston  ea 
CLAVius  fchijn :n  de  mindere  gefchikrheid  van  de  uirdrott- 
king  van  euclides  gcmcrict  te  hebben;  unnc  dc  ecrstgcui :I- 
de  herinnerc,  in  zijne  nanmerkingcn  over  deze  plnfirs  van 
den  1  uctTDEs  van  tacc^üf.t,  da:  deze  beide  gegeven  dric- 
Itantige  zuilen  de  helft  zijn  van  gelijke  parallelepipcda  doot 
diagonalen  verdeeld:  doch  met  die  ouderrclieid  dac  de  dee- 
ling in  hec  eene  door  de  éisfjuuud  imn  bet  grondvlak  ge^ 
fchiedc»  en  niet  in  het  taderei  en  CLAvioa  merkt  aan,  dat 
dit  Toorftel  alleen  geldt  voor  pri$ma$  waarin  twee  tegea 
o¥er  elkaader  gefielde  groal?hriikea  4rlehoekea  aQo. 

OBVOLO. 

T>€  iiiliou  i  van  de  prismas  wordt  lOt  dka  van  de  fo* 
ralkkpipcda  gebragt. 

lï,  AANMF.iUdNG.  Het  blijkt  11!:  bet  IL  en  IV,  Gevolg  op  hee 
XÜ.  Vooi  ilel,  in  welken  zin  men  het  gezegde  van  velen  te 
verilaan  hebben  dat  de  inhoud  van  een  prisma  gel^k  is  aap 
het  grondvlak  door  de  hoogte  vermenigynldigd* 

XVU.  VOOAaTBL. 

Veffcbiliende  prismm  fliao  tot  elkander  in  laaaogffflelde 
feden  vain  hnmie  hoogte  en  grooivtakkea* 

O»  Vi.  15*  Cor»  • 

aiwnu  Uk  het  GevQlg  vaa  hec  voorgaaade  Voorfiela  «a 
het  ZIL  Vooritel» 

I. 
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L    OEVOt'fe*  •  '  " 

Dus  iQd  de  pxfsmas  die  de  xdfde  fioogtc  en  'de  sdtte , 
of  gelijke,  grondvlakkett  helA>en^  gelijkfraUig.    '  -  - 

Dus  zijn  de  grondvhkkeii  en  hoogten  vnh  gelijkh^lti^e 
pmmas  ia  om&êkefijick  r«ide^  vaü  ejlj^aader ;  ca  emgekfierd. 

UL  oevojUG* 

Dos  2^  'prismas  op  geil|kè  erondftatten  flaalde  too 

aIs  cfersdver  hoogten :  en  die  op  ^cl  jke  hoqgteii  zoo  tb 
dcrzelver  groadvlakken. 

FT*  0EV01.G* 

G.'liikvoriüigc  prismas  z'in ,  in  drLdubbwlac  rede  Iitlduer 
evenecusilaaude  ^ydeo  (^Viii,*  Bep.  5,  Gevolg^» 

X.  ps»  lOi» 

XVUL  VOORSTEL. 

De  ofijpenrlakte  een  regthoekig  prkmm  i$,  indien 
neo  de  grondvlakken  uitzondert ,  gelijk:  aan  den  regtboek 
waarvan  de  grondlijn  dé  omtiek  ia  van  het  grondvlak  van 
het  prisma^  ea  de  hoogte  de  ztjde  van  da  opflfande]tg^ 
boeken,  waaruit  het  prisma  gevormd  is. 

BËWiXS*   Uk  bec  3.  Gev.  van  de  VUL  BepaUng:  en  ÜL. 

■ 

Xlk  B£PALIM0* 

hUn  noemt  Pyramidc  ,  of  Naald j  eene  ligchamelijkc 
Fignur,  faiiitMii^elleld  uil  driehoeken,  waarvan  de  grond- 
lijneu  den  omirek  van  het  grondvlak  \ks  ligchaama  uiCf* 
maken  9  en  wier  toppen  in  édn  ilip  te  fameo  komen* 

iticu  Xl«  iK  ift.  w  at»  IX.  Bep.  9.     L.     VL  def.  ti« 

lm  «avoL^ 

Er  zijn  derbalven  zoo  vele  driehoeken,  die  de  maU^ 
oï  pyramide^  faaien (lellen  ,  en  dcrzelver  zijden^  ot  vUf^ 
ken^  O  F  kanten  ^  genoead  wordon^  als  bec  ^ondvlitk  zij- 
deu  bezit.  • 
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//•  Afd,:  Over  dê  ii^akm^  mu  viakkfi  Qppcrylak$PfU  47$. 

Pyramidêtif  of  Naaldm^  zijn  dan  drkkèniig^  tfg' 
DA  B  C ,  fi:^.  207;  <3S '^kantig ^  of  ytjfkmmik fmi^  m»t 

r.aiL  hur  grondvlak  een  drkbmk^  een  it^ertec,  .eeo  vi//l 
is.   En  eene  yeelhoekigc,  of  ve0ikan$$ge^  pj^ 

ran.lik^  of  naaide  kan  in  200  vele  driekantigé' Vcrdcield 
v?crv'.n,  als  l  a  grondvlak  zljdfen  heefé,  mhi  twee;  2OO' 
wordt  fig.         CLJ  V  ick3nti'j:e  pyramide  G  VD E F,  In  drifl ' 
driekantige  G  V 1 F ,  F I V  E  ,  E  I V  D  verdeeld»  ? "  - 

4C  tL.  iScj^  f.  ^  L.  C.  VX. 

IlL    OEVOLO*  .  . 

■ 

Rene  Pyamide^  of  Naaid^  tan  irégehniUig  genoeifld 
woriicii  ,  indien  het  grondvlak  wtn  regelmatige  veelhoek 
is,  Lil  de  dri.hocLeiK  die  de  zijden^  vlakken^  of  kanuri 

i\cï  j.yuiwidc  intmaken  ,       jku  cn  i^clijkNcenige  (dus  ooIq 
gelijk V'irniige^  driehoeken  zijf^    Waarom  d  iii  ook  de  lood-, 
lijii ,  die  tiit  den  lop  op  her  i^rondvlak  wordt'  ncdefgela - 
ten  ,  en  die  in  dat  ge^al  in  her  niiJdL-lpunt  van  bet  groüd- 
^vlak  valt ,  d'c  as  van  de  iiaaid  kaïi  geuoemd  wordcto.      ' ' 

AACiMBuiM.  Indlêii  lEien  Of»  liet  p^Uti  dén  veelhoek  be^ 
fekrQftt  die  liet  grondvialt  .^vau  de.-iiaald^Q  moeu  en  pp 

'  ieder  der  zQden  van  dieo  veelhoek»  den  driehoeiÉ '  $e  een«  . 

'.dér  zVdeii  ttioet  sQn  van  de  .mald:  zd'  nien^  doof  voih 
wing  van  het  papier,  de  malit  verte^gen* 

IV*    OftVOLC»*    I   •  ^ 

•  ■ 

Bene  pyramide  kar»  regthoekig  genoemd  wort^eji ,  wadf 
neer  ééne  ribbe  loodregt  ftnat  op  het  groiidvlak ;  en  der. 
halve  O  ►k  daarop  looJreo^t  (Vaan  ('e  twee  zijden,  vlakken 4 
of  kauien,  w.  ai  van  die  libbe  de  gemeens  üiede  is^  of 
de  verééuigiog  uitmaakt*  '  - 

r 

V.  oftvoto»  ' 

Twee  pyramiden  zullen  dus  gelfjkvormfg  zijn^  als  de 
grondvl ikken  gelijkvormig  zijn»  en  de  eveneens  gepbaciie 

Vinkken  her  fn)k  7.  \\u 

Wtmniii  vol^r,  rdnorfV.  Bep.  t.)  dat  nok  de  2iHen  Vrttl " 
degiondvlakkeu«  eu  de  ribben  van  de  vlakken «  <)t  van  de 

Uh  kag. 
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474*  39^  :  Ow  (h  ügskamsUike  figimns 

l^anten,  der  gelijkvorisigc  pgNmtdcu  oaderliug  evenredig 

XlX.    VOORSTEL.    Fig.  «O.  ^ 

ii^cii  men  eene  pyranüde^  of  oaald,  [CO  B  A  D3  iqor 
vlaii  [GFË]  to^t,  dat  evenwijdig  is  nnn  het  groodi» 
fW^s.«2l  4lq  fncJe  m  het  grondvlak  §iiijkmrai%  ly»» 
ea  tot  hetseh»  Amip^  ili  bet  viedrant  haren  al^ 
ffand  van  dea  top  tot  het  vierkant « van  den  afflani 
des  giondvlaki  insgdijka  van  den  top. 

L.  G.  VJL  tfli»  nwc  tet  qftr. 

Tndieii  men  dan  iw  o  even  hooj^e  f^^ramiden  door  liet 
2elfde  vlak ,  dnt  nan  de  groiidvlakkco  evenwifdi^r  ♦ 
fnijdtt  fi*^  dus  op  den  zelfden  aHTind  v.in  de  groudviak- 
ken ;  zullen  de  fofindea  tot  elkander  Haan  aU  de  gm^- 
Vlakken  zelvcb 

au  z. 

■ 

XX*  VQoasx&u  Fig.  iucv 

Lidien  racn  alle  de  ribben  [A  B ,  AC,  AO  ,  DB,  BCt 
CDl,.  van  eene  driekaniii^e  pyramtde  in  twee  gelijke  «e- 
IcnTnlidt,  en  vlakkca  [G  F  E  ,  F  li  IE,  E  KI],  door* 
tegenavergefkldc  flippen  v.ui  IVtijding  laat  .^pan;  zulleo*» 
ze  de  pvamidc  vcrdcüien  in  twee  gpliikc  c.i  ir-iijkvormige 
drK'lrantiixc /;>Tr/;;;/^^^^^  [RFGAF,  CKIEK]  cii  i.it#» 
^rSijkhTilti'^e  />r/5r.>;^J ,  [G  E  F  li  1;  I ,  l)  HF  EIK]  doch  dK 
te  (amen  *  c^cnomea  grcwtcr  zijn  dan  de  helft  van  de  gi- 
llede fjramidg^ 

wet.  ML  'a.  —  L.  a  VL  17. 

BEWIJS.   Voor  n*:T  L  uit  tic  VIU  Bepfllfngi  voOR  flwM» 
uk  het  XVI.  Voorftel,  lU  13.  Gev.  i.    Immerf  iodlefl  gj^ 
Hifi  c:r   IMKI^  -fl»  O  H.FÊ1, 
Dril  F  E  U  V  O  Wt^en  de  diagonale»  H  K  eo  F^.^r.fj^Sr 
vlakken  trekt,  ia  liet  klMrbljJkeink  dat ö 
'    5:  prisma.  DtllFVJEïE  00  *  Si  DiH/EPYiXt 

i>lKp»ook.dolielft  Ifc 
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li.  Afd.i  Ow  dc  U^chafiu  ma  vlakke  o^perylakitn,  475 

AANMERKiiNG,  t>t  iwcc  gcipcldc  pritmns  zijo  te  fimen  nfet 
alleen  grooter  dan  de  helle  van  de  gegeven  jfyiamid^^  het 
welk  bet  eeni^  it  dat  ftVCMDBi  cr  vko  zegt ,  mttr  ztf n 
•r  iolM  <l*  drie  vierde  j^edeeki»ii  vao?  4,öcli  dit  tan  idcc 
bemztD  worden  ,  dea  m  dtt  het  derde  Gevolg  -nn,  ImC 
X&VI.  VmM  bemM  ««I  sga.  Sle  das  de  jft|UiiBerkb4 
qp  dat  Gevolf/ 

XXI^    VOORSTE  JU»  Fig.  ai9  en  apo. 

lodleii  mpQ  twee  dnckiui|lgp  fcprmiden.  die  de  aelfda 
boogte  (lebbegiy  volgens  het  voorgsig^iif&  Voordel,  iedeie 
in  twee  prlsmas  [GËH,  F£D  en  MMJPt  QNU}  Qil 
i«  UW  f0r«i»Mb»  [AOKS  ,  I£C^  «n  LNQM» 
NSTR]  dcdt:  en  iedere  dier p^rjunUm  mwimm  op  4è 
adfde  wi]se:  en  iedcfe  der pjrami4m>p  .welke  nit  die  dee> 
Ihig  gèbooren  worden^  wederocQ  op  de  zelfde  wifeet  en 
mo  Tome»  soo  ver  men  wil:  ziX  d«  f«Q  van  idk  de 
ffismai ,  door  die  berh^aldA  deeliog^i  lp  em  der  gege« 
ven  'fjraniaen  géboren ,  daan  tot  de  ibm  van  alte  de 
frimoi  in  de  andere  pyramide^  als  bet  grondvlak  [BCD3 
van  de  eerstgemelde ^  tot  he(  grondvlak  [O SU]  van  de 

iiwus»  Uit  het  X?IL  Voortel,  3  OeYolg:  IV.  ^  UL  ie# 
.jen  Mtaie^ 

^XXII.   VOORSTA]^   Fig,  aao. 

|od}en  loen  èene  diwlEamige  psrsm^^  i^gigqm^  voqr- 
gai(ode  Vogrflel^  in  primas  en  pyramiékn  ^ffiai^t,  WM 
yer  (peg.  wil:  jaÖ  de  gegeven  pyramfdk  de  liriii^t  sija  dqr 
fom  van  alle  de  frismas  door  die  bcf hp^Ule  .verd^Qg  ge* 
boreni  dat  ia »  oe  laarfie  lede  nsn  de  pyrafilidc  en  vande 
fom  dier  frismm  it  «ne  fede  fen  gelijicheid. 

nawijs*  Uf^  ber  XX«  Voorflels  ea  het  ea  II.  Voedlel 
van  het  YiL  Boek. 

XXIIL  vooRar^L.  FIg.  nip  en  auao. 

Twee  firiekaotige  pyramtrlcn  ,  (?!e  cvea  lioog  2ijnf  ^aan 
ia  de  aellüe  lede  als  hare  jrqa4Yi9t^0* 

,aa&MDu<«>  Men  verdeele  dezelveo  voigeus  het  Xau.  Voort!. 
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wwifi.  Dmt  ^  f egena  f^mmUen  emi  looc  tVa»  li  iKC 
gewl  «tfi  pn'smas  die  uit  de  getaekk  vordedlogi  gelNicen 
worden «  ia  Mden  het  zelfde. 

Maar,  de  prismas^  in  iedere  verdeellng,  (Isao  onderling 

als  hanne  gron^TvInkken  'XV 1!.  VoorUcI,  Gev.  3.',  en  die 
grondvlakkeo  zya  aU  de  grofidvlalLkeu  der  fefcveo  fprs* 
wu'icn  {W.  2."). 

Uus  liaan  de  pris^r.a^  ^  in  ïede^e  veri?c<?lif?g,  als  de  grond- 
vlak »;en  der  gCf^even  pJ;■.^v7;<V.1^  (|][.  Axiuinu  5.). 

U.ii  üaau  de  fommen  van  slie  de  pitsmas  in  iedere  /»jri3« 

al^  de  grondviskken  vso  dfe  pjramiJen  (IfL  ift  > 
Mair»  de  pymmiden  zijii  de  limieten  Tin  dfe  faameib 
VoofM)« 

Dot  fiian  de  pjramiden  Oüdetiilg  io  de  SdM  tedtf  ail 

fciie  groadfJekken  (ViL 

■ 

Tvvccf  ^^crfcliillende  pyramiden^  hoe  ook  genaamd,  die 
de  zelt'r!?  hoogte  heoi>ca »  (Uao  loc  elksiyikr  baie 
groodvkkkei]* 

Boo.  ZO*  0.  «•  se,  X  ts«  —  l«*     Vt  ts.  Ciir.  tt*  * 

BEREïDiNG.  Mcii  ondcrQjüc  dat  die  vccllvr.nrige  pyramidfn 
ieder  iu  driehoekige  verdeeld  zyu,  volgeiïi  ht^c  3.  Gev\  vaa 
de  XIL  Beptltiig. 

B&wijs.  ük  het  XXIU  VoorO* ;  en  lU.  8 ,  ia«  eu  dtfs»MM  5. 

G&VOLG. 

Eene  règfKoeljige  pjrmide  is  gjlijklialttg  met  ccoe  fcheef« 
hoekige,  indien  zij  op  een  ^elijkhaiti  ^  grondvlak  ftaat , 
en  de  pLTpeiuliciilaire  ribbw*  gelijk  is  aau  dc  hoogte  vaii  de 

vooRini.*  FIg.  20e« 

Een  driek'<iuti;^  prima  kan  iu  drie  driduuuige  gdijklud* 
tige  pyramdcn  verduld  worden*  • 

XDcu  XIL  7*     Sc»  X*  14.     U  O.  VL  at* 

BERF.iDUVG,   Meti  treklvc?  de  diagonalen  BF,  BD  en  AD. 

1^.  zuJica  de  driehoeken  F  B  E ,  ö  U  en  i)  mei 
A  F  E  D  de  piramide  D  FB  Ë  maken. 

3\  Lüc  een  vUk  gata  itvgi  BD  en  A  D :  dit  nnkt  wol 
▲  ABC,  A  ACD  SB  ▲  BCO  di  /ynii^d^  AI>BCA» 
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/ƒ.  Jlfi.f  -Ofcr  iU  iigcèam^  ma  fiM4  cppervléiJtSiti»  477 

30.  Dc  driclioekcn  ABO,  AJi^D»  BAF  ea  FBDr  iBAken 
de  pjrmmidé  ABFDBA  uiu 

•ewij^.  D»  .|«  «O  a.  fjrmmU^  tifo  onMing  gdjk ,  uit  het 

XXUl.  Voordel. 

De  ft  en  3*  om  dtt  zff  beldeo  cle  helft  vtii  eeoe  /ly* 
A9i77/V/«  z)]n,  die  de  zelfdd  hoogte,  doch  het  £3  KCO¥ 
tot  p:rondvJak,  en  dus  een  diabbeld  groodylafc^  sonde 

osiroLO. 

Eene  driekantige  pyiamide  is  het  derde  iredcelre  van 
ecii  driekantig  prisma  ,  dat  op  het  zcltdö  driehoekig 
grondvlak  9  cu  onder  de  zelfde  hoogte  üaat. 

XXVL  V00&8TBL. 

Eenc  pyramiflc^  welke  ook  hnar  grondvlnk  zijn  moire, 
is  het  derde  j^cdcclte  vnn  het  prisma  dat  op  bet  ze^'de 
grondvlak  ea  onder  de  selide  hoogte  fiaac*  ^ 

stwiji.  .Uk  het    Gev*  vta  éi  XIL  Bepaling  ea  het  ZXT* 

VoordeL 

L    O  E  V  O  L  G.  • 

Hierait,  eo  uh  bet  XVI.  VoorOe],  blijkt,  dit  neo  den 
intioud  van  pyramiden  tot  dien  van  primas ,  en  daar* 
door  tot  dien  van  een  farallele^pcdum  herleidt*  Eene 
fjramide  namelijk  ie  gelijkhaltig  aan  het  derde  gedeelte 
van  een  Rgtboekig  %ür0ïkkpiptdum «  dat  di  aeifiie  hoogte 
beeft,  eo  waarvao  bet  «ondylak^  dat  een  regthockig  pa* 
ffaHek^snuB  ia ,  g^kbutig  is  aan  den  vedboek  die  het 
geoBdvlik  Je  vao  .de  pyrémidê. 

II»  OS.VOLO» 

Hieruit ,  en  uit  het  4.  Gev.  van  het  XIL  Voorfte],  volgt 
verder,  in  welken  zin  men  het  gezegde  van  velen  ver- 
ftaan  moet ,  dat  de  inhoud  van  eene  pyramide  gelijk  is  aan 
liet  grondvlak  door  bet  derde  gedeelte  vao  de  hoogte  ver* 
menigvuldigd*  ^ 

f  c«  X*  15»  —  Z.»  C»  VL  li. 

HL  CBVOLO. 

VericbUkode  py^wddcn  Haan  doi  tot  elkander  ia  fa* 

Hh  3  mctt- 
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47S     JU.  M4f£k:  Om  éc  Uifibamêl^hé  fgtfpK 
hoogten* 

AANihiEiiKiNo.  wg  bebben  In  ée  AtSMfkiDf  op  hec  XX. 
Voorfid  gezegd  ,  dtc  de  cwee  primm  weami  in  dis 
Voofftel  fe^oken  vordt,  te  hmsn  drie  vierde  ^ledeelreB 

van  de  geneele  pyramtde  uhmalceu :  en  In  de  daad  9  dd 
grosdvlaïicen  der  beide  pjramdcn  (laan  iéder  rot  die  vaa 
dé  g^ooce  pyramide  als  1  :  4  (IV.  11.)  de  hoogten  zQa 

alf  I  :  2:  t'u<;  U  iCiicr  kleine  py;amid£  tot  de  gron'^e  rsls 
l  :  !5  ;  cn  beiden  te  famcn  zijn  zij  het  vieu^e  gc^'ceUe  ven 
do  gebcciJ  pyramidc'.  dus  ziju  de  twee  hrnmas  de  drie 
vierde  gedeelten  van  dezelve.  Het  blijki  oo!r ,  en  misrchiea 
koffer,  hieruit,  dnc  (Fi;;.  C20.)  prisma  H  B  (J  F  E  ï  bet 
drievoud  is  van  pyamiac  (JA  li  F;  dac  Je  twce  pnrnir,^ 
te  famcn  bet  drievoitwd  zijn  van  de  4wce  pyramiden ;  cd  ^e- 
volgelijk  de  pri$mm  bet  l>  en  dt  pyrgmide»  bet  I  van 
de  geheele  pyramiée* 

Sc.  X.  itf» 

*    ^  IV.  GEVOLG* 

Ilicmit  volgt  i^.  dnt ,  wnnncer  pyrar^ideu  gelijkbnlfTg 
zijiu  bare  hooL^^ei^  in  umgekcerde  Fcce  Üaau  van  bare 
g|:gndvlakken;  m  omgekeerd, 
secx.  XXL  9» 

a*.  t)üt  pyramiJen^  dic  j^(.]ijMinhif;e  grondv'akkca  heb- 
ben, in  de  aselide  tcdc  liaan  s^s  hare  büogtea:  ea  offi« 
gekeerd. 

t.  G«  VI.  li.  Cor»  a« 

VL  oavoLo* » 

Ën  enrdclijk  dat  gelijk vort^!^  fyramidcn  in  dnedubbcUe 
jtde  van  hnre  eveneciïsgeplaaiflc  libben  ftaan.  f 

SU€L«  XiL  8«     St,  X.  20.  Gcv*  3.  —  L.  O.  VL  a^ 

ViL  GEVOXiCS. 

Uic  bee  eerfit  6evolg  blijkt ,  dat  Indieii  seo  o]>  faec  iroad* 
vU  van  een*  eutut  eene  regelmatige  pjrémide  Oelt «  die  de 
Iroogct  van  deft  beeft ,  én  wfer  rop  dna  op  bec  mbU 
den  van  de  bovende  opperviakte  van  den  tuèvs  kcUt»  Ae 
•  fjramide  bet  derde  gedeelte  van  iitn  cuhm  z^jo  zaL 

Indien  men  verder  vier  vlakken  laat  gnan  .  ieder  langs  eene 
ribbe  van  de  pyramide  ♦  en  flfe  tegenoverftaande  loodrcgte 
ribbe  vaji  d^  fuèui^  soUeu  er  vle^geiyke  en  gol^iiivorniige 
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frframiden  geboren  worden,  die  ieder  een  vierkant,  (z{}de 
van  den  cubus^-  tot  grondvir.k  ,  en  de  balvo  hortte  w.'a  den 
euhus  h^yO^^re  zullen  hebben,  en  dns  ieder  de  beiic  van 
de  ecrstgemelde  eu  m\dée\ïiQ pyra?mdc  zyn  zuikn»  en  gevolge* 
iijk  hcE  zesde  gedeelte  van  den  cisLus» 

Dus  wordt  een  cubus  in  vijf  mQtkftïn^gt  fjramiden  gedeeld, 
Murvan  er  vier  gcUlk  en  gelijkvormig  ziju,  .en  de  vijlde  hec 

IlfSi  uk  Tolgt  "dat  woü  odk  dta  idbötid  ira  ct&t  ge- 
knotte fjramêA  vtodt,  met  bec  rerfdii]  te  nemen  tiw- 
kh^  it  vjAsék  fjymmbh  en  'bel  afgelcAom  fiuk »  dat  ook 
cene  fjramiéê  is. 

I*  AANMi:iiKiNG.  ïnhonf!  vTn  g'-knottc  pyramide  worde  der- 
halve,  indien  C^ig.  220.)  BACD  ccne  rejthockige  pyramtds  Is^  Op 
het  zelfde  i^rondvluk  als  ket  gegeven  ftaande,  en  gel^kc  hoogie 
hebbende  (Bcp.  XII.  Gev.  4.)  uitgednikt  door  J  (A  BCD  X  AB 
I»  A  Gr£  X  AG>i  WÊÊM  (.dtoor  Iféofft.  XuL}  is  A  GPE  = 
AG* 

^  BCD  X  =i.    Ea  defhdve  worde  4e  ^fiat^t^  ffftti^ê  vit» 

'  A^* 

I  A  BCP  (aB^        AG^)  ' 

JP  •  _  _ 

nog  em  aadert  <gedaiM  krUgen :  want  a8*     ïb*     TaS*  4" 

AB  X  AG  4-  AG^J  X  (AB  —AG):  dcrkilve  wordt  dO  g«- 
knocre  ppmddê  nliscdnikc  door  }  A  bcD  X 

('a^.^"'+  ar  X  AG  H-  aT;*) 

 =—2   —  «  M  <=x4^  K'BG 

AG  .  B  G  ÏTg* 
4-  I  A  BCD  X       ^5  i  *A  bCD  X  =:^j  X  ^  ^* 

AS 


Hececffie^l  A  BCD  X  BG»  drokt  teae  fffgmUê  wh 
A  BCD*  iMi  ^aedirlek  ea        de  -Xioogto  Is:  hft  derde  lidf 

A  G* 

f  d^BCDK         X  BO  ::s  f  4  aiÊt  X  BO,  «takt 

Hh  4  * 
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«ene  pyrami^*  oit  murtn  A^otE  het  grondstak  U  ea  B  9 

TA  A  O    B  G 

-    ée  iMogsc:  hn  tweede  lid  ^  ^  Bci>  ^  — wordt  op  d»» 

2e  wijze  nader  bepaald. 

•  indien  meo  een*  driehoek  D  ftclc  middel  •  cTet^rcUig  lusfchen 

AG* 

4  BCD  en  A  GEP»  d.  U  twfidiea  A  BCD  en  4  BCDX  —^z 

A«> 

A  ö 

A  G    n  G 

dus  is  5  A  BCD.K  — ^ :c  J  A  D   K   BG  :  het  ^ccu 

Ai»  • 

eene  pyramkiê  nitdmkt  wtannui  A  d  i,et  grondvlak  eo  BG  d^ 
Ivogce  If.  Waanit  dlc  Voerfiel  Vaa  u  csNotii  (VI  ^i.)  volgt» 

]X«  oBveL«* 

Eene  geknotte  pyramiJ:  is  gclilhbnltiji  aui  tie  fom  vn'i  dre 
pyrafftidcn ,  welke  rot  geineene  hooi^rc  hebben  ('e  hoogcc  van 
die  j^eknoue  pjramide*.  en  tot  gmncivlnk;  tle  eerfte  licc  groiid<» 
vlal;  van  de  geheele  pyanude  ^  de  tweede  dat  van  her  afgc- 
nomen  ftuk ,  dat  is  de  bevende  oppervlakte  van  de  geknotte 
fyramiée^tn  dfidiprd^  een  iiiiddd-ev^nf^igr  tii^fcUen  die  twee 
^ondvlakkèn. 

XXV [!•    VOOB.ST1L.    F)g,  2O0« 

Dt  oppervlekte  ▼•!!  eene  regelmatige  pjr&mide  Is  •  (het 
gronovlak  nier  ttede  gerekjsnd  sQodd),  felltk  un  d^n  fnkooA 

«au  driehoeks,  wiefis. grondlijn  gelijk  Is  nnn  den  omtrek' vtn 
fiet  grordvTAk  drr  tynnndey  en  wiens  Imogre  de  loodlijn  is 
Hit  den  top  op  de  grondiyn  van  eene  der  zeiden  neder|elflceo» 

iBwija/  Uit  fcet  f.  en  s*  Cevotg  van  de  Bepaling. 

OBVOLO, 

'  Dt  oppèrvMte  vin  eene  geknotte  regeloarlge  tyran^A 
\$  gtVSk  «ao  een*  regthoek ,  waarvan  de  hooate  die  is  vao 
de  geknotte  pyrfimUc^  en  de  grondlUn  de  niddel-artihaie- 
tlfche  evenredfg^  tusfchen  den  onderden  en  den  bovenftar 
CNBtrek* 

•  BBWijs.  Innners  «Ij  Fig.  231.  a  VaE  gelijk  aan  de  op- 
.  ppnr]alLtB  van  de  geheele  fyramde^  en  4  FVG  geïijk 

fian  ^%  Van  het  afgeknottt  (luk:  dan  ia  opperviakte  van 

dB 
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Ito  g*idttc  pyrmmUe  gelijkhahij:  aan  iratmium  AFGE, 
-  '  wiens  ittliotid  ( I V.  9 .Cev.  S.)  uitgedrukt  wonft  do» ceoen  rc£i-i 

/AB  +  FG\ 

Imek  mirvan  FA,  de  hoogte  en   •  J  degrood* 

*    lijn  Jst'AE  rtu  en  FG  zijn  de  oiiderfle  en  bovenfte  om- 
irokken  ^  en  A  F  de  hoogte  van  de  geknotte  fjrainkk. 

XXVUI/  voorn  STEL.   Fif.  e»i* 

■    Indien   uen  de  zijde  V>  A  van  eene  prramidc  In  gelijke  dee» 
-ien  v;?,  «  B,  eu2-  verdeelt,  ca  men  op  het  grondvfak  BCD, 
een  />miwtf  dele,   C  i)  B     .v>.,  dac  de  hoogte  « IJ  hebbe, 
en  insLjciijliS  op  he:  bovChiU  vlak  uac  door  dc  zijden 

vau  de  pyramide  beptald  i^,  wederom  een  nieuw  prtsma  van 
de  zelfde  bdogce;  en  op*  het  hovende  vhilc  ven  dat  pHmm 
imtéw<m  een  ender en  soo  voonet  it  de  fyramUh  de  ëmiet 
.der  fom  vta  «lle  die  fHmati  en  de  niierfte  rede  vtn  de  Ami 
van  alle  die  pHsmsn  toe  de  pjrmMe  \$  eene  rede  van  gelltklMrfd. 


BBV71JS.  De  ovennitr  vtn  «Ke  dc  prtsmas  boven  de  pyramid»  is  de 
Som  rm  alt«  ét  prigmat  CDmikl,  q.ptsru  coz  die  •!  kmiar  1M« 

».  Xlcincr  worden,  cn  alle  dc  zelfde  hoogte  hcijhcn:  naar  mate  dui 
tlu""  fom  kleiner  is^  kom:  dc  fom  der  prisfncs  i.a.lcr  aan  ilc  pyra^ 
ij^iiïc  ^  ca  die  fom  worcit  kkincr  lïaar  mate  dc  hoogte  iO  gcrin^ec 

If  I  dw  kao  dt  fboi  vin  tlle  dt  pHmtM  mtk  de  •^jmiiifi  naiwin 

Soo  veel  m?n  u'Ii ,  cn  minder  van  dezelve  verfchillen  dan  ecolfö 
eindige  üroMtiicid  bedraagt;  dus  is  Ac  pyramiJe  de  iimirt  der  font 
van  aiie  cie  prismas  /VII.  Tepu  i.}  2  derhalve  is  de  mterfie  rede 
V«n  beiden  eent  xede  vao  gelukMd  (yHL  «.)• 

L  c  n  V  O  L  O» 

!  Wenifc  blijkt  In  wtiken  zin  men  verRaen  moet  bet  geen 
fommigen  zeggen,  éat  eene  fyramidè  uU  een  êinMig  atn* 
rel  ven  geQIke  ótuMig  émnê  frümas,  en  dus  alt  .een  on- 
„  eindig  eentil  vlikken  «  die  ten  het  grondvlak  evenwijdig 
^  zfln»  gevormd  wcvdt  :  *  fhet  geen  anderen  ook  nit  het 
Gevolg  van  het  XIX.  Voordel  afleiden^:  en  hoe  ver  dergellj- 
uirdriTkkiagen  van  alle  aaihenMtirdie  fiaauwkenrigfaeid  oot* 
liloot  z^n» 

IK  GEVOLG. 

*  Pnnr  de  r^rondv'^ldcen  vnn  rilc  die  j>fismn2  in  do  7c!fdö 
redc!  liaan  ais  de  vierkanten  uer  aflbnden  van  den  top  f  X I X, 
Voordel)  of  nis  de  tweede  ningtcn  der  gctnüen  welke  die  af- 
ftanden  iiirdrukkon  (IV.  24.  Gev,  i.")  en  dus,  indien  de  dee. 
len  vö,  ij  B  ,  pelijk  aan  ellïander  en  voer  éénheid  geromen 
worden,  v?n  den  top  af  de  rede  volgen  van  de  vierkanrpn 
*ëer  natuurlijke  getallen  ;  ziet  men,  in  welken  zin  men  zeg« 
:gen  ke^.det  de. limiet  vap  de  fom  dier  vierkanten,  of,  ^oo 
I  .  Hhs  eli 
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9tU  veten  zich  ojtdrukkea,       fom  ^én  alh  éU 

uitgedrukt  l^rn  worden  door  t'en  icl^oud  van  eene  pjrémide\ 
tvier  grordviak  hec  viorhniu  vnn  htc  i;w  ij]o  j^m! ,  en  de 
Jiüogce  Het  getal  zelf  is:  ea  gevoigelijk  (^Voont.  XA  VI.  q.  Gev.) 
Sat  óie //■/»'>/,  ofi'ie  /i?/?;,  geüjk  is  aan  het  derce  gcdceke  vsn 
hor  proJuct  vsii  i'nr  getal  door  het  j^eral  zelve  gfftnuiupiice^d^ 
of  ftaii  hcL  derde  4,edce:te  van  dcii  cubus  van  het  jjetal. 

Zie  *s  GUAVESANOt ,  Nattiurkutide  %•  4S0.  alwaar  die  Voor- 
Hel  vwn  leer  mt  gelTrnik  Is. 

AAVUKRKiiiO.  I>«  fiMB  4tr  Keks  vao  de  quadraren  der  nnruurljjkc 
-fCtsDen  1*       ft*  -h  8*  4"  4*  kcmt  dan  nl  ir?u-cr  hnc  na* 

der  aan  ^  dtc  ii  Kroocer  Is:  en  is  ^  soo  tt  voor  oacindig 
groot  gebouden  worüc. 

XXiX*  VOORST ëju    Fig.  223. 

■  « 

.  0t  islmd  nm  file  ligclNHBeD»  witte  ter  rafie  Qots  c» 
vie'kke»  Wpnld  mfden,  fciD  oot      Inlioiid  ym  tm  péné» 

.  «iwiH. '  Men  Ino  4oor  vfekim  ke(  Ufeehin  of  lm  pmÊi» 
Mi^ék^  ai  ia  primss^  of  in  gelMCle  of  géknoixt  pramU 
dën  verdceiën,  m  welke  aNe  mea  ifês  Mond  «fiMtder* 
Ijk  vimlen  kts:  eo  de  fom  u  de  gezoiAte  hdiood* 

mMitiiiED*  lodieo  kec  Hgcfanm  BADHÊFG-C  focemd- 
tftak  het  trapOBhm  D  C  B  A  beeft ,  e&  de  v)dcke<i  fi.B  t  D  Bf 
ïrC«  GB  ieodreft  sijn;  iodien  voorts  HD  BA, 
GC  sr  FB,  en  oen  de  nicdnikkiDcee  in  het  4.  6evd|r 
van  het  XCL  Voorftel  venneldt  geimiikt;  lal  de  inhoiM 
van  bet  hgchaam  door  dete  grootheid  uitgedrukt  wocdeo  % 
'fndlen  ^  en  4^  de  mhouden  van  de  driehoeken  ACB  co 
A  C  D  aanwifzen, 

•  a      X  1'B  +  a  //»  »  EA  4f     ar  BA  +  ^  X  PB 

1  .     r    •    •     -       * — •    *rt^  — I  • — t 

Want  ^  indien  n-,en  AK=rDI  =  FÖ=:GC  Mt,  en 
ïdoor  FG'ÏK  een  vlak  laat  ^s-ian ,  ?s  cbc  vJiik  (^venwijdi^ 
aan  DCB  A  *  cn  de  inhoud  van  het  iigdiaim  KiG^'^A  l^C 

ig  (^X  X  Fö. 

Het  bovenfte  ftuk  EK  ï  HG  F  beftaat  uit  èx\t  fframidtni 

•  cTe  eene^  FKEG,  heeft  lot  bafis  iJcn    diiehcek  FGK 

C  AB)  en  toe  hoogte  de  iija  £K:  dus  iide  inhoud 

Het  oviri^e  fedee!te  vsn  liet  b^weBfe-ftaHs  ecne  Via*» 

sijdige  pyrrniidc    1 K  £  G  ^  iiie  Mnlield  kan  wovdea  in 
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twee  gelijke  dri;knntige,  GEÏH  en  GEJK;  de  laatfle, 
ÉraaixMt  «en  A  QiK*(»ACDA)  voor  growtvlak  ea 

voor  bcMsgce  neemt ^  ia  a  4^  ^«n  hn  mmy,  duaot  kmii 
fin  beiden  tSLa.^'  |  

de  fom  van  de  drie  deekn  is  derhalvcn 

2  X  FB  +  a  X  È  A  4-  ^*  X  E  A  +  x  FB 
 ^  ^  ,  ^ 

&  AAHkaftimo»  Hei  kMK  te  de  IfcnMLiiuJe  seef  dfkweif 
VU  dei  Me»d  vin  defgtflM  ÜgdHMMhi  le  noesiii  ekktaw 

11.  'AANMBRKmc.  Anderen  befchouvren  zoodinj([  .een  Uf» 
cfaaam  ds  verdeeld  io  een  foralkUpipcdum ,  twee  drie- 
jLantige  prismas^  en  eene  vien^ife  pyramidé.  Want 
het  paralféhpip^kim  heeft  tor  mtidviak  den  regthoek 
uk  A6  .  B  C,  en  tot  èoogte  BPt  dan  if  de  inhoud 
•  .  FB.  2<>.  Het  eeoe  f^'hma  èeeft  tot  pmaMik 
een"*  drkhoek,  ofdeo  haiven  re^^hoek  uit  AB  (AD^BCJ 
en  de  hoogte  is  PB:  derhalve  de  inhoud  van  dat  fHsmm 

(AB  .  AO       AB  •  BC\ 
 ^  FB  :*  C^*  —  **)  FB»  S% 

,  Het  bovenfte  ftuk  befta^t  uit  een  d^^ehuekig  prisma  en 
eene  vierkantige  pyramirk:  het  prisma  heelt  tot  grondvlak 
den  driehoek  ÊKF  en  toi  hoogte  GF  =:  BC:  du$  is  de 
inhoud  van  dat  prisma  een  paraUckpipidum  wiens  grond- 

idak  li  ~  ^  '    en  wiens  hoogte  is  BC:  ei  derhalve 

.   .    .    AB  .  BC  •  ÊK  _  ^  ' 

4''.  De  vierzijdige  pyramidê  lieeA  tot  grondvhk  den  ng^ 
hoek  uit  CAD.  -  15 C)  en  {EA  PBj)  en  tot  img/» 
F  K  !tt  A  B :  eb  derhalve  is  de  inhond  |  mi  'het  parëlm 
hkphftim  wtetfs  grdndvlak  is  de  regthoek  (At)  — >  BQ 
X^B)t8l^etts  hotoe  is  (ÊA^^B):  en dt6  is  desilf» 

^  1  )   X  (BA  -  FBJ  ±e 
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484       -^/»  ^i^*  Ov^r     üfehmiUjkc  figuren. 

'  '  ^  '        (EA  —  FB>    Wwieer  meo  nu  dese 

# 

(  ^tcr  groocheden  bij  dkaodtr  opcok  ^eefc  de  fom  \t>or  den 
indoud  van  het  hgchaam 

XXX.  VOORSTEL. 

Indien  men  bmnen  ceii  veelvhk^'^^  lii^chaam  een  flip 
«eemt ,  en  van  ówat  liincn  naar  alic  de  li^cbaiDelijke  hoe- 
ken tre^'t  :  zullen  er  zoo  vele  pyramtden  geboren  wor- 
^ea»  als  üe  figuur  vlakken  of  zijden  heeft:  en  derzelver 
fgfli  «li  jdijk  ufii  aaa  dea  iohoiid  van  üe  gjome  igov. 


m.   A  F  D  E  E  L  I  N  G. 


*  OVBR   DS    &BOE1:maTIOB  LIOCHAMBLrfKB 

FIOURENt 

r  ^Men  noemt  regelmatige  lïgchamcn  zoodnnicte  ,  welke 
iitt  fzeiijkvora}i|^et  gdi)ke  ,  ea  eveuccL&gepkaUie  vlakken 

\.  GBYOtO. 

•  Tn  regelm?ti;ïe  ligchnmcn  ziin  dus  de  li^u^nmcllike  hoe- 
ken alle  .Gelijk  aan  elkander  :  en  liet  mi  ui^lpiuu  is  dat 
(lip  het  welk  cvea  vl/  van  de  toppen  V4U  alle  dc  boe* 
keu  afdaat. 

U*  OBVOLO* 

'*  Indien  men  uit  het  middelpunt  driekantige  vlakken  Inat 
prnn  raar  de  ritbm  van  htt  regelmatig  ügc haam  :  zai 
htt  zcive  daar  dorr  in  700  vele  reijelmatii^e  en  allezins  ge- 
li  ke  piramiden  gedicld  uuxdea*  ais  bet  vlakken  cf  Aij^ 

heeft. 

Ita  G.  4$^m»M  ef  Bocat  VIL  |«0f  .  9»  MW; 


Digittzed  by  Google 


^  Uh  ^a.^  Ont  A  t^fkÊÊÊige  UgckaaÊm.  485 

Alle  regelmatige  ligcbatBen  van  de  selfde  foorc  lyo  on* 
derliog  gietijkvoxmig.  CVl.  'Befu>. 

XIV»    BKP.ALINGU    Fig«  &25. 

Een  Tura§drtm  ^  of  vim\skkig  llgdiam »  beOaat  uit 
fier  gelijke  eo  gelijkz^difi  dttohoekeiu 

BtfCL.  XL  fiep.  &5.  '    '  '  - 

'  AamERBiNo*  Het  tarmèrum  ia  dót  eéfle  votkomeo  nsgeu 

matige  pjramide\  ook  gebruikt  eucudes  wel  eens  Itt-aijn- 
Xill.  Upek  b«(r.wcK>rd  pjKémiét^  op  hei  turuirum  aaace* 
duiden* 

Een  Octaedrum^  of  aciitvlakkig  ligchaaoiy  bellyat.llit 
.  tcbt  gelijke  geHjksijdige  drieboekea.' 

XVL  BiPikLiiro^  Ffg;*Bat« 

F  en  Icofacdrum  ^  of  twintig  vlakkig  ligcbaafB^  beftaat  uit 

sveb»  n»  Be|»« 

Een  Ctd'u^ ,  of  taerliog ,  bcftnjit  uk  zes  vkrkauien  jen*  ]£ 
eeu  zesvkkkig  ligchaamy  of  hcsiHdrunu 

Zie  boven  Bep.  lo, 

«  XVilL   B£  PALING.   Fig.  n3o« 

Eea  Dodccéudfum ,  of  twnalfvlakkig  JigcbaaQ  »  beOaat  oir 
tmilf  geljke  neidqialise  viffboekBiL 

ETTCt.  XI.  Bcp.  a8. 

AANMERKING.    Men  inoec  bewijzen  dat  die  figuren  In  de 
daad  beftaaubaar  zyii,  en  uic  den  afrd  d??r  een'sre  mogeiyke 
ligchatnelijke  boeken,  welke  uk  gel:Jke  vlik  e  h  >ekeD  ^e-' 
▼ormd  kunnen  worden,  voij^v^n     Ojt  fs  Joo-  F.bCLfOBs  iiiet 
(edara:  doch  hier  (oe  ür^kt  ka  vuIgc^Je  Voorfcel  inci  des*. 
MA  gevolgen* 

« 

  xygrj 

t 
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XZRf»  >«#a»»L* 

IiK&a  een  llgdismeSJke.  hodt  fioor  vhkke  hoèbn  tao 
gelijke  re|eliii]itifi;e  veelhoekea  gevormd  wordt»  bdbnie  dè« 
zeive«  of  uit  ocie,  qf  u|(  sief  ^  of  uit  vi{f  hoekeo  Tao 
gelijkzijdige  driehodien:  of  uit  drie  hoeken  m'viefktfw 
ten,  dat  ii  iHt  Me  ngi^  hoelMi:  «f  -trfi  dii»  boeken  vsnt 
regelmatige  ^jfhoeken»  -  ISeoa  ligchamel^hl  iiodi  kan  uk 
meerdere  of  nindeie  boeken  van  gemel4e  veelbqeken,  of 
uit  hoj^ken  van  eeoig?.  apdere.regeUiiatigQ.  veelhoeken ,  be- 

BEWIJS.  XHt  ket  n.  Voorftél  vaa  dit  Boek»  en  IL  9ep«  14* 
ket  I*  Gev* 

Er  zifn  dus  mnar  vijf  regelmatige  %cuaii.cu  mo^clijkt 
Deze  zijl)  de  vijf  bovengamelde. 

ïiTCT..  xni .  feholUtm  op  li*  ItatUto  prapoOdc*     L.  G»  J^faÊÜMf 
Boek  Vli«  pr<»p«,i»,a4' 

■ 

•  IL  «»vof»a  Fig.  2ft5. 

Wanneer  een  ligchameiljke  hoak  -nic  drie  boektn  mt 
eenen  gelljkzljdlgeu  driehoek  bellnat,  men.ilie  iiMe)lQek^,vol* 
tooit,  en  dezelve  als  de  vlakken,  of  zijdon,  van  ecne  ligcha- 
melijtc  {ïi;uar  aanziet';  zullen  de  grcndli,jnen  v^n  deze  drie 
driehoeken,  eensn  nieuwen  en  geiükeu  gclijkzijdigeu  driehoek 
naken  ,  weike  het  vxrJ.e  vlak  vaa  bet  li(^chr.a!n  zal  zijn.  Dat 
ligchanm  zal  derhulve  beQaaa  uic  vlfr  f eiijk^di^e  ctóehoekeo* 
Het  is  diis  een  utracdrum* 

Hiernic  volgt  dat  een  tetraedrum  eene  alleszins  regeU 
matige  drfekanilge  ^^ymmiiU*  :iCt  oiniwule  x)jó^ix^  of  vlakken , 
seljük  9ÜI1  ito  ketjETondvJaJu 

fi^.  Oac  de  loodlQn  uit  eenen  der  topp«tj  op  ket  regeffOfer«, 
neftelde  vlak,  dat  doi^  «ft  opzl^te  va»  •(Mn  lo^,  iet  groaé« 
vlak  Is,  nedergclaten ,  op  het  middelpunt  ?»n,  dle^  drie)jpek 
fin.  Voorftel)  vair,  en  dciulve  op  twee  derde '  gedeelten 
vnn  de  lijtj,  uit  een  der  hoeken  van  dien  driehnek  föofd- 
re^t  op  de  tegeqovergedeide  z^de  van  deoMv^  cetrokkaiw 
Ciy.  13  en  fV.  f4.  Gev.  .  . 

3«  Dat ,  mdien  meti  op  hec  papier  eenen  rellHtaydIgen  dr^ 
hoek  mankt,  en  wederom  eenen  op  iedK  der  njden -van  de- 
zen, men  door  voiuving  van  hec  papier  een  Httatdeum  zal 
V€$i^^ao,  waarvan  de  eerstgemelde  driehoek  bet  grondvlak » 
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2llli|»U* 

IIL  as  V  O  i*  ck .  taéu 
,  VttMirar  M  Ugdmo^lttlce  hoek.  «H  irfer  hutwi  «ml 

i;;el4khoekige  figuur»  es  d«p  «»n  vfpftittt»  itimiwn^  Wütt^ 
de  Vier  drielmejieo  sjs  ti^Imacige  *pjnm$^  j^uW^nlilm^ 
orer  wetke  pjramiJe  men  op  hat  zelfde  f^ondvlak,  aan  den 
anderen  kant,  eene  f^eKJke  ilellen  kan:  zoo  dac  dan  het 
heele  Ugchaaiu  iiic  achc  |plttk4i4U^.  dcMM)«kqa  beftaiUi:  Mi: 
hec  is  een  Ocia.edrum, 

Hieruit  volgt,  dac  d,e  lynen  ♦  die  uic  iederen  hoek 
den  tegenoverfiaanden  getrokkeo  worden,  Jia^on0fc!i  tn'  a^* 
fen  van  de  figuur  zUa,  en  eluaiuler  onderl^ig  in  (we^  g^^'^^ 
diéleii  CM)^  in       ^P»  dtt  dim  ki^  «IM^M^  IM  4e 
ipnic  ku  • 

Vo«rC8,  IiiïPiïn  mc^n  acl^  it!Qkx|Mtoi..  ^  0al9iü  dr^hee» 
ken  ftdkt  2PO  e^     fi^  ^af.»  z^l  mn  door  vqfl|irli|g..«t 
bec  papier  een  Octaedrum  veckr^en:  namelijlc  ^'Vf* 
zallen  de  eene  heifc ,  waarvan  /  de  top  !s»  OMlUiai      tf  /»  ^» 
de  andere  kei&^  pM^ran  ^-da^io^-ii»  ^ 

Wanneer  een  lig^ktmelijke  hoek  G  uic  vUF  hoeken  vaa  ge^* 
l^ke  galijkz^jdjse  druehoeken  begaat*  zi^Uen  de  vijf  gfo^d'^' 
miiaQ  Fa,  Hl.  ID.,  D£,        iwi  dU  vtff  vQUooade  firlA* 

fiMtoiiFGii.  HGU  IGD»  D«S«  SOF  emm  «gtfmeii^ 
gen  ««fkqek.  F»»  Q  t  ntewkim.  Oji-Mtoü  .4ier  i«Mi  i)Br.i 
Itf  ^  Qnz,  zal  men  wedevaai  «men  IwWken  g3dÓk4f4l§ea 
dneboek  190»  dtü,  AHF,  enz.  kunnen  ^leüen;  cnf  dM 
imfcheQ  d^  twae  naasUiggenOe ,  ZID  en  Bfll,  B!H  M 
A^IF,  fnz*  wederom  eeiwn  BIZ,  A  11 15 ,  die  dc  Hgchimon 
l;j[fce  hoekeo  L,  en  H,  enz.  ieder  ui:  vijf  hoeicGa  bef^a^i 
z^illen  volcooljen.  De  grondlijnen  ZB,  AB  enz.  van  -  '  vijf 
driehoeken  maken  we^Jerom  eenen  regclmatigen  vijPh  ' op 
y^vexi^  zijden  men  wederom  v^f  gelijke  gelijkzjjdi.;^  c'.iehoe- 
k|^  (lellen  kan,  wier  toppen  eenen  ligchamciijkeu  hoek  zvi'-j 
Ufcmaken,  cn  d,e  geheele  figuur  flttiicn.  De  figuitr  UeW 
ftM  ^  uk  ^«(iniig  geiyk%ydige  driehoeken»  en  U  een.ioei* 

flitmli  volilL»  diC»  dt  IQMi.die  «mi  iederem  hMk  aiar*st|« 
aen  cegeoAiofipifteUiatt  fUrokkMi  midfB^  es.  die  dus 

In 
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ift.iwc&  ftlUke  d0d«i.  UoOdes'^iii       fti^  dit  Ine  mUde^ran» 

vaa  dc  figuur  !i. 

Ook  biykc  het,  indleti  mtn  cwlmlg  gtiijkzijdip^e  en  gdyke 
driehoeken  op  htt  papier  teék^OC»  soo  ftU  io  fig.  sap.  dat 

dezelve  door  vouwirg  van  het  papier  een  icofacdvum  zullen 
Blunaken:  tilrnelijiw,  de  vïjf?^,  r,  ƒ,  i?u!kn  oui  het  }>n> 

X  als  top  eenen  ligchnmc!:'kcn  hoék  raake'^:  insirelijks  p,  q^' 
r,  /,  «  om  het  (lip  t:  tloof  welker  vcreenigiii!?;  men  het 
bovenfte  en  onderlle  geiieéke  verkrijgt?  daar  de  overige  tictt- 
(iik^üifkcu  hec  middeUte  gedeeice  Èuilen  daardélieu.  , 

» 

'  IfHïien  een   ligchameHjke  hoek   D  uit  drie  regte  hoeken 
ADc,  CDG,  en  A  DG,,  beftnac»  eo.ma  votrooic  de  viav* 
laratbn  ABCI>9  CD  OP, 'A  D  G  H:  zt!  men  tloor  het  vier- 
kant CBMF  op  BC  en  t>P  e«  dtn  A  D  G  H  op  D  G  en  A  B  te* 
^ltooljefi,dedrie vlerfcamen  CtiMF»^OGn«  enGPMH, 
verkrijgen,  die  eene  HgeliaiBeiyKe  ^girnf  uit  zes  vierkamei!' 
beftaande  zullen  uitmaken,  en  dal  cenen  Cukus  Q^  Taerling*  - 
Hieruit  blijkt  dac  dé  Jies  gelijke  vierkanteii,  wrrn:"i. it  een  Cu" 
hu$  gtmyskjL  woi  clc,  op  dezelfde  w{^£t  kis  de 'regUioekea  ia 
fig* « lil  £^celd  moccea  worden.         ,  «      '  . 

Wanneer  een ligchamclijkc  hcc-.  \\,  uif  driehoeken vfinrcgelinc- 
tige  v\Jf  t^oeken  beftaac,  en  me:i  d*  r^etoiatfge  gelijke  vijfhoeken 
XWKAD»XBYML.XLP4W  voltooit  ;ve^derop  de  z^n 
^ui'4Êf;  PL,  van e#tiendl#' vijfhoeken iitdtrrcfm  gelijke  v|f- 
lioetai,  WK^Hi9,  #HiOP*,'OPLMN<le|t,siiIleiidetteiBet' 
deo  reeds  gegevenen ,  te  famen  zes  vynioekeiitiieiiiakeii,nifeIkeinett. 
zoo  zal  kuitoeil' fcellea,  dar      drie  aan  drie  ë^ii  jn  Hgchamev 
lijken  hoek ,  en  dus   le  faraen  vijf  ligchamel^ke  hoeken  iri 
X,  W,  a,  I^,  L,  mWQW  uitmaken     Men  ziet  ook  dutdelQk 
dat  AH  en  H Y,  YM  en  MN,  NO  cn  OT,  ill  en  lïS, 
SK  en  IvA,  zijden  zul'eii         van  vijf  nieuivc  vijfhoekeriy 
(die  hier  met  gcftiprc  \)]\\^u  tiangetiezen  worden  ,  t»m  dt:t  zij 
onder  de  vijfhoeken  fiaan  die  met  voile  lifnen  geteekend  zijn), 
te   %Y,eton    van  ue  v.jlhoeken   ABYïlVA,  DYiVfNRD, 
El^.   iKEt  HSGKI,  en  SKAVG,  die  door  hunne  zijden 
VD,  DEj  EK,KG,GV  eenen  ifesden vtjfhoek  VDEKGT 
«ioukeav  die  aao  de  overtge  gelijk  ia;  vlait  over  de»  vo«r* 
ftea  vVfliuek  XLP^VX  Itaac^  ieii  deKï^vev  përMei  H  i 
dodh'ia  teae  tegeoovergeftelde  rigtioir.  Die  figuur  wofdc 
ludve  door  twaalf  regelmatige  vQfhoekeQ  gemaakt  en  geflotett,. 
die  twee  ata  twee  evenwijdig  over'  elVendër  fVaan;  zQ  It  ge'* 
vetedijk  het  regelmatig  Ügchaam  dodecatdrnm  genoeiad* 

wmki  volgt»  dat-di)  MtaoDr  dle  vm.  tedeiet  koik-  aaar  7}\- 

ma 
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ieo  tetettovergefEelden  getrokken  irorden»  en  diagotmUn  of 
mfm  zijn ,  zich  ailen  in  twee  gelijke  deélen  ia        (ti|»  ftiU- 

den:  wellc  ftip  hcc  middelpunt  der  ^viv.vx  is. 

Men  ziet  verder  ,  dnc  indien  men  op  alle  de  zijden  van 
eenen  regelmaugen  vijfhoek,  gelijke  vijfhoeken  ftelt :  deze 
zes  door  liet  vonwen  van  het  papier  de  helfc  van  een  dode^ 
medium  znüen  iiiLinaken;  en  dar  men,  indien  men  een  anJec 
dergelijk  ftcl  ir.nakc,  de  aiiJjre  helfc  op  gelijke  wijzc  zal  be# 
komen  :  zoo  dat  zij  beiden  te  faincn  bec  gchccie  dodecaedruvi 
vol  maken  i  men  kKn»tot  meerder  gemak » wtnoeer  men  kM  eer« 
fte  aei  gemukc  keeft,  een*  der  iiiterM|ke  vQfkoeken'vin  kcc 
tweede  op  de  sQde  vta  der  «iteralJke  Ttffko^en  vas  ket 
eerfte  ftel  plitcfen. 

VIL  GEVOLG. 

De  oppervlakte  ?an  een  regelmatig  ligctiaam  is  gelFjk  aaa 
too  vele  rcg'lmatige  driehoeken,  vierhoeken  of  vijfboeketo» 
als  het  uit  drklioelügé^  vierhoekige»  of  vijfhoek^gd  vlakkeii 
belfaian 

XXZIL  vooatTtiri 

•  leder  regelmatig  ligchaam  heeft  zoo  vele  rihhcn^  als  het 
product  van  het  halve  getnl  der  viakken  die  her  i:^;chaüm  uit* 
maken,  door  het  getal  der  zijden  van  die  v'nuu:n  gemultipli- 
ceerd ,  eenheden  bevat:  en  z^o  vele  li^chisvicliike  hoeken 
3l5  er  eenheden  zijn  in  het  ^uuLicni ,  dat  het  product  van 
bec  getal  der  vlakken  en  van  het  gecai  der  z^den  in  ieder 
vMc  oplevert,  waaneer  kec  door  ket  getal  der  koeken  dio 
iederea  lifCln&nlQkeii  koek  sitmikca  gedlvidoerd  worde» 

SUCL.  XV.  6. 

gEtVTjs  v.<r»  ff^f  T.  Het  c:?rr.!  r-n  7ijtlcn  \ti  a"r:  i'e  vec'?](7e!v?ri 
die  het  ligchaam  uitmnken,  is  het  nroducr  vn:i  hci  ;.:c:il  7ij(.lLn 
Id  iederea  vecibock ,  door  hec  gecai  van  vuuihuekcu,  ui  viak- 
ken «  feniilripllceerd.  Doch  d«  TereenigUig  van  twee  oaanlic 
gendc  z^;*cn  ma.ikt  ccnc  ribbe  ,  cn  dat  btftait  Itet  getal  tïui 
llbbea  uic  bti  geaaclde  halve  product. 

mrijs  VAN  HET  II.  £r  ^  aoo  vele  vlakke  hoeken  als  er  eenhe» 

SBn  xön  in  het  prodnct  van  hei  getal  vlakken  die  de  lischamel^Jke 
gaar  uitmaken,  door  htt  getal  der  hoeken  in  ieder  vlak,  o£ 
veelhoek,  gcinuldpUcecrd.  Doch  ieder  Iigchamei\jke  hosk  vttt 
de  llgaHr  beftMt  idc  soo  vele  vlaiae  fcotf[eB,  alt  de  md  vaa  dé 

fijjnnr  vfrei?^vht:  waarom  men  liet  gemelde  producc  door  dit  ge' 

tol  moet  dividecrva»  om  liec  geuU  vaa  hechen  te  verhfilfta* 

Dus  befcaat  een  Tetracdt'um  uil  zes  rihheot  vier  hoeken^  cü 
viei  aydeni  of  vlakken. 

li  '»  Eea 

« 
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i^é      Xh  B0ik :  Owtr  de  iigchame&jH  figaro . 

'  Een  Octneirum  ufc  cwvUf  riblito»  2«»  bod&flo»  «a  ielus9* 

den,  of  vlakken. 

Een  Icofizzdrum  uic  dertig  ribben,  twaalf  hoekeo »  en  tivii* 
tig  zijden,  of  vlakken. 

£eu  Cubus^  of  fJexaeJrum^  uU  twaalf  ribben,  ackt  hoetet, 

?es  zijden,  of  vlakken. 
Een  Dodccaedrurd  uic  dertig  ribben,  twincig  boeken,  ea 
twaalf  zijden,  of  vlakken, 

AANMERKING.    In  allc  dczc  lipclmnjcn  dcrhnlve  ovcrireft  het  gc- 
.  tal  4cr  vlakkea  cd  dat  der  boeken  waaruit  zq  belcaan ,  tc  famcn 
genomen,  net  twee  bet  getal  der  ribben:  eenc  cigenfcbap  di« 
aan  alfè  teelTlakfclge  Ugcbimcn  algen  ii. 

C.  vu.  25. 

XXXIU*  VOORSTEL* 

9 
m 

Indien  men  cene  ribbe  van  eciie  ligchamclijke  iiguiir  ia 
twee  gelgke  deelen  deelt,  en  uit  het  fcip  der  verdeeliu^  eeue 
loodiyn  trekt  op  die  ribbe  In  dk  der  twee  vtakken  die  door 
hare  sQden  de  ribben  uitmaken,  Éal  de  hoek,  welken  die  19* 
nen  mee  elkander  maken,  de  helling  aanduiden  der  vkdtken 
waaruit  die  ligcbamelijke  fignnr  beftaac»  , 

BEWIJS.    Uit  X.  liep.  5, 
lm  G  JfpenHx  op  Boek  VIL  prop,  a. 

L  AAmnnnNO»  In  hxsciUfmémm^  •cioêérum^  ico/atérum  en 
'  éNkcéuétum  gaas      gemelde  loodlijnen  door  de  toppen 
'  Tan  de  drièhoeken,  of  vQf  hoeken,  in  welke  getrokiBni 
sQn,  KOO  ala  blffkc  nfe  L  27.  Ge?t  4«  Maar  voor  den  cvJat 
Üaat  die  lijn  r^thoekig  op  de  twee  tegenoverg^(kelde  ribben, 

ii.  AANME.RKING.   Dk  Voorftcl  Is  fact  ccifce  gedeelte  van  de 
.  7.  piopoficie  in  het  XV^.  Boek  van  euclioüs  :  cu  de  be- 
'  werking  die  men  aldaar  tamrèft  kötoc  met  00a  Voorfcel 
overdén. 

De  Onden  fchynen  hferhi  niet  verder  gegaan  ce  s^n  dan 
de  enkele  aanwQzing  van  dien  hoek.    Door  onase  Drie- 
;  lioekamaing  komen  wij  verder ,  tn  wQ  kunnen  de  groot* 

te  van  die  boeken  berekenen ,  op  de  volgende  wQxe. 
i  Wij  merken  hier ,  bij  voorraad ,  aan ,  dac  wJJ  de  rihhen ,  in 
alle  regelmatige  Ugchimea^  dooc  de  letter  Sl  jtallen  aan* 
dnideiiè 

I.  TOEPASSING  OP  UfiT  TCTEAEPRUM*    Fig.  22^  ,  225»  • 

'  In  het  mrMdnm  is  ide  hoogte.(VB)  sar        |»  Oe 

.afAaod  (VC)  van  den  top  tot  het  midddpunt  =  R  •  V% 
^  -  De 
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De  loodlijn  [CQ],  uit  het  middelpuut  op  een  der  vlak- 
ken neergelaten,  wurdt  uiigedrulu  door  4      •  V3. 

De  ftniis  vnn  den  hoek  [V^AD]  wcikü  cene  rib  mnkt 
met  bcc  vlak  waarop  zij  ftaac,  ift  V\\  of  die  hoek  be» 
draagt  g4*.  44'.  <s'^  omtrent. 

De  ^us  van  den  hoek  welken  t^ree  vlrkken  onderling 
maken,  is  |  •  V^a;  cn  deszelfs  cojlnus  is  ^® 
boek  70^.  31  •  44^  Mraagu 

L.      Ifotis^  N^.  IX.  p.  311.  , 

MWiji.  Z8  flg.  ■«4.  AVD  dte  drletaoftle  veTke  In  fig.  sfts»  «foor 
tfe  ribbe  AV  gtndet  Joodregt  op  bet  tlik  B  AG  kottti  blenlt 

1^.  Dat  VD  la  bet  irltt  YGB  ligt»  eft  de  lOodlOii  Is,  tfe  «k 
▼  01^  GB  getrobkeft  wordt s  deibalve  li  (Tl.  18.}  YB  s£. 
AV*  V»  =  4R.  1^8. 

ft*.  Dk  AD  eeiie  dergelijke  loodIQii  It  In  bet  Titb  AGBccb 
duf  AD  =  VD  =  i  R  Vs- 

Zü  K  het  middelpunt  van  ^  ABC  fig.  sa$.  dan  zal  E  op  A  D 
Tallen,  en  A  E  r:=  J  ^ijn  (IV.  14.  Ccv.  dus  U  V£A 
xc'ijt  (V.  7.);  CU  dcrliaive  ' 

r.  AE  =  I  AV  .  V|  —  AV  ^  ^  ^  =  B  ;ge- 

volgttltik  

4*.  VE  =  VaV*  —  AË*  =  AV  .  Vi  —  5  =  R  .  V^j. 

Verder,  indien  AZ  regthockig  op  AV  getrokken  wordt  (lig.  214.)  t 
tot  dat  dezelve  \'  K  ,  vcrJc  igcl  ,  iu  z  ojumoct,  cn  mcn  op  V  Z  aen 
cirkel  VAZ  bcilhi^jlt,  is  VC  ZZZ.  A  C  ,  eo  dus  C  het  nüJUel- 
puiu  van  hec  tLi.r.cdnm,  Mtar  V£s  AV  =  AV:  (1^.  IS* 
Cev.  ft.)  derhalve  •  , 

5^  VZ  =  AV  .  1^1  =•  R  •  V\. 

V€      §  AV  •  V|  =  B  • 
i^*  De  Idodiyn  lit  bet  middelpvst  C  op  bet  Tlik  O  VB  aeetfeia* 
tea ,  Telt  (lig»  234  1    p  de  1|^  VD»  fa  Q»  zoo  dat  VQ  =s 
I  VD  =  I  B  Vi%  en  CÓ*  =  VC*  —         =  |  B.*  — 

Uit  iX.  i  is  A  V :  V  L  ZH:  l  :  fin.  t  W  AD  cn 
:  VD:  VE=:  1 : //w.  Z  VDA:  derhalve 

óie.  4  VAD       y f  en  4  V  AD  =  44'. 

li  %  9^* 
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4-^»       XL  Boekz  Over  dc  ligchamtUjkc  jlgufHh 

» 

9«».  Sh.  ^  VDA  =  I  Vaj  fö/.  ^  VDA  =  |i  Z  VDA  GI 
TOS  ji'.  44''. 

jUUniERKlNOt  LB  GBNrun  Icidt  voor  de  vyf  regelmatige  lïgcha- 
xncn  bocgroorhcit!  der  huckcn  af  uit  dc  leer  r!cr  l^'ooifche 
«Uiebockcn.  ik  heb  geoprdeeid  ailes  wac  die  ligcUaincn  bcireft^ 
Vit  dtrtfiver  tard  te  «««ccn  o]Msaken  \  boe  w»l  de  bevttieii  tfpir 
door  langer  worden.  De  boeken  z^n  reeds,  v^ór  leng,  door  al» 
BÉKT  GiRAKD  bepnnld  ,  en  wel  door  ecnc  hemelfeiie  WfM^ia  sQne 
Hmy^ie  irryention  cn  Jlgtpu  «  op  hei  einde. 

IL  TOaVAUING  OF  BET  OCT^BORUIIé    f  ig.  AS^» 

lo  het  Octacdé  u.n  hjeft  het  volgende  plaats. 

l**.  Dö  ribbon  maken  mei  clUiicjer  eenen*  rekten  hoek* 

ö*».  Oe  as  van  het  ociaedrum  is  de  diagonaal  van  het 
yierkint  ABGD,  en  is  derhalve  =.  AB  .  i/  2  =  R  v^a. 

30.  afHand  van  den  lop  tot  he:  middelpuoc  14  do 
halve  as:  en  derhalve  \  9i  \/  2  ^  \^  V  \, 

4".  De  loodlijn  CQ  uit  het  miüddpuüt  P  op  een  dor 
vlakken,  valt  op  HC^  en  is  \  R. 

5®.  De  finus  van  den  hoek  welJ^en  ecne  nbbe  xxsv.T^'kt 
jpet  een  vlajt  ,  is  =  i  3 ,  cn  /ijn  cofinus  =  }:  jwo 
^at  die  boek  SKetTe  'o^^*  bedinagt* 

BEWIJI.  M'.  s        SI  IMtfken  van  xelf* 

voo»M«, 4; CQ*  ^  op*.—  9^*  =  i  V  —  *  i-^  = 

1 1L*x  en  deilMlfe  CQ  =  I  R. 
Voor  bet  s«  Be  Jioefc  ABG,  welken  de  loodl^foen  AE,  EGt 
E»  te  «Idden  van  BV«  getfobken  op  BV,  dat  It  dg  boek 
-«ffelkaa  de  vièbften  ABV  en  YBG  net  elkaader  maken»  It  de 
tepboik  9eDs  gciükbeaBigeft  drtdmka  AEG»  wieng  bacnee  zgn 
de  loodlUneii  AB»  EO  van  twee  drieboekige  klakken  des  ^lat- 
drums  y  en  wiens  grondlQO  is  AG,  dc  »s  van  de  ligchamelijkc  fi- 
guur,   ^u  is  (vl.  18^  AE,  of£G  =  AU  VlJcuACis  — 
A  B  ,  Y  %  :  derhalve 

AB:|AGC«AC)sAB*^l^4:^«V'a=:i«Vgs  i.V'as  Kgt 

Va.    Waar  n\  ^  AEC  Is  i:  fut  Z  A  EC  (=  fith  h  Z  A  E  G) 
A  E  :  i  A  C  zz:  Q  ï  en  dcii.  nvc  lm  ^  l  h}LG  —  V \i 

en  f'T.  \  L  AEG  Z=r  V  i  —  |  3=  >^J:  waaruit  door  VIII.  3a. 
K*».  IS.  volgt  ƒ».  Z  AEG  r=r  2  /?;/.  §  ^  a;e G  X  fo/;  i  Z  A  E  G  =- 
•  ^i*  1^t  =  i  V^s  gcvolgjl^jlt  «p/ei«#  ^  AEG 

i^'^^i-  X  a  =  Hh  Ij  klWfSS— }:  wwuli  Toljt  ^ AEQ 
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///.  ^fd.i  Onr  de  regelmatige  Ugehamen^  4p3 

•  GEVOLG, 

I  m 

De  hoikta  wdki  de  vlakke  ^^liiig  mkm  io  lial 
octaedrum  «p  iii  iMt  tmminm  JÜ»  HypltnuMin  di  Ml 

■ 

io  het  Icafaedrum  heeft  het  volgende  plaats: 

1".  De  as  ?aa  het  i0fae4rum  b  R  f^X^ÏSi 

M  derhalve  ^  , 

De  halve  at  9  of  d»  afttand  vaA       tpiddfdpiQit  tol 

iedectkr  toppen,  èt/^?  t 

B®«  De  leodlijo  uit  )^et  middelpunt  ia  een  der  vlakken 
^e^geiat^  is  i  R  x  J^l  7^  ^  ^? ,  en  derhalve 

De  hoogte  vn  het  Icofaeinm  sqR  x/^fSi^ 
5^.  De  jZfw/  vao  den  hoek  trelken  eene  nb  weakt  met 
het  vlak  waaraan  deieelve  grenst  is  /^l-i-ÏÖ,  en  de 

O 

hfjck  zdve,  üomp  zijnde,  is  iic*.  54'.  18''. 

6^.  De  fims  des  hoeks   weike  twee  vlakken  onderling 
maken  ia  f,  en  do  hoek  selve  lat®.  i\U  24"« 

BBWij>.   iBdieo  iaett  liet  kofaedrum^  Fig.  ttO  tu  934.  dOiT  M 

vlak  fnijU,  a:u  inngs  dc  ribbe  BI  gtac ,  en  langs  de  lö«dl9ii  IXi^* 

vau  den  gel^ikz^üigcu  dnchock  GID,  zal  dat  vlak,,  of  die  Alt* 
dc,  vervolgens  gaau  ivcderom  door  eene  dergelijke  loodlijn  LE 
(van  den  A  GRD)  dan  door  de  ribbe  KF,  dan  wederom  door 
de  loodlynen  FK  (van  A  F  AH)  en  KB  (van  ^  ABH)»  zoo  dat 
men  den  zeshoek  BILEFK  verkr^gt,  die  afzonderlek  in  FIg. 
234  afgebeeld  wordt,  en  waarin  BI,  EF  twee  ribben  zijn,  en 
de  overige  zrden  IL,  LE,  FK,  KB,  ioodiynen  zijn  van  dc  g6« 
Iqkzgdlge  driehoeken  welke  het  Icofaedrnm  uitmaken  ,  en  dus  is. 
lo.  BI  K4  =  &        =  I  B.  Va  =  XX.  ^  LK  =  FK 

we.  K  n. 

Verder»  indifii  'awn  de  ^ntn  VI  en  BS  trekt»  die  de  beidt 
'  li  I  »ib- 
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riblM  BI  ea  BF  TDveealcea «  «a  doe  door  de  toppea  fw 
dé  tegeBoyeifitaade  koeken  I  ea  F»  B  en  C  8a«a|  sullen  PI 
kn  9B  'iMgftii  zlk'w'tMC  Affiimlnmt  dü  B€  t±ï  S  EC  = 
X;S  de  MIte  «fi  B^  tti,4a  4en  leieliikati^  vifikdik  «eB  de  tfC 
driekodcen  (Fig.  aoS.)»  ZID»  DIG.  Glfl,  Hf  B,  BIZ»  oin  den 
top  I  maken ,  de  loodl^n  welke  in  dien  vüfhoek  uit  B  op  de  re- 
fjeifovergefteide  zgcte  GD  getrokken  wordt.  Vermits  nu  I  F  C^*fi» 
234-)  IS  >  wclkc  loocirc^;t  op  het  vlak  van  gcmcldcn  vyfhoek 

ftast,  is  het  ftip  jN  daar  clezclvc  de  lyn  BL  faydt  even  ver 
tf  van  alle  de  hoeken  diens  vijfliocks ,  en  is  B  N  de  ra» 
Tfins  vtn  den  cfrkcl  -welken  men  om  dien  vijfhoek  trekke:^  knn , 
waarvan  de  ribben  des  Ic^^oêdrum  dc  zyden  zj|a«  Waaruic  voi^ 


(door  VK  aa.  Ccv.  x  ^  BI  :=i  BM  J^SjZ-Jli.  i  en  derbaifa 


.BN  =  BIX  V  =  b/I^s  4- 

  s-^i/s  —  

B/^^'iL±J:ljwdefni*  =  El*  —  BN*S=B*  -B.*X 
kiMialt  vol^»  _ 

i\  IN  =  R  X  J^uzJLi* 

Maar  om  dat  dc  cirkel  uit  C  op  FI  getrokken  ook  door  B  en 
E  gaat;  is  L  FBI  (zz:  L  FE  O  =^  L  (V.  7.^  cn  dexluiTe  U 
INj  BI  =  B  I:  IF  (iV.  15.  c^v,  a,")}  dus 


Cs  -  v^s)  g  -4- 

f«*  Cl  =  a^<^^nd  van  ket  itfddelittBt,  Of  bftlvi  ü 

ft 

Verder  NÏ.^  =  1.1^         ÏM*  =        X  f 
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j 

Ot^halve 


elkander  overihnadc  »  tn  tfluader  ptfaltolto  fi^ihte  en 

E  G  1)  Fig.  2 :  ,  dat  b  IB  «|,  «34*  ^  l^O^MN»»  ta  dtMvct 
BK,  CU  EL  trekt:  it  J^G  =  I  B^t  m  4>»ac  f  K  ^  V  ^ 

=:  BÏ:»  —  ü  CO»  is  (ï-t-ils) 

•    7^  co  de  loodlüa  " 
;  PÓ»  de  <litfO|H  Til*  lict.i^«^iMi  S  &  /f^lJz^^jLj* 

O 

Ilicr  uit  valt  hec  gcrnakkeigk  dc  hoeken  opicuulieii:  w.int  in- 
dien men  in  den  gclijkbccnigen  driehoek  ELI  de  ioodiyu  Lid 
«k  den  top  L  laan.viiUcn;  ii  EM  —  yil  ~  j  El  ^  , 

B.  JP^Li— !^ '  ^  gcwlgelfltt 

ft 

•  •   uur  Mt  =  Fri*  —  tei*  =       a -|K^(!±i.»J| 
ierbalve 

,  Maar  Ui  Ï.M .=     f(h,ij^lhi  »  i^**  *  SIL  =  i.i 
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tW  «to.  4  BIL  S  l^\SlJlLl  SS  ^  tfl^ 

Dttr  m  inMiOide  £  B IB  =  90*.  kom 

mP«  £  LIB»  te  «tM  itb  ttaiftft  M  m  der  «likktti  S 

QiB4tt/ii.  BIL  s  /^^ZLjii*  it  «/;ZBIL=:fr  4  MLI 


Sr  /n.  i  ^  ELI  = 


i  ^  +  ^  5>  Mmt  on  Ai  ^  (po»,  -h  i  BIL)  =± 
a/«  4  BIL  (VIIL  Sfu  MS  X90  «B  4  LIB  =S  9»*.      ^BIL,  Is 
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Vf.  a<Éw  4  BLI  S  |t  «n  dos  4  Btl  £S  x%^\  Vt.  S 
Waar  dm  éUm  war  bet  Uijfiuinm  beneft  opgdon  te» 

IV»    TO&PASSiüG  OP«0£N  CUBUS*    Fig*  AI 8. 

ÏB  den  Cltf£c/X)  of  Ti«rlfa£>  IimA  liec  vbigendd  pbUKit 

!>•  vlikkiQ  makdo  omlèriing  ttgL%  hoekanl. 
a*  Dft  hoogte  «kii  deo  CMkf  fs  fibb^;  «1  de 

IialTO  hoogte ,  of  tftaod  m  het  midddpaot  tot  «ea  der  vlab 
ken  9  de  htlf»  ribbe. 

De  tff  vin  den  Gn^tff  b  ft  |/  3;  en  derhilfe 
De  halve       of  afftand  van  het  middelpanc  tot  een* 
des  hoeken  t  is  J  R  $• 

•iWQi*  Veot  ir«  !•  ea     kUaiUlkeiviu  Veer  IK  s  eAj. 

jID» 


V 
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So*  =:  f  AD*  =r  a  tl'i  nMario^  =s:  «D*  +  1)G*  O 
2  R*  4-  R*  ==  3      I  derlitlve  BO  =  1^  •  V i*.  «tt  |  80  Ö 

T.  TotPAssiRC  09  HIT  Doose&Bimtnf.  'Fis:.      ;cii  135. 

In  het  Doduaêdrum  h«efc  liet  ipolgende  [^Itdts^  * 

De  tf  Md  (fiff.  1235-)  w  liec  Dodeéméttm  ^unh 
ke  m  her  uitehide  eeaer  ribbe*  door  het  miédei^imtf 
mm  het  «helode  ^ftn  de  fègieoovergefteide  flhbe^'  |puf  ^  weide 

«{«ednifct  door  ^f^JL±^L  s  R  M  yj^^— « 
derhahre 

D«  aflland  nu  bet  mid^elpwit  lot  eea*  der  heeisea 

De  loodjjn  CQ,  uit  het  middelpant  oj;>  Ieder  dcf 
vlakken  neder^^elaLcn ,  wofiit  uitgedrukt  door   " 

«      .    jo         c*^  » —  »>    •  -  y  t 

derhalve 

4».  De  hoogic  v;ii)  hel  Doitcacdrum  door   *  ' 

5*.  De  loodjjn  YS  tusfchen  twèe  ribben  wordt  uitgQdrukC 

ft 

6^  De  hóek*  U  Y  If  welke  ecoe  liU^  meakt  mer  het  itfK 
greoieiid  Thk  It  t9i*«  43'.  e.^* 
7^.  De  hoek  YU9  welke  twéé  Thlkeo  oederlidg  maken 

fa  ii6\  33'#  544^^  eo  deMÜi/iaee  ii  xf^^  \  hméh  êÊêmi$ 

*  •  -  / 

—  5; —  ;  dcszelfs  tangent  • —  a« 

BKtttjf Indien  men  hel  Dödecaédrum  VUt  tff.  ftfi;  do)/  ëee'  thÉ 

fnijdt,  hti  iveT!;  ïfin?:?  de  ribbe  YM    cnat,  vervolgers  doof  df 
looül^n    M  R   van    den   v^f  boek   L  M  N  O  P  ,   door  de  loodlÖn 
•  ILH  T«n  den  daar  aaugrcozendeo  vijfhoell  POIÜ«>  dan  door 

'         KM  * 
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<Je  ribbe  II  S  di:r  vlnl:  cv.-'r  Y  M  is,  cn  dan  wctlcr  doornvee  lood. 
lgii£ii  van  vlakken  toe  d^t  men  w.  dcr  op  V  komt,  verk<rügt  men 
4cn  a^shock  V!VftlH~SUY,  ia  fig.  335.  afzonder]  yk.  afgebeeld, 
en  waarin  Y  M ,  cn  S  H ,  ribben  zg'n  van  het  Dodeuêdtum^  «C 
sISAia.  der-  vgf.ho«kigc..  viaUi^fiiu  waatuix  hee  bellaat»  cn  QML^ 
8U9  UY,  loodlijnen  in  bet  vlak  dier  v^füockea  uit  den  tt^ 
op  de  o^ttrilBJftiln  «ttte-  nedi^eUiteni 

lf4im  om>  wder  fig..  aa^,  ia  dc  drie  v9flio<^beii;  wclk^jiMi 
4Hpi.i9t*«M  ftltti»  de  diagoaalen  VL,  YN,  t^||f,,.||^ 
.•ena»  «tl«ks9«isii  dxi«b««k  )£if«tf.iiiK.  Qt;^odlii  MA 
Italdif  dó»  dlagonttl  LN  fff  twee  gd|}k»  deelen  iol  $  cd  de  tl 
te-  bet  vtik  «D.«e&ilrUti|QaLKUt«atrofefcai9  i».dk  iM^lMi* 
den  top  yin  een*  feltksQdlge»  driehoek  op  do  groodllftt  deiidf 
ven  oeergel^cettt  en  dcilnave 

i«i  Y#a»^- — tv  • 

M«Ér  de  dli^diul  LN  is  Mtesd:  iraat  Mie»  «kn  ^«totr  dn, 
r^iTfoi  vtn  de»vtfflitek*LMI7'0P  aientt,  1$  (VL  fts/cdv/*.) 

S5  V'e*  —  SÏS*;  en  nit  VI.      Ger»  i*  is  "J"' 

m 

,  /K's  +   6+  Vs) 

=  R*.  Vt/  '  "'■/■°°  *^"V;TT — /»'<i««ii«>W'i»' 

•DMt  nu  Y<  =  LN        is  Y teR . ^^i-±iMï: «. t 
3»,TI=iR.^SL±_L!L«.  ... 

'  ft  • 

Mier  de  Ai,  M8.(ef.  otf.)  veK  loodiegt  op  Yli  en  diii  11 
€««Hk  «HtUCwL « lPcn^> dii»i»n,    .  . 
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6  t3  -  Vs)  3  (8-  1/5) 

4%  YZ,  of  dt  ifttVld  W  dea  C»p  Y  in  A  LYN  (fig.  a30.> 

tot  bet  miildelpimr  (iel  «Utcboeks  =  &       ^  ^ 

M2»  tfe  hoofve  wde-f|ffM^|te  op  Oen  drkhóck  YLN 
'  (flc*  ftto  >  mteoOe  «  ea  wmvao  M  de  top  u  s  &  i. 

9  -h  3  K  5 

Maar  A  MYS  Cfig.  ^350  is  rcgthoeWg  (V,  j):  derhjlve  (IV. 

iviö  =  — — |4a=atr  3  v's 


9  ^  S  5 


-1-  3  V  ^ 


CM  =  C  Yr^^Wnd  yai^<^ct  miajclpunt  tot  M, 

Dc  loodiüa  CQ,  «ii  l»t  wlddelpMt  C  necifeliiflii  orden.ifl^ 
:  '^ek ,  die  ^en  der.  «Ukkcft  .to  m  bet  M^^^ifnMi,  vilt  op  b« 

midu  li  lu  van  dien  vïfhoek  ,  «a  fewigelljk  op  tUi  ibo  d« 
VX        radiui  is  'van-'-dtei 
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f,  CQ  =  I  X  VSiX—i. 


r  5  -rl  ^ 


4)* 


1^? 


5-1  S 


+  ft  ^5 


Daar  M  R  dc  gehcele  loodiün  i»  aif  des  top  det  l^f  1>vkf  op 
(Lc  overfiaandc  zyde  nedecg«}aten «  is  (dpor  VI.  fti.  Aasn.  3.  ^ 

VI.  i;».  Ce'f.  i.O  MR.=jP^^         ^  X       "^^^  ^) 

itf  Cs  -  i^s)     '  •   4  a  Ks) 

4(5  -  1^5).  Cs  +  i/s) 
II».  MR  =  UY       S  ^^+Tri 
uit  Hl  tel  ^oTVDiwtdt  wofdMi  d«  boekeA  feaakkdlk 

Wint       ^  YSM  ü  MS  ;  YM  =  i  :  ƒ».  YSM;  derllW 


/fi»  4YSM=  =5-:  =  77==-=—  =  — r- 
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200  dat  £  Y  S  M  3S  «o«.  54'.  iö*?» 

en  ^  Y  M  S  =  Z  H  Y  M  =  Ö9.     S»  •  4». 
Maar  ia  A  CQY  U  C  Y  ;  CQ  =  It  M  ZQ  YC  «1  jSii,  ^QYC 


+  iiVf 


*«  U  -h  >/5)  .  (3  -  1/5)   .        •      .  »5       ,  • 
Z  QYC  =:  sa**.  47'.  ao''. 

ko:nt  Z  UYM    =  lar.  43'.    2  .  * 

Ou  4  ÜYF  is  ÜY:  Ve       4  YS;  =  1 ;  /-/j.  Z  YÜF 

(z=  §  Z  Y  U  S) 

"H  a  J/T 


 i  YS  


Yü 


—  +  3 

10        4  1/5 

^^^^^   » 

en  co/,  i  Z  YÜS  =±/^,  .  (7  -f-  S  |/$)  —  /^^^vT 

«n  fn.lWS—  2  r^n.  I  i  Y  U  S  X        i  ^  Y  U  S  — 

•         (7        S  V's)  (8  H~  V^7)  —  ft         36  -i-  16  j/s  3:5 

45  H-  •©  1/  5  (4S  +  tto  V/si  C4«  -  ao,  V^a) 

a  /^^-j  =  pr^:  gcvolgelök  Z  YÜS  =  u6^  33'.  54^ 

I 

/MUOUBSUlfl»    Me9  bndt  z  YUS  veel  korter  kvntiea  Tindcm 

want  Z  UYM  =:  xftl^  49'. 
tfZaTMgg  90> 

blüft  Z  UTS    ^    Si%  4^'. 
4  U« Y  =  Z  UYt  »i^4»^ 
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Matr  wü  heMtl  MMMloen  zien  hoc^-men  don  {imu  en  den 
«0#«tf  diens  hoekSk  tot  fm^  «cew  *  #fiif ouéias  ii|tfbr«kkiiii  ter* 
,  JcMt^  dezelfde  ai^  Ls  GKNjAs'op  MM  ce^f el!  tadcie  fiilfe  n- 

—  « 

XXXj^V.     VüOUSTEU    '    .  . 

De  inbood  -m>  een  regelmatig  ligcbaani  wordt  uicgedrnkt 
door  dcszelfs  oppervlakte  ,  geinuItipUcecrd,  daor  ,het  derde 
gedecice  van  de  leodlijn  uit  het  mk  delpunt  op  eender- .vlak- 
ken  neergelaten:  of,  Wac  op  het  zelfde  nftttüwr,  Is  gelijlc  aan 
een  paralleltptpc'dum ^  waarvan  het  g'-onavl-ik  geüjk  is  aan  de 
oppervlakte  des  ligchnams,  en  de  boogie  het  derde  gedeelte  is 
van  de  loodlijn,  uit  het .  middeipuuc  op  eeu- der  vlakken 'vaa 
het  ligchaam  neergelaten.  ;      •  •  a 

L*  C  VII.  Appendix  ;  prop»  ft.  Sékol,  s. 

AANMCK-iuNC.    LE  GEtiOiiiB  ftelc  !□   de  plaats  van  dc  ioudi^^i  oic 
bet  mtddelpotit  op  een  der  vlikkd  aedcrgclaten «  den  radiu  W 
'den  fogercbrevtifr-llioac;  lm  geen  oplMt  teffdè  nlclioiiit. 

XXXV.  VOORSTEL. 

De  inbond  vio  een  tetraedum  is  gelijk  aan  eeii  regthoêkff 
parallekplpc^him  van  de  zelfde  hoogte  en  wiens  grondvlak  ge- 
lijk is  aan  het  derde  gedeelte  van  bet  drieboekijg  ^opdflak 

des  tetirtiedrunts,      '  •  ^ 

3 De'r  inhoud  van  een  hciaedrtm  h  gelijk  aan  een  regt hoekig 
faraUclepipcdum  wiens  hoogte  de  as  is  van  het  óctaedrum^ 
en   wiens  grondvlak  een  derde  gedeelte  is  vau  het  vierkant 
'  óp  ue  ribbe  van  het  octaedrum  befchreven^        .  .      ';,  .* 

De:()i|hi«d  vmx  een  UofaeirulB  ft  ^elük  aap  een  regthoekfg 
pm-aikkptpêiBm »  mmhm  -de  lioogte  bec  dewde  -fedeelte  is 
WlOödltfa  tBifcb^'lweé  ttgttPiAflUamfo  <èveii4riljige 
sMëf  dian  bt^  Ug/^edrum  begrepen,  of  ^  de  boogte  van  het 
icofaedrumy  en  bet  grondvlak  het  tfeoronJ  van  tfixk  der  drie- 
boekex^^  die.  fa«i^i4(SMB0r/2  uitmaken,   ,  "  , 

De  inhoud  van  het  dodecaedrum  \%  gelijk  aan  een  regthoa- 
klg  parallelepipedum  waarvan  de  hoogte  de  hoogte  is  v;in  het 
dodecaedrum^  en  bet  grondvlak  het  dübbeki  Van  een\der  v^f* 
lioeken  die  het  dodecaedrum  uitmaken. 

'  "'sfiwui^  #  Voer  \i^t  4êimêinm*  'dtt.algêBliflc  eene*  vobnaakt  A^tX" 

mtige  pyramiJf  is  ,  cn  voor  het  octaedrum  dat  ccnc  dubbcIaC 
reptliniiHire  vitjrknnrc  pyramidc  is  ,  uit  Voorftel  XXVI.  Voor  net 
'tcofaedium  ep  hei^dodécaédrum  uit  Vporöcl  XXX,  door  b«*f* 
menJiét  'MTud/mm  ^Monm  th^iitt' eb  driehoekige,  en  het 
dorf«*rtS|r««:'  -a!s  uit  la  vafhoekige  pyramidcn  bcflaande  ,  wic 
hoogte  li  ^  M^-fcéoice  'vba  ^  imfimlmm  a£  via  het  ^  . 
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L  AAWMCKKiNO.  Tngevo!ge  van  het  voorga^^mlc  ,  Van  ven  de  oppcr- 
vlülac  en  den  inhoud  van  icèer  der  vyf  rt-gciuKUiiiC  Ugcharocii 
ficmaktieliik  uitdrukken  ;  éw  etii^iff  M  ^'^^^  a  itéert 
sor  fhoretf ,  iréfkt  ribbe  door  &  Bitdntkken ,  ten  grondflag 
♦  J«tfiikfinde :  en  ver^ter  dc  inbouwen- vjm  den  ca^^  van  he^ , 
'"^l^^bctaeJrum.riQiicopicIratu.  én  het  rfo</tfCflrrfrr/®i  xcijptci^^ 
door  C,  T,  O,  1,  CU  D  uUdrukkcndcj  het  ge#»  dBofVWHIr 


waakt  dezer  v^jf  .gcvolffp,  '   •    .  r.  '  .    .  ^fï  •* 

-l.'  GSVOLO. 

hottd,  of  C,  »  R'»  i     , .  ,   _  .  ,     •  i-i 

-  Ih     G  E  V  O  J-  O*^ 

'    •       Bct  MTtAE^R&'ic  FigI  aas»  •a4« 

DeJnhoudL  is  ,  T  =  R»  .  "J^^.^       ^  4 

H-  ,^  \    /  r    -  '  ? 

BBWiit*   Ittnen:  de  oppcrylatf  it  4^  AYB  =  4  AV  X 

•  f -  '  :  •  ■  rtr 

{VoorÉ..XXWn.N»*iO=rl  AV*X|/3  x  av  X      j  =^ 

'  '  *- 

:  zj^M^  JH/ff»  i*<w«>  1»  ^ooillek volgt.      ^      ^  ^ 

-  .      ^    r         .    *  ' 

Hm  ocf  ABBftVM.  >Figi*aail»  '    •  "3 
1«.  Do  opperfkkie  \m       OQtacj^-um  is  a  R* 

De  jttbou4.i?»  a  CZ^'.^^M^ 

*  UFiJS.  De.iahoud  ▼m,  bet  vicyrkaat  pp  AB,^to,AB*>  de 


1; 


^4 
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504      XI,  Sotki  Ovèt  ik  tfehêmri^k»  j%»rai- 

'  Tt»  OBVOtCSi 

•  •  • 

Het  icosABDttUM.    Fig.  228,  a34. 
•  i«.  De  opperfkirw  vaa  iKt  kojiuikim  wordt' ait?edrDia 

a».  De  inhoud  (i;  door  R»  X  ~      +  Vi^ 

stwiji.  De  oppmlikte  nm  Jüt  diMoekig  vlik  wordt  vltgednikff 

i       •  l^S!,dus  dc  gehcclc  oppcrvUkce  door  ^ üi*  X 
 •  4 

Oe        imi»  U      .  l^l^}  i:l!CVoofft.nZIIIJC«JIE) 

'   ■  ^ 


<w    .  I 


n»  AANMERKING.     De  cppcrvlaktc  van  het  ico^acirum  fs  :s 

flo  X  A  H  G  r  =  6c  ik  H  T I  a  éo  X  tn  X  i  f^J^'S 
30  Hl  X  TX:  gelijk  aan  den  regthoet  begrepen  onder 
derctgmaleo  Hl  en  de  [oo^lijo'TXt  het  geen  voorfomt 
bij  lOCUDis  ia  XiW     .      v      .  .  ^ 

Voor  bet  dodlcaedrum.    fig;;  aso,  235,  * 
'Dè  oppervlatte  van  tet  doJecaedrum  wordt  uitgcJrukt 

ea  iles2el&  iahoud  D  =      x  Q^^  ^  . 
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///.  Afd. :  Ow     regelmait§$  UgAmm.  505 

•tiTfjf.  Mm  moec  ttnc  dtn  lobmt  w  das  vtClMCk »  fimiMik 
ée»  XMmiChMif  btpatoa. 
Om  U  •  Y  M  H  é  lootflVa:  aaar  dii  loodtQii  !• 

^^^^^^^  ^^^^ 

IA  d«riiÉlTir.deoppenrlaktt=rr  5JL-i*  f5*  X  i^5±Z?ll 

De  hilve  hoogte  fm  hcc  Dudecacdrum  is  ^Voorft.  XIÜUIL  N**.  V  1 
^Q—  v^TTTT  JC  ^  ^  ^~  gevolgelyk  geefc  bee  derdo 

*  Yb 

fedtftlw  d»r  «[^poMikie  no  den  vijfhoek,  door  iwaalf  malen  de 
hoütitc  gtmuUiplicecrd ,  den  inhoud  ckr  t^v^  xa'  ^yramidni  ai« 
(Vowtt  XXXIV.)  het  Dodecacdru    uicm^Kcn :  cn  dus 

(d  —  ft  1^5)  X  (6  -f  a  V's) 

.  |D«  AAMMtKKiNO.   De  op^rvlakte  des  dodeeatdrums  is  g«« 

Ut  yjJt 


DigitiZeü  by  Google 


5id     Xi.  Bock:  Om     HicAmnafiê  figurm. 

lijk  aan  de  twarif  vijfhodeen  «He  desiélft  vMdcea  uitma* 
ken:  la  x  5  YM  X  4  loodlijn  sa  30  YM  X  loodl^: 
of,  is  gelijk  aan  den  regthock  begrepen  imdcr  30  »in 
de  ribbe  ea  de  loodlijn :  het  geen  bij  imiDia  is  XiY»  %i 

*  « 

VU  OBTOLO* 

Indien  de  ribben  watrak  de  vijf  regelinat!!za  jigchamen 
faeftaan  even  groot  zijn,  zal  de  vol,!;ende  verhouding  cos- 
fcben  derzelver  oppervlakce  pisats  hci  bciu 
'  Oppervlakte  van  den  eubai    6  .  R*  =  3 

—  hei  UêfOédrum      s=      |/  3* 
— .  —  üetatdrum       is  R*  3 
_  —  icojaedrum      =  3  x  5. 

,  .  —  dodccaedrum     =s         3  x  _ 

Vlf»  GEVOLG. 

TmKen  m  dc  vijf  regelmatige  KgdMioefi  4e  ribUn^ewn 
groot  ziju,  zuilen  de  inimden  dier  ligehaaKV  ftaan  m  * 
volgende  rede  5 

Cubus       •        *        ♦        •  R* 

Taratdrum   R*  X  ^*        .    •  as  R.»  X  «.njtt 

« 

Oaatdrum  R»  x  ^-jj-^  .  =  R»  X  047'<» 
Icofautrum    R»  X  (^'-^)    «  R' x  a.x8«öP 

R»  X  )  =  II»  X 

Zoo  dat  het  octacdrum  het  viervoud  is  vnn  1-^^  .^^^f^ 
^m;  en  het  dodtaaedrum  het  drievoud  van  hei  icofa^rum 

jivertreik  «el  - — 5  ^« 

Vin»  OBVOLC* 

Jadlen  de  tïf  regeimatige  ligchamcn  geiigke  Inhouden 
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UL  JÊfi.:  Om  sU  rcgelnm^  BgdimÊtk  $^ 
ëcD » tMlm  Mdve  ribbtn  tot  üktadtr  iM  hi  it  volgen* 


 éfB  cuhus  rot  ^  vao  bac  inrmimm ,  van  het  «r« 

tmérum^  vtn  bet  ê€9/mémm^  vu  hec  Ment^énm^  rt* 

fpectivelijlc  als 
i:  a,o35>6:  1.2Ü49:  0.7710;  0.5052. 
Ribbe  van  hec  teti aedruitt  tot  die  van  (ïen  cuhus ^  van  het 
9Qtaedrum  j  van  het  icêfa?iJru:n  ^  van  hci  dodecaedruM  ^  tU 
i:  0.4903:  06300:  0.37^0:  0.2477. 
Ribbe  vaD  hcc  i^csaedtum  toc  die  van  den  ^2/^//5  ,  van  bcc 
tmsidrum ,  vifl  faec  fcnfiuéruMf  Ttn  hec  Mecaedrum »  als 
l:  0w7;r86t  1.5^74:  «l5oi4  :  0.3931. 
Ribbe  vto  b€(  icefsedrum  rot  die  vtn  dev  m  bec 

inratérum^  m  bec'  octaedrum^  tea  bet  Mnêiêmm^  ilt 
i:  1^979:  2.6452:  1.6664:  0.6554* 
Ribbe  van  het  d  dccacdritm  tot  die  van  den  euhut^  van  bet 
tetraedum  «van  bet  octacJiuvi ,  van  bec  istfoiérmm^  ito 
12  1*^1^93:  4*0370;  s«543a.*  1.5062^ 

BEWIJS.    Stellende  voor  de  ribben  (R  •  O»  (R-  «O»  • 
CR.  •  0>  (R-  •  ^>  ^«  <^o^'  bet  7,  Gevolg:  oi^m  coc  turacdrum  = 

CR.  •  0^ :  CR-  •  O*  ^  -«R  deibalfv  «it  de  ooderftelling » 

C&  *  c)*  =  CR  •  O'  X  ^  t  of  ca  .  #>•  I  CR"  •  O*  « 

s 

i:  pT^  en  CR-  •  <>«  Ot. •  O  =  #^        =  1  f  «lOipd.  Imgi- 


I 


lykt  (R  .  c) :  C^  .  O  =  ^  ^        ' '         ■  m  1 1  10849  en  1^9 

4  •  re 

TDom  Toor  de  overige  gcvraHeo. 

IV*  AAimiKiNo*  Men  vindt  op  fommige  frcportionatd pmikn 
van  vroegeren  t^d  eene  lijn,  welke  tot  opfchrifc  voert  re* 
ductio  corporitm  regularititn .  d.  f.  herleiding  der  regelmatige 
ligchamcn^  re  weten  tot  de  zelfde  grootte:  de  lijnen  der- 
halve, die  zich  van  bet  middtlpin.t  des  proportionaaKpas- 
ftrs  op  ieder  blad  uit  (trekken  ioi  do-I  caedrum  ^  icofacdrum  ^ 
cubui ,  octaedrutn ,  teiracdrutu ,  Haan  in  dc  zeUde  rede  al» 
de  ribben  dier  ligcbamen  (laan  moeceOf  op  dtc  deze  geiy« 
ken  Ibbotideii  bebbeo* 

ledien  men  dni  bQv.  de  ribbe  kent  nn  een^  ovAiPf » neeoic 
«M  denelm  croocii  nee  een*  gewonen  peiftr ,  en  opent 

Lln  den 
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fol      XI.  BêAi  Ovmr  de  Sgckêtmtiykc  figurmu 

de»  pro^idoieil^piffiBr  f ot  dit  de  beide  poaces  dei 

fers,  welke  de  ribbe  vto  den  femeUeii  cubus  bevatten ,  op 
die  lya  (laan  van  cuBus  lot  cuèust  dan  zullen  de  afllandeii 

van  dodecacdrum  tot  dodecaedrnm^  vnn  icofaedrumioi  icofae* 
drum,  enz.de  grootte  aanduiden  der  ribben  vnn  die  lTc:chamcn, 
als  derzei  ver  laboiul  geltfk  zal  z^ju  aan  die  vao  den  gt^* 
▼en  cubus. 

Tüb  liieii  den  f///j//5  en  het  octaedrum  ftaai  op  die  zelfde 
lijn  de  /(/y^/ :  die  ;U'ilai]d  duidt  de  middellijn  aan  wulke  een 
kloot  hebben  moet  om  gelijken  inhoud  ce  l)ezi{£cii  als  de 
viJf  regelmatige  ligchamtjn,  wier  ribben  op  de  lynen  aan- 
geteekead  flsia«  Zie  over  de  bepaiiug  vtn  dien  ifStndt 
XIL  \Z.  èsuiau 

XXXVI.  VOORSTEL. 

Alle  de  lefdmetige  ligcliameo  m  de  telfi^e  roort^ 
of  de  zdfdc  beoanuDg»  gdijk  mede  alle  de  gclijkvoniige 
ligcbamen,  (laan  tot  elkander  in  de  driedubbelde  lede 
der  ribben  uit  welke  z\\  gevormd  xijn ;  en  hunne  oj>per- 
irlakteo  ftaan  in  de  verdubbelde  rede  der  xelfde  ribbe. 

BEWIJS.  Uit  het  XXXCV^.  Voorllel  en  Voor(!el  XXXI.  Gcv, 
.  7:  en  IV.  97.  of  uit  Voorftel  XXXV.  Gev.  6  en  7. 

AAHMiuaeia.  Hierop  fteunt »  op  (bmmige  propaniMaat^ 
pasfers^  de  Kjo  die  wet  het  woord  cMc  of  foliéks^ 
beftetopeld  Is.  Er  ii«  als  nair  gewoonte,  eeoe  dier 
lijnen  op  ieder  blad  dei  paalbrt:  tij  zijo  in  ongelijke 
dealen  verdeeU»  welke  deeleo  de  rede  van  de  dme 
magten  volgen.  Bijv.  men  neme  van  het  middèfpont  af 
den  aflland  a:  dan  valt  het  dubbeld  van  dien  op  8:  om 
dat  8  de  derde  magt  is  va  1  2.  Men  neme  de  lijn  51 
dcrz^lver  dubheld  valt  op  40;  d.  i.  op  o  malen  5,  om 
dat  ü  dc  cubus  is  van  S  •  ins^i^eiijk:;  hL-t  dubbe  d  van  7 
va't  op  8  X  7  of  56.  Die  iijn  t^dno  dient  dan  om  de 
Zijden  te  vinden  van  een  ligchrinn  dit  een  bepaald  ge- 
deelte of  een  bepaald  veelvoud  (ftel  het  fzjvoud)  moet 
zijn  van  Qen  gegeven  ligchaam,  en  tevens  daar  aan  ge- 
lijkvormig^. Immers  de  zijde  a  van  het  iij^chaam  A  «al 
itoaa  tot  zijde  vao  iiec  gezoehie  Jigchaam  Yk%  zoo  ali 
3  s 

V  I :  V  OT.    Indien   men  eenen  cuhus  maken  moet  d;e 
het  dübbeld  zij  van  een'  anderen  :  men  (lelie  de  Zijde  van 
den  gegeven  cuhus  van  i  tot  i  op  de  heide  lijnen  cu* 
t    kk'^  de  i£ibuui  van  a  tot  &»  zal  de  zijde  des  gei^ocii' 

t» 
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tm  iijo.    Zie  ceo  «ider  gebruik  di«r  ly»,  te 

weteo  om  wee  middel*  Cf«oreJ!:-cn  re  vmdcn,  in  bel 
IlL  Boek  der  WerkftQkksa:  WerkOuk  iX.  Oplosfinfi 

XXXVIL  vooasT^U' 

Vin  gelijkvonotge  regelnutige  Ifgcbttnen,  hebben  kleinere 
merder  eppenrltkte  mee  becrekktog  tec  derzelver  inhoud  dan 
'éb  «rooteff«.'  ea  «el  in  omgekeerde  rede  na  demlTer  ribben. 

»£Wijs.   Uit  Voorftcl  XXXVI. 


IV-    A  F  D  E  E  L  I  N  G. 


OV&a  DB  DBSCHRIJVING  DBR  RBOBLMATIOft 


■  » 

Kene  ligchametUke  Bgttor  worde  gezegd  in  eene  andei» 
ligcltamelijke  figuur  befcbreven  te  zija«  ali  alle  derzelver  hoe« 
lïea,  of  op  de  hoeken,  of  op  de  ribben ,  of  op  de  Tlakken 
die  laacscgemeide  figuur  rufcen* 

ii|ct.  Xf>  0ef^  |i.  In  flMalge  nkg tfan  Tan  hca  «uk  na  dien 

éJMmwLVM*  Wattseer  alle  de  iMieken  van  de  ceae  FIgner,  ef 

i>p  alle  de  ziyden,  of  op  alle  de  ribbco,  of  op  alle  de  hoeken, 
i'an  de  andere  Figuur  rusten ,  wordt  de  eerstgcmelde  ge^e^d  vol" 
maakttHjk  io  de  laatttgemelde  befcbreven  te  zjjn :  doch  wanneer 
0Uê  de  Roeken  ▼au  de  eerfte  ieclKf«  of  op  eenige  züden,  of  op 
eenige'T\\Ai^^  of  In  menige  hoeken  der  laatstgemeldo  i  ui:en«  la  de 
infcbiüvioc  onvolfliaaki.  Zie  verder  2UUVUI.  Voorft»!,  OfV.  u 

XX.  BfiVALINO* 

Eene  HgditmelOke  fignnr  worde  gmgd  om  tene  tnilere 

figuur  bcfchreven  te  2)|n  ,  wanneer  bare  zQdeOf  rfbbeo^  of 
Jioeken»  dfs  bi^ek^n  Vfm  d^  laecitgem^lde  figupr  rnkM* 

KVCL.  XI.  Bep.  32. 

XXXViU.  VOO^ftTSL* 

Geen  ligchamelijke  figuur  kan  in  eene  sndere  befchreven 
woiiien,  teu       hec  getal  of  van  ribbeu,  of  van  tj^^tn,  of 

i-l  3  '  ;  van 
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ran  hoeken  iu  de  laatst^eneldet  ten  ttlfiHmi-  mQ  Broot  4 
«U  het  getal  der  hoeken  ia  de  eentgemeide* 

BEWIJS.   UiC  de  XIX.  Bepaliug. 

I.  OBTOLO. 

Dus  kunnen  noch  tic  cu/rfï,  noch  het  ico/'arJrum ,  noch  het 
dodecardrum ,  in  een  tetraedttm  bcfchreven  wocdea;  Ui^^  kf^ 
dodecaedrum  ia  hec  oafaedrum^  of  iu  deo  c^i» 

IL.  GKVOLO» 

t)c  overige  Ifgchamen  kunnen  fn  elknnder  befbhrevcn  wor- 
den ,  doch  niet  alle  volmaaktelijk :  vohnaaktelijk  noemt  men 
het,  wuni:eer  tlle  de  hoeken,  van  de  ingefc.ireven  ligiuir  alle 
de  zijden,  of  ribben,  of  hoeken,  van  dc  andere  raken:  minder 
^^IméUkielijk  ^  wanneer  eenige  van  de  lebben  der  laatscge- 
nMe  niet  gecMki  worden»  tm  im  %^  neerier  in  geul  zijn. 

I,       ^M^'RiiiNC.    Tn    het    vijfilcndo   Bock   der    Grondbcginfcls  vaa 
tucLiDKS,  duch  Uct  welk,  uve»  ats  hccXiV^,  huogitwaitrkli^jnigk, 

'  em  olec  «e  leigeii  seker,  otec       tocuDit  aelveo,  must  \m 

HYPSICLES  den  AUxandryner  is ,  wor^lc  nliccn  over  dc  yolmaalte  ln# 
fchrijving  gehande!  i  ,  cn  te  re^t :  dc/.c  alleen  kun  dien  niiam  wa.ir- 
IqIi:  dragen ,  en  vouiocc  atn  de  bepaling.  Ëcn  Uer  uUgcvercn  van 
nveUDKf »  VOR  DE  CANDAiLB,  hofft  Mii  Het  eiiHie  het  XV. 
Soekf  te  beginnen  nanieluk  mei  iMt  VI*  Voordel,  cn  fetec  VI»  «• 
Vïl.  van  den  Schryvcr  we  latende,  eenige  VoprlK-Hcn  E;cvoef:d 
over  die  infchrüving  ,  weiiie  w\j  onyolmsakte  tii>€nien«  cn  o^k 
over  eenc  andere  foorc  ran  {nfcbryving  welke  eukcl  hierin  be* 
AiaCv  e«i  een  ligchaam  in  een  ander  ligchaam  betec*  of  laceltot 
len,  is,  zonder  da:  echter  alle  des/elfs  hoeken  ,  m.iar  fleehri 
ecnlgc ,  do  zij  Icn  rib!ii-n  vm  iicr  cv^Ktc  raken;  oi'  nuk  zoo- 
danig i  dat  eeaigc  ï^dcu  vau  hét  ccnc  gcUecl  op  de   2^dcn  v«a 

jkit  indm  liggen  s  b|f  beeft  ietgelps  bQ  de  XV.  nDeken  eee 
XVL  Boek  over  de  onderlinge  in-  cn  orafchnjving  van  de  regd* 
jnatï^e  Figuren  gevocga  :  clavius  heeft  die  alles  overgenomen, 
gel^k  mede  vöoght^  Doch  hierin  xullcn  wü  om  niet  inlaten : 
en  flecbts  m^c  peo  cpkcl  woord  de  volma^kcy  omfclKuviDi  tv^* 
IHppen. 

IU.  OEVOLU. 

Ken  tétrae.'ram  fs  in  den  culus  bcfchreven  ,  wanneer  de  zet  ribbeo 
yan  het  aelvc  de  zes  vlakken  v-^n  den  a.-hu.f  raken  «  en  dus  langi 
llerzelvcr  diai^qnulcn  liggen:  wauruiL  voi^c,  dat  de  hoeken  van  het 
tmfêidnm  xami  tame  toppen  die  ven  d^n  evèus  talkea'^  cn  In  üe 
lioeiKett  begfepen  sQii* 

ft^rcL.  XV.  I. 

1V«  G£VOI.O« 

Ben  lm  beftlimen  iffetden  i9       tftmifim^  en  ie 

een' 
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IV.  Afi.x  Om  *  htfckt..der  rtgdÊU  ügcl^mm.  fii 

.  li  m  tHmtii^m  %  mlit  di  ns  iMCkm  leder  op  «ene  der  fll»tCB 
TOK  Iwt  JMMMf/VM  ftau  t  en       ^  tict  midden  dier  ribben* 

«oct,  XV. 

In  een*  mits  de  zes  boeken  de  zes  vlakken  van  den  ciiyu$ 

raken  ,  ea  wet  In  bet  niddefiMiic  dier  TbdLken »  dat  it  In  btt^  fti|^ 
ditr  de  belde  diigont  len  xick  fl4den« 

V«    GEVOLG,  , 
Sen  eii0»r  Itta  befthrtven  werion  la  M  m^êinm  m  Sa  cefr 

in  een  Qctaedtum^  wanneer  de  ackt' hoeken  van  den  cuhus  ieder 
op  eene  der  vlakken  van  het  oetaedrum  rusten ;  en  dat  wel  in  hec 
nlddelpaQt  Tan  die  vlakken ;  dat  is  (IV.  14.  G«t.  $•)  op  de  tw  et 

derde  gedeelten  vnn  de  lijn,  welke  uit  den  top  van  fedcrcn  hoek,  in 
de  dr'rb<>!-i-ic^c  vi  ikken»  ioodrcgt  op  de  tegeaoverilaa&de  2^d«  van 

dien  ditciiock  Üaat. 
BOCU  XV*  4» 

Tn  een  dodecaedrum  1  Tndien  men  namelyk  in  de  vier  vijfhoeken 
die  om  (Fig.  230)  dc  ribben  ML,  LP,  LX  en  X  W  ligücn,  de  dia- 
gonalen MP,  MB  ,  B  W  ,  W  1»  irekt,  heeft  men  een  vierkant  het  welk 
xtcb  ttct  vüf  vSerkaaten  op  gcl^ke  w^jzc  befchreven  veréenlgt»  en 
den  ctAus  maakt  t '  wicM  aeht  hoeken  dus  In  acht  hoeken  van  bec 
dn^.^caedrr'.m  flaan  :  en  de  vier  I^'ncn  ,  die  <ie  asibn  S^tt  vas  den  Cê^ 
kus  9  z^a  tevene  aafien  vaa  hst  doduaedrum, 

IL  aANMr.RKiNG.   Vxw  ^^cdeeitc  v.in  de  bèwerfciog  vtn  £iicLiMt  TiU 
17.  kan  bkrtoe  gebragc  wordeu,  » 


IIL  AMoaKUlo.    Het  blijkc  vit  Fig»  nil ,  dat  de  iU ,  oT  diagönaal 

•     van  dettaaéKr»u  BG  =  f^ül^^  4-  DU'  ^  DO* 

m:  D  G  V^Sï  ook  zal  hier  FIg  a;^o,  de  a&  van  den  cubus  ^  daar 
MP  de  z^dc  is 9  zgn  MP  . 

Mair  CVimA.  XZXm.  V,       Mf  =  LM  x\f  Y±±J:  ' 

TT  7  —  2  L  AT 

=LMXA^  ~— 2         =    -     -  ett  dorbilf»  de  ü  ra 

den  tt^ii//  =  LM  K  :7   I  bet  geen  juiit  ia  dc  uitdmk- 

fcitf  fe«f  dn  M  T«  bM  diidimlrM«r  <ZSe  Voorft.  XXXUL  w\ 

VL  GEVOLG* 

Een  dodecaedrum  kan  in  ccn  ho'hidnwt  befchreven  wofdefl,  bldko 
4e  boeken  van  bet  d^dicacdrum  ieder  ep  een  vlak  ren  bet  kof  cc* 

LI  4  tirtm 


üigiiizêü  by  <jOü^ie 
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(il9.      JET*  Soek  :  Onr  lU  ügchamcèijkc  figurem* 

Mr::m  riT^rcn  ,  cn  wel   op   het  middelpunt  van  dat  vlak  :  dat  i$  op 
twee  derde  ticdeclcea  vaa    dc  l^n  ^  welke  uit  den  top  van  i«derca^ 
driehoek»  die  een  vUk  vn  hec  kofsMrum  uirnaakt,  op  de  ie|eft« 
«ffi«eftelde  s^de  vaft  iti^o  drlelioel^  loodrcft  ifc^tc, ' 

iiTfi^  XV,  %,  I 

VIL  GSVOLG* 

Het  rpreekt  van  lelf  dat  teder  regdmidc  ttgcbaMi  te  een  regel» 
mui\$  ligebatm  vao  de  xelfde  lbort  ken  befckrevaa  nordeiu 

|V.  AANilftiEiiMk   De  befcfeovvliif  der  regelmatige  ligchaiien  kea 

fomqjü»  tinleidlaf?  geven  tot   xonderliiige  Trieëft ukken}  onder 

de?.e  munr  het  volj^cndc  uit»  door  Prins  RirPKar,  of  k.ibeut 
tiit  het  doorluchtig  huis  van  de  Faltzgravcn  aaa  dcti  Rhijn» 
vcjorgc'deld  t  en  werkftjllig  gemaakt  ,  vervolgeus  door  wallis 
MÈMX  de  re^en  der  Meeckmec  opgeloet»  Caie  Ofisrs  HkikM,  IL 
p.  4/0)  en  nidcrh  door  msuwlanh  uitgebreid  en  voInia3k.t^ 
Het  oorrpro.;kciijk  vraagftuk  was:  »,  K.*ncn  cuv.vf  zoadaaio  uit^ 
tefnydeo  ,  dut  jer  een  andere  cul/uj  vau  gciyke  grootte  door 
kan  **  De  nicbrelding ,  naderhand  aan  het  vraigftok  gegeven » 
il  aantetoonen ,  dat  de  uUi]ii|jdUlg  iQOdanig  gclclit-dcn  kan  dat  er 
een  groot  er  r."bus  ((oorgaaty  en  dd  hoegroQilieid  vui  deo  grooUCtcn 
gubus-te  bcpaicii. 

{jiTT.ECGivG.  De  volgende  iiirTegftng  van  dU  Voofftat  Ml  hier 
gcnr  e4  zijn.    Zie  Pis.  235  a  ^  i> ,  c  <,  ^  ^  e 

iüüien  men  de  bovcnftc  oppervlakte  ABCU  (^tij^,  a^s  'O 
Tfo  een'or^M  BCOH  Pig  93$.  c)  befchonwt»  Ie  bet  fciMrhll» 
keiifk  dat  de  d^^gonaal  AC  trooter  U  dan  de  sjd^  AB  ei| 

wel  r=  A  B  X  V^a;  dat  men  derhalve  op  AC  »  en  zelft  nof 
pp  ecniöen  afftuand  van  AC  ,  op  ccnc  lijn  kl/  evenwij Jl*  aan  AC, 
eeae  l|iu  nemen  kan  kl;  ten  mmftcn  gcl;)k  aan  AB:  eo  dat  iom 
dien  men  daarop  ki  en  loodfegt  trekt,  er  door  kkmi  een 
llgchiam  zoads  kunnen  gaan.  e\^'n  breed  als 'de  aniuia  Hat  felf-* 
de  zij  van  het  onderftc  vlak  C.KEH,  s'S-  *  en  van  de 

(l^nf  unpq  ge2ei4 :  zulicudc  dufi  en  un  mc^  i'i:gc  ondcc  ei* 
kiiadcr  ftaan ,  maar  fcUuinicti  ten  up^i{^ie  vu<i  c  kauder  ligg?n. 

VfMncer  men  nn  deo  gegeven  cukut  AHGBCDBH;  (FIf. 
£35.  c)  udfnildc  nair  de  'ijncn  aldaar,  cn  hov-ii  dien  in  Hj;  235^ 
ay  vcor  het  bovwMifte  cn  onderfte  vlak  opgegeven ,  wordt  uit 
bet.  zelve  (ICC  Uuk  Ailiiiifmörfiik  A  iFig,  2^.  O  genomen,  en 
er  bi'ófc  over  (Fig.  235.  d)  een  don  gedeelte  ikBCm  hcf 
b  'V^n  vUki  een  dtrgelftk  HErp  van  kcc  ondcrfcc  vlak;  belde  OMC 
elkander  vereeni^jd  door  dc  opftnandc  ftylen  H«i*A,  en  -  Cmpij, 
weike  al4  opeo  poort  aiHifmpg  uiiaukea  ,  waar  e^a 

lig» 


Dc  'e  Vorst ,  ccn  onjïem'ïen  fchrandcr  mm.  met  zeldzame  km- 
clt^liedcn  voorzien,  een  jteer  dapper  en  beroemd  vl^ijivoo^d ,  was 
l^ooa  vau  den  Pait^grave  paaosiLiK  den  V»  Koning  van  Bohème,  en 
?ah  susatETa»  dochter  van  jACoi|it  den  I«  ffoolng  Tan  Engeland  f 
•Ot  door  a'tfne  grootmoeder,  louisa  jui  iani  van  oaA-vjE-tfAasaiy.  ge* 

fUiIfn  v-n  zun?a  grootvader  den  Paltz^raaf  FRRDriifc  dcii  IV.  «chtcr» 
leinzoun  van  willrm  deif  1,  fs\ai  Vjiq  o&ANjfi  n^^sau.  Prittj  &ur£ai 
i$  41        overicdetb     .    '  '  *  ^ 
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llftluM«  door  kan»  ea  tadien  men  het  blok  dat  uit  ^tn  cubu$ 
gefncden  cn    m  Fig.  S3S.  ^  tifgebceld  is,  dêarift  fckoiity  ii  te 

gglvjclü  r- 'T  hcrneid  ,  zuo  als  in  Fig  135. 

laaien  uu  (i  xg  235.  A  ^  kh  np  even  groot  cn  gelijk  zijn  aan 
4o  frovdmn  AD  of  HB  mn  dca  fofovoa  ttku9^  kaa  41»  ofhir 

Ib  de  breedte,  door  de  gemelde  ojicnm?:  of  poort;  maar  dezelve 
zoude  er  in  de  hoogte  niet  dop»-  l-r  '^"-n  ,  indien  de  lijn  np  van  het 
aanbiyvcnd  gcdaelie  n^riü  vnu  h^i  uimciilc  grondvluk  in  een  lood* 
regt  vlak  ftood  onder  de  l^n  van  bet  aanbUfvend  gedeelte 
iM&Cm  des  bovcnften  vlaks;  doch,  gelijk  reeds  is  natr^cmerkt, 
dat  is  2<M>  niet:  het  v]:\k ,  dat  il<.or  die  twee  lyacn  jiaar  lipt 
fchuios  üp  hcc  groudvink,  to  er  kan  derhaiye  in  dat  vlak  libpn 
ceoe  lyn  loodregt  oa  en  op  geaonea  worden,  gelijk  aaa 
de  boogie  van  den  ainit%  en  het  oaderfte  vlak  wordt  niet  evenwÜdtc 
aan  Hl*.  gLfr-  ti-n,  mnar,  volgens  nr,  welke  nr  loodrejrt  op  hcc 
vil':  ^  p  n  Üaat :  zoo  dut  de  cfftej  ,  als  die  door  de  poort  nikhmpq 
%%i  i^aau,  lang»  een  hciknd  vlak  pgru  gleidt:  cn  insgcl^k»  worde 
de  boveoOe  vlakte,  rcbnintcb  naar  beneden  gefneden,  volgent  de 
]i|n  ii:  100  dat  I:  twee  hcücnde  vlakken  jkt'  en  evenwij- 
dig aan  elkander  zijn:  wanr  dror  dc  cid^tjf  rr.vz  -/  ju  voorftuk 
^HOB  door  de  puort  zullende  gaau  ,  mee  z,;ju  uuudviak  £UG 
lantt  het  vlak  aKr  gl^dt ,  en  met  tQn  bovenlle  Ttak  ADCB 
Wieodlf  het  bevenfte  htllend  vink  skB  raakt,  ea  wlktfnKB  4oet 
^e  vlakken  en  dc  ftijlen  der  poort  otnvat  wordt. 

Gelijk  men  in  hei  vlak  ABCD  ecne  lyn  kb  grooter  kan  nemen 
dau  A  B ,  dc  lyn  waarop  de  euètts  gefteld  it }  kaa  men  ook  de  iq- 
aen  kt  en  xp  zoodanig,  ten  opalgte  van  eOnader^  inrlgteo,  dat 
de  l^n  pn  die  op  belden  loodrcgt  ftaat,  ook  grooicr  zy'  ''an  AD: 
qp  welke  wii/e  de  poort  peoeo  cubuj  kan  doodden  die  ftroo^er  U 
dan  de  gegeven  cuüus 

Waamie  de  waaf  ^Ifer*  den  ffpoiiaa  mOmt  te  bepalen  die  éeov 
eencn  gegeven  tukus  gaan  kan.  Dit  vraagïluk  is  door  wijlen  den 
beroemden  nifuwland  opgcloii  in  eene  aeer  knrte  Verhandeling, 
welke  ik  in  hcc  Aanhangfei  iuU  ioiasfcheo,  om  aan  de  weetiau 
fuyuer  lexeia  te  to>4o^ 


» 
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TWAALFDE  BOEK. 

OVBR     ÜS    LIOCHAMBLTJK«    VIGURBN  DTE 
DOOJL  OPPE&VLAIwX££<  B  £• 

i^AALO  ZIJlf# 

De  iigcbamen,  of  ligchaiuclijke  figuren,  vvortlen^  gelijk 
in  de  eerde  bepaling  van  het  XI.  Bock,  en  de  Aanmer- 
king daar  op ,  pezegd  is  ,  of  door  vlakke  ,  of  duur 
kromme  oppervlakten  y  bepaald*  Over  de  eerfte  foort  is 
in  het  XI,  Hoek  gulianJold.  Van  de  uieïiisviildiije  Hg« 
cliamcn  die  tor  de  tweede  foort  gebrnizt  kinmcn  worden, 
er  manr  drie  welke  tot  de  elementaire  Meeiknnde  be- 
hooren ,  te  weten ,  de  cjltnder ,  of  rol ;  de  kegel ;  en  de 
.kloot «  of  bol,  of  fplmr.  De  lOOik»  en  bolk  oppervlakten 
van  (iese  drie  bgdiacneii  zijn  baren  oorfprong  aan  den  cirkd  ^ 
cf  aan  deo  cirkel  en  f«gte  l^o  te  famen  verfchuHi^^d ,  de  twee 
fcaige-  lyoen  weike«  naair  den  (Irikfiea  sin  door  de  Ouden 
«en  dttf  woord  gegeven ,  onderwerpen  xijn  ^n  de  elmen^ 
^taire  Gémetrh.  Wy  xntlen  ons  dan  in  dit  Bopk  allen 
tot  de2o  diie  foocteii  wi  nmde  Ugebamen  bepakn. 


I.  AFDEELING. 


0V£R   DEN   CiJJUJLNDSAf  OF  &0L* 

* 

L    nüPALiiNGé    Fig.  237. 

Tn  lien  men  onderdelt  dat,  vpnnneer  twee  gelyke  cirkels 
[AGB  en  CHD]  in  twee  verfctaiUende ,  doch  cvenwtjdi;re 
vlakken  geplaatst,  en  derzelver  middelpimteo  [B  en  Fjj 
door  eeene  regte  iyn  [B  F]  vereenigd  zijn ,  er  zicb  cene 
xegte  lyn  londom  de  omtrekken  van  die  cirkels  9  altgd  even- 
wijdig aan  aicb  zelve  en  aan  de  IQn  [BFl  die  de  mid* 
delponten  vereenigt  9  bewege ,  en  door  die  beweging  eene 
bolle  oppervlakte  befcbrijve:  sal  bet  Hgcbaam  [ACHDBGA] 
duur  dic  beweging  gevormd  ,  en  door  de  gegeven 

cir- 


,  oog  Ie 


etfkdt  teOolea  wordt,  een  QrAdlfr»  of  JLoU  s8d«i  l>e 
cirkels  die  deo  selm  oodtr  eo  boven  befloitcOt.  mrden 
de  grondylakken  genoefluL  —  De  ejUnicr^  of  rol,  2al 
re?T  op  bet  grondvlak  ftutt  t  ibdien  de  I^Of  mlke  dt 

rii  d  1  1;  uiuea  der  gegeven  ciricds  verrfénigt,  eo  die  ipen 

ilc  rt^i  van  den  rol  noemt ,  regthoekjg  op  die  cirkelf 
ftaat:  zoo  niet,  llanr  de  cyiinder^  of  rol ,  ichccf  op  höt 
grondvlak ,  zoo  als  Ciiü^^^. 

BOCL.  XL  döf*  ftl »  tl »      ^  ic.  X.  B  p.  G.  ViH.  Ik^  «. 

L  AANMERKING.  Men  luul  dut  den  re^en  cjHndèr  ook  b<$- 
grijpen  its  gebom  le  2Qn  door  dt  omwencdfog  vtn  een* 
i«gibotk  GEFHf  om  eene  xQner  sQden  EF»  als  op  eeoe 
IJiil,  of  as:  dan  zal  de  andere  opilaande  i|jcle  GFI  dÈnDm- 
irtk  van  den  cilinder ^  e»  de  twee  overfga  HF,  Q% 
lên  de  cirkelt  befcbrijven.  Deze  is  dd  Bepaling  door  eü- 
.CLiDEs  gegeven ,  wnnrln  le  gendre  b«ia  gevoïgd  bee&a  docli 
dezelve  flnk  de  fcbeve  ^yUtèdas  uiu 

.II.  iiaiinn»o*  Andeven  befbhonaren  den  cyiMtr  aif  gebo* 
ran  uk  de  kvenw^jdige  beweging  van  oenen  cirkel  langf  eeao 
gegeven  lijn  2  U|tv«  v4q  den  ckM»  C  H  D  lanp  do  tgn  CA 
of  langs  de  IQn  Cs*  « 

In  dien  zin  zoudfi  men  den  ey/in^  kunnen  befebonwen 
als  befTnnnde  uit  eei»  aantal  cirkels,  geüjk  nan  liet  groncW 
vlak,  of  den  grondcirkei,  «n  op  bet  lelve  opgskoopu- 

Indfen  nen  den  eyUmiêr  door  vlakken  [LM NO]  fnljdt 
welke  evenwijdig  aan  het  gmndvlak  zijn,  zuHen  die  fne- 
den  cirkels  zijn.  fndieo  de  £aede  [GIRHJ  door  de  mid- 
delpnnrcn  [B  en  F]  van  de  grondvlakken  gatt,  of  [gdijk 
AP  Q  C]  mawildii  ia  ann  een  vlak  dat  door  die  pumea 
gent » ie  «(f  eeiL  fMnlMo^nnn;  en  wel  een  inboek  voor 
den  regm  ejMnder» 

Die  paralielograinnien  kelibeii  alk  da  lelfde  booste, 
t  w.  die  van  den  cyit^éhr^  en  imn  doe  tot^eHnudar  «li 
bunne  grotidlifnen  fCQ.  HK],  dat  fa»  afe  dt  cboofdeo 
der  bogc  i  [CQ  en  liC  QK]  wcike  zij  van  de  groihlvhk- 
ken.atThijdta.  .        "  '  * 

JII.  AANMERKING.   ^6  fchutnfche  fueden  vnn  den  cjHnder  be» 

hooren  nier  tof  r^c  tr-ondbeginrèfs  der  crhiinde ,  wnuneer 
mtjn  deze  wetenlchtip  in  den-  nrTV.rnon  zin  vuij^ens  óc  re- 

WOO}ue  d^r  Qudcii^  secmts     doen,  op  den  boUenuskueic 

van 
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5i6  XIU  Boek:  Over  4$  Ug/ch.  fig,      krmm  oppcrvi. 

m  dm  tyUmder.  i^e  kromne  ootlbQit  4l6  mea  fiGfr>« 
aowt»  «n  COC  de  kigHfiuém  behöon» 

IL'  oftvg.LG.  Fig«  240* 

Indien  F  li  DL  ecu  ciriMïl  is  even  wijdie:  aan  liet  grond- 
vlak  van  den  cylinder ,  zal  de  raaklijn  G  l*^  die  dczt:n  cir- 
kel in  L  raakt,  ook  eene  raaklijn  vuii  den  cylinder  in  rf:it 
;^i.[fde  Ihp  zijn:  en  indien  nicii  ojj  üc  oppervlakte  [Fig» 
dc  lijn  AC  cv.iivvijdig  mer  den  as  E  F  trekt,  zjI 
di^  lijn  geheel  in  dc  o|)pcrvukic  van  deu  cyUndcr  liggi^u. 

UI.    GEVOLG.   Fig.  237, 

'  Indien  een  vltk  den  t^Uniér  xoockoig  raakt »  dat  eent* 
'  ge  lijn  AC  vtir  het  zelve  evenwi^g  z|j  mer  de  » 
van  den  cyUnder^  en  gdieel  op  de  oppervfikte  vtn  deseo 
ligg^'  9  (II*  'Geir.)  en  dat  «lle  de  Hfnen »  die  in  het  vlak 
op  de  lijn  AC  loodregt  getrokken  worden tevens  raak» 
'ISpm  djn  vu  dfkeJs  in  den  cylinder^  dk  erawqdlg  en 
gelijk  ^  zijn  tan  desselA  grondvlak  ,  zal  dat  vlak  den  cy* 
lindcr  in  dk  lijn  alteen  raken  ^  en  nimmer  fnijden. 

II#  lEPAI^nCO* 

Gelijkvoraii.Ge  cyUrdkrs  y\\\\  die ,  waarvan  de  a>r.ri  in 
de  zelfde  rede  (laan  ais  de  middciüiiien  der  irrondvlakkfiD , 
en  gelijke  hoeken  met  die  groudviakkcu  maken» 

socL.  XI*  def  L*  G.  VUI.  def.  4.  ^ 

AANMF.RiaNG.  Dczc  Bcpalinr  is  ccn  ,<i:''voI.?  \v\  dc  zesde 
Bepaling  VLin  ons  XI.  13oek.  Oni  zc  np  dt'n  zcÜ'den  leesc 
te  fchoeijen  züudc  hien  moeten  zeggen:  »,  {^clijkvormige  ^j- 
^iindas  zijn  dio  welke  gelijkvormige  grondvlakken  en  geiyic- 
vormige  cylindnfche  oppervfakceo  Hebben  iUar  de  grond* 
vlakken  zijn  cirkels;  deze  an  sQa  atcUd  geiykvormtg«  en  kan» 
na  oaitrekken  ton  In  da  zelfde  rede  ali  hnnna  nilddfUI|nea 
(Yll«'io  eoGav.i^i  en  wQ  zullen  in  bet  IV»  Voorttel  van  dte 
Boek  b« Wijzen,  dac  de  cjlindrifehe  oppervlakten  akijd  toe 
alkandar  flaan  afs  de  regchoeken  waarvan  de  grondlijnen  de 
omtrek  van  den  cirkel ,  en  de  hooirreTi  zoo  als  de  asfen 
zyJi:  waaruit  d;ni  de  gelijk vornrgheid  vm  verfcbiliende  fy- 
lindersy  tot  die  vnn  de  gemelde  regc hoeken  gebrast  wordt: 
en  dus  lot  de  gel  ij  kli  eid  der  rede  van  den  as  tot  de  mld- 
deilijn  des  cirkels:  waar^ic  de^^  verkorte  bepaling  l^areo 
ooi^proDg  QnUeen;* 
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JU         OiMÊT  ém  Rot,  of  QfMmkr.  ^  siZ 

Indien  de  cylinden  regr ,  cn  tevens  gelijkvormig  zijn, 
zijn  de  regcUoel^ei^  waar  door  gevormd  worden,  ge^ 
lykvormig. 

IIL  BBPALING* 

Indien  men  ccuen  veelhoek  befclirijft  in  den  Cirkel ,  grond- 
vlak van  den  regteu  cyündcr^  en  nicn  rigt  op  de  z'tjdeo 
van  dieo  veelhoek  ecu  regthockig  prisma^  wrens  hoogte 
»die  van  den  cjlindcr  is ,  en  welke  gevoIgeJijk  tot  tan 
cirkel /boveoiie  oppervlakte  van  deo  cylinécr^  kotott  wordt 
het  prisma  gezegd  io  den  cylifukr^  en  dt^ ^Umkr  om  iiec 
prisma  befcfarei^o  te  lijn. 

üe  ribben  van  bet  ffima  nkeo  de  oppervlakte  van  den 
.cylinderi  of  liever ,  ligg^  in  de  lengte  van  deaelvet  en 
de  grondvlakken  van  het  prisma^  agn  in  bet  vlak  van 
de  grondvfaikken  des  tyUnders. 

lU  &EVOLQ» 

Indien  de  veel  hoi  I;  een  regthack  is,  is  b;;t  ingefchreven 
prisma  een  paralkkpipedum. 

IVm  'BB PALING* 

Indien  men  ccnen  veelhoek  bcfchrijft  om  den  cirkel,  ;^ rond- 
vlak  v:v)  een'  rci^rcn  cylinrfer  ,  en  rigt  op  de  zijden  van 
dien  veciiiuei<  een  regthockig  prisma  »  wiens  hu -gte  die 
van  den  cylitider  is  ,  cn  welke  gevniLicluk  cm  ain  den 
cirkel ,  boveiiile  grondvlak  van  den  cyltnder ,  kont:  wordt 
het  prisma  gezegd  om  den  eyümkr^  en  de  cyiimkr  ia 
bet  prisma  befchreven  te  agn, 

'  1.  G.  VIII.  Bep.  5. 

!•  GEVOLG» 

De  vlakken  van  het  prisma  ndceo  dus  de  boUe  opper» 
vlakte  van  deo  cyUader  :  en  de  grondvlakken  van  het 
Kfrisma  liggen  io  bet  aeifde  vkk  ats  Ae  des  cjUniers* 

JI.  GEVOLG* 

iodiea  de  veelhoek  een  legthoek  »  d»  i.»  In  dit  geval» 


<  I 

< 
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cc II  vierkant  is  ,  \%  het  befcli reven  prisma  cea  faraiUlê* 
pipcdum^^  wieos  groadvlaklf^a  vierkauteu  zljiw 

JU     VOO&$T£L.    Fig.  237* 

Een  cylirider  is  de  limiet  van  alle  de  prisr.un  die  oai 
en  iu  den  cyUndcr  befchreven  kuniicu  vvuiucu. 

iuwqs.   Uit  de  IIL.  eo  IV.  Dep.  ca  VII.  13. 

Gfi  VOLG* 

Hiernic  blijkt,  hoe  men  te  verilasn  hebbe  wac  velen  teg* 
gen,  du  de  cjHnder  een  prisma  is  vao  eeo  éneineiig  get4 
zQden:  welice  olcdrokkisg  ^cbed  vut  de  nmlieiiittifciie  iMauw* 
kenrfgfieid  afwtJku 

IL  VOORSTtlf. 

De  cfUnders  ftaan  tot  ellnnder  in'  de  famengeddde  ledb 
faanner  gronévMkea  at  hoogten. 

jiftwij««   Uit  hei  !•  Vootftd,  VII.  5»  7.  en  XL  i6. 

L  OEVOLO 

# 

Dus  (laan  cylinders  tot  elkander  in  de  famengeflelde 
lede  dC  de  enkele  rede  der  hoogten ,  en  de  verdubbelde 
xede  der  middeUyuea  vati  de  groDdvhkkeo. 

IL  G£V0L0. 


min 

r 

WIT* 

de  adfde  lede  de  hnone  groadvhlLkeo. 

SUCL.  XIL  II* 

HL  OSVOLO. 

Dus  (ban  cylinders ,  wier  grondvlakken  gel  lik  zijn,  in 
de  zelfde  rede  als  derz'lver  hoo-iten:  en  gevobelijk ,  zoo 
men  oenen  cylinder  door  vlnklcen  ,  die  evenwijdig?  aan  de 
grondvlakken  zijn,  fe^dt;  zullen  de  dce^^^n  de  zelf^^c  rede 
tot  elkander  iiebben»  als  de  deden  dk  van  de  ie 
tffiiyden. 

euo..  SU.  1^. 
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L  Jtfd.:  Om  dm  JRM^  tf  CfUndéf.  ii$ 

Tndlen  twee  cyllnders  gclgkhalti;^  zijn ,  zijn  hunne  grond- 
vlakken in  omgduorde  Ki&  hunno:  lioogttQ ;  ca  omgckcecd. 

waom  JML  IS» 

• 

Hteiuit^  en  lik  XL  ift.  hei  4.  Ge?«  blijkt,  hoe  men 
deze  ttitdnikking  te  verfhan  bebbe»  cUt  de  ejÓmkr  gelijlc 
is  fliii  bet  grondTlek  door  de  hoogté  ^ermenigvuldigti; 
Dat  !s:  ^  I  de  iahood  van  den  cfUrnkr^  H  de  boogLc , 
M  de  middellijn  van  bet  grondvlak,  i  de  rede  van 
den  omirck  vm  den  cirkel  tot  de  middellijn,  zoo  worde 

de  faboud  van  den  ^BnAr  mtgedrnkt  door^ 

VIL  14*  Gev«  I. 

St.  X.  I.  exempel  4.  »  L.  C.  Vlli.  1. 

VI.  G£V0L0* 

Indien  de  hoogte  des  cylindcrf  geKjk  is  aan  de  mid- 
deliijn  iks  grondvlaks,  wordt  de  inhoud  uitgedrukt  door 

4  t 

III.  VOO&iTBU 

Een  (jUrukr  Oaat  tot  het  omfchreven  paralkl^pidum , 
i)a  de  inho!:  !  van  den  cirkel  tot  het  vierkant  op  de  roid. 
dellfjn:  of,  ais  het  vierde  gjedeelte  van  den  omtrek  tot  de 
middellijn. 

BEWIJS.  Uit  bec  L  VoorO:el,  XJU  i6.  en  VIL  14.  Gev*  %• 

OBVOL  O. 

En  dos*  volucns  de  tede  door  Ai,cwwBO»a  bepaald, 
als  II :  14.  (VU.  a7.> 

^IV.  VOORSTBU 

De  tyUnirifehe  oppervlakte  i^ens  eegten  eftindm  h 
VAIkbakig  aai|  eenen  ngthoek»  «ianraa  da  kODgm  de  aa 
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Sié  XIL  Boók:        ik  Mgch,  fig^  mêt  ir^iMm  opf^L 

Is  van  den  cylindcr^  m  da  grondUja  de  omtrek  vin  het 
grondvlak  des  qjUndcrsi  of,  wat  op  het  cdfde  inikomt; 
^e  oppenrtakte  is  gelijkhaltig  mee  deo  inhoud  van  een* 
cirkeU  wiens  raiiut  middelevenredig  is  tnsrcben  de  il 
^  van  den  tylimUr^  en  de  middellijn  van  bet  grondvlak. 

TAcquET  Seiecta  ex  akchiuede  pr.  lo.  Cor  i.  e&  Cor.  s  ea  nr* 
II ,  eo  Cor.  I.  pr.  it.  ^  L.  G.  VM.  pr.  4. 

Bawijs.  UU  hec  I.  VoorücL  en  XJ.  i8.  eo  Vil.  14.  Ge?*a. 

L  AaifiiiaBtiio.  Op  dit  Voordel  fteunc  de  Bepaling  van 
,  lykyorml^e  ijUtiden»    Voor  den  regcen  cjUnder  la  de  n 

ook  de  hoogte  t  en  men  kan  die  woorden  onderlinc  fir» 

wisfelen* 

XL  AAW«a«lIfO.    En  dus  hebben  alle  de  gevallen,  in  welke 
regthoeken  ondeiling  gel\)khalfig  zijn»  oï  in  eene  bepaald* 
rede  Haan,  (Zie  IV.  S.  Qev.  4,  5.)  ook  plaats  voor  de  09-^ 
pervlakten  van  cyünéertm  ^  ^ 

TAC^XT  pr.  10.  Cor.  a.  cn  piw  ti.  Cor.     3*  ftc 

I«  OfiVOLOi 

De  cylindrifche  oppervlakte  van  een'  rcgteii  cylinder  (hJt 
tot  het  grondvlak  ,  als  de  as  van  den  cylinder  tOt  het 
^  Vierde  gedee'te  der  middellijn  vau  bet  grondvlak. 

TACqUET  U  €•  ff*  lO.  COT*  %  eO  pT.  11» 

\U  OCVOLO* 

TnJien  de  hoogte  van  den  regten  cylinder  gelijk  is  aan  de 
riiddellijn  van  het  grondvlak  ,  is  de  cylindrifche  opperviakw 
vau  den  cylinder  het  viervoud  van  die  des  gioadviaks* 
TAC<^U£T  pr.  la,  Cor« 

III»  6£VOLO« 

Zij  dan  C  étcjÜndrifchc  o^Y'^vvVakiQ^  G  het  grondvIaU 
dan  is  de  gchulc  oppervlak (C  a  G)  in  dit  geval 
gelijkhaltig  aan  4  G  +  a  G  6  G  ;  dat  is :  de  opper- 
vlakte van  eenen  rc*,teij  cilinder »  wiens  hoogte  gefjjk 
aan  de  middciliju  van  het  grondvlak ^  is  het  a;eftvoud  vaa 
dit  grondvlak. 

V.  VOORSTEL. 

Gelijkvormige  cyHtukrs  (laan  in  de  driedubbdie  itde  fiB 
'de  middellonen,  faonner  grondvÜdteiu 
KMI»  xn,  M»    st»  X*  m 
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/.  4fii,\  Over  den  Rol^  of  Cjündêf.  fftf 
jiKWijs.  1.  Voorflel  en  XI.  I2# 

Indien  de  cylindrifihe  oppervltkiett  m  twee  regte  c^in* 
den  gel^kbaltig  zijo,  filtn  de  tyffmÊm  uk  «Hnoder  in  éê 
téiSit  rede  elf  de  «MddUnett  honoer  fccNidfiikkeiit  of  f» 
ongekteide  fede  ^  lUM(gtra :  en  lodlen  de  -tfUmders  |^k» 
iMiMf  J4a,  llieil  hunne  tjlimhiftkt  opperyfakten  io  oniie» 
kiBirde  rede  vao  de  middeimnen  der  (fii^üMmip  of  ItLtm* 
émwdëbhMt  rede  ven  de  hoogde. 

«Ac^UBT  pr.  te.  Sdiol«  %• 

BEWIJS.  1.  Zij  de  rede  van  den  omtrek  des  cirkels  tor  de 
middeilijn  als  v  ;  i.  laten  H  en  ^  dc  hoogten  van  de 
tytèndtrSy  I  en  i  hunne  inhouden.  S  en  i  de  oppervlak- 
ten 9  l^en  m  de  middellijnen  der  grondvlakken  verbeelden» 
daft  ia  do  tfUndf^skê  oppervlakte  van  den  eenen  tot  dio 
van  den  anderen  =  H  x  M  :  A  k  w^mi  en  dos^  m 
At  eeval  H  x  v»M  as  A  Ker^evs  dit  H:  A  sr  m^m% 
«r«M  =:  19  t  M • 

llaarlUsflXMxM:  i(xit)Cii|.  (II.  «oorft» Ooib lt> 

ft  Uil  do  oodtiM&V  »  I  as  /t  dot  M^  H  ss  ffif.  ü:  tn 
M:  01  asy'Asi/H;  wi»ipt volgt St  lag M ,H;  m^Aas 

M*.H,<w;  //i^/i.M  =  m  ;  M  =  :  V  hé 
*  •  •  .« 

■  Indien  men  dan  uit  een  blad  ,  dac  een  regthoekig  paralfe* 
logram  is,  een  cjUndritc'i  vat  mocc  maken  \  zal  de  inhoud 
jrooter  z^n  indien  men  dc  kleiaüe  z^de»  dan  Indien  men 
de  grootite  zijde  voor  lioogio  aetiiiti  bet  geev  in  de  praktijk 
TOi  belanf  ist 

n#  a&voLO* 

'  nerafe  itk  Mii  koo  veiA  de  oppervlakte  van  een*  dnrif 
▼enoeefdaed  mdt,  net  deoidvto  to  rekken ;  eo  Au»  Mn 
yèt  een  MrgoRie  dtaai  li ,  hom  voet  do  dmMd  om  kit 
«oud  (fPiiki  diiBo  in^oBjikewidi  sodo  ta  de  ofp«nrliifc» 
to>  ditf  door  veiaetniiit* 


t 

r 

Üigiiizêü  by  LiüOgle 


11.  A  F  D  E  E  L  I  N  G- 


'V.    BEPALING.    Fig#  5133. 


"^en'eett  ft!p  [V].  boven  het  vftfc  viti  een*' cIAel 

[A  DB]  verheven  is,  cn  cene  lijn  [VA]  sich  ttft  dSit  ón-" 
bewegelijk  (lip  [V]  als  olt  een  mWldelfiimt-,  ott-dm 

trek  vaa  den  gegeven  cirkel,  [A DB]  beweegt;,  wordt  * 
fii^nur,  welke  door  die  bewegiixg  gevormd,  en,  dopr  den 
gegeven  cirkc! ,  als  grondvlak,  befloien  .wordt,  eea  Kegel 
of  Conas  cenoemd;  de  krotD^nc  oppervlakte,  door  die  be. 
weging  geboren,  is  de  kegelachtige  oppervlakte;  liet  i^ege- 
veirili>  de  kruin  oï  topi  dc  gegeven  cirkel  hp,^£roud» 
^km*  Be  lijn,  welke  ii^t  gegeven  ttip  en  h«  miiidel- 
punt  van  den  gegeven  cirkel  vereenigt,  is  de  as  van  iicu 
lijn,  door  wkr  hewegiijg  de  kegel  gevormd 
wordt,  is  de  sij^e  van  den  kc^el;  ludifB  jie  as  regt- 
hoekig  op  het  grondvlak  rtuat,  is  de  li^d,r^/: 
niet»  fihtdnsch^  100  aU  BD Av.  — , 

•"^  lüCL.  XI.  nep.  18  ,  t9,  «ö*'--  it.  5C     s.  -         VOL  Be^  ft 

L  MNV^RKTNG.    Anderen  '  gelijk  euclides,   en .  na  bem  le 
'ceNd^p:,  enz.)  befchouwen  den  kegel  als  freboren  door  de 
omwentel in^'  van   eenen   regtboekigcn  driehoek  VCA  oji 
eene  der  regthoekszljdcn  ,  als  om  eenc  as:  de  fcbuinfCBe 

•  zijde  befchrilft  dan  de  licgelachtige  oppcrviaktfr^  de  lIJiW^ 

•  re^rthoeks- zijde  de  bajis^  of  het  growhrMr:  dM^  dÉl  !• 

'  fcheve  kegel  onder  de  bepollag  begrepe*» 
t,.  ••<•»•,         •  *»« 

De  2?f>Véï  van  den  keg^l  heeft  cene  beflcndige  groot» 

{9  regte  kcgets:  doch  is  voor  icda  iiip  van  dea  omtjeK 
^Iclb^lead  iji  fcbuinfche  kegels.  V  t 

*-W^e'.i^de.  v!ak«ef..e*kÉi«Ler  in  het  vbk  dfic  dm 
bcc  mlddetpom  des  grotidcirkels  gaat:  en  indneo  nieu 
den  trekt  ,  die  wederzijds  vnn  dat  viak  gelijke  bogen  va- 
den  ffoodcirkel  affoyden,-        die  zyden  ondcrUug  ««A)»* 


Uigiiizeü  by  <jüOgle 


IficMeo  ineii  eet  Imc  gam  dobr  den  top  V  en 
bet  mtddeipunt  van  het  grondvlak ,  en  é&A-  iMigs  dea  as- 
VC  9  is  de  focde  een  dnrlioeki  A  V  B  ,  wdke  geigkbeentg 
ie,  ea  lef^boekig  cp  bet  grondthk  Ibei»  xoo  de  k^dt, 
regt  is.  Naer  mm  de  lop-lioek  AVB  ¥Sd  Aea  drie» 
hoek  ngi^  fiomp,  of  ftHeni  ts^  worde  de  kegel  regth$ê» 
kig ,  fiomphocHg  ol  Jtherf  hoekig  genoemd. 

•  é 

Ui  oftvovo* 

Indien  men  den  kegel  evenwijdig  aan  het  grondvbdc 
fhydt  9  aljn  de  fneden  cirkels  ,  waarvan  de  omcrekkes^ 
apo  nis  ook  de  middeU^nep^  tot  elkander  (laan»  als  huii* 
fie  aflbndea  van  den  top ;  en  de  inhouden  in  veriiiMielja 
lede  van  dié  aflhBden  (VII,  lo) 

lil.  AANMERKiNc;,    De  fchuiiifche  fneden  van  den  Kegel  be« 
jiouren  niet  tot  de  grondbeginfelen  der  Meetkunde,  wanneei^ 
'men  die  Wetenfchap  fn  eenea  ilrikceu  ziu^  vulgcus  de  go« 
-woeote  der  Ouden,  neemt, 

r 

IV.  AANMERKING.  Dic  fcliuinfche  fneden  leveren  de  zooge- 
naamde kegr/jhtc'/tTi  op,  welke  éric  in  getal  zijn.  Want  de 
fnede  fs  of  evenwijdig  aan  de  ziJMe  des  kegels,  en  gaat 
door  het  grondvlak  ,  en  dan  kunn  die  kromme  lijn 
Vüorc  weike  men  parabel  nuenu:  of  zij  is  zoodanig  dac 
zij  de  bolle  oppervlakte  dc^  kegels  wederzyds  fo^d^  •  en 
de  EUips  voonbrengc:  of  zij  is  fbhniné;  en  gatt  door' 
bet  groadvlik»  ea  leien  de.  BjpeML  De  eerfle  %a  ém 
liatfte  (bede  xUn  dea  kegel  aHeen  eigen:  de  kegel  beeft 
de  tweede  gemeen  met  dea  #«/  of  e^nMti  'fon&er»  afta 
kaa  den  rol  befclioawea  als  eenen  kegel  wiens  top  oaetaJt|r' 
ver  af  it  van  bet  groodWak.  De  felwinjrcba  üiede  vaaden 

«  É 

•  '     '         VI»  BEPALING* 

Indiea  men  Ri  dea  drkd ,  grondvlak  den  kegel » 
eeaen  teelhoek  befchrijft ,  en  op  dsanifa  2lj(isn  dririmfr» 
haa  of  ylabken  oprigt ,  waarvan  alle  de  toppen  aoch  kt" 
den  top  des  kegels  vereeiii  :  zal  de />yrö/nwfe  daaruit 
ont(biande  .^^zecïd  wordcvi  m  d^a  kegel,  cu  de  kegel  om 
die  ^^raimdc  bvicliicveu  4jé  ■  •  . 

Mm  a  «1^ 


Üigitizedby  Google 


SH^\XIL  Mmk:  OnrékMgck,  fif.  mê$  hrêmue  ü/ferft 

OBVOLO» 

De-  ribben  van  de  pyramidc  fakeo  (ka  iiaika  omuek  des 

Indien  men  om  den  cirkel,  grondvlak  des  kegels ,  eeneo 
mpitock  befchr^ift  t  om  deszelfs  zijden  dn'choekii^ 
vhkkeo  oprigt ,  vmanran  alle  de  toppen  gich  tn  den  top 
dm  kegels  veréén^gen :  zal  de  f^ramidep  op  die  wijze  ge- 
vormd ,  gezegd  wordeo  om  dot  kegel ,  co  de  kejel  ia  de 
ffr^mUk  Mchreven  te  zgu. 

GEVOLG* 

De  ?lakkéii  m  de  pyrmmiék  lakeo  de  bolfe  oppervlakte, 
di^  fceg^Is* 

'  Een  kegel  wordt  gezegd  in  cencn  cytitukr^  en  een  cflin- 
i$r  wordt  gezegd  oai  den  kegel  belclircvcn  te  zijn,  als' 
hec  grondvlak  des  kegels  gelijk  is  aan  dat  des  cyUndcrsj 
en  op  hetzelve  geplaatst  zijnde »  de  kegel  geheel  binnen  den 
éyUnder  valt,  en  met  s^a  top  het  bovenfte  grondiAak  é» 

OBVorc* 

Indien  de  cilinder  en  de  kegel,  bcidLii,  regt  zijn,  valt 
dp  lop  ia  hec  middelpunt  des  bovenilen  grondviaks« 

Kegels  z>jii  gelijkvormig,  als  de  rede  van  de  aS  t0t 
dff  jBiddeilfiQ  dei  g^dviaiu  ^  ia  alk  de  zdifde  is» 

AANMKRKUiG.  Zie  de  Aamserking  op  de  tweede  Be]ti!lD| 
24  if  even  op  de  kegelt  ala  op  de  €^i§dtn  tocpeiremfc» 

X.  B£ FALING.   Fig.  aja* 

Me»  ttoentt  gêkmtut  'kêgü  eeoett  kegd  wairfan  het  bo» 
mlle  gedeelte  la  fl%emNiie&  Die  figosr  bcOaac  defkaff* 
uk  twee  ongelijke  en  efenwijdige  circolalie  vlakken  9  door 
etoe  Mie  kegelachtl^i^e  oppervlakte  verééaigd.  flfl  9t 
chaam  EFG  B  DA£  is  een  geknotte  kcgcL 


Üigiiizüü'by  <jüOgle 


//•  ^i.  :  Over  dm  ktgck  " 

VIL   voojisTftL»  Fig.  a|5. 

Ben  k«gel  is  de  Hniie  ViS  alte  pyramiden  die  de  ^eïfde 
boogte  hebben  als  de  kegel ,  en  wkr  grondvlak  «en  veel. 
Iioek  is  in ,  of  om  den  cirkel ,  grondvhlc  van  deu  ktgsl 
befch  reven.  * 

» 

TAC^^OET  Sehcta      ARcaiMFDK  »  pr.  9y  10, 

nwjji.  Ute  de  VI.  ca  Vil.  fiep^M  uk  va  I8« 

GEVOLG.  * 

Hienife  blijkt  hoe  meo  het  gezegde  mi  vdeo  te  verfttm 
liebtjbe,  dat  de  kegel  eene  pyramide  is  van  een  UÊêkêdi^^  ge. 
tnf  ^;;m;^/^  iUeisê  Zelden t  welke  nitdrakkiag  gekeel  te'^ver* 
werpen  i%» 

•    De  inbond  eetis  kegels  is  het  derde  gedeelte  van  den 
inhoud  eens  cjHnders  om  dien  kegel  bcfchreven. 

EütL.  XII.  lo.  ~  St  X.  i8.  —  L  G.  Vifr.  5  cor. 

BKWijs.  Uic  he(  VU.  eo  u  Voorftd;  VIL  5.  en  XL  ê6. 

L  iiËVOLQ» 

ITieruit  blijkt  lioe  men  het  gezegde  van  velen  te  verflna 
!icbbe,  dat#e  inhond  eens  kegels  gelijk  li  un  het  grondvlak 
4ioor  het  derde  gedeeke  van  de  boogce  vemeaigimldfgd* 
fff.  X.  18.  Gev.  0.  ^    a  vni.  f • 

« 

IL'  <}£VOL«* 

De  fahodd  vm  eeneo  kegd  kan  uitgedrukt  worden  door 
ir  IC  f*#H 

^  ■     f  toe  H  da  hoogte  dei  k^eli  !$• 

De  inhoad  eens  kegels  flaac  toe  dien  van  een  paraikhpi» 
^r4Mi  om  dea  keffel  bcTchmiD,  als  het  derde  gedeelte  van 
den  inhoud  dei  cfrkeii  tot  ket  vierkiat  00  uiidoellijn  •  of 
lll/^ooril  )^'^  gedeelte  m  den  4>nKrek  lot  de  jniddeUijn. 

UL  vooiieTs^  1 

^  Vcrfdiiilende  Ix'c^eTs  flaan  tot  clkando:  ia  faoMOfeOelde 
jrcde  h 


1 

ÜiQiiizêa  by  LiOOgle 


jt6  XII.  Soekc  Oier  ife       fy.  ma  immm  opptnh 
MW9I*  Uk  ta  Vm*  VoorH.  Ger«  &• 

Kegeta  dJe  de  ïclfdc  hoogte  hebben  zijn  als  hunne 
grondvlakken ,  of  in  verdubbelde  rede  van  de  middellijnen 
dier  grondvlakken  :  kegels  die  gelijke  ï];ioruKMakkcn  Ikb- 
beti  ziiii  rJs  hunne  hoogten:  cii  kegels,  welke  op  gelijke 
izroiuiviakken  en  tusfchea  de  zelfde  evt^uwydige  vlakken 
itaaa»  zya  gdijkbaltig» 

wfnu  xn.  II»  u. Sc  X.  19*      i,  t»  $««*L»G»viir.s«OM; 

BEWIJS.  Uk  U»  VUL  en  uic  de  V.  Bep«  van  die  Boek» 

■  V 

IL    GS  VOL  O. 

ïndien  twee  kegels  gclykhaliig  ziiii ,  flaan  iLTzelver  grond- 
vlakken io  emgekcerUe  rede  huuuer  hoogicu ;  eu  om- 
'  Igekeerd. 

^    .  SDCL.  XU.  Ji«  ^  Sc  X.  19»  Gen  4s 

III.  OBVOLO« 

De  inhouden  van  gelijk  vorm  i.o:e  kegels  flaan  tot  eHcnndcr 
In  driedubbeide  rede  van  de  middcilyoeu  buaaer  groiui* 
vlakkeo.  ^ 

«QCL.  Xn»  18.     8c,  X.  tt».     L.  G*  V|1L  s»  c«t.  t. 

X.  VOORiïliL* 

De  kègeltchtige  oppervlite  Tan  «en*  regten  kegel  wordt 
uitgedrukt  door  eenen  driehoeks  waarvan  de  grondigs 
4e  omtiek  »  van  het  grondvlak»  en  de  hoogte  de  xyde  vaa 
den  kesd:  of ,  wat  op  bot  xdfik  oitkont,  die  opper- 
vlakte 18  gelijkhaltig  met  eenen  cirkel  wiena  'ra^us  middel- 
evenreAf  it  msfcheit  den  rMut  van  bec  grondvlak »  «i 
de  zijde  van  den  kegel. 

TACQr'f!T  I.  c.  pr.  IO.  Cor.  ótC^t.  ta  ca  pr.  is«  €0  COf«  pr.  i|* 

Mwi}i.   Uit  het  Vil*  Voord;  XI,     en  VIL  1%,  Gev.  a*^ 

L  AAKMtKKiiNG.  AUc  de  gevallen  iii  weilic  de  inhoud^n^JJ 
vfsrfcbiUende  driehoeken  gelijk  zijn,  of  In  een  bcpaatóC^ 
Hm  (ile  IV.  B.  Gev.  3,  4.)  hetvbeo  mrit  plaacf  voor  de 
oppefvhdnen  van  kegdt.  ' 

VACQUKT  pr,  to.  Cor.  7*  cu  pr.  a  Cor,  fi»     eoi.  .  ' 


Digitizeo  by  ^^^è^ 


//•  Afkt  09«r  dm  ÈegcU  ^  ^Èf 

Hierop  fteuot  dc  be|)«Uag  vin  gieiykvonnige  kiegds. 

If«     G  B  V  O  L  G»  ' 

be  ]ceg«ltdit(g0  oppervlakte  des  kegels  wordt  derludve  uicge- 
dnikt  door  «>  X  r  K  z :  iadien  r  de  radius  def  grondvlak! 
«B  Z  de  syde  des  kegels  ist 

IlL    GEVOLG.    '  ' 

De  kegelachtige  oppervlakte  van  den  regten  kegel  (laat  tot 
£ljn  ^-^ondviak  ,  aU  de  24)de  Vin  den  kegei  loc  den  raéiMS 
•van  kec  grondvlak* 

TAcqutr  1.  <•  pr«  io>  Ctor.  8.  «n  pr«  14*  * 

IV#  GEVOLG* 

En  dnk,  100  de  fnede  van  den  kegel  die  door  cfen  'top 
gant  een  feiyktijdige  driehoek  is,  dac  ia,  soo  de  zijde  van 
den  kegel  gelijk  is  aan  de  middellijn  van  het  groodviak,  is 

dc  kegelachtige  oppervlakte  vsn  den  Vc^el  het  diibbeld,,  en 
dus  de  gtJkie  oppervi^ikte  hec  drievoud  van.  het  grocdviakè 

TACQoiT  pr.  10.  eer*  9. 

V.    GEVOLG.  > 

De  kegelachtige  oppervlakte  eens  regten  k^la  tlaat  toe 
cyliniifthê  oppervlakte   eena    regten   ^yHnilers  die  ^ 
«elfde  hoogte  en  het  zelfde  grondvlak  lieett,  aU  de  halve 
^ijde  vnTi  den  Icegei  tot  de  hoogte 'V«9  éen  tyêMer. 
Voorft.  üev.  i  ) 

• 

vjuotm  10.  Cec*  9  an  14»  Cmt*  %, 

VL  GEVOLG* 

Dtt  li .  ook  'de  kegelaeltflge  oppervlakte  eona  iegM  te» 
gela  geiyk  aan  eenen  ciriiel-/2Mif  »  wieaa  hoog  ean  den  oiH 
trok  van  het  grond  vink,  en  wiena  raMs  aar  de  zifde  van 
den  kegel  gelijk  is.  De  lyde  nu  van  den  kegel  (laat  tot 
<?en  rsmm  wü  het  grondvUft»  als  zéo^  tot  don  gemaidett 

II.  AANMBHKiNG.     Hiefuit  befchHjft  men  gemakkelijk  c^en 
Sector^  die,  door  omrolling  van  het  p^ipfer,  een  ke^el  van 

,eene  gegc^en  h(M)gie  en  jiro.ndvUk  worJt. 

Want,  zij  (^ü<j^.  232.^]  PQ  óc  m'c'dciifjn  van  den  cirkel 
X  j  di€  huC  i^roiiviviiik  vau  den  kegel  ziji)  sul ;  zij  A  C » uf  Z ^  dc 
*  Mm  4  zij* 


üigiiizêü  by  <jOü^i 


%9t  XII.  Roek:  Over  ë$  Rgch^  fg.  met  hemmc  op^&rvl. 

aijde  van  den  ke-cl  :  zij  2  AC,  of  dc  middellijn,  tot 
PQ,  als  360®,  of  de  onurek,  toe  den  hoog  D  E,  dat  is 
tor  d'jn  hoek.  DC£  :  nvA-ik  dan  op  CA,  uit  C,  L  DCA 
rrr  L  ACE  rrr  ^J-  «evunden  hoek:  dan  is  de  driehoek 
J^CK  de  oppervlakte  Van  den  kegel;  de  boog  DAB 
gelijk  aan  den  omtrek  van  het  grondvlak  X ;  en  daS| 
indien  men  OAB  om  den  cirkel  X  rolt^  zai  men  jden 
gevraagfdcn  kegel  verkrijgen. 
Immers^zij  de  middeiitjn  des  eirkelsX  kortsheidsha/ve  uii* 

gedrukt  door  D;  dc  kegelachtige  oppervlakte  is  30  ^  en 
yjö#flr  00  —  (VII*  isO  of  falflr  00  — 1  d«rhal?e 

kegelachtige  oppervlakte  tot  /cctor  =5    ■  ^  -s 

=  ^D:  ^^aa^  hier  is  i  :     (of  360»)  =  D:  Bt 

en  dus  B  =:  «^D:  derhalve  ook  kegelachtige  opperviakw 
'  gelijk  &aa  deu  fccior  ECO. 

XL  voo&tTBL*  Fig.  231» 

.  üe  o|ipervlakte  van  eenen  geknotcen  regcen  kegel  is  ge* 
MQ  deo  iohoud  vtn  een  regthoekig  traptuimm  wmtvu 
dt  hoogte  de  cyde  yuk  den  goknoccen  kegel  ia  »  en  de  en* 
derde  en  boveaite  lOdeo  de  omtrekken  ^ijn  van  den  onder* 
Hea  60  bovenllen  eirkel  det  geknorten  kegels:  of «  a^.  wat 
op  hfC  aelfde  uitkomt ,  die  oppervlakte  it  gelijk  aan  den  jn« 
houd  een'  re^rthoek  ,  wiens  hoogte  de  gemelde  ziuic  f  » 
en  wiens  JT'-on.^Iihi  middel  arithmcti^ch  fvenrcifi;*  is  iiHlchca 
de  O  intrekken  der  beiden  cirkels  van  den  kegel:  oi'  eimielyK» 
3^  wat  nog  op  het  zelfde  uitkomt,  die  oppervlakte  is  ge- 
lijkhakig  met  den  inhoud  van  een'  cirkel,  wiens  radim  i,'* 
oraetrisch  midcfelevenredi^^  ts  tnsfchen  de  zffde  dei  kegels,  W 
de  Tom  der  radii  van  de  beide  cirkels. 

TAC^u»T  1.  c.  pr.  15.  —  L,  G.  VIII.  t. 

Wfimn^  Wi  ktn  X.  Voorftd  en  iV«  9b  Gev.  8, 

AA!m&R&iNG.  Indien  X  de  cirkel  is  die  de  bovenfte  op* 
per  vlakte  van  een*  geknotteo  kegel  uitmaakt:  en  menit^ 
(Fig.  ;23aO  middeliUn  van  X  loc  mlddeUQn  van  Y  p  ACf 
CPi  zal  boog  OH  geiyk  aan  den  omtrek  vin  den  driel  1 
gQnt  en  dut  xal  GDEH  de  oppervlakte  sQn  van  den  ir^* 
knotten  kegel ,  en  hec  vlak ,  dat  door  omrolling  op  dC  P^^* 
df  4ik«li»  dan  giknoctts  kigel  nümaakc. 
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7L  4fdf,z  Ow  ken  téfgd.^  5if 

GEVOLG* 

De  tweede  i^icdftikki  Tig  ia  het  Voorflcl  ksn  ook  aldus  ver* 
anderd  worden:  De  kegelachtige  oppervln!  te  eens  geknouea 
kegel  9  is  gelijkbaltig  met  den  inhoud  eens  regiboeks,  wiens 
hoogte  is  de  gemelde  zijde,  en  wiens  grondlijn  is  de  om- 
trek eens  cirkels,  door  hec  roiddeu  van  deo  ailUod  (usCchea 
de  twee  grondvlakken  gecogen* 

L.  G.  VIII.  'i.  Cor. 

FC  -h  AB  .  . 

uwgi.  loinen  soo  AI  =:  IF  ir  11.  r=       ^  • 

XIL  vooBSTBU  Fig»  d3S. 

De  iwhoiid  van  eenen  geknotten  rcgten  kegel  (AEGB)  is 
geiyk  aan  hec  derde  gededte  de»  fon  m  drie  cilinder wier 
gemeene  boogte  [F  Cl  ii  de  hoogte  van  deo  gekoocten  ke- 
gel, en  wier  gronttvlakketi  zQn»  het  onderile  groadvM  vaft 
den  gegeven  geknotten  kegel ,  het  boveofte  grondvlak  det* 
zei  ven ,  en  een  groodvkïk  wiens  radius  middelpevenred%  li  tO^ 
fchan  de  rmUi  der  iwee  gevelde  groadvWikeB» 

XRWtjs.   Geknotte  kegel  CO  Iccgel  AVB  «B  kCgelSlTGé 

ZiJ  A  C  =  R  ,  i:  F  z=  r ,  F  C  =  H  :  if 

Qekn»  4fffcl  QO  |    .      X  VC  —  }  «•  .  r*  x  VF  00  ' 

j  «■  rR* .  VC     r*  Vf% 
maar  VC:  VF  =  R:  r:  derhalve  !<>  a  .  VF  =  r  .  VC»  - 
^'».  VC  —  VF:  VC  =  B.  —  r:  R;  of 
FCj  VC  SS  K  —  ^5  R| 

FC   X  R 

cn  dtti  VO  =r  »  wttruU  volgt 

gckn.  kegel  30  I  ar  *r  ^     VF^  00 

I  ir  X  ^R*.FC--r^,R^VFH->»  VFj  ^ 
•     i  »  X  ^R^  »  FC     ^>  VC  +V  #  VF^  X  / 

i  »  X  »  FC  ^  r*  >  (VC  -  FV)^  qo 

l  *  X      R*  '  FC  -  ^  >  FC\  5Q  J  »  FC  (R*  OÖ 
\  R   -  f  /  R  -  r 

zU  Rt  #  =  f:  r;  U  R#S^\*  dcrhilre 

gekDowe  kegel  CO  i     H  (R*  -f-  r*  4-  g*^  t  kat  gaan  dan  ragtf 
In  een  tekic  opgeeft. 

AAnmaKWO.   Deze  regel  is  rcciis  door  CLAViVf  gegev.ea  in  Z^w 

Mn  5  ntt 
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III.    A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

0?Ba  DEH  KLOOTt  Ot  BOL. 
Xr«  BBPALIMO. 

Indien  een  hnlve  cirkel  om  zijne  roiddellijn,  als  oa 
cene  fpii  wentelt,  zal  hij  door  die  beweging  een  Ugchaao 
vormen  dat  kloot  ^  of  bol,  of  ffhur  ^  genoemd  worde»  De 
middellijn  van  den  cirkel  is  de  as ,  het  tniddelpunt  fa  bic 
fniMüpunt  Fm  den  kloot;  en  de  beide  nitdodtn  der  al 
warden  pilm  van  den  klooi  genoennL 

EUCL.  XI.  Ücp«  14  y  15»  liSp  17.  —  St.  X.  ficjp.  ij. 

CrBVOJUO. 

» 

De  lijnen  die  ificn  nit  het  middelpunt  vnn  den  Woot 
irtkc  naar  alle  de  ilippeu  van  deszelfs  omtrek ,  zijn  gcujk. 

AAMtiBRUifo*  Oem  ia  de  reden  waarom  fomniigen  den  kToo( 
een  ^cIhuiiii  noemen,  loodaoig  gefield,  dac  alle  de  lijneo 
vit  zeker  pnnr  naar  desxelfa  oppervlakte  gecrokken  oadtf* 
ling  feiyk  «üa* 

•  TAcquBT  op  sucu  XIT.  aef.  a.  «  L.  €.  VII»  def.  u 
Xlli.   voo&ajBU  fig.  ft^S. 

Op  welke  wijce  men  dan  kloot  door  eenig  vlak  foijdet 
4e  fnede  is  altijd  eeO  cukeL 

L.  G.  VII.  r. 

BR.WIJS.  Zij  DE  de  fucde,  of  liever  dc  gemeene  fnede  van 
dat  vlak  en  den  cirkel  die  door  hcc  niiddctpunt  van  den 
kloot  gaat  :  dan  n  D  K  cene  choorde  van  dien  cirkel 
BOMl):  en  dus  indien  iiieii  de  zelve  in  F,  in  twee  gelijkt 
dcelcu  fiiijuu,  en  door  F  en  het  middelpunt  C  de  1^ 
BIXH  trekt,  is  die  liiu  iSli  cene  niiddeiliji!  van  den  cfrW 
.  BGÜBt  dot  afin  BÉH  en  BDHMve  ckk^s  eAgevol- 
geiyk  iodlhi  de  halve  cirkel  BDH  0»  BH  weocdde 
sonde  deie  Sen  AlfVen  kiBot,  en  litt  1^  &  eenea  cirkel 
befchrUven»  waarvan  DE  de  middetlOn  la:  gevdgelp 
de  (bede  van  bet  vM  «tat  ^den  kloec  lanfa  ftD  «Bdi  eea 

.  cifW* 

!•    QBVOLO*     -  ' 

Boe  ook  een  Uoots  door  eenea  kloöt,  ol  üöOf 
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tyMnder^  of  door  eenen  kegd  geTaeden  wofit,  k  de  |b« 

II*  «SVOItOw 

Door  twee  (lippen  op  de  oppervlakte  eens  kloots  gege» 
ven  en  duor  liet  oiiddelpuiit,   kan  alüjd  een  vlak  getroTc» 
ken  worden»  dac  op  de  oppervlakte  des  kloots  eeuea  cirkel 
sal  afperken» 
>   U  a  VIL  1.  Cor.  6, 

De  fneden ,  die  door  het  midilclpiint  des  kloots  gaan , 
worden  groote  cirkels  des  klnors  genoemd  ,  en  hunne 
niddeUyiiea  zijn  niidd^llijnen  van  den  kloot.  Indien  een 
derxelver  als  As  befcbouwd  wordt ,  sal  de  frooce  cirkel 
cip  wiens  vlak  liie  es  loodregt  ftaaijc  den  ottm  vsil  jiffl»» 
iar^  of  Evenêar  des  ktoocs  drtgen* 

ti«»  X.  Ptf^  9,  lOw  *  t.  O.  VÓU  dcf.  a. 

AANMERKING»  Door  twee  ftfppen  cn  het  middelpunt  kaa 
maar  één  éénige  cirkel  getrokken  worden,  ten  zij  de  twee 
gegeven  (lippen  twee  tegenover  elkander  llaaode  polen  det 
kloots  d)n:  tlt  dn  i|  hec  geni  oibepaakU 

G.  Vil.  j,  Cor.  3. 

O'mVOLG. 

Alle  groote  cirkels  z?}n  gelijfr,  cn  fnijden  zoo  wel  de  op* 
fiervlakte  nis  den  inhoud  des  kioois  ia  iwee  ^jke  deden. 

G.  Vil.  s.  Cor.  u 

Xm.  BBPALINOv 

De  fneden  des  kloots  die  olet  door  het  niddeliHUUgaaiit 
ivordeo  kUm  drkoh  des  kloots  gWKOML 

éANMi&iuiio.  BeK  MQkt  dic  men  de  bepeling  m  .iMet 
«Miilr  «let  geven  km»  tlvoomt  beweien  zy  dot  ellede  te- 
den  ven  den  Uooc  eirbels  sQn* 

GRVOLG. 

Het  niddetpvttt  eens  kieioeo  cirkels  en  die  van  den  kkm 
sn  eene  en  de  nelfde  regte  l^o,  welke  loodregt  11^  op 
liet  ilak  des  kleinni  cirkels, 

a  vu»  I.  cw.  4» 


üigiiizeü  by  <jOO^ie 
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ijjft  XIL  Bü0k:  Ovfir  éh  Mgfi^jfg*  ^  irommff  ^^eriL 

XIV*  VOORiTBL» 

De  kleine  cirkels  van  den  kloot  zijn  des  te  kleiner  d«  z'j 
verkor  van  den  Equator  afÖaan;  hunne  rauldcllijnen  en  hunne 
omtrekken  Haan  loc  d«  middelHfn  «n  den  omtrek  eens  groo- 
ten  cickeUy  ali  de  cofinusfm  der  boeken,  of  bogen,  die  huooe 
aftlaiideti  Tin  den  Equat$r  bepsten  •  toe  den  raé^t  de»  kloon: 
en  hnnne  oppervlakien  flnn  la  de  vefdiMdde  fedes  dto 

L.  C#  Vil.  I.  Gev.  5. 

«r.xvTjs.  Flg.  149.  Zij  EKFGE  de  fnctic  van  den  kToot,EFde 
SS,  GK  de  fottde  van  den  Eqmtor  ^  en  IND,  MRB»diem 
twee  kleine  drfcettf  dan  zyn  de  bogen  KD  en  KB  denelfcri^ 
Ilihden  ma  don  Equator  en  CS*  of  N  O ,  C  R  of  P  B ,  zj|B  M 
£o'musfen  van  die  afaandea»  of  van  do  bogen  ILO  en  KBt  witf- 
uit  bet  gesegde  volgt* 

AAKMBARINC.  Dc  kennis  dczcr  kleine  cirkels  cn  van  ui*. 
*<tie  derzclvcr  omtrekken  tot  elkander  hebben,  naar  mate  hunner 
.afftanden  van  den  Eqimtor^  if  in  de  Geegrapkit  en  Navigaüe  vo 
liec  groodio  belang.  Indlói  ets  grand  onder  éeo  Equator  in  if 
G^tgf^Mfike  of  Öuitfche ,  en  in  go  Engelfche  zee«nigJcn  verdeeM 
^vordt  :  zal  een  graad  van  ccnigcn  cirke!  evenwijdig  aan  d:3 
l^uators  op  ccjii^n  afSand  van  dezen,  of  op  eenigc  breeuUi 
gc^cn  IS  Duiifcbe  of  geen  Cq  Bngelfehe  zec-m*^Ien  bevatten:  O* 
nlodtrt  en  op  60  gr.  breedte»  naar  74  OHitfcbe  of  so  Engelfche, 
O'n  dat  de  ro/7».  60  '.  =  /in.  30».  =  é  ;aJ.  Om  het  geul  mr 
Jen  die  in  ecnigen  graad  Ungte  y  d.  i  in  ccnigcn  graad  op  üch 
Equator  t  of  op  eenen "  dikcl  aan  den  Equator  cvcuvvydip»  • 
kennen,  ia  op  vtle  plclnfchalen ,  Insonderlieid  op  de  RngeifcbCf 
eenc  Ion  bcrtimd  ,  waarvan  u'jj   reeds  in  IX  ,    ^fd  i:  C.'i^' 

J,  Aanm»  3  ,  gcfprokon  hebben.    Zij  is  bel'.cmpclJ  mcc  de  lener» 
verkorting  van  Longitude j  of  enkel  met  de  ietten  i- 
<verkonlog       VmgHtdt  êêUm.  Mieo  mtn  den  rmtbu  eens  cirteK 
in  60  deelcn  verdeelt,  znlJen  die  60  declen  60  Engelfche  mgie^i* 
of  ieder  i  Dultfche  miil  aanduiden ,  die  gcdcld  worden  op  den 
r.qu.it9r  éénen  graad  uittemaken*    Indien  men  dan  met  bei  ffip 
K  (fig.  149.)  te  beginnen ,  daar  de  éoftaat,  achtervolgent  aftn*  «■ 
ffnuf^wfiêt  Kg,  den  Jiaus  verfus  KP,  oni.  zoude  men  het  {ct" 
dcelen  die  CS,  of  CP  uitmaken  kennen,  dat  is,  lier  getal  dW' 
Icn  welke  op  de  breedte  KD  ,  of  KB  in   ccn'  graad  bcRrcpea 
z^ns  maar  om  dat  er  op  dc  pUiufcüaUn  doorgaans  geen  lijQ  *^ 
*    êmu*rMffmê  li  »  mtar  wel  eene  van  thtordsn ,  en  de  xeeliedcn  mt» 
•  met  deze  gewoon  z^n  om  tc  gaan  .  zijn  dc  m  ,'en  (van 
een*  graad)  op  eene  lijn,  gelijk  aan  dc  choordc  van  90  8^»^ 
zoodanige  wyze  gefteld,  dat»  indien  men  TttccciUwilljk,  !• 
(innen  aan  bet  «lielado  te,  de  cboorden  «an  10 •  io,  so*  ^^r. 
ff.  met  dea  paalbr  Mt;  de  tweede  pwu  deaaelven  dat  gew 
mQlen  aanw'u'st  welke  op  een  breedte  van  10,  so,  30» 
in  éénen  graad  bevat  zyn.         voorbeeld  ,  de  clioorde  Sr* 


op  5».96,  die  iie  eofmm  ia  van  30".,  wwoe*  J*.  ' 
door  te  wofdc  nltgedrakt,  di  |Ue  bet  geul  mijlen  tanduidc  oif 
#p  ^  bctidte  n»  10  gr.  ia  déntn  graad  Jeogie  bcgrep» 
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.  Wanneer  door  twee  Hippen  £  ea  l.  op  de  oppervlakte  eens 
kloocs,  een  grooce  en  een  kleine  cirkel  gaau»  ït  de  boog  des.- 
groocen  cirkels  wefly  msfclitn  die  aippen  begrepen  is,klel«\ 
Ber  dui  tfie  det  klefaMli  cfrkeb  welkco  door  de  zelfde  coy*' 
pen  gitt« 

B&wu^    immeis       ï»l  de  choordc  der   beide  bogea  :  de  raiiil 
'   CE  en  Cl  dei  grooteo  clHtels,  zQn  grooter  dao  de  nidll  KE  eo* 

KI  des  kletnen:  zQ  befpaanen  echter  de  aelfde  choorde  EIi  d« 
J^ODg  dfs  froot  n  cirkels  is   derbaWe  een  kleiner   gedeelte  van.- 
s^jnen  omtrcK  Uaa  die.  des  kieiofirca  orkeis.Tiui  den  oourek  vaa 
de2eB  ls« 

«EVOLG* 

Op  dc  oppervlakte  des  kloots ,  is  de  kortfte  weg  van  een 
Hip  COC  een  anaeft  de  buu^  groocen  cirkels  die  door  bei- 
de ftippen  gaat.  .... 

U  G.  VIL  S*  *   .  * 

»  • 

.  ;  XIV.    BEPALIMa.   fig»  ft4X. 

*  Men  'aoeiDt  hfmmig  fegment  f  p^mnt  /p^^rf^'/é]  nn 
een*  Woot,  of  bol,  ftct  ftuk  CRPDORllD]  dat  bc 
fRpei)  wordt  do(M;  eco  cedeelte  van  de  bolvormige  op- 
perWakfó  des -ktooti  en  2en  cMH  £QRDOBj  die  bet 
9^Ui^  Ihik  no  den  kleoi  Ibheidi; 

>    L.  G.  VIL  1$.  ^  P.  U  XiL  S.  .  *  — 

i  - 

Zoodtnif  bolvormig  fegment  FOBBOBRD]  wordt  der^ 
'bdve  door  den  ciikel  BilOO  Sepadd:  en  dciielfs  hoogu 
ik  de  loodlQn  SP  ,  oft  het  nriddefpmnl!  iran  Sn  eliket  to<; 
sni  de  Ofppervlekie  opgcrïgt. 

L  AANMERKING.   Die  Iioogte «  orioodlijn,  VS  is  dcihaUe  ecii  ^ 
fiuk  van  de  as  des  kloots;  want  alle  loodiynen.die^p 
cirkelvUkken  witfke  den  kloot  HiiQdea»  «ft  Eet  'middlHpftnc 

'  van  die  vtakkeu  opgerigc  woMen ,  gau  üittMt)ketyk-  door 
hn  niddelpnnc  van  den  kloott  ea  f$B  dna,  tec  dé  ,0$PêêJ 

'  vlakie  veden||di  vertenEd ' Ji||ndi %  erfke  düEilvev»  *  i, 

Ji,  AANMERKING.  Dc  lïoogtc  is  de  /fftus-verfus  van  den' 
boog  PD  helfce  des  boogs  BPD  weike  Ue  bgivofüiig^ 
oppervlakte,  vaa  dac  Huk  bépaalu  '  *  • 


Üigitized 


jg4  A7/«  Boet:  Qict  ik  ijpi.  fig,  mê$  kromm  $^pcryi^ 

Vim    ASPALItfO.    JElg»  24X. 

•  Men  noemt  bolvormige  fchijf  des  kloots  clat  ge<!eelie 
BDFE  deszei  ven  ,  dat  tusfchen  twee  aan  elkander  even- 
wijdige cirkels  BRDO,  ]'20FT  begfcpcii  is.  Die  cir- 
kels zijn  dus  de  twee  grondvlakken  van  de  hohormig& 
fchijf^  en  worden  d*)or  een  gedeelte  der  holvormij;e  op- 
pervlakte des  kloots  vereenigd.  De  kloorfche  oppervh'ae  , 
begrepen  tuslciicn  de  twee  cirkeiviakken  die  den  fchut  be- 
palen, kan  den  na;iai  van  hciud^  gordel ^  of  khoijèkem 
èand^  of  Umfchcn  gordel  (zone  JpA^rifUe)  dtzg&ïU 

GSVOLO» 

.  IH  boogte  van  de  fqhijf  is  de  l^n  CLS  die  de  mid- 
ddpoateii  der  beide  cirkeis  vereeptgt ,  en  derhalve  locxW 
regt  op  desdte  ftait »  en  eea  gedeelte  de^  ai  vaa  dea 
kloot  b« 

AANMERKiiNG.  ïndieii  de  bolvormfge  fchijf  BD  F  E  gr-ooter, 
en  de  cirkel  BRDQ  die  deiizelven  bepaalt,  kiciiier,  en 
eindelek  de  hoogce  K  P  in  plaats  van  K  S  wierd :  zoude  de 
Cirkel  BRDO  verdailaeo»  en  de  foolycMrmige  fch^f  zonde 
«ea  Mfermis  f:gmM  Worden. 

XVt  .a£i^ai.iNQ«  Fig^  a4Ji« 

Wanneer  da  hahm  ciikiel  PA^P  door  desaelft  oonmi* 

teling  om  den  as  P/>  eeoen  kloot  betcbnjft,  zal  de  cirkel- 
fcctor  CCP  eene  Mgchamelijke  figuur  BCDPli  befchrij- 
ven  9  die  men  fcctor  vau  dea  kloot  noemt. 

« 

Met  grondvlak  van  den  fphcrifchen  fcctor^  zal  eea  ftuk 
BPD  vaa  dea  oppervlakte  des  JUoocs  ^jjiok 

■ 

Zoo  lang  de  cirkcl^/or  RCP  kleiner  is  dan  liet  vj:rr!e 
gedeelte  van  deadrM^  i&  de  (pherifcbe  fector  PBCpPB 
Ml  kegel  9  wiens  grcmdvlak  is  het  gedceUe  BPD  der  op* 
penriskte  fan  dea  htont :  en  die  kagd  cil  beflaan  w 
den  gcwaonen  keg^hiQ(jI>'«  wiens  srondvlalk  is  de  kleinct 
aiaW  BODjlB:  ao  a^v  uit  bet  fpherifcbe  bo^oroijgrlflg^ 
floieot  BPD^  door  dien  ndite  ciikd  boiiwld» . 
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MjU'^lfii»  Over  den  kkol^  of  hf*      <  •  ^jr^ 

HL.   Q& VOL.il»  .      .  . 

Ml  cirkel  is,  wofdc  de  tt*tM€kê/m$êrétlaimtL^  .  1 

» 

'  Wanneer  dtf  cirkel PA^C  grooter  mot^t  zV\i\ 
dan  het  vierde  des  ciriiels,  zal  de  fpheriftrhe  fcctor  gruo^- 
ter  zijn  daa  de  halve  kloot,  en  een  ligcliaam  voört^fn-^^ 
geil  dat  gcl^k  zal  zijn  aan  den  kloot ,  711  in  de  fpheri- 
fchQ  feclor  bCdp  die  gemaakt  wordt  door  de  oniwcu<c«* 
litig  van  cieii  cirkcl-/^^/^/*  bCp^  iuppkmeu^.  V^Al  <%glK^ 

vea  cirkel/^/öT  PAi'C,  j 

XViL  '  BB^ALiao.  • 

Tn  Vien  een  vlak  TTVWX,  ten  opzichte  van  den  hol 
PA/»<5r»  zoodanig,  gelleld  is,  dat  het  met  den  bol  maftr 
één  éénlg  (lip  ^  geipeeo  beeft  |^  wordt  dac  vlak  g^gd  d^n 
hol  le^iakeik  /'  /  *     '  . 

GEVOLG.  •  '     ■  f:. 

De  as       des  kloots  flaat  loodregt  op  aü^  lÜoècL 
YpZ  die  in  hec'xelve  vlak  getrokken  wordfeoj  en  w 
lijnen  zijn  raakliJtien.9iB.deD  MoCfT  en  vaa  iHe  de  cir* 
die  dooC'hct  fljp  VBD  aannUog  g;paQ« 

« 

Een  cuius  tronh'  gezegd  In  èeB*^'Hoel  belbbrmb  'fe  ' 
zijn^  als  hij  zoodanig «fn  den  kloot  bevit  ia,  dat  zijne 
acht   hoeken  op  de  holle   oppervlakte  van  den  k)(X)t 
rusten  :  en  een  cyUndi?  ,  wanneer  de  twee  cirkel- v lak kqi]^ 
die  den  ^ivcn  bepaku,  de  oppervlakte  des  klo ut:»  rakend ' 

,    L  OBVOLCU" 

■  '  T 

Geen  cyBnier  kan  !n  den  kJoot  befchreven  wprdcil^;,^ 
ten  zij  hi  j  reethoekig  £ij  ,  des  zelfs  as  met  de  as  van  dcn^ 
cyüfidcr  overcenkoine ,  eu  de  ooderlle  en  bovenfte  cirkel- 
oppervkikten  op  gel^-tfftHidtti  va»4iet  BikUdpunt  dei 

H.    CBVOLB,'"  ''«ï 


De  OBUiekkfiB  dec  beide  drfiulake  <WP^^«f$^.yV^.j^ 
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SiS  XJl.  Mok:  OfêfA  ligch.  fig.  ma  krmm  tpptnl 

m 

€}Smhr  dfe  in  den  kloot  Mefchfèveo  Is ,  konen 

net  de  twee  klete  cbkdi  desadMit  dis  op  Me  adfde  af- 

Itanden  vaa  bet  middeipiint  (ban. 

cubus  ^  of  ecQ  cyUnJer  ^  wordt  gezeccJ  om  cenen 
kloot  befchreven  te  zijn  ,  als  de  kloot  zoudanig  in  dai 
zeiven  bevat  is,  dat  hij  alle  de  vlakken  van  den  cu5i/s^ 
en  zoo  wel  de  holle  oppefvlakcc  als  de  beide  ^roadviaUcu 
vaa  den  cyhnd^r  (aaku 

a^voi^c 

Hieruit  TOlgt  l®.-  dat  de  zijde  vrji  den  aibus ^  of  dc 
middellijn  van  het  grondvlak  ^ies  c-^lnidcrs  ^  om  den  kloot 
belehreven,  gelijk  is  aan  de  middcilijn  van  den  kloor. 

a^.  Dat  de  aanraking  van  den  kloot  met  de  oppervlakte 
vaa  den  cilinder ^  of  met  de  zijden  van  den  cubus^  ge* 
Ibhiedt  door  den  Equator  van  den  kloot,  ea  op  de  kift 
van  de  hoogte  van  den  cubus ,  of  cylinder, 

3^.  Dat  de  aa  van  den  kloot  mee  diei^  vaa  den  cjünikf 
qvereenkoiDU 

JK*  BttPALIIia. 

Een  kegel  wordt  gezegd  in  den  kloot  befcbreven  te 
^jn,  als  zijn*  circulair «grondflik  de  bolle  oppervlakte  vao 
iifSL  kloot  taakt,  en.»in  top,  op  fSe  oppervlakte  rost. 

Li    G  E  V  O  L  i>« 

De  as  des  ngten  kegels ,  in  den  kloot  éefcbseven»  kofflt 
dos  in  dgting  met  de  as  des  kloots  ovenen» 

U*  OBVOLGt 

Pe  ontrA  m  het  grondvlak  d^  kegels  komt  met  dfeit 
€iikèl  van  den  kloot  overeeb»  welke  op  den  aeM»  afltesd^ 
vin  iief  fldddelpunt  des  kloots  llsatt 

«  '  » 

Een  kegel  wordt  gezegd  oiB  eenen  kloot  bcfthisvAi  ^ 

mijn ,  als  de  kloot  op  het  grondvfcrtc  van  den  kegel 
en  da  oppervlakte  vau  deu  kloot  door  die  vap  den 
pcsakt  wordu  '  •  '  ' 


Üigiiizeü  by  Google 


"Die  drkel  des  kloots  welke  de  oppervlakte  eens  rcgten  kegeli 
mkL ,  is  een  kleiue  cirkel ,  en  is  des  te  meer  van  den  Equatê^ 
verwijderd  dtt  èt  kegei  ftonqm  ii:  wliK'F«t  tSinf^l 
4,PC;  i^trf.  l  POI:  iTSig9f.%  £  GOFt  1» 

Bene  veelvlakkige  ligchamelijke  gguiir  wordt  gezegd  fel 
den  kloot  bcfchreven  te  zijn,  als  de  toppen  van  alle  deS» 
zeli^  ligchamelijke  hoeken  Op  de  holk  oppervlakte  vaa 
den  kloot  ru&tca. 


Eene  veelvlakkige  ligchamelijke  figuur  wordt  ^ezc:^d  om 
den  kloot  bcfchreven  te  zijn,  als  dc  kloot  zocnbnig  bin- 
nen dezelve  geplaatst  is,  dat  de  bolle  oppervlakte  des 
Üoou  aüe  de  vlakken  van  de^  ligchamelijke  figuur  mkc 

XVt  Tooms-YBi.  Fig.  239. 

* 

De  kloot  *is  de  limiet  van  alle  de  veelvlakkig^  Ugchnw 
die  io  deiuelveo  befchreven  kiutteu  wordi 

.   BEWIJS.  Uit  XI*  30.  en  VIL  13. 

« 

Hieruit  biykt  boe  men  te  verdaan  bebbe  bet  geen  velen 
seggen,  dai  de  fpheer  een  veelvlakkig  li^cbaam,  of  folycirmm^ 
k  van  eeft  MiHméig  getal  ituiMitg  kki9t  vlakkefl;  ceil  éok* 
beeld  dü  g^ttt  miviaiiwkeQrig  ia» 

ik VII*  vooasTftL*   Fig«  Z44A 

De  oppervlikie  vw'dan  klooi  }§  gelijkhaltlg  mee  cei* 
cfatel  wieoé  raikÊ$  tet  dubMd^  ia  m  dta  rsiiki  det 
grooten  dAelSf  of  wat  op  bet  ielfde  okkomt,  zij  ii 
het  viervoöwd  van  den  grooten  cirkel  des  kloot» :  of  ein- 
delijk 3*  ,  wat  nog  op  het  zelfde  uitkomt,  zij  is  gelijk* 
hakig  aan  dcu  regthoek  ^uit  Uc  midJdÜju  dca  üiQUck 
eens  grooten  cirkels*  ' 

tacQoav,  MflfM  ex  aiomua  f  pr*  <9«-»a4.   JL  O.TIII»  teit€br.:«« 

«nunuM.  Men  oader IMc  dat  er  Ift  dén  groom»  drkü 
'  een  leftlMigia  vieelboek  vnn  een  even  geiid  zQden  be» 
febrttet  ii,  docb  wntk  geul  do«  vier  dieOw  la.  Ztl 
•     -  .    Kf  Ai 
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538  A7/.  Bock:  Oycr  dè  llgcb^fig*  mei  kromme  o^pavU 

ABCDliFGM  eeu  dergelijke  veelhoek,  E  A  de  a:  van  den 
Idooc:  men  ctekke  de  Mjoea  zoo  aU  ia  de  üguur,  en  mea 
%s»m  dtt  vu  <ie  Uooc  4oar  dé  MimttUaf  va»  rfen  lulvea 
cirM ABCDB  d«  ts  AB  csvormd  worde:  dan  befcbüft 
tfie  ottcrek  vis  «ten  Iniveo  veAotk  ceo  Hi^kttiii»  befiMaoe 
uk  cwee  s^ljke  kegels  ABII  en  F£D  en  verfcblltende  ge- 
knocce  kecdi  B  C  G  H  en  C  DFG ,  doch  die  wederzQds  vta 
den  Equafêf  CG  altyd,  ieder  in  hnnnea  raag,  geiyk  ztfDy 
xoo  dtt  er  «lt(f d  cwee  gelUke  gevoodea  worden. 

BRwfjSi  Men  neemt  fdoor  Voorf!,  X,  en  XF.)  de  opper* 
vlakten  van  die  kegels  en  pcknotte  kegels  ABH,  HBCG 
enz.  en  derzelver  fom:  welke  men  ^ot  eene  eenvoudige 
uaardij  herleid:  namelijk  it  X  A  X  BE  door  YI.  15^ 
de  oppervlakte  des  klooti  ia  dm  de  limlec  van  die  foa: 
eo  ttea  Helt  dan ,  voor  de  lyn  B  £  die  In  deselve  mor- 
komc,  kare  UMêt^  nameiyk  de  middeByn  AB|  waamlc  kct 
gefielde  vtilgc  door  VIL  14. 

!•  AANMERKING.  Mco  neenit  een  getal  zijden  voor  den  veel- 
hoek,  dat  door  vier  deelbaar  is,  op  dac  het  even  Züude 
Zijn  in  den  halven  cirkel:  en  op  dat  er  derhalve  geen  zyde 
evenw^dig  aan  deu  diameter  zoode  zyn,  waar  é90i  een 
fyUnder  geboren  tonde  weiden* 

n*  üAüMERKiNo.  De  derde  mdmkklDg  In  hei  Toorftei  ver* 
meld  doet  zien  hoe  La  gendrb  dezelve  aldus  beefr  kunnen 
opgeven:  f,de  oppervlakte  van  den  kloot  ts  gelijk  aan  zijnen 
diameter  door  den  omtrek  eens  grooten  cirkdia  waeaig- 

;  ^truldlgd.'' 

XVIIL  vooasTBL.  Fig«  144. 

De  ronde  oppervlakte  van  een  ftok  [A  C  DFGH A] 

van  een'  kloot ,  dat  is  van  een  fphtrisch^egmêm  deaicWea 

(Bep.XIV.)  is  geüjkhaltig  w^w  den  inhoud  van  een' cirkd, 
wiens  radius  middelevenredig  is  tuslclica  de  middellijn 
[AE]  van  den  kloot,  en  de  hoogte  [AO]  van  fe^jnuntl 
of,  wat  op  bet  zelfde  uitkomt,  wiens  radius  eene  lijn 
[AD]  ia,  getrokken  üit  hït  Hip  A  van  dnt  (tuk,  pool  van 
den  cirkel  die  het  grondvlak  van  het  üuk  ia»  naar  dea 
MdBd^  van  dezen  cirkel* 

TAeoMf » AlffM  «r  aacBiMm»  jr.aa. 

BEwij?.  Uit  het  XVII.  Voordel  en  VI.  worde  geoatte* 
kelijk    bewezen,    dat    de    oppeTVlaklO  tV^.  he^  .^gckjdK 

^^UAüCDF  ^elp  If  aan  r  H  BB  X  AO  t  aaar  dt 


■ 
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///.  ^fd.:  Ovir       i<M#,  9fkL  $39 

appervlakte  des  kfoors  is  de  Hfgiit  vtn  die  Öfcfctftns 
FGÜABCDFt  en  dUt  It  sts  ir  X  AO  )(  i9«lff  vaa 
BE;  wellDe  if  AErdcHiiWê  ft  dit  oppefvlito  =  x 
AE  XAa  MMr  Al:  AD:^  A&f  AOt  gmrolgiVk*  )e 

AE  .  aO^  #  ff  AD^  SE»  drkely  wiens  nidSr»;  is  A0« 
(Vil,  14.  Gev.  I.) 

De  ronde  oftpemlikteii  fin  J}herifiMe  ftgmniiu  in  tfefl  f«l^«* 
dei  UocK,  ftüii  COC  dteodtr  <le  vlefkmcMi  èa  cHoonltii» 
tilc  hfnuM  Mffo  COC  M  dé  oacfiUutt  tauuür  fNvMikhli 
gecrokkcfl;  of  alt  hanoe  noogitai 

vtmtiu    Itamm  door  die  ¥ooiMI,  oppcrvkkc»  y^SM» 
AECDPUA:  Oppervl.  /^^/ti;  ABHAs  AIV:  AB% 
Maar  AD*:  AB*      AO:  AK  CV,  t5.> 
*  derhalve  opptrrt.  jSIjpiV,  ABCDPHA  :  oppervl.  fcgm 
ABHA  s  AO:  AK. 

De  ronde  oppervlakte  eens  fiAertscft-fegments  ftaat  ror  dl# 
^  den  Uooa  alt  fcec  vferfttot  vf»  de  eboetde  des  fegmenêi 
COC  d«c  ftii  dff  mIdddlUn,  of  alt  de  koogit  dii  fe^mtwêt  col 
de  flOddtiltiii» 

D.  O.  Mutiu  Sf.  9i(^ 

De  oppervlakten  vjiti  vcrfchillcnde  fphurm  fiiuttl  tOt 
dktuder  ait  de  viakaatea  hunner  middeU|jiien, 

idMmvÊXvtKh    Ifldtan  ne»  dk  Ccvolf  fergëiykc  mee  de 
Bepaling  Tüi  kec  XL  Bode»  en  aec  Imc  geen  wQ  in  do 
Atnioerklfig  op  bec  Z.  Voorflel  vaa  hec  VU»  Boek  go* 

ad  kebbtn :  zal  het  littfte  dat  iIl^Mtai»  of  >^€mo. 

De  inbmid  van  den  kloot  is  geliikhnltig  met  dien  van 
ceü'  kegel  ,  wiens  hoopte  de  radius  is  van  den  kloot, 

en  wiens  grondvlak  gel^khakig  is  met  de  ojpper vlakte  vui 

dctr  kloot. 

TAc^at  ^«  a;t«  • 

Nn  d  11- 
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5|P  XtL  BoAx  Over  de  Ugd.  figé  mt  irmm  appayï. 
9BWIJ5.  IRc  XI.      «O  iMt  ÏIIL  V^ftek 

L  6XV0LG* 

Tks  Uoot  is  het  vtervoiiil  tan  «eif  bgd  wiens  grond- 
iFbk  de  grocte  dikd  ea  fitaü  boogt»  de  raim  is  van 
den  Uooc 

L  AAifMttmia*   Dit  Gevdg  gtsft  .dm  oitdrukkhif  ^ 
Uoot  =  4  O  X  I  ft  s  oppetvL  X  i  R;  hot  gean  d» 
uicdnikMiV  i*  door  u  onrnui  gebesigd*  VUL  xi.  Cou 

'II.  üANMftRiciNG*  Hieruit  volgen  dease  uitdrnkklngea* 
Kloot  =   —  =  ^    =  — • 

II.  GEVOLG* 

En  dus  Is  ook  de  kloot  het  dubbeld  loui  eea'  kegel  wiens 

rndvlak  de  groote  cirkel  ea  wiens  hoogte  de  mlddfUgn 
van 'den  kloot.  ' 

III*  GSVOLO. 

En  de  htlfe  Idoot  is  het  dubbeld  vin  een'  kegel  wiens 

Pottdvlak  de  groote  cirkel ,  en  wieoi  boo^t^  de  amBEi» 
WW  den  kloor, 

XACQUBT  pr*  ft8*  Cor.  cn  pf*  so» 

XXL  VOOftSTSL* 

Ik 

Een  kloot  flnat  tor  den  cuhus  om  den  zeiven  befchre- 
veil ,  bi^  2e&de  getkcAte  van  ^ka  omtidb;  tot  de  mid* 
dfiUijo» 

Bftwijs.  Uit  bat  XVÜ»  er  in»  VaotM»  trf  ZVIL  AiaBi.fl^ 

De  kloot  (laat  tot  den  cubus  van  de  nuddelltfn  ^  naar 
de  rede  door  AacHtMCOBS  gegeven  »  ais  1 1 :  :2 1  ;  naar 
dk  vau  LUDOLF,  als  157:  300  of  xt:  ai»  oa« 

-mmnu  Uk  VIL  lp. 

AANViBliClNa.  Hierop  Qjurn  op  den  proportionaal  -  pa^fer , 
op  de  lijn  getyte'd  Kcduc.  Corpor.  rcgul. ,  waarvan  wif 
in    XI.  35.  Aanm.  4.  gefproken  hebben  ,    de  afilaiid 

waarop  bet  taeken  van  eenen  kiooc  of  Jpheêt  Suzx*  Imm^s 

2Ü 
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///.  Afd.:  Over  dm  ltkof^  9fh^  SV 

irtj  M  de  TniddelHJn  van  den  kloot,  en  de  zijdt  of  rib» 
be  vao  den  cubus  daar  om  befchrcven;  is  klêotl  CUèifi 
•=  II :  2I.02»  Zij  nu  A  de  middellijn  eens  kloots 
{eUjk  aan  den  ca^ui ;  dan  is      :      =  ii;  ai.oa:  m 

a 

MKc*ft40i:  «  d«M  kop  dê  gemelde  lijn  des  proporno- 
oaa)  paiTert  de  «fRaod  van  imjphur  tot  het  middelpunt » 
xoo  die  van  den  cabui  gelipt  taa  i  gefield  werdii 

XXIL  voo&eTfti.* 

Vcrfchillende  fpheertn  flann  lot  eikaüder  iu  de  dricdub* 
beUk  rede  hunner  middeüiiaen* 

XII,  sa.     ac  Z«  pr,  ü.  ~  L»     VUL  is.  Cmw 

Uit  Voorll.  XX  Aanrn»  2. 

J»  -AANMERföNG     Dc  lijn  dff  of  ligchainmy  op  den 

porfinnaal  pasfcr f  waarvan  in  XI*  36.  i\anm.  gefprDkcu 
is,  ditnt  insgelijks  om  fpheeren  of  hollen  te  vervaardigen  die 

,  cene "liepaaide  rede  tot  elkander  hebben:  dat  is  om  den  ra- 
ditii  te  vinden  van  eene  //  '<cer  die  met  ecne  andere  in 
eene  bepaafde  redeéliaan  moet:  immers  die  radii ^  qÏ  middel- 
lijnen, zijn  als  de  cubic- wortels  der  bewuste  rede. 

||«  AAWMBaKlKG  Ook  IS  CF  Op  fojtiitiigc  proponionsnl  pr  fjrs  eene 
Jya  welke  in«t  de  woorden  Metalen  wordt  uitgedrukt.  Deze  dient 
om  de  middel iQ oen  van  kogelt  te  bepalen,  die  vit  TerlUitlleiid» 
mraltn  gemaakt  wi>rdê« ,  cn  echter  een  gelDk  gewlgt  moeten  hou- 
den. Ah  clan  moet  men  de  digiheid  ,  of  foonclijke  zwt^irte  ,  ken- 
den der  metaicn  waaruit  de  kogels  vervaardigd  z;jn:  iioiaers  het 
gewigt  b  In  raroeugeOelde  rede  der  grootte,  of  bier  van  dea 
ttèms  der  middeliyot  eo  der  digtbeld.  Z|}  G  de  digtbeld  b||¥. 
van  c.oud:  g  die  van  üzeri  M  en  m  de  middelQ|aeii  m  twee 

XeJtJkwigtigc  kogels  :  dan  is 

*    O   X         =  ^  X      s  en  doi      :  aa^  =  #1  C  en  Mt  m 

S  Vgx  Vg  =  it  Op  «e  ivl^  is  deaa  l«e  vttw 

g 

wmiéifê  t  en  de  adddeU^  van  een*  (}teren  kogel  van  xelter  ge»  - 
wtfc  pBievae  xVode»  «al  mee  d<e  rm  ecnaa  loden  getfkivliilaett 
kogel  vinden,  ala  men  met  een*  peifer  de  middelMfn  dei  gege- 

^tt  Ifaeirea  kofela  fielt  totftken  <f  en  <ƒ  (taer)  op  de  beide  bla- 
den: cn  dm  TTicr  ccvt*  pnsfcr  de  opcnljlg  ateglC  tBfflEllfa  )(  1^ 
^féHtd)  en  xoo  vopna  ia  aile  aevaU^ 

■ 

Ha }       ,  xaa% 
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Kteine  fphecrcn  hebben  meerder  oppervlakte  met  betrekking 
tot  h:\ren  inhoud,  étü  groote:  en  wel  in  omgekeerde  rede  der 
middellij  UÊU. 

Biwijt*  Indien  O  en  0,  de  pppendikten,  I  «o  1  de  ia* 
houditt  H  m  m  ét  «udddUjoao  aattdoiden,  ii 

0  s  4  gr«  Cirk.  as  4  omtr.  er.  Cirk«  x  è  M  s  omtr.  frr. 

dtk.XH 

1  xs  r  K  i      SS  oBMb  gr.  «rk,  x 

dus  O:  I  =  0:  M  CD  ^  =  jïi 

^6        O    #       d  ó 

XXIV.    VOOft  fTBU 

T)c  oppervlak 'c  van  den  kinoc  is  gclijkhnltjr:  n::!!  ('c  fv-Va* 
il-ifcj:  opper viakcc  vau  eencfi  re^iioekigeB  c^imdar  flie  om 
flfiiizelvcn  bcfchreven  is. 

VACQVftV )  ^eUcta  ex  AUCUUiSM  »  pr«  té» 

Mvm^  Uit  Voofftel  17.  6e?»  t»  en  Vooillcl  ZVIL 

XXV.    VOOUSTEL.    li^.  240. 

'  Indien  er  een  regthoekige  tjUnê$r  om  eenen  kloot  befchre- 
ven  !s,  en  men  fnijdt  t'en  cyltvdfr  en  den  kloot  beiden  t^oof 
v'ïiklcn  ISQM  die  loodregt  op  de  as  BL  ftasn;  zullen  c^e 
cylindrifchc  oppervlakicn  van  ieder  fluk  [AC MI]  vm  ikn  q- 
Ünd^r  geliik  zijn  flt»n  do  ronde  opper vlikccn  van  ieder  over- 
eenkomend Üuk  [S  n  Q]  van  den  klooi;. 

niiBioiaio»  Zi  het  □  AB  de  tbede  nn  den  cyUnê$r$ 
^nat  de  ü,  eo  dui  de  ciiM  FBDL  die  van  di»i*lloot* 

«mis»   Uit  h&L  IV.  en  JÜCf V.  Voarl)eL 

vlakten  der  f^herijtim  -  fchijven  eo  der  fphtHfckeJtp^ 
Un  i  want  !S  oppervlakte  fegment  S  B  Q  S  co  oppcf* 
-    f^/.  A  C  M I  en  oppervlakte  fegmmt  F  S  B  Q  D  x  oppc^^ 
^^1.  1- ACD  :  is  het  vcrfchil,  dat  Jr^V 


jut  4r^»-  Omt  A«  fis 

Dur  na  het  groaMik  van  dit  ijBn^rs  tm  poef 
cirkel  det  kloM  it,  en  de  hoogte  ,  de  hoogte  he( 
ff^HfcAs  ftffnm  9  flf  VM  4»  fidiyf,  fcift  dit  Voor' 
m  dit  . 

L     G  E  V  O  L  C.'  ' 

De  oppervlakte  vsn  eeat  fchiUf»  of  fegment^  eeos  klooit » 

worde  uitgedrukt  door  den  omtrek  des  groeten  cirkels  gemnl- 
x^pitotod  door  do  fcoogce  m  hti  fypimt^  of  vtn  do  ttk^U 

lm  Q»  VBL  II. 

'      '        il.  OEV0L0« 

Do  opponrlikten  van  twee  verfcbUlotidc  fegmenten^  of  rchy«< 
ven,  vap  den  telfden  bol,  of  vaa  folUko»  Mloii«  fiiaa^toiP 
olkiDdcr  «U  bniuio  hooftoii» 

Iw  G»  VIIL  ti«  OofW 

XXVI.  vpo&inu  Fii.  14^ 

3>e  cylinder  is  gelijk  aan  anderhalf  viMal  Jen  kloot  om  uel- 
ken  befcbreven  is»  zoo  wel  wac  deo  inhoud  als  de  g€* 
keiü  oppervltkco  betreft 

isRTVft<;.  Voor  dflo  kümd%  uil  VoofM  XVII*  ham»    co  Voof- 

1[.  Gev.  6. 

Voor  dc  vppcrylakte»  Uit  Voodlcl  XXIV  eu  Yoorftcl  IV»  iicv.  S. 

AANMERKING,  ARcriiMF.T>Es  fchttte  dft  VoorHel  zoo  hoog, 
dsc  hij  bevnl   dac  men    op  zijn  gr^^f  eesoa  klOOC»  iH  COBCP 

Hieruit  blijkt  boe   men  te  verrtaan  hebbe  het  geen  velen 
2€ggen,  dac  de  kloot  gelijk  is  aan  den  inhoiul  vnn  den  groo* 
ten  cirkel ,  door  lw£e  du:d£  gedteUea  vau  lie  middeimn 
multipllceeid. 

St*  X  ai«  Gev.  a.  —  L.  G.  VUL  15, 

XXVII.  TOOftOT«t« 

Indien  een  kegel  en  een  cyUndar  den  grooten  cirkel  van 
cciicii  kloot  tot  grondvlak  hebben,  ea  loc  hoogte  de  löid» 
dcilijn  van  den  kloot:  zullen  de  kegd,  do  Üaoi»  00  do 
Hnékr  tot  elkander  Üaau  ais,  i,  2,  3, 

TACVun  .8^1^      «I»  $•»  C<ir*  1.    ft,  X.  oi,€m  t» 

1104  ^  • 
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5i4  ^^i*  Soek:  Over  de  ligch.fig.  met  irmmc  appenU 
iniqi.  Vit  f^Mitl  ir.  Oer.  tf.  ▼«öOffttt  ML  ttt  VMt.  XX* 
XXVIU.  vooRfTVL.  Fig.  &36« 

De  oppervfp.kre  van  den  klnoc  (laac  tot  dc  gchccle  opper- 
vlakte van  den  4i;el^kzydigeQ  kegsl  ia  deu  zei  ven  beTcJireveQ 
til  i6  COC  ^ 

siwgi*  De  oppervlite  via  den  ktoot  fi  lie€  «itmmd  m  te 
gTMtcB  dfkel,  en  die  Tan  den  kegel  het  dftefond  'wm  bet  guMi^ 
▼lak  (YoorftT  Z.  Gev.  4  )•  Ma^r  grooie  cirkel  tw  den  kle«C  IIC 
grondvlak  irtn  den  kegel  zoo  als  ON*:  G^'  of  o 
c:;  GO*:  01*  (IV.  15.  Ccv.  a.)  co  dos 
=  00*:  \  COC)*:  z=  4  3 

pa  dus  Oj^pciviakic  van  den  kloot  cot  die  van  den  kegel       ió:  9. 

XXIX.  vooRifTtu  Fig.  836.  I 

De  oppervltkte  vio  deo  klöoc  fim  wt  de  getiede  opper* 
vUkte  m  ëgn  geiykzydigcp  k^gel  om  deiivclveii  bcftbieM 

lACQUST»  Selecta  eU,  pr.  40. 

Mwni*  De  oppcffvl*  vn  kloot  CMFOt  oppenrl»  v^n  te^ei  GOP 

:;z  1619.  (Yopxüei  X2cvia) 

Matr  ,  om  dat  K I  =  |  O  N ,  ^ 

li  Dppfrvl  Tsn  kloot  KBin  =  |  opperrt.  m  Hooc  GKFO. 
M  o^pervL  ?an kloot  KBIDt  oppert  tan  kegel  OOF  =S  4^  t* 

GEVOLG»  '  • 

Dus  if  de  gebeele  oppcrvlalite  van  den  omrchreven  kegel 
bet  viervoud  van  dt  gebeeio  oj^^vUülco  van  den  ioge£citf6« 
fg»  kegel, 

jükX*  vooRiTEu  FIg.  as^* 

Dg  Uooc  ilaat  tol  dea  gei^kgytfigoa  kcgtf  i»  denxelvca 
beföhrmn,  ala  gt  tot  91» 

TACQtitT,  Srlfcia  pr.  4«. 
"101^  Klur  üMDIBPr  kegel  B  K  D  =  4  «1*  ^  C  I : 
15      X  KL  (Voorit  XX.  AaaiD.  1,  to  VIU» 

ES  16         .  DD*  X  KL 

16  Ci'  :  aCl*  X  KL,  (VI.  18.) 

cs;  ü  ciS  gC4^  ^  I  €i  (VI. 


I 
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m 

T)ü  kloot  f>aac  tot  den  ^ijyiu^digea  kegel  on  deazeirai 
befdireveo»  als  4  coc  ^  ^ 

CACQutrt  M*iii^  ftt»  ff;  44, ' 

Kwal.  Kloti  KMDiBP:  kegel  GO  F  =  4  K 1*  X  C  1 :  CF* 

X  O I  (XX.  Aaiim.         VUL  GCY«  v> 

=  16  X  Cl*  :  GF*  V  01 

rn=  16  X  Cl*  :  S  C       X  01  =  (VI.  18,) 

=  ló  K  Cl*:  3  CJi*  X  I  CNcYi*i70 
■    =  3»  C  1^  :  9  C   

jumnuiffo»  De  lelfde  rede  heeft  ook  plattt  toot  da 
oppenrUkiea  vtii  dien  klooc  e»  Wk  dien  kegel»  xoo  ilf 
U^ki  uk  VooA  XIIX. 

G£  VOLG. 

Doi  li  de  gemkiQdlge  kegel  om  den  kloot  beflrlirefeii^ 
liet  acbtfoiid  m  den  gel|jk^|dlgeii  kegel  biaoeft  den  kJooc 
befckrereo* 

«M^oiT»  SHêttë  êêe,  pr.  43. 

XXXII»  VOOXSTXU 

Be  felQkx)|dtge  kegel  ea  de  regte  cjlinéir^  beiden  e«dcm 
Uooc  befckreven,  teSf  100  wel  voer  den  inboadt  ali  mr 
de  ftlr^/^  opperrtikte»  coc  elkiader  4i  de  gCMlde  tytMm 
COC  den  kloot»  of  ato  3  toe  a« 

TACQUBTt  Stlfcta  ete,  pr.  45, 

Uw^$^.  Uit  bet  ea  ^VI*  VoorfleL 

XXXni»  ▼ooRiTEt*  Fig.  az6» 

Trdfen  ccn  irclijkzüd'ge  ke^el  en  een  regte  cyIir:Jer,  bel- 
de, om  iStn  zeltden  kioot  befchreven  zijn;  ftaan  hunne  geheelê 
oppervlakten  ,  bnnne  boHe  oppcrvlakrcn  ,  bucne  Inboudeo # 
buaoe  hoogten ,  hunne  grondviakkeu ,  als  3  tgc 

TAC^Vff »  Mi»  pr.  46. 

iamji»  Vèor  de  gActft  oppervlAiea ,  ea  dt  idieadfa 
|;r'      kegilt  ftleoc       9  :  4  •  (XtXL  ea  XXDL) 

kloot?  <!yW#f  as  t  f  i  CXXVQ 
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Si6  XII.  Bodi  Ovfir  A  B§A.  fig.  mT  krmm^  9ppcnU 

Voor  de  bolle  apper«likctD$ 

}$it%€iic^nndêf'=z  i  GP^  t  KI*  (IV,  X,  M  Boek  TU.  Hf  >6.) 
=  t  CU*  •  4  IW*  <Vt  itO 

Voor  dc  hoogten ;  kegel  j  cyltnier  z=  O I :  K I        S  • 
Voor  de  gftjiidviakk.cn;  kegel:  cyUadfr  ~0  op  GFsO  op  TS 

+  0  op  QiL 

S=  0  op  GF:  a  O  op_TS  =  (Vit  lö)  ' 
=  GF*  I  a  TS*  =  8  CW*  :  ft  CK*  =  3; 

ZXnV«  ▼OOKtTBL. 

De  inbond  eens  klooifchen  fcct^n  vj?n  den  kloot  is  gelvlc 
halilg  aan  dien  van  een'  kegel ,  wiens  hoogce  uc  radius  vao 

c^en  kloot  en  wieos  gro&dvüik  de  oppervlaiue  vaa  é^fe^ 
«ACQosT»  M^TM.  «Aw  pK.  tg» L»  Q»  is 

OBVOLG. 

Pf^^ialmd  van  den  kloocfckeii  foeUr  wordt  gevfiigel||k  «Moi 
«i^^kt  X  H  =;=   j  —  {yJL  1$.) 

XXXVp  vooEiTEL.  Fif.  S4lt 

De  inhond  vm  een  fphc,  isch-fegtmnt  is  pclijk  aan  de  helft  | 
Vio  een'  cyJindir  op  hec  zelfde  gromivlak  Iliiaiuie  en  de  zelfde 
lioogtc  hebbende  aU  het  fpfut i^cfhftgment  y  le  fanien  met  dcö 
ifilioad  óei  IcIoocB,  «wma      boogie  des  fepaeiitf  de  nM» 
dellijn  zoude  zijn. 

L.  &  VUr.  18. 

Bswijt.  teMf        1>C  0)  /if».  B9D  +  kcicl  B D C 
00  /r^M.  B1>»  ^  Q  BR0O  X  i  C8f  fVoMft.  VIIT.  Gef.  1.I 
,dn  U ,/<c/-»r  CBfDC  00  fegm.  BPP  +  O  BRDO  X  i  (R^**^ 

« 

CO       ^ —  ^  ©^RPQ  X  J(r-h; 

nasr  9*.  GbUDO:  0  AT  «NM  =  B  S*  :  A  C*CVII.  lO  j 
BS*  =  ff  X  ^«  =  P#X*H  35=<ft  E-H)XÜ>CV.II*) 
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nu  4^1  Omp  im  MtTf  êfhA,  U7 

derhalve 

en  uit        1-  ca  4* 

s  » 

i  ObRDO  X  H-f-  Indien  dm  K  de  /^«iat 

vaa  bet  cirkel  grandvlak  BR  DO  geacid  wordt,  is 
8«,  Sc-^m.  n  P  l)  =  é  **  •        ^  H  H-      *■  .  H*  :  het  geen  door 
^V»orr(.ilwG€7.5.«Bii  XX  AJtfUB.a.}  de  woordca  vaniieiVoorftci  uicdrukc» 

1,  AANMERK  INC.    Dc  formnlc ,  fegmcnt  BPD  =  |  <r«R*»H-|- 

}  ■'H*,  hitisc  \Mn  R  en  van  II  af:  maar  men  kun  ze  afhan- 
kelijk mnkcn  allciOri  van  H  ,  of  <ill«Jdn  van  R.  Indien  de  As 
of  middeU^n  des  kloots  A  gcfteld  worde  is  B  S*  =  PS  X  sp 
(V.  15.)  ;  R*  =  H  CA  —  H)  =  A  H  —  H\  Het  geen  in 
de  formule  geftcld  geeft  {  wH^  ,  A  —  è      •  J  »•  • 

L  GBVOLO» 


Een  rpheritch-feffum  U  getijk  aan  liec  veifcbil  cusfclieftdill 
dubbeldto  kloot,  «te&ff  midddQ»  ii  de  As  dei  fegments  ta 
den  halm  cytindêr  die  toc  Imeïgce  Iieefc  de  As  des  kLoocSy 
en  tot  grondvlak  4«i  cfarkd,  wkn»  r^iÉitef  it  d*  boogie  ilflf 

li*  AANMERKING.   Indien  mzn  de  formule  van  ons  Voorftel  uit» 
drtiklccn  alleen  door  R :  hervat  racn  R*  =  A  H  —  H*  ^Aaum. 
waar  uil  vijigt 

—  A.H  =  —  R*  !  CU  H\-  A.H  -I-  4  A*  =  4  A*  — 

H    i  A  8  j:  1^1  A*      R*t  «unat  Toin  . 
4 
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men  nu  vaor 

.    n  en      dexe  wttrdOen  lleU  la  de  fdrmvie  vaa  de  t.  Am, 
te  wem  /tgmm  =  1  «'  «      A     |  tr  •  h*  SS  }  «•  h'X 

I     U  A  -  tHJ  raluilfniieii     f  CA*-É  a»±  »  A  V  A*-4ll*  J 

X  [s  A  —  A  -}-  V  A*  —  4  iL* ;  het  geea  beboorlSk  gaeeld- 
pUceerdj  en  gereduceerd»  geeft 

Jk^mmzs^^  [A»  ±  (A^  +  a  K')  (K  A*  —  4  a*T> 

Indien  men   nu  Hel:        =  A*  f-  9  R*:  en  E*  =  A*  — 
4  i^"  =  A  —  (a       :  zal  het  Jegmcnt  uitgedrBkt  worden  dMf 

iXg^A    -f-Xc*X^^|iet  geen  opgeeft  in  woorden  dit 
*  le 

IL     C  li  V  0  L  G, 

Een  fphcriich  fegment  is  ,  nanr  mate  bet  kleiaer  of 

ter  IS  fian  de  halve  k!oot,  gelijkhaltfg  aan  het  verfchiJ  of 
aa..  de  foni  van  den  balven  kloot,  en  van  het  twna! fde  gedeelie 
eens  cyltrdcrs^   waarvan  de  /v/<//»5  van  het  grondvlak  i>  de 

y^'lÏÏ^^^S  1^  ^''^    vfcrkant  van   de   As  ,  en  het 

dttbbfid  vierkant  vau  den  /^«i;.;  van  het  K^rondvlak  des 
«M/l,    en  de  ll<H)gce  gelg'k  aan  den  vicikaiuen   wortel  uit 
Jet  Tiecbuit  van  de  As ,  en  vau  het  vier. 

knc  der  mlddelign  m  bet  grondvltk  des  f^gmtnts, 

XXXVi.  voo&sx&L»  Fi^-S4i« 

'De  inhoud  Tftn  €«9e  klootfcbe  ftbUf  fBDFEl,  door  twee 
mh  eiktnder  evenwijdige  cirfcelf  (BRDO  en  "EO FT)  ge- 
vormd, wordt  uitge c  iiia  door  de  halve  fom  der  beldrraBd* 
vlnkl'cn  vermenigvuldigd  door  de  halve  hoogte,  te  AlPev ntt^. 
den  r  bot  d  dei  Uoots,.  wiens  nldddlifn  )a  de  selföe  boogie 
van  den  ichijf» 

L.  O.  VUL  !<•  ->-.D.  O.  IftsfJt  i  968. 

IBW17S.   De  fch^f  is  tjelyk  aan  het  vcrfchil  der  fegmcnten  EPF 
cn  BPD  :  cn  derhalve  (Voorft.  XXXV,)  zoo  R  en  r  dc  Tai\\ 
der     oiuUiui  kcn  ,  II  en  A  dc  hoo-tcn  dor  fegmenten  zi|n  » il 
cic  Ich^jf  m  [I  ▼  R*  +  I         j  ^  [i  T  r*  +  5  «•  a'J 
=  CVoorft.  XXXV.  Annm.  i  )      t  H*.A  —  Ï  Jr  n'j 
~  Li  A  -   I  ar        =S  5  «•  [|      £H»  —  4«] 

»  »       ~       Het  leen  nader  ontivfkktM  |»fft|  , 


•Digitized  by  Google 


I 


wwratt 

l      ft  HCA.H     H*>  ^nêihh^9^)^yf  ^  **] 
tn  Mi  dti      =  AH     li*  e«     =  Ai  ft^ 

4'.  >  »  ft       •  H  -  •  /*  .  *  +  H*  -  a'J  =5 

|»ftR**H-gJ^.I— Sl••.H  +  sl.*,H  — 
l      .  (*  -h  3  R*  .     -H  H*  —  A*] 

=  ff  «•  [3       .  H  -  3  R*  .  A       3  r*  .  H  —  J  r*  •  Jl 

-f-         s  '■^  .  li  4-  3  R*  .  A     a'j  * 

dat  is 

I  «•  [3       [li  -  AJ  4-  3      tH  —      -i-        —  — 

i  r*  H  -h  3  R*  .        ^  * 

maar  de  twee  laatfte  leden  vao  N».  5. 
—  O       .  II    f-  3        .  /i  =  -  3  (A  .  A  —      /  H  +- 
3  r A  H  -  li"";  A  =  —  3  A  .  H  .  A  -{-  3  '1  .  -h 
3  A  .  H  .  A  -  3  U*  .  A  r=z  3  H  .  A*  -  3  H""  .  A. 
Dcae  waardijen  in  N»*.  s-  geöcld  rijode  koirt 

'       J  »  ft  (a.*  4*      c«  -    -t-      —  »  H*  .  A  + 

=  J  «•  [3  (R*  +      CH  -  A)  -f.  CH  -  *)•]. 

Paar  nu  H  «  A  —  Q  de  hoogte  fi  ym  de  rchgf:  hccfc  men 

7».   Inhoud  van  de  fdlUf  dej  klpOtt  SS:§«^»a*»<|  + 

1*^  •        hitgtettde  woorden  viD  luuVottr* 

•et  iliMKc. 

I.  AANMERKING,   flct  blijkt  Uit  de  fofniule  dat  dit  Voorftel 
ook  aldn<;  uitgedrukt  hadt  kunnen  worden. 

De  ii/uoud  van  eene  kluotfche  fcliijf  door  rvvee  aan  el** 
,  kaaJer  eveiuvyJige  cirkels  gevormd  is  gelijk  aau  de  foia 
.van  den  inhoud  des  kloocs,  die  de  hoogte  der  fcbyr  coc 
mtddeliyn  beeft,  eo  vviii  dien  dei  halm  eyUndtrs^  dte  loc 
boogte  beeft  de  boogte  der  fcb^f  ai  tqt  gmMak  eenis 
cirkel  wfeni  raéhu  h  de  vferfceote  wortel  u\t^  de  fon^  der 
YferlnoKeii  mm  ée  raJH  der  Mde  Tlikkeii  vas  dè  fcbüL  . 

II.  AANMiRKiNo.  LK  osimB »  CQ  nt  hem  01  oiLMa»  beefc  dit  Voor- 
üci  tot  Hoofd-Voerilel  pMomen  en  er  hn  voetgaiMÉe  alt  een 
GevoJg  iiic  afgeleidt  faidMff  isdtott  r  SS  ot  A  r:r  os  w«rdc  .de 
fdiHf  een  fegment  det  kloon s  eo  de  IbrMIe  worde  é  •  H 
^  é  *^  •  dat  het  vtooffetnde  Toorftel  li.  Belde  bew|seü 
deifeeNe  dk  ofli  SXXFL  Veofttil  oiMi!ddel||k  »  en  ile  febeel 
endeie  fmdOB  •  vk  oeolie  vioraftaaBde  troonètftii  eadeeed. 
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Ik  beb  geoord (5eld  ,  dctl  inUoifd  cencr  fcIiIK  nic^  dien.  d«r  fe^m 
rnrnten  te  moeten  afleiden  :  al  ware  hcc  maar  om  de  overeen- 
komst te  toooen  ran  dc  formule  voor  de  fcti|^  door  lb  gsn0&« 
op&cgcven,  net  die  wvlte  dMur  voor  mt  hec  verfchU  tm» 
fi^Êémen  worde  «l||K|efd,  en  die ,  li  ém  enftttt  opief,  litf 
teedi  veel  £cb«itt  ie  f  cclisiulkatf 


IV«    A  F  D  E  £  L  .1  N  a 


OV£IL  OS  INSCHRIJVING  DEIL  IL  £  G  KI*  MA  T  IC^M 
LiaCHAMKN   IN  DBR  &LOOT« 

■ 

Alle  fepeltutfge  ligcbameD  knimeii  In  eeoat  Uooc  befcM* 
ten  worden.  * 

I.  AANMERKING.  Meu  vindc  in  het  XIII ,  XlV»  efi  XV  Boek 
vaii  RUCLIDES  vele  voorllellen  die  infchrijvfng  betreffende; 
wij  zullen  alléën  aanmerken,  vooreerst,  dac  wanneer  eefl 
regelmatig  ligchaam  iu  ecneo  klooc  bcfchrevea  is,  de 
A9m  klooc  ook  4Ie  vfitt  hec  Hgchimn  iiren  ren  nmdesi 
dic,  soodra  de  ^  vtfn  een  rtpüm\g  Ugdün  gegem  bf 
zQne  iQden  en  riWien  ook  ecne  bepme  g!yoom  Mbeib 
GevolgelUk,  om  een  bepeild  Hgehaam  in  omnn  èeptfkiea 
kloot  ca  beichrijven,  moet  men  i'.  nic  de  gegeven  grootte 
vin  de  at  des  klcot^  befïniten ,  welke  de  gróocte  Is  vao 

.  ribben  fn  het  gemeToe  Hgcliaam:  en  s*».  de  dippen  vaa  de 
klootfcbe  holle  oppervlütte  bcpnlcn  op  welken  hoeken 
xiVi  het  ligchaam  rusren  zullen:  welke  ribben  en  hoeden  bel 

onderwerp  maken  vau  Uet  XXXVill.  en  XXJUStt  Voorliel. 

II  AMmmoib  Wü  iM  eertte  gedeelte  betreft,  men  kti 
'  araMn  gemtkke^k  verrigcen  door  het  geen  wij  in  de  toepas- 
fmg  ^n  het  XXXIlI.  Voordel  van  liec  XL  Boek 
hebben.  WÖ  zullen  nu  kortheidshalven  door  A  de  r.^^  vaa 
den  kToot,  en  dns  ook  vai»  het  ligchaam,  en  door  R 
ribbe  van  het  iigchaan  nirdrnkken.  Verder,  men  kan  ook, 
de  des  kloot?  door  eene  lijn  uitgedrukt  zijnde,  de  ribbea 
vtin  alle  de  regelmatige  ligchamen,  in  dien  kiaai  befclir^ 
ven»  ia«geljifks  door  lijnen  nltdruiiiien, 

,  Te  vloden  de  hoegrootheid  der  ribbea  vau  ieder  dtf  ^ 
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ty^Jlfik:Qm  dêittfiBkfm  dijr  rtjtütt,  lt§si.  iuAu  Um.  fgi 

regelmatige  ügchamen,  wennecr  de  As  dei  kloots  waarin 
befchreven  moecen  wordea»  gegeven  UI  en  dexelv*  door  ï$m 
non  ttiuedfiikken.  .  . 

OPL08IIIIO*  Zij  den  (Fig.  943.)  AB  dt  te  m  des  ldooe« 
AEB  de  hilve  cUtl  op  dmtselTéOy  en  dki  da  Inlv*  IMa 
wi  den  kloot  Ins*  ^ 

L  Voor  bet  TftTaA£p&ujft« 

■ 

11  =  A  1^1  SSS  A  X  otidi 

R*  =  j  A*  ;  of  R^t        S-  •  f  f 

Deze  is  de  XIH.  propofltfe  vtn  het  XUf.  Woek  Tan  EüCLiDEf# 

Indien  uijn  au  maakc  AD:  DB:  hW  z::i  ii  1:3;  Z  i)  loodregc 
ïn  D  opricln;  cn  AZ  trekt»,  din  Is  AZ  de  ribbe  vaa  iiec  i^ttucdrumt 
waai  1**.  Zl)*  =  Al^  X  DB  (V.  13.) 

=±|An  X  §/iB  =  |  AB*;  voorcf  AD*  =  |  A^*  * 

dus  AZ*  =  AB*  X.S  =3  AB*  X  |j  ca 

AZ  =  AB 

Mcu  ZlUt  II  en  1$. 

IL  Voor  }iet  ocTAKDauM* 

li  A  =  E  l^ftt  Ol-  »      tt.  e.) 

•f  A*  SS  •  R* 

A  , 
éiu  R=  |/?^s  of  &;  A  S  It  Y  Ski  A  X  «.TCji. 

Mc  It  meu  RDtlt  14. 

Men  tfCkke»  nft  C^X  tooivigt*  en  dni^Aft;  ASJi  d#  ribf^  rtn 
het  Octaedrumt  wtttt  AB'  «  AC*  T  3?^  ♦  AU*  =  C|AÖ)*; 
dus  AE  zz:  AB  K|.  / 

xo€L.  UIL  14  en  te.  4  .  -  •  *  '  - 

UL  Voor  den  cvne»    -  -     «  . 

u  A  =  R  V^t  cxwsa.  N^'iv;e«>  dos  a  ^  fT^  ^  X  ^&7;4«' 

dm  A*    R'  =  1  t  !• 

mt  Ie  MMu  XltL  IS.  ''^'^ 


Trek  2n.|  ZB  }i4e  ribbe  tü  den  otffteft  wtM  .  ^.^^^ 

ZB*  =»  ZD*  4-  DB»  =  I  AB**+  J  AlP 

=  AB'  X  §:  dus  ZB  =  AB  V^l*  ^  ,^ 

nott«  ion.  le,  ' 

iVé 


Digitized  by  G 


S%  XIL  Boek  :  Qvir  dc  Ugclu  fy.  ma  kromme  üppsnL 

IV»    Voor  il£C  IC04AIL0ILUJI* 
it  A=I  &       l-^-         (XL  13.  N*.  m.  !•  ) 


4iu  R  =  A   1—  =  A  X  o-saié» 

Srel  AH  =  AB?  trek  HC?  uit  T,  TK  loodregt  op    A§»  e» 
dtn  TB    AT;  deze  is  de  nbbe  van  het  Icofaedrum : 
waDtTK:  KC=HA:  AC  :    IV.  i. ;  =  A3  :  AC  dus  KC  zz:  |  TK  dui 
.TC*  =  TK*  4r  KC'  =i:s  KC*=  i  AB*t  ea  KC  =  Afi  V 
Ook  is  ATi  AK  zzr  AB:  AI.  (IV^  iS-> 
dot  AT^  =  AK  X  AB. 

Itfaar  AK  =r  AC  -  KC  =  i  AB--Aft  Ksè  =  I  Al  ^f) 
dut  AT^      i  AB  (I     V\y  x  AB 

ft  K$   V  w 

41»  AT=  AB  F^IIZL  -  A  /^r"» 


xucLt  XUI.  i6  en  i8. 

V*    Voor  iNC  OODBCASDRUll* 


•  r  t  ^ 

libbe  vta  bet  DoiêCÊSéfumi 
wm  NZ  S  i  ZB  C  l^f      O  4oor  IV.  iS.  Aiom*  a« 
auir  ZB  =  AB  y^t   

to  MZ  =  K  (Ks  ^  O  «  AB  f^tzJCf^^^ 

BMU  zn.  if  m'it.  ' 


#» 
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%  AAMmaiNG.    2to  <lttr  de  grootte  def  libbCB  VHI  d«  lif 

chamcn  in  den  zelfden  kloot  befchrcven,  bepaald,  en  door  lijnen 
uic'jdrukr.   £uclid£S  beeft  ookt  soo  ais  WQ  gezien  bebl>en ,  de 
grootte  vau  de  ilbbctt  vfli  Iwt  frfMM/fmn,  bet  oetaedrum^  en  den 
tftflMt  b«pMldttifk  opgegeven  ;  doch  nltt  Via  bcc  ic9fM£dnm  M 
het  Jy'Jn  aeJrum :  en  hierin  zijn  wij  dus  verder.    ïlij  geeft  aan  de 
ribbe  van  hrt  h'^fa^dt um  fiQw  Aaatu  vao  de  kkins- oiimcctrarc  Ign  , 
ea  aan  die  vau  iiot  didcca^rmn  den  naam  van  fi^iow  ,  dat  is 
4e  mfge/ned^    Bflai  soii4t  cene  vr|  onflaflicè  v«rklMiiif  ¥ia 
wit  ftiikken  uit  het  zeer  rao»yelyke  X.  Boek  van  EUcMi  nv  m 
len  geven  om  dit  , alles  te  ver!<!area:  gcnoci;  zij  het  hier  te  hcr- 
inocrea  licc  gccB  ia  \l,       Gcv.  i.  gezegd  is,  cn  er  bi)  te  voe- 
ge ^  dat  de  nbbe  vm  btc  Ico/ksdnm  lo  de  dcad  eene 
mêiiêrê  i$        de  bepaliagea  van  tucLmsi  s 

wam  AI*  =  ^*  X  (5 =       ><  AD,C5-  V'^^ 

dat  li  %et  (fodoct  vas  eeaa  meetbare  l|n       en  eene  onateet* 
bare  AB.Cs      ^d>  dte  een  Tletfde  êpttmÊê  ia. 

U»  A^M£uuii0»  Ka  blift  cx  Dog«<«vorii  de  Inrchr^ving  xcive» 
XXXIX»  vootsTEL,  L  Fig,  243*  . 

De  viyf  regeiiuatige  ligchamen  in  eeaen  kiooi;.cc.b<^cafyyeo« 
J.  Oplossing  voor  bec  T£TitA£DauM. 

AZ  fa  dia  tlbbe  w  bet  Mra^dntmi  dva  fuücn  de  drie  ribben^ 
die  tiet  diieboekig  grondvltk  uitmaken»  1q  bf<  vlak  Tan  den  kJei> 
nen  cirkel  moeten  ftaan,  waarvan  Z-D  de  fw^iitr  la* 

inatr  ZD*»  AB*  =  |  AB*;  AB*  =  4  :9 

en  dus  ZD:ABzz:  V     $  of 
ZD.  §  AB  m  V^a:      ~  «  Va»  3.    En  dus  71I  run  den  drkef 

heb!>'2n  7  in  \vc;kcn  m:n  ccncn  i.'.:j;jj;.,zijai^cn.  drl^li. -.l.  i  efchr^ff,  tlie 
met  de  iijiien  na^r  dcu  top  A  gcu'okkea  liei  (efradd/uüi  i%{  uiitttakca« 

lU    O f  LOS  81  £4  G   voor  hei  OCTA&i>&Ulf* 

Voor  bet  ufaedrum  is  A  E  de  ribbe  :  dus  £  C  de  fêdius  van  den 
cMEel«  waarin  bet  vierkant  iUatt  dat  de  belde  pfrêmUse^  welke 

bet  vlak  van  her  octr.sdrutn  uitmaken»  vcrccnUt;  en  c!us,  in.llen 
men  ecnen  gronden  cirkel  loodrcgt  op  dcu  is  (lelt  ,  herdirijvc  mcil 
fiechti  ecu  vicikauc  ia  dien  cirkel  y  en  trekkc  u.eu  lijncA  naar  de  bei- 
de niteinden  na  de  as.  • 

O'o  ■  '  'HL- 
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554  Xll.  Bük:  Om  é$  Jfgtk  figm  me$  Jnmm  oppirti 

AT  if  de  ribbe  rm  hut  Lojaidium:  men  neemt  70oreciit  Ojp  4eB 
ft|a«t  «eM  Mrit»  arkel  ,  loodref  r  op  dt  ai ,  M  wtuna  Tt 

S  •  KC  9  «  AB  :=S  AB  1^7  dt  Mft  ttlé^llHn  ii.  Dit 

kome  JulK  overeen  net  BvrnJtnm  lïlL  lé »  WMt  hl  ftelr ,  bQV.  ia 
Wi$*  134  9  middcHiin  van  den  kloot  ;  mtakc  AF:  PD  SS 

S:  t|  trekt  BD  en  neemt  die  voor  den  radius  vtn  den  atküi 
nn  is  AD:  BD  =  BDt  FP 

en  dus  Ui)  ^  VaD  .  FD  «  V^AD  X  |  AD  =  A0  Vf» 

Men  befchi^ve  dan  verder  in  dBco  dribel  Mnenv^fkoek»  dtedeff^ 
lioek  D^iiBZ  fis  aaSJ  zijn  zal,  welken  de  v^T  gclgkzödige  drie- 
hoeken, DIG,  HlOt  B1U«  BiZ»  ZID  in  dea  top  r  fereeHid, 

aitmakcn.  ' 

Mm  befcbffft  «tc  étn  Midcn»  ^«ol  B  ceM  tegelpeo  ciMi 
flien  faac  doof  de  polen,  en  door  twee  hoeken  van  den  reeds  befclue- 

ven  v'fhock,  twee  halve  cirkelt  gaan,  die  den  tweeden  kleinea 
cirkel  m  ciyec  ftippen  (byden  i  men  deelt  den  boog  tusfcbea  die 
t#efe  nippcö  Ir  twee  geMjke  deelen  x  Men  maakt  van  bet  fHp  VM 
V  ar  in  dien  kieisMi  cirkel  CMtO  irtlfhoek  , 


die  gelijk  zal  4i 

tan  den  reeds  bcfc  breven ,  doch  zoodanig  pcftc!d  dnt  zync  hockw 
looJre;'t  over  het  midacii  der  zijden  van  den  andcrca  ftaan.  MCQ 
trckL  i;|:;ca   vau  üc  huckcn  van  dea  eenen   v^fhock  naar  dc  beidt 

iritiioden  wwa  de  tegeiMveiilitide  sQden  van  é&a  aadarai  eo  fii 
de  hoeken  fw  Mem  vfl^hoclk  fltar  óm  pool»  m  tm  heeft  hit 

k9,aedrum.  , 

IV»  OF&asiii«o  voor  dea  cdbvi.  Hg*  b4«« 

.  Daar  ZB  de  ribbe  It  van  den  taêut^  befthr^ft  oeii  vit  1  aKf  21 

de  oppervlakte  van  den  kloot  ccncn  cirkel  waarvan  ZD  de 
^«/j?  is:  dus  is  die  cirl<cl  de  zelfde  ali  vo'r  het  tehacdrumf  InJiea 
men  in  dien  cirkel  eencn  gciükztfdigea  driehoek  beücliröU ,  z^o  <i<(' 
seUh  s9den  de  diofoaaMa  w  dele  vlcffcaot*»  vaa  d«a  ? 
dsa  «ic  B  MJnaa  crritkende  naar  de  slden  na  dica  dxlekoek» 
men  drie  ribben  vsn  den  cubus. 

Indien  men  door  de  polen  en  de  uiteinden  van  eene  der  ribl>efl 
eenen  groDten  cirkel  laat  gtan»  dao  uit  den  tweeden  pool«eDoa 
daozelven,  eenea  fcUJk^  klehicn  cirkel  trekt  als  uit  den  eerften  poo'« 
en  in  )!7c!vcn  ,  tc  beginnen  roet  dc  plaats  daar  hij  door  den  ^ 
melden  gi  ">or:?ii  ci:'l;cl  i^efncdcn  wordt , 'vveder  eenen  gclykz^igeB  <ifi*" 
hoek  maukc ,  cu  aaar  deu^^civcii  uit  dcu  tweeden  pool  Ijinefl  ^5^* 

haeft  mca  wedav^ia  drie  rtbbcs  t  daaelve  «ec  de  indeMi  tertcor 
finde  verkrUfc  mim  de  aei  overige»  en  daa  dea  fehaelca  «aiifc 

aacL.'Xlt  1$. 

»        'V.    O r  L O  s  s  1 G  voor  her  d  o  df.  c  a£ i>  RUSfc 

De  bcfchrijving  van  bet  dodecatdrum  hangt  van  den  cuhus  if» 
t»1fu$  éést  befchreven  z9n<^  »         de  acht  Hippen  daar  öe  irin 
hoeken  van  den  «afaf  raheilt  ook  acht  (lippen  waarop  echt  der  ^^^^ 
Van  het  dndecaedntm  ratten.   Indien  men  de  ribben  v.tn  den  <riW' 


iHifiaMB  daa  of  eeaa  dier  I 
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:U^e  .  VM  hn  middelpunt de  Mfr  fttli  t«l  -tel  fra«tl|t 

der  Twoc  mikken  van  dc  zgdè  des  ^«^üj  ,  wanbce^  die  in  uiterfte 
co  middcirtï?  rede  f^crnetlen  is,  en  uit  dc  uiteinden  ^\cr  halve  ftuk- 
kcn  Ioodl\)aeii  tot  aan  dc  hoiie  uppcrviaktc  vandeaKlQOt.  rigt:  zal 
dt  Hu  4i«  ée  «iiflMÉMi  Tm  éem  iooil|twa  befptift  dc  ribbe  ziia 
van  hec  rMhti^fièfim  :  en  dus  de  aiieiHdCB  Tta  djo  ribb*  nac  i« 
aaascliggendè  ïroeken  Tan  den  cub'us  vcrecnigcnde  -  verkrygt  yntn  reeds 
Tüf  ribben ''Tlii  het  dodeeaeérum t  vs^n  gaac  op  dezelfde  wij^c-  voort 
▼oor  leder  ^tk^^nat  dea  ttêmi  «crdir  ondeffciicia,  <iar  meu  in  de 
vier  vlakken  »  die  aan  liec  .fi|ili  die  «n^  voor  hec  eerfce  genoM» 
liccft  grenzen,  niet  de  I^Jncri  neemt  we!Ke  met  dè  pcbmikre  Ign  even» 
wudig  fU'i»  niaar  die  welke  mee  deze  repre  hoeken  maken.  Mtn 
verkrygt  dus  voor  ieder  vlak,  vlji'  ribbcat  cu. gevolj^eiiik  voor  de  MS* 
de  demf  lilibeo  vin  bet  Mmuénm^ 

wpeu  XUL  17* 

AANMEiuuNo.  ffoAm  flKB  BH  de  vlJf  HgchamcH  fn  éeoett 
ttt  den  xelUeo  klooc  beTchryyep  wil,  moe;  de  as  van  alle 
de  uA&m  sQii»  de  mfddellQs  aafflelijk  m  dep  klooc :  er 
bliUfc  dan  niets  overig"  diD  de  i%hm  tes:idlldca:  es  aett 
itechtM^  uk  het -gëeii  bier  bove^  rrrrpt  f|j  f^innÉiuili 
A  dc  if  m  dea  kloott  liei  Yol^tid  - 

  YiLQJJLXKi<( 

Oe  opper^tl4?ep  deil  inhoiid  te  ii^p^e^  van  ieder  der 
v)}f  rêgeTfliifr|e  llgcBAnen  In^fb  leiniea  «oo(  befcbreTen. 

!•   Voor  het  tetp. aeürum. 
Ribbe  ^  A  X  Vl:  (yo^rPc.  XXXVIif.  N%  i.) 

Oppervlakte  =  JtM/j  =  a      x      C^t  3S.Ger,a*) 

Il«  Voor  hec  oci^^oauii* 
Ubbe  «s  pr^  =ï  A       C^oorft.  XXXVIIL  N%  IL> 
qpgewIaMe  »  ft  A«  1/3  s      1/3  0^.1.  35*  Ger.  3,> 

lU.  Voor  hec  icof  Atonoic* 


XXXVIIL  N»4  V.)*'  .      *  • 

Oppervlakte  =  5  R*  1/3        35*  Ger.  4  ) 

Oo  a  Ion 
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3S6  XI L  Bi)ck :  Over     ligch.  fig^  met  kromme  oppejyK 

r 

luhoud  =      X  tI  (3  +  f/5)  (XLjs.  Gev.  4  J  ' 

S  (5  —  1/5)  A 

IV.  Voor  den  cuü us. 

Rtbb6  SS  A  X 
'  Ot^perviakte  =r  a  A* 

Al 

Iflhoud  SS       r  • 

.Voor  Ut  OOOSCAftD&UM» 

XXXVIII.  N».  V.   ^   

Oppervl.  =  15  t  ^  YA^ji^-F^  ~ 

SS  5  A»  Vr~T7^'  C^^-     Gev.  5O; 

Inh.  =Ri  A'tl+ZE?  =  Ai  Xtl  ^£IE±B 

4  •  »    -  ,5 

D?  opp:!fvTa!rte  van  lm  doJecafJrum  ftaa:  tot  dfe  van  het 
icêja  ^dnim  aU  de  ribl>e  vaa  deu  toe  die  va{i  )ut^  és»' 
facdrum* 

neL.xw.4, 

nwiit.  O*  opperrttkn  ni*  kR  if|iiM«<rwi  ttm  «M  >*< 

titfMnut.  ^   
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IL  GSVOLO* 

Hei  dêiiCMidrum  ftitt  lot  bet  icêfiuénm  tb  de  ribbe  m 
de&  cirte  toe  die  m  bec  ietfmirum 

BUCL.  XLV.  S* 

BBWUf'  Jioitcaiirum :  tco^acdrum 


(3  4-  1/s) » Cs  -  V's) 


vaa  dea,citkus  u>l  die  van  het  isqpudrum* 

UU  «ETOLO* 

Dus  bcbbeu  de  oppervlakken,  van  het  düdecaedrum  en  ico» 
facdtum  de  zelfde  rede  tot  dktnder  tli  d«  tohouden  dier 
zelfde  üguren;  namelijk  die  VSO  de  ribbe  na  ito  cuto  tOC 
^  viB  bet  ürfëiênm. 

*  ■ 

De  ribbe  vin  den  cir^;  flitt  tot  die  van  bet  icêfaiêrum  aif 
de  tljn  wier  vierkant  gcKjk  is  asn  ^bet  viefktiil  vis  eeee  lyn 
Ift  uiteflle  en  middel(!e  rede  gefneden  rc  famen  mee  bel  vier- 

talt  van  het  ^ootf!e  Huk  ,  rot  de  lijn  wier  vierkant  gelijk 
ifl  «an  het  vicrkanc  vnn  de  (emelde  ^efntdett  lyo  te  fameii 
det  van  bec  klelnlle  üuiu 

BBwijs.  X|  L  eene  I'uti  in  niterfte  en  lolddelfce  i«de  gefiiedce. 
sHO  teteMtOt»  IL  h«  kleêBfiü  ftiki  4mi  la  {fV.  il»  AaMi»  !•/ 

G  =  i  ^V^j  —     en  door  IV,  i$«  Aanm.  i. 


4 

Oos 
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SSi  2UU  JMk:  Qmr  A        j%«  wm  m^ömm  é^eM. 

s  —  1^5  s  -Vs 

-es  i^bU  w  dtn  en^gf  rot  die  vtn  het  icofhtdrnm.  Miir 

L*  èo  l/ L*  "h  K.*  zIJn  dc  z^dcn  wier  vierkanten, 

d3t  fs  de  vierkanten  op  dezelve  gemaakt  ,  gelyk  süo  aan  de 
fommen  der  flcfUwn  ^  de  fehfieto  liA  n  tel  jnodb 
kteinfte  fniiu 

V.  «VTOLG. 

De  driehocl:  van  het  icoj^cdrum  ,  en  de  vijfhoek  vaa  btt 
éodccaidrum^  kuimtn  in  den  xeltden  okkal  boTcbreveo  wonkit 

BOCL.  XIV.  ft. 

DEwijs.  Be  radius  y  (of  firaal)  des  cirkels  WMrui  eca  fei^kl^^ 
driehoek  berchre ven  is,  ii  S  ~  R.  y\i 

4odi  liter  a     A      3  -  |/s  , 

Ite  tiMtt  van  den  .-hkei  «ufla  etii  ▼(ffhock  kefilvefiB  mnkt 

b  $  =s  &        -      ■%  (VL  aa.  Cev«  lo 

s  —  K  $ 

ftf/ft 


3  Cs  -  Vs) 


AANMERKl^'G.  Op  romiiiigc  prap&rtiöfiaaUpasfers  Is  eeue  H)flf 
die  den  titel  voert  corpotum  reguL  infcriptio;  op  wellE*** 
f(|f  regelmatige  ligcbtmen  en  de  kloot  zijn  afgebeeld. 
md  m  te  middelpnm  des  ptsfers  af,  toe  bet  teekep  vaa 
kloot  coe,  lidettidddiganiidoaUooc$  eiideiiRw^ 
Ut  ttUttdpQat  COC  iürsÊfmm,  êMakim,  ^^p^. 
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^  I,  dodecaedrtim  j  duMen  refpcctivelijk        de  grootte 

^er  ribben  van  ieder  dc^er  ligchamcii,  op  dat  zij  in  den 
"kloot  ingefchrcven  znlleii  liunncn  worden.  Die  afftarden 
zijn  dus  in  de  zelfde  rede  als  de  lijnen  AZ  ,  A  E  ,  ZB,  AT, 
N  Z ,  in  de  fig.  %^7t  voor  eeuen  kloot  wtarvau  AB  (ie  as , 
4>f  middelen »  Ut  * 


V.  AFDËËLIN& 

r 

•▼Bft  M   CiaKKLS  DIE   PP  ]>*  0»»EEVLAKTE 

DES    KLOOTS    GETROKKEN    WORDEN    EN  DE 
MAAT,  »ftE  DEELB»  W£1«£E  OAA&UIT 

OüTiTi^All* 

■ 

Indien  men  nic  her  mtdMimiit  C  van  den  kloot ,  in  de 
Tltkken  PA/>P  en  PM/»P  vsn  twee  groote  cirkels  PA^P 
en  PM/)  die  elkander  In^Jden ,  loodlijDen  CA  en  CM  trekt, 
op  de  gcmeene  friede,  oF  op  de  As,  P/»:  is  de  hoek  ACM 
welke  die  loodlijnen  vormen  de  helling  der  twee  cirkelvlak- 
ken  PAf>P  eu  PM/)P:  eo  de  boog  AM  des  grooten  dr- 
kcU,  die  door  de  mreinden  der  ioodregie  r^U  CA»  CM 
gaac,  is  dc  niaac  van  die  helling* 

aivui*  Uk  X*  Bcf, 

EBTOIO. 

Tndfen  men  uit  een  ander  flip  K  van  de  a?  insgelijk':  de 
loodlijnen  KR,  KI  trekt,  zal  ook  de  lioek  EKI  ,  waarvan 
de  boog  t- 1  de&  kleinen  cirkels  El  F,  evenwijdig  aan  AMö,  de 
maat  is  «  de  helUug  aanduiden  der  beide  vlakken  P  A  ƒ  P  ea 
VM/Ps  en  dm  ErMc  luftlQki  auifecNiid  ^kMir  den  lioeli 
yPE  wdkft  dt  mUflatE  Pjr,  Ps  der  ^Wt  PAi»,  PM/ 
podcfUif  Ie  dcB  pool  P  aukeii. 

XXIV.    BEPALING.    Fig»  141»  * 

De  boek  EPI  [of  APBQf  wIkB  twee  bogen  van  groote 
^kels,  die  cJkaoaér  op  de  oppervlakte  des  kloocs  faijden,  in 
bet  fnydingi*ft^  P  wbE»  WOfdt  kk9tf^  iii /fkerf/tkê  M 
(enoemd* 

O04  €m 
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5ti»  XU^  B0óki  Ow  4c  Ugcb^fig.  ma  krmm  o^irifL 

G£V0L6« 

< 

De  nw  m  dien  boek  U  de  feplfinige  Imk  yPs,  do4>r 

de  raakiyneii  dier  cirkels  in  den  top  dei  koeks  gevomd^  of 
ook  de  regü^Dige  hoek  die  door  lyneii  uk  eeoig  iUp  van  de 
gemeene  as ,  op  dezelve »  in  de  vtakkeo  dier  ctneU  loodregc 
getrokken,  gev'ormd  mméu 

Gi  VIL  e. 

XI«U.  voo&sT&i..  Fig.  S4l« 

winneer  m^n  uit  bec  mlddelpoot  C  eens  grooceo  cirkels 
Aüdftf  «ene  iooülun  VCp  op  kec  vhk  van  dien  cirkel  crekc« 
zullen  de  niceinden  P  en  p  v»  dezelve  op  de  oppertfaiktg 
des  Uoocs  evcQ  ver  fintin  van  nlle  de  (lippen  In  den  om- 
trek vnn  dien  cirkel  genomen:  ^3]ijk  nedc  van  nl'e  de  flip- 
pen in  den  omtrek  vnn  iederen,  kleinen  cirkel  £XF  die  aan 
gexneiden  groocea  cirkel  evenw^dig  is» 

L.  C«  Vit,  g. 

EEwi.is.  Om  dat  alle  de  bogen  P  A  ,  PM,  PN,  enz  Wertle  gedeel- 
ten cljs  omireks  zijii:  en  uat,  vcrraiis  Q  L  l  F  //  O  AM«, 
ook  bogen  V.  A  ,  IM,  OQderliu^  o^^^k  zgs.  £ci^lw  ook  cc 
bogca    £ ,  ri y  t  F. 

# 

Men  noemt  pool  van  ccif  cirkel  op  de  oppervhkre  een* 
klo'ois  bcfchreven,  dat  ftip  P  dier  oppervlakte,  hetwelk  even 
ver  tfRaat  vtn  alle  de  Hippen  vin  den  omtrek  diens  cirltels. 

L.  G.  V1I«  def.  5« 

L  G&VOL42» 

leder  ckiel  EIF,  of  AMis  op  de  oppervlikte  eens  kloots 
befclireTen  keefk  twee  pi^ea  P  en  p  die  over  eiksnder  ftitn, 
of  leder  eenen  bal  ven  omtrek  van  dksnder  verwQderd  zyn« 
til  door  «ene  itfo  wdke  door  tiet  middelpunt  vtn  den  kb>oc 
glit,  en  dus  dbor  eone  es»  veré^nigd  woeden» 

51.  GEVOLG. 

Voor  eeuen  i:;:ooteo  cirkel  ttttt  de  pool  5^  graden  vaa  des- 
lelfs  omtrek  al* 

'  lU*  0EV0X.0, 

De  cirkelboog  die  op  de  oppervlakte  des  kloocs  de  \^ 
fiendige  maac  is  van  eenen  klootfcben  hoek ,  (Voorft* 
Gev.)  en  de  boog  eens  gtootes  cirkels  is,  heeft  cot  pnt 
den  top  van  gemdden  koek* 

XLUL 


XLllL  Yooa$x&t.  Fig.  241. 

Wiimeer  twee  drkels  [PM^»  AM «3  ^ich  op  de  opper« 
vtekM  eens  kloouf  lbUdea  «  en  derzdver  vlakken  loodregt 
op  dkinder  fiatn»  tuken  zij  onderling  regte  hoeken;  de  cir- 
kels, omtrekken  dier  vlakken,  gaan  door  de  pofcn  de  een  vaa 
den  nnderen  :  en  2y  loakeo  om  bec  üip  vaa  fnydifii^  vleC| 
regce  boekeo* 

■ 

CBTOLO*    Fig«  944» 

Wanneer  liet  vlak  eens  cirkels  V  M  p  fchiiins  op  hot  vlak 
eens  anderen  cirkels  AMa  valt:  is  in  het  ftip  van  Inijding 
[iM] ,  de  cene  hoek  op  de  oppervlakte  des  hfoors  grooter, 
de  andere  kleiner  dau  vc^i:  te  ia  men  mr.koii  zy  twee  rcgic  r 
de  rchuinfche  hoeken  AM^,  pfAm  zQn  onderling  geli)ks  en 
de  boeken  rondom  dit  flip  M  zijn  celkmen  i^ui  jk  «in  vier  rc^ie 
boeken* 

AANUKHiUNO»  liet  z^ifde  hecfc  dan  ten  deze  u^i^igtc  plaats  voor 
UootfcHe  ili  root  itgttffiiige  boekcii» 

XLIV.   vooRSTftU  Fig.  j>44« 

De  hoek  [E  P  L]  welke  de  bogen  RP ,  PL  vtn  twee  grooce 
cirkels  P£^,  Pi'/»  nic  bet  zeffde  fHp  P  op  de  oppervtekte 

det  kloots  getrokken  onderling  maken  ,  is  grooter  dan  de 
regtiilnfge  hoek  t^-PL].  die  in  het  zelfde  dip  \P}  door  do 
cboorden  ftiP»  PL1  dier  bogen  gemükc  wordt. 

nuBinmG*  Trek  nit  B  In  bet  Tlik  P£/^  de  loodlUn  ET» 
op  de  gemeene  fnede  d.  U  op  de  üP/i:  en  nït  T  in  bet  vlik 
P.L/P  de  lüodiyn  TU»  4ie  de  cbooide  P  L  ontmoet  in  Ut 
trek  verder  £  U. 

BEWTjs.  EP  >  TE  en  PU  >  TU:  beide  de  drichoeketl 
EPU  en  ETU  hebben  de  zcifd.^  grondlijn  EU:  derhalvè 
hoek  EPU  <  l  ETU:  maar  ETU  is  dc maar  der  hdimg 
van  de  beide  vlakken  FE/P,  en  PLp?:  dat  is,  is  de 
maar  deskiooUchen  hoek&  £PL  (Voora.^!,  GevO:w«ir« 
uic  het  Voorfiel  voigt» 

AANMERKING. '  Dit  Voorfiel  wordc  reedt  'gev^ndtn  bff  titvw»  In 
hec  bewDi  VM  Ut  JUV,  Voorfiel  bi  bec  derde  Boek  der  Cbom» 
grêpkUs 

XLV«  vooaa^rftL»  Flg«  ^44. 

«Inmeer  twee  grobte  cirkeiBi  [PA/>E  P  »  en  PM/LP]  vin 
den  kloot»  elbinder  op  deiselfs  oppervlikte  lÜQden,  zal  bec 
volgende  pimut  bébben*  Die  cirkela  lijden  zicb  In  twee 
ttppen  P  en  ^  toodralg.  gefield  dk  de  Itfn  Pp»  die  denelve 

Oo  5  ver* 
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vercenigt ,  door  het  iniddclpunc  C  van  den  kloot  ^ranc  ,  er? 
óm  eenc  as  is  van  dezen:  2".  Zij  verdeelen  elkander  in  twee 
gclyke  deelen ,  die  gevoigelük  ieder  ceo  halve  omtrek 
des  cirkels  zijn:  3*.  liJ  verdeelen  de  oppervlakte  des  Idioots 
in  vier  deelen,  waarvan  de  twee  tegen  elkander  overgeildde» 
PA/MP  eo^EPL^i  /MPE^  en  PA/LP,  onderling  ge- 

UBWiju  Vk  dta  aard  zeiven  vin  deo  kloot. 

XXVL    BBPALINO*    Fig«  ft4I«.  ' 

.  Dc  flrooken  PA;» MP,  /)MPtf/>,  /).NP<J,  en  PA/NP» 
welke  door  cic  onderlinge  fnijdinp:  van  twee  grooce  cirkels  op 
de  oppervlakie  des  klogcs  gcvonnd  worden,  en  gcvolgeljjk 
wederzyds  eindigen  in  de  polen  P  en/,  uiteinden  der  ge*^ 
fieene  middeUQa  P^,  of  der  geneene  foede  vim  de  vlaMtai 
PA;>,  PM^,  PNp,  ^«P,  dfigeiideii  nttm  Ttn  J^ètHfik 

L.  C.  VII.  dcf.  9. 

AANMERKma.   Schuitje  \i  de  naam  welke  die  ftrooken  Jn  ffc? 
.  bc-fabrieken  dragen.     Het  is  bckcod  dat  de  kaarten  waar  mede 
M  eppcrviaitten  der  Globes  bedekt  worden,  uit  dergelijke  flUit 
«nUnder  geplaatste  fiM^  beftaan,  wel^e  op  4e  Pfpinlllni 
i$9m  de  Gioh  gijM«ltfc,  deielve  geheel  bedekken. 

XX VIL     BEPALING.    Fig.  241. 

T)c  raimce  welke  bcvnt  is  tn^fchen  nvce  cirkel  •  vlakken 
r  A /« P  en  PWpP  (van  twee  grooce  cirkels)  d-e  eilander  in 
de  Pp  ii^deu  ,  d.  i.  dat  j^edeelte  van  den  inhoud  des 
kloots,  dat  door  die  twee  cirkel  vlakken ,  tusfchen  de  as  en 
het  fpherisch'fehuitic  PA^M/>  beirrepen  is,  draagt  den  naam 
van  fpherifchc  ke^  {jioin-Jyaértque^  eu  ook  Vin  iweevlakkig^^ 
Mvcrmigai  fcctor* 

'L.  O»  ViL  deCiow  ^  D.  G«  |«  f41* 

XLVL  ▼oo&iTBjc  Ftg.  S4i# 

De  oppervlakte  van  cene  fpherifche  firook  ,  of  fpkeriscfh 
fchuitje  [PApP],  Üaac  tot  de  geheele  opperviikte  des  fc'^» 
nis  de  hoek,  welken  de  vlakken,  die  het  gemelde  ftfcn^^^ 
vormen,  onderling  maken,  rot  vier  regte hoeken t  of» 
de  boog  AM  «elke  de  ttMi  It  diens  koeki  coc  des  lekecien 
emtrek.  In  de  MIde  rede  fitte  dt  Mioud  der  kimfckê  itf« 
éu  twcevltlüagen  èêhêrmigenfyetm^  Wden  iiAovd  dci  klMfc 

!•  G.  VU.  ao.     D.  C.  S.  94a. 
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I,  AAMMnumo.  Indien  mCB  é»  oppervlakte  Yin  het  fchuitje  door  i » 
4Btt  boog  die  de  maat  is  Ttn  den  iMMk  welken  de  vlakken  tm 
Iwt  rckiihje  imderiiog  makeo  »  door  B »  de  oppervlakte  dor  kioott 
4oor  do  GiUkftlie  tener  (A)»  genoemd  mfgÊ  of  Ungo  O  olc* 

Arnkt.  Is  door  dit  Voorftel  S  =  -_.|  eo  daar  uit»  Cdoot  dU 

4  •  L 

Yoorftti  en  door  VII.  14*  Cev.  i.>  ii  S  =  —  . — 


5..^  t  «UI  door»  do  liNg  B  bokood  s9nde»  do  opptv» 

90"^. 

vlakte  van  het  fchuitje  in  gedeelten  van  de  oppervlakte  de* 
Uooct  toe  welken  bet  beUoart ,  bepaald  worde :  'zoo  B  —  90% 

iss  =  ; — —  =      =  — ïr-  =  r.* 

'    tan  het  nroatfdo  gcdeolto  d«r  opponrlÉiw  vm  ditt  kioott  oa  kot 
sdfde  gedoclto  Tta  det  kloon  lahood  li  de  iohové  wi  do  kloo»» 
•   ^  Mo  feoi  «Itr  boog  IS  30e.  > 

XL  AAK&iERKiNO»  Men  keeft  ook  door  Vlf.      Aanm,  4. 

B  •  r*  •  /ff.  a''.  waar  doof  de  oppervlakte  van  het  fchuitje  lm 
vaoAamo  deolaii  wm  dta  fêéhu  det  kioott  wordt  iriigedmkt, 

XXVlII.    BEPALING.    Fig*  ii44« 

Wamtecf:  drio  grMe  thkgb  sfdi  op  de  opperfMm  eesi 
Uooii  IbtfdMiy  wordt  het  gidedte  der  oppervlakte,  dit  door 
4ffe  bogen  PE,  PL»  h%  mui  die  cirkels  bepttld  wOfdi» 
kkoifchê  driehoek  genoemds  «tt  de  bogeft  «MUniiC  énfft  be> 
flMt»  itfa  ^tielft  e(fito» 

i.  C.  VIL  d.  —  D.  C.  ^47.. 

AAWMBajtiNO.  De  namen  van  gelQkzfIdigo  011  eaOkbeenlge  drie« 
. .    koeken  ktbhoo  do  Méfido  kott^Konlt  alt  voor  de  sogtmolce  diie* 
Boeken* 

lm  OEVOLO« 

  « 

Beo  klemrche  driekoek  beftiti  uit  drie  bogen  vio  grooce 
tIrMi  die  Mt  dei  scWen  M«a  beMmen  4*. 
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g6^  XIL  Mt:  Om-  dê  U^ci^  fig*  ma  kromms  ^ffmU 

IL 

£«n  klOQCfchft  drfelioek  behoort  dni  tkQd  tot  eenen  be« 
inttdeo  kloot»  wient  ^^diut  gegeven  is,  en  van  wiens  opper» 
vlakte  kQ  eea  gedeelte  uitmflikt :  de  driehoek  Icaii  na  die 
«pparvlakte  flechu^  btf  aftrekking  fefckeldeii  worden* 

III.  G&VQLG. 

Het  gedeeto  van  de  oppervlakte  des  kloota»  dat  door  eeon 
Uootfcben  driehoek  beperkt  wordt «  hangt  af »  en  na  de 
grootte  der  bogen  en  vaa  de  grootte  der  boekea  via  dki 

driehoek:  zoo  cUit,  indien  op  den  zelfden  klooc  twee  drieboe- 
ken  befchreven  zijn,  wic?r  zfjdcii  gelijk  z^n,  ieder  aan  leder» 

en  wnrrin  de  hoeken  tusfchon  gelifk'^  ziji^en  begrepen  ook 
gelijk  /,i;n  ic^ier  aan  ieJer,  de  oppervlakten  dior  tiree  kkH»* 
fche  drieüoeken  gei^Jk  zuilen  2^a. 

X^IX.   BEPALiiNG»,  Fig«  n43« 

Men  noemt  driévlakkige  khêifskê  pyrsmkk  ét  ff^mMt  é 
€r  fn  het  middelpunt  des  kioots  gevormd  wordt»  nit  * 
vlakken,  PCB,ËCL,PCL,  die  door  de  bogen  PB,  ELt 

PL,  aUden  dieni  klootiMen  driehoeks  op  de  oppervlakte  Jei 
ktoocs  berchieven,  en  de  racfti  EC,  PC,  LC  beperkt  zyc, 
en  ulc  de  oppervlakte  des  kloocfchen  driehoeks  ceive 
als  grondvlak* 

Du  G.  $.  947.  noemt  de  drievltkkige  èhat/cki  pyr^mi^e ,  irUrUi' 
bnivorrr.i'^tn  fencf  %  waanTiU  bet  ar<méVlik  eeo  MlW^i 
kioQiffke  Qt  JpheTif.U£  4riek^£k  is. 

AAMMF.RKlxn.  Dezs  dri?v!üI:K?;:c  fyramrde  verfchttt  dan  van  é\t 
\f;rrvan  \\\  hi'i  XI.  Uock  f^c'T.indcId  is,  nüeen  tlui)r  het  gron^i- 
we:ke  bter  geen  xfi^iic  maar  een  kiouifche  driehoek  ii» 
il«  i.  eene  bolle  oppervlakce ,  dia  ten  gedeelte  aitaukc  m  de 
oppenriikw  aelve  des  kioots  t  felia-de  geheala  ^mtUt  <m 
gtileeiw  li  vea  dcsaulft  iahoiid. 

GEVOLG. 

De  vlakke  boeken  die  te  famen  den  ilgcharoelOkeil  top^  f 
der  gemelde  pjramide  uitmaken  ,  hebben  ieder  tot  tnaat  den 
boog,  dst  is  dc  zijde  des  klootfchen  driehoeks,  welke  het  rM 
van  dien  boek  op  de  oppervlakte  des  kloou  beperkt, 

XLViL  vooasTBU 

lo  eenen  klootfchen  dridioek  waarvin  de  drie  viétn  eene 
bepealde  grootte  bobben  ,  zQa  ieder  der  drie  hoeken  onk  ^ 

faald:  ea  indicQ  twee  xttdeo  ca  d«  hoek  tnsfcken  éxi^^ 
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begrepM  bepüid  i|at  kieft  4fe  düd»  sidft  ogk  eeoe  be* 
pafide  grootte. 

j^£WjUS.  Men  trekke  uit  L  in  het  vlak  rCL,  LB  li  o.'rL-t  op 
9Ct  cn  UU  ki,  HD  loo(Uegc  op  l'C  iu  lici  vlak  P C  £i  vcivoli^eui 
in  het  vlak  ECL,  DL. 

Om  dat  boug  PL  gegeven  is>  is  ^PCLgegeven:  eo  derhalve  zijn 
LB  cn  B  C  co. ff« ƒ  bepaald.    In  A    BCD   Is  II C  hcpaaldr 

Z  CBD  regi,  cn  £  r  C  E  pcgcvcn  om  dit  PE  pegcveu  is:  dcr- 
halvo  is  C  D  bcpa.iid.  in  ^  CDL  zijn  gegeven  DC,  CL,  en 
4.  DCL  om  dat  r\  tL  bepaald  is;  derhalve  !s  DL  bï^iaa-d:  ge» 
iFoIgelgk  zyn  ïn  ^  DB  ^  ,  de  drie  zijden  bepaald:  derhalve  ook 
ZDBL:  maar  deze  is  de  maat  des  kloecfchcn  boeks  ËPLf  <tte 
dan  ook  bepaald  is:  en  zoo  voor  ieaer  der  lioeken. 

IntUen  alken  de  bogen  PE,  PL  gegeven  z^n  met  drn  >iock 
EP  L  dan  zïjn  in  den  rtgilpfgen  driehoek  D  B  L  ,  B  L  en  B  O  ca 
l  DB£  bepaald:  des  ook  DLt  cn  derlulve  in  A  DCLyCD» 
PL,  CLi  KeTelgtl|h^&Cl.t  .wiBat  mi  ik<l»baof  KU 

%  L    GB  VOLO*  ' 

Mita  te  op  de  oppenMto  ém  MMêtm  klooia  tMo'drfo» 
feaelieii  befebmti  t^ju  ,  mariS'  de.dHe  c^den  «elijk  a#a 
iedar.  êm  ieder:  sMleo  de  boektodto  tusfcben  fel^ke  sUden 
tegrapea  worde«  ook  gelVk  «Vu»  "«ii  dt  dfklioekco  ia 
ane  opiliiea  gütffe» 

,    St«  KI,  Dr.  S.      —  L.  G.  VIL  14,  ' 

UU  6&VOLO». 

'  Wien  <m  de  oppervlakte  vaa  deo  aelfdeii  Uooc  twee  drle- 
Isoekea  be&hremi  sQn^  waaria  twee  zQden  geUfk  sQn  leder 
aan  ledar,  en  de  begrepen  koek  ook  gelt]k:  is  do  deide  a|}de 
geiyk  aaa  de  detde  t  aa  das  ook  aQn  die  drtekoeken  in  alto 
cpifgten  gel0k. 

$€•  KL  Dr*     59.  ... 

UU  OIVOLO* 

Uit  beUe  die'fevolgen  wordi  oog  opgeauatkt,  dat  lodlea 
aMB  ia  eenea  fdgkheMrigeo  driehoek^  w  den  co»,  denr  koog 
oaaa  grooten  c'trkelf  op  bet  ailddao  der«  Ofarflauitoi  iQdo 
nekt,  die  boog  daarop  loodi^gt  (taan  ztl:  a^.  dat  de  boe- 
ken op  die  groadkyde  in  den  ^kbeeafgen  driehoek  geitfk 
g))a  s  ea  omgekeerd* 

•t»  IL  Dfb  S»  «BW  W  Iip  a«  VIL  !!• 

XLVIIL 
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XIL  Boóki  Over  éh  KgcA*  fig.  ma  k^ammA  ^^^il^ 

XLVUI*  vooR«TSL«  l^ig.  143* 

Itt.  alle  kloocfclie  drfehoeken  zQn  twee  MIdea  cê  finneit 
firooter  dan  4^  derde :  geen  zijde ,  of  géén  wSk  ktn  ima 
gmdett  ^iri  en  de  drie  gQden  ce  fluoes  tgn  slt^d  kleioer  tlni 
de  geheele  omtrek  een»  clrkeli* 

» 

In      VIL  a  en  4. 

Voor  het  IL  Indien  een  der  hoeken,  bq  E?  L,  twee  regte  Mroe;  • 
was  er  geen  klootfchc  driehoek  meer,  maar  fSlcett  «IC  nw^e* 

gen  ccn  fpherisch  fchuitje  \  insselQks  indien  een  der  bogen  doi 
halvea  omtrek  uiimaakc. 

*  rrn  hm  ia  «c^  SM»  Om  dit  »h  fs!^.  ^  pi.  >  r-^ 

*-*fE -J- r%  ?1  +     W, -h  '^#l»>^  W  +  F«-H^» 

Al.' 

AANMERKING.  Men  kaïi  wel  eenen  klootfcbcn  driehoek  on. 
derftellen,  waarin  eene  zijde  groorer  zoude  zijn  dan  een 
hal  ven  cirkel,  en  de  dï^ar  over  Üaande  hoek  grootcr  dan  twee 
regce:  maar  daa  ware  die  hoek  uicfpringend;  en  de  vlak- 
ken die  dêQzelvea  vormen»  zouden  mee  hec  vlak  wieni 
bopf  ]fl  ^  deedejEUde»  groocer  den  de  halve  omtrek,  tan 
den  anderen  kant  eenen  klootfchen  driehoek  ntanakeo»  vaatH 
In  allea  votgena  dit  Voorde  plaats  h^^  en  wiena  hoctai 
en  bogen  na  d!e  des  gegeven  drlehMks  bepaald  zijn.  £00 
dac  de  eentgeiÉelde  dciehoeken ,  waarin  iedere  zQde  kleteer 
dan  de  halve  omtrek,  en  iedere  boek  kleiner  dan  tweei^gjK 
ia». hier  aileen  in  aanmerking  kpmt»  ' 

In  a  m  19^  M0iic 

XUX.  VOORSTBU 

In  alle  kloottlehe  drfdioekêii  Haat  de  grootfle  hoek  over  dé 
grootüe  inde:  en  omgekeerd.  . 

BEWIJS.  Fig.  a4S.  Zi}fnüABC,  L  K^*^  l%\  maak  ^  B  A  L  =2 
L  B :  dan  is  AL  ^  DL:  maar  AL  -j-  LC  >  AC;  iieflia|Ye 
B     -f  L  C  of  B  C  >  A  C.  '  '  • 

Indien  DC  ^  ACi  ii  Z  ttAC  ^  £  B  t  want  ware  de»lfa 
fOijk,  zoude  DC  BA  zjjn:  en  indien  Z  BAC  ^^Bzaoda 
B  C  ^  A  C  zijn :  dat  beide  tegen  de  onderiUlüa^  ^tfd<« .      *  ^ 

ia»Ki.ihr*S.ee.«»ii»QL?iK,t^: 

:     '•*•••  ... 
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De  drie  hoeken  eens    klootfcben  driehoeks  zijn  u  ümah  ■ 

klciiM^r  lUo  sest     (rocKec  daa  twee  regie  hoeken» 

BSWUS.  voor  het  \.   Uit  Voordel  XLVIII. 

Vmr  het  II.    Om  dat,  uit  Voorft.  XLIV,  ieder  klooirche  hoek 
grooter  is  dan  de  regdüoigc  die  gemaakt  wordt  door  dc  choor- 
de  züoer  bogen»  saltett  de  drie  t»  fintD  fiomr  i9b  te  dt  fon 
der  dfie  nfdifaige  ven  den  driehoek  der  dioordett  s  es 
Yiiifeljk  »den  tvree  regte  tiochea. 

De  overmnat  der  drie  hoeken  ccn<;  Iciootfcheii  c!richoe!:«? 
boven  de  foni  der  hoeken  in  den  rcgtiijmgcn  drichoe';  tier 
choorden»  of  boveo  twee  regie,  wordt  genoemd  J'pherUch 

De  füiü  der  drfe  hoeken  eens  klootfclien  driehoeks  heeft 
dan ,  in  tegendeel  van  hec  geen  voor  de  regcUjnige  plaau 
beeic^  geen  bepaalde  groocce.  en  men  kao  uic  twee  derzelve 
dé  grootte  vttt  den  derden  «et'  opmalced;  '  ' 

Een  Uóotfelitf  «kl^eielc  Idui  idei  MMén  ééoen  ftottpen  of 
éinen  reyen  jiqek  beziiceo;  pur  Cfm»  of  Me»  soo  ^ 
ftonpe  vil  legte* 

.  Indien  twee  hoeken  te  flunen  kleiner  <Qa  te       b  tfe 
derde  lioek  grooter  te  po«* 

XXX*  fiBPALINO* 

Een  Moocfche  driehoek  draaji  te  netfl  W  r^iêti^^ 
of  van  fkÊÊfkmkigen ^  al  is  maar  édne  no  deizelfs  hoeken  rm^ 
of  (lomp  :  aatr  do  drie  hoeken  morctü  iVo  fcborp  Wt 
«1  m  te  aepm  m  fiAeiphoekifeo  Toeren» 

LL  VOORSTEL.   Fi^.  244* 

Tnd'en  men  twee  zijden  [PA,  PM]  eens  klootfchen  drie- 
hoeks [APM]  op  de  opperyiakte  eens  kloo^s  befciireven, 
verlengt  ,  2uUen  tW  elkander  niet  weder  ontmoeten  ,  dan 
wanneer  dl,  gerekend  uit  den  top  £?}  des  hoeks  dien  zlJ 

heY«t{p»  ieder  t^t  eenen  hiaveo  oeiM^tf  A/»  2Mi}.y^' 
«  leogdy 
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568  Xll,  Btek:  Over  de  Ug^^»m». ktmm»  effent.' 

lengd,  2ich  IQ  e«i  M  wéénigA,  dat,  alt  ttn  twttdt 
pool  vlak  over  den  pool  p^J,  top  des  hoeks,  (laat.    Die  aldus 

^ortcngde  bogen  zullen  een  fpho  iich  fc^uut-r  uitmaken ,  <lat 
door  de  derde  zijde  [AM]  ces  ge  reven  driehoeks  >  in  twee 
driehoeken  verdeeld  wordt,  die  gelijke  grondzijden,  gelijke 
tophoeken  hebben  :  en  waarin  de  overige  hoeken  en  de 
overige  zijden  in  den  eenen ,  refpectivelijk  de  rnpp''*i^^Jniea 
zyu  der  aangrenzende  hoeken,  ol  zijJen,  in  c:cn  Liiuerto. 

Mi?qi*  Uit  dfia  <vd  daf  £«kea  ea  Vooxft,.^LIU,  Cev. 

AANMERKING.    2oo  de  cwee  xQdeir  dei  drieboekf  fédtr 

5^<^.  bevatteiu  zulten  de  twee  drielioeken  die  aldos  ^ 
vormd  worden «  in  alle  opiichte  gèlljlc  syas  en  de  hocin 
die  door  de  derde  zijde  mee  ieder  dec  twee  tndere  feroraid 
word'  n ,  zoUea  regc  x^d:  hec  geen  in  «odere  wooiden  op' 
geeft  dit 

OBVOLG. 

Indien  twee  zijden  vtjh  ccn*  drfelioet  rot  po®,  vedcngd  wo^- 
den:  zullen  die  aldus  verlengde  z^dcn  ioodregr  ftaan  op 
groot'en  cirkel  die  door  hare  uiceinden  gnat  \  en  de  boog 
4,iiens  grootcn  ciikels  lUj-fchen  g"emelde  uiteinden  begrepen 
7a\  de  maat  zijn  des  Uoocfcbeu  hoeks  .welke  gemelde  ijjd^ 
üuderliiig  maken.  • 

8c.  El.  Dr.  |.  SI. 

%         LIL*  voottiTftt,  Plf.  145.' 

Indien  men  van  een*  klootfchen  driehoek  ABC,  wiens  zij' 
den  kleiner  zijn  dan  negentig  graden,  de  bogen  verlengt  coc 
dat  zij  ,  te  rekenen  -van  den  top  des  hoeks  dieu  zij  vof» 
men ,  ieder  90  graden  bedragen  ,  ei\  dau.  uic  den  top  vao 
lederen  lioek »  door  de  'txlteinden  der ,  tttdtit  verlengde  4« 
den  cfrkelf  trekt;  sullen  die  drie  cirketi  elksnder  oncmoecen » 
en  eenen  nieuwen  l^ot^hen  driehoek  Tormen  ;  waarin  de 
top  van  federen  boek  de  pool  Xil  atfn  der  tegenoveritasiuie 
iQde  in  deli  gegeVen  driehoek:  en  de  Meren  hoek 

Tan  den  gegeven 'driehoek  is  de  pool  van  de  w^geoofcr^*^ 
de  xQde  in  deo  aieow  gievormdeii  driehoek» 

Btwijt.    Om  dat  de  bogen  Cl  en  CU  led^r  90  enden  bedr^ 
ren,  is  C  de  fool  dfii  driMte  MIHfi  en- «tat  90'. ^ 

van  N  nf. 

Oiu  dc  iciftie  rede  U  B  de  pool  van  dcu  boog  »\I  D  ao  1  «■ 
4ilM¥t  ftaM  B  90^  Via  M  en  vta  N  «E:  Matr  Bl.fiaat  ook  93 

gr.  van  C:  dcchttve  is  M  de  pool  van  den  boog  BC,  of 

Öp  dc  zelfde  wijze  wordt  bewezen  dat  A  de  pool  is  van 
boog  ü  F  G  N O  dd  pool  van  boo(  Afi }  ca  N  de  j?ool  van  A*» 
waaruk  het  Voorftei  volgt 
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XXXL  B»yAI,XNO. 

De  driehoek  ,  befchrcven  op  de  wijze  in  bet  voorfnnnde 
Voorftel  aangeduid,  worde  pool-driehuck^   eu  Qok  JttJ^^iemaif*  ' 
driehoek  van  dcQ  gegcveu  driehoek  genoemd. 

.  •  AAWMïUTCTWC.  De  rcdcTï ,  wttrom  die  driehack  pool -drie  hoek  gc* 
nocnid  worde»  blukt  uit  hec  voorgaande  Voordel:  hti  volgeodö 
zal  de  reden  van  den  mtm  fupplcment  tirMmk  dota  «ieiu 

LUL  voo&ftTSit* 

lo  den  pool-iHihHk  [MON]  vu  eeneo  gegeven  driebdek* 
ilBii  de  zyden  de  fbppieAemeii  vta  de  overftunde  hMiwtt  in 
den  gegmn  drielioekt  en  de  boeken  do  (bppleMncett  m 
de  sQdeo. 

BBWijt  yd»  het      /-%  D  O  is  de  maat  van  den  hoek  O»  fiB 

die  van  den  lioek  M;  ^  iP  die  van  dei^boek  N. 

Maar  ^  Op  =  r\  OB  H-     E.G  90''  —'^  AB  = 

Z  O  =  i8o^  —  ABl 
iosgelökt      H  £  =r  Z  M  =  180»  »  ^  B  C  s 
IP  =  i  N  =  i«o» /->  AC 

W5WIJS  ir.      MN  MH  -i-  /->  HN  =:  90*.  —  90P« 

^  1  H  =  iöo<>.  —  ^  IH  d.  l.  ^  M  N  =r  i8o^  —  £  C. 
faiigeUlkt  --^  NO  s  itD".         P  G  =  Bi^*  »  4  A» 
en     MO  3  ita»,     ^  BB  SS  i80*«     ^  B» 

!•     G  S  V  O  L  G. 

1 

Indien  in  eenen  klootfchen  driehoek  ACB^  eene  zijde  AB 
bepaald  U ,  en  de  hoeken   15  cn  A  nan  die  zijde  {grenzende 
^eeoe  bepaalde  groocte  hebben :  is  ook  de  derde  boek  bepaalde 

BXWijs.  Want  dan  z^n  in  den  fupploaentairOB  driehoek  MN  Of  Imh 
paiid  L  O,  züde  O  N  7  jde  OMt  en  doa  (Voorlkel  XLVILj  B(h 
de  M£  i  gevoigel«k  ook  L  C* 

II«  OBVOLO. 

Zoo  dan  in  twee  drielioeken  cene  zijde  gelijk  is  aan  eena 
zijde,  en  de  twee  hoekeu  aan  die  zijde  grenzende  ook  gelijk 
^ijn,  ieder  aan  ieder,  is  de  derde  hoek  gelij  k  aaa  den  derden^ 

eu  de  uiiciioeken  ziju  iii  alle  opzichten  geiijii. 

Sc.  Ki.  Dk.  S»      —  U  G»  VU*  !!•  ^  * 

AABMERKiNc.   Dit  Voortel  li  bier  zoo  algeaéM  lilec  alt  voof 

de  rcb'tüjnigc  driehoeken:  wint  daar  lieeff  het  plaats  al  zlJn  do 
gegeven   hoek'^n  !!?;';c\'en    z'j  !c   niec  aangrenzende;  IM| 

rede^  bi^ki  lut  dcu  aaid  der  beide  luorteu  van  driehoeken» 

LIV«  VOOBSTBIra 

,   Winoeer  drie  giouie  ciikcis  op  de  oppervlakte  eens  ^ooiê 

'  ^9  gef 
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fetrotten  worden»  ^«rdedett  derzelver  4NMrèkhHi  door 

H<»oitingfn  de  op{Mnritl(ce  d^  kloon  ia  agc  klootfclie 
d^^O^kea ,  welk^  twee  aan  twee  genomen ,  aan  dkaoder  gdQk 
zullen  zijn  :  die  namelijk  welke  door  de  verlengmg  van  rwee 
Xijden  die  ecnen  hoek  maken  wiens  top  tls  pool  befchoiiwd 

WOTik»  aan  den  km  van  den  tweedon  pool  ^voood  «osdoi* 


I.  AAiopninoo»  Dli  kfli  ■üowwmi  ma  laoimoiM  dnijfjlheid 

op  eene  pbtre  figtnir  nangewczcn  worden:  maar  va!t  vin  zelf  la 
het  oo^^  als  men  die  cirkels  op  de  oppCP'Ukrc  eens  klootf  trtït: 
en  meii  kau  het  zclis  zundei  üguur  uit  den  aard  der  zaken  Riii.n. 

II.  AANMf.RKiNG.  Wfinneer  men  vnn  die  acht  driehoeken,  er 
.  twee  rjjcnu  ,  die  aan  elkander  ^nenzcTi:    inaken  zij  ce  fa- 

men  een  ipiienscli  fchiiitje  :  en  it^n  derbaive  in  liet  ffvl 
.  va4       voqr^a^nde  VoorlteU 

.  \9ÊMÊÊt  cvee  grqoie  «Ikndir  regthoeUf  04<l» 

Ott  uk  kec  aiiddolpitt  een  vCak  loodregc  op  de  fciiieae  ts, 
of  foeedOft  dier  twee  cirl^Is  getogen  wordts  la  de  oppervlibe 
dea  ktoocs  door  deze  drie  cirkels,  in  acht  ^eQke  drk^oek;^ 
verdeeld,  die  ieder  drie  regte  hoeken  bezitten,  uit  geiijw 
bogen  bef^ïiTin ,  ic:Ier  een  vierde  des  oiutreks  bedragendCi  fl» 
op  de  oppervlakte  acht  iji^mke  d^en  beperken. 

AAlteuuttno*  Geltfk  de  regte  hoek ,  als  maat  der  hoeken  ie* 
.  fionen  wordt kan  zoodaq^'  l^herlfche  driehoek  ook  ü 
.ttttt  vm  deo  inhond  dea  Uoocf «  en  de  i>beriftlie  opperTU- 
te  van  zoodanigen  driehoek  dft  nuit  vtn  de  opperrtiktt  dO 
kk>oci  géhondea 


VI*  AANMERKino»  Zoodanige  ligcham^iyke  r^e  hoek. 
Aiddelpnnc  dea  Uoota  gevormd,  en  op  de  oppervlw  ^ 
kloo»  een  editile  gocMIie  m  dezelve  a^kende,  ^^^^^ 
'  éfu  nogt  eeikeid  eangenon^  kmweo  wonm  i  en  zoo  m^* 

naar  analogie  met  het  |een  voor  vlakke  regte  hoeken 
,  heeft,  zich  verbeeldde  dat  dezelve,  of  liever,  dat  bet 
deelte  der  oppervlakte  daar  door  afgepast,       deelen ,  ooa» 
den  nnnm  van  (graden  van  oppervlakte  hQVVX^lou^^^^ 


oppervlakte  eens  kloot s  nit  720  zoodanige  graden  va» 
.  pervlr.kce  befttan  :  welke  graden^  van  oppervlakte  ia  f*[ 
*  rbhlllende  fpberen  tot  eikanderen  ftaan  zullen  in  J^Jj^ 
'  belde  rede  der  radn  vaa  dezelve*  Zie^  hier  ouder,  S¥f^ 

Indien  twee  groote  cirliel»  FM^t  AMiff  op  de 
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Xlill«o  ét  oppervhkcen  der  twee,  in  den  top  M  tegeil 
mtnier  ovtil^aaiide  driehoeken  AMP  en  pMa  &e  vor« 
■ten,  te  ft^^ncn  <^e!nk  zijn  aan  de  oppmlNue  Wl  Het  /pMê» 
riteM  /duifje  waarvim  M  d%  boek  l3« 

'Mwyi*  ladiea  men  de  bogen  ^  Ma  verlengt  »  zuUen  ^ 
elktnder  In  eeotg  (Mp  «  ottnodetes ,  wnntcr  t|  tot  ëenes  taK 

iren  omtrek  verlengd  zullen  zijn;  welk  flip  valIcndA  aén  dé 
andere  zijde  des  cirkels  APapA  die  den  halven  kloot,  waarop 
de  driehoeken  AMP  en  ^ getrokken  z^jn»  beperkt,  de  pool 
z(in  zal  die  vttk  over  den  poot  M  trnts  en  de  driehoek  pMa» 
die  op  dib  tweede  katve  oppervlakte  gevormd  worde»  zal  «  tili 
op7?gten  gelijk  zijn  aan  den  driehoek  AMP(Voorft.  T.I\^};  Trnnr- 
uic  vo!et  dat  de  belde  driehoeken  AMP  en  aMlp  rc  l:iincii  gel^jite 
oppervlakte  hebben  als  het  fchaitje  waarvüu  M  du  hoek  ii» 

LVL   TOORSTBU    Fig.  S451 

De  oppervlakte  van  een*  klootfchen  driehoek  [A  B  C]  (hutt 
tot  dien  vnn  den  j^elreelen  kloot  ,  nfs  de  fom  der  drfc  kloot- 
fchc  hoeken  van  dea  drieitoek»  mi»  iwtt  le^co  lioekent  tol 
tcbt  regte  hoeken. 

t.  O.  Vir*  «i.  —    <L  9i9. 

BsaEiDiNO  Men  yerlenge  de  bogen  ABf  BC,  AC»  tot  dat  4 
den  fiooK*  clftel  HGFEDt  oitcièoetm. 

BEWIJS.    Men  diiiklvC  de  onpcrvhikcc  des  klootS  uit  dOOr  de  OtidM 
fche  letter  (C)  genoemd  oCT^jg-d  of  iangc  O. 
OpperrI*  fchuitje  waarvan  A  de  hoek  is:  ^  =  Z  A :  4  ^^^^^ 
■      11      ■  '      waarvan  B  de  hoek  is :  a  =  1!  B  :  4  t^fxt,^ 
■  waarvan  c  de  hoek  ia:  ^  ZS:  4  G  t  4 

derhalve 

nuMT  door  Vooift»  LV-  U  • 

4S  90  A  OBP-j.  AlftD  . 
iCOO  A  HCI4-*A  FC& 
Masr  Adas AAH«ao ASAO     %.  iül9  4- A  A<d 

AOBr  H-  A 1B0  9»  A  IBD  4-  fif.  ACf  O  4*  A  ABtf 
I      '    Airci  + A  rCBOO  AfCt  +  fi^.  HABI4- A  Atd 
INflte  foa  klwrbtVkeiVt  de  Wve  opptrtfÉMe  én  UoMvioftaidHl 

Het  tweemaal  den  A  ABC. 

GerolgeltJk  is  de  fom  der  drie  fchnltjet  gelijk  aau  de  balVi 
<     Opf orvlalite  éaa  kloots  ^u»-  a  A  a  B  c  >  derhaiv« 
L  i  Pp  a    '       *  I 
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57«  XIU  Bêck:  Onr  de  ügfih^fii.  ma  kfmam  ^pperft^ 

9  ié 

oppmL  A  ABC:  0=XA-|-iB-4>£C«»ftLt»i;i. 

I«  AANMERKING.  Dit  Voqrll^'l  is,  in  kragt*  reeds  opgegeven  door  al- 
BB&T  cuiAao  (/«V.  noui\  §n  Algèbre)  cn  ia  deze  bewoordlngea 
bevtt.  „  Een  klootfche  drfehoêk  idt  drie  bogeo  vin  groote  cir« 
9,  kcis  bcflaandc  ,  bevat  zoa  vele  graden  van  oppervltkre  ,  «b 
in  de  overmaat  der  fom  van  de  drie  hoc!:en  boven  twee  rcgfe 
,  bevat  zyn."  Hg  verdeeld  namelyk  de  gcUcclc  oppervlakte  des 
ktoots  in  740  deeten  die  hy  graden  vaü  oppervlakte  noemt:  zi© 
boven  VoörOet  UV«  Aanok  4, 

XU  iJam^tMxm.  A  ABC  =  -^*^^>  +  ^  B  +  ^  C     a  TQ  _ 

.  8  Ju 

(door  Voorftel  XLVn.  ea  m  1 4*  Gev;  x.) 
  4»'  >  A^-f  Z  B  -h  4  C  —  ft  Q 

—  ■      "     ,80»        ■    ■      ■  =  CTO 1^  Aaui.4'> 

H^gooQ'i         '         .  ' 

CVIILiaGeY.O=  M  I''*  A  +  i  B  -i-  ^  C  —  *iS6»|t 
wier  door  do  opperrlakco  teos  kloocfcbeii  drièboeki  uicgednrict 
^(dt  In  cedeekeii  vin  liet  vietkant  dei  rtêdiut^  Dklambul  dbri^ 
érjÊfr$mmiCi  Legon  IV.  §.74* 

liU  AANMawino.  ÜU  A  AÖC  =!l:jl££i±.fii 
worde 

z  A  +  «  +.  zc-..£-=  £±i£4i22l,  ta, 

L.  <Cev.  i.)ZA~!-iB  +  XC-»ni;  ittiet  feen  noo  jjiliflyi 
ixcts  noemt  $  biykt  het  det  het  /pêêrUtÈ  $9ut  In  cen*ditthoek,op 
cenen  bcptalden  kloot  befckrmn,  door  de  ^jpervlakie  t»  dtai 
driehoek  woede  idigednikt» 

XXXi(»  BBPAI.IMO. 

Wanneer  meer  dan  drie  groote  cirkeli  elkander  op  dc  opper  vlakte 
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im  doo  Umc  {miètn ,  worde  liet  geikelte  der  oppervlakte , 
dac  tli  door  boiaê  oniao^ciafCB  afpecktn ,  fpkmrijekf  m/- 

L.  G.  Vii.  dcf,  8.  ■  *  '  • 

WiBoeer  men  door  liec  sldddptint  des  Uooct  en  door  de 
bogen  eent.lt^berifcben  veelboeks  vlakken  laat  giaa^ welke  door 
die^  bogen  telve  op  de  oppervlakte  beperkt  worden,  draagc 
hec  ligchaam  aldus  f:evormd  den   nnnm    van  fpherlfchc  pyra- 

Tmrfr:  hnnr  r:ro!K!vink  is  de  klootlcb«  veelkoek^  door  üe 
vlakken  zeivea  afgeperkt* 

1^.  G.  VU.  def.  II. 

'LVIL  VOOIISTIL. 

Alle  de  bo|;eii  die  eeneii  i)>berjrclieo  veellioek  op  de  opper- 
vlakte eens  kloocs  beperken ,  zQn  te  flunen  ge&oaen  kleloer 
dio  de  omtrek  eèos  groocen  xirkdi* 

L,  G.  Vii.  5. 

SEWijs  Immeri  alle  de  vlakke  hoeken  welke  de  fpherifche  py* 
ramide  uitmaken  zgn  le  famen  kleiner  daQ  vier  regce  hoeken  (Xf. 

dus  aÜQ  ook  dc  bogeii  die  de  maat  ym  ieder  dezer  hoekca 
nttiiMkcR  t  dat  li  de  bogen ,  of  zijden ,  det  l)pberlfcben  veelboeks 
te  fluneo  kleiner  dan  de  boog  nnnc  vaa  Yfer  regce  boeken»  dat  is 
dan     ornnek  eens  greoten  cirktii. 

LVUL  VOORSTJKL. 

De  oppervlakte  van  een' fpherifchen  veelhoek  beeft  tot  mnac, 
de  fom  van  de  hoeken  des  veelhoeks  min  zoo  veel  malen  twee 
regte  hoeken^  aio  de  veciiiuèk  zljdea  beefc  mia  iwcc. 

L»  a  VU*  a4, 

BEWIJS.  Immers  met  cirkel  •  vlakken  door  het  middelpunt  des 
kloots  en  de  over  elkander  ftaande  hoeken  des  fphertfchco  veel* 
hoeks ,  te  Itten  gaan »  wordt  die  veelhoek  in  zoo  vele  klooffche 

di'ich(icl:cn  verdeeld  als  de  veelhoek  zydcn  heeft  min  t'.vee : 
jcdcrcii  klotiMlhin  driehoek  nu  is  (Voorftcl  T.^'l  )  de  maat  der 
oppcrvlakiu  de  ium  der  hoekeu  min  twee  rcgtc  hoeken;  derhalve 
it  de  «leat  der  oppervlakte  Tan  den  rptierlfeiien  veelhoek  de  fom 
van  de  oppervlakten  in  dezer  driehoeken ;  dat  ii  de  fom  van  de 
hoeken  des  veelhoeks  mis  tweaiMal  aoo  Teel  regte  koeken  alt  et 
züden  z^n  min  twee*  ^ 

Pp  3  AlW- 
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J^L         OiKcr  dê  BgA*  fy.ma kromme offa^^ 

AANMftaKlNG.  Indien  s  de  fom  der  hoeken  vnn  di?!!  kioou 
fcben  veelhoek  en  g  bet  getal  der  zijden  uitdrukt:  en  de 
eenheid  voor  den  rcgten  hoek  wordt  aangenomen:  worde 
de  maat  van  den  veelhoek  mcgedrukt  door  {  —  ^  Cf  "^f^t 
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JU  HOOFDSTUK.    Bnvoegfe!  op  het  ilL  Gevolg  vao  iaet 
XX.  Vooiad  des  IL  Boeks* 

IL  HOOFDSTUK.  Over  het  worceltrekkco  uit  getalieo,  ca 
de  formules  om  eeae  grootheid  tot  magun  te  ter- 
befièsa 

L  Over  deo  qoadraat^worte), 

IL   Over  den  cubiek-wortel. 

HL'  Over  de  algemeeoe  formoie  om  tot  magiea  te 
verhefièo* 

IU«  HOOFDSTUK.  Ovec  het  viadeo  van  Logarithmen  door 

-reekfen*  i 

IV.  HOOPOSTUK.  Over  dje  tdtdrokkmg  van  GonioBietrifite  | 
IQnen  ^  en  van  hogen  des  cirkels  door  reektea# 

L  iUTDESUNO. .  UitdndLkingen  van  fimts  en  €tm 
fiius  door  reekfèn* 

JL  ènniMQ.  Oitdmkking  van  dikd^bogen  door 

reekfcD. 

V«  HOOFDSTUK.    Den  grootflen  cubus  te  bepalen  dien 
men  door  een'  gegeven  cubm  kan  laten  doorgaaot 

i 
I 
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k  ben  voornemens ,  in  dit  Aanhangfel ,  ronmlfe  bQvoegflfili 
op  ccnl^e  voorttclleo .  v««rtfdragcn ;  gelijk  «cd*  wooóbcê/^ 
fitmiÊia  teutfiWo  dt  wmtkrekking,  de  verbeffiiig  lot  mij- 
ten ,  of  de  uiidraWiV  vtnLogarUbmiii  et  m  GMiomtrifche 
Itfnen^  die  niet  wel  )ii  de  Meeckunde  zelve,  w«ar  toe  zQ 
minder  behooren»  ingelascht  koodeo  "worden ,  gelijk  ik  np 
SBttr'-^Q  eene  plaats  heb  opgegeven:  ik  7.al  c'c  vcrfchiUewit 
laken  onder  veimullende  hoofdftukken'raogrcliikken» 


I.  HOOFDSTUK.. 

BIjrOHOaAt  .OP  HET  .  nit^OBTOLO   TAll  B«T 
*    XX.  yOO&ITBL  Dftf  f  V'ÈE0E1«  BOEKI»  - 

% 

Tn  het  derde  Gevolg  des  XX.  VoorOels  vnn  het  If.  Hoek, 
iiebben  wij  gezien,  hoe  daaruit,  dat  is  uit  bet  X^oorHcl  vnii 
FAPPUS,  het  XlXt.  Voprftel  de&zeivcn  Boeks  k.m  worden  af- 
geleid :  mnar  tevens  doen  rpTerken  dat,  het  bewys  door 
CAaiiLLON  ge^fcvcii ,  cii  daTu  Ld  plaaifo  aangevoerd^  de  ken* 
Dis  der  geiykvormige  driehoeken  vereischt:  héc  geen  ny  io 

.fle  III.  >U9tMrlti«f  N^»  4.  Iieeft  floes  teggen»  „  dti.  mn 
hec  ZIX,  Voorftél  uit  bet  Voordel  m  pappos  niet  kan 
^  iMdao»  «onder  ét  leer  der  geitlkvoraiige  driehoeken  en 
der  evenredige  iQnen'inreroepett.*'  Dit  WM  te  voorbarig: 
Ik  •  had  In  bet  bewijs  van  CASTiLtOM  benut ,  tonder  de  znn!c 
verder  natega^n.  De  Heer  pieter  albertus  münk  l^eeft  mij ' 
daaromitent  voorgelïcht ;  cn  het  bewijs  volbragt  ,  zonder 
de  ?fer  der  gelijkvormige  driehoeken  noodi|r  te  hebben,  al- 
leen door  die  znkcn ,  welke  in  het  tweede  Boek  zelf  l^evac 
zijn.  Her  is  van  belanj^  ,  dat  ik  deze  ii4)oe  feil  vcrbetcre 
en  bet  bewijs  des  ilecreu  ml-nk  opgeve. 
•--Men  hcrvncrc  dan  het  bewijs  tor  II.  toe,  alwaar  wij 
W  jttlve    op^Ul.  ^1.  bel^bèu  aig.ebrokeUt  le  wcteu  toc 
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JL  D  op  AC  a>  D  <^  Al  +  □  op  BC  ±  [Rh.  ui:  AB 
m^BS  ±  Eb.  lilt  BC'M  BTJ  eo  gaa  aldus  voort 
Ju  44  ACS  tn  ACT  to  □  op  AC  cd  n  op  As  + 

D  op  SC  00  O  op  AT  +  □  op  TCi  m^ar  *  ^ 
n  op  SC  a>  D  op  BC  —  □  op  B  S :  en  □  op  A  T  oo 
D  op  A  B  —  □  op  B  T;  fteJieode  deze  waardijen  ia  h^i 
iroorgaande,  kom  9 

IIL  Q  op  AS  +  Q  op  BC         op  BS  9  B  opTC  + 

□  <V  AB  ^  Q  op  BT. 

waaruit  Vólgt ■ 

UJ       BC        □  op  TCJ  +  O  «p  BT  9  fO 

A  B       □  op  A  S]  4*  Q  op  BBp 
Nu  is  roor  deii  felierpboekigoii  A  A  BC  ni  Uk.  73. 

OopBc  — aop;rc  oonopBT+f 

ft  Rh.  mr  BT  .  CTS,. 
co  O.op  AB     D  <p  AS  O)  □  op  SB  Xr**Bv*^Si 

ft  fth.  uit  AS  .  S  B"^ 
.         .  wuniit  volgt 
ft  O  op  BT       B  Eh/uli  BT  .  CT  Qo  2  □  op 

BS  4-  a  Rh.  uit  AS  .  SB 
d«rbalve 

üh  tilt  BT  en  [BT  +  CTJ  00  Rh.  uit  BS  eD£AS +SB] 

d.  i. 

Ih.  uk  BT.  en  BC  00  Rb.  uit  SB  nn  AB: 

Dit  |r€fte)d  111  N*.  ^êfr 
D  op  AC  00 P  op  AB  +  0  op  BC  -  a  Rh.  uit  AB.BS 
het  geen  voof  den  Icherphoekigen  driehoek  het  XOL 
Voorflel  is. 

■ 

iV.  Om  im  het  adfde  voor  dta  flompbocfc^tn  iWnhidL 
ABC  m  F)b/7B.  m  be#^^  facrfetla  om  11%  UI»  m 

weten 

.  ipl  op  AS—  O  op  BS}  +  O  op  Btf  tD  fa  op  TC-k 

D  op  BTJ  +  □  op  AB 
eo  ^ta  dot  voort.       ^  •  * 

•  ifm  O  op  AS  —  □  op  BS      O  op  A  B  +  ft  Rh. 

uk  AB  .  BS 

:         D  op  TC  «i-  O  op  BT  ao  O  op  BC  +  a  Rh. 

\           .  -             uit  ÖC  •  Bï 

,   het  geen  in  N*.  IW*  gefteld  pféeft 

;  Ü  op  AB  4-  a  Rh.  uir  AB  .  BS  ^f-  □  op  BC  00 

p  BC  +  a  Rh.  uit  BC  «  BT  iji-  O  op  AB 


wal^ 
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tijvocff»  op  Uttk  U,  Vtfrfi»  ^  Ce», 

waaruit  vo'gt 
th.  uit  AB  .  BS  00  Mh*  uit  BC  *  ITl 
»  dit  in  N*.  U«|«ftdd  |:eeftt 

P  op  AC  00  □  □  op  BC  +  2  Rh.  alt 

AB  .  BS:  het  geen»  voor  den  iotitphoekq(m dritMek» 
Jiec  XiXf  .Voorfial  optevifc 

De  to^sHog  van   het  Theorema  m  pahpus  het 
*  XfX.  VomM»  ii  derhalve  door  dit  eenvoiidig  bewgi  vol» 
todifir  gwonden  d«D  door  liet  btiriji  m  ^AmUrOH  i  ea 
de  Aaaf»erktii|:  N^.  4.  weO»  ik  geoiaiki  kad  i»  oofen 
Ipmd}  maar  &  vier  overige  blijveii  in  kim  totte  wawdet 


IL     HOOFDSTUK.       .  • 

OFBA  DB  VOITBLTBBSIINO  «7IT  GBTA£1B1I  tff  ' 

FOILMULES    OM    EENE    GROOTHBXD  TOT 

§.  T.  Wij  hebben  in  de  I.,  V.  en  VI.  Aanmerking  op  het 
IIl.  VoorÜel  van  het  II  Boek,  tn  in  het  II.  Gevolg  van  het 
XIV.  Vüüiilel  van  bet  XI.  Hoek  de  grondbeginfels  opgege- 
ven, waarop  de  regels  gevestigd  zijn,  welke  men  toe  de 
worteltrekktng  uic  getallen  gebruikt  :  w:y  oordcelen  het  niet 
podienftig  tbant  iamecooneii  boe  dfe  regels,  in  dedatd,irit  - 
de  gemelde  grondbegliiftli  worde»  afJieleM* 

Den.  OuéÊéréut^^  ^CMêk^wnfl  eit  een  fttal  te  crekkaa  to^ 
kec  geud  te  efndeo  dat  •  door  tlck  Bdf  étm  of  twee  nalett 
feraiaidiTuldigd ,  wedtron  bet  gegeves  feta!  oplevert. 

Het  getal ,  dat  de  wortel  li ,  kan  begrepen  worden  uft  soo  ' 
vele  deelen  te  betaan  als  bet  c4)ffer4eiters  heeft :  dus  bi)  voor- 
beeld bcf^nat  drie  deelen  300,  70,  en  6:  of  uft  3, 
6,  wel  vcritaande,  dat  ia  bet  laatfte  gevf!  ieder  cyffer 
eene  tien •  voiidige  wnarcic  verkrij;;t  wanneer  men  e^e  au* 
iJere  ciJfFer  ter  r^izre  zijde  van  dea^elve  plaatst. 

De  rege!  nu  beftaac  uit  twee  deelen;  vooreerst  hei  bepalen 
van  het  getal  der  cijfTerleiters  die  den  wortel  viinnnkea:  ^j^ 
dan  bet  vin^ev  van  ieder  dier  cyyiTerA  lu  ii€C  b\)xüuu^u 

I»  Ofoi  dn  9WA»aAAV90B»u 

B.  De  Oaadraat  -  wortelt  van  alle  de  ^ccallen  tiTsfbbeQ 
l-e«  ioo,Mmhi  uit  ^ne  cUffetle^terd  dk  van  dc  «^eiallea 
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tDsfchen  loo  en  10,000  uic  twee:  die  van  de  getallen  tiisfchen 
iD,ooo  en  1,000,000  uit  drie  en  zoo  voorrs,  zoo  da:  men 
.  sltoos  weten  ksn  uit  hoe  vele  letters  ce  Qundraar-wortel  van 
een  gegeven  getal  beftaan  zal.  Men  behoeft  ficchrs,  van  de 
reflff  hflad  C«  beginnen,  het  gegeven  getal  in  fiicilen,  ieder 
▼au  twee  cQffërletten,  te  verdeelea ;  *  en  dus.  Indien  het  gerai 
dier  c^fiêrleccers  onevea  ia,  tal  de  Natfte  fbede  ilechrs  uic 
êéne  ctjfTerletter  begaan.  De  wortel  Ml  zoo  vele  ctffofeuerf 
(en  derhalve  deelen)  habben,  «la  er  CbedeB  fnukt 
•  leder  paar  cijfferleiierf  ia  iMt  gegeven  getal  geeft  dot  ééne 
cljflerietier  voor  den  wortel;  en  iedere  fnede  beeft  in  bec 

•  getal  eene  honderdvoudige  wanrdc  met  betrekking  tot  de 
volgende ;  zoo  als  ook  ietfere  letter  vnn  den  wortel  eene 
(ieu-voudige  waarde  heeft  met  betrekking  coc  hare  volgende 

f.  ^.  Om  nu  den  wortel  uit  ten  jre'jeven  pctal  rc  tr-V. 
Jien,  heeft  \x\m  Oechts  te  letten  op  de  uitdrukking  by 
=        +  2,  ah  ^       =       -I-   a  a  -J-  en  het 

gegeven  get:^!  niet  dezelve  te  ver;:;eiijken. 

Ik  wil  biyv  aen  Quadr;iat  wortel  uit  17^4,  trekken  :  fk 
deel  het  .^^etal  in  focden  van  twee  letters  nidiis  17  (64: 
waar  dour  ik  weet  dit  dc  uortei  uic  twee  letters  7.^\  be- 
ilaan ,  waarvan  ik  de  eene  met  ^  de  andere  met  k  x«2 
Vergelijken 

Ik  vergciijlc  dus  17  |  61  met  0*  -f-  2  ^*  e»  wel 

^  17,  (dat  is  hier  1700).  iiict  /?*.  He'  vierkant  dat  het  otm 
'eao  17  (of  1700)  imiit  is  16  (  of  1600},  waarvan  de  wop- 
tti  is  4  (of  40):  ik  f!el  dus  4  (dat  is  40^  =4»^  voor  iiet 
eerde  gedeelte  van  den  wortel:  ik  treic  Ji^t  4)uadraat  16 
(of  i6oo)  van  17  I  64  af;  de  rest  164  zal  nu  gelijk  Zijn 
wti  %  ab  ^  ^  (jt  a  Ar  y)  h.  Ik  neem  hec  duöbeid 
van  4  (of  4^)  <^at  ^  ^^'^  ^o)  welke  ik  dus  verdijk  net 
2  n :  Ik  dsei  door  hetzelve  16  (of  160)  dat  ia  %  aii  en 
het  ijootient  a  it  i^aar/èMJnlifk  de  tnfteede  letter  van  den 

a  ab 

wartelfof     want         ss:  ir«   Ik  ftel  dos  de  A  naast  de 

*  O  Byv.  Ia  het  getal  n  |  ($4:  is  de  ecrfte  fnede,  ia  zich  relvc  he- 
f«e«we  rit  en  de  fwiede  04  .*  doA  aoo  ik  de  eerfte  luec  dc  uvccdc 
veig^k»  ia  de  eerfte  met  betrekking  toe  .  de  cwaede  olet  17 «  nitar 

1700,  citis  hondcrdTTianT  meer  dan  in  !ict  afgctrokkene.  In^gelps  in 
fko  wond  4a  is  de  eerftc  cijtlor  in  li.t  nfgctrokkcne,  of  op  ?!ch  zelf 
befchouwii ,  4:  de  tweeae  is  2  -.  tlucii  zoo  ik  dc  eerfte  met  dc  iweede 

vergelijk  »-worde  die  eerfit  40»  of  ki^  «ene  lünUbelde  vaüde. 
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S,  dat  IS»  Ik  ¥oeg  dt  a  bij  d«  Sp :  of  tk  neetn  ^  bi 
ik  multipliceer  82  docr  ft  (dat  ie  (a  ^  4.  é)  doer  tyi  ik 
mkrijg  li^  die  ik  met  a  «fi  ^  vergeii^t  eo  daar  dit 
jmdeec  gelijk  ia  aaa  de  reat  164 ,  blijfk  er  sa  de  aftrekkiaf 
sieia  over:  en  dna  la  43  de  wortel  van  l^6é^  Zie  bier 
€te  gehede  bewerking  in  orde  geOtld» 
getai  wond 
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4«  Ik  heb  gezegd  dat  2  waarfchijnlijk  de  tweede 
letter  van  den  wortel  is:  want  indien  82  X  2  groorer  ware 
geweeat  dan  de  reat  164;  loude  men  daamit  gezien  heb* 
ben  dat  ft  te  groot  ia»  en  mea  iiadt  voor  ft  eeoe  kleüieio 
ajier  moeten,  gebruiken* 

S  5.    Wanneer  de  wortel  uit  drie  of  meerder  cyJlcrlet^ 
ters  beflaat  ,  gaat  men  op  de  zcJfde  wijze  te  werk,  en 
men  befchouwt,  om  de  derde  leiter  le  vinden,  de  fwce 
-eerile  ietters  als  maar  ééne  uiimakeode,  volgens  dc  uitdruk- 

ki»g  Ctf  +  ^  +  ^7  = .  iT+n^*  +  ft  +  ^>  X 
€  +       Wnnneer  nu  de  twee  eerfte  gevonden  sijn  t  la 

^het  deel  a      i^^  afgehandeld »  en  de  overige  etjfreif  nu 

bet  gegeven  getal  zijn  gelijk  aan  ft  (lar      4}  ^  +  ^« 
de  vierde  letter  te  vinden  befchonwt  men  de  drie  eer- 


Om 

fie  ala  ééne  leaer  uitmakende,  en  men  gaat  altijd  zoo  voort» 

BBomi» 

§.  6.  I.  Dee!  het  gegeven  getal  (bij  voorb.  488(joi)  in  fneden 
ieder  uic  cwcc  kiccrs  beilaaikicy  be^iuneude  uau  de  fêg« 
terhand  (48  1  86  1  oi> 

IL  Neem  hec  quadraat  (36)  dat  her  rn^^^?-  nun  het  getal  (48) 
vnn  de  eerfte  fnede  komt :  nek  het  van  die  fncvie  nf,  en 
teekeu  de  rest  f  is)  aan.  De  wortel  (fi)  jvan  fiat  qnaciraat  ia 
de  gezochte  cijfTer  van  den  wortel* 

IIL  Scel  de  dfSen  vin  de  Tolgende  fbcde  (S6)  maat  de  rtst» 
cii  beCdiOQW  dit  gecal  CuWi  ala  één  geial. 

IVf  Mcea  iiec  4ui)t}ald  (12^  vaa  da  gevonden  letter  des 
'  wor* 
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.  'mmêA ;  dIfUeer  dÉur  door  Iwt  gead  H*.       dé  MMcdtf 
ctliftr  flitr  Md»  lelomBfle  (d&9  hier  f38):  serk  Htc  4a0u 

VID  dCO  WOfCCl* 

V.  Stel  hec  zelfde  quoiieiic  (9)  naast  het  dubbeid  gect^l  N^*^, 
IV  j  mnltipüceer  dan  dat  getal   (129),  als  één  ge:al  b€^ 
fchouwd,  door  dac  quoiicoit  of  die  üieavve  cyfler  vau  den 
wonel  (p):  trek  bet  prodntt  (1161^  van  de  rest  N  '*  ill* 
•f »  en  teken  de  mc  C^^Si 

VI.  ^00  er  no^  meerder  letters  fn  het  gegeven  .geta!  zijn, 
llelc  men  de  volgende  faede  {\\\tx  01)  naast  de  gemelde 
rest  C125),  en  men  befchouwc  dit  getal  als   één  getal 
C 12501). 

VII.  Vervolgens  befchouwt  men  de  reeds  gevonden  tecim 

(69)  van  den  wortel  als  éJne  letter,  en  men  gaat  volgens 
N"*.  I ,  V*  en  VL  voort,  rot  dat  men  alle  d?  fneden  van 
liet  gegeven  getal  uirgewerkt  heeft.  Zoo  er  dan  geen  reit 
over  bUjfc,  i«?  het  (gegeven  getal  een  quadraac  getal,  waar* 
van  het  gevonden  gccal  de  woael  is* 

VIU«  Zoo  er  een  reit  over  büjfc,  Helt  men  zoo  veel  pam 
anllen  naast  die  rest  als  men  in  den  wortel  decimale  letters 

tot  nttt^erin^  wi!  gebmü'en  ,  cn  men  ziet  ieder  paar  snn  afi 
eene  nieuwe  fn  vie  van  het  gegcvea  geiUt  dft  men  ulu 
weckt  vDi|;eii^  N''*  iV»      en  VX 

IX.  Waneer  men  eene  breuk  heeft,  itA  neemt  mea 

•  ftfcondetlQk  da  woitds  m  den  idUr  «1  m  den  iioeaer 
en  maiki  tta  dezen  eene  breuk  (0)  die  de  gemafde  mot* 
tel  ii:  of  men  brengt  (zoo  de  ceileceo  noemer  geen  «pn* 
dr««t  getttlen  zijn)  de  brenk  tot  eene  dedmale  breuk,  «ét^ 
qIc  men  des  woctd  trekr « 

!•  7,  Zie  hier  drie  uitgewerkte  vooibeeUientf 
L  Den  wortel  te  trekken  «it  4g86<»r« 


Po  woitd  ff  ^ 
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27  1 

343 

34^ 

•  7 

3 

itp  1 

lQt9 

34^5 
5 


^1  00  i73aoa5 

~~  17^*00       De  wortel  ii  een  naucea  btf 

1760000  V- 

1732035 

2/^75- 

ter  de  noeMf  gees  qnadraat  i;eui  U,  mukipikeer  ik  teir 

«730  , 

I0«  e&  do  bc^uk  wurdc  J^^^  noemer  vaa  dep 

.won4  100  fUn ,  te  if  •  nm  krijgt  hattedUo  fededkeia 
trekkende  den  wond  «re  «730»  keeft  men 

.532  est. 


Dus  !s  de  wortel  groocer  dan  0.52 ,  of  dan  0.523  ;  en  mem 
kaa  al  verder  voortgmde  tob  at  konett  Hê  nen  wil» 


IL 

f*)  Men  noet  altijd,  zoo  noodiffde  gegeven  breuk  met  zoo  vele 
mlUft  aanvullen  a's  vcrci-cht  wardt ,  op  Wat  de  noemer  (die  in  de* 
cimtie  breuken  oiec  opgegeven,  maar  ondcrUeld  wordteen  gemakke- 
1|k  eftMuAni)  tm  fetdnac  giMl  s9t  M  Is  t  smc  ccb 
•VCD  getal  nullen':  d.  1.  xoo  de  gegeven  breuk  eic  een  oneven  ge* 
Ctl  cijtTerletters  beflaat ,  moet  er  ééne  nul  bqgcvoejrd  worden:  bjv» 
x|  hjei  getal  007891;  ik  voeg  ééne  mil  ,  om  tc  liebben  o.o7t9ios 
en  de  noemer  wordt  x, 000,000;  wairvsm  de  wortel  U  looo.  Men 
behandelt  ém  ém  tttler»  of  4e  gettveo  bieiik  aiet  de  itofeTilUe  net* 

lenOn^r  als  eenpklU^tÉlj  W»otU  >iea  dta  WSt »  JltiW» 

Qi  b^  iMdeniii  »  ockt»  ^ 
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584  ^  AasihangfcU   Hof^dfiuk  lU 


IL  Over  den  cuaibkwo&taIm 

5.  8.  De  cobielavorcels  van  alle  de  getallen  tusfchen  i  en 
1000  bcflaan  uit  ^óne  cijilerlctter :  vaa  getallen  tusfchen 
1,000  en  ijoco  ooo  uit  twee  cij fferl etters :  van  de  getallen  tus- 
fchen iooo,ooü  en  1,000,000,000  uii  üiie  cijfferleuers ,  en  zoo 
voorts  $  zoo  dac  mea  tkoos  weten  kan  uic  hoe  veJe  letters 
de  cubiek-wortel  viii  een  gegeven  gectl  befittn  sd:  nea 
moet  fleclici,  van  de  regierlund  ce  btgImieB»  lict  geld  io 
ibeden  tfdeelen  leder  vin  3  teccerst  en  dol,  indlta  liec  geul 
cijfferleterf  in  bet  gegeiren  gecal  niet  door  drie  deelbaar  is» 
zal  de  la&cfté  (bede  (die  aan  de  linkerband)  «aar  éioeof  twee 
ciJfFers  bevatten. 

Ieder  drietal  cijlTe'-letrers  ni  het  getal  geeft  dn?  t'^éne  cijfFer- 

letter  v(>or  den  wortel  :  en  iedere  fnede  lueic    ji  het  getal 

cene  duizendvoudige  waarde  met  betrekking  lot  de  volgende; 

200  als  iedere  letter  van  den  wuitel  eenc  cienvoudige  waarde 

beeft  met  betrekking  tot  de  volgende  cgffer. 

...  p.  ♦  • 

§.  9,   Om  nu  den  cubiek-wortei  uit  een  gegeven  getal 
te  trekken  behoeft  men  Hechts  te  letten  op  de  uirdrukkioi; 
(XI.  14.  Gev»  2.)       +  3  ij»  3  -h  3  ^ï^^  +  = 
-|-  3  -f-      -j-  ^J;  en  het  gegeven  ^eui  daar  mede 

le  vergelijken. 

Ik  begeer  den  cujiek- wortel  uit  74,088  te  trekken.  Ik 
deel  dat  getal  in  fneden ,  aldus  74  |  088,  wiar  door  ik 
weet  dat  de  wortel  uit  t\ree  letters  zal  heflaan  ,  waarvan 
ik  de  cene  met  a  de  andere  met  b  zai  ver  •^cliiken. 

Ik  vergelijk  dus  ook  74  |  088  met  a"^  -f"  30^  ^4*?^^ 
^3:  en  wel  74  (of  hier  74  000)  met  ö3.  Het  cubiek- 
getal^dat  het  naif^t  ain  74  komt  is  64(*)  of  hier  64  oao), 
waarv'an  de  wortel  4  (of  40)  de  ccrUe  Icucr  is  v:in  den 
gezochten  wnrrc!  :  ik  trek  dat  cubiek  j*:';!.-!!  v-n  74  |  o?8 
af:  de  rest  is  10  oi>8  ,  die  gelijk  fs  mn  3  0^  ^  -j-  3  ab^ 

kl.  Ik  neem  het  quadraat  van  de  reeds  gevonden  Jet» 
tar  4  (of  40)9  dat  is  16  (of  i6oc):  ik  multipliceer  het 
ctoor  3#  en  krijg  48  (of  4^00)  welk  getal  ik  dus  ver:;e!ijk 
met  3  :  ik  deal  100  door  die  48  (of  10088  door  4iSoo) 
m  mbijg  tot  quotiënt  ft  t  die  vaarfchijnUjk  de  tweede 

ka* 

Men  dient  ccn  ufêltjc  voor  oogen  te  hebbea  van  de  cuki  der 
'  Ip  eerde  getollea :  zie  bier  hetzelve 

I  .  a  .  ftf  .  d4  •  ^as  •  st6  •  84a  «  51a  •  7*9  •  teoow 

wondt  i«a*a*4«  >  «ó**?  •  a.  9  *  10  • 


V 


Digitized  by  Googl( 

* 


Over  ha  trekken  van  Jen  cuoiekwQful^ 

kuer  van  den  ^czochtea  woriel  ist^om  dat  '^'^  ~  ^« 

Ik  fid  dos  ft  nuit  de  eerfta  Itner  eo  heb  43» 

Ik  moUiplIeeer  het  drievoudig  quadnat  v«a  de  eerfle 
lener»  hier  4^»  door  de  tireede  Jetter;  prodaet  li 
96  (of  9^  =s  e  O:  ik  muMplieeer  tiet  drievoedlg 
qutdraac  12  .vgn  da  tireede  letter  1  door  de  eerfle  ietter 
•4:  het  produet  h  48  (of  4S0  =5  3  ab^)i  ik  neem  den 
cub&s  van  de  tweede  ietter  2  ;  dezelve  is  8  •=  ^> : 
ik  addoer  dic  dnc  producten  (95,  48,  8)  tc  famei] ,  wel 
lettende  v;!n  Iicl  f.vccidc  bc^^Miü  jndc  aan  do  fu^terhandj , 
eene  ieuer  verder  naar  (*)  dc  rc^tcihand  tc  phiail jii  dan 
het  eerde,  het  derde  eene  letter  meer  naar  de  regterhand 
dan  het  tweede  de  Ibm  JQoSiJ  is  =;  3       ^  -f" 

Ik  irek  diii  fum  van  de  ^^^en  rest  af,  en  zie  dat  er 
niets  overig  blijft:  waaruit  tk  hc\\mi  dat  41  de  gesochte 
wortel  is.    Zie  hfer  de  bewerk  mg  » 

74  j  08«  V  4a  j  ;  .  • 

?1JL-^  )  16    4  ê  ... 

10  I.088  ^  ^ 

088      48    12  • 
O  ft  4 

10088 

5  To,  Ik  heb  gezegd  dat  2  waarfihiffiUjk  de  tweede 
Ie: ter  van  den  worrel  Zfjn  moest:  n';int  indien  de  gemelde 
{MToductea  ea  te  iaoiea  grooiec  >  geweeit  .wjuen  dan 

»  •  de 

■ 

C*)  Immers»  is  die  96  eigeolyk  960a»  en  de  48  maar  of,  in 
Hc  tlfenm  ,'dMr  dtf'cerfte  Ittttff  cM  iieeoeüi»  tiMfde  keeft  fw 

bttc  geen  2|}  la  %et  ^ifgetrokken  fkrhüat  ce  hebbea ,  zal  bet  quadratc  van 
die  letter  ccne  tienVoudis;c  waarde  bezicten  ten  opzichte  van  het  pro- 
duct dier  cerfte  ieuer  door  bec  quadraac  via  de  tweede  getnuiti* 
pUceerd. 

Ct;  Immers  fs  de  48  clgeaiSk  4801  la*  fiec* algemeen  dttr  de  eetfte 

letter  In  de  il:»i;l  eene  tienvoudige  wmrde  bezU,  heeft  ook  bet  pro- 
duct van  die  letter  door  het  qiudr.iit  van  dc  tw^de  eene  ttenvotldige 
waarde  met  becrckkiug  coc  licc  producc  van  Uec  zcirdc  quiulfaat  do«C 

üe  metde  Ittsv»  dat  is     deo  mfa»  tae  üe  twetdi  knirj 
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de  rest  |0  o(|^t  spoda  het  een  teeken  sija  dit  %  te  pM 
» *  veor      tweede  Jetter »  en  ik  fonde  eeo  IdeüNt  fté 

gebruiken. 

§,  lU  Indien  dc  wortel  uit  drie  of  me^rdpr  lettert  be« 
ita^ta  {a»t  op  d^n  seifden  \ra&t  voort  ,  eo  mep  bt« 
f^hiyjwt  de  reeds  gevondene  iett^  als  éé»  getal,  voigeoi 
dü  HitdcvUiiig  (tf  +  *  +  0^  =  C«  +  +  3  (*  +  ^)* 
X  +  S  (#  +  O  +  en. iwv^ijks  voor  de  vierde» 
Tijf«ie  iett«r  eos-i  wmriU  deste  re^el  «%eleid  wordt  i  Wd* 
ke  vjj  lereiis  op  ee»  voorbeeld  mttea  toepetfin» 

RECBL. 

1»  se*  I*  Deel  het  ge^^evcn  getal  (5#«58,034)  ,  bégtoneaie 
.ea|  de  r^erhAnd  ia  fnedeo  ieder  yvK  drie  cUfelecten. 

IL  Neem  den  cubus  Ci)  die  het  naast  komt  aan  het  |e< 
tal  (5)  Wn  de  eofte  fnede       de  Uiikerhaiuis  trek 
•  TVi.dat  fical  eft  teekeo/de  rest  (4)  aap.  /  De  wivMi  (i) 
ven  dien  ceiw  Is  de  gesoekie  cDffer  wi  dea  wofiei. 

III.  Stel  de  cijfFers  (16%^  van  de  volgende  fneck  naast  (ü« 
rest  (4)  en  beichouw  het  al^  één  getal  (4268^ 

IV.  Neem  bet  quedrttt  (1)  vtn  die  eerde  cijfer:  nDltipii- 
ceer'ket  door  3:  divideer  door  dat  product  f^a;  hec  fen^' 
de*  getal  N^*  lil,  de  twee  laatde  cljfien  nfet  mede  re- 
kenende :  het  quoticnt  (hier  7)        ia  WM^rfchijnlijk 
volgende  letter  van  den  wortel» 

V.  MttUiplIceer  het  drfeVondfg  quadra^c  Ta)  van  de  reedi  te 
voren  gevonden  lener  door  de  nn  op  nieuws  gevonlea^;) 
No«  IV:  mnltlpliceer  bet  qnadraat  (4^)  van  de  nieove  kt' 

tet  door  %i  en  h^t  product  (14/)  ^^^^  4^  ^  ^^^^ 
vodden  letter  (i):  neem  den  cubUt  (343)  van  die  nieuwe 
letter  (r),   Addcer  de  drie  producten  te  ffliricn,  ne'lende 
het   tweede  ecne  letter  meer  ir^ar  de  regterhand  dan 
-  eerfl^e,  en  her  d  rde  dan  het  tweede;  trek  de  fom 
.  v^Q  dei  gemeli^  rest       |II.  af:  teelden  de  rest  (355) 

yi.  Zoo  er  nog  amider'  lecifra  \t  het  gegem  §fff^  ^^-^ 
'  ftelt  Tóp^  'dé  volj^  'fbede  (kier  Ó!^^)  liaSst  de  gcrong 

Vefl 

V')  Hier  gnat  wel  ii  w^ar  s  vceriicn  tnalen  in  de  43  dof^  ije 
iiict  n^ti  9  voor  tea  aupiicut  fcelicn  s  ^  indicu  m*".  ^  JLjj 
aeede  de  volfeDÜe.  bewerking  H*.      vlniteo.  d^^t  "J^.^ 

9  maar  ook  3  cc  groot  is-  men  mocc  hfer  lut  quedSBl bi|na 
kleiner  aemaft  daRL  iA  d^n  t^fm^  epIUe  fdMin^ 
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*  Ov^  ia  trêUm  tan  éim  cuUckmruL  g/tjf 
re<t  C355)  en  mn  befchoftwt  dk  geul  aU  ééa  g«ul  (|550t4) 

¥IL  Mot  sltt  4»  Mdi  fmrtdMi  kmn  Ctr)  ^  «leii  wor- 
tel alt  ééne  Imn  atn  en  gatf  woon  volfeat  M*.  IV*  V, 

VI»  COC  <kt  men  4e  aedeii  van  het  getal  ulcgewaltt 
heeft:  too  er  dan  geeo  res(  over  blUfc»  is  bet  getcrea 
getal  een  cttblel^geiil »  waarvan  hec  gevaiideo  getal  OrO 
de  woriei  if  • 

VIII*  Zoo  er  eena  mr  om  blijfc,  flelc  nèn  J^od  vdo  aMle» 
drie  Botteo  achcer  het  gettT  ata  ncD  ia  den  woml  dedmo* 
len  toe  oaderii^  wU  -Mbrniken.  Jlfe»  steg  ieder  driecal 
snRen  aan  ala  eené  aieawe  fnede  van  bec  gmvitt  tmi 
die  men  olcweria  volgena  N<».  IV  t  Vp  Vh. 

§,  1%,    Wanneer  men  eene  breuk  heeft  (bijv.  neemt 
inen  afzonderlijk   de  cubiek- wortels  ('4  en  5)  van  den  tel* 
Ier  en  van  den  noemer,  en  miakt  van  dezen  eene  nieuwe 
breuk:  (J)  die  de  cubiek-wortel  van  de  gegeven  breuk  is: 
of  men  brengt  (zoo  de  teller  en  de  noemer  geen  cubiefc^ 
getallen  zijn)  de  breuk  tot  eene  deciina  e  breuk ,  den  teller 
zoo  ver  uitltrekkende ,  of^  zoo  die  bepaald  is ,  er  zoo  vele 
nullen   bijvoeg^cndL'  nis  nooJ/g  is  op  dnt  m  die  bijvoeging 
de  noemer  een  cubiek  gcial  cij   (^):  als  dan  handelt  men 
met  den  tcilcr  a)a  met  eoB. geheet  |;etiL        hier  het  vooc» 
beeld  uitgewerku 


5  1  a68  j 
I 

174 

0 

7*  =  4V| 
X  3 

17 

X  3 

4  »  ^''^^ 

X  3 

»47 
X  I 

147 

'  SS5-ÖH 

Z 

JNC  7 

H  4  - 

816 

355  OH 
0 

21 

147 
343 

.7^=343 
• 

li6 

4^  =  Ö4 

3913 

(*)  DatlMdvtD  1 1  of  iMf  8 ,  0f  «et  g,  of  net  9  eni,  nuUea ,  ahgd, 
»e(  drie  rtphll— wJi  t  gevolgtigli  aweccn  dc  cijfert  «m  de  o|Him 

vei  breuk  met  zoo  veel  nullen  annge^ld  worden  als  vcrcischt  W#fdt 
«H>  dat  hun  g«t«!  door  a  «ie  :  :  u.tr  :  bijv.  zu  de  br  'ok  0.0085:  fli 
Voeg  2  nullea  l>4  uui  le  b«lib;;ao«co£5:>os  4e  fltcmef  ^Mi  a^^a  j,PCO,9COS 

Q4  a  .       •  '^•^ 
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IIL    OVIA  DB  ALCBMSENE   FORMULB  OM  MilQ^BV 


§•  i4«  bdleii  mêo  de  Iioegroothefd  /  +  ^  achtefvolgeos  ^ 
bij  mulciplicatie  door  zich  zel^e  tot  de  magten  1 1  ^  >  S  > 
4,5  enz.  verheft 9  Verkrijgt  men 

^  t  f  sa  ^  ±  •  />f  + 

f>  ±  /  =      ±  3      ^  +  3  Z'^*  ±  ^ 

p  -f  g"*^  =      ±  4         +  10      ^*  ±  4  + 

100  vooruu 

Indien  men  vervolgens  de  wet  nagaat  die  de  CGcffiden" 
ten  der  verfchiliende  termen  volden  ,  en  ze  ifit  den  nard 
der  z^ken  opmonkt  ,  Zal  blijken  dat  men  deze  al^emesne 
formule  kan  daarfLelIen  ,  welke  onder  den  naam  fan  èifwmtÊm 
ifta  «EWfOM  bekood  is:  te  wecea 

+  V^-t-^---^^-3^.^4g4H-enz. 

2-3-4        .  ,  ' 

Zoo  dat  in  het  algemeen,  indien  D  cc  cotfficietU  is  van 

de  term  p""'      de  coefjuicnt  van  de  volgende  tern 

{•IS*  1*  GBVOLO*   Hienrit  volgt  dit  zoo  ceoe  f^i^Iiokl 
ƒ  I  eese  wnMevderiDg  of  vermitfdeilog  d:;.  q  ondergaat, 
•  de  vermeerdering  voor  her  vierkaor  sti  zijn  '^%pq^q^\ 
voor  den  ^tf^j^i  of  voor  de  derde  magi  +  3/ ' :/  +  3  ^    i  ^*  • 

Eil 

wfttmni  4e  wimel  Is  toe:  4e  worrel  znl  dui  uit  liondardde  dee1«il 
Ikfcflan :  en  Ssoo  worde  als  een  geheel  geeat  befibiioiiwil ,  wrarvan  de 

cubiek-wortel  gronrc;-  fs  r^in  23  cn  kleiner  !nn  -t    niMI  kiQ  b|f 

rio|  z^  oaaiiwkettriB  (c  w«{k  gaaa  aU  asa  verkien.  << 
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En  iderfaalve  dit  de  rade  van  de  grootheid  tot  haieo  atii«> 
mst  of  tol  hare  ▼enniodering,  sijn  tal 
'  voor  de  enkele  grootheid  alt  p :  ; 

Toor  het  vierkant  ala  f  •  ^   +  ^ 

i 

.     Cs  p-^JL 

voor  den  cubiu^  ala  P*%i^  * 

Indien  nu  q  zeer  klein  is  ten  opzichte  van       zal  de 
/;  7i/>/  van  de^e  drie  reclen  zfjn 
voor  de  enkele  grootheid  p  i  q  ^ 
voor  het  vierkant  p  \  %  q 

•  voor  den  cubui  P  *  B  ^ 

dat  is,  deze  drie  reden  zullen  dei  te  naaawkeuri^er  de 
ware  rode  uitdrukken  dat  q  lüeioer  ti;  en  men  ziet  daar^ 
tilt  9  dat  indien  eene  motheid  .  eêna  kleine  verandering 
ondergaat  9  deze  voor  den  euiuf  het  drïevottdt  en  yooi 
het  quadraat  het  dubbeld  is  van  bet  geen  voor  de  en* 
kele  grootheid  piaata  heefk.  Dh  voordel  ia  in  de  Matuur^ 
kunde  va»  zeer  veel  nat. 

ifi.  If.  GEVOLG.    Vermits  n  eene  magt  is  in  het  alge- 

meen^^kan  oen  ook  ftelleo  n  wék»frmtlmmirA 

n  ngt  eeoe  worteitrekktn|p  oitdrakt  (III.  Bep.  V.  Aaom^zO* 
Dit  fleiteode^  en  tevens  in  acht  nemende,  dat  eeoe 
gathvó  magt  «ene  diviOt  audnldt  (ül.  Bep»  IV*  Aannu  3.) 
verkrggc  men 


1 


s 


^  Qn      1)  (1  m  ^      .  ^  f*'tnr. 


Digitized  by 


Waar  door  de  worteitriikkino;  ia  vele  gevallen  gemJJieliiiL 
wordu 

{.  17.   Zij  bijv.  ji  SS       ;  SS  a^t  en  doi  ^  +  ^  s 
^*  i_l*f*  *  xij  m  =  a  dan  is 

>^fl*  -f-      SS  1^1^  (ij  4-     =  la  Qa  +  ^JJ*  xss 

Zoo  dat,  indien  b  Zeer  klein  is  tea  opzichte  vao  tf: 
men  hebben  zaï 

o]^c;ci  t  het  geen  gcze.^,d  is  gewoest  in  UI»  2i«  en  Vn« 
Bej^  u  Gef,  u  Voorbeeld  3« 


IIL     HOOFDSTUK.  * 

OVBt    HIT  VINDBN  TAN  tOOAKITHMBH  0OOt 

WO  Hebben  fo  bat  XXXIX.  Vf^fM  vtn  liet  IIL  Boek  m> ' 
gtfODiui»  men  d«  JbiOgarichmen  van  alle  de  geciHefl  ^* 
Sen-  kan  fkvor  bei  nemen  van  herbaalde  middel-evenredigen: 
en  tevens  gezegd  (Aaom.  IV.)  dat  de  eerfte  berekenaars  dier 
'  Tafel  s  op  deze  wil  ze  Avaren  te  werk  gegaun:  doch  dat  raeu 
naderhand  korter  wij/.en  hnuc  uicgedJicbly  en  dac  wy  daarvaa  > 
in  het  Annhungfcl  zouden  hnndelen. 

Die  meer  verko|te  wijzen  (leiiiicn  op  het  uitdrukken  6eni 
Lêgarithmus  door  eene  reeks  waarvan  de  leden  zeer  fpoedig 
afnemen.  Wij  zullen  de  Letter  L  gebruiken  o.ii  O.cu  Ugofif^ 
hiui  vku  dii  ^cui  uitcedrukkt^u  voor  bei  welk  bci  iUar. 

I.  f.   i  ZiJ  L.  Cl  +      a  ff  +  Jr«»  +7/7»  + 
«I»  ufi^  4-  ^^^-s  ^»  met  om,  om  de  reeka^tt-i^cmtti 

4e  C4icfcicn$$n  ^tjt  9^      eiz,  bepalen» 
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Qht  A  t^mMmn  Aar  fukfimé  59I 
Zij  U  (I  +  ny  s=    U  (i      «)  UI.  f|.  Otv. 

II.  L.      4"       ^  *     +       '      +  ^  ^'^^  +  2  « 

=  L.  (i  -|-  a  «  +  /2^) 
zij  konheid&baive  %  n  ^  hx  dm  \% 

III.  L.  (i  +      sr  L.  (i  +  A)  =  A  Hf-        +  J'A* 

+  «A*  +  ttA'  +  eos. 

maar  9  om  dat  A  sa  a  ii  -f»  ij* 

is  A*  =  (a  «  4- 

A*  =:      «  4"  dcilialve 

IV.  L.      +       =     ^  +      Ar  X  ^^  n  -J-  «»^* 

Indien  men  die  verfchillende  magten  van  a  »  «f*  12*  door 
roultiplicaiie  ontwikkelt,  en  dan,  duidelijkshalve,  die  le- 
den waarin  n  tot  do  zc.fut:  niagt  verbeven  is,  oiider  cikan- 
dfiT  fchrijfc,  heeft  meo 

V.  li(l+«)*^wi+«r*    +  44P*/2*  +  jrii*    +  enz. 

$•  Maar  die  uitdrukking  V.  moet  gelijk  zijn  aan 
de  imdntkkfDg  N^.  II. ,  vermits  beide  den  seifden  Logarithm 
mu$  opgeven.  Die  geKjkhef<}  pu  kan  gteb  plaats  hebbtet 
teo  lij  de  cêtffidefOm  d«r  ieden  mi  beide  de  reeUên « waarin 
A  tot  de  seifde.  magt  ▼erheves  gelijk  zijn»  Dien  teft 
gevolge  iat 

a     =  I  +  4      derhalve       •        •       s  —^i 

a  s  ssar+»  ia  j  -j-ï^^'^^i  +4  +itf  JB^of ar  ss— 1 
a  II  aéj +  3a«-|-' 3aii=:$ — ^|4~32^*^°^  ^  f 

en  zoo  vóórts.   Zoo  dat  men »  ta^i  die  waarde  vao  ^  in  de 

reeks  N^.  L  te  Hellen,  heeft 

ti»  L.      +  »)  =  fi  —  |i8*-f « fit  ^^^«4  f  f  af«,a, 

In  welke  fieks  de  wee  der  c^efdMcn  duidéljik  genoeg 
kaiter  is/ 

J.  3.  Jlen  zoude  door  di^  feél^s  rii  Bet  ^e^iafde  opgelost 
hebben»  indien  dieze  reeka  ipoedig  geoueg  liouealiep:  maar 

Qq  4  dat 
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59^  -^(i^angfck   ilooJ.djiuk  JIL 

ént  doet  zij  niet :  men  gaat  dan  nldu^  voort  om  uit  die 
rucks  ccnc  aDvijre  ^  die  fneller  famenloupt,  opteoiakfiiu 
Htft  blijkt  door  eeoc  gemakkelijke  divifie»  dit 

VIL  =a  I         +      +  Ti*  +  cüz, 

^ij  dan  «  +  «*  +     +  ii*  +      ewz.  =  B« 


Stellende  nu  in  plaats  van  eo  desxeift  magteo « 
(«  +  +  Hl  4*^+^  +  ensO  en  de  magtai 
dauvao  welke  mea  bij  oiultiplicatie  fucoesGvelijk  c 
kdtt  komt 

IX.  L  (j-;57^)  =  /i+iï»   +«•   +»♦  +«»  + 

•.}/j«^|ia»— ^  ent* 

—  1  ^  —  1-  /i*  —  enz» 
\  '  eoz.  eu2* 

Allo  die  ledeo  opieÜtndet  en  ieder  dcrzdvc  tot  de 

eenvoudigde  uitdrukking  heridduudc  y  komt 

ladien  men  dan  de  tmk»  N».  JX,  vowt  bn  dt  ndu 
VL  koot 

/ijWiv  «»+♦«» Ja*- jft«+eBi.* 
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Over  dc  fM/ifithMfff  dêst  tê^k/èiu 

dit  ii 

of 

-        /I  +  «\  /  fl*  ^ 

(rr ^) = •  {» + r + r + r + r + 

Welke  reeks  zeer  fpoedig  afneemt,  eu  diea  Logarithr 


Ujken^  eo  ook nnr  deo  oêtvioder  dier  Logarhhmen  ^ 
NcêpAüatifchm  LcgarisAÊM^  Meo  viodt  die  formole 
bij  illo  do  Schrijvers  weito  over  deze  sakeD  gebandold 
bobben:  oa  ook  bij  euLBt  Imrad.  in  Jnalyfin  InfinUk 
lat*  bij  j»  GtiMKj  HMdUding^  %.  716.  eo  vdo 
votgoode» 

De  wijze  wellbe  ik  hier  verklurd  bob  ii  die  van  doo- 

soir  te  vinden  in  de  Pkslofoph.  Tranfact.  yoL  XLVIII« 

p.  aeo.  Zij  IS  mij  cciic  uei  ecüvoudi^e  en  meeste/^ 
mentaire  vuur",ekumeD.  ' 

■  « 

4*  Om  bet  gebruik  dezer  reeka  aantetooDcn  ,  vrage 
o^en  den  natuurlijken  Lagarithmus  van  a:  dan  is  7"—-=  2 
00  deriialvo  n  s  ft  meo  booft  dao 

^•o=oLv+  +  +  ii:jr.«*J 


t  t 


9+  19083  r*"  11 +177147 


tl  I  T  1 


1315     *S309  i77H7 

I  1 
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AmlmgreL  mtfilfkÊk  til. 

Wüuieir  men  na  lUe  die  breuken  tot  decimak  herleidt , 
0*333333^3  en  deroelver  fom  neemt  ,  verkrijgt  men 
^Oi-i34ó7  "0.3405736 :  hei  welk  door  2  geinultipacecrd 
0*0009330  geèft  Log.  2  =  o.693]4ra:  uitdrukking 
0.0000653  cüc  Lot  üe  iaaiilc  decimaal  u^auwkeurig  is. 
c.  0000057  • 

O.00COOCÓ 


1  +  « 

imüen  meo  Eelde  ^  ^  ^  =  g:  ea  dus  ^       ^  «oiuit 

iDen  op  geli)ke  wij^e  dea  Logarithmus  van  3  vinden  te  ifja 
I«09Sx6a3* 

t  jf<.  Deze  logarithmeü  welke  men  door  de  reeks 

(T   4-  ?/\  f?^       r.-^  fi'' 

^--;^^;=a(«+  +        — «Da.)  vindt, 

worden,  gelijk  reeds  (5-  30  g«cgd  h ^natuurlijke  Logafftli- 
MA  genoemd ,  en  kunnen  te  regt  met  dien  naam  befl^peid 
Word^ ,  om  da^t  men  zich  in  derzdver  berekening  niet  bij 
Vóörraitd  verboodcD  Heeft  cfm  het  getal  t  tt  Adieo  voor  dca 
lA>gari$kmu$  vsn  een  bepaald  gqtaJ ,  é^iMsl  tOC  èajis  aange- 
nomen. Het  blijkt  dat  hier  het  getal  waarvio  i  de  Lo^ 
pêêèinm  h ,  ^öelit  cjn  befMid  omt  woMeo  #  ea  dut  wt 
iDfalf  fasfttieD  e,  wieos  L^gaHsAnna  kleiner ,  en  3  \ineiis 
LogariêkmUs  grooter  is  dao  i.  WH  iiaaiiwk^^rige  berel:«^- 
Biog  sottde  men  viodeo  dat  ft«7iM'it  aas*  her  geiaJ  ii 
«raanrad  i  is  de  natimrluke  Logarithmus^  of»  gelyk  laea 
dl»  Logarttfaalen  ook  noemt  >  de  NceperhMttfche  of  Hjt^* 
toUfchó  LogarithMus. 


I 


%.  C\»    In  onze  gcwoone  Lo^^arithmen» Tafek  is,  in  j 
^ericioel ,  b:j  voorraud    l   verordend  tot   den  LtOgCLfithsiiy^ 
van  io  ^  we  ke  cot  hafis  o^cileld  wordt.    Wij   moeten  dan  | 
aan wij^an^  hoe  men  hcï  gecal  vindt ,  module  genoemd  t 
door  men  den  natuurlijken  L^pmtkmus  van  10  zal  tnoe*  ^ 
ten  multiplioeefen^  opf  dat'  bei'  pfeëaot;  zogde  oj^Ieveren 
den  bij  vootfceii^   aalkligeooBien  t^arMmus  tan  10 
Hbae  gewone  Tafels* 

.  VÈm  ttoet  dstf  eeist  den  natuurlijken  JL§gariiimus  soe- 
len  valt  lo-;  bei  geen  nwo  jmde  kxunm  doco  0«^^^ 
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Oy^r  dó  L9g0Hièmen  daar  itêêfêm.  j^f 

fliJ^CT         ^  SS  sq:  of    s      auuff  dao  zoude  de  reeks 

te  laDgaaiiD  afnemeo.   Men  gaa  liever  aldus  te  werk  (♦)• 

§.  7.  Het  getil.to  is  se  <  X  }:  M  derlialipe  Xi^«  lO 
=:  Aö^.  8  +  Log.  %  SS         1*  +  2^.  1 55:  3  Ji<».  s 

Zij     Jj-^  SS  f  dan  is  19  s  |s  en  derhslTe  Is  1*^^.  ( 

Welkt:  reeks  zeef  fjjoedig  aroeemt:  men  sal  tip  die  wijii 

gemakkelijk  vinden  .  -t^.  |  =  0.ftt3l43<5 

voeg  bij  Log.  8  =  3  Xöf.  ft  »  SX0.693i47a  =  a»07944i5 


Dus  uatuurlijks  Logaritbmus  van  10  =5  3.3065^51 

-  |.  8*  In  de  ^maafae  onderfieliiog  oo  »  moet  die  na* 
tuurlQke  L^OirHkmus  nn  10  door  eenig  getal  gedtvideetd 
worden ;  om  te  wotdcn  i  ^  verordende  Tahulaire  Logêh 
fjithautf  van  to :  dé  dMJbr  is  derhalve  het  getal  «eive* 

a*3«i5Bsi:  de  moduk  is  dan  rj^^r^j  =  Q.434a9*5  • 

dat  is  de  natuurlijke ,  Ncepcriaanjchc ,  of  Hyperbohfche , 
gmithmcn  moeten  door   0.43^945  geniuinplicccrd  w  orden 
om  dtt  IVifoMns  IgtgaHêkÊÊtm  o|>  te  leveren :  cn  deze  moe- 
ten door  a.3025851  worden  genuiJtipiiceerd  ^  om  weder  tot 
de  natuurlijke  herleid  te  worden. 

5  9.  Men  heeft  dan  gevonden  de  natuurlijke  Logarithm 
men  van  a  ,  3  ,  10  te  zijn  refpectivelyk  0,693147»  , 
1.0986123:  2,302581  waaruit  die  van  S  —  ^^S*  "~ 
Lü^.  2,  volgt,  te  weten,  1,6094338:  inriien  men  dezelve 
door  0.432945  mu  tipiiceert  verkrijgt  mcadeii 
TaMéférm  Jjogarithmut  van        •         2  =  0.3010300 

.        •  3  =  0.477TIIS 

«  •        10  s 


waaruit  gemakkeli^  worden  opgemaakt 
die  van  4  s  ^  Log,  3        •         •         s  o  ^020600 
die  van  5  K     SS  1,^  10      I^^.  d      s  aM970Q 

din 

(*)  Hter  M  tk  sevQkd  de  tMMelw«ze  vaa  de  Aeer  aanpu*  Ü 


Digitized  by 


596  Aahhtmgfck  Mótfd^uk  UI. 

die  Via  6  SS  3  X  a  s  Log.  %  +  Log.  2  =  tuTittS^Z 
die  van  8  SS      c=  3  Log.  %  .        ss  a90909oo 

die  vaa  9  ^  3*  =  ^  Log*  3         •       ^  o«9$4ft42tf 
Er  odtbieefct  Oechts  de  Logarithmus  vu  7  :  dcse  xal 

ven  vuidflQ  met  te  Aellen  n  ez       dus  j-^^sb  ^  ^  g 

=^  =  t  ^"'^  ^^"^^  Q  = '  üé  + '  (^y 

4^  ?  (jör^)''^  eD2.Q  welke  mki ongeneeii  tek  aÜM 

waaruit  volgt  natuurlijke  Lo^^  ^  =0.9202027:  of  50 

Log»  49  =  0.0202027  :  of  deze!ve  afrrckkende  van 
Log.  50  =  Lo^,  10  H-  Log,  5,  of  van:  3.9120330  bhjfr 
Log,  49  SS  3.89182.03  ■=  Log*  7»  =:  a  jLö^.  7:  dus  Wr 
tiiiiriijke  1*0^.  7  =  1. 945101:  waaruit  volgt  dt  Tabulmrt 

L^ariihmus       7  s  o«84^09ao.  Du  s^ij  bier  over  geooq;. 


IV-  HOOFDSTUK* 

OVia    DB     UlTDtUK<:iJfO   VAN    GONIOM BTttieHI 
'lijnen»  IN  VAN   BOOBN    DBI  CIlKBLt 

DOOR  R£&K^£2^. 

-Wy  hebben  in  het  VIII.  Boek  ,  Voorft.  XXIf.  Aanm.  6. 
en  in  hec  VII.  Bock,  Voorft.  XXVI.  Aanm.  4.  gezegd,  dat  wij 

in  het  Aanhang  fel  i^t-.-  7  ouden  voordragen  ovpr  de  reekfea 
waar  door  men  de  jinusjcn  enz.  gel  i  j 'c  nede  cirkelbogen,  of 
den  omrrek  des  cirkels  door  Gonionietrit'che  lijnen  uitdrukt. 
lïQi  voornaamHe  zullen  wy  in  de  volgende  ilid^üogeii  bevtt- 

■ 

(•)  llct  Is  mij  voorgekomen  uat  dit  gewlgUg  fiuk  door  niemand 
«eiivt»ndlaer  beliaodf  Id  is  dan  door  den  Heer  bs  ottim  cem  in  d» 
Ferh,  van  het  Bataaf sch  Ctncotfchap  te  Rotterdam  (Deel  XIL)«  dtai^ 
j\a  !n  zijne  Handleiding^  §.  IC63.  cn  vele  volgende ;  waarofll  üidaB  oak 
étsztïii  bawlistrani  zoo  veel  mogeüük  füpt  gevoJ^d  liab. 


Digitized  by  Google 


r 


I.  AFDËËLING. 

«iTDRÓKKiNO  -VAN  lINOt   IH  eOSIMOS 
DOOt    tEBEIEir.  . 


Indien  men  de  watrdij  vnn  den  flnas  eens  boogs  door  eene 

reeks  uitdrukt  waarvan  Le  'en  de  mnj^-cn  zijn  van  x  door 
bepaalde  coegicientm  gemultipitceerd  ,  zuilen  de  leden  dier 
reekJ  eokei  uic  de  oneven  magccn  van  :i;  kunnen  beibau. 

■ 

IBW^    Zö  f^n,  X  —  ax       hx^  -\-  c      -f-  d  enz.  dan 

tonde  racu  voor  den  ncgaiivcu  booj;  —  x  rÉiocicn  hebben  /f//. 
C""        —  ^         -f    hx^  -\-  cx^  -f-  dx^  enz.  derhalve  — 
♦    fn.  ( —  X»  rzz  <:.r  —  h  x^  -{-  c.t*       ^r*  -f-  f.r^  enz.  Maar 
jJ/r.  (—       zzr        x:  dus  zoiuic  men  moeten  hebben  sx  -f- 
kx*  -h  CAT*  4-  dx^  -J-  #jr^  cox»  =  flX  —  ^rx*  -H  c  .v^  —  dx^ 
-^r  ex^  ~\-  eiu.  iMKgftVflIet  mogely'k  is, ten  z%  étcSef^Unten  der 
e^ca  magteOf  te  weten,  5,  J,  /,  enz.  =  os  dat  U  tea  zjj  die 
Icdea  Tcrdw^neo:  en  das  de  reeks  zelve  deze  fcdaance  hebbe 
M  '  =       +  II jp*  -J-  C«*  -HO*'  4-  •na. 

IL  irOORSTEI*. 

Indien  de  cö^/;  /  e  n'?  böofi  doör  eene  reeka  worde  nftfe- 
drukc,  wasrvan  de  leden  de  magten  zijn  det  boo||i  door  be« 
paalde  coëfficiënten  ^emnlcfpliceerd :  zal  die  reeki  SÓodMrif  ge* 
HeU  syoj  dac  bet  eerfte  lid  de  eenbeid  Etf. 

BEWIJS..  Indien  reeks  w.irc  deze:  cof.  x  ~  « x  -{^  b  x  -\- 
iu;  dx  enz.  zoude  voor  x  o  ,  cöC  o  z:;  o  zijni  dat  ech* 
ter  geen  plaats  heeft;  w:;nt  r-r  o  rz:  i:  derhalve  kan  kct  cerftf 
lid  geen  X  bevatten :  en  moet  boven  dien  de  ccntteid  zetf  zgn. 

ilf*  VOORSTEL. 

ïndien  de  cofinm  van  een'  boog  door  eeae  reeks  worde  nft- 
gcUrtikt,  waaraan  de  leden  de  mni^reu  van  dien  boog  zyu, 
«ioor  bellendige  cöefisicüfiu  gemuleipltei^erd  i  «oilea  de  led^ 

«Ml 


Digitized  by  Google 


99$  Aankofigfa.  Mè^/Uiè  IF. 

y%n  die  reeks  geen  andere  dia  ettp  aigMO  dei  geneklea 
boogi  konnett  bevineo^ 

•Kwiji.  29  dio  neki  »ƒ•  x  =  X  -H  -1-  *jf*  -ih  -|-  ^x* 
enz. 

Mur  cof»  X  =  cof,      X  t  dtthiïvc 
I  -h  ajr  -f.  >A*  4-  rf*^  «u,  =  1  —  tfx  *jr* 

it»  der  oneven  «iitent  #9  e,     # ,  eis,  =S  o  sfle*  deitelre 


^e  leden  veidwtjitca.  2oq  det  de  rceka  de«e  fedaattie  nl  beVbca 

Indien  de  ,finus  eeos  boogs  x  door  dé  reeks  A  x  4- 
4-  Cji.  +  Oir'  eos«  wordt  aitgedral:t9  nl  de  e^fnm  m 
dien  zelfden  boo?    oitgedralx  worden  door  de  redes  C9f  s 

=s  A  +  3  B:c*  +  5  Cx4  +  7  Dx*  +  9  Ejp»  eoz.,  « 

in  beide      reckfen  zal  A  S  1  zyn« 


BKwijf.  Indien      ar  2S  A*  4-  B**  4-  Cjt* 

!s      y  =  A  y  -i-  B      -h  C     -f-  D  jr^  enz. 
CU  dcrUalve  Jin.  x       /!n.  y  ~  A        —  ƒ)  +  B  C-**  J^} 
4-  C  (.t*   D  C-i.*^  —  jf^>  CQZ. 

ASmt  VUI.  32.  N«.  34. 

SS  cAoorJtf     —      X  cof.  i  Cs  ^  y)i  dcriialve 

«iPWJto  (X  -  jr>  X  «!/:  I  C«  4-     =  A  C*-jr^  +  B(x^->5) 

4-  C  — 
na  dleljeeiende  alle  de  ledea  deer  »'^yCyi%t 

ehoorie  Cx  —  y)  ^    ^  ,  ,    ^    ^  .    av  ■ 
  2,  ^  ~        i  (*4- y)  =  A  4-  B  C*'+  «Jr4- jp'i  i- 

C  C**  4-     ƒ  4-         4-       -h  y)"*  4- 
»  Cj«^  4-  *^  y  4-         4-     7'  4-  A-^^  4-  exil. 

Indien  nu  X  r:=  jf  s  la.  (VUU  la  Ge?»  e«> 

=  I  :  ca  cof,  i  (*  4-     =  cef.  |     ^)  =  <v/  x 

ft 

f Fene  grootheid  x^^  *—  is  ftlt|4  4*fftf^  dMie  #  «;  nfi 
aai  id  iiec  ?anroig  meor  te  pas  ^omeiu 
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derhalve  Is»  waimcer  f  r=  y 

Alaar  iadieu  x  —  01  is  co',  x  ~  Ai  mur 
O  =  i:  <^«s  A  izz  I.   Derhalve  it 


0 


De  cOejficieHi^n  in  de  bnir'e  rcckr.n 

eo 

worden  befMUild  door  <te  «Bmute 

umrn*  IndlM  4»  lentiaA  mkOm  ttmcent  «tf  deMtve.toc 
49  iwttc40  i^tfftii  iffftaefkf  li 

«n 

X  rrr:  I  -h  <  B«*        (9  B*  -|-  10  C)  .ir^ 

-h  C30  r>  c  -f-  14  n)     4-  C4«  BD  -f-  18  Ej        .      ,    ^  ' 

-|-  (54  B  E  H-  70  C  D  -H  a«  F)  4f*^  coz. 

£n  vermits  /in*  x  -r-  cs\*  x  ~  I :  if  ook 
1  =  I    i-  (I  -f-  6  B)  ;i*  H-  (2  F>        9        4-   tQ  Q  Jlfk 
+  (B*  -h  a  C  ^    30  B  C  -h  14  C)  JT**  -h 
-H  (a  BC  4-  ft  O  '    4^  BD  rf-  18  IC)      -fr  cïj;^. 
ikrtialye  ZQiien  de  eHêfficienten  van  x^y     t       enz.  alle  ieder  IZZ 
9  zl^:  vermits  apclm  de  xMte  altt  k«B  s|ia,  ge]|k  b>*l)i$9Rft 

1  i_ 
P  B^4*  ««C  =  01     C  =  ^3         .  . 

I 

da:  U  C 


B*  4-  •  C  +  19  BC  +  M  »  = 
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Cao  AMtikéN^ftL  Bêofifiuk  iT. 

♦ 

U  CEV0LO« 

Men  heefc  da» 

-  *  ^  

■ 

•  a*  3  «4*  5  •  O  • 

lijpde  déilymeena  wm  ^3,^^^  ^^aii-^T) 

en  in  beide  de  reekfea  aO»  de  onevea  ledea  +  de  eva 
Mtan  ^« 

I«  AANvitmiQ*    Om  Eoodtnige  reeks  ia  praktijk  te  ' 
gen »  moet  de  \mg  x  in  deden  w  den  raimut  worden 
iiitgednditi  Dnr  du  » indi^  r  s  i  ^  de  imlve  cmtték^  of 

*  . 

en  indien  men  'ftelt  x  s  —  x  ^  nl  men  in  bet  Bere- 
kenen des  fim$  vao^  4fHi  boog  x  moecen  nomen  alie 
oneven  magten  van  ^  f  en  van  ^  $  en  voor  den 

*  alle  de  even  magten  va»  IT  >  en  van  r" ;  de  magtefl  vao  ^ 

*  U(fveiif  vat  ook  ^  zi) ,  betoidig  de  eelfde:  wttrom  aoi>iK 

ae  S?  '34«  ^  Introductio  ,   eeas  vooral  ^^^^^ 

opg^j^aven;  en  ni  hem  is  aulkt  ook  door  nft 
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/,  Afd. :  ütidrukUng  iet  Jtmtêfin  im  rukfetu  5or 


m 


{Handk  $.  1089.)  gerchiad  (^).  -  en  dmdft  iMgteo 

hiDgeo  tf  van  den  boog  <9e  men  bereksnt :  matr  vemriti 
de  opgegeven  reekfen  zeer  ^Kiedig  afoemeD»  dat  is  scor 
tek  canwfg^rm^  is  doorgMBt  mb  klein  getal  loden  ge- 
sopt Bij  voorbeeld,  kdien  men  den  fnus  van  15^  wil 

befSAenen;  dn  is  ^  s  }  nn  ^,of  m  90^  dan  ndten 

vier  leden  genoeguam  sijo  om  eene  nij  groote  naauw« 
kenrighcid  te  erlangen :  want  dan  heeft  men 


Ka) 

6$  Ca  )  ^tTtö  ^  (r} 


of. 


2le  IiIév  Ae  tien  ecifle  mietee  vmi  ^  t 

OneycQ  magten  voor  den  finuu      Even  magteo  voor  den  coftmté 


(?)' 

C-)' 

G)' 


£=:eé45,f64,io 

=  0.004,681^5 
e.ooo^i6ef44 


=  0.020,«Ö3>i» 


Er 
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€oi:  •  Mimthang/èU  Hf/djMt  UT. 

■ 

of»  iodleQ  mm  7  cijfTeHettirt  neemt  9  c^i^^tggi  dat 
liet  lelfde  geul  ie  eb  io  de  Tefelê  voor  fin.  is"". 

fin,  X 

▼ermite  tang.  »  sl  men  bebbeb 

x^  JL+  — ?!  +.«1^ 

i*a  ^  1.2,3.4      i«a*3.4.5.6  ^"^^ 


I  ^        +     ^    »M  ^ 

X  ^        TT       i>ft>3'4  i.a>3.4'y<^ 

..i  3  ^  1  2.3.4.5     i.a«3.4.5  6.7 

n«  Ai^NMSftKmo*  Deze  reeks,  insgelijks  door  teut  opge> 
geveo ,  kan  door  werkelijke  diville  10  oeoe  eodere  ba^ 
voftnd  worden ;  mier  waarin  de  wet  der  €ö^§ckmm  üfec 
gemakkelijk  valt  te  onderkennen «  en  dié  wij,  gelijk  aenfae 
andere»  bier  voorbij  gaan:  te  meer  om  dat  ons  oo«^Mnt 
allesn  la '  aantetoonen ,  hoe  mea  tuc  dergelijke  reekfen  ko* 
men  kan* 


II.     A  F  D  Ë  E  L  I  N  G. 

UtTDRUKKIlfO  VAN  CllKILBOOtK  OOOE  IMKaill» 

Gelijk  men  den  finui  en  den  cofinut  heeft  nitgednikt  door 
reekfen ,  wier  leden  magten  ij)n  des  booga  waarvan  men  deo 

finus  of  eo&nus  coekt:  heeft  men  ook«  omo^ckeerd,  reels» 
fen  daargefteld  wier  leden  zijd  de  finus  of  c&fimn  van 
eeotgen  boog,  om  de  hoegrootheid  van  dien  boog  opce* 
geven.  Dit  Oéunt  op  de  vdgende  Voorfinüeib 

VI.  VOOASXBIrt 

lodien  de  grootte  eens  boo^*  uitgedrukt  worJ:  door  ecne 

reeks 
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Ih  Afd. ;  UUdrukkittg  vaé  cirkelbogen  dêor  r^in. 

reeks  wairvnn  (^e  Ie  Jen  z^n  f^e  mn^tcn  van  ('en  finus  dient 

,    door  bep::-ilde  Coifficitnten   r^emi:  ripiicccrd  ,  kua* 

ren  die  magcen  alleen  de  ooevca  augtea  des  sjfOf 
mei  d0  Mrfte  te  begioaao* 

ladUMi  «  =         n +  4P+ «B% 

«we«  Mttde  men  ireor  mbmi  aegttivsQ  boeg.  of  voor     jr .  om 

dtt  /ji.      r)  =     ^.  ir»  momn  Mt>eii 

—  *  =  —  fl   ».  X      >  ^jf.*  jf  —  c  /fif.*  X  -f-  il  ^«.^  jf  enz. 
welke  reeks  met  de  voorbaande  onbeftaAObaar  ii  ten       de  eaif^* 

mrnicn  ü  ^  J»  i.' ,  der  cvcii  nia,^Lcn  icdat  o  z^n,  ca  dus  di^  lo» 
den  verdwijnen :  racn  zal  dan  hebben 

JP  las  A  jï».  «  4-  B  fin.^  *  -h  C        jr  4-  I>        *  enz. 

M  *  =  A  M  *  —  B  /fJi.^  Jr  —  C         X  —  D  /inJ  x  enz. 

—  —  (A        j:  +  B  /«••^  *  4-  C  iJj».*  X  -f-  D  /;./  j  efll.) 

mli  war.iiccr  alles  vollcomcn  overecnftcmt.    Verder,  indfen  fin,  S 

o:  is,  gelijk  behoort,  ook  .r  m  o.  De  cocfficcricn  A,  B« 
enx.  moeten  uit  den  aard  der  zaken  bepaald  worden. 

VIL  VOO&STBL* 

Een  boog  x  wordt  door  de  volgende  reeks  uirgedruJu; 
X  =  fin.  X      \  .  \  finJ  a;  +  J  .  f  •  J  x 
+  I  •  I  •  J  •  7  Jé-'i"^  '  X  enz.:  uaann   de  coëfficiënt  vm 
dea  tcra»  cocfficienten  van  achteren  opnemende,  is 

SU  —  t  *  ff a  •  SU— 4  *  au—  6  * 

BEWIJS,   Om  dcc 

I**,  X  =  A  //ff,  X  -h  B  A«.'  X  +  C  A».*  X  4-  D  t  ii 

ft»,     =  A  ƒ«.  ƒ  4-  B  /n.*  y  4-  C  /fff»^  ƒ  4-  D  / 

derhtlTe 

5%  (X  —  y")  =  A'C/fn.  #  4-  B  O?»  *  4F  —  4. 

C  C       *  y)  4-  D  ( «  —  fn?  y)  enz. 

gcvalgel(}k  »  dc  leden  door      x  —  y7/f.  ^  dividcercnde. 

4-  C  Oftl.*  X  4-  ^11.*  X  .  /fii.  y  4-  « 

„     _^  y  4-  /«.  *       y  4-  >i»/»  ƒ>  4- 

Vair  O^it  sft.  Nt.  I4>> 

*  —  y  

clunf»  (« jO      É    +      mm»a  na  «  =  / 

&r  ft 


■ 
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JJ^T^:  dk  fieileade  in       4.  is 

co/.  4P 

Cevolgcl;]^ 

r-  t  *  -H  >fc4  «  4-  /«.^  «  =  CA  4.  S  B 

Cf4  AD  +  90  B jgfl.^  4e  +  i4»  BD  +  ftf  ltMO>ii'*< 
CBS.  munit  volgcs 

t  _L 


S4  AD  +  SoBC  S  Is 


S4  A  D  BC 
dat  Bs 


cnj5,  wiaruic  v<iigc  dic  da  vetkt  x  —  a  .        r  +  B 

AAVMSRK'NG.  Oni  dit  op  een  voorbeeld  toe  F^^^^" 
zij  v  =  3o<i,  ^  i  wi  daniayfti.  4PSS>to.30^i* 


T  '  E 
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II.  4f^ :  Uifirukidng  vsa  drkalbagen  door  reokfm.  óqS  , 

ÈT  % 

Indtoii  qen  flechtt  dese  0.500,000,000 

6  todon  ttkirak  eo  btj  «1-  0»030|t33,ss3 

kiodtr  oprnkt»  sd  om  0^008^343,730 

bofhidtn  dit  de  boog  wi  o«oopi349*?7a 

30"*,  den  radius       i  ne-  *  Q»ooo»059^339 

mendè  in  deden  m  des  gooo^oio^Qga 

radius  is  •  •        0«523955^6>f  i6 

eo  muUipliceereode  door       «         •  6 

•  komt  •  •  •  •  •  3 15115709696 
¥OÖr  den  halven  omtrek  soa  de  radius  i ,  en  dus  voor 
deo  gpheeleo  omtrek  zoo  <te  middeUijn  as  1  is:  het  geen 
muil  io  de.5  decimaal  net  de  naauwkeodge  berekeoiog" 
▼ao  LupoLP  verrchjlt:  met  meerder  leden  te  nemen,  worde 
de  oftiawkenrigKeid  gtooter:  doch  dit  zij  genoeg. 

■ 

VUL  jrOORSTBL. 

Eén  boog  x  wordt  door  middel  vaa  deneirs  cofnus  uit- 
gedrukt  doör  deze  reeki» 

4?  =     —  1?^^.  jp  —  §  •  J  cofj  X  —  i .  I  ^  I  cü/J  X 
—  i  .  J  •  i  •  7  ^ö/.''  enz. 

atWIJI*   Oq  dit  y  =       jr  +  £  •  J  ^lï.'  y  + 

iteUende  y  =  ^     x       ^  ^  xi    fin»  y      99U  x 

«n  dof         X  of  ^  — =  «rfi  #  +  è  •  f  «/.^  jr  + 
f  •  J  •  J  i  •  I  •  J  .  7  <»/7  «+  enz. 

..••|»§»7       «  enz* 

AAioaaicmo.  Bet  Uj}kt  dat  de  eoifficiwsen  deidrde  zijo« 
en  derhalve  de  zdi9e  wet  volden ,  ala  veof  den  boog  door 
den  finus  uitgedrnkt.  Het  sal  niet  noodig  zijn  iuer 
icè  voorbeeld  te  geven. 

3  K. 
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te6  AanhêngfcL  B^cfdfiuk  IV. 

DL  vootiTst» 

Een  boo^  wordt,  door  middel  vau  deszelfs  tangent  uit- 
gedrukt door  deze  reeks 
X  =  tang,  X     \  tang,^  x  +  }  tang.'*  ar  —  *  tang^^  x, 

'  umji.  £^  X  =  A  •  tm^m  «     B  •  magj,        C*  $mif.^  si 
sal  |ftt|k  bakoon     «iny*  OfXZSZo  «Ofdtfli  wnhs 
C**      s  —  iifii^.  JT  iRimiea  «r  in  écM  reelei  ftoi  «rim  ia 
«nevtsi  magttn  vm  lAy •  s  |evo«dctt  woidcik 

fil  men  hebben 

X  ^fSZA  (mug.  *  «fiif*  j)  -h  B  Oët^J  X  —  iMy«'')'i' 
C  flW^r'  *  —         J')  + 

deitiilve»  dMderendc  werkeljt  «Ue  de  leden  door  Inv*  *  " 

mur  i^flf.  «  —  ung.  y  =      a  VlU.  sa.  N».  ssj 

maar  indien  x  ZIT      is  ^^"(i'TZr^j  =  I  CViU.  xo.  Ge?.  $.}<■ 

cnf.  X  ,  cof,  y  ^  cqf*''  X 

derhalve 

io/*^  jr  =  ▲  4-  I  B  IM|f jr  4-  «  C  Ui^.^^x  4>  7  D  ' 

1  I 

maar  co/.   *  ~  -  »     SS      ,    .     »    :   cu  zoo  mett  i**' 

fiCm     X  I    4*    AMf  •  I? 

•     Mdsbalfo  MlliMy*  #  S  »  ir 

#^.*  «  =  ,  .    -  =  I  -      4.  <^  ~  ,^  -1-  I»  4  eni.  !«• 

mk  door  wtrkeltke  divifie  bl^t  deihalvo 

I-      4-     -      4-      OM.  =  A  4-  3  BW*^  f 

«ngefolgeltk  '       •  «  «  ASt 

•  BS'-lidttf  •  •  B?=r-I 

5  c  =  I  •  •  , 

waaruit  volgt 

X  =  t4U3g.  XO^^  têl^J  X  +  i  MOyJ  Xmm^  UUIgJ  ^  t 


Digitized  by  Google 


lïm  Jlfd. :  ViUlfukMng  van  dridkgêt»  iw  nekfcn.  <d7 

« 

voor  btt  €6Fst  ivoof|[€dr9£[6ii 
door  JAOO»  ORiGORij  in  1671:  daar  na  doof  Limim»  aan 
wicit  men  desdfo  doorgaans  toerehrijfu 

Indien  s  ss  45^  s      en  dus  toM^  ^  s  si  wordt  de* 

4 

«r 

ae  reeks  ^=.1  — i  +  f  —  f  +  J~Tl  öoz. 

IL  AANifBsKiNG.  Dezc  reeks  is  te  weinir  famenlopende  om 
met  nut  gebruikt  te  kannen  worden;  daarom  heeft  auLaa 
deselve  aldus  Teranderd. 

Zij  «  +  ^  SS  4s««  8  é      dan  is  CVlIl.  ga.  y 

ta«s.  (fl  +      =  ,  _  tang.  a  b  =  ' 

on  derhalve  1  —   tang.  a  .  tang.  b  ss  /*?//^.  0  + 

t  —  x  ^ 

derhalfe  l^si»^.  ^  s  _   ,    ,  s  }•  Dan  heeft  men 
waaruit  wotdt  afgeleid  dit 

II.  CEVOLO. 

I  I  T  t 

sTaï  +  JTS»  —  J~^i  +  ^75 
.      _  t        I        I  I 

'  3.3»  +  s.j»  ""7.»'  9.3» 

Of 

4  y* 


t 
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V.  HOOFDSTUK.. 


'  VOORSTBI,,. 

t 

£>cn  grootjïcn  cubus  u  vinden  die  mm  door  ccm» 

^i^cven  cubus  kan  laUn  doorgaan 

Opgelost  door  wQleD  den  Hcier 

Laat  (F!g*»47)  ABCD  de  bovenfte  oppervlakte  vnn  (?cii  cuhu 
verbeelden,  ACFË  de  fnede  van  een  vlak  dac  loodregc  door 
de  diagorïial  AC  gaat:  G  het  miJdc'piint  van  den  cuèus 
ilGL  eene  loodlijn,  door  G  in  dat  vlni;  op  A  C  getrokken. 
Trek  uit  G,  GP  nanr  welgevallen:  neem  iu  G  P  een  ftip  I 
Daar  wc'.gcvallen ;  tr^k  door  I  de  lijn  KIQ  loodregt  op  GP, 
en  10  loodregt  op  A  Tick  uit  O  in  het  vlak  ABC, 
OM  ïooJrcgt  üp  A  C  tot  een  flfp  M  ,  naar  wel^^evallen  ia 
OM  genomen:  en  trek  uit  M  de  liju  MN  looJic^i.  op  OM. 

Wmneer  men  onderilek  dtt  deze  aelfde  bewerking  iu  de 
jindere  belft  ADC  m  het  vtak  ABCD»  en. insgelijks  sta 
de  iodere  zQde  vtn  H  L »  en  tin  de  beodeolle  oppenrlskte 
vio  den  €uktt  yerMgc  iV*  en  dec  mea  ^rvotgene  dea  adim 
Hiydt  door  vUkken  welke  loodregt  op  het  vlak.  AP  door 
KI  en  loodregt  op  het  vlak  ABCD,  door  MN  gun;  zil 
er  een  Iluk  vtn  den  cubus  o?erig  blijven  door  het  welk  nea 
een  TQgihoeklf^  paraUc/epipcdvm  Z!il  knnuen  fchiiiven,  betvdk 
2  M  O  voor  brecu're  ,  en  2  I  G  voor  hoogte  hebben  zal,  terwQI 
deszei fs  eerde  nfir.ecing,  of  leagie,  onbepnald  hlvSr. 

indien  men  bcireerc  dat  dit  ^paralli  /epipedum  een  cubus  lijj, 
fjeef»:  men  iiechrs  OM  =  G  I  te  nemen. 

I\]cn  hnn  verfchillende  fnijdingen  doen,  door  welke  alle 
een  fTéi aiJLiCpipcdiétn^  cf  cithus  vnn  gelijice  groocce  zal  gaan. 
IMen  befchrijve,met  GI  als  /-^^/zwi , en  uit  G  als  middelpunt,  den 
cirkelbpog  I/S:  wmneer  men  in  dien  cirkelboog  eenig  ander 
flfp  i  tfonfcmt,  oi  daar  Qft  de  loodlQoen  kiq  ^  en  iO  op. 
rigt,  en  vk  0  de  loodlQn  ss  OM  maakt,  znllen  ét  fne* 
rieii  dOKir  ILIQi  en  kiq  den  «elfden  doorgang  opieirereo. 

»  Ib* 

f^^      uxfii  uct  geen  geaegd  u  in  het  XI  Boek  >Vooril,  94  Aua»C 
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^    Oy«r  dengrM/ien  etihts  db  tbêt  mf  €ubu%  gaai.  60^ 

Indien  meo  begeert  dat  niet  sHeen  bet  paraMtf^t^am  een 
embui  zij»  matr  ook  dat  dte  cubus  gelijk  zij  aan  den  gegeven 
cnbm  selfen»  Boec  men  OM  =  Gi  =  GH  =  ï  AB 

nemen. 

Men  knn  ve Tchil'encle  ri]iu]ini?:en  maken,  die  nTo  aan  het 
gevraagde  voldoen  nullen.  Naar  mate  men  de  bock  HGI 
kleirer  neemc ,  zal  AK  kleiner,  en  het  gedeelte  van  oVn  cubui 
AKQ  dunner  worden.  Scelc  AK  oneindig  klein,  dau  zullen 

de  (lippen  P,  O,  l  en  li  op  malkander  vallen  en  BH  > 
HG  dus  >  MI  z\)n. 

Verwjijdert  men  het  ftfp  O  van  H;  dan  zal  liet  ftip  M  hoe 
Uüger  hoe  nader  aan  AB  komen;  üel  dat  het  fl  p  O  in  T 
valle,  wanneer  M  op  U  iu  de  lijn  AB  vak;  cn  di:s  dac 
UT  =  GI  =  I  A  B  zij:  dan  zal  T  het  laatae  ftip  in  AH 
sQn  wnrin  G  vtlien  kun,  om  eenen  whus  gelijk  •»  den  ge- 
geven %ft  liceo  doorgtan  Hec  fpreeks  van  xelve  du  in  do 
prtktQk  U  nimmer  Toimatkc  In  AB  vtllen  fam.  Wy  nUes 
dit  opgegeven  gev^I  in  hec  vervolg  nader  bcfchouwen. 

Wanneer  men  li^c  (lip  O  cnsfchen  H  en  T  laat  vallen ,  in  se^ 
bij  voorbeeldt  xal  men  den  gegevenen  cuhu$  aoodani|  kunnen 
fnijden  dar  er  een  grooter  cuhus  door  kan  gaan;  en  men  zal 
voor  elk  der  cukê  wedaom  verfchlUende  fn^dingen  konaem 
doen. 

Men  begeert  het  flip  te  bepalen  nlwarir  O  vallen  moet  op 
dat  de  groot stmngclijke  cubus  zou  doorgaan.  Stel  dac  x  dat  ftip 
zij.  Het  is  klaar  dat  dit  plaats  zal  hebben,  wanneer  I ,  O  en 
P  in  elkander  vallen  (hier  in  .r") ,  en  tevens  M  in  de  lijn  AB 
(hier  in  jr),  vak,  eu  tca  icüuüu  ujüe  GI  =  OM;.thier 

OPLOSSING* 

^  * 

h  kxj  h  L  X  ==  L:  Z  jpAj  =  J  L:  dus  A/« 

SS  l  xhyi  en  yx  =s  hx  =r  xG.    . 

_Voorta  AH*  =  fTB,*  5=  J^HL*  sb  n  HG* 
AG*  =  AH*  +  HG*  =  3  H G*  _ 
AG*  c=  A**  +  jrG*  +  2  hx  ^  xn  ^  %  Ax* 

n  A:p  •       =:  n  Ax*  -f-  fi  Ax  fAH  —  Ajp) 
=  2  Ao:  .  A  H ; 

derhalve  3  ii(f  =  a  A  r  .  A  H  :_en  ^   

KMI  s  HG  SS  HG;  a  AH:  en  A«*;  9  HG^  =  H^ 

4  AH*. 
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Clo  Janiaagjck  Uoc^dftuk 

oJjTxx  AH*2J  AH*:' 

hxx  ^  AH*  =  AH*:  16  AH*  rs  is  16 

en  a;i;*  =      AÜ^:  of  A«  =^  AH  en 

%  Ax  ^  %  AU 

Wij  sijn  dus  tot  dese  aliereeovoudigfte  opIosOng:  geko> 
iDen  :    m  maarot  de  grofastmogelijke  cubui 

^  fchreifen  wordt  is  geUjk  aan  dru  rUrde  dtekn  va»  da 
99  diagonaal  der  sijdc  van  den  gegeven  cahtn,** 

Ook  de  ItjneD  A;^  Ajt,  co  l  »QR  slja  seer  gemk* 
Mijk  ia  getsNeo  te  bepelea:  wint  m  de  gelijkrarmtge 
dileboekeo  ABH  en  kxy 
'n  AH:  hx  Cs  4*«3)      ABs  Ajr:  'dertnlTe 
\    Ajr  SS  i  AB  SS  4  Ajt 

Winneer  tnini  HW  trekt  isH«:  HW  =  Gx(orAs)t 
GH:  maar  A«  =  3  H^J  d««  GH  =  3  HW. 

Wanneer  men  G  H  =  1  •  voor  radius  aanneemt ,  is  H  W 
=  fir7.  :l  vGH:  dus  fin.  L  .r  G  H  •=z  \  ■=  0.3333333: 
eii  Za  GH  onnrent  ig*.  28'.  K  Voorts  in  du  geiijkvoi'- 
niige  driehoeken  G  H  ^  en  .r  A  K  ,  HG:  H  x  ~  A  ^ :  A  fC 
of  t:  i  v^a  =  i  Ka;  AK;  derhalve  AK  =  è  H  G  — 
lèAB.  _ 

Wanneer  men  HG  — i  flelt,  vindt  men  voor  de  rede 
der  lijnen  van  htide  tie  cubi  (A  B :  2  Kx)  \\  J  Va.  fn^ 
dieo  men  deze  tot  decimalen  bren^rt :  viodt  meo  1:1.0606^. 

De  rede  der  r//^/  zelve  (f :  LOOoóó/  is  i:  i«f9S9l4* 

Dit  vraa/^Huk  Jevert  een  voorbeeld  op  vio  eea  Voorftei 
vit  de  leer  der  groeit/ten  en  kleinften  opgekMt^  soader  be* 
Jbulp  Tan  Jllgibra^     verdere  Mmtundcm 

Jk  Iftat  nog  eena  aanmarking  volgen  omtrent  de  plaata 
van  het  fitp  T  9  het  welk  wij  raderfteld  hebben  da  Jimiat 
van  fnjjdnig  ae  zijn  voor  den  gelijken  et^yf.  Dat  flip  it 
van  aelve  bepaald  uit  de  befehoowinif  dat  UT  =  4  AB 
=  AT  zijn  moet:  derhalve  HT  =  AH  —  AT:  of  ftel- 
Jende  AT  =  i  :  HT  =  V2  —  i  !=  1.4142 53  —  ï  = 
0.414- 13:  Maar  HT  =  iang^  L  HGT;  dus  l  li G  1  = 
aa^.  30'. 
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Ov^r  it  regu  Üjtm  m  hoeken.        «  4 

!•  AFDBBUNG.   Ovéf  de  gelijke  lijaeui  deloodlijoea» 
en  de  evenwijdige  lijnea.       #       .         •  4 

H»  AFOBftUNG.  Over  de  verdeeling  der  lijiieo»  6 

IlI*  Af j>Efii<ti^G«  Over  de  hoeken*  •  «8 

* 

TW  EEDE    BOE  K. 

L  AFDïBUfiG.   Over  de  beTchr^ ving  m  figinen  uit 
gegeven  zijden  en  boeken*       •       •       •  ,t% 

IL  AVOSELnio*  Over  de  befchrijving  der  figuren  ten 
opsig^  van  derzelver  inhoud.         •  «17 

UL  APDEELiNG.  Ov^er  dc  fom  en  het  verfchil  van 
verfcbeiden  regtiijnige  figuren.  •      •  fii 

DERDE  BOEK. 

Over  dc  evenredige  lijnerk       •  •  ^5 

VIERDE  BOEK. 

Over  de  redt  mio  g/BMjkioméghdd  ifon  reg^ 
i^fdge  fiffiun.       .        .        •  84 
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I.  AFOEELiNO.  OvtT  faet  oiidddimiit  vin  deo  dikel, 

en  de  lijnen  die  tot  den  cirkel  getrokken  worden*  38 

II«  AfOBtLmo.  0«cr  de  cUdilukk«i  «a  bogeiL  39 

UL  afduukg.  Over  de  raaklijnen  van  cka  difccl» 
en  de  dckeis  die  elkander  raken»      •        «  41 

Ovtfr      befchr^'ving  van  figuren  in  en  m 
jdm  cirkel^       •        •        •       •  45 


VV  A  A  R  S  C  H  ü  W  I  N 

Achter  ieder  Werk  ft  nk  vindt  men  bij  bet  woor(!  op* 
LOSSING ,  de  aanwijzing  van  die  Werkft ukken  door  welke 
het  voorgemelde  Werkflnk  opi^elosr  wordt  :  en  bij  het 
woord  BEWIJS ,  de  aanwijzing  der  Voorffcellen  uit  de  Qrond^ 
bcginfeh  waar  door  aangetoond  wordt  ^  dat  de  O|»losfiog 
Indedaad  aan  het  gevraagde  voldoet* 


W£RK* 
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.en  zegt,  in  ?h^yolgirjg  der  Ouden  ^  dat  ccn  vmagftuk, 
of  werkfluk  ,  dorr  üe  Meetkunde,  in  den  ftriktfien  zin^ 
wordt  opgelost,  als  men  dc  onlosfino:  volkomen  zeker, 
en  zonder  toctfiiigen ,  verrigt ,  enkel  door  nii  ldcl  van  reg- 
te  It  irn  ea  drketo^  dat  is  ^  m%i  behulp  «ikea  vaa  IkuMft 

AAiQRftKmo.  Ik  teg  In  mufolghg  iit  ÖttdeM^  in  int 
0HkifiM  Min;  dodi  feden  den  tQd  wi  CA&TifiOB  iiteac  men 
bec  woord  wtxt  gemetrifehe  oploifing  in  eeuen  mfnereii  ihké 
Alles  im  Qfet  tueen  door  cirkels  en  r^gts  IQnta ,  tnaaf  ooit 
éoor  soo  genoemde  geometfifchc  fijnen  ,  zoo  il«  dt  k^d^ 
fnedfr.  y  worck  opgelost  ,  wordt  tot  de  geometrlfche  oplos- 
fingen  gebragt.  Wij  zullen  echter  bier  alken  van  feoOM^ 
uifctie  oplosüogen  in  den  vsi  der  Oiukn  fprekenj 

McD  fOoroodesOdt  dtü  dese  lAer  dingen. 

Dat  men  uït  een  gegeven  flip  eene  regte  Üjn  trekkea 
knii,  bet  ^  onbepaaldelijk,  liet  ^  gelijk  aan  eene  g^-^ 
ven  lijot  bet  %\\  tot  een  ander  gegeven  itip« 

IL  vooaoNi)fiiL3TAi.x.XN(r* 

Dit  xuok  me  %  9t|r  welgmUen  kan  mtogeft»- 
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Dat  meii  van  «ne  regte  199  eeti  bepaald  (luk  kia  i& 
n^deo  het  wdk  aan  eeoe  bepaalde  lijn  gd^k  ia. 

1  IV*  VOO&ONDBHaTXLLIIIO» 

'Oet  men  uit  een  gegeven  Hip,  met  ceüca  gegevea  ra^ 
dim  9  eeaea  cirkel  trekken  kan. 

Mètt  voega  hier  US  de  volgende  Aximê$a^  dfe  wif, 
wel  ia  waaTt  iteds  in  het  eerOe  Boek  van  de  Gf9n^^ 
ginfeb  é$r  MMkunde  hebbm  vooigediagea »  doch»  ge* 
fl^halve,  hier  hotbileB.^ 

L  AXIOMA» 

Rcgte  lijnen,  waarvan  twee  flippen  oveieenkiiBW& 
gen  op  elkander* 

IL  AXIOMA* 

•Rcgte  Iffnen,  die  elkander  fnijden  ,  of  die  uit  het  zelfde 
(lip  ï^^^nrokken  worden,  hebben  niets  dat  haar  gemeen  is, 
behaiven  het  (lip  waarin  zif  zich  fnijdcn,  of  onrmocten, 
of  waaruit  zij  getrokken  worden*  Dit  is  het  eeuj^dfi  mi 
tot  sUe  die  lijnen  behooru 

UL  AXtOUA* 

Regte  lijnen,  wier  uiterfte  Oippca  overeenkomen,  en 
Ae,  gevolgelij k,  geheel  overeenkomen,  (Axioma  L)  zfja 
«elilk;  en  orn!3:ekeerd,  liinon  die  aan  elkander  p.'lijk  zijn, 
wmtn  geheel  overeen ,  indien  men  hare  lUterOe  ffifiP^a 
Of  idteindai}  op  elkander  legt. 

IV.  AXIOMA.   Fig.  23* 

Indien  men  vk  éê  twee  uiteinden  A  en  B,  van  e» 
lijn,  da  middelpunten*  twee  cirkela  tiekt»  met  een'  en 
den  xdifden  ram$  [AB*  BA],  welke  aan  die  lijn  geVyk 
is,  of  grooter  is  dan  dexdve»  adlen  die  drkeis  [B£Ct 
ADC]  elkandfer  p»  C]  fnijden. 

AAinsERKiNG.  Zie  de  Aanmerkingen  op  het  aeifde  dsümê 
la  de  Me^iqM«i  hU  $• 

Om  een  voorgeaeld  wcrkftnkj  te  kunnen  oplosCeoita» 

ixMnt 


Digitized  by  Googl 


»  hiiciding.  ,  3 

hoort  men  dc  elgeiifchappen  der  zaak*  die  voibragt  moet 
worden,  te  kennen,  uit  deze,  of  uit  andere  die  daac 
mede  verbondca  zifn,  de  opIosGng  afceleiden.  Deze  is 
de  rede,  waarom  ik  in  de  Gpondbeginjch  der  Meetkunde ^ 
in  ieder  Voorftel ,  wanneer  het  noodlg  vViis ,  het  werklluk 
heb  aangehaald  ,  dat  men  kan  oplosfen ,  als  men  dat  Voor- 
del ,  mitsgaders  xoodanige  der  voorgaande  ais  vereiachc 
worden,  kent. 
Die  een  Voorfle!   ben:ccrt  optclosfen,  en  het  zelve  te 

.  ingewikkeld  bevindt  om  tLTfcMji.j  te  knmcn  zien  vm  wcU 
ke  eigenfchappen  de  opiosfini»  afhangt;  vervaardige  eene 
figuur,  waarin  hij  dat  begeerde  als  reeds  verrigt  kan  be* 
fchouweo ,  en  gaa  dan  aa ,  tot  welke  eenvoiuUgcr  eigen« 
fcbappen  dte  bdfchoawing  kan  leiden,  ca  dtn,  naocr» 
htnd,  uit  deie  de  conflnietie  afiftiotden.  Men  neme  bij 
voorbeeld  het  15  Werkfluk  van  bet  vijfde  Boek:  Fig.  84* 
Indien  NO  de  Ujn  is  welke  de  beide  cirkeb  raakt  in  N  - 

,  en  Ot  en  men  trekt  de  lijnen  NG  en  OK  nasr  de  mid« 
Upnnien,  sullen  die  lijnen  Ibodr^t  op  NO  (taan  (V.  40) 
en  dus  evenwijdig  aan  elkander  z^o*  Zoo'  men  dan  m 
E,  PK  trekt  evenwijdig  aan  NO,  tal  oen  eenen  rq^t» 
bock  NOKP  bekomen:  en  PGsal  gelijk  zijn  een  NO  mi* 
ms  OK*  Indien  men  M^w^  «et  OVnU  raeB^ts^  nit 
6  eenen  efrfcel  trekt,  zoude  dfe  Iqn  KP,  wdke  loodrm 

.  fbic  op  ÓN,  den  getrokken  drkd  in  P  nften:  en  & 
geeft  de  eot^uetu  ven  dit  Weckftnk,  zoo  a)s  blijte  «h 
bet  geen  hij  dat  Werkftnk  ts  mgeteekend. 

Eindelijk,  wanneer  men  de  oplosfing  verrigt  heeft,  moet 
men  bewijzen  dat  zij  aan  hi:  pcvmagde  voldoet.  Hiertoe 
dient  het  Bewi/s^  of  liever  de  aanduiding  der  VoorRdlen, 
die  wij  naast  het  woord  Bewlfs  hebben  aangevoerd :  en 
tot  zoüdaiiig  Mcwijs  wordt  nog  lomüjds  eenlge  bereiding 
vereischt. 


A  ft 


S£&^ 


Digitized  by  Google 


S&RSTE  BOEKl 


OV&ft  A.SCTB  I.VNSM  SN  SB  HOSKBN. 

I.     A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

BN  DB  BVBNWIJ0IOB  LQHBIf. 
'    L    WE&KSTUK.    Fig.  I« 

Uit  een  ge^^evea  ftip  C  eene  regre  lijn  CG  tc  tttfc» 
kfla»  dk  geiijk  zij  aia  ecoe  gegeven  lijn  Aü. 

sopt*  !•  flk 

OPLOSSING.  Door  de  i.  Vooroiidcrllelling ,  en  het  4.  Axioma. 
De  Cirkels  imnienlijk  worden  getrokken  uit  A  en  C  met 
CA  als  radius  i  uk  A  inec  Al^  als  radius:  uil  D  laaDP 
til  raéhnt 

AANMERKING.   Deze  oplosling  is  die  van  euclides  :  cJo:h 
Sk  twyfel  of  hcc  niet  Lven  mathemaüsch  zoude  xija  te  zeg» 
gen?       Befchryf  uic  C  mee  eenen  rmJius  gellïk  aan  AB 
eenen  cirkelboog:  trek  G  C  van  den  omtrek  iis^r  hec 
ttiddèlpQut:  het  i$  de  gevraagde  lyiu*'   In  de  praktyl^ 
aen  altVd  op  dié  wQie  ce  werk. 

IL   WBBKSTirK»   Fig*  O. 

Twee  reffte  lijnen  AB  en  C  gegeven  zijnde,  van  dft 
grootile  A  B  eea  Ook  A£  af  te  Mden  du  «dtt  »  «m 

EÜCX**  T.  3. 

OPLOSSING.  Door  liet  T.  Wcrkfluk  maakt  men  AD  «sC( 
til  dan  gaat,  men  voorc  door  de  4*  YoorouderiUiUflg* 

AAmsRiLtNo.  Deze  oploifing  it  wederom  vm  socunf» 
Zoude  hec  oi»  tvto  mtkeaHtifch  zQn  te  z^ettl  „  Be* 
»  fchrUf  uk  A  met  den  raüui  AE,  gel^k  ittt  C>  eeHB 
„  cirkelboog  DEF«*  la  dt  pitkclDk  gaac  men  tltQd  dpi 
Kt  werk» 
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UI»    WS& ILS  TUK,   Fig.  3« 

Uit  een  gegeven  ftip  C  in  eene  gegeven  lijn  ED,  eeae 
IJjn  CF  te  trekken  die  op  de  gegeveu  lijn  ED  lood- 
légt  (bat* 

Bvcu  L  it.  ^  tl»  L  f « U  G.  n.  piéb»  t. 

OPLOSSING.  Men  neemt  CD  naar  willekeur:  men  maakt 
CAzz  C  U ;  eu  werkt  door  de  4.  VooronderflelUog ,  eil  liCt 
4*  Axioma. 

UMMmmu  voor  kec  Bew||i*  Meo  trakt  FB»  FA* 
MMmjtk  Of  ok  L  ftd's  of  Qit  L  a^*  Gev.  4» 

IV.  WBAEiTUK. 

Op  het  uiteinde  B  vau  eeue  gegeven  IQq  AB*  eene 
loodlijn  BD  optoogten» 

L»  G.  IL  pfOb,  t«  Sttöllê*  , 

I.  OPLOSSING.  Fi.^  4.  Men  verleage  AB:  en  werke  ils  iu 
hec  voorgaaode  Werküuk* 

MBBiBim  voor  te  BevIK*  Mmt  tiéki  DK»  I>l«^ 

BEWJjs.    Of  Uit  I.  26,  of  nft  I.  J17,  Gev.  4*  • 

II.  OPLOSSING.  Fj^.  5.  I\Icu  neme  een  ftip  A;  wcrke  uit  A 
en  B  volgens  hcc  4.  yixiotna  :  men  trekke  ACD,  mke 
CD  ;=  CA:  en  trekke  DB,  die  de  gevraagde  lijju  ia. 

BRwqi.  Of  uit  I.  37.  Gev.  27^  tul.  1$.  op  A  BOD 
toegepast.  Of  uit  Cniec  CA  ala  raUrn  de»  oIrkei-ABFDCr 
troktaMie»  «ii  V.  jr. 

V.    WERKSTUK.    Fig.  6«  , 

Uit  een  (lip  F,  buiten  eene  gegeven  legto  IQo  AB^ 
eene  loodlijn  F  H  op  die  lijn  te  laten  vallen* 

£ucL.  I.  la,  »  Su  I.  10.  «  L.  G.  II.  prob.  3. 

OPLOSSING.  Eerst  gaat  men  uit  F  volgens  de  4*  Vooronder*  ' 

Helling  te  werk:  dan  insgel^ks  volgens  dezelve,  en  het 

4.  Axioma  uit  D  en  £:  men  cr«kt  FÜG»  dio  de  geaodito  i 

4jQ  li. 

mtUDine  toe  liet  BewQf.  Bbn  trekt  F  D»,  FB»  0D«  GS*  ^ 

BEW^t.  Uit  !•  a/f  Gev.  5. 
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Uit  een  f^e<reven  flip  E  eene  lijn  EG  te  trekken  die 
eveowijdig  i&  aaa  eene  gegeven  lijo  IM» 

wa€U  L  ft*  ^  ic*  I*  ip*  ^  L.  G.  n»  <s; 

L  OPLOMINO,  Men  trekt  ED  naar  welgevallen:  en  gaat  uit 
E  voor  den  l  GED  ten  opz'gte  van  den  lioek  £DI, 
volgens  het  XII.  Werkftük  van  die  Boek  te  werk* 

itwifs*  Uk  L  8* 

U.  oPLOifOfo»  Eam  ttk  E  voor  EI  ddor  iMt  V.  VeÉM: 
dfto  vit  eenie  (b'p  D  iroor  DK  door  liec  Itl.  en  bcc  L  Ma 
crekt  diiddgk,  door  E  en  de  Qn  EG  die  de  gciocke 
IVnlf. 

BBWijS.   Uic  L  I3* 


IL  AFDËËLING. 


Vil.  FIg.  tf» 

Eeue  gegeven  lijn  DE  üi  twee  gelijke  decleo  £H, 
ÜDf  te  verdeeleo, 

BocL.  L  te*    fc  I4  s*     li,  O*  n*  pfoK  I. 

OPLOSSING*  Men  gaat  nlt  dc  beide  uiteinden  £  eo  D 
geni  bec  4*  Axiêmm  tweenml  te  wer!c ,  zoo  dat  twt^ 
ielbogea  xfcli  In  F  t  twee  ladere  xich ,  het  zfj  benedeo 
4  bovea  de  ign  AB,  in  G  fi)|)den*  Men  creknJFÖt  ^ 
de  IVd  de  in  twee  geiUke  deden  verdeelen  xtl; 

jusMmmo  tot  het  Bewijy,  Men  trekt  fD^FEt  DG^^E* 
iBwq«»>  Uit  L  «7*  GeY«  5* 

VUL  WERKSTUK.    Fig.  t  co  lO. 

Eene  gegeven  re|te  lijn  B  A  In  noo  vde  gelijke 
BR,  RS »  eni,  te  deelen  ds  men  wiL 

CLAvius  op  de  10  prop.  van  het  VL  Boek  van  ïücudi*»"^ 
L.  G.  lil.  prob.  1.  r 
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I.  OPLOMOI»»  Ftii  i*  Mm  trekt  BH  natf  «HdDliri 
aeeai  dur  op  xoo  vele  willekeurige»  doch  g^ke  dtékUp 
BC»  CD  enz.  alt  het  getal  deelen  wiarin  AB  gedeeld  motlL 
^ orden,  bedraa^  lleii  tnla  ÜAt  tn  dMi  door  Wctkft.  & 
CV»  F eng» 

BEWIJS.  Uit  I.  35.  Gtv.  ook  uk  IV.  i*  Ger. 

II.  OPLOSSING.  Fig.  IC.  Men  trekt  uit  eciiip  frip  P  naar  wÜ» 
lekeur  door  het  uiteinde  A  der  HJn  A  B ,  de  onbepaalde 
lÜn  PA  C.  Men  trekt  door  P,  de  onbepaalde  PH  //  AB. 
Men  ueemt  op  P  M ,  zoo  vele  onbepaalde ,  doch  gelijke  dee» 
ien  PI,  I D  9  enz.  als  ha  geul  deelen  waarin  A  B  gedeeld 
moet  worden,  bedraagt.  Men  trekt  door  H  eti  B  de  Illn 
Ü6  die  PA  C  hl  C  ontaoeu  Men  trekt  ili  C*  door  I» 
D»  eiii«  de  IVieii  €1,  CD,  eni.  die  AB  In  V,  easr 
IkÜdeib 

B&wijs»   Vit  IV.  4*  Gev* 

AAimumfo*  De  bewerkfeg  iloor  den  pr^HêMéU^asferp 
om  dit  Werkftnk  opteiosfen,  komt  met  c!e^  tweade  opioir 
fiag  over  éétu  Zii^  6>  Atamefkiai  op  IV*  e* 


Van  eene  gegeven  lijn  AB »  e€n  bepaald  gedeelte  AO 
aftffDijdeti» 

naom  VI*  9.  ui 
oüLoitiiio.  Door  bec  VIIL  Verklhik,  t«  OgUMof» 

BEWIJS.  Door  I.  35*  of  IV.  I.  Ce?» 

AAKmuüuma.  De  pr^Hmtêl'pêtf^r  li  Umoe  ia  de  fHK» 
tttk  seer  dfenfiic; 

X.    WEAKfiTUK*   fig.  li. 

Eene  gegeven  lijn  AB,  zoodanig  le  faijJcn  in  C,  dat 
de  regilióek  uit  de  gchcele  lijn  AB  en  het  kleiiiile  üuk 
BC  gelijk  i\]  aan  het  vierkant  op  het  grootfte  ïivM  AC: 
of,  vat  (IV*  Bep,  4.)  op  het  zcXïd^  'jirkotnt,  ec^c  gejQ» 
Tfia  lyn  Afi  in  »i/«r)^  419  miAkiftc  rede  te  yerdeekn. 

a.is.eiiVLfe»  —  ItlLpr.  ii««it*ObltL  pro6. 4» 


opidossufo  ea  abwus*  Uit  IJU  es» 

AAHMiiimo»  Dit  Werkfhsk  if  het  gelfde  els  kei  XL  ifM 

^4 
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I        ƒ.  Soek:  Over  dc  rcgtc  lijnen  en  dc  hoeken. 

het  III.  Boek.  Zie  IV.  Boek  der  Gioüdbeginfels ,  Bcp.  4, 
I  Aauiu,  bU  iS^. 

Indien  er  twee  regte  lijnen,  AB  en  CD,  gelijk  of  on- 
gelijk ,  gegeven  zijn:  ecne  derzelven  CD,  zoodanig  re 
vei  lengen ,  dat  de  re^thoek  uit  die  lija  te  famen  iDer"  Jiec 
verlejjgde  Iluk  (dat  is  ijT  CL),  en  uit  het  verlengde 
üuk  Dir,  gelijk  zij  aan  het  vkrkauc  op  de  andere  iyn  Ü  B« 

cuktm  op  Büci.  m»     p*  3ift* 

opLossmc,  Trek  de  x  CG  s  AB  volfeai  bec  IV*  ta  L 
.  WerkitQki  werk  dtn  door  hu  VJI  en  door  dc  4.  Vooromlevr 
fielling  \  men  crekke  ttike  eiodeWk  door  liec  IL 

Werkttok  D  L  6L 

B&W1J8«    Uit  y»  flO« 

t 

M   

IlL  AFDËELII^Gt 

'OVBR    O»  BOBXXW* 


XIL  Fig.  13» 

.  Uit  een  gegeven  flip  A  vsn  eene  gegeven  AB^ 
eeoe  lijn  AG  te  trekken,  die  met  de  gegeven  lijn  eencn 
iboek  GAB  make  gelijk  mn  eenen  gegeven  hoek  IDH. 

«ucu  1.  aft.  -*      I.  18.  —  L.  O*  2L  prob.  4»  ' 

pPLOttmo.  0t  flippen  C  en  B  op  ÜI  en  DH  nur  wil* 

ieketir  genomen  hebbende  trekt  nen  C£<  men  maakc  Cdoqr 
.  Werkftuk  van  Roek  II.)  op  AF  eenen  A  G  AF  wsarran 
de  2ijden  AG,  GF,  AF,  fefpectiveiUk  selQk  ztfnatn  DC. 

liwijg.  Uit  L 

pit  een  gegeven  ilip  F,  boiccn  de  llfn  AB,  eeoe  l{fn  FA 
te  trekken ,  welke  met  de  gegeven  IQn  AB  oenen  &oek  f  AB 
gemk       fcnen  |ejcyen  liock      '     ^ , 

ei 
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Ih  Afd^:  Over  dt  hoeken^  p 
m  wukt  M  dttnt  «ic  P  tUüm  Weikftalt  ft  . 

A&vvijs.   Uic  I.  Ucp.  10* 

XIV,    VV£R.KSTÜK.     Fig.  17, 

Ueti  hoek  A  gegeveii  zijnde  ,  ecueii  hoek  te  ipaken  dld 
iics^clü  dubbeid,  drievoud,  viervoud ^  enz.  ^ij. 

0PLÜSSING,    Men  ver?enpfe  de  bennen  lA  en  HA  des  ge* 
lieven  hoeks;  neme  BA  naar  willekeur:   make   BC  sa 
.  BA;   CD  =  RC,  DE  =  DC,  FE  =  DE;  mz. 
Dan  IS  l  CBU  SS  2       Z  DCË  s  3  A;  Z  £0F. 
=  4  A. 

Btwilt.  Uic  I.  ft^*  «tt  I.  II» 

L  AANMBRsme.  Zpodrt  men  aan  eene  lUn  kont »  die  bp  een 

der  heenen  regthoekig  Haat,  knn  men  niet  verder  ^an :  om 
Ml  nien  dr"!  geen  nicnu^e  lijnen  zoo  als  BC,  CD^  DBy 
£1: ,  die  aan  bei  begeerde  voldoen ,  trekken  kan* 

\L  aahuikkino.    £q  ook  hieraic  kan  .  Vtard9  Ikm^ 

en  cojtmtsfm        ém  tfoMifffta  »  drieirondi^eo »  enz*  hoek  op« 
maken.   Men  trckke  de  xx        Cc,  Dif»  CAI* 
.  Wanc  [.  ^  ACc        A  AB^:  en  dot 

A  B ;  B    =  A C  :  Cc:  ü.  i  r :  =  a  ffo,C    :  Cc  t  cü  Uus 

-  a  .^^^»  <^  » ^ 

Ctf  =  Ai*  1  tB-C  =  M  &  '  =  r  •  "  • 

IL  AC:  Ac       ^ï^v  hhi  of  a         :  Ac  =  f :  ci^     ca  éuj 

Ac=  enBc  =  co/.  Z<;BCS«!Aft^35 

r  •  » 
—  Ca  eof.  aY  -  C«^>       -  (i»»-       _  f tf /  -  (fa  s)^ 

IIU  A  ACc  «O  A  ADit 

cn  dus  AC:  Cc  =  ADï  Di^  =  AB  "h  •1>I  Bi 

9.  cof,  ai  fm»  ^  a  ~  T      %  C9U  ^  at  fin.  %  m 
r  fin,  a.  it  -j-  i  fin.  %  a  ,  ^^J*^  f 

^5 
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Welke  formules  de  zelfde  zUn  als  ia  Vili.  ax,  en 
Mlfclof  3  op  VlIU  M. 

XV«  wgaKSTU^,  Fig«  ij* 

Eaien  gegeven  hodc  ACB  in  twee gdijke  deekn  [AC Ft 

BCF]  te  deelen. 

macL.  I*  9.     St.  L  7*     L.  G«  lU  prob« 

optossiNG»  Meft  gut  nic  G  te  werk  door  de  4.  Vooron^ 
detfteUliig *  oemeode  CD  ss  CE«  en  dtn  nfc  de  belde  flip- 
pen D  en  £,  door  dezelve  en  bet  4.  Axiofltt*  Hentmoc 
CF  die  de  vereiichte  TerdeeUsg  niatlcu 

BEwijf.   Üfc  f.  fl^.  Gen  5. 

AANMERKING.  Mcii  kan  op  die  wijze,  door  ceic  g(tdur:~^ 
verdeeling  in  twee  deelen  ,  eenen  hoek  in  vier,  aciic,  zes- 
tien enz.  gelijke  hoeken  verdeden:  in  één  woord  in  een 
gecai  deden  dac  eeoige  magc  van  hec  geul  2  is* 

XVL   WSEKSTUK.  Big.  16. 

Eenen  regten  lioek  fi  C  A  in  drie  gelijke  deeien  te  deekn* 
cLAfiDs  op  avcu  1  ft* 

OPLOSSING.   Men  n?aakt  op  AC  deu  gelijkzijdigen  driehoek 
.  C  C  A  door  II.  Werkd.  a.  1  of  wel ,  men  gaac  op  A  C , 
nft  A  en  C,  door  Jixiomm  4.  ce  werk,  en  trekt  C£,  A£. 
Vervolgenf  voor  hoek  ECA»  door  WerklfaikXiV* 

BEWIJS*  Uit  l«      Gev,  5  en  3« 

XVIL    WBftKSTüK*    Fig«  It» 

Eenen  iQgxxk  boek  S.CA  in  vijf  deden  te  verdeden» 

oFLOismo.  Meil  befchrijve  op  CA,  of  op  een  Anl  CE 
datrvtn»  den  geliijkbeenigen  A  COe  volgcm  Iftrlib  lU 
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Ttn  hdt  II.  Boek.  DtB  1»  A  OCft  |  L  en  ést  Z  BCF=s  |  L. 
Men  deele  dao  ^  ECD  door  Wtfrkflnk  XIV.  in  twee  dee« 
len  9  en  dn  Mef  deel  weder  hl  cwèe  dfdeot 

Mtm^u  Uit  11»  Ad.  en  Gt?»  3« 

AAHNiEixNG  Meti  kio  door  da  ^kde  Meeckvnde»  la  dta 
Mktflen  dn  geo^ir»  dn  li ,  door  cirkel  en  rtfce  lUn» 
geen*  boek  fn  een  oneven  getal  deden  deelen,  uicgenomen 
siüeen  den  regten  koek  in  drie  deden,  of  ook  in  tt|f  dee* 
len :  bet  gen  bet  ondeTMip  ie  m  dK  en  lieK  mripode 
Werkftnk» 

■ 

ALG&UfinNft  AANMfi&illOia 
0f§f  iu9  Vt9i9^tB  9ÊM  $t»  f^Êtit  |0  dfÜf  dMÜM* 

Beoen  fiock  in  drie  deefen  ic  verdeelcn  ,  met  behulp  van  de 
Meetkunde ,  in  deti  zin  der  Oyden  genomen»  dat  ii  enkel  met  pajfer 
en  tinittu  dt  Onden  een  benoemd  irwgenk  ffewfett*  dodi 

waartoe  lupM  Meetkunde,  die  wó  bier  volgen»  onvermogend  to. 

Indien  men  die  vfaag  ftelkundig»  d.  i.  alifchfahch  befchoum ,  volgt 
het  p  uit  het  geen  wij  üi,  de  2.  Aanmerking  op  het  veertiende  Werk* 
fttik  gttegd  hebben»  dat  de  Oplosüiig  ailiaagc  van  ccoe  Me^uiii4,QS 

tttEt^gkmtt  Tin  de        mtgt^  te  «eccni 

4  4 

door  den  cirkel  ftlleeo  »  niet  kan  opgelost »  or  gel^k  ^en  fprcck: » 
gêconfiruurd  worden. 

ID  de  Grondheginfcts  der  Meetiunie  ^  hebben  wU  op  viir  shuitren 
Oter  dit  Yraagftuk  gehandeld:  te  weten:  In  bet  ï.  Boek,  Voorftel  . 
a9.  Aanm.  a:  bet  geen  overcenkooit  met  V.  18.  en  met  Vlli.  8.  Ger. 
i:  en  dan  nog  ia  bet  tweede  Gevolg  van  dat  zelfde  VlII.  Voorftelt 
Alle  dcie  VoorfteUen  «u,  in  prakifk  gebregt,  konen  blerop  neer, 
on  .'f'^or  toctp.n^ift  ^  eene  lijn  zoodttiig  te  trekken  tot  clat  men  bovinde 
aan  het  begeerde  le  hebben  voldaan:  gelijk  nu  blaken  zaU 

1.  ZU  FIj:.  ro.  fen  ho"!:  KCT,  cir^^cvcn :  Ni^cm  (f  C  naar 'tvitlekeur? 
beichryt  uit  C  met  den  radit:^  C  ;^  ccnen  cirkc'  ^GHL:  neem  ccn 
liniaal  FAs  ftel  het  zcivc  op  het  itip  |r«  cn  keer  het  daarop  toe 
dar  bet  den  oflMvefc  In  etn  civeede  {Up  G  xeodanlg  ft^de  •  dac 
CG  =  GA:  d.  i.  tot  dat  ^  A  scl^k  aan  den  TÊdiMt  van  dem 
gerrokken  cirkel  ;  dan  ii  i  A  zz:  ^  l  KCE  Dit  volgt  utt  ï  -29, 
Aanm.  en  VIÜ.  8.  Gev,  i.  en  V*  tS:  die  aUe  op  een  en  hec 
zelfde  Voorfiel  uitkomen* 

Il#  '  Fi^r  üT.)  een  gegeven  hoek  PC  Q:  befc^r!]T  ulc  de  kruïn  C 
met  ccutQ  tüdius  C  A  naar  willekeur  eeneo  cirkel ,  die  bet  ander 
been  CQ  dea  boekt  in  D  fiiQdc.  Trek  de  ehoevde  AD.  Neent 
een^  liniaal  N  .*^.  dit  d")or  het  middelpunt  C,  of  de  kruin,  des 
boekt  f  gaat;  ea.dua  de  cboorde  AD  crgeat  (ia    9  en  dan  omcrck 

er- 
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12     L  Sótt:  Om  A  ngU  tt/nm  en  A  hoAm: 


•fgtns  fin  G)  OêÊ^%  en  keer  het  om  dat  middelpunt  ^  wt 
choorde  DG  gcijjk  zij  ?^an  het  fcuk  DF  der  choorde  ADr   dar»  zs! , 
de  hoek  GCO  het  derac  gtfdeeJte         des  hoeks  ACD»    Jm mcTs 
de  boog  GD  is  de  maat  det  hoeks  G C D :  cn  de  boog  A  G  D  i« 
die  des  hoeks  ACDt  Mb  li  in  VIII.  8.  Gev.  a  bewezen 9 
boog  DG  in  tet  ^«tgde  gml  liet  derde  gedeelte  ü 
boog  AGD. 

Er  kuimen  meer  aodere  oplosfingcu  gcgevea  vvoidêa,  doek  24 
%^  ille  tan  dies  tard;  ce  weten,  dat  sff  fl^cto  mêclmtbcê  xfn  ; 

dat  is  door  her  ftcllcn  van  een  wcrttuig  ^  hier  een  liniaal,  vcirlfC 
worden,  niet  op  ccnc  volmaakt  zekere  wyze  ,  ir^aar  zoo  dat  men 
toctfen  moet  of  liet  zoodanig  geÜEeld  is  dat  hcc  aan  htc  b»gecr40 
voldoet. 

UI.  De  Onden  maakten  ook  gebnifk  tot  het  oplosfen  van  die  Werk» 
ftuk ,  van  zekere  kromme  ign ,  genoemd  de  Q/iadratrix  van  nixoi- 
TRATis,  welke  door  dezen,  of  misfólüen  wel  door  mvmn,  (zie 

VII.  26.  Aaiim.  6.)  is  nitp'cvnnden ,  me^  c;i2^et  om  cenen  hoek  ia 
zoo  vele  dcclen  te  deelzo  mn  men  wil  :  /ie  over  die  krarame  lijn, 
en  haar  gebruik  tol  dit  Voorftei ,  fluivIjn  •  Grondbc gin  fels  é*t 


§er$  iiutkmdê^  IL  Boelt«  Hoofdft  UI.  fttop,  % ,  §.  dft  t 

op  BüCL.  VI.  cppeud'ix  y  vooral  §.  c  :  cn  dcszclu  Öcomtrta  PtêC' 
tica,  Lib.  VU.  Ap^^-'d\",  Om  het  zelve  door  de  k^iUiieëCl  lO 
verrigten  ,  zie  cartkou  Gei  men  in ,  Lib.  III. 

IV,  In  de  praktyk ,  wanneer  de  grootte  vtn  den  gegeven  hocls:  in 
giadcn  door  middel  van  den  tram^rteur  bekend  is:  neemt  men 
bet  derde  gedeelte  vtn  dat  f  etil  om  de  grootte  vmk  den  teoc 
te  bekomen  die  de  nuMt  zal  zgn  van  den  hoek  welke  het  derde 
gedeelte  is  van  des  fegevent  dodi  dit  it  werktniglük,  alec  ge- 
ometrisch. 

WQ  hebben  reedt  geiien  dat  de  regco  hoek  Uer  eeae  nloua» 

derig  maakt,  zoo  \vcl  voor  het  dcclen  in  vUf  aU  In  drie  ge- 
lijke dcelen.  In  het  geval  vnn  de  verdeeling  in  drie  dcekn ,  U 
immers  Fig.  ao.  de  rigting  der  l|}n  ^GA  van  zelf  bepaald; 
want,  om  dat  4  f  CB  L  =  gCki  en  Z  A  =  )  Z  GC  E  zün 
moet,  xal*ook  Z  A  =  |  L  ACg  zQn:  en  dus  Z  A  f  C  =  i  L: 
maar  om  dat  GC  =  gC  is  Z  ^rGC  =  Z  G^C  =  |L:  c« 

dus  hoek  GC^  —  f  L:  derhalve  A  G  Cf  feilkjQ^ :  et  dOf 

Of  =  G  C»  ea  iaüLt  geoactriicii  bepuld. 


\ 
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T  W  EBDE  BOEK. 

OV£JL  DJI  ££SCUiiIJ  VING  VAN  a&OTLIJMXCfi 

riooftsiff* 

L  AFDE£LING. 

OVSE  DB  BfttCSAQirtltO   YAK  FIOUABÜ,  OIT 
OE08TBN  SIJD£If  19  HOEKEK. 

.  Uit  drie  gegeven  Bjnen  A,  B,  C,  wtamui  twee  te 
famea  gioocer  zijo  dan  de  derde »  eenen  driehoek  EHP 
te  maken. 

XUCL*  I.  aa.  —  St.  I.  17.  —  L.  G.  IL  «rob.  10. 

OPLOSSING.   Men  sMke  £F      C:  trekke  uic  E  en  F  met 

de  rafiii  .indijk  aan  V>  en  ann  A  cirkels  ,  of  clrketbogeOy  die 

eikaockr  ia  U  ijoyckni  neu  uekke  ëU*  FU. 

AAEimLUNO.  Da  reden  waerom  In  den  tekit  dete  voor« 
imrde»  wmarvan  twee  te  flimm  gtêüNr  ém  éf  éerée  gm» 
Toegd  woidt»  biykc  uit  I»  19, 

11.     W  B  II  K  S  T  U  K*    Fig.  2^ 

Op  eeifö  ^gcven  lijn  AB  eenen  gelijktijdigen  diieliöek 
ABC  te  btfdiri}fau 

XUCL*  I.  i«  —  St.  L  6.  Cev. 

OiLMmo»  Door  Aximm  4* 

Op  ^fie  gegcvea  lijn  AB  eenen  geiiikbeenigea  driehoek 
ABC  te  brichrijven. 

CLAVIUS.Op  lUCL.  L  I*  —  St.  I.  tf. 

OFLOffino*  Door  het  4.  Jximéh 

AANMERKING.  Men  befcbrijfc  op  gelijke  wij2fe,  doch  door 
cirkelt  wiar  (Men  ongeluk  zUn»  eenen  ongel^kzijdigen  drie- 
hoek op  eene  regce  U^xu  Zie  a*Ani»  lar  ungehttl^e  pltitfe. 
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14  //•  Soek:  Ov»r  da  bê/chr»  van  r^tUjmge  figuren» 

IV.  wsa&sxuiu  Fig.  94* 

Eene  zijde  en  twee  hoeken  cent  diieiioeks  gcgev^^i 
zijadey  deo  driciioek  it  beiclicijvea* 

L.  O.  nu  prob*  % 

OPLOSSING.  Trek  uic  A  en  B  de  lijnen  AC,  en  BC,  ieder 
'  onder  den   g'^geven  hoek.    Zij  ommoecen  elkaader  ergcai 
in  C  en  de  driehoek  is  bepaald. 

L  AANMERKtNG.  T'^dten  twee  zijden  en  de  door  de  zelwc 
begrepen  hoek  gegeven  zijn .  l:nn  men  op  irelijke  wi^z* 
den  driehoek  befchrijven:  ook  inJieii  iwee  zijdeü ,  en  ee;-. 
hoek  niet  tusfciitfii  dezelve  begrepen  gegeven  zfin:  m^i 
dio  gcï^eveo  hoek  regt  of  ftomp  zij  ;  of  mirs  men  u^ete 
tiai  de  twee  overige  hoeken  b!.iden  fcherp  zjn:  of  inaien 
een  derzelve  icgi  of  Homp  is,  aan  welke  z^de  by  grensc 

L.  C.  U.  prob.  ii« 

II.  aanmerking:  Indien  de  drie  hoeken  illeec  gegem  zQn» 
ii  de  driehoek  onbepaald  (J.       Afom.  ft.)  t  en  Mi  loa 

dan  alleen  eenen  driehoek  maken  die  met  den  ♦r^^^vrn  gelijk' 
hoekig  is,  het  geen  zeer  gemakkelijk  vnlr  door  [ic  12.  Werk- 
fl^nk  des  !  Boe!fs;  want  zoodra  men  op  eene  gegeven  Üïn 
twee  hoeken  zal  gemaakt  hebben,  die  aan  de  twee  op  eene 
zijde  des  gcf^cven  driehoeks,  geljjl;  z^a^  leder  Mn  ieder, 
volgt  de  deide  hoek  van  zelf. 

V.  WSftKSTDK*    Fl'g.  25. 

Op  eene  gegeven  Hjn  AB,  een  vierlmt  le  befcbrQfCO^ 
ea  ook  een*  regthoek»  waarvao  de  «ndeie  regrhóekszijde 
Insgelijks  gegeven  is. 

onoftmo  «MT  iet  9ierhmu  Voor  AD  en  BC  nlt  ïer 
'  en  IL  Werkihik  ven  hec  f.  Boek;       *rekt  ètrm  OCt 
of  wel)  voor  AD  uic  I.  Werkftnk  4  ta  «t  ov  dm  olc  D 

Cfi  B  mee  éeoen  mAvt  gel|)k  ew  AB.door  7oorooderiU4* 

* 

BEWIJS.   Uit  I.  Bep.  i^.  en  Voorft.  31-  Gev.  2. 

•  AAiniRRKtr'o.  De  bewerking  is  de  zelfde,  indien  m^n,  niet 
een  vierkant,  maar  eenen  regthoek  op  de  lyn  AB  befchriT- 
ven  wil ;  dnn  worden  AD  en  B  C  ni/^  na        OW  ettt  dO 

.  vdere  gegeven  Min  gd^k  geouakc 
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De  fom  AE  *f  twee  zifden  eens  regtlioeks  ,  en 
de  diaconaal  AC  van  deozdven  gegevca  2|Qde»  de  zydeo 
AL»  tC»  te  .l^paieA.  . 

motsni».       Biel  AC  te  iwn»  «iqiln  dealM  ii  r; 

«D  beTdirtir  «k  K      AK  deo  cirkel  ABCD  A«       Bigc  , 
.  CP  J.  op  AC  eo  s)  AC.  3^  T     /%P  die  door  den  om- 
enk  ADC  in  twee  gelijke  dealen  in  D  gefaede*  worde 
(L  27.  V.  7).  4''.  liefchrljf  uit  D  met  DA  den  halven  cir. 

kei  AC'^F:  i>el  Al»'  in  dien  hfïfved  cirkel  fn  AG,  of, 
wat  op  hec  zelfde  uitkomt ,  trek  uit  A ,  ine-  den  mdiut 
AE,  den  boo>^  fc- G  Trek  A\a,  die  door  den  ci'tl'I  ABC  O 
gefneden  word:  in  L.  Trek  LC:  verder  de  chuordo  AM 
8  LC*  trek  MC:  AMCL  is  de  gevraagd^  regtüoek. 

BEWIJS.  Trek  CG.  Om  dat  AC  =  CF,  is  AC  sa  '-s 
1  GC:  en  omdat  ACGF  =3  iO,is^AC  -  4 
en  derhalve  CV.  7.)  ^  LGC  s  é  L  :  maar  l  ALiC  =:  L 
=s  CL  O:  derhalve  (V.  7.)  Z  LCG  =  §  L  en  CL  =: 
LG:  deraaive  AL  +  LC  =s  A  L  L  G  r=  AE:  maar 
/  ALC  =  rV.  7)  gevolfrelijk :  A  ALC  een  rechthoekige 
driqhock ,  vvaariu  de  gegevcii  UJu  AC  is  de  diagooaal»  en 
de  gegeven  A £  ss  AG  de  fom  der  zydea  »  en  du«  If 
AnCL  de  gevraagde  regchoek* 

VII.    WEHKSTUK»    Fig«  Otf* 

De  diagonaal  AC  van  een'  regihoeïf,  en  Tiet  verfcfiil 
AP  der  aijdeo  gessveo  <|jade  de  zijdeay  AB  eu  BC  t« 
vloden* 

OPLOSSING.  De  vier  eerfte  N^.  van  de  Oplosüng  des  voor* 
gaanden  Werkftoki  blUven  de  telfde,  Venroigeos-mlt  Qie 
A  fBCK  AP»  eeneD  cirkelboog,  dfe  den  cirkel  op  AP  be» 
fckceven  !n  R  (bQdu  Ttek  ARBt  en  BCi  de  A  ABC  U 
^  helft  tm  dett  gtvMigdeii  figéoelu 

BEWIJS.  Tre^  r?C:  dan  is  i  ARC,  die  op  boog  CGAP 
(=  i  omirek  i^eurtt)  =  |  L:  derhalve  <\.  3.)  £  BRC 
^  L:  dus  Z  RCB  =  I  L  ea  (L  a/.)  RB  =  BC: 
derhalve  AB  —  BC=:  \B  —  B^=AR=AP: 
Maar  Z  ABC  =  L  (V.  7.):  dus  i&  A  ABC  regthoekig: 

AC  is  de  rchuiofche  «^de»  ea  veiicbü  dec  vjdeii  ii 
gdVk  MA  AP^ 

vm 


« 


Digitized  by 


VUL  WBERftTur*  Hg»  aS* 

Gegeven  s^ade  het  veffehil  AB  tatfcben  de  dtagoBuI 
co  de  fijde  ven  ceo  viakauic,  het  mrfauK  te  irinilra. 

cLAVTUS  op  bet  14.  Voorftel  Tin  nnxiBM  ft,  Boek,  213. 

!•«  Befchrijf  door  Werkftuk  IT»  □  AOGB 

<^  A  B. 

Trek  BD  diagonsa! ,  verlengd  tot  d*i  £0  s0A£ 
rigt  (door  I.  Werkft.  4J  EF  x  op  EB, 

Verleog  B  A  tot  dat  sij  £  F  ontmoet  in  F. 
4"*.  Stel  op  F£  den  geiijkheenigen  driehoek  (<¥eihlt 
UL)  FGB  ,  zoo  dat  FG  s  Gfi  =  £i« 
Fignr  FfiBG  n  bet  gevnegde 

BEWIJS.   Uit  I.  34. 

IX.    WBB  BS  TUE*    Fig.  97» 

Gegeven  zijnde  de  fchuinfche  zijde  A,  [of  CD]  cn 
eene  der  regihoekzijdeu  \\  vm  een'  legikot^gea  doelioék^ 
de  aadere  zijde  DÉ  (e  viadeo.  * 

oHLocifiio»  Door  het  7.  W^rUhik  m  het  L  Boet*  ég 
4»  ▼ooroaderflenlng  en  hec  u  Werkfiok  tm  het  I.  Boek» 

BEWIJS.    Uit  V.  7.  en  ii.  ld»  1 
X*    WBBBITUB*    Fig;  99. 

Eencn  gelijkheemgen  driehoek  FC  D  te  befchrijven,  wkne 
gtoudiijn  FD  grooier  zij  dan  eea  der  beeoea  CD»  CF. 

ovLotmio*  ^Ooor  de  4*  VooronderfielllDgii 

■ 

BEWJj».   üic  V.  ($.  Gev. 

XL  ^bbkstob:.  FiV.  3oèo3f« 

Eenen  gel  ij  kheenigen  driehoek  CAB  te  befchrijven, 
waarin  de  hoi-ki^n,  ABC,  ACB,  op  de  groodl^  AC» 
het  dubbejki  «ija  vau  dea  tophoek  A» 

sueL.       lOf      Si.  Ut  IS» 

l.  0PLo?>iNü.  Fig.  30.  I».  Men  trekt  eene  lijn  AB  cair 
willekeur,  die  men  deèlt  volgens  het  X,  Werkfhik  van  h€C 
I.  Boek«  2\  Men  befchrijfc  uit  A,  met  AB  eenen  cirkel* 
Z^.  Men  maakt  BC  ^  AD:  ea  trei^  AG» 
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BEREIDING  voor  het  Bewijs.    Men  onderilftlt  dii  cr  dooc 
A  #  D »  C  eeo  cirkel  gaac^  voigenl  V. 

uwijs.  Uit  N^*  T«  •  j  »  «n  V*  fto.  Uwijst  mm  éd 
BC  oeae  tatklijB  ii  van  dm  drkd  CD  A  »  «ii  dol  doof  I* 
dit  £  OGi  fi:  i  doftaü^  ook  in  da  Ad  BAC  ea  . 
BCD»  om  dtt  ^  B  uil  beiden  gemeeo  it^  Z'  BDC  s± 
i  kCA  ±>  (f.  s?  )  ^  ii  detbilfe  (I  al>  BO  ss  Dd 
5=  AO:  en  (I.  ft/ó  L  4  ^  l  4      L  BCD  en  I  BGA 

ï*  AANMERKING.    Dczc  opIosHng  is  door  EüCLiDES  gCgeven ^ 

en  haijgt  af  van  de  eigenfchappe!]  Jcs  cirkels,  üe  volgen* 
de,  die  wel  als  oplosfing^  mee  de  vourgaanJe  ovcrcenkotnt , 
Tereischt,  om  bewezen  le  worderr,  enkel  <ie  ieer  van  de 
driehoeken,  en  ii  daar  door  gemakkei\|ker* 

n.  OPLOSSING.    Fig.  01. 

lO.  Men  trekc  eenc  lijn  AB  nnr  welgevtHeOf  eo  (hQik 

^e>relve  voirrens  bet  X.  Werkft.  vnn  het  I.  fioek. 

2^.  Men  trekt   uit  A  niet  eencn  ?  aJius  A  B ,  en  dnn  uk 
Dtmec  eenen  radiin  D  A»cirkelbügen  dii  elkander  in  C  fujydefik 
Men  trekc  ACt  en  A  bAC  is  de  ^evraagée» 

tsWQs*  Uk  II.  ^6.  Get. 

■ 

U.  AANMRRKiNó    Indien  er  gevraagd  wïerd  oin  eenen  dergellj- 
ken  driehoek  op  eene  gegeven  Q]q  tef  befchrijveu  ;  zoudd 
mea  eeric  toodtnigen  dtiehoek  Sür  willekeur  mèken  ,  en  dan 
X       op  de  gegeven  tQn  eenen' drielioek  atn  dexen  gelijkhoekig 
'  kefctetfven»  Zie  kei  iV»  VerkB.  Aiim.  n. 


i     •      ■       '  •   '    i'  ■   

IL    A  F  D  £  £  L  I  N 


OrZIOT   TOrT  OnAZBLVER  INITOUD. 

« 

♦ 

Een  parallelogram  [A  IGC]  te  befchriiven,  w*ciii>  inhoud 
gelijk  zij  aan  dien  van  een  gegeven  parallelogram  ADBC; 
€^  ecneo  diieiioek  A£C»  die         sfi  nn  een*  gegeven 

J  drie* 
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ff  //  ^Botk:  Onr  dc  bijbbr.  van  rtgtl^mgê  fgurau 

drkhoek  ABC,  en  die,  bo7ea  dkft»  «oeii  kiek  gc^pr 
^be  au  eea'  «egma  hoek  D. 

EVCX»  I.  41.  —  St.  ï.  2^ 

opr  o;?TN(7»  Voor  hffL  jaiiUeioyigi  door  |»  Boek»  WerkH* 

'  la  en  6. 

Voor  den  driehoek  door  liec  Jia«  WerküU  wi^liec  Ldoek^ 
^      dan  irekkende  C£. 

sm|i«  Uk  IL  if*  c»  i%9 

'  M^^^l&RKlso.  Indien  dè  gegeven  hoelc  tegt  vtfkq^^ 
-  raea  eeoen  regtbdek. 

Eenen  driehoek  ADE  te  maken,  wieiis  iiihouJ  gcliikzg 
aan  dien  v;in  eeu  gegeven  paraUelo^rain  HCFA:  offig. 
3a.  eer^  paralicfo^ni  AüFi  ^at  gel:jken  inhoud  hebbe  2ls 
een  ccgcven  driehoek  ACB:  en  hoven  diöa  cem  Oê&L 
£iAU]  óezicte  gei^k  aan  eea'  g^vea  hodu 

opLOssiNG.   V'oor  den  üritliöek  Werkfl,  i  cn  i2,v2DBaekU 
Voor  het  parallelogram ,  door  !•  VVerkiL  7 ,  i2 1  4» 

'  Biiriift»  Uifi  U*  13  ei»  ii« 

XIV*  WÊRKSTDK.   Fig.  34  en  340. 

Op  ecne  gegeven  1^  KM^  eoo  jNmUck^iMi  lUkfC 
te  befchrgven,  dac  gell|khahig  sij  nan  een  gegem  panl- 
lelogram,  of  nin  oma»  gagevea  diiehoekAHB,  eacem 
ho^  IKM  geUjk  aan  eeqea  gegeven  boek  bezlcten* 

»  •  *  ■ 

L  OFLOisiNG.  Men  maakt  eent  door  Workft.  XTII.  een 
*A  ADBP  gei9kbaUi«:  aan  het  gegmo  £^  AKGP, 
of  aan  den  gagieren  A  AU  B,  en  ibt eeoen  hoek  DAf 
btafcie  geiijk  aan  den  gegot en  hoei^ 

n%  Verleng  KM  in  L,  soo  dat  ML  s  AP. 

3*.  Maak  CJ  MLNO  s  a  ADBF:  vdmi  ep 
KL  a  MLNR. 

4^  Taric  dn  dfaig^  FMG  m  dn  fnijding  met  NL, 
tMrleogdt  in  0^ 

^«  Vèhnoi  C7  KLGI:  veil^fig  OU  (oi  ia  ü;  na 
r7  KIMH  is  het  gevraagde*. 
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BBwijs.  Uit  fl.  14.  is  a  KIBM  00  a  OBfLN  op 
zr7  aDi;!  uj  C^oor  II.  14.}  ^  AHGF  x  A  ACB» 

U*  opionnia   Fif.  84^*  '^''^  1^  tl  lü*  sdfd^  4i  in  da 

L  Oplosflnfr:  h«t  overige  (leont  op  het  4^  Qmtoïg  vm 
\€i  VIII.  Voofftd  4e&  iK  B(Mkt  s  oiOMKik:  oM  mkte 
KI  200  dac  Z  MKI       i:  HAB  9s  4«i  M^vealiodcS 

'  'cn  vervolcrens  door  het  16.  W«rkftiik  van  oet  lll.  Boek 
KM:        =  AB;  Ki:  en  voltooi  het  C3  KIHM. 

iBWJjCf  Ulc  IV*  S«  bet  4*  Gtvotg, 

AsnfSKÊSJVfG.   Onder  het  woord  paralhtogram  vei:fl8M  ^ 

bier,  en  in  de  volgcnJe  Werklluliken ,  00!:  rfgthoek^  die  in 
de  daad  eeo  paraUeiogram  is»  doek  waarvga  4e  koeken 
regi  s^n.  ^ 

Op  eeiie  gegeven  lijn  Hl  ceota  driehoek  [HlLj  to 
iDtkeo  die  aan  eenen  gegeven  driehoek  t  of  aan  een  ge* 
geven  pmlMogniéf  g«Mjk  sq,  en  tcwii  eenen  hoek  be^ 
Jdtte  gelijk  m  eenen  gegeven  boek« 

'  CLAflOt  Op  StfOU*  I*  44* 

I.  oPLOflmG»  Fig.  3  c.  i««  Men  mak»  door  Werkft*  }ni«ol' 
XIII.  eenen  driebodc  APC  gclijiihalcig  lan  het  gegeven 
p^raiWegnm  of  ud  d«i  gegiwi  drtehwt»  m  mm  ém. 

vercisck^  hoek:  t'*.  meo  voliBoi|o  4:7  AFDC:  3».  Btn 
^ile  op  Hl  (Werkft.  XIV.)  om  £17  NIK L  daaraan  ge- 

]ijkha!ti<^  ,  en'  wiens  zijden  den  vereischtea  hofik  maken: 
men  uekke  L  f.    A  H  L I  is  j^evraagde* 

aewijs* ,  Uit  II.  1 1.  Gev,  a« 

II.  OPLOSSING  Fi^.  39.  N".  I,  blijft  de  zellBo  als  in  do 
eerde  Oplosfin^:  het  verdere  getchied  door  Werkft.  XIV. 
Op'osfin^  <2 ,  te  weten:  na  LH  op  Hl  onder  den  be- 
hooriijken  huA  geuokkea  ukebbea»  maakt  ai(^  iiX; 

*  AC      AC:  au 

■ 

1BWJJ8.  Uit  IV.  !•  Oor*  ^ 

op  eene  geggvea  Uja  II G  liet  vicrkauc  DB  vm  eene 
«  ü  »  ^  >  ge« 
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M  ƒ/.  Bêck:  Om  dc  befchr.  van  fêgiüjnigc  fi^unn» 

gegeven  lijn  AB,  te  ftellen;  of,  wat  op  het  welfde  uit- 
komt, op  eenj  gegeven  lijn  HG  eeqen  regthoek  EFGH 
te  makelij  die  aaa  een  gegeven  vierkant  AC  gelijlehaitlg  zij. 

MCQOET  Op  wcuam  VU       Coc;  a.  tn  17*  Cai;  u^Lm 
IS*  pfob*  7*  * 

t»  ofLOfiniG*  (Flg.  3C>0  Door  liec  XIV;  Werklhik  tan-  die 
Boek.*  onderfielfeiiée  den  gegtven  luidt  wgu 

Iftwijs*   Uit  IV.  8.  bec  4.  Gevoeg. 

IL  OPLOSSING.    Door  hec  V.  Werkftiik  m  ta  UL  Bock» 
makende  HG:  AB  a  AB;  ÜB. 

BEWIJS*  Uk  IV*  8,  bet  4.  Gevolg* 

.m.  OPLOSSING.  CFi^.  37.)  Rigt  op  de  gegeven  \\]n  HG, 
de  loodlifn  GL  ,  gelijk  aan  de  fJjde  vnn  het  |,fegevcTi  vier- 
kant. Trek  HL:  op  H  L  in  L  eene  lüodiyn  LF,  die 
HG,  veriengd,  onrmocc  in  F.  Maak  uit  HG  eii  Gf  ceoefl 
legcüoek  H  E  F  G :  hec  'is  de  gevraagde  refthoek. 

Bftwuf.  Uk  U»  iS.  of  ok  V«  13. 

XVIL  WERKSTUK*    F^g«  38* 

Een  portUelogratD  10  te  maken  dat  aan  eefle  f^pm 
legtlijnise  Figuor  [ABCDEF]  gel^kiudtig  zii  ,  en  oema 
.boek  KIP  gelijk  aan  eenen  g^ven  boek  iicm 

oPMOTiOb  Men  trekke  oit  eealgeo  boek  F  de  Hjneo  POt 
FC«  PB:  en  make  dan  door  hm  XIH  Wofktnk  CF 
MNOP  90  A  A  B  vervolgeai  het  overigt  aft  bat  UK 
Weikftnfc  van  dit  Boek* 

XVni.    WKKKSTUK.  SP 

i 

Eteen  drieboek  L  H I  te  maken  die  griijl^faaltig  lï]  aan  ^ 
oent  gegerai  regtlijnige  Figuur  Ë,  eo  eenen  ho^k  gdijk 
ma  eenen  gegeven  hcric  bebbe* 

L.  G.  KI.  prob.  lo. 
OPLOSSING.    Maak   £17  FGKL  door  liet  XVTI,  eB  dfli 
A  LUX  door  het  Xiii.  Werkftuk  uit  da  Boek» 

XIX.  winxoTüK*  Flg.  40* 

Op  eene  gegeven  lijn  KL,  een  parallelogram  [NOLA'J, 

pf  eeoea  drkliock  KML  te  maken »  die  geljik  jcq  luu  «ene 
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ƒ/.  Afd. :  Over  A  inbaudm  der  figuren.  %\ 

segem  Ffgonr,  oi  odk^  zoo  men  wU,  tanax  boek  bd»» 
be  9  pQk  «Ml  eenen  gqjeioi  hoek. 

OPLOSSING.    Men  in  aak  c  eetit  door  het  XVIL  Werkftuk 
.  het  parallelogram  FH  gelijkhaldg  met  de  Figuur  ABCD: 

«^an  op  KL  het£5r  NOLK:  of  den  A  K.ML 00^.  FGHi 
door  dec  XV*  biide  uit  dii  l^oek* 

Een  vierkant  te  maken  dot  gelijkhaldg  zij  aan  eenenge- 
yvea  lepboek  KG«  of  aan  eene  fi^gtfquige  Sgnor* 

bucim  II.  14.     L.  O.  UL  snib  tf*  v«w  ms  vkfkait  iellklMK 

otLomiio,  Door  bal  XIX.  WcAflok  tnaikt  meD  eerst  ecu 
13  HCfO  00  M  de  gegem  figuur;  èm  na»  émhtü 
7.  Werkftok  rai  hal  &do  Boek^  GX«*  Hot  ffafhuit  op 

G  L  is  het  gevraagde. 

iiwtx*  Uic  IL  i8.  Gov*  of  uk  V«  13* 

XXI.  W£aKSTUR. 

Een  trapezium  waarvan  twee  zijden  eve»virijc!fg  aan 
^kaoder  si|n  in  zoo  vele  gelijke  deeleo  te  verdeeka  «la 
meo  teg^aru 

1.  ofLomiio*  Fig.  40  aQ  ABCD  bcc  irépeuiiim  waarvaa  da 
tQdeo  AB«  DC  oaderllng  eveowQdig  zUn  :   Maa  aaaka 

B I  =:  IC:  crekt  A  I E :  en  gaat,  voor  da  Ittli  DS^  valgeiii 
bet  VIII.  Werkflak  van  bet  I.  Boek  la  warfc. 

MWfja.   Man  bow^at  aam  door  L  az.  dat  A  AIB  as 

A  CIE  en  dat  A  AD£  00  trufêMum  ABCDt  bat  ove- 
rige volgt  uit  II.  13. 

IL  OPLOSSING.  FIg.  10.  ziï  ABHP  bet  trapezium  waarvaa 
de  zijden  AB,  PH  onderling  evenwijdig  zijn  :  men  ver!  enge 
PA,  HB  lüt  daE  zij  in  C  famenkumeii,  fnljde  PH,  vol* 
geus  het  VUL  ,Werkftuk  van  het  I.  Boek»  en  trekke  Cl, 
CD  enz.  De  truptzia  AVIP»  VUDI  enz.  z^o  aUe  onder'» 
Uog  gelijk. 

B£Wi(js.  Uit  IV.  a.  en  11.  13. 

esvoLo. 

Da  jBdfde  oploafii^  hrbbrn  ftelA  voat  ceo  faeilielo- 
IMMlf       viedkaiiCf  acnan  z^^ifaoafc» 
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$^  11.  Büik :  OmM  tf/ikt.'  «10  rigOfnige  figuren^ 

AANMERKING*  De  cwcttde  Ojplofijng  is  m  tovcB  d«  eerlUi 
ce  TefkteJEen* 

XXII*    WERKSTUK.    Fig»  41. 

'  8«i  ffé^mê»m  AlCD  in  nm f«IOldlal4it  dedM  AFXD, 
SFXC  ce  iMttu 

OPLOssiP^c.  Üce!  A  B  in  twee  ^el^ke  declen  in  F  door  hee 
VII.  Werkiluk  van  het  1.  Boek. 

Trekt  de  loodlUneo  A£»  BI,  door  bet  V.  Werkdok  van 
litc  I*  Boek* 

Daei  de  IQo  DC  ia       zoo  dat  DK:  KC  b  BIi  AB, 

iloor  bet  11.  VeikOnk  w  het  III.  Boek. 
Trek  FR;  eo  de  deeleo  AFXD  en  BFXG  nfltefi  gelVlr- 

BEREIDING  voor  liec  lievv^s.   Trek  AK,  BK, 

$Kwi|8.  ure  H.  19»  Töor  4e       AKF  en  FK0»  en  IV; 

,  %  iMC  4i  <»9lf0lg« 


III,    A  F  D  E  Ë  L  I  N  & 


OVER    DE    SOM   KN    li  K  T  V  F  R  S  C  H  I  L  V  A  N  V  E  ii» 


XXW«   WEAKSTUK.   Fig.  44, 

-  De  ibol  of  het  vetfcMl  vaA  tim  gegeved  regtlijnige  figo- 
«m  A  et     te  ^Mta» 

CLAVtus  op  r.Lcr..  I.  45.  ' 

V  mviÊum*  Door  Iiec  XVU.  en  X\X^  Werkfliik  na  d!t 
Boekt  mukt  mm  4m  regtfaoek  CDGH  cehjkhalng  met 
Al  gfootfie  A  diT  fCfmo  igmit  M  op  OQ  den 
t^gtteek  PBPG  goH^haltlg  nee  de  lêmiio  gi^guwa  fi- 

goiur  Bi  regtboek  CBFH  bet  gemegde.  fndüi  bet 
verfchJ]  gemdeo  moet  woiden ,  «leki  mto  O  lUGX  go 
figudt  BsenDClKHMbet  gevraagde. 
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///•  ^f4*i  Oy^  iê       en  hu  w/chil  fgutm. 

De  fom  te  vmden  mo  ¥iiB  rtgilfnige  figuien  ;ils 
«en  wil.  '  j 

CLAVtUS  4»p  £OCL.  I«  4S«  ^  , 

Door 'het  X?rr«  en  XIX.  Werlfiuk  van  dit 
Bbefc»  Dïub  «dB  de  a  O  CfXK,  iDt^K^  DfiPO 
l^eHykhahrif  met  de  gegevefi  fifuieo» 

i    XXV.  WMK«riii,  Fjg.  4j. 

Eeo  rietfctDt  te  maketi  dat  gelijbhaltig  isQ  aan  de  Tom 
m  zoo  vele  vierkanten  als  nen  ,  ^  fj^aaÉt  slji  op fle* 
geven  lijneo  A,  B»  C»  £/ 

CLAvnt  ep  sneu  !•  47.  pif  IS4*  M*.        L»  G,  in.  prob.  Ii.» 

oi»LossiNG.    Door  het  IV.  Werkftuk  vao  het  I.  Bock. 

Ni^s.  Door  Ü.  itf*.  Het  «ierhuic  op  de  9  4t  ér  ^ 
vnufde  (om. 

XXVI»  MTEiiKsruik.  Pig.  iMl» 

Een  vieikifet  ie  «iodea  dat  het  ^erfdtü  «ij  -«tt  de 
«ierkttateo^  op  de  twee  ^ijoeii  A  en  B  befetfroMi» 

ctxvnjf  op  nru^  t  4^.  ptH»  )is«  —  t..  X».  HE»  pf(A.  M. 

OPLOSsL^f;  Uit  het  VII.  Wcikfluk  v^n  liet  I.  Doek:  ide 
iierde  VouronderftcUiijg  cu  hei  I.  Werktluk  vau  het  I.  Boek. 

'    BKWijs.  UU  V.  7.  U.  )6.  gev.  1.  blijkt  dat  het  vierknnc  ap  DF 
bet  verfcbU  is  der  vief  kaaien  op  CD  exi  CF9  of  o|p  A  ea 

■ 

IGfVOLG.  *  . 

iedÜMi  Bien  bet  wfcbii  drie  of  sceider  liinfaifiicn 
T^n^r,  «tl  «ten  Op  FD  ide  ftilfde  «ewirMm  «Aodfa  «ie 
op  CO. 

XXVII.    WBRIOTUE.   B^.  \% 

Gegeven  zijnde  iwee  vierkanten  op  lie  lijnen  A  en  B 
befchreven:  twee  andere  vierkanten  re  vinden  die  te  ft- 
men  aan  de  fom  der  twee  gegeven  viLTknntcn  gelijk  zijn; 
het  zij  men  die  oieuwe  viefkanten  gelijk  ot  ojogeiijk  aan  el- 
kttider  begeere. 

cLAvm  op  eocti.  V  47.  paf*  '5S*  1^*  4 
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|.  OFIfOMlNO.    De  i.  VoorottderQeinng  :  door  L  Werkd.  ^« 
Voorooderft.  4:  I.  Werkft.  3.  en  Vooronderd.  i:  het  VU. 

Werkfluk  van  het  1.  Boek:  de  3.  Voori  iiderftelling .  Iie^ 
Ui»  Werkdak  vin  ket  L  JUoek,  ea  ck  X»  VporonderibeiiLii^ 

BBWf|i.  Uk  I,  fti.  V.  7.  n.  lóL 

|1.  OPLOSSING.  Indien  de  vierkanten  ongelijk  gevraagd  wor- 
den kan  niLii  le  werk  gaan  alleen  door  de  I.  Voororder- 
ftelltn^  en  het  III.  Werkitiik  van  het  I.  Boek  r  doch  dsn  \s 
het  VoorPiël  voor  zuü  vele  Oplosüngeii  vaioaar  aU  men  , 
daar  men  in  den  halveo  cirkel  C  F  B  zoo  vele  l^nen  C  F  alf 
iBCQ  wil  crekkio  kan,  waarop  eenè  tndere  EP  loodECgt  vai(, 
#0  die  iUe  ain  bet  bedoelde  vol4oeii  xoUeOf 

fft^jj^t  Uic  V*  /•  ea  IL  16.  Get. 

Wanneer  twee  vierkanten  t^G  en  AC  gegeven  zijn,  32a 
Iicfklemfte  derzelver  eene  Figuur  te  voegen  ,  die  a  n  het 
grootfte  vierkant  gelijk  xij  ^  cd  soo  dac  de  gehede  Ftgmu 
wederom  eea  vierkant  ilj. 

CLKwm  op  EüCL.  I.  47.  p.  154.  N*.  7» 

PPLDSSINO*  Door  het  I.  Werklluk  van  het  I.  l'.oc!::  voor 
Bi  c:  F  G  en  voor  B  M  A I :  dan  door  de  i.  VooroTV- 
derlUüLnf het  L  Wfirküuk  van  }iec    pn  V«vap  iifc  lUMO^k^ 

|wwyt*  Uit  ir>  i6m 

XXiX.    WERKSTUK.   Fig,  49*  * 

Indien  er  eent;  figtiar  vsio  meerder  din  4rte  ^ij^^en  gf- 
feven  is »  dezelve  in  eeoe  eveo  groote  figuur  te  venade» 
1^9  doch  die  eene  tijde  minder  tesit. 

CFLOSsiNG.   Door  de  1.  Vooroiïderlleihng,  het  VI.  Werk- 
(luk  va:,  h^'t  1.  jQpej(,  ygor  Dfi:  ^n  (ie  1,  ¥Q0rpQ<ierM^ 
voor  FC 

iptwqif  yic  II.  i3« 
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OËROB  BOEK. 


OVSB.   ETEHBVPIOK  LIJNEN. 
I>    WKRKSTUK.    Fig.  50. 

Bene  gegevea  AB  io  de  leirde  lede  te  lUjdeii  ali 
IMiie  amkre  gegem  JQa  AC  [in      BJ  verdeeld  is» 

opLOMim.  Door  }m    WerUliik  vaa  te  I»  Boiiu 

9£wijs.  Uic  XV.  a.  Gev,  u 

MMMBEKinG.  6e  ^e«ite  *  deser  VoorftcOan  kvniieii  door 
den  propordoMti'ptsfer  opgelost  worden,  gelijk  genoeg- 
Mm  itic  den  wd  van  hH  W^xkOak  Uyici.  £êe  ia  de  Grwm^ 
tig^if  IV.  u  Aeno.  7*  . 

II.     WERKSTUK.     Ffg.  51. 

Eene  gegeven  regte  lijn  FË  zoodanig  [in  Q  te  ia(|des 
dttt  hm  deeko  £1,  FI,  in  de  zelfde  ittk  tot  flkmkf 
Antn  ils  twee  gegeven  Ignen  AB»  CO» 

CLAVIUS  Op  £i;cL.  VL  10. 

OPLOSSING.  Eerst  uit  F  voor  FH  en  CD  door  het  T.Werl^ 
Ook  van  hec  1.  Boek,  dan  voor  £G»  W  hU  <^^lW^i(* 

Auk,  dan  met  Gü  crekl(en«i 
:^iwi}u  Üic  IV*  n«  Gev.  i. 

Bene  legte  lijn  ,  ML »  gegeven  tlfode,  eeoe  «ndeve 
A  B ,  doek  éie  tOtê  kiUmr  zij  dan  bet  dnbbdd  van  de 

cerstgemelde  ML,  zoodanig  te  fnijden,  dat  de  eersr^e* 
^dde  ML  middel* eveuredig  zij  lusfcbeu  d£  dtekn  AF, FB« 

cumê  «f  avcu  VL  ae.   •  ^ 

orLowim.  Door  te  7  Werkfink  vis  te  I.  Beet  voee 
AB,  de  deid»  VoemderMling  veor  AC  doer  te  4. Weric» 
Mk^  en  voor  CO  es  DF.te  i»  (iweemeifii  geteiktj  dei 
leKSea  9geke» 
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w6  IIL  Boek:  Ovsr  eimredigc  Ujncn. 

BEWIJS.   Uit  V«  13* 

X.  AANMP.RK'iNG.  Hc  '^edcD  van  de  voorwaarde ,  ^^f^^  ytiet 
kleiner  zn  .  enz.  blijkt,  om  dat  onderzins  AC  grooter  zijn- 
cic  dan  A}L  p  CD  <ieii  Qmirek  des  cirkelt  niec  eens  rakea 
zoude» 

0.  AAimtviNG.  Hec  blijkc  dat  iaditfl  BG  e  AF  ftaaakt 
wondt ,  het  (lip  G  ook  aan  het  gevfiafdf  voldoers  en  dat 
er  gevotgeiyk  twee  o^osfinfiii 

IV.  WERKSTUK.  Fig.  54. 

Ecoe  lijn  AB  te  y  ndon  die  derde  cmmedige  mm 
twee  gege^rOQ  lijoeii  AB»  eo  AC» 

Bvet.,  VL  n.  ^  Sc.  vt 

OPLOSSING.   Door  de  2.  VooroDderüeUiflg t  het  IL  caha 
'  VL  Werk  ft  uk  des  1.  Boeks.  *  " 

Bewqs.  Uit  IV.  s.  Gev«  i.      *  '  I 

V.  w^aKSTUK.  Fil?.  55.  j 

Kcne  lijn  D  H  te*  vit  den  ^  die  vfaide  e%«Q|iedi|e  Ei|'  au  | 
dfie  gegeven  U^êêu       B«  C«  •  I 

coct.  VI.  Sc.  VI,  10.  —  L*  G^.III.  prob.  a.  ( 

OPL05MNG.  Door  dc  2.  VooronderfteJiing;  liet  IJ.  eo  lm  j 
VI.  Werkduk  des  !•  üocks.  I 

»EWi|s.  Uit  IV«  «•  Gev.  I» 

VI.  WERKSTUK.     lig,  53. 

Wanneer  drk  lijnen  A,  B,  C  gegeven  2ijn,  eene  vier- 
de G  H  te  vinden  die  tot  de  derde  C  lif  ,  als  de  ccrflc 
A  is  tot  de  tweede  B. 

CLAViUS  op  KWXm  VI.  tO. 

«i>i*o$sj\(;.   Dooi  de  u  Vooronder&eliing.,  bet  IK  en  hci 

VL  W^ikHuk  ÓC6  l.  hoeks. 

«tWJ^.   Vii  iV.  A«  Cev«  t* 

V&  -miLltsruc»'  Mi^  pu 

Eene  middelcvcr.icri^^e  DF  te  viiKifiD  tusfciiêii  iwce  ^c- 
gevv*ii  iijiien  AT  en  ÜF, 

«vet»»        xs.      Sc.  VI.  II.       L,  G,  III,  prob.  f. 

OPï.of^mc.    Ka  de  loeide  lijnen  in  eene  ngtf-ng'  AFBge- 

iktd  te  jlebbeoy  door  dft  i»  Vooranricrfrettjiy^  Jnt 

ligt 

V 

( 

J 

I 
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IIL  rock:  Ov^  cymrcdigc  UJmn. 

hm  VU.  Werkftiik ,  de  3.  VooronderfceUiüg ,  ca  bet  UL 
Werkftuk  des  eerftmi  Boeks. 

HBwqi.  Uk  V.  13* 

AAifMCRkmo*  Om  dit  Werkftok  door  dtn  fropofii§m0mlm 
pas/er  optdosTeo  9  gebruikt  mn  dt  Iijo  welke  (Giofid- 
beginleli  IV.  %4.  Aanm.  «.)  de  lijo  der  PU$m  of  ook  de 
Gemgtfifd»  lijn  geooemd  wordt. 
Men  ftelJe  dat  mefiriien  de  tijnen  F  en  t  (wMm»  P 

•  4e  kleinie  is|  tene  tnlddeteieiMedlgt  moet  gevonden  woiw. 
4eiK  Men  meio  P  A  fcvide  op  de  lijn  w  geltjkt 
deelen ,  visQ  het  middelpunt  des  propoitieme^esiefs  ef, 
en  teekene  de  getiUen  dier  deelen  atn  t  dat  deze  door  P  «1 
11  uitgedrukt  worden,  bijv.  3.6  en  foo. 

Men  numc  met  een*  pasfer  den  arfl;<nd  R.,  ftelle  de  eéne 
piint(Fig,  54.)  op  het  ftip  D  van  de  Geomeirifcht  Ujn^  dat 
even  ver  van  hut  ijiiddulpunc  A  af  s  -s  R  op  du  hjd  van 
geüjk'ï  deeien  :  bijv»  op  .  joo  zoo  de  lijn  H.  op  de  lija 

•  vnn  gelijke  deelen  loo  deelen  beftaat  :  en  opene  den 
froportionaul'pjsftr ,  zoo  dat  de  andere  punt,  op  de  geo- 
fnecrifche  Jjjn  van  het  tweede  blad  op  F,  op  gelijken  affland 
AF  van  bet  middeipuac  valie»  zoo  dat  AD  =  A£  ea 

.  DE  =  R 

Men  ftelle  de  punten  dien 5  pssfcrs  op  de  ftippen  B  en 
C  der  geometrifche  lijnen  van  beide  de  biadcn ,  weike  op 
den  r-iH^a^d  P  (of        van  het  middelpunt  A  zijn!  zoo  dat 

aB  =r  AC  (hior        dan  is  BC  de  niiddei«ov<eiired^e 

lusfchen  P  en  R. 

Immers  in  de  geiijfevarn5ip:e  dritihoeken  CAB  en  EAD 

'   ia      AD:  AB  ssJÖEj^C;  dat  ia  AID:  AB  ïis  R: 
iC:  «O  tieHithre  AOS  Aft*  =       ftC\   Maar  uft 

den  aard  van  de  Geometrifche  lijn  is  2^.  AO':  A  i^*  = 

1:  P:  derhalve  3^  R :  P  =  :  BC*:  en  4*>.  B'C* 
ï=  P  X  R  .  dat  is  P:  BC  =  BC:  R:  en  BC  is  de 
gezochte  niiddel^erenredige,  In  km,  gegoven  ¥BMi#ieèd  ie 
SC  O  ^ 

VUL    WERKSTUK.  F<g. 

■    Gegeven  zijnde  de  middelfte  ML  ,  cu  de  fotn  AB  ^Icr 
uiterfle  van  dfie   evenredige  üjnen,  de  uiterlte  [AF  ca 

li  F]  ?:e]ve  te  vinden. 

t«is^ucr  Cor;    ey  svci.«  ¥4»  ia* 
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ai  //ƒ.       i  Over  €venrcdïg&  UJnetu 

^  OPLOSSING.  Door  hec  Vil.  Werkf^uk,  de  3.  Vooronderfcel- 
ling,  bec  iV.  Wcrkfcuk*  hi^  hec  VI.  tweemaai  gebniikKi 
alle  uic  hec  1  Boek. 

IX.  WBRKSTUK* 

Tadchen  tmt  gegeven  I^imb  A  en  B  «  Me«  of  smn, 
af  irQMea  middel  •evesredige  te  vindeD;  la  é&  «mid^ 
aoo  ¥de  «b  er  door  de  gedurige  opidliDt  'vifi  de  bdni 
deier  gmeeirifche  piogMfle  I9  o»  4>  8»  16,  32*  cBd 
QOtftatii  kniiBeik 

TACQUftT  Cor.     Of  Kvcu  VL  1%; 

ovLowuio.  Door  b«  Werkftak. 

AANMERKING.  De  re  Jen  waarom  men  (lechrs  3,  of  7,  of 
25  CQz.,  raiddel-evenredigen  viiiden  kan,  uat  is,  ahijd  on- 
even io  gecal,  is  deze.  Men  kaa  door  de  Meeckuuoe  m^^^i 
.  ééttê  middel^evearcdige  tuTcbeii  twee  igoen  Tindeo:  lodfen 
er  da«  twee  tBeen  A  en  B  gegeven  zijn,  vindt  oee  er 
door  iMt  Vil.  Werkftok  eene  derde  [C]  die  tntfckca  de- 
ye  atddd evenredig  Is;  Men  kan  er  wederom  eene  fo] 
vinden  cusfdien  de  eerfie  lyn  A,  en  de  eerile  middel- 
evenredige C,  en  eene  [E]  tusfchen  deze  C  en  de  tweede 

f  ptTcvei)  lijn  V>  :  dus  in  het  gehce?   3.    Tusfchcr?  f/e^f  vijf 

•  lijnen,  kan  men  er  wederom  4  vinden,  namelijk  rusfchen 
A  en  1>,  D  en  C  en  £»  £  en  dac  j«  in  ket  ^f^u^MX 
7 ,  enz* 

AANMUKfNC  OVrn  irF.T  VTNDBN  VAN  TWEK  MlODft- E VRNRIiyWI»  DA 

Ouden  liebbeo  reeds  veel  moeite  aangewend  ter  oplosHng  van  hec 
vraagduk  ,  „  tutiVhcn  twee  gegeven  Igncn  twee  roiddel-eveore- 
M  dige  te  vinden.**  Doch  dit  kan  door  de  enkele  Meetkunde « 
IB  dni  ftrikftcn   Kfn   minemkf  dien  de  Ouden  aan  dat  woord 

gaven,  dat  H  door  cirkel  cn  regtc  lijn  alleen,  niet  gefcbic' ^cr, 
ï!uT*»r'T's  heeft  breedvoerig  over  dit  ftuk  j^chan-^cld ,  in  iyne 
Commetuarius  op  het  iwccdc  Voorftel  des  ii.  Bocks  van  A&cfii- 
annnt  de  /pk/têfs  $$  eyihktnx  ea  dairin  omgegeven  de  luadoi» 
wfjzen  van  plato  ,  ven  hkho  ,  van  puilo  van  Byzantium^  rm 
AFPoi.i.oNTtJS  ,  vnn  DiocLES  »  vv.rt  pAp^v?,  vnn  sporos  ,  var»  mksecit- 
ÈiVbf  van  a&chitas,  van  £&ato$iiien£s  en  van  nicom&des.  i>e 
wtJse  van  mcoMROBi  It  ook  door  tAFmi  uitgelegd  in  z){ne  Gk(» 
Uei.  MatktÊulV,  21,  93. 

AÜP   deze  opIosfiiTtu  l:nnnen  tnt  twcp  n^pcmeene  fonncr 
bvni'r  wnrdcn :  tot  die  welke  door  nndurc  lijnen   dan  den  cukel 
Veiri|,t  worden,  en  die  welke  men  voibieo^i  duior  regtc  Ignen, 
or  regte  lifn  en  cirkel*  wel  li  waar  nlec  op  eetw  gêmMrifche ^ 
maar  op  eene  mechanifihe  wqze. 

•  Wat  de  cerfte    foort  dier  oplosfingen  betreft:  kofnt   eerst  in 

.  idOfa^rkiAg  di^  1  Wfiii^  Qi  door  eene  Jui^nune  lya,  |eAoemd  de 
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JtL  BêA:  Om  Êmrtil§ê  i^mik  wf 

concholde ,  of  fekulptrek  van  tcicomeoes  ,  of  door  d*  cfsfcidg  of 
JdiïïUrek  van  oioclbs  verrigt  worden  ,  twee  zoogenoemde  vtecha* 
9^cht  kroniAC  Vi^xkt,^  •  wier  eifenrcbappea       derzeiver  toepas* 
ftn^  op  4it  TfiaiMc  M  t«ct  ia1ddd««f«aredtge  M  TtaUbn^ 
teen  kin  nagttn,  In  bet  voomdTel^k  werk  vau  den  Heer  j. 
vtoRYN ,  Grondhe^fels  der  hoogire  Meetkuniê ,  II  Boek ,  voor  de 
coNcaoj0t  Hoofdd.  !•  prop.  s  i  ca  voor  de  dseoinn  Uoofdd. 
prop.  7'  en  ook  clavios*  Gnm,  Ih'aetkB  VL  IS* 
Ve^volfeni  Iconen  uer  In  eenmerkiag  de  optoefegw  doec 

die   kromme  lijnen  xvelke  men    kcgdfnedcn   noemt;  MKKECtiMUt 
heeft  het  beroemde  vraa^ituk  opgelosc  door  de  ihyding  van  ecuo" 
pgrahi  en  eene  h^pcruci  ,  en  ook  door  de  fo^ding  vau  cwee 

Deze  opIosGngen.  alt  g^fchieden de  do nr  kromme  lijnen  die  nk-c 
lot  de  eigcoijgk  gezegde  Grondbcgiafds  der  Meetkunde  behoren, 
kuDHcn  niet  door  oos  omgegeven  worden  s  Men  zie  over  <S« 
leitsigc noemde»  GmeMfHe  camisii  ZH,  lil.  p.  91  io  4e  uitgave 
▼an  VAN  seaneimit  en  abr.  dk  ora^,  AnaljJU^  lii.  D^ek,  94« 
Werkduk:  cn  voor  die  «elke  diefer  in  de  Mek  willen  indcio» 
gen»  SX.USII  Mefalabum» 

De  overige  Oplosfingen  s||n  die,  welke  doer  cfrkelf  m  regto' 
igoen»  doch  op  em  meclüinllkhe»  en  niet  op  eene  leoaetfifoie 
'   -H^ae  gBiMdedcii,  Wü  snUen  er  eenl|e  opfeven. 

A,  opLossiNO.  Van  plato.  Fig,  56»  hebben  de  grondeo  vao  de^* 

Mre  fteéi  opgegeven  la  JV.  is«  Oev.  4.  Uen  foege  de  Ifneii 

FD,  Dli,  toafcheo  welke  twee  niiddel*evenredige  gevonden  moe« 
teif  worden  bjj  elkander,  zoo  dat  zij  eenen  regren  hoek  FOB 
maken :  men  verlenge  ze  beide  naar  M  en  N.  Men  neme  twee 
*  Winkelhaken  F  AC,  ECBs  eo  fchikke  deiefve  xoo,  dat.  tcrwyi 
de  kfnin  A  dea  regten  hoeks  FAC  op  dc  ii}o  BDM  blüve  , 
Tiet  eene  been  door  F,  ulrcfndc  der  T^in  UF  gaa,  te* wijl  ,  de 
kruin  C  van  den  tweeden  winkelhaak:  ECB,  die  zich  langs  hec 
been  AC  des  eerftcn  beweegt,  op  de  verlenging  van  de  Jën 
FD.  eifent  in  C  ^ende,  .het  andere  BC»  Inlft  het  «liefnde 
B,  der  tweede  gcc;cvcn  lijn  Dfl  nkc :  din  zullen  c!c  iwee 
lijnen  AD,  DC  middel  evenredig  zgn  laafchen  U  D  %  209 
dat  1>F ;  AD  =  ADs  OC  =  DCs  DB 

tSm  ook  TACQm  op  xoGu  VI»  1$.  eeBoumi* 

H.  OPLo^siNO  van  CAETisms.  PI?.  57  T>?ze  heeft, om  dnt  zij  ook  door 
b&l^Up  van  winkelhaken  gefchted,  vr^  wat  overeenkooist  met  die 
Tan  PLATO  :  doch  e|f  ftrekt  sich  verder  uit,  om  dat  z|}  gefcblkc 
Ie  om  niet  alleen  twee,  maar  ook  vier,  sef«  echt,  enz.  «ld* 

del^evenredige  te  vinden.  hebben  hare  gmncen  in  I^^  i;-?, 

Gev.  5.  uitgelegd.  INTcn  lu'hbe  eenen  zwaai  YAZ,  waarvan  het 
middelpunt,  waarop  de  bccncn  Y  A  cn  Z  A  zich  bewegen  zg  A« 

Ifen  Bebbe  boveo  dien  eerfdieide  iHnkelliekcB,  drie  om  kwe* 

middelevenredige  te  kannen  trekken:  v|jf  om  er  Tier  to  IfÉk- 
ten :  en  zoo  voort? ,  altijd  met  tvvee  opklimmende 

Van  deze  winkelhaken  beweegt  zich  een  gedeelte  op  het  been 
AT»  een  ander  fedoehe  op  bet  been  AZ  det  zwiais :  het  geen 
•  door  ndddel  Tan  eo«t  f^ewrinf ,  ii  oaBO  Éeaf  beweegbaee » 

makkeluk  te  verrigten  vnTt. 

M^n  atesUt  bU  hes  middcipiw      oy  bet  eene  been  v«n  deti 

*  awaai 
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iwaai  de  Jjjn  AC>  en  op  Aet  atitfcr  de        A l#  lOfMttf  Wdktf 

mciv  cwae  middel- evenredige  zal  vinden. 
^  aoec  de  opening  van  den  zwaai  zoo  fchikken  f  dat  alt  de 

knüa  4et  wiofcelhaaJLS  ICB  op  C.vilt,  d«  wliiktftltnk  IBM, 
«tfen  alwinr  het  been  CB  valt,  gcOrhovcn  worde,  en  AT 
.In  1  fnydt  ,  hcc  bjcn  IL  des  winkcüiaal's  KIL,  wiens'  krufn  op 
I  gcfteid  wordt  iu  L,  uiteinde  der  l^ja  AL,  vallc :  welke  fchik- 
king  4Mr  iMtren  ffvondeB  worde,  en  dat.  eene  mechanifcbe 
opIosfiDg  geeft:  Hec  blükt  uit  IV.  is.  Cc  .  s.  dac  ACs  AS  S 
A  B :  K\  —  AI:  AL:  en  derhalve  dct  AB  «tt  At  <f  tWft  |e« 
vraagde  middelevenredige  z^n. 

2te  ook  TACQUftT  op  Birct,  VL  U.  ^Ao^lui» 

lil.  opi.osMNO  van  hero  ,  Fig.  5g.  wcxkc  door  euTocius  is  opgegeven « 
C9  door  mldctet  van  e«ii  lloiial  gertfited. 

Men  vcrecnige  Je  lijnen  AH  cn  15  G ,  tnsrchcn  wefke  men  twee 
Tni;!c!cl-cvcnredige  zoekt,  onder  eenen  r«^;TrcTï  liock  GRA:  Tien 
vokooyc  üeu  regthock  tt  A  D  G  :  verlonge  de  jgden  D  A  en  U  G 
08bepaai4ei$k;  en  trekke  de  dbfootleii  OA  «o  »D  ,  d)e  zich 
In  E,  in  gcliike  dcelcn  fn|jdcn.  Men  beu-cge  een  liniaal  BH 
op  hm  öip  B,  rot  dat  het  de  Ignen  DG  n  HA  in  de  fVippcn 
Z  en  U  zoodanig  fnüde,  dat  EZ  =  Sü:  AH  en  ZG  ziilkn  de 
twee  nUddel-evcnredige  zijn. 

BKWijs.  Men  trekkt  uit  £9  £T  loodfegt      D G  die  ftfOlCfflSk 
C  T  =  T  D  maakt. 

Derhalve  is  uit  lU  S*  llegtk.  nit  DZ  «»  Z6  +  ^  op  GT 
00  □  op  TZ    cn  derhftlve  Rh.  \v.-  DZ  en  ZG  +  O  Op  GT 
+  □  op  E  T  ;ö  □  OU  TZ  -h  □  op  ET:  dat  If  docr  IL  idw 
mh.  uit  DZ  en  Z  G -h  □  op  KG  QO  □  op  ZB« 

Op  de  zelfde  W9ze,  is  Rk.  vit  DH  «a  H A  +  O  op  E A  00 
D  op  £H:  niaar  £H        ZB:  derbüve  Rb.  «It  DZ  •  Z G -h 
□«op  £0      Ri;  irit  DH  cn  AH  H*  DopEAiOB  0»  detGB 
'  =  EA,  Is  Rb.  Qlc  DZ  en  ZO  CB  Rh,      0B  es  AHi  eft  deiw 
bUve  ay.  8.  Gtir«  |0  DZt  DK  =  AH  :  ZGi  aw  0Z<  OH 
=  ZGt  GB  =  BA:  AH: 

GewHgeHfc  AHt  ZG  =:  IGt  GB  =r  BAt  A,H*  of  BA: 
A.U  =  AH  :  21G  sr  ZG:  GB  t  dolMlVt  f(hi  AB  ,  AH, 
20,  Ba  gedwcig  oienrodlc» 


«•  <S«wfi*i  ^SpwaiB*.  m 

i/",  OPLOSSING  van  I  iiir.o  vnn  Byznnrfrt^i,  V\g, 

Deze  wordt  Ycrn-c  donr  ir'M-iei  van  den  c:r>:o! ,  fn  C2tt 
Uvim\.  wif B8  ligging:  door  coeaing  gefchikc  moer  worden. 

'^'^  ^^j"®"  tusfchen  welke  men 

iT?  J*™?*'^^^"^**^^^^^^  wil  vinden,  onder  eenen  regrea 
IjOek  ABC(  mn  treicka  \C;  hefchrtfre  om  den  driehoek 
ABC  Mtea^cAfkct  BADC^  eu  voUooiye  dcü  regthoelw 

Jl^ACDt 


Digitized  by  Google 


BL  Bocki  Over  emredigé  R/mn. 


'  BADC,  waarvan  meo  de  zödeé  DA,  en  DC  oabeptilde- 
l'ij\L  verlengu  Men'  bewegfi  et»  IUmI  PftG»^  soodniigooi 
dei»  top  B  dtf  ffftM  lioito  4DC»  4tt  *  4Êém  FO« 
ëetiulrai  door  tei  oaoeli  de»  drUf  «i  de  veilMMde  IQ* 
nem  DAf.DC^ afgefiiedaiit Idfii^  ^ni  ónUm  ÜB^  fA, 
CC.BC* 

-  Bitwi|s»  Uic,V*  17.  Gev*  4* 

Zie  ook  ctAViut»  Gmmm  fmettm^  VL  is« 

V«  OPLoniNo  van  yieta  :  dese  gefcliied  ook  door  siddd  mi 
cirkel  en  tloMt  Fif. 

Men  trekke  eenen  cirkel  PRDH  waarvan  dé  groocfiieder 
gegeven  lijnen,  de  I||n  KD  de  Tniddetiyn^stf»  Men  trek- 
ka  in  den  cirkel  eene  IQn  PH  gelijk  aan  de  kleinfce  der 
tw«ee  ge2;even  fijnen  ♦  en  verlen^e  dezelve  naar  welirer.?!. 
leu.  Uit  het  eeiie  (lip  H  waar  zij  den  oracrek  fnijdc,  neme 
loen  het  deel  HL  =  UP,of  aan  de  tweede  ^e^even  lijn:  en 
trekke  uk  L,  LC,  door  het  middelpunt,  vervolgens  uic  P 
eene  onbepaalde  lijn  PI  //  hC\  men  neme  een  liniaal,  en 

■  bewcge  het  zelve  om  het  middetpnnc,  loc  dat  het  de  ver- 
lengde lijn  PH  ontmoete  ia  A,  zoo  dat  AG  r:  CK  of 
san  de  bkve  middellijn «  d.  1.  atn  de  ktlft  dm  ffootlle  ge« 
geven  I9tt«  Den  zya  A?  es  «ridM*Of«wed!g  cniOdiea 
DK  en  HP. 

uiiwijs.  Vh  V.  17.  Gev.  3.  Aaara.  2* 

De^e  opiosüDgeo  zQn  roor  onte  bedoeling  genoeg:  nndero 
gat  men  bU  nmrociut  uu 

VI.  OPLOSSING  door  den  proportionaal-pasfer. 

Mci]  <:^L  iuif;t  d-iartoe  de  lijn  die  wij  de  lijn  der  foH'^ 
(ia^  of  der  Ugchanicfi^  genoemd  hebben  (Xf.  ^6.  Aanoi*^ 
en  die  met  het  woord  cuhic  bedempeld  rs. 

Dït  de  lijnen  P  en  S  de  twee  lijnen  zijn  tosfchei 
welke  er  twee  middelevenredige  moeten  gevonden  *ror- 
den.  Nfen  meie  P  en  S,  op  den  pr opnrt ionaal  pas fer  ^ 
op  de  lijn  van-  gélifke  deelen  van  het  midd  «Ipunt  des 
pnsfers  afi  men  ceekene  die  deeien  aeo^  iateo  deselwn 
zijn  bijv.  160  cn  20.  ■ 

Men  neme  mee  den  gewonen  pasfer  de  gjrootto  Tsa 
S,  de  grootfte  der  twee  gegeven  ii jnen. 

Men  (lelie  op  de  beide  bieden  (Fig*  50}  AB,  AC» 

proportimmal' pasfirs  ^  op  de  ijjoen  nam.  der  Iigdin» 
mee,  de  eeoe  punt  op  B  ^  die  eten  ver  op  die  Itjn  vao 
het  nidMptBi  A  «f     ele.8  op  Oei^tt  dv  fe^  Men 
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g%  Illê  Büik:  Over  ennndigc  Ujncn. 

was  fhfer  op  i6o)  en  iricn  opene  den  proportionaaÜ 
fasjcr  tot  dat  de  andere  punt  valle  op  C,  op  gefijkea 
afitand  op  de  lijn  der  Ifgchaiuen  van  het  tweede  bladj 

Men  ftelle  de  punt  van  dien  pasfef  op  G ,  van  de  fijn 
der  Jigcbtmen ,  op  den  zelfden  afftand  van  A ,  als  P  was 
op  de  lijn  der  gelijke  dcelen  (hier  op  ao)  en  mere  den 
affland  van  G  tot  Ë,  dat  op  gelijken  afThuxl  G  iUtt  op 
de  zelfde  lijn  van  het  ai)der  blad  AC 

E  G  is  de  grooiile  der  tiirce  .gevraagde  iiud4el«eYeare<- 
dige  lijnen. 

imm^s:  uit  de  driehoeken  CAB  en  EAG 
ja  I^  AB:  AG  s  BC:  ËG:  dus  hier 

a%  AB:  AG^  =s  S:  £G:  aa  4«^va 

3^  AB'  I  AG*  a  S*:  EG*:  naar  nft  daa  a«l  faa 
'  de  lilo  der  llgchaiMn  ia 

AB»:^Q«  SS  8!  P:  darbal^  ' 

5«.  S» :  eg'  =  S:  P:  maar  (Hl.  15.) 

lodien  vier  grootheden        it,Q>Pin  eeoe  g^migp 
'  evenredigheid  zjjn  is  6®.  S:  P  =  S*  :  R' : 

Derhalve  7®.  s*  :  EG*  =  S* :  R» :  co  derhalve 
EQ  ï=  R )  gelijk  aan  de  ^rootde  der  twee  gezochte  evenredige» 

EG  gevonden  zijnde,  neemt  tnen  eene  middel  even- 
redige tusfchen  S  en  KG  (Weflciluk  VJI.  Aanm.)  die  de 

tweede  d^r  gevraagde^  of  de  kleuofte  der  twee  gjsm^^ 
de,  «ijQ  2al« 

X*    WBRKSTUK.    Fig.  61. 

De  rede  die  er  tusfcbea  twee  gegeven  V^aen  AB,  BC 
flaau  fieeft,  doch  waarvao  de  eerOe  grooier  is  dm  de 
tweede,  zoo  ver  men  -wU  te  verieagen  ,  ea  de  fiMd  ns 
alle  de  fedeo  aaate«ii>^  ' 

TACQUET  op  KUCL.  I  f  j 

OPLOSSING.  Men  rigt  f  door  het  IV.  Werkftuk  uit  h*z  T. 
Boek)  AD  X  op  AB  en  door  het  ITL  BE  J  op  AB;  taen 
maakt  door  het  II.  AD  =  AH,  BE  =  BC:  men  [rek: 
T>?,  tot  dat  dezelve  AB,  verlengd, in  F  ontmoete  :  men  treU 
CG  X  op  AF,  maakt  CN  =5  CG  eu  trekt  HN  x  op  AF: 
oien  maakt  NI  =  HN  en  IK  x  op  AF  enz.  AB,  BC» 
CN,  N  l  enz,  zijn  dj  leden,  en  AF  is  de  fom  van  aiieo. 

BEWIJS.  Door  het  11.  Voordel  van  het  IV.  Boek^  eotff 

•ige9fchfyipeo  der  evasedigliedeai  vooiai  IU«  %^ 
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.Vimm  AF:  BF  »  AD:  eb  s  AB:  BC 
derhilve  BG>  BP  ss  AB:  hStt  ék 
BC  —  BF:  BF  s=  AF      AB:  AF:  d.  i. 
CF;  BF  SS  BF:  AF  ss  BC:  AB  «s  GQt  BB< 

A  b:  of 

AD:  BE  tt  B&:  GG:  , 

AB:  BC  =  BC:  CN 
en  zoo  voorts,  /no   dat  AB»  BC|  CN>  Nl  «OX»  ceOÓ 
geomecrifcbe  reek«  uifcmakefu*  ' 

uamÊÉMmo»  Hoe  wet  nen  tet  giMl  4ir  lailta  leo  pooc 
kao  aemen  tli  men  wil,  is  boBiie  foQ  eeoe  bepttlde  l^it 
AF»  om  dat  dc  lectea  ia  eeoe  bepidde  rede  (van  AB; 
BCj  afttemeih  Zie  hei  geen  w4  «Mtgd  Mhmb  10.  BO0K 
'  X?.  Veorft.  Qtv«  iS. 

ft  ■ 

XL  WfiRRSTüKé 

£m  lijn  io  oinrfle  etf  mfddelOe  rede  tt  fiiijdeittf 

lüCL,  VI.  ^Ob  ^  L.  G.  UL  prob.  4.        .    •  ( 

OPLOSSING.        h  de  2dfde  als  voor  bet  X.  van 

ZIL    WERKSTUK*    Hg.  4^ 

Eene  lijn  AD  in  barmonifche  evenredigheid  té  dccfeni 
dat  is,  volgens  de  34  AanraLfking  op  de  23.  Bepaling  vail 
het  111.  Boek,  de  lijn  AD  zooJanig  in  drie  deelen  AB, 
BC*,  C?D,  te  deeIcMi,  d.:t  t^e  ircheele  fijn  AO  tot  eend 
tier  uiterilen  A  \\  bijv«  fiaa»  200  ai&  de  móm  CD  tot  bet 
middeiae  deel  B  C*  «  r 

cLhTm  td  mt.  VI.  xr«  ^  7t ms  dioikm^  Cm  yunjfm  U 

orLomo.  Xreli  DG  et  AG  aear  wlllekm. 

Trek  «It  een  ftip  B  mtr  willekeur»  qp  de  Ufo  At)  geiu^ 
MDt  1 B  emwOdlf  lia  DG,  door  kic  Vf.  iPerUM  fari 
bec  I«  Boek. 

Verleng  EB  in  F  UK  Ji€  Bt  EB  dö* hei;IL  WtfÉCi 
Trek  GF* 

A  AQG        A  AB£  eu  A  DGG       A  BFCs 
das:  IV.  3. 

AD4  AB  =  DG:  BË  af  B 
JMr  DG<B^  sriDCsBC: 
«KV  AD^  AB  =t  DC.^  BC/  (Hf.  It.) 


4 

Digitized  by 


VIERDE.  BO£K. 

•  Ylft  DB  &BD1  BN  BB  OBLIfK VOBMIOBBt» 

VAN   R£GÏLIJ£<iCË  FIGUR£N« 

L    W&RJL3TUJU  Fig«  6^ 

De  rede  van  twee  r^gtlijnige  Figuren,  A»  fi»  door. 
i^pelijnea  UG»  GP,  uictedriikben. 

muwBiBu  Vmn  «MÜBk  ZVU«  m  iMi  II«  Boik  

awB  etrB;  deo  fcgllmk  HCDG  gelQIMdf  Mn  «i  gegem 
ignnr  A|  vttrolgpiif  door  Werkfiok  XUL  msftkc  mea  op 
de  til  4iB  b^Mldt  iUn  G D,  den  rigikoek  GDBF  fdlfk- 
Miif  auc  ilt  Mmrén  FIcimr  ik 

iftwjjs.  Uk  IV* 

De  lede  van  twee  vfefkantea  bm  InsgdiJIci  «hor  fi|^ 
lijnen  uitgedrukt  worden. 


tB  Btmif •  Door  V*  I5« 

WB  R  K  S  ï  U  K.    Fig.  64, 

Op  eeM.  gmiveB  üjlo  CO  «ene  segtltjwie  ifuur 
ikm  dift.  mb  ieot  mpvcB  M^ijB^e  Qg^  i^m- 

£VCL.  VI.  i8.      St.  VL  IS*  »  L.  G.  III  prob.  if. 

BfLomfo*  0oor  IL  WctkMi  4*9  Auia»  b» 

BKwiia*  Uit  IV.  d> 

liL  WRjixaTUK.  Fig.  65. 

Eene  Figuur  N  te  vervnnrdigen ,  die  a;in  eene  g^cvcn 
fiS*W  i«  g^üjkvoroiig  ^  en  aa^  eene  audeie  M  ^dijk  zij* 

Mak»  VL  18.     L.  G»  IIL  pcob.  d» 

OPLOSSING.    Voor  CD  A  H  OD  fig.  L  uit  het  XFII.  Wctk» 

liuk  van  het  H.  Roek:  insge  ijks  op  B  H  voor  □  BD 
00  fig.  M.  Vervolgens  voor  FC  door  het  Vil.  W  crkiljJ: 
van  het  Ifl.  Bockj  en  dan  swx  N  «O  L,  door  het  Ü* 

laa  4üt  Bode* 


Digitized  by 


JIK  JM*'  Wit  dt  nA  tn  gelijkt.  fOM^ngii.  fiSumu 

•BWfjs.  Uit  1V«  04»  is  II  t  L  ?s  Q  op  FC:  Q  op  k%. 

Maaf  001  dat  ABs  PC  :tS  FC:  EC 

'  is  □  op  FC  00  Uu  uk  AB»  BC 

deihalw  N:  L  =2  Rh.  uk  AB,  BC:  D  op  A3 

=  BC:  AB 

L:  M  =r  AB:  BC  (IV.  7.) 
4erii«lv«  N;  M  =  BC  .  Aü;  AB  .  BC 

1V«  WXftSSTÜK» 

De  cvereensflaande  zijden  b  van  iwce  gclijkvofmigö 
figuren  gegeven  zijnde,  de  reden  van  die  ^guiea  doot 
fegte  lijnea  uittedrukken» 

ofLOiiim*  Door  bet  IV*  Werkftnl  Ytn  het  UI*  Bodb  j 

i&wijs.   Om  dat  tf:  ^  =  ^:  ^  is  | 

Rh .  ui t  ^  en  ^  s=  □  op  ^ : 
Maar  (IV.  34.)  Fig*  op  a\  lot        Hg.  op  ^      Q  Q|p 

□  op  ^      1^  op  n;  Rb.  uit  a  en  (f  s  47:  v 

V.  WBRftSTVK. 

Wanneer  de  rede  van  twee  gelijkvormige  figuren  [A, 
Bj  door  twee  lijnen  [M,  NJ  uitgedrukt  is,  de  rede  Wl 
dcrzelver  eveueeu^tiaaode  zijden  \a ^  b'\  te  vinden* 

OMMRWr*  TusTchen  M  en  N  door  Jttt  VII*  Werkftnk  vaM 
ket  III.  Boek. 

iiwij5.   Om  dar  Ho:.  A :  %  B  =  □  op    ;  Q  op 
en  M:  N  =  fig.  A:  fig.  B:  is 

M:  N  =aopö:aop^:eDM.K:N*  =  èi«;M 
Maar  M :  ^  =  %\  N :  derhalve 
□  op  a:*  00  Eegth.  uit  M  eo  N 

Miahre  4;»:  li»  s&      ^  «n  ^:  #  ss  N:  jv« 

VL    WERKSTUK»  , 

Benen  veeltioek  N  te  maktn»  die  tn  mca  totaen  itaeU 
lioek  M,  waarin  eene  liide  A  bekend  is,  gelijkvormig» 
Qi  tevens  een  bepaald  veelvoud  m  van  den  advcn  «Q. 

L.  G.  III.  prob.  15 

OPLOSSING.  Tiis^cfTPïT  A  en  /»A  door  het  VIL  Werkftfl?:  vart 
het  III.  Boek  :  cn  dan  op  die  middel  evenredige  door  het 

JUL  WerklUik  vaa  di(  Mpek»  den  veeikoek  X^.  vn|  veeik.  ivi. 

Ca  itn« 
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l6  IF.  Bock  r  Of ^  tkréüen  gelifkf,  ¥m  regtl.  figu 

Ooi  dat  fi^KX  B  «.Bt  A.       •        '  . 
is  B*  s  A* 
maar  fig.  N:  lig.  M  =  A«: 
derhaJv«  üg.  W ;  fig.  M  —  mK"- :  A*  =  •  r  i. 

AAlOfB&KIIIO.  Dtit  de  cirkels  gelijkvormige  figuren  zijn, 
wnmn  de  Inliouden  tot  elkander  iir.  n  als  de  vierk-nten 
der  middellijnen:  (zie  h^t  zevende  Bqek  der  GrondbegmfcJs , 
Voordel  X.  Gev.  i ;  en  Voorftel  XVI.  Ger.  i.)  geldt  a\L 
.  Voorfcel  (  gelijk  ook  de  twee  volgeode)  voor  de  cirkels, 
even  aU  voor  de  veelhoeken. 

Vit.  WBRKSTVK. 

9 

"  Eenen  veelhoek  N  te  mnken ,  die  aan  den  gegeven  veeU 
hoek  M,,  vmrvaa  eene  «ijde  [A]  Ut^keoci  is,  gdi^kvor- 

SDig,  en  tevens  een  bepaald  gedecke  ^  vau  u.u  zdvoa  ü}. 

•^OFtoi«ifo.  Tojfdieii  -  en  A  doot  bet  VU.  WcrkftiikFi^ 

bet  TU.  Boek:  dan  op  die  middel  - eveufedigc  door  het 
Ut  WeckTcok  m  dit  Boek  M. 

.  A 
^  MWTjft.   Om  dit  — :  B  B  B:  A 

A* 

'  ii  1*  —         Miar  fig.  Nt  tot  fig.  M  =  B»;  A» 


A*  T 


Daar  alle  vierkanteo  gelijkvormige  figuren  zijn,  gcIJtdir 
Werkftuk  ook  voor  de  vierk^ntei)  s  ^  desaeil^  opktf&ig 
geeft  dus  de  oplosfing  van  dit  Werkduk. 

Een  vierkant  te  makto^  dat  een  be^hT  gededtt<9 
»^  v;ui  een.  gegeveo  vierkant.*. 

f     Ir.  G.  Itl.  i^rob.  13. 

AATf!vip.RKT:^G.  Dit  Vooffiel  kaft  ook  door  V*  15*  Gev»  o|^ 
gelost  worden. 

^        ■  Vlll.    WERKSTUK,    Fig.  66. 

'  Eeue  Figmur  M  te  oakM»  de  «eliit  si$  aM  de  l#»Fait 
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^IT»  Boék:  Onr  dê  rede  en  gcUjbf.  van  regth  ^uren.  ^ 

zoo  vele  gelijkvormige  Figuren  A,  B,  C,  D,  eoz.  als 
oen  wil,  wraarvan  de  eveneens  geplaatfte'  zijden, 

df  eBf»t  bekend  stjii»  en  die  tevens  gelijkvormig  saa 
aUeo 

L.  G.  IIÏ,  prob.  14* 

OPLOSSING,  Door  'her  IV.  en  I«  WerkÜuiL  van  ket  h  Boek: 
en  ket  II.  van  die  Boek*  * 

ttwi]».  Uic  IV.  st6. 

I,  AANMERKING,  Om  ccne  figuur  te  maken  die  "het  verfchil 
2it  van  avee  gef^avcn  gelijkvormige  figuren,  en  tevens  ge- 
lijkvormig  zij  aan  dezelve,  gaat  men  te  werk  volgens  heC 
fi6.  Werkftuk  van  bet  tweede  Boek  en  het  ]i.  van  dit  Uoek» 

|L  aaNmp.rtctng.  "Dn^r  de  cirkels  j^eHjkvormi^e  fignren  zijn, 
en  onderling  (b.an  r.ls  de  vierkaincii  der  middel4Jaen,  of  der 
rsdiïf  geldt        «pio«ÜDg  ook.  voor  cli:kejj« 


• 
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ViJFDE.BOEKt 
L  A^DËELING. 

Oy£a   HET  MIDDELPUNT  VAN  DE  N  CIRICEL^ 
%U    I>1   LIJMSN   01^   TOT    DfiM  CJaC&L 
J»BTftO|&XEK  WOA0BII» 

L  WEB&STUK* 

I 

Het  middelpuDt  C  vaa  een  gegem  dikd  te  beptko*  i 

miKfm  UL  i«  —  St.  UU  ft.  —     Q*  U*  prob,  tf» 

!•  optXMtnro*  Fl^»  óf*  door  de  eerdé  vooroodeHMIIiif  hei 
*  Vil  tm  hl  ea  wederom  Imc  VIL  Werkftnk  m  liec  IBoet. 

BKWIJS.    Uic  V.  p  GêV. 

|L  oPLos<;iNG.  Fif»  68«  tic  de  eerde  TporonderfleOfiv:  het 
IV.  Werkftnk  vm  ]iet  I.  Boek  :  de  !•  TOprooderteBiiif , 
liM  VII.  Werkftnk  mi       L  Boek. 

SKwqs.  Uk  V.  7# 

IL  w^RKaTU^u  Fig.  óg. 

Gegeven  zijnde  een  boog  ADE,  of  een  drVeWluk 
AD£  A  ,  het  middelpunt  daaivaa  te  vinden,  m  den  gebé* 
ICQ  cirkel  te  yoitouijcn. 

wpeu  UL  H.     H.  Itl.  ft. 

MLotfina.  Door  de  eerfte  voorooderflelling  :  het  V[L  es 
ÏLU  Werkftpk  vtn  ta  L  Boek  op  es  op  AE  to«* 
pefNUC* 

^ijrqf,  yu  y.  fi.  bet  Gevolf* 

HL    WB&ESTOX*   Fif.  70. 

ïn  den  cirkel  A  i]  C  eene  lijn  A  B  te  trekken  die  gelijk 
7.1}  nan  eene  gegevea  üja  doch  wflke  kleii|er  i$  ^ 
^  i^ifiddiiji).  '  ' 
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L  dfd.:  Over     midM^m  ét  iyacn  iot  den  cirkd.  ^ 

OPLOSSING.  Door  het  L  WecIUtok  van  Jitt  fioék  SB  de 
III»  VooroodeffieUiog* 

AANMERKING.   Hct  blijkt  dat  men  nkijd  twee ^iergei^ke  fe- 
lyke  iyaea  in  den  cirkel  trekkeu  kau« 

IV.    WBIKSTUE*    Figi  7U 

Tn  den  cirkd  DKF  eene  regte  lijn  IK  te  trekken, 
gelijk  zVj  aan  eene  gegeven  lijn  AB,  doch  kleiner  daiil 
de  middellijn 9  èa  tevens  am  ceae  andere  gm&tttü  lija  C 

OPLOSSING.  Voor  DF  door  het  VI.  Wérltftok  ,  %€t  VIL 
awee  malen  ,  bet  11  i.  cwee  maleo  ,  Alle  uit  bef  I*  .Boeki 
en  de  3.  Vooron^erfielling. 

mim§tm  Uil  V«  lu  het  i.  Gev*  io  L  31. 


'     U.    A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

4iyBA   DS  ClftKBLSTUKKBIf  ZN'  Crii^ttC^ 

BOCBN. 

V.    WBRIL«TUB*  F|g» 

Op  eene  g:i;evcii  lijn  A  B  een  cirkelftuk  te  bel^ihiij- 
•ven,  dac  eenen  gegeven  boek  N  bevatten  kan* 

mocL,  lU»  1$.  »  ic.  lU,  «I*      1»  O.  IL  prob* 

4>PLomK6«   Voor  hoek  £AB  door  L  Werkft.  ft:  ¥0«f 
A  H  door  f.  Werkft.  4.1  voor  BH  door  I*  Wcrkit  ib.  es 
door  Vonroodm.  4«    fiac  cMbelftpk  AOB  li  Imb 
fezochit*  / 

JMwyi.  Uit  V.  8* 

'Van  een'  gegeven  cirkel  ABC  een  flnk  B'OA'4&ie<a4* 
deo^  dat  eenen  gegeven  hoek  U  bewten  kan« 

Cé 
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^0  K  S^i  :  Over  den  drhL 

m 

p»V9im9.  Voor  dB  door  de  i*  VooronderMliiig:  voor 
£B  door  hec  IV»  Werkduk  van  het  I.  Boek»  voor'/  £^4 
1*  Werkft*  le.  hec  cirkeltek  A.CB    hu  gey£|igd^ 

VUi  lysRKSTOK.  Fig.  74. 

Eenen  ciriEelboog  A  DQ»  of  eeïi  cjrkeUfaiky  ie  twjp^ |t« 
)l]ke  deelen  te  fafjdeiw 

ppLossiNo.  Door  hec  VIL  en  hec  UI.  Werkftafc  vu  hec 
L  Boek, 

B£RBIPINC  TOT  ^ET  BEWIJS.     TlCl*.  AD,  D  Bt 

mrqu  Uh  L  ak*  en  V.  6.  hec  5,  Gevolg* 

MNMBUuito.  .  Op  die  w^ze  kan  men  door  eene  gedarlge 
•  verdeelinf  in  cme  getUke  deeten  eenea  hoek  Hi  eeii  oven 
fecal  deqen,  dictif  ji»  of  eenige  mngt  vtn  e  ii.  Doek 
mtti  iin' Cnmefrück  9  In  den  llriklen  zin,  geen  boog  to 
drie,  of  hl  pta  oofeven  getal,  ^<selen  fnQdeu^  op  die  uicr 
zonderingen  na  welke  wQ  In  de  volgende  Vraagdukketi 
melden  zullen.  De  Aanmerking  die  wij  op  het  XVi.  Werk- 
ftulf  van  het  1.  Doek  pemnalit  hebben,  gckU  hier  ren  vol- 
len :  wüoc  eentn  boog  of  eencn  hoek  te  deelcu  U  hU 
fuifde «  daar  de  een  de  maac  van  den  anderen  is. 

V|i|.    \y  E  R  K  S  T  L'  i;.    Fig.  7^. 

Eenei)  boog  die  bet  vierde  dee|  van  den  omttdc  ta» 
fo  drie  gelijke  deelen  te  verdeeleiu 

OPLOSSING.  Door  het  IC.  Wcrkiluk  van  het  IJU  Boek»  ei) 
bet  y.i.  vau  die,  of  het  XV.  van  hec  I.  Boek. 

Vtmh       V.  ^  liet  5*  eii  3  Ge?, 

*  *  IX.   w£aKSTu&.  'Fig.  fé» 

Cienen  boog»  die  het.  vierde  gedeelte  van  den  omtrek 

In  vijf  gelijke  deeleo  te  verdeeleik 

OPLo«;s!NG.  Maak  op  BC  ,  den  A  DCB  door  het  XT, 
;  tVerkilq^  ^1^  bf^       Boek,  ei4  voor  C&  ^oor  ^  ViU)^: 

wmh  w  V'  f     ^  ...   
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//.  Jfè^i  Over     cirkelfiukkcn  m  bcgm^      •  41 

X*    WEREST0K.    Fig.  77. 

Eenen  cifkel  te  bcCchrijfttii »  dte  doot  drie  gegey^  flip. 

pen  gaau 

orLOf siNG.   ZU  U  de  de  fi^ieidi^g  van  V*    in  dt 

^EWJjs.  Uit  V«  ^9  Gev» 


ill. '  A  F  P  E  E  L  I  N  G. 

OVBR    DB    RAAKLIJNEN    VAN    DEN  CIRKEL, 
BN   D£  giRg^filtS  01£  BLKANDBl»,  BAKEN. 

XL    VITBRKBTÜB*    Flg«  78*  . 

TJIt  een  gegeven  (lip  A  in  deo  ontrek ,  eene  raakiijq 
J>  A  fi  leo  d^  drkei  te  tieUeo« 

OPLOSSING.  Voor  CA  door  dc  1.  VooronderftelUog  en  voor 
D  A  £  door  liet  IV.  Werkfink  van  bec  I.  Boek. 

nfiviif.  iJic  V.  g* 

XII.  WBBKSTOK* 

Uit  e^n  gegeven  üip  A  bttitea  den  cirkel  een^  tgaküju 
denzelven  te  trekken* 

EucL.      17.  •»  tc  ip.  f9«  —  L,  G.  11.  prob.  14. 

J,  OPLOSSING.  Flg.  79.  Door  de  i.  Voorocdcrrtciling  voQr 
AC:  dnn  door  het  VlL  WerkftttlL  van  het  L  Boek»  de  en 
I.  VooronderftelllQg*  *       ,  . 

PBBB101N<|t  l^ikgUfCB. 

BEWIJS.   Uit  V.  7  en  3, 

II.  OFLOssiNG.  Flf;.  2o.  Door  de  i.  en  3.  Vooronderileilipg; 
voor  CA  en  ^  K  A  i ;  door  het  III.  Werkftnk  van  het  I.  Boeit» 
voor  K  £1 ;  ^  de  1  Voorooderfteilinf  voor  AD  ea  AB»  * ' 

liEwijs.  Uit  I.  SI.  voor  de  AA  ACE  en  E  Cl:  waamie 

v^8t  ^  ^BA  SS  l  C£I  =  L:  f n  doi  1^  V*  3.  is 
Taa)tlifny  *  -  * 
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simaMJBm*  Bet  MQIk  «ie  Mte  d«  apl0i6«|ss ,  M  mm 

Qic  idp  A  tlcyd  twee  fMkl||iiea  nl  kmweii  crülliD» 
die  ott  Stander  gelijk  «nlta  101:  lm  fMl  mrff  itffc  V.  M. 
lie€  4.  Geir*  bekend  lu 

XLU*  wsRxsTu&#  Fig.  Sf« 

Eene  lijn  KG,  die  den  cirkel  raakt  ,  gegcveü  zljade , 
het  Hip  £  van  aanraking  te  bepalen. 

OPLOSSING.  Voor  HIG  door  de  i.  Voorooderfcellieg ,  lnf 
VII.  Werkftuk  van  hec  h  Boeks  e«  door  dt  4,  Voom- 
derftelling. 

muDiifo  Trek  EU. 
fftwi)**  Uk  V.  3*  .en  7» 

XIV.   WERKSTUK.   Fig.  Sa* 

E«iie  H}a  EG  te  tiekkeil«  die  den  cirkel  nke^  €S 
MQwijdig  zij  iaa  eene  lijn  AB,  die  dea  cirfed  fogdt* 

^AVIOS  op  lOCL,  m.  17,  p.  373. 

OPLOSSING.  Voor  CD  door  hec  V*  eoi  Voqr  EDO  door 
'imiy.  -WMiikHk  maktttU  luibak. 

»EWijs.  Uk  V.  3.  en  I.  8. 

XV,  WIRK8TUX. 

Twee  cirkels  gegeven  zijnde,  doch  die  dkaader  ma 
geheel  Muiten,  eene  1ï}q  te  trekken,  di^  2e  bdde  ftak^ 

CLAVios  op  RCJcf,.  TIL  17.  p.  267. 

Er  zijn  t\vce  gevailen:  want  d^  cirkeU  z^a  of  geMjkt  of 
oogeijjic  in  grootte. 

|.  OSTAt*  Fig*  S3« 

OPLOSSING.  Door  de  i.  Vooronder  ft  eü  ing ,  het  IV»  Werk- 
fculc  van  het  I.  Boek,  voor  CA  txk  U^ü  en  de».  Voorop>- 
derftelling  voor  AD.. 

fKWifi.  Üit     3t*  en  V.  3; 

« * 

JL  GEVAL*   Fig.  4^.    .  . 

'•«PCOnu^G.  Door  *  de*  3.  VooroTiderfteniiig  ,  uk  G  oMt 
'  tenen  laaius  Qlf  =  GC  —  EK  =  GD:  verder  door  de 

iiet  yl^rde»  en      Wi^rJUlHik  $m  ^  |k>^  vpor  I^JP;  j^oor 
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▼ooroodtrft*  I»  voor  G Nf  öoor  I.  W«|ftak  €.  TQor'  £0> 
en  de  1*  Voofoadierfteiliiig  voor  MO. 

'    ^£^9*        ^-  V.  3« 

XVL    WBRKSTVK.    Plg.  S5. 

Binen  cirkel  te  trekken »  die  eene  gegeveo  lijn  AC  in 
een  gegeveo  (lip  B  raakte  en  door  een  gegeven  ftip  B  par» 

oi'Lossif^G.  Door  J.  Werkfluk  3  voor  BG:  door  Voorondc- 
lleliing  I.  voor  BE;  door  II.  WerkQuk  3.  voor  A  £Da  . 
'    0Xi  door  VooronderfteUiUig  4. 

XVii.  wftaKftTUK.  Fig*  88»  ^« 

E^en  cirkel  te  trekken  ,  die  door  een  gegeven  'ftip  ' A. 
gaaL  ,  en  eenen  aoderen  gq^veo  cirkel  inwendige  of  uit* 
y^endig,  raaku  t 

Br  sQn  drie  gevalles»  mtr  iMte  bec  ftip  A  op  den  019- 
'  irek»  bafcen  de^  omtrek,  of  bfanea  de9  omtcek  valt. 

OPLOSSING.   Door  de  i.  Vooronderftenin^,  het  VII.  Werk* 
fcuk  vau  het  I.  Boek,  en  de  3.  Vooronderftelling. 

AAI9MBRR1NG.    Het  blUkt  i^.  dat  men  in  hec  eerfce  geval 

op  de  lijn  AD  zoo  vele  ftippen  als  men  wü  nemen  kan, 
die  de  middelpunten  van  even  zoo  vele  cirkeU  zQu  zoUen» 
IRrelke  allen  nan  het  gevrangde  zullen  vokloeu^ 

c**.  Dnt  ia  beide  de  andere  gevallen,  zoo  dra  men  door 
hec  gegeven  fcip  A  en  het  middelpunt  des  gegeven  cirkela 
de  3i)n  AB  getrokken  heeft,  er  altijd  twee  ^irkeU  tyn'sub  • 
\pu  die  aau  hec  ^eviaa^de  voldueu* 

XVIIL  WBAKeTUK.  Fig  8&  ' 

Een  ftip  A  buiten  den  cirkel  BCD  gegeven  zijnde» 
leieoeo  cirkel  te  trekken  die  door  dat  flip  gaat  9  en  den  ge. 
geven  cirkel  uitwemUg  soodanig  raakt  9  dat  gpm  van  beide 
de  cirkdf  binnen  den  anderen  vilie* 

CI.AVIUS  op  £UCU  IIL  17*  P«  '70. 

pPLoisTNG.    Door  de  r.  Vooronderfceliing ,  het  VlU  Weri(« 
itttk  van  liet  L  Boe|f»  ep  de  VooronderüeUipg* 
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44  F.  B9$k :  Ofer  im  tirhtK 

Twee  cirkels  gegeven  zijnde  ,  ccneii  derden  te  trekken 
die  7.e  beiden  raakt ,  en  wiens  oiidddpunt  iu  dezelfde 
te  iijo  vi  mei  de  mkideipoiyen  der  gegevea  ctrkela» 

CLAVJUS  Op  CVCL.  III.  17.  p.  27t. 

OPLOSSING.    Door  de  i.  VoorontierftelHng ,  het  Vlf.  Werkp 
ii\x\i  van  hec  L  iiock,  en  de  VoorouderCielijng. 

J.  AANMERKING.  Het  blijkt  dat  wanneer  de  cirkels  geheel 
buite»,  of  geheel  binnen,  elkander  vallen,  iLeii  altijd  vier 
cirkels  vindtn  kan  die  wn  bet  gevraagde  voldoen  :  doch 
iUwh»  vmttf  wtnoeer  de  cirkdt  elkuider  fi^eiu 

|I.  AANMERKING.  Wannccr  men  uit  cÜr  der  middelpunten  van 
de  twee  gegeven  cirkels  ,  1  iet  eene  opening  gelijk  2?n  de 
fom  van  den  radium  van  dien  cirkel,  en  van  den  radius  dés 
cirkels  dien  men  voor  den  rakeiuien  cirkel  nemen  wil,  bo- 
gen befchrijft  ,  zal  bet  ilip  daar  die  bogen  elkaiiJer  fnij* 
den ,  auyd  het  middelpunt  z)}n  vftD  den  cirkel  die  beide  de 
^egem  nkeo  iel* 
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OVER  DS    B£SCHa;jViNG   DBR    FlQUR&N  1 

■ 

ftM  OM  ciai;«u 

I.   WlRStTOX.   Fig*  H> 

In  eencD  sfegeven  cirkel  A  B  li  C  ,  cenen  drielioek  B  A  C 
te  befchriivci)  «  die  geiijkhodüg  zy  aaa  eeoea  gegevea 
Oliehoek  DF£« 

■trcu  IV.  tt»     Sc.  IV.  I. 

OPLOSSING.  Voor  MAN  door  V.  WerlHnk  ti.  Voor 
i  BAM  =  ^  F  en  ^  CAN  =  ID^  öour  WetklU 

Hwijs.  Uk      8.    .  . 

IL.  n^taKsTUS.  f ig«  po. 

Om  eencii  gegeven  cirkel  eenen  driehoek  GLH  te  be- 

rchnjven  ,  die  met  eeHêii  gegeven  driehoek  CAü  gel^k- 
hoekig 

ftvcsL.  IV,  f.    ft  nr.  «•  * 

OPLOSSING.  Men  Yerlenft  eene  zijde  C  U  van  den  driehoek. 
Voor  FM  door  i.  VoorondeKteUing:  voor  l  KFM 
l  DCÜ  ctt  /  If  M  s  l  ABS  éoor  I.WerMtk  it.  Voor 
LKG,  LIH,  GMH  door  I.  WerkOiik  4. 

-   6EWIJS.    Dat  de  driehoek  GLH  om  den  cirkel  befchreven 
^     is,  blijkt  uit  dc  Oplosiing  en  VI.  3.    Dac  hij  met  dea  ge- 
geven geiykhoekig  is»  bl\}kt  uic  1I«  sp»  L  3. 

In  eeoai  citkd  eeoen  gelijktSdlien  dcfehoek  te  bo> 
fcbrSvcn.  ^  ^ 

^    L.  G.  IV.  4. 

OPLOSSING.  U?c  D  met  radius  T>F  den  r\  KTC'  trek  AC 
en  op  AC  den  geiykheeaigen  A  ABC»  door  JüU  Werkft,  3. 

MW^.  Ulc  VI.  •»  M^.  5* 
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#6  Fl.  Boók  i  Over  dc  befehr.  der  fig^  in  tn  om  den  cirkcL 
EeneQ  clikel  is  eeoeo  gegevoi  driehoek  ABD  te  te« 

■0CL.  !V.  4.  mm  St.  IV.  3.  —  L.  C.  II.  proh.  15. 

OTLQUiMG»  It  de  b^eiding  vaa  VJU  13.  la  étflrwdbigiiifiih 
MWijs.  Dk  VI#  3.  Gen  t« 

V«   WKEji«TOK«   FIg»  93* 

Eenen  cirkel  om  ^;^iiéa  gegeven  driehoek  B  A  C  te  be* 
fcbrijven. 

or|.oi8i90.  Il  de  Bereiding  vtn  V.  a* 
■ftw^e»  Uk  V«     hec  Gevolg. 

VI.    WERKSTUK.    Fig.  94. 

Een  vierkant'  in  :eeii  gefewi  difcd  ce  Mclxiivea 

lüCL.  IV,      —  St.  V,  S.  —  L.  O,  IV.  3. 

OPLOSSING.  Door  de  !•  VooronderQelüng  ,  hti  lU.  Werk* 
dttic  van  liec  L  fioek»  en  de  i,  VoocondeiileUiog* 

BKW^f»  tTk  I*  ai*  €•  V.  7« 

VH»  w£aESTUfti  Fig.  fS» 
Ben  vierksm  imi  eeoen  gegeven  cirkel  ce  befchr^ven. 
locL.  IV.  r«    Sc  tv.  tf. 

OPLOSSING.  Door  de  r.  VooronderMfatt  kil  DL  « IV. 
Werkftnk  nfe  het  1.  Sqeb  ^ 

iBw^s.  Uic  1.  31.  ea  V«  /•  ' 

■  r 

Vin.    WERKSTUK,    l  ig.  95. 

Ëenen  cirkel  ia  een  gegeven  vierkant  te  befi:hriffea# 

WOOU  IV.  i. 

-  OPLOSSING,  Voor  DB  ü?t  de  i.  VoorooderfcelHn^  en  f. 
Werkfruk  7.  voor  EF,  EI,  EG,  EH.uit  !•  WerJilcuk  3* 
ea  dan  door  Voorouderfcelliog  4.  '  *  '* 

Igwqi, 'Ulc  V.  7* 

•V 

.IX. 
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yi.  Bmk:  QmiêhfUt^  êcr  figjnmmimdrk^  4j{^ 

IX.    WB&SITUK.   Fig.  5^, 

Ëma  ckkel  om  eea  g^ve»  vkrkêac  te  betchiijviQp 
OFj^oisiMo*  Door  de  !•  en  4*  Vooronderftelliof)» 

sBwvt'  Uit  v;  7* 

«  » 

Om  eenen  gegeven  vierhoek  ABC  O,  waarin  de  tcgea- 
overgeflelde  hoeken  B  en  O,  en  A  en  C,  gelijk  aan  twee 
rcgte         eeiieti  cirkel  te  befchrijven. 

-  OPLOSSING.  Trek  AC:  fo  dan  door  bet  V.  Werkfcok  vno 
die  fioekt  eenen  drkel  om  h  ABC»  die  ook  door  D  Ml 
gauu 

■ 

Ia  eenen  gegeven  dirkel  eenea  regelmatigen  vijfbodt  te 
befchrijven. 

BtlCL.  IV^.  II.  —  Sc  IV.  7.      L.  C,  IV.  5. 

L  oPLossiNo.  Vw  EüciJDES.  Door  het  XI.  Werkfcok  vtti  kee 

III.  Boek,  voor  A  BAC:  door  hec  u  Werkfcuk  van  dit  Boek 

voor  t  HFG:  ea  voor  0Gt  GF.^  £H»  ÜF  door  V* 
Wcrkftuk  /. 

■twtjt.  Uic  VI«  lo.  Gev. 

II.  opj-ossiNG.  Van  ptolemaeus.'  Fig»  loo.  R?gt  üït  C  de 
loodlijn  CD  op  (door  het  JIL  Werkftuk  van  het  I.  Boek); 
deel  CB  in  twee  gelijke  deelen  in  E,  (door  het  Vlf,  van 
hec  l.  Boek)  hefchrfjf  uit  E  mee  den  radiui  E  D  den  boog 
D  F  i  trek  de  lyn  D  F :  bet  is  de  zi^de  van  deu  viyfhoek* 

ttWQi.        VI.  M.  Gev.  3. 

XIL   WBRKSTOn.  Fig.  loi. 

Sen^o  i^^diaiitiKn  vyfboek.oai.deii  cirkel  te  befchr^j|^« 

■oct.       H.  —  iCi  IV,  §.  • 

OPLOSSING.   Door  bet  XL  Weckftak  van.  4it  Bo^  en  bec 

IV.  van  het  I.  , 

.  KWQ»*  UH  VL  i4«  <3k94 

< .  *  XIII» 
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4$       Bocki  Over     bcjlhr,  der  fig^-iri^n  om  dm  drkci^ 

Beiiéii  drkd  io  mm  vijflioek;»  ol^  io  het  idfwmiy  ia 
ceae  gegeveo  regelaiatlgea  teelho^ »  te  befcbriivttu 

*üCL.  IV.  i$,  ^  U.  ly.  la, 

OPLOSSING.  Door  Weriilhik  15  van  het  I.  Boek ,  voor 
hoek  BCD:  en  dnn  voor  CL  door 'Het  V*.  viti  U 
Boek,  en  de  3,.  VooronderQ^iqf» 

lgwijs#  yit  Vi.  5. 

Benen  cirkel  om  eetien  vijf  boek,  of,  io  hel  algeoeet^ 
M  eenori  gegevea  regeimangea  voelboek  beTdur^rou 

sucL.  IV.  14*  —  St.  IV.  11. 

«ruMino*  Iidlen  bee  «Iddelpoiit  w  éem  varthoek  nlec 
fegevtn  Is»  moet  men  bec  stlve  xoeken        V.  Werkft.  i« 

BEWIJS.    Uic  VI.  5. 

XV«    WBRtfSTÜE,    fig.  104. 

Eencn  regelmatigen  zeshoek  in  den  cirkel  te  btfchriivcn^ 

Evc>.  IV.  1$,  —     ly.        1»  0«  IV.  4* 
ovuMtiHo.   Ooor  VL  ft»  G*v.  * 
BEVvijs.   Uit  VI.      het  2.  Gevolg.    *  ' 

XVI.  wat  1  STOK* 

Tc  bepalen  welke  veelhoeken  mwu  geomeirlsci  in  dbif 
cirkel  berclirijvjii  kaïi^  en  hue  men  ze  befchrijvea  raoec.  • 

orLOSsiNC.  De  drieho^,  hec  vierkant»  de  vyCboofc,  ea  ém 
zeshoek,  zijn  de  eenige  oorfpronketyke  Figares,  18e  mea 

geometrisch  in  den  cirkel  befchrijven  ksm. 

Door  middel  van  de  vier  gemelde  veelhoeken  ,  kan  mea 
een  aantal  andere  befchrijven,  en  wel  op  tweederlei  wij/e. 

Voor  eerst,  volgens  hec  VIL  VVerkituk  van  hec  V.  Boek, 
lioor  ceue  gedurige  verdeeling  der  bogen  in  twee  gelijke 
deden:  op  Jie  wijze  befclirijft  men  door  m'ddel  vau  den 
driehoek,  veelhoeken  van  69  12,  24.,  48  ^ijaen  enz,;  uoor 
middel  van  bet  vierkant»  veelhoeken  van  8.  16,  3a  zijdes 
tnz. ;  door  nlddet  van  den  vtlflioèk:^  veemoeken  m  io, 
«O,  40  zijden  eifz. 

Ten  cwcfeden,  door  de  lofcbri^vlDg  van  iwaa  aotfymém* 
Vbft  vadhoekeni  wac»  zoo  ADf  Aft  fig*  i^*  ^  apeis 
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yi.  Boek  ,\  Over  de  befi^hn  der  fig,  intnmim  tirhk  49 

fijn  van  uvee  veelhoeken,  Mer  s!)^  r  en  O  In  jettï 
zyiii  zal  de  boog  DB,  G  —  ^  2\J4fin  beMien  .ygn  eenea 
voelboek  wmin  b«c*  fical  zlHen  G  X  itt  en  dm»  loo. 
O^fS  t,  of  O  i  tm  vmktmi  li  vi».  Q—^,  of 
iocr  G  ^  f  rs  of  «eoige  mfc  van  a  is,  al  mtn  doil 
-Veelhoek  van  O  X  rijden  kucnen  befcbrijver.  voor- 
beeld»  xiU  AD  de  ïljcïc  van  eenen  driehdck,  AB  die  vnn 
eenen  vyfhoek;  dan  zal  de  boog  DB  t'.vca  z4jt'cn  van  eencii 
vijftien  -  hoek  behelzen:  en  dtrs  is  do  choorde  van  den  balven 
boof;  BD,  de  zijde  van  ecn^n  ▼^fUea-boek*  (Zie  ïï,vcl* 
JV.  het  i5.  Vowfc.) 

Bswiia*  Uk  VI.  la.  Gevolg. 

1.  AAmtaEUta.  Somtijds  knnnen  er  bijzondere  manieren  plaatt  • 
hebben,  xoo  ais,  bQ  voorbeeld,  voor  den  tienboek»  waat 
'Voor  «ree  oplosfingen  voorbanden  sQn^ 

I.  oPLosfTNG.   Vin  EuciJDEf.  FfrT.  30-    Mcn  fnijuc  tien  r#* 
A  B  in  iiiterfre  en  miuJclfce  rede.  Tl.  Uoek ,  X.  Werk* 
fiuk).    Men  luakc  ü C  3  AD  ï  ca  ii  J  is  de  zUde  varf 
den  tienhoek. 

BEwust  Üit  VL  ai#      .    "  4 

1I<  onoaaffTD*  Van  ptolewabüs.   tig.  100   Rfgt  «ie  C  dé 

loodüjn  CD  op:  (I.  Boek,  III.  Werkfriik^  deel  CB  in  ^ 

twee  gelijke  c^e-lén  hl  i: ;  (I-  Boek,  VH.  Wori;fcllk^.  lie- 

fcbrijf  ufr  E  nut  drn  r«i6'<M        den  boog  i>F  •  fC  if  de  j 

24ide  van  den  (koboek. 

minu  Uk  VI.  4n«  te  3«  Gevolgd 

tU  AAüWiaamy.  Br  It  fMu  Oeonetriftte  mttiicr  tfeként ,  ott  illé  j 

vccllioe^cn  ,  Tinegcnaaind  >  tn  den  cirkcï  te  bLTcTu  -Jron.    Tn  m  c'c'  ^ 
dr.aci,  die  befchriJ^Hn^  hangt  af,  ^eiyk  van   zcit  bHjkt ,  van  <ie  ' 
v«jr<i«diiig  de«  omtrekt  \m  den  ciricei  in  zoc»  vclfi  geiyke  deeictt 
.  sl9  «r  aeiefli  In  den  voorfellelden  welhoek  si«  9  Mïït  Vtmté  f|de  dé  ] 
cboorde  is  van  deo  boog  dien  zij  befptiut  of,  wac  op  lut  2clve  i 
ülttotnr,  die  bcfchr|jving  hangr  sf  v.m  de  vcrdeeling  vaa  hoeken  in  i 
een  gQgeven  getal  deelcn :  hetwelk  »  gd^k  wü  gezien  bcbben  ,/T^/'flVf«  | 
t^ïsch'         raogelyk  is  (zie  clgmcsnc  JlanmeTklr.g  op  Werkftufc  ' 
'XVII  van  bet  I.  B9tk):  maar  occ  it  moeelUk  door  die  meckpüit  \ 
fche        ,  iv-^M-^c  nicn  qucdranHx  nocmf  ,  jrcljjl:  nldr-ar  Is  nnnge» 
merkt  geu-ordcn.    Men  neme  derhalve  zulks   voot  pc(icven  anar 
^     dan  vale  liet  niet  moeueiiiii.  eenen  gei^kbeenigen  driehoek  tc  mi- 
lten, iftonf  hoeken  op  de  grondl^n  ia  eene  bepetlde  redo  Bma 
tAt  den  boek  In  den  fep>|  een  Werkftuk,  waarvan  de  opioseng 
de  bcfchr^fvinr*  ^an  slle  veelhoeken  i  i  i!en  cirkel  gemakkelijk  • 
naakt»  200  nis  in  de  Grr.ndhfr^tnf'eïs  Jjr  /l/.f.  (.v-v./t*,  VI.  il.  Asnm» 
Is  aaogetootid.   De  oplo&üng  is  deze  ,  zie  claviu^  %  3.  van  heC 
AppmMx  op  «va..  VI.   S9  oen  gel^kbeeslfe  drieli^efi  fe  tta* 
ken,  waarvan   de  hofken   np  de  groodlyn  ftaan  tot  djéo  in  de 
top  au  BAs  BC.   Vigt  \q6      Uml  Mcbc^va  mémn  dr^^l 
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FUlGIvFaiir  welgeiraUen :  trek  de  mUdellgn  FC.  Men  Ter* 
decie  Ucu  lialven  omtrek  71  HG  In  H«  zoo  dat  ^  PIHt  GS 
=  BiAt  i  BC.  Trek  G  H  ,  PH  9  en  uit  Iice  i.  ïddelpant,  BH| 
dan  IS  l  FGH:  L  GFH  =        FIHj  ^  Gil  i.)  = 

BA:  é  B  C.  Gevolgclijk  BA:  BC=Z  FGH:  a  L  GFH  = 
^FGH:  l  G£U  -  derliaWe  is  GËU  Ue  gevraagde  ddehoek.  Bde« 
«tekke  M  in  4ea  cirk«l  (n§  107.)  de  middeUifQ  BRt  mgkm 

i  REH  =  I  i  CEH  r=  i  01:11:  (bn  is  Z  EGH  £  CH  E: 
en  de  choorde  G  H  is  do  zijde  van  tk- 1  veelhoek  die  door  den 
gelokbeenigca  driehoek  GEU  beCcbreven  wordt.   Indten  GH  de 

tMo^téM  motx  f Itn  tiui  cmn  smMta-kMkf  lal  l  ftOB  s|a  co  « 

HL  AAinnimttf»   W9  merken  eindelijk  tan  dat  de  Heer  OAM*  it 

zqn  do< Twmc'i^  '.verk  Di ■  y:r  ''-  ::'es  Arhhmdkae  §  365.  gctooiid 
beeft  ,  u;H  :iic*ii  in  den  cirkel  ccrien  re<!c!niaiigen  vecth.sck  bclchrij* 
veu  kau  vau  17  zgden^  of  ia  bei  algemeen  van  ecu  j^cul  z^^^^t 

dit  ttltfednikt  wordt  door  Ot  of  eeoige  magt  tm  o,  of  wel  door 

een  9êrfie  gml  becwelk  deze  gcdaaiitelietft  n*  +  i»  of  ctae 

iDcnigvuldigtQg  li  irao  eeoige  nu^c  van  %^  door  een  of  nnetJao 
eerfte  getallen  van  de  gezegde  form.  Maar  die  Voordel  Taa  deo 
liccr  CAUis  bangt  af  van  verfcheide  formuUi  die  eerst  in  de 
verbcvenc  Arithmecica  ontwikkeld ,  en  dut  bier  geenzini  aiigelegd, 
€■  door  het  geen  lo  dt  Grmidki^mfdt  éêf^  Mmkaaiê  yooficdio* 
geo  is,  vcrftaanbaaf  fmia^kt  knnnen  w'^rden. 

Het  komt  verwuuderlyk  voor"  zc  de  TV?er  g.küSS  dat 
daar  de  verdeeiiog  des  omtreks  vaa  den  cirkel  in  $  en  ia 
t,  s  dcoleo,  rtedt  ceo  tUdo  fio  smimi  bokood  w«»  mea  datr 
^  bU,  zederd  twee  duizend  jaren  niets  gevoegd  beent;  ea  dat 
,f  alle  Wiskunst etTaars  als  zeker  hadden  aangekondigd  dat  meti 
9,  door  geonietrircb&  conrtriictiên  geene  verdeeliog  des  cirkelt 
,»  kan  bewerken ,  dao  do  reeda  «nnelde  e»  dit  wtOn  djyor  mit 

•  „  volgen,  to  weten,  e*,  15.         s-ft",  i5.«^»*  OOk  meelc 
de  Heer  gauss  de  volgcntle  wurdeeliagen  op  welke  men  tot  foo 

toe  geometrisch  kan  verrlgten  »  waarvrin  die ,  welke  van  de 
verdeeling  In  17  afhangen,  en  dus  nieuw  zijn,  iuifc>ien  (  >  ge- 

i)laatst  hebben:  cel|k  mede  257*  met  eca  fterretje  bcbbeu  undei- 
cheldeo»  om  dat  taec  befchr^vtn  vaa  dita  wlbook  .ifhMip  m 
'  do  fotmnle  it  fo  weten  m,  St  4%  5 ,  <$»      9«  l^t 

15»  lö,  (17')»  fto,  24,  30,        (34)'  40»  48,  (si),  60,  tf4» 
80,  (8s)>  96  ,  (to2>^  120»  laf»  H9é}»         iVfo)»  l^s 
(fl04«,  («SS),  flS^»  «57* >  (^70. 

IV«  AANWEUKtiio.  Wanneer  men  zich  met  oplosfingen  vergenoegt 
die  bet  vraagfrok  niet  votkomen  julsc ,  maar  flechis  mee « ne  ia 
de  praktijk  genoegzame  nttuwkenrigheld  o^ostay  m  M  do 
volgende  ia  ianmefkiog  knnnen  nemen* 

Eenen  veelhoek  van  zoo  vele  zijden  men  wil  in  den  chkel 

ce  bcfcbrijven ,  of  .met  voile  oaauwkearigbeid»  of  immerg  tca 
naasten  bij. 

OPLOSSING.    Zij  ff  hQT  .^otnl  7:jficp. 

ikühr^t'  op  de  middeii^u  AA  eenea  grlüir?ydjgpn drichoci' AfB« 
Fig,  io8« 
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vu  Moek:  Ow  dc  kcfchr.  der  fig^  in  cn  osn  den  cirlcL  51 

Detl  hAtNlobbcid  dci  middeUiia  AB  ta  soo  vele  deciea  als  dc 
^tioct  iféen  aoei  Mteai      BD  ces  w  die  detlensMO 

g  AS 

4tt  B  D  =     ^  • 

TrHt  door  D  dc  Hjn  FDK,  en  dnar  nn  tk  dioordc  BK.  Ik 
zeg  dat  BK,  of  nitowkcurig ,  of  len  aaasten  by ,  de  zQde  is 
van  dcQ  gevrttfdMra  vteDioek  (•)# 

BEWIJS,   Trek  KI  londregt  cn  CK;  dan  is  L  KCB  dc  middel» 

puntshgek:  men  noemc  oiea  x:  «Dan  Is  FC:  CDmKIt  DT 

=  Kit  Cl  —  CD  =  ^m^  XI       «  —         «atr  CO  =  CB 

4  C  B  A        g  —  4 

tD  S5  CB  ^        =r  I  •  jp*  —         1  tediett  4e  mdlïiff 

CBSS  l'geiMd  word€«   Mftu  FC  ==  V^s;  gcvoliclijk 


Men  &«Ue  koxthcldsbalTe  g  =  ^  s  dan  is  • 
«ft  «iSf.  X  =S  ~-      r  $  ftc.  xt  cn 


Die  Opiosüng  werd  mii  vóór  vete  jaren  door  wylen  m^aea 
dlerberen  vriend  den  Hoogleetfitr  mnuffLAKp  ,  medegedeeld  t  alec  ili 
donr  hem  uitgevonden  ,  maar  als  leis  dat  hg  elders  h«dc  aengitfe^ 

fen:   hij  voeede  er  liet  Bewfis  b^j  dat  ik  hier  laat  volgen    Tk  heb 
liec  Huk   2e]t  onder  de    nagslateiie  |»ipieren   van  KmvwLAU'o  ge- 
vonden:  fa|]  beeft  er  opg^fchreven  :       Rfgl^       neNALnim  ^ur 
9»  Ifsmwr  Ui  Mi  des  polygones  hif€9^^  è  pêu^priit  tkH  rmm 
spondis  gcometrirclie  abhantl!ur:^cn  von  kSstni-r  ,  ^^iv /«f  algcmel- 
„  nc  LiiternTtir  iü/eigen."   Jn  de  dand  hei  Voorf!.!  llast  in  sicMAl.* 
DIM  s  werk  ,       rcJoluJi<fttf  et  Ci>mpQ§tionê  Maih^mauca  ,  Lib.  II-  p* 
8*7  »  M:  docfh  xottder  Bew^s.  Rbnalsuq  verbeelde  nicb»  sanar 
Bivf|c  9  dm  s9m  OfleilH  ^n»er  aUe  teveUen 
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 L.^.^  'f"t  4«  itt  «iM>r  ^  4ttM)i  «itnte 

Idlende. 


X  zsü  *  f         '  J  cn  flcrhalve  om  dit 


$f K  ir*  4-       —  sa 


L  AAHMERKïHc.  Tn  de  oplosfm^  v.in  mi'.i'wlam»  wordt  At  dubbéide 
iniddeUün  A  U  lO^  #  dceicu  verdeeiil ,  waarvan  B  D  cr  één  is.  B$ 
mtftfrMm  en  Klitm  mttét  ie  «iddellltt  In  jr  ^eelen  verdecU: 
jpAU  DH  wordt  genomen  gelyk  aüi  twee  v«B  m  d«eleos  tefecf 
aerbelTc  op    c  selfde  nhlMttU  - 

IL  AANaiftR&iNO.  oift  a<i|terfoi0ent'  gebeid  worac : 


•*  a  I 

"^S—     :  i'uis  is  efif,  x  negatief,  derhalve  de  boek  ftotnp:  dus 

hoeks  iii  den  cirkel» 

Indien  ^       4;  Is  coj,  x       o:  üu$  go^.  uc  imddaVpvioti» 

)ioek  van  hcc  vlerkam. 

9  SS  <5o®,  middelpnnts-hoek  van  den  zeshoek 

Deze  7'fn  dc  ccnigfcc  gevallen  waarin  dc  regel  van  nrvALniici 
juist  'ni  om  dat  dHria  de  cofiauifm  door  Juiste  getallen  «üsedntk| 
gorden* 
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i=     =  ^      «.MSTO»!  til  *  5=  M%  47».  47/'i  plMü 

van  fti^  xo^  34"* 
Sn  ét  iifiLliTiai  mmétm  Él  iNKK«  tm  fotwtw 

111,  AA?iMKKKiNG.  j.  c.  STuaMius  haUt  in  ziine  Mbikifis  enuGlcatg  9  in 
1638.  uitgegeven,  op  bl,  zt  é»  legd  van  EBKALPUit  éI»  alge- 
mscae  waarheid  gefteld  i  WMt  jacob  bernoulli  Opcrum  70|> 

heeft  reeds  in  1696.  ^ewraarfchnv?d  dat  de  regel  van  rbnaldini 
Tiiet  iu  st  is:  waarin  hij  gevolgd  is  dO(»r  wolf,  die  lulks  voor 
.  den  acluiiuck  bewezen  hcefc  ia  zgne  ElmewU  dMij'eos  $.  soi. 
SAtttma  Iwfft  dfc  ftttk  meer  opseKei^jk  betanJtit  lil  «tne  Cm* 

XVIII#  WBKKSTUK* 

Te  bepalen  welke  regelatdge  veelhoeken  mai  om  dea 
dikd  befchrijven  kto»  ea  hoe  niea  te  befcbryven  moet» 

OPLOSSING.  Alle,  dïe  men  in  den  cirkel  befchrijvcn  kan, 
kan  men  ook  om  den  cirkel  befchryvea;  meü^aac  ce  wcrl^ 
zoo  aU  in  licc  Xll.  Werklluk.  • 

BCinjif  Uit  VL  24»  bet  ^  Gèvblg» 

XIX.  WERKSTUlif 

Eenigen  tedhoek  op  eene  gageren  iregtt  l(|a  b  be- 

tchrilveii. 

oPLos?iN<^.  Fi;3r.  109.  Men  bcfciiajrc  cersc  iu  eenen  cir- 
kel ,  naar  welgevallea ,  eeoeo  veelhoek  aan  den  gerfttgdea 
gelijkvormig.  Vtfyolgens '  — fcr  om  op  de  gegeven  liju 
AB  eenen  drieboeflc  AOB  geiykvomlt  ttt  den  «ftfddel. 
pmm -drldMiek  BCF  ven  de»  geiaiekCen  veeUMA^-  Dui 
bifchcttft  mtu  .vk  O  am  den  ^mifm  DA  eenen  jAMt 
In  welkoo  me»  de  l^nen  fiO,  QH,  enz.  gelifk  imAB 
ftdcs  deze  tnNen  den  gemegden  Teeliioek  aicaMütenw.  - 

I,  AANMERKING.  Hierop  fteQDC  het  f.ebruik  van  den prefortiê* 
naal^pasfer  ott  dfc'  Werkfrak  optelosfen. 

iu  AANMERKING.  Ef  z'in  voor  fommii^e  veelhoeken  korter 
handelwijzen:  gelijk  voor  den  driehoek  en  bet  vierkant:  zie 
11.  B^oek,  Werkfcuk  2  eo^;. 

III,  AMMlRKiNeï.  15k  Werttfhik  kan,  In  het  algemeen  ,  even  welulf 
geemetriach  op.:Moit  worden  tlU  dat  van  het  bcfchrüven  eens 
verhoekt  in  den  cirkel  :  maar  er  kunnen  oplosfingen  gcgevcB 
^ótden,  die  teir  mft^^ii^i/ naauwkcurig  zyn.  Fig,  iio. 
29  AB  «eB»lie|b¥eti'ilfii^  titf^T-ilamp  dtn  gel^kzljdigeo  drie. 
•  liock  A  CB:  trek  de  l^^odlfivXI^:  din:|»A^CD  de  intddelpa:  rs- 
»fcfc.1i|p.éni.finih|rli  wveMto  AB  Ifi  u(  Acn 
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VL  Bock:  Ova  'de  htfchr.  der  pg.  in  en  om  den  drk/U^ 


=  <So^  en  ihCB  =r  80*«  ▼efffng  OC  «OK  la  K»  m  ter  C  K 

l:=:  AC  trek  AS»  BKt  dn  li  In  ^  AKC,  Z  CAK  =Z  AKCs 
cn     ACD  =  •  £  A&Dt  en  dttt  i  AKD  =  i|^t  c«  i  AM 

=8^iderhÉi«e  ^  akb  de  iMMd»OT>t'aia>*iefc  WBcn^iipatfg. 

hoek,  watrvtn  A  B  de  z'yde  is.  ^ 

Verlcrif;  nu  wedertun  D  K  in  L  too  dat  K  m  AK?  trek 
AL,  LB  ;  dan  is   Z  A  L  D  zr:  J  i  A  K  D         7  .  15    cn  dus 

Z  ALB;^  i^"" :  cu  derhalve^  ALB  dc  iuiddelpunt»-dric£iock, 

van  eeif  h  1ioefc«  witrvia  AB  de  igde  let  en'  100  ¥»om  womr 

den  4S  hoek«  den  ^6  boek,  enz. 

Indien  men  dan  uit  K,  roei  den  radius  KA  ccrscn  cirke!  rrckt, 
zoude  de  14a  AU  twnalf  mftlen  op  dca  QinircU  v«n  aiea  cirkel 
toegepast  kiiooen  worden»  en  eicn  btdt  een*  twietfliock  of 
ABs  en  indien  mei  dep  difeel  nk  L  trek:  mee  den  r4idius 
zoude  men  AH  ^4  malen  op  den  omtrek  knonen  tocynetay  cn 
men  hadt  ecu'  XXÏV  heek. 

M(?n  TlcUc  nu  dat  C  l\  ia  6  ö€cku  in  E,  F«  G,  enz.  gefae» 
den  wordtt  znllen  B«  P»  G«M,I«'teB  naasten  de  middel» 
pir  [cn  zon,  waaruit  de  cirkels  mei  de  radU  t  A,  F  A  ,  G  A»  eni, 
getrl>k1^cn  ,  o  urckkea  voor  den  VII  bock 9  den  Vill  hoede ) 
deti  iX  hoek ,  eiu.  zijn. 

Men  nemn  het  Hip  Gt  JtoBgide  A9  =1,11  AD  S  | 
on  AC  =5  tl  CD       I  i  X  1*73205  s  ntdtoi; 

AC 

dut  DG  =  CD  4- CO  ^  CD  H-  + 

i.^66ca$:  ikrbalvd.AD:  DG  =  i:  l.366o2S  =  i:  i^sscso 
1 1  cül.  "2  A'G  D :  d«  f .  cot*  t  A  O  D  =  o73tosot  dethtfvn 

l  AHD  ~  ao  .  6'.  in  plaats  van  ao*:  haTve  n'iddcTininishock 
vuur  een   oegcn^Tck :  ccti  vetfciui  dat  geiicg  is  ifl  hei  nuken 

Vm  de  Teethoeken  vm  ém  JM  koek  iet  M  ZUV  h/oefc 
iuin4e  men  K|.      KA»  wedefoa  In  ih  deelea  verdeelc».  Hm  Is 

(AKl's  fAD  *       .(DK>*.SSro^>*4- tVi-h  O*  = 

Co  s>*  -f-  <I.8(Stf/  rs  O^f  Hh  1448»  =  S'iidgBit  «tt  AK  = 

V 8.^593^1  rr:  1  yc:,!  =r  KL:  wiemic  WUkt  dat  voor  den  Xvrn 

Jiock  bUv.  iCM  ml  AK  =:  0.9131:        <!üi1uTre  MDSMf 

-f-  KD  JZZ  0»9i3l  -r  i.ööd  ~  Q.7O9  :  cu  .  .•rbslvc 

AD:  D  \1  ZZ:  i  :  2.789=  l:  5.571^  —  ri  cot,  L  AMD:  duf 

i  AIA1>sae  10^/  n^f  n  plaett       to  gr, 

Fr  ?nl  dan  we!-  ce;iig  verfchil  plaats  hcbheni  mtar  dat  voer 

den  Vi  hoek.  XfT  li.nk,  KKfV  luck  ,  XLVü!  ho  «:  -c<-n  plaaij 
heefi,  en  voor  de  tuslcben  beide  inliggendc  veeitioekei} » ia  hci 
Tcrvaardigcq  van  n^nreii  «eer  gerlnf  ia, 

IVIcn  ziet  dan  waarop  die  oplosfing  Qcdcr  komt:  G^cveo  zvn* 
de  de  li;r.  Af.:  bcTchrvit  op  «^c/clvc  den  pclijkzydigcn  druh'.  ck 
ATB:  cn  trek  de  loodlijn  CD  uubeiKiald  hoven  C  vcr!cii|d:  de 
chkcl  uU  C  otct  CA  getrokken  xs  die  waar  voor  A£  deinde 
van  den  ^eiliaek  Ia.  Idj«k  CXSS  AC:  tfek  KA*  De  €U%<i 
K  roet  gA,  Taéius ^  gcifokken,  i^^  Jie,  waarin  AB  /'h- 
\m  den  XII  hoek  is:  neem  EG         EF  zr  ^GXZttH^ 

H  I  =  I  K  =r  J  A  C :  de  clrkeïs  uit  E  ,  F  ,  C ,  "enz.  rcfpect ffe- 
)i}k|  mee  de  rt^iü  £  A»  F  Af  GA9  e(»2.  |eurokkcn,  «yn  dit  roor 
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Fl.  Mmk:  Q^iT  dc  btfchr^  der  fig.  iniam  den  drkch  SS 

weTke  AB  de  2«dt  if  vaa  de  VU  hoek»  dea  VUI  hoek»  dra  IX 
hoek»  col* 

Matk  KL  =S  KA,  óê  drktl  mt  L  nee  LA  radliu  gecrókken» 

il  die  waarin  AB  de  zjjde  is  7an  dea  XXIV  hoek,  enz 

T>  cicnde  KL  in  12  deelen ,  zullen  de  relve  de  mi Jdelpunten 
cptevcreii  voo^- de  cirkels,  waarin  AB  is  de  zydc  vaa  den 
Xili  hoek*  XIV  hoek,  XV  hoek%  eot.  tot  den  XXIV  hoek:  iX*i 
ctrktl  uit  tf  flict  den  radius  Au  getrokken»  if  die  waaria  AB 
de  B^de  if  na  dea  XVJU  koekt  tü  nUêt  im  rnrnrtm 

IV.  AANMT^RKi^co.   Dczc  Optosfing  wofdt  met  ctmc^   vcrfch!'  i^cvon- 
den  b\i  sebastikn  lb  cl^&c  ,  Gdometrie  jui  U  -papier  ct  .ur  Ic  lerram 
IL  pr.  d»  7*  doch  zonder  kewQieB*  of  nadaidiac  Teii  gros* 

den  waarop  het  bewh^  fteunc.    Het  verfchil  beilaat  hierin,  dac 

die  Schrijver  uic  C  den  boog  CA  trekt,  en  denzelven  in  zes 
dt'cleu  byv,  deelt,  dair  wy  de  lyn  CA  verdceient  en  dus  nccnic 

hij  voor  CE,  CF,  CG,  enz.  niet  het  J    J  ,  %^  van  dc  choor- 

de  C  A:  maar  de  choordeu  van  bogen  die  ^ «  %y  %t  enz.  zijn 
▼au  den  boog  ACs  dat  wel  eeolge  meerdere  naanwkeurigheid 
geeft,  doch  te  weinig  om  te  knonen  opwegen  tegen  de  zwarig* 
feeid  dac  bet  verdcelen  van  bnog  A  C  in  (5  declpn  ,  niet  dan  h|j 
loetGngen  gefcbicden  kan:  daar  !ic^  dcclcu  der  lijn  AC,  in  0^ 
vervolgens  van  AK,  in  la,  vaa  AL  xu  24  deeku,  geomcu:L;»cIi 

en  gondcr  «Moeite  vtrrif  c  wordiw 
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